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didinsonte in dies numero eorum, qui cum huma- 
nissimo antiquitatis studio mathematicarum litterarum 
institutionem conjungere student, operae pretium factu- 
rus esse mihi videbar, si Elementorum Euclidis textum 
graecum denuo recognitum in usum scholarum eden- 
dum curarem. Quae enim hucusque prodierunt in- 
tegri textus editiones e bibliopolarum officinis aut 
disparuerunt aut majore veneunt pretio, quam quae 
ab omnibus harum rerum curiosis comparari pos- 
sint. "Pres enim tantum exstare editiones, quae 
integrum iextum graecum ampleciantur, notum est, 
quarum antiquissima Dasileae anno 1533 impressa est, 
addito Procli commentario in primum Elementorum 
librum, qui graece nusquam alibi apparuit. Continet 
haec Basileensis editio nihil nisi textum graecum e 
duor&im codicum comparatione conformatum a Simone 
Grynaeo, qui sub finem epistolae ad Cutbertum Con- 
siallum Pontificem, praefationis loco operi praefixae, 
haecce addidit. ,,Nullis, dum in hoc sum, laboribus pe- 


»perci. Ínielligi ex eo potest, quod tam diversis e 
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»locis exemplaria per amicos partim, partim ipse sus- 
cepta perigrinatione conquisivi, Euclidis alterum (nam 
,usi duobus sumus) Lazarus Baylfius Venetiis, alterum 
;Parrhysiis Joann. Ruellius amicis, mihi ipsi Procli 
4commentaria Oxonii Joann. Claymundus candide 
,Suppeditabat, viri optimi el humanissimi, literis ju- 
,vandis el exornandis facti, quod ipsorum monumenta 
docent. — Codicis instar habenda esse videtur 
haec editio, cum typographi sphalmata, quae non raro 
occurrunt, ejusmodi sint, ut ubique. veram. codicum 
lectionem — facillima conjectura  dijudicare possis. 
Prodiit haec editio ex officina Joan. Hervagii atque 
formae maximae paginas continet 268. — Procli com- 
mentarii seorsum cum scholiis duobus brevissimis 115 
paginas implent. 'l'oti operi hic titulus praescriptus est: 
»Εὐχλείδου στοιχείων βιβλ. τε" ix τῶν Θέωνος cvvov- 
»σιῶν. Εἷς τοῦ αὐτοῦ τὸ πρῶτον ἐξηγημάτων Πρό- 
,«Aov βιβλ. 9. .Adjecta praefatiuncula, in qua de dis- 
,ciplinis mathematicis nonnihil, Basileae apud Joan. 
;,Hervagium anno MDXXXIII. Mense Septembri. 
Multae quidem post illam editiones Euclidis vul- 
gabantur, sed quae aut Bartholomaei Veneti, Zamberti 
Candallae, F'ederici Commandini, Dasypodii, Clavii 
aliorumque latinas versiones continebant, aut singu- 
lorum tantum librorum graecum textum versionibus 
additum lectoribus offerebant. Fuere quoque, qui in 
Euclide edendo propositiones tantum graece exhibe- 
rent, demonstrationes ipsas in latinum sermonem 


converterent. Sed hi ad unum omnes, si quid graece 
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addiderunt, Hervagiana usi sunt editione, quamobrem 
lextus graeci integritalem spectanti nullius inomenti 
sunt editiones eorum. 

At duobus fere seculis interjectis nova operum 
Euclidis editio Oxoniae prodiit, quae graecum tex- 
ium cum latino conjunctum  codicibusque adhi- 
bitis emendatum continebat; cui hic est titulus. 
»Ευκλείδου τὰ «Σωζόμενα. Euclidis quae supersunt 
;,omnia. Ex recensione Davidis Gregorii M. D. 
,Astronomiae Professoris Saviliani et ἢ. S. S. Oxo- 
niae e theatro Scheldoniano An. Dom. MDCCIIL« 
Quae ad hanc editionem perficiendam editoris fue-- 
rint adjumenta, ex hisce Praefationis verbis intelligi 
polest, ^ ,Quid porro nos in iis (elementis) eden- 
»dis praestitimus, paucis explicemus. Primo, 'Tex- 
,ium graecum quod atlinet, ut is quam emendalissi- 
,mus eL casligalissimus prodiret, modis omnibus cu- 
,ravimuss; adhibitis, prout opus esset, in consilium 
Mss. codicibus haud paucis melioris notae, quos in 
,hunc ipsisimum usum Academiae pridem legarat 
magnus Savilius; ut et Castigalionibus ejus propria 
,;manu adscriptis ad marginem editionis Hervagianae. 
Accessit singularis οἱ nunquam satis praedicanda 
,amicissimi D. Joannis Hudsoni S. T. P. Protobi- 
jbliothecarii Bodleiani industria in expoliendis Grae- 
,cis hisce et quidem universa editione a vitiis etiaim 
,Llypographicis liberanda. Nempe in omnes etiam 
,infimas operis nosui parles se demisit vir oplimus, 
,Lextum Hervagianum, ante paulo quam in lypo- 


»graphorum manus traderetur, accurate interpungen- 


B 
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»,dum et distinguenduni' euravit, Latina cum Grae- 
»Cis per totum in EHElementis praesertim ac. Datis 
summa fide contulit. Ubi ea a se invicem discre- 
»pantia. deprehenderentur, vel etiam. Graecum ipsum 
»suspectum haberetur, consulti illico Mss. codices, quo- 
,rum lectio, si cum Latinis congrueret, ad marginem - 
»adscripla exstabat; sin minws, apposita stellula, ut 
»exinde judicandi occasio mihi daretur, utra demum 
»lectio Geometricis raljonibus magis conveniret. De- 
»uüique quo textus puritati melius consuleretur, etiam 
».schedas singulas, mox, ut eas a prelo madentes ex- 
.ceperat, semel alque iterum legere et accurate re-: 
,censere haud gravatus est; eandemque plane in Eu- 
»clidis nostri, quam in aliorum auctorum Graecorum 
,monumenlis a se summa cum laude cvulgatis prae- 
»slitit diligentiam.* 

Alque revera tanta cura haec editio instituta est, 
ul digna esset, qua per totum seculum matheseos 
studiosi nec graeci sermonis imperiti uterentur. 

Cum haec autem in bibliopolarum officinis ra- 
rior esse coepisset, nuper Peyrardi viri doctissimi ac 
de Graecorum Mathematicorum cognitione propaganda 
inter Gallos meritissimi opera atque industria factum 
est, ut Elementa et Data Euclidis denuo cum codicibus 
collata graece in lucem prodirent, latina et gallica 
versioue addita. Cujus operis titulus hicce est: ,,Les 
,ouevres D'Euclide, en Grec, en latin et en francais 
».D'aprés un manuscrit trés ancien, qui était resié 


inconnu jusqu'à nos jours par F. Peyrard, "lraduc- 
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τίσι; des oeuvres d'Archíméde , ouvrage approuvé 
,par l'institut de France. Dedié au Hoi, 'l'ome pve- 
,uier a Paris 1814 (continet Elem, Lib. I — VIL, 518 pag. 
»formae quadratae), "UC ome second à Paris 18106 (couüne 
,Elem. Lib. VIIL— X, 518 pag.) 'l'ome troisióme à Paris 
19818 (continet Elem. lib. XI—XIIL Data, Hypsiclisque duo libros 
616 pag.) , Chez M. Patris imprimeur-libraire, rue de 
;Ja Colombe en la cité no. 4. 

| Quam textus graeci « edendi curam quaeque auxi- 
lia habuerit vir. doctissimus, poma in praefauone (p. 
XIL.) disserentem audiamus. 

»,Mea versio operum Archimedis vulgata est anuo 
,1808, quo quidem tempore vertendis Euclidis ope- 
,ribus ultimam manum admoveram. Sed antequani 
»prelo subjiceretur, consulere volui codices. nianu- 
scriptos - bibliothecae imperialis de plurimis locis, 
,qui mihi videbantur mutilati vel corrupti in editione 
Oxoniae, qua usus fueram in convertendo Euclide. 
,Hi codices, tres οἱ viginti numero, mihi commissi 
,TueruunL et statini animadverti, editionem Oxoniae nul- 
lius horum  manuscripiorum esse exemplar; hos 
Omnes manuscriplos explere lacunas et restituere 
locos corruptos in editione Basiliensi et 1n editione 
,Oxoniae, quae nihil aliud est, quam ejus exemplar. 
Quin etiam animadverti, hos omnes manuscriptos, 
,uianuscriplo 190 tautum excepto, inter se esse ferme 
,4consenlaneos; manuscriplum autem 190 explere la- 
,Cunas, resütuere locos corrupios, qui ope aliorum 


,:üauuseriplorum nec explebantur nec resütuebantur, 
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»Manuscriptus 190 ad bibliothecam Vaticanam 
»perünebat: is Roma Lutetiam a comite de Peluse 
luit missus. 

»ln manuscripto graeco 2348, sub finem saeculi 
»decimi sexti exarato, quique continet Euclidis data 
».cum quinque antiquissimis Vaticanis manuscriptis 
»graecis collata a Jesepho Auria, celebri Geometra, nec 
,unam quidem reperias e pretiosissimis lectionibus ma- 
,nuscripti 190 variantibus; quod probare videtur, hunc 
manuscriplum tunc temporis in bibliotheca Vaticana 
"luisse desideratum etc, 

»Hoc manuscripto 190 mihi commisso, statim in 
,animum incidit edere graece latine et gallice Elementa 
»et Data, sola procul dubio, quae supersint Euclidis 
»opera. Quapropter contuli manuscriptum 1090 cum 
»editione Oxoniae exaravique lectiones variantes in 
,nmargine operis impressi. 

»His perleclis ad variantes lectiones margini appo- 
»sitas sedulusattendi etaliis mmanuscriptis accersilis, hanc 
aul illam lectionem variantem in editionem Parisiensem 
,admisi, vel ab ea rejeci. Manuscriptum 190 potiorem 
"habui, quotiescunque nulla mihi fuit ratio, cur hanc aut 
illam lectionem praeferrem. 'l'extum graecum sic con- 
»slitutum in latinum converti et quaecunque ex vari- 
,antibus, quas admiseram, leciionibus mutari fuit op- 
Jportunum, haec in versione gallica mutata sunt. 

Mea latina versio ad verbum textui graeco con- 
»gruit, nisi quid peculiare me coegerit, ut secus fa- 


,cerem, Nonnulli in mea versione occurrent [orte 
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»Hellenismi aut saltem. quaedam locutiones a quibus 
lingua latina abhorrere videtur. lllas quidem vitare 
,poluissem; sed mea versio cum textu graeco minus 
fuisset consentanea etc. ! 

,Summa (pag. XVL) diligentia usus sum, ut 
inea editio quam maxime emendata esset; specimina 
,a me praelecta, lecta fuerunt deinde a D. Jan- 
uet necnon a D. Patris, mei operis editore, rursus- 
».que a me relecta. In nullo specimine prius sub- 
»Scripsi prelo subjiciatur, quam illud mendis om- 
uibus fuisset expurgatum. ... D. Nicolopoulo, 
JSnyrnaeus, vir eximia doctrina commiendabilis et 
diligentissimus emendator, sponte sua legit plurima 
»sSpecimina. .D. Patris, qui linguam graecam latinam 
»et gallicam diu excoluit, summa cura et diligentia 
usus est, ut mea editio prelis gallicis honori esset; 
Jin speciminibus legendis versionem latinam et gal- 
Jliceam cum textu graeco perattente comparabat et 
,üargini notationes apponebat elc. . . . 

Dixi, (p. XXVIIL) in bibliotheca imperiali adesse ma- 
,üuscriptos graecos tres eL viginti. Eorum manuscrip- 
.lorum secundum vetustatis ordinem hic est index: 

»No. 190. 15 manuscriptus prae se fert omnia 
indicia manuscriptorum sub finem noni saeculi exara-. 
»torum. Data proxime sequuntur librum 13. Liber 14 
»et liber 15 post Data collocati sunt; quod in nullo con- 
Ugit alio manuscripto. In mea edilione eundem ordi- 
,uüuem sum seculus, ipsomet D. Lagrange suadente. 


4No, 1038. Is manuscriptus, in quo deest initium 


Χ Praefatio. 


,,elementorum usque ad propositionem octavam secundi 
libri, ineunte undecimo saeculo exaratus videtur. 15 
,manuscriptus, in. quo dreprehenduntur reliqua. Ele- 
qenta et Data, Roma Parisios fuil missus. (uua cum an- 
j»tecedente) a Comite de Peluse. 

2466. Is manuscriptus, in quo deprehen- 
4duntur tredecim libri elementorum, | duodecimo 
saeculo exaratus videtur. 

»No. 9344. 18. manuscriptus, in quo tantum de- 
»prehenduntur tredecim priores libri Elementorum, 
,saeculo duodecimo exaratus videtur. 

»No. 2345. s mauuscriptus, in quo tantum de- 
»preheuduntur tredecim priores libri Elementorum, 
saeculo decimo tertio exaratus videlur. 

Omnes ii ΒΕ sunt membranacei;: sub- 
,Seequentes sunt cartacei 

No. 9373. Is manuscriptus, in quo depr ioni 
Jur Euclidis Geometria cum Scholiis, saeculo decimo 
Squarto exaratus videtur. 

No. 9349. Is mauuscriptus, in quo deest initium 
,usque ad propositionem 23 libri primi et in quo de- 
»prehenduntur quindecim libri Elementorum οἱ Data, 
,saeculo decimo quarto exaratus videtur. 

4No. 9769. Is codex, in quo tautum deprehen- 
duntur oclo priores libri Elementorum, sub finem 
Saeculi decimi quinti exaratus videlur. 

No. 9346. ls codex, in quo tantum deprchen- 
duntur. (tredecim: priores libri EJementorun, saeculo 


decimo quinto exaratus videlur. 
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 4No. 9481. Is codex, in quo tantum deprehen- 
. sduntur decem priores libri Elementorum, saeculo de- 
| 4cimo quinto exaratus videtur. 

No. 9531. 1s codex in quo tantum deprehen- 
,duntur tredecim priores libri Elementorum, saeculo 
»decimo quinto exaratus videtur. 

»No. 9343. [15 codex, in quo deprehenduntur 
Jquindecim libri Elenmientorum saeculo decimo sexto 
,exaratus videtur. | 

»No. 9547. 18 codex, in quo tantum deprehen- 
»duntur tredecim priores libri Elementorum et Data, 
ineunte saeculo decimo sexto exaratus videtur. 

»No. 2448. Is codex, in quo Data deprehendun- 
»tur, saeculo decimo qunarto exaratus videtur, 

»No. 2352. [5 codex, in quo Data deprehendun- 
Ur, a. J. Rossi fuit exaratus anno 1488. 

»No. 9363. 1s codex, in quo Data deprehendun- 
»tur, saeculo decimo quinto exaratus videtur, 

,No. 9349. Is codex, in quo Data deprehendun- 
Uuur, saeculo decimo sexlo exaratus videtur. 

»iNo. 9350. 1s codex, in quo Data deprehendun- 
iur, saeculo decimo sexto exaratus videtur. 

»No. 1981. [5 codex, in quo Data deprehendun- 
lur, saeculo decimo sexto exaratus videtur. 

»No. 9467. 15 codex, in quo Data deprehendun- 
tur, saeculo decimo sexto exaraius videtur. 

»No. 2472. 1s codex, in quo Data deprehendun- 
οἷν, saeculo decimo sexto exaratus videtur, sub fineni 


uonnulla desiderantur. 
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No. 3366. 15 codex, in quo Data deprehendun- 


tur, saeculo decimo sexto exaratus videtur. 


»No. 92348. Is codex compreheudit Euclidis 
;Data, collata cum quinque antiquissimis immanuscrip- 
»us bibliothecae Vaticanae a Josepho Auria Neapo- 
,litano, celebri Geometra saeculi decimi sexti dece- 


dentis. 


Si cui in. exscribendis horum | eruditissimorum 
virorum praefationibus longior fuisse videar, hoc eo 
consilio a me factum esse intelligat, ut circumspicere 
possint lectores, quemadmodum usque ad nostra tem- 
pora codicibus Euclidis, quorum permagnus est nu- 
merus, usi sint Elementorum editores. Nulla enim 
praelerea exstat elementorum graecorum editio in- 
tegra, et in singulis libris edendis nemo versatus est, 
quin, omissa codicum cura, in una alterave illarum 
describenda acquieverit. «Quum igitur textum grae- 
cum in scholarum usum jam ab hinc aunis quatuor 
edere statuissem, illas tres editiones accuralissime in- 
ier se comparavi, varielales scripturae adnotavi, tex- 
ium omnibus locis ita adornavi, ut nullam Geo- 
metra detegat mendam, nulla Graecae linguae peri- 
tus sermonis discrepantia offéndalur, Non neglexi 
locupletissimum Procli corumentarium, qui multa ex- 
hibet a nostrorum codicum Scriptura diversa, quae 
praeferenda mihi videbantur. | Nullo autem loco tex- 
ium vulgatarum editionum immulavi, nisi Proclo me- 


liora offerente Euclideque digniora, Cum autem dif- 
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ficile non sit ad judicandum, quae Proclus in suo Ele- 
mentorum exemplari scripta invenerit, quáeque ipse 
explicandi causa addiderit; id potissimum faciendum 
esse putavi, ut nihil novi reciperem, quin Euclidis 
esse ex ipsis Procli verbis pateret. 

Hac operis parte finita, summa amplissimi Se- 
natus res ecclesiasticas et scholasticas in civitate nos- 
tra auspicatissime moderantis cura ac benevolentia 
contigit, ut tres codices e bibliotheca Monacensi mihi 
committerentur, quorum qui antiquissimus est cum 
nonnulla alia philosophica et mathematica scripta tum 
multa.continet, quae ad Euclidem pertinent; Phaeno- 
mena, Optica, Data, Catoptrica. De quo libro ma- 
nuscripto apud Hardtüum in Descripione Manuscri- 
plorum graec. Augusta Vindelic. in. bibliothecam Reg. 
Monacens. trauslatorum haec legimus: 

»Codex 361. Bombicinus et Chartaceus, titulis 
»et initialibus miniatis, in carta spissiore, in folio, lit- 
,leris minutissimis et nitidissimis, cum scholiis -mar- 
»ginalibus, diversa manu. Saec. XIII. XIV. XV, in 
foliis 136, male conservatus, oris laceris etc. et in- 
»scriplus Chartae mathematicae." ) 

Quae hujus codicis partes Euclidis opuscula con- 
tinent, bombicinae sunt et antiquissimae totius volu- 
minis, Multas inveni lectiones a vulgatis editionibus 
diversas, quibus Datorum, Phaenomenorumque etc. 
textus nonnullis locis emendari posse videtur. Quam- 
obrem hunc codicem diligentissime comparavi, scri- 
pturae varietates adnotavi, scholia marginalia exscripsi, 
usurus aliquando iis, quae sic praeparaveram, in ma- 
jorem Euclidis operum omnium editionem. 

Alterum. codicem No. 76. cartaceum Euclidis 
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Data et Phaenomena cum scholiis marginalibus con- 
linentem multo recentiorem et ex illo prorsus ex- 
scriptum esse, primo adspectu animadverti, cum la« 
cunas haberet, ubi ob cartam vel corrosam vel laceram 
in illo exemplari textus legi non poterat. 

Tertius Codex No. 102. recentiore quidem tem- 
pore conscriplus esse videlur, sed, praeter multa phi- 
losophica Jamblichi aliorumque scripta, scholia con- 
tinet graeca ad. Elementorum Euclidis libros trede- 
cim omnes, excepto quarto, quae nusquam impressa 
sunt, nisi quod maxima ex parte latinis scholiis, quae 
Clavius operi suo addidit, materiem praebuere. 

Excerpta sunt haec scholia de margine codicis 
cujusdam Elementorum Eauclidis, cujus rei asterisci 
aliaque scriptorum signa, quibus textus loci indicari 
solent lectoribus, certissima sunt indicia. Quae om- 
nia descripsi eo consilio, ut in commentario de Ele- 
mentis aliquando conscribendo adjumento mihi essent, 

Sic praeparatus hanc graeci textus editionem 
suscepi, in qua multa, quae priorum editorum visum 
effugisse videntur, emendata reperies.*) Continel tomus 

*) Ne mirum lectoribus videatur atque insolens me editionum 
nuperrime vulgatarum a Camerero et Neidio mentionem non fe- 
cisse; de utraque pauca hic addam. Prior earum, quae Berolini annis 
MDCCCXIV — V. prodiit, oinnium. quidem Elementorum Euclidis 
nomen in fronte gerit; sed sex tantum libri priores duobus tomis 
absoluti sunt. Opus summa eruditione nec satis laudanda cura ela- 
boratum, cui quid debeam magis in commentariis meis, si quando 
prodibunt, quam in hac graeci textus recensione ipsa apparebit ; 
cum in commentaris quidem rebus ipsis singularem editor attu- 
lerit lucem, textum graecum. autem quod atüuet, quamvis multa 
emendandae scripturae auxilia adhibuerit, rem tamen ipse non ita 
absolverit, ut opere suo veterum editionum lectionem supervaca- 
neam fecerit. — Altera illa Elementorum editio Neidii, Halae Saxo- 
num 1825. publicata, sex priores Elementorum Euclidis libros 
una cum undecimo duodecimoque complectitur, e recensione Pey- 
rardi, addito brevissimo in hos octo libros glossario. Editio satis 


commendabilis tironibusque accommodata, in qua tamen typographi 
Parisiensis errores creberrimos repetitos videmus, Cujus rei cum 
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primus priores novem elementorum libros. Adjectae 
sunt quatuor appendices in usum tironum conscriptae, 
quarum prima ilas demonstrationes alteras continet, 
quae passim in singulis libris leguntur, quasque, 
quia Euclidis esse non videntur, a ceteris sejunxi, 
In secunda appendice locum aliquem ex Proclo pro- 
tuli in quo clari mathematici, qui ante Euclidem 
vixerunt, enumerantur ac de vita Euclidis ipsius pauca 
narrantur. "T'ertia continet ea, quae de vita et scri- 
ptis Euclidis memoriae tradita sunt. In quarta deni- 
que de elementis Euclidis fusius disserui. Formae 
sive figurae ad demonstrationes illustrandas necessa- 
riae in singulis tabulis ita delineatae sunt, ut mathe- 
malices perito conspectum theorematum  problema- 
tumque omnium exhibeant, neque liber ipse evolven- 
dus sit ei, qui, quo loco Euclides singula demonstra- 
verit, iu memoriam sibi revocare voluerit; quippe 
congruos reperies et propositionum et figurarum nu- 
meros. Übi autem diversae exstant demonstrationes, 
literarum signa minora punctorumque series pro lineis 
exaratae diversitatem indicant. 


In revisendis typothetarum speciminibus quam- 
vis summopere enixus omnia tamen ut tollerentur 


odiosum sit multa, tametsi possem, exempla proferre; quintam. lec- 
tori satis erit evolvisse sexti libri propositionem, (apud nos pag. 
155); in qua una apud Neidium quinque inveniuntur typogra- 
phica menda ex editione Parisiensi profecta 1) lin. 21. 22. (pa- 
ginae 155 editionis nostrae) τὴν B4 — Neidius ἡ BA. 2) lin. 24. 
αἱ ὁμόλογον — 1N. ὁμόλογοι. 23) lin. 26. 27. τὴν ὑπὸ BAT (sc. 
γωνίαν) — IN. τὸν ὑπὸ DAT. 4) pag. 156. lin, 21. ἡ ὑπὸ 418 — 
N.1 ὑπὸ ABI. 5) liu. 22. ἡ πρὸς τῷ 24 τῇ πρὸς τῷ 4d — IN. 
ἡ πρὸς τῷ πρὸς τῷ /í. — Camerer aliquanto diligentior primum, 
tertium, quintum expunuxit; secundum autem et quartum nescio 
qua incuria admisit; quamquam ne unum quidem eorum reperitur 
iu editione Oxoniensi. Haec non exprobrandi causa, sed excusaudi 
gratia scripsi, quod utramque editionem primariis hujusce mei operis 
adminiculis non adnumeraverim. 


XVI Praefatio. 


menda efficere non potui. Quis enim editor inexpu- 
gnabile istud. grameu eruncare ab. stirpe solus valuit? 
Nihilominus tamen omnes plagulas denuo perlustrans 
pauca tantum inveni, quae non emendata lectorem 
aut offendere aut confundere possint Haec omnia 
ultima pagina nolala sunt. ἢ) 

Tomus secundus, qui intra anni spatium pro- 
dibit, ceteros Elementorum EHEuclidis libros amplecte- 
tur Hypsilisque additamenta vulgo tredecim elemen- 
torum libris adjecta. Addam huic alteri tomo usita- 
lissimorum malhematicorum verborum explicationes 
ordine alphabetico conscriptas, ut, qui apud Euclidem 
et Proclum exstant termini mathematici, facilius 
a tironibus intelligi possint. Ita enim nostris tempo- 
ribus linguae graecae studium vigere video, ut super- 
fluum videatur versionem latinam graeco textui ad- 
dere; praesertim cum in rebus mathematicis lingua 
graeca intellectu facilior sit, quam latina. -Continebit 
eliam tomus alter omnes scripturae varietates, quae 
gravioris momenti sunt, His duobus tomis absolutis 
Commentarium ad Elementa editurus sum, criticum 
et historicum, varias lecliones omnium editionum, 
diligentissime collatas nec non scholia graeca adnota- 
lionesque continentem ex antiquis recenltioribusque 
scriptoribus ad singula elementa explicanda congestas. 
Sed jam tempus est, ut futura Deo propitio, praesen- 
tia lectori benevolo commendem. | 

Scripsi Berolini Cal, Octobr. MDCCCXX VI, 

*) Quae illic omissa sunt hoc loco lectori emendanda propo- 
mere liceat: pag. 304. lin. 28. X antho (scribend. Xanthi) pag. 305 


lin. 3. Mathematico (scr. mathematica.) pag. 308. lin. 20. 
scribat delendum est. 


E. F. A4ugust. 
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BIBAION ΠΡΩ͂ΤΟΝ. 


PAZAAVZAAZMVA PAZ AAA 


Ὅροι. 

ἀ. Σημεῖόν ἐστιν, οὗ μέρος οὐϑέν. 

g. ραμμὴ δὲ μῆκος ἀπλατές. 

y. Ἰραμμῆς δὲ πέρατα σημεῖα. 

ὁ. Εὐϑεῖα γραμμή ἐστιν, ἥτις ἐξ ἴσου τοῖς 
ép ἑαυτῆς σημείοις κεῖται. 

é& ᾿Ἐπιφάνεια δέ ἐστιν, ὃ μῆχος καὶ πλάτος 
μόγον ἔχει. 

ς΄. Enwupaveiag δὲ πέρατα γραμμαί. 

t. ᾿Ἐπίπεδος ἐπιφάνεια ἐστιν, ἥτις ἐξ ἴσου 
ταῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς εὐϑείαις κεῖται, 

4. Ἐπίπεδος δὲ γωνία ἐστὶν, ἔν ἐπιπέδῳ δύο 
γραμμῶν ἁπτομένων ἀλλήλων, καὶ μὴ ἐπ᾽ εὐϑείας 
κειμένων, ἡ πρὸς ἀλλήλας τῶν γραμμῶν κλίσις. 

ϑ΄, Ὅταν δὲ αἱ τὴν γωνίαν περιέχουσαν γραμμαὶ 
εὐθεῖαι ὦσιν, εὐφιύγραμμος ἡ γωνία καλεῖται. 

(. Ὅταν δὲ εὐϑεῖα ἐπὶ εὐϑεῖαν σταϑεῖσα τὰς 
ἐφεξῆς γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, 09 ϑὴ ἑκατέρα τῶν 
ἔσων γωνιῶν ἐστι- χαὶ ἡ ἐφεστηκυῖα εὐθεῖα κάϑετος 
καλεῖται ἐφ᾽ ἣν ἐφέστηκεν. 

νά. du elo γωνία ἐστὶν ἡ μείζων ὀρϑῆς. 

ig. ᾿Οξεΐα δὲ ἡ ἐλάσσων ὀρϑῆς. 

ay. Ὅρος ἐστὶν, 0 τινός ἐστι πέρας. 

ιδ΄. Σ᾽ χῆμα ἐστι τὸ ὑπὸ τινὸς ἢ τινῶν ὅρων πε- 

ουεχόμεγον. 


Lg 


m." m 
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ι(. Κύχλος ἐστὶ σχῆμα ἐπίπεδον ὑπὸ μιᾶς yocu- 
μῆς περιεχόμενον, i] καλεῖται περιφέρεια, πρὸς ἣν ἀφ᾽ 
ἑνὸς σημείου τῶν ἐντὸς τοῦ σχήματος κειμένων πᾶσαν 
αἵ προσπίπτουσαι εὐϑεῖαν ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 
ις. Κέντρον δὲ τοῦ χύκλου τὸ σημεῖον καλεῖται. 
C£. διάμετρος δὲ τοῦ χύχλου ἐστὶν εὐϑεῖά 
τις διὰ τοῦ χέντρου ἠγμένη, xci περατουμένη ἐφ᾽ 
ἑχάτερα τὰ μέρη ὑπὸ τῆς τοῦ χύχλου περιφερείας" 
(ἥτις καὶ δίχα τέμνειν τὸν κύκλον.) 
oj. Ἡμικύκλιον δέ ἐστι τὸ περιεχόμενον σχῆμα 
ὑπὸ τὲ τῆς διαμέτρου χαὺ τῆς ἀπολαμβανομένης 0m 
αὐτῆς τοῦ χύχλου περιφερείας, 
(9. Κέντρον δὲ τοῦ ἡμικυκλίου τὸ αὐτὸ, ὃ χαὶ τοῦ 
κύκλου ἐστίν. (Vulgo 145,46 κύκλου etc. conf. def. 6. Lib. IIT. p.65) 
x. ΣΦ χγήματα εὐθύγραμμα ἔστι τὼ Un εὐθειῶν 
γραμμῶν περιεχόμενα. 
Τροίπλευρα μὲν τὰ ὑπὸ τριῶν. 
4p. Τετράπλευρα δὲ τὰ ὑπὸ τεσσάρων. 
xy. Πολύπλ Mm δὲ τὰ ὑπὸ πλειόνων ἢ τεσσα- 
deg εὐθειῶν περιεχόμενα. 
. Τῶν δὲ css d σχημάτων ἰσόπλευρον 
Wwe i ἰγωνόν ἐστι τὸ τὰς τρεῖς ἴσας ἔχον πλευράς. 
xé Ἰσοσκελὲς δὲ τὸ δύο μόνον ἴσας ἔχον πλευράς. 
zz. Σχαληνὸν δὲ τὸ τὰς τρεῖς ἀνίσους ἔχον 
πλευράς. 
4t. Ἔτι δὲ τῶν τριπλεύρων σχημάτων ὀρϑογώ- 
ψιον μὲν τρηλυνον ἐστι τὸ μίαν ἔχον ὀρϑὴν γωνίαν. 
x ᾿Αμβλυγώνιον δὲ τὸ jaupin ἔχον ἀμβλεῖαν 
γωνίαν. 
x9" Οξυγώνιον δὲ τὸ τὰς τρεῖς ὀξείας &yov γωνίας. 
"i. Tov δὲ terutupietonp σχημάτων τετράγωνον 
d dc 0 ἰσόπλευρόν τέ ἐστι καὶ ὀρϑογώνιον. 
à. Ετερόμηνχες δὲ, ὃ m» μὲν, οὐκ ἐσό- 
inae δέ, 
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ig. Ῥόμβος δὲ, ὃ ἰσόπλευρον μὲν, οὐκ ὀρϑὺ- 
γώνιον δέ. 

iy. Ῥομβοειδὲς δὲ τὸ τὰς ἀπεναντίον πλευράς 
ve καὶ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ἔχον, 0 οὔτε ἰσόπλευρόν 
ἐστιν οὔτε ὀρϑογώνιον, 

iy. Τὰ δὲ παρὰ ταῦτα τετράπλευρα τραπέζια 
καλείσϑω, 

λ. Παράλληλοι εὐϑεῖαί εἰσιν, αἵτινες ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαν καὶ ἐχβαλλόμεναν εἰς ἄπειρον ἐφ᾽ 


« 
ς , U 


ἑχάτερα τὰ μέρη éni μηδέτερα συμπίπτουσιν ἀλλήλαις. 
Αἰϊτήματα. 

ἀ. Ἦτήσϑω ἀπὸ παντὸς σημείου ἐπὶ πᾶν σημεῖον 
εὐϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν, 

β. Καὶ πεπερασμένην εὐϑεῖαν κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἐπὶ εὐθείας ἐχβαλεῖν, 

γ. Καὶ παντὶ κέντρῳ καὶ διαστήματι κύχλον 
γράψαι. 

y. Kai πάσας τὰς ὀρϑὰς γωνίας ἴσας ἀλλήλαις εἶναι. 

4 Καὶ, ἐὰν εἰς δύο εὐϑείας εὐϑεῖα ἐμπίπτουσα τὰς 
ἐντὸς 4c ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη γωνίας δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονας 
ποιῇ, ἐχκβαλλομένας τὰς δύο εὐϑείας ἐπὶ ἄπειρον συμπίέ- 
πτεὺν ἐφ᾽ δὲ μέρη εἰσὶν αἱ τῶν δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονες. 

ς΄. Καὶ δύο εὐθείας χωρίον μὴ περιέχειν, 


Κοιναὶ ἔννοιϊαι. 

à. Τὰ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ἴσα, 

β. Καὶ ἐὰν ἴσοις ἴσα προστεϑῇ, τὰ ὅλα ἐστὶν ἴσα. 

γ. Καὶ ἐὰν ἀπὸ ἴσων ioc ἀφαιρεϑῇ, τὰ κατα- 
λειπόμενά ἐστιν ἴσα, 

δ΄. Καὶ ἐὰν ἀνίσοις ἴσα προστεϑῇ, τὰ ὅλα ἐστὶν 
ἄνισα. 

& Καὶ ἐὰν ἀπὸ ἀνίσων ἴσα. ἀφαιρεϑῇ, τὰ λοιπά 
ἐστιν ἄνισα, 


82. 


85, 
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c. Καὶ rà τοῦ αὐτοῦ διπλάσια ἴσα ἀλλήλοις ἐστί, 

t. Καὶ τὰ τοῦ αὐτοῦ ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστί, 

ἡ. Καὶ τὰ ἐφαρμόζοντα ἐπὶ ἄλληλα ἴσα ἀλλήλοις 
ἐστί, 

ϑ'. Καὶ τὸ ὅλον τοῦ μέρους μεῖζόν ἐστιν: 


Πρότασειες (4. 

᾿ἋἈπὶ τῆς δοϑείσης εὐϑείας πεπερασμέ- 
γνῆς τρέγωνον ἰσόπλευρον συστήσασθαι. 

ἜἜχϑεσις, ἄστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη 
ἡ “418, , 
Προςδιοριομός. — deb δὴ ἐπὶ τῆς .4DB εὐϑείας πεπε- 
ρασμένης τρίγωνον ἰσόπλευρον συστήσασϑαι. 

Κατασχκευ. Κέντρῳ μὲν τῷ ΑΓ διαστήματι δὲ τῷ 
AB κχύχλος γεγράφϑω ὁ BEA, καὶ πάλιν κέν- 
Too μὲν τῷ D διαστήματι δὲ τῷ BA κύχλος 
γεγράφϑω ὃ ATE, καὶ ἀπὸ τοῦ 1' σημείου, za ὃ 
τέμνουσιν ἀλλήλους οἱ κύκλον, ἐπὶ τὰ .4 DB σημεῖα 
ἐπεζεύχϑωσαν εὐϑεῖαν αἱ 14 I'B. 

"ἀπόδειξι. Επειδὴ τὸ 4 σημεῖον κέντρον ἐστὺ 


τοῦ ΒΙ 4 κχύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ AU τῇ AB- πάλιν, 


ἐπεὶ τὸ DB σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ATE κύκλου, ἴση 
ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ BA. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ΓΑ͂ τῇ 48 
ἔση: ἑκατέρα ἄρα TOv ΓΑ͂ ΓΒ τῇ .4B ἐστὶν ἴση. 
Τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ἴσα: xc ἡ 
ΓΑ͂ ἄρα τῇ ΓΒῚ ἴση ἐστίν: ai τρεῖς -— αἱ ΓΑ AB 
ΒΓ ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. 

Συμπέρασμα τὸ πρῶτον. ᾿Ισόπλευρον ἄρα iori τὸ ABT 
τρίγωνον καὶ συνέσταταν ἐπὶ τῆς δοϑείσης εὐϑείας 
πεπερασμένης τῆς AB. ; 

Συμπέρασμα τὸ καϑόλου. πὶ τῆς δοϑείσης ἄρα εὖ- 
ϑείας πεπερασμένης τρίγωνον ἰσόπλευρον συνέσταται" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 


8. 


Fig. 1. 
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Πρότασες g. - 

Πρὸς τῷ δοθέντι σημείῳ τῇ δοϑείσῃ 2. 
εὐθείᾳ ἴσην εὐϑεῖαν ϑέσθαι. 

"Ἔστω τὸ μὲν δοϑὲν σημεῖον τὸ 4', ἡ δὲ δοϑεῖσα Fig. 2. 
εὐθεῖα ἡ BI* δεῖ δὴ πρὸς τῷ 4 σημείῳ τῇ δοϑείσῃ 
εὐθεῖα τῇ BI ἴσην εὐθεῖαν ϑέσϑαι. 

᾿Επεζεύχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ ΑἹ σημείου im τὸ B 
σημεῖον εὐθεῖα ἡ 4 B, καὶ συνεστάτω ἐπὶ αὐτῆς τρί- 
yovov ἰσόπλευρον τὸ 44B, καὶ ἐχβεβλήσϑωσαν im 
εὐθείας ταῖς 44 AB εὐϑεῖαι αἱ 4 ΒΖ, καὶ κέντρῳ 
μὲν τῷ D διαστήματι δέ τῷ BI κύχλος γεγράφϑω 
ὁ ΓΗ͂Θ, καὶ πάλεν κέντρῳ τῷ 4 xci διαστήματι τῷ 
AH κύκλος γεγράφϑω ὁ HK. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ B σημεῖον κέντρον ἐστὲ τοῦ ΓῊΘ 
χύχλου, ἴση ἐστὲν ἡ BI' τῇ ΒΗ. Πάλιν, ἐπεὶ τὸ 4 
σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ ΗΚΑ͂ κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ 
44 τῇ AH, ὧν ἡ 44 τῇ 48 Von ἐστί" λουπὴ ὅτ 7] 
AA λοιπῇ τῇ BH ἐστὶν ἴση. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ΒΓ 
τῇ BH ἴση: —" ἄρα τῶν 44 BI' τῇ BH ἐστὶν 
ἴση. Τὰ δὲ τῷ ἀυτῷ ἴσα καὶ ἀλλήλοις ἐστὲν ἔσα" xol 
ἡ 44 ἄρα τῇ BI ἐστὶν ἴση. 

Πρὸς. ἄρα τῷ δοϑέντι σημείῳ τῷ d τῇ δοϑείσῃ 
εὐθείᾳ τῇ BI' ἴση εὐϑεῖα κεῖται ἡ A4 . ὅπερ ἔδευν 
πονῆσαι. 

Πρότασες y. 

dio δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων, ἀπὸ τῆς 8. 
μείζονος τῇ ἐλάσσονι ἔσην εὐθεῖαν ἀφελ εῦν, 

Ἕστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αὗ “4318 Ῥίρ. 3. 
I, ὧν μείζων ἔστω ἡ 418. δεῖ δὴ ἀπὸ. τῆς μείζονος 
τῆς 418 τῇ ἐλάσσονι τῇ 1΄ ἴσην εὐϑεῖαν ἀφελεῖν. 

- Κείσϑω. πρὸς τῷ «44 σημείῳ τῇ 1" εὐθείᾳ ἴση 9j 
414. καὶ κέντρῳ μὲν τῷ A διαστήματι δὲ τῷ 44 
κύκλος γεγράρϑω ὃ AEZ. 


θ EYK.4EIAOY 


Καὶ ἐπεὶ τὸ .4 σημεῖον κέντρον iari τοῦ AEZ 
κύχλου, ἴση ἐστὴν ἡ AE τῇ 44: ἀλλὰ καὶ ἡ T τῇ 44 
ἐστὶν ἴση, ἹἙχατέρα ἄρα τῶν AE Π' τῇ .44 ἐστὶν 
ἴση: ὥστε καὶ ἡ .41}} τῇ D éoviv ἴση. 

4dvo ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων τῶν AR 
1, ἀπὸ τῆς μείζονος τῆς 48 τῇ ἐλάσσονι τῇ 1᾿ ἴση 
ἀφήρηται ἡ AE ὅπερ ἔδει πορῆσαι, 


Πρότασεις ὃ. 
᾿Εὰν δύο τρίγωνα τὰς δύα πλευρὰς ταῖς 
δυσὶ πλευραῖς ἔσας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
καὶ τὴν γωνίαν τῇ γωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, τὴν ὑπὸ 


τῶν ἔσων εὐϑειῶν περιεχομένην" καὶ τὴν 


βάσιν τῇ βάσεις ἔσην ἕξει, καὶ τὸ τρίγωνον 
τῷ τριγώνῳ ἴσον ἔσται,καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαν 
ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσα ἔσονταςε, ἑκατέρα 
ἑκωτέρᾳ, ὑφὶ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτεί- 
ψουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 48Γ AEZ, τὰς δύο πλευ- 
ρὰς τὰς .4B 41 ταῖς Oval πλευραῖς ταῖς 4E 42 
ἴσας ἔχοντα, ἑκατέραν ἑχατέρᾳ, τὴν μὲν AB τῇ AE, 
τὴν δὲ .4I' τῇ AZ, καὶ γωνίαν τὴν ὑπὰ BAT γωνίᾳ 
τῇ ὑσὸ EAZ ἴσην. λέγω ὅτε καὶ βάσις ἡ BI' βάσει 
τὴ ΕΖ ἴση ἐστὶν, καὶ τὸ Α͂ΒΙ τρίγωνον τῷ A4EZ 
τριγώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοι- 
παῖς γωνίαις ἴσας ἔσονται, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς 
αἱ (gc& mÀevoai ὑποτείνουσιν, ἡ μὲν ὑπὰ ABI τῇ 
ὑπὸ AEZ, ἡ δὲ ὑπὸ 48 τῇ ὑπὸ 4ΖΕ. 

᾿Εφαρμοζομένου γὰρ τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἐπὶ τὸ 
4ΕΖ τρίγωνον, καὶ τιϑεμένου τοῦ μὲν « σημείου ἐπὶ 
τὸ Δ΄ σημεῖον, τῆς δὲ AB εὐϑείας ἐπὶ τὴν AE, ἐφαρ- 
μόσεν καὶ τὸ DB σημεῖον ἐπὶ τὸ E, διὰ τὸ ἴσην εἶναι 
τὴν AB τῇ 4E: ἐξαρμοσάσης δὲ τῆς 418 ἐπὶ τὴν 
AE ἐφαρμόσει καὶ ἡ AT εὐϑεῖα ἐπὶ τὴν 4Z, διὰ τὸ 
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ἔσην εἶναι τὴν ónà ΒΑΓ γωνίαν τῇ ὑπὸ EAZ- ὥστε 
χαὶ τὸ I' σημεῖον ini τὸ Ζ σημεῖον ἐφαρμόσεν, διὰ 
τὰ ἴσην πάλιν cav τὴν AI τῇ 4Ζ. Αλλὰ μὴν καὶ 
τὸ B ἐπὶ τὸ E ἐφηρμόκει: ὥστε βάσις 5 ΒΙ᾽ ἐπὶ 
βάσιν τὴν ΕΖ ἐφαρμόσει. "Et γὰρ, τοῦ μὲν B ἐπὶ τὸ E 
ἐφαρμόσαντος τοῦ δὲ {᾽ ἐπὶ τὸ Ζ, ἡ BI βάσις ἐπὶ 
τὴν ΕΖ οὐκ ἐφαρμόσει, δύο εὐϑεῖαν χωρίον περιέξου- 
σιν, ὅπερ ἐστὴὲν ἀδύνατον. ᾿Εφαρμόσεε ἄρα ἡ BI 
βάσις ἐπὶ τὴν ΕΖ, καὶ ἴσῃ αὐτῇ ξσται- ὥστε καὶ ὅλον 
τὸ ABI τρίγωνον ἐπὶ ὅλον τὸ 4ΕΖ τρίγωνον ἐφαρ- 
μόσει, καὶ ἴσον ἀυτῷ ἔσται, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαε ἐπὶ 
τὰς λοιπὰς γωνίας ἑἐφαρμόσουσι, καὶ ἴσαι αὐταῖς ἔσον- 
ται, ἡ μὲν ὑπὸ ABI τῇ ὑπὰ 4ΕΖ, ἡ δὲ ὑπὸ HI'B 
τῇ ὑπὰ 4ΖΕ. | 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὺ 
πλευραῖς ἴαας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, καὶ τὴν γωνίαν 
τῇ γωνίῳ ἴσην ἔχῃ, τὴν ὑπὸ τὼν ἴσων εὐθειῶν περιεχο- 
μένην: καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσει ἔσην ἕξει, xo τὸ τρί- 
γωνὸν τῷ τριγώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ ci λοιπαὶ γωνίαι 
ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαν ἔσονται, ἑχατέρα ἑκατέρᾳ, 
ὑφ ἃς αἱ ἴσας πλευραὶ ὑποτείνουσιν: ὅπερ ἔδευ 
δεῖξαι. 


Πρότασες ἐ. 

Τῶν ἰσοσκελῶν τριγώνων oai πρὸς τῇ 
βάσει γωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, καὶ προς- 
εχβληϑεισῶν τῶν ἴσων εὐθειῶν ai ὑπὸ τὴν 
βάσεν γωνίαι ἴσαν ἀλλήλαις ἔσονται. 

Ἔστω τρίγωνον ἐσοσχελὲς τὸ ABI ἴσην ἔχον τὴν 
AB πλευρὰν τῇ AI! πλευρᾷ, καὶ προςεκβεβλήσϑωσαν 
ἐπὶ εὐθείας ταῖς AB 4 εὐϑεῖαι αἱ BA ΓΕ" λέγω 
Ur, ἡ μὲν ὑπὸ .ABI' γωνία τῇ ὑπὸ 4118 ἴση ἐστὶν, 
ἡ δὲ ὑπὸ ΓΒ4 τῇ ὑπὸ BIE. 

Εἰλήφϑω γὰρ ἐπὶ τῆς B4 τυχὸν σημεῖον τὸ Z, 


Fig. 5. 
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καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τῆς μείζονος τῆς 4E τῇ ἐλάοσ- 
aov τῇ AZ ἴση ἡ AH , καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ZU HB 
eU ciat, 

"Ene οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν AZ τῇ AH ἡ δὲ 48 
τῇ 411. δύο δὴ αἱ ZA 41' δυσὶ ταῖς H.A4 AD ἔσαι 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνίαν κοινὴν περιέχουσιν 
τὴν ὑπὸ ZAIT: βάσις ἄρα ἡ ZI' βάσει τῇ HB. ἴση 
ἐστὶ, καὶ τὸ ZI τρίγωνον τῷ .AHB τριγώνῳ ἴσον 
ἔσται, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἔσαν 
ἔσονται, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς ab ἴσαι πλευραὶ ὑπο- 
τείνουσιν, ἡ μὲν ὑπὸ IZ τὴ ὑπὸ .AD.H, ἡ δὲ ὑπὸ 
AZI' τῇ ὑπὸ 4115. Kew ἐπεὶ ὕλη ἡ 42 ὕλῃ τῇ 
AH ἐστὶν ἴση, ὧν ἡ 48 τῇ Al ἐστὶν ἴση, λουπὴ Goo. 
ἡ ΒΖ λοιπῇ τῇ ΓΗ ἐστὶν ἴση. ᾿δβδείχϑη δὲ καὶ ἡ. 
ZI' τῇ ΗΒ ἴση: δύο δὴ αἱ ΒΖ ZI' δυσὶ ταῖς ΓΗ͂ 
HB ἴσαν εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρῳ, xal γωνία ἡ ὑπὸ BZI 
χωνίᾳ τῇ ὑπὸ I'HB ἴση, xai βάσις αὐτῶν κοινὴ ἡ 
BI. καὶ τὸ BZÍ' ἄρα τρίγωνον τῷ ΓΗΒ τριγώνῳ 
ἴσον ἔσται, χκαὺ αἱ λοιπαὶ γωνίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις 
ἔσαν ἔσονται, ἑχατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ὡς αἱ ἴσαν πλευ- 
q«i ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρα ἐστὴν ἡ μὲν ὑπὸ Ζ6Ὀ1' τῇ 
ὑπὸ ΗΓΒ ἡ δὲ ὑπὸ BI'Z τῇ ὑπὸ ΒΗ. ᾿Ἐπεὶ οὖν 
ὅλη ἡ ὑπὸ ABH γωνία ὕλῃ τῇ vnó 41Ζ γωνίᾳ 
ἐδείχϑη ἴση, ὧν ἡ ὑπὸ ΓΒΗ͂ τῇ ὑπὸ BIZ ἴση, λοιπὴ 
ἄρα ἡ ὑπὸ .4BI' λοιπῇ τῇ ὑπὸ ALB ἐστὶν" ἴση, 
καὶ εἰσι πρὸς τῇ βάσει τοῦ 415, Γ τριγώνου: ἐδείχϑη 
02 χαὶ ἡ ὑπὸ ZBI' τῇ ὑπὸ HI B ἴση, καί εἰσιν ὑπὸ 
τὴν βάσιν. | 

Τῶν ἄρα ἰσοσχελῶν τριγώνων αἱ πρὸς τῇ βάσει 
γωνίαι ἴσαν ἀλλήλαις εἰσὶ, καὶ προςεχβληϑεισῶν τῶν 
ἴσων εὐϑειῶν αἱ ὑπὰ τὴν βάσιν γωνίαι ἴσαν ἀλλήλαις 
ἔσονται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις ;. 

"Eàv τριγώνου αἱ δύο γωνίαι ἔσαν ἀλλή- 
λαις ὦσι, καὶ αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑπο- 
τείνουσαν πλευραὶ ἴσαν ἀλλήλαις ἔσονται. 

Ἔστω τρίγωνον τὸ Α͂ΒΙ' ἴσην ἔχον τήν ὑπὸ 
ABI' γωνίαν τῇ ὑπὸ ΑΓΒ γωνίᾳ: λέγω ὅτυ wol 
πλευρὰ ἣ AB πλευρᾷ τῇ «441' ἐστὶν ἴση. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ 48 τῇ IA, μία αὐτῶν 
μείζων ἐστίν, Ἔστω μείζων ἢ 418, καὺ ἀφῃρήσθω 
ἀπὸ τὴς μείζονος τῆς AD τῇ ἐλάσσονυ τῇ «41' ἴση 
ἡ 48, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AI. | 

᾿Επεὶ ovv ἴση ἐστὶν ἡ AB. τῇ .AI' κοινή δὲ ἡ BI, 
δύο δὴ αἱ AB BI' δυσὶ ταῖς 41 ΓΒ ἴσαν εἰσὶν, 
ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ yovic ἡ ὑπὸ ABI' γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ 4 Β ἐστὶν ἴση" βάσις ἄρα ἡ 41 βάσει τῇ . AD 
ἔση ἐστὶν, xoi τὸ 4} 1' τρίγωνον τῷ .AI'B. τριγώνῳ 
ἔσον ἔσται, τὸ ἔλασσον τῷ μείζονι, ὅπερ ὥτοπον- οὐκ 
ἄρα ἄνισός ἐστιν ἡ AD τῇ 411" ἴση ὥρα. 

᾿Εὰν ἄρα τριγώνου ai δύο γωνίοι ἔσαν ἀλλήλαις 
ὦσι, καὶ αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαν πλευ-: 
ραὺ ἴσαν ἀλλήλαις ἔσονται" ὕπερ ἔδεν δεῖξαι, 


Πρότασις 7v. 

"Eni τῆς αὐτῆς εὐϑείας δυαὺ ταῖς αὖ- 
ταῖς εὐϑείαις ἄλλαι δύο eU eiat ἴσαι, ἕκα-: 
τέρα ἑκατέρᾳ, οὐ συστωϑήσονται πρὸς ἄλλῳ 
xal ἄλλῳ σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ αὐτὰ 
πέρατα ἔχουσαν ταῖς ἐξ ἀρχῆς εὐϑ'είαις. 

5 * * 5 Li “- ΒῚ - , -ὉΌ΄ 

Ev γὰρ δυνατὸν, ἐπὶ τῆς αὐτῆς. εὐϑείας. τῆς AB. 
δυσὶ ταῖς αὐταῖς εὐϑείαις ταῖς Α{' I'D ἄλλαν δύο. 
εὐϑεῖαν αἱ 44 4} ἴσαι, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, συνεστά- 
τωσαν πρός ἄλλῳ. xci ἄλλῳ σημείῳ τῷ ve 1΄ καὶ 4 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὼ 1'΄ 4 τὰ αὐτὰ πέρατα ἕἔχουσαε 

- 5 2 ^A^-— ΕΣ , , 5 « 3 Y 1 
ταῖς ἐξ ἀρχῆς εὐθείαις τά “4. Β' ὡστε ἴσην εἴναι τὴν 


F. 2. 6. 


Fue. T. 
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μὲν 7.44 τῇ 4A τὸ ἀυτὸ πέρας ἔχουσαν dvrg τὸ A, 
τὴν δὲ ΓΒ τῇ 4B τὸ ἀυτὸ πέρας ἔχουσαν ἀυτῇ τὸ 
B, xal ἑπεζεύλχϑω ἡ 1.4. 

᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AT τῇ 44, ἴση ἐστὶ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ 414 τῇ ὑπὸ 4141’ μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 
AAT τῆς ὑπὸ 418. πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ 14} μείζων 
ἐστὲ τῆς ὑπὸ 418. Πάλιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ UB 
τῇ 4D, ἴση ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 1.4.1 γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ 418. ᾿Εδείχϑη δὲ ἀυτῆς καὶ πολλῷ μείζων, 
ὕστερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐχ ἄρα ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐϑείας δυσὶ ταῖς αὐταῖς 
εὐϑείαις ἄλλαι δύο εὐϑεῖαι ἴσαι, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, συ- 
σταϑήσονται πρὸς ἄλλῳ καὶ ἄλλῳ σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 


μέρη τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσας ταῖς ἐξ ἀρχῆς εὐϑείαις". 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότωσις ἡ. 

᾿Εὰν δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 
δυσὶ πλευραῖς ἴσας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
ἔχῃ δὲ καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσει Van» καὶ τὴν 
γωνίαν τῇ γωνίᾳ ἴσην ἕξει, τὲν ὑπὸ τῶν 
ἔσων εὐϑειῶν περιεχομένην, 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ Α͂ΒΙ' AEZ τὰς δύο πλευ-- 
gig τὰς ΑΒ AI' ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 4E 4Ζ 
ἔσας ἔχοντα, ἑχατέρων ἐχατέρᾳ, τὴν μὲν AB τῇ AE 
τὴν δὲ ΑΓ τῇ 42: ἐχέτω δὲ καί βάσιν τὴν BI' βά- 
os τῇ ΕΖ ἴσην: λέγω ὅτι χαὶ γωνία ἡ ὑπὸ BAI 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ £crw ἴση. 

᾿Εφαρμοζομένου γὰρ τοῦ .4BI' τριγώνου ἐπὶ τὸ 
AEZ τρίγωνον, καὺ τιϑεμένου τοῦ uiv B σημείου 
eni τὸ Ε σημεῖον τῆς δὲ BI' εὐθείας ἐπὶ τὴν EZ, 
ἐφαρμόσεν καὶ τὸ 1᾿ σημεῖον ἐπὶ τὸ Ζ, διὰ τὸ ἴσην 
εἶναι τὴν ΒΓ τῇ EZ: ἐφαρμοσάσης δὴ τῆς BI' ἐπὶ 
τὴν EZ ἐςφαρμόσουσι καὶ αἱ ΒΑ AT' ἐπὶ τὰς E4 
AZ. Er γὰρ βάσις μὲν ἡ BI'£m βάσιν τὴν LZ 


Fig. 8. 


^ 
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ἐφαρμόσει, ei δὲ BA AT' πλευραὶ ἐπὶ τὰς EA AE 
οὐκ ἐφαρμόσουσιν ἀλλὰ παραλλάξουσιν ὡς αἱ EH 
HZ, συσταϑήσονταε ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐϑείας δυσὶ 
ταῖς αὐταῖς εὐϑείαις ἄλλαι δύο εὐϑεῖαν ἴσαι, ἑκατέρα 
 ἐχατέρᾳ, πρὸς ἄλλῳ xci ἄλλῳ σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαι. Οὐ συνίστανταν δέ- 
οὐκ ἄρα, ἐφαρμοζομένης τῆς BI' βάσεως ἐπὶ τὴν EZ 
βάσιν, οὐκ ἐφαρμόσουσι καὶ αἱ ΒΑ 41 πλευραὶ ἐπὶ 
τὰς Ε4 AZ. ᾿Εφαρμόσουσιν ἄρα. ὥςτε χαὶ γωνία 
ἡ ὑπὸ BAI' ἐπὶ γωνίαν τὴν ὑπὸ EAZ ἐφαρμόσει 
καὶ ἴση αὐτῇ ἔσται. 

"Eàv ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὺ 
πλευραῖς ἴσας ἔχῃ ἑκατέραν ἑχατέρᾳ, καὶ τὴν βάσιν 
τῇ βάσει ἴσην ἔχῃ: καὶ τὴν γωνίαν τῇ γωνίᾳ ἴσην 
ἕξει, τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὐϑείων nesofepiciqn ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις o. 

Τὴν δοθεῖσαν εὐθύγραμμον γωνίαν 
δίχα τὲμ εἴν. 

Ἔστω ἡ δοϑεῖσα γωνία εὐθύγραμμος ἡ ὑπὸ 
Β41"- δεῖ δὴ αὐτὴν δίχα τεμεῖν. 

Εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς AB τυχὸν σημεῖον τὸ 4, xoi 
ἀφῃρήσθω ἀπὸ τῆς Α]' τῇ .44 ἴση ἡ 48, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ AE, καὶ συνεστάτω ἐπὶ τῆς AE τρίγωνον 
ἰσόπλευρον τὸ 4EZ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 412: λέγω ὅτι 
ἡ ὑπὸ ΒΑ͂' γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς AZ ci- 
ϑείας. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὴν ἡ 4144 τῇ AE, κοινὴ δὲ ἡ 
AZ, δύο δὴ αἱ 44 42 δυοὶ ταῖς EA AZ ἴσαι εἰ- 
oiv, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ AZ βάσει τῇ LZ 
(on ἐστι» γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4412 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ 
ἴση ἐστίν. 

Ἢ ἄρα δοϑεῖσα γωνία εὐθύγραμμος ἡ ὑπὸ 


Fis. ( 


BAI δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς AZ εὐϑείας" ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι, 


πρότασις & 

Τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖων πεπερασμένην 
δίχα τεμεῖν. 

"Eare ἡ δοϑεῖσα εὐϑεῖα πεπερασμένη ἡ 41}: 
δεῖ δὴ τὴν AB εὐϑεῖαν πεπερασμένην δίχα τεμεῖν. 

Συνεστάτω im αὐτῆς τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ 
ABIU καὶ τετμήσἥω ἡ ὑπὸ AI'B γωνία δίχα τῇ 14 
εὐϑείᾳ. λέγω ὅτι ἡ AD εὐϑεῖα δίχα τέτμηται κατὰ 
τὸ 4 σημεῖον. 

'"En& γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ 411’ τῇ I'B, κοινὴ δὲ ἡ 
14, δύο δὴ αἱ AI' 1.4 δυσὶ ταῖς BI' L4 ἴσαν &- 
σὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ A[A4 γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ BI'4 ἴση ἐστί: βάσις ἄρα ἡ 44 βάσει τῇ 
BA ἴση ἐστίν. 

'H ἄρα δοϑεῖσα εὐϑεῖα πεπερασμένη ἡ AD δίχα 
τέτμηται κατὼ τὸ 4" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις «. 

Τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῇ 
δοϑέντος σημείου πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐ- 
ϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐϑεῖα ἡ AB τὸ δὲ δοϑὲν 
σημεῖον ἐπὶ αὐτῆς τὸ ['- δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ 1᾽ σημείου 
τῇ 48 εὐϑείᾳ πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐϑεῖαν ip iadd 
ἀγαγεῖν. 

Μιλήφϑω ἐπὶ τῆς 4I τυχὸν σημεῖον τὸ 4, καὶ 
κείσϑω τῇ 14 ἴση ἡ ΠΕ, xoà συνεστάτω ἐπὶ τῆς AE 
τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ ZAE, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ZI 
λέγω ὅτι τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ 418 ἀπὸ τοῦ πρὸς 
αὐτῇ δοϑέντος σημείου τοῦ [᾿ πρὸς ὀρϑάς γωνίας 
εὐθεῖα γραμμὴ ἧκται ἡ ZI. 


10. 


Fig. 10. 


11. 


Fig. 11. 
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7 ?Ema γὰρ Von ἐστὶν ἡ DA τῇ DE κοινὴ δὲ ἡ 
ΓΖ, δύο δὴ αἱ 41 AZ δυσὶ ταῖς ET' ΓΖ ἴσαν εἰσὶν 
ἑχατέρα ἑκοτέρῳ, καὺ βάσις ἡ 4Z βάσεν τῇ EZ ἴση 
ἐστί: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 412 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΖ ἴση 
ἐστὶ, καί εἰσιν ἐφεξῆς. Ὅτων δὲ εὐϑεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν 
σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας. ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, 
ὀρϑὴ widrepa τῶν. ἴσων γωνιῶν ἐστυνε ὀρϑὴ ἄρα 
ἐστὶν vis ἣν τῶν ὑπὸ 4ΓΖ ΖΓΕ. 

Τῇ ἄρα δοϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ .΄18 ἀπὸ τοῦ πρὸς 
αὐτῇ δοϑέντος σημείου τοῦ Γ' πρὸς ὀρϑὰς γωνίας 
εὐϑεῖα γραμμὴ «rau ἣ ZI* ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 


Πρότασις gg. 


᾿Επὶ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον 


ἀπὸ τοῦ δοϑέντος σημείου, ὃ μή ἔστιν ἐπὶ 


αὐτῆς, κάϑετον εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

"Eoro ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἄπειρος ἡ 4418 τὸ 
δὲ δοϑὲν σημεῖον, 0 μή ἐστιν ἐπὶ αὐτῆς, τὸ I* δεῖ 
δὴ imi τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν 414 ἀπὸ 
τοῦ δοϑέντος σημείου τοῦ Γ᾽, ὅ μή ἐστιν ἐπὶ αὐτῆς, 
χάϑετον εὐϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν, 

Fig) γὰρ én τὰ ἕτερα μέρη τῆς AB εὖ- 
ϑείας τυχὸν σημεῖον τὸ 4, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ I' 
διαστήματι δὲ τῷ [4 χκύχλος γεγράφϑω ó EZH, 
xoci τετμήσϑω ἡ EH εὐθεῖα δίχω κατὰ τὸ O, xoi 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΓῊ [ΓΘ ΓΕ εὐϑεῖαι" λέγω ὅτε ἐπὶ 
τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν ἄπειρον τὴν AB ἀπὸ τοῦ δοϑέν- 
τος σημείου τοῦ 1', ὃ μή ἐστιν ἐπὶ αὐτῆς, κάϑετος 
ἧχται ἡ ΓΘ. 

"mé γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ HO τῇ ΘΕ, κοινὴ δὲ ἡ 
OI', δύο δὴ αἱ HO ΘΓ δυσὶ ταῖς EO OT' ἴσαι 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ ΓΗ͂ βάσει τῇ 
I'E ἐστὶν (om γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΘΗ͂ γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΕΘΓΙ ἐστὶν iow. καί εἰσιν ἐφεξῆς. Ὅταν δὲ εὐ- 


12. 


Fis. 12. 
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ϑεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας ἴσας 
ἀλλήλαις ποιῇ, ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων γωνιῶν ἐσ- 
τίν xol ἡ ἐφεστηχυῖα εὐθεῖα κάϑετος καλεῖται igo 
ἣν ἐφέστηκεν. 

"Emi τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐϑεῖαν ἄπειρον τὴν 
AB, ἀπὸ τοῦ δοϑέντος σημείου τοῦ I', ὃ μή ἐστιν 
ἐπὶ αὐτῆς, κάϑετος ἦχταν ἡ ΓΘ- ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις w. 

Ὡς ἂν εὐϑεῖα ἐπὶ εὐϑεῖαν σταϑεῖσα yo- 
νίας ποιῇ, ἤτοι δὺο ὀρϑὰς ἢ δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἔσας ποιήσει. : 

Εὐθεῖα γάρ τις ἡ 4B ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν 1.4 
σταϑεῖσα γωνίας ποιείτῳ τὰς ὑπὸ 184 ABA- λέγω 
ὅτι αἱ ὑπὸ ΓΒΑ͂ ABA γωνίαν ἤτου δύο ὀρϑαΐ εἰσιν 
ἢ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι. 

Εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΒΑ͂ τὴ ὑπὸ ABA, 
δύο ὀρϑαὶ εἶσιν. Εἰ δὲ οὔ, ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B ση- 
μείου τῇ Γ4 εὐθείᾳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΒΕ: αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΓΒΕ ΕΒ4 δύο ὀρϑαί εἰσι καὶ ine 5 ὑπὸ ΓΒΕ 
δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΓΒΑ͂ ABE ἴση ἐστὶ, κουνὴ προς- 
κείσϑω ἡ ὑπὸ EBA- αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒΕ EBA τρισὶ 
ταῖς ὑπὸ ΓΒΑ͂ .ABE EBA ἴσαν εἰσίν. Πάλιν, ἐπεὶ 
5j ὑπὸ 48Β.44, δυσὶ ταῖς ὑπὸ 4BE ED.A ἴση ἐστὶ, 
κοινὴ προςχείσϑω ἡ ὑπὸ .4BI* αἵ ἄρα γωνίαν o 
ὑπὸ 48Β.4, ABI' τρισὶ ταῖς ὑπὸ 4BE EB.4 ABI 
loo, εἰσίν, ᾿Εδείχϑησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ l'BE EBA 
τρισὺ ταῖς αὐταῖς ἴσαι: τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἴσα καί ἀλ- 
λήλοις ἐστὶν ἴσα" καὶ αἱ ὑπὸ ΓΒΕ ΕΒ4 ἄρα ταῖς 
ὑπὸ 4B.A 48Γ ἴσαι εἰσίν. ἀλλὰ αἱ ὑπὸ I'BE EBA 
δύο ὀρϑαί εἶσι, καὶ αἱ ὑπὸ 4B.4 .ABI' ἄρα δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν, | 

- Ὡς ἂν ἄρα εὐϑεῖα im εὐθεῖαν σταϑεῖσα γωνίαᾳ 


13. 


Fig. 13. 
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ποιῇ, ἤτοι δύο ὀρϑὰς ἢ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιήσει" 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


πρότασις w. 

᾿Εὰν πρός τινι εὐϑείᾳ xai τῷ πρὸς αὐτῇ 
σημείῳ δύο εὐϑεῖαι ἑξῆς μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη κείμεναν τὰς ἐφεξῆς γωνίας δυσὶν ὃρ- 
ϑαῖς ἴσας ποιῶσιν, ἐπὶ εὐϑείας ἔσονται &À- 
λήλαις αἱ εὐϑεῖαι͵ 

Πρὸς γάρ τινι εὐϑείῳ τῇ “418 καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ 
σημείῳ τῷ B δύο εὐϑεῖαν ἑξῆς αἱ BI' BA μὴ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναν τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς ὑπὸ 
ABI' ABA δυσὶ ὀρϑαῖς ἴσας ποιείτωσαν: λέγω ὅτι 
em εὐθείας ἐστὲ τῇ 18 ἡ BA. 
... Μὲ γὰρ μή ἐστι τῇ BI! ἐπὶ εὐθείας ἡ BA, ἔστω 
τῇ IB ἐπ εὐθείας ἡ ΒΕ. 

᾿Επεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ AB im εὐθεῖαν τὴν ΓΒΕ 
ἑςέέστηχεν, αἱ ἄρα ὑπὸ ADBI'.ABE γωνίαι δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσιν: εἰσὺ δὲ xoi αἱ ὑπὸ ADBI' ABA 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν" αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒΑ͂ ABE ταῖς 
ὑπὸ ΓΒΑ͂ ABA ἴσαι εἰσί. Κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ ὑπὸ 
ADI λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ .ABE λοιπῇ τῇ ὑπὸ ABA 
ἐστὶν ἴση, ἡ ἐλάσσων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
τον. Οὐκ ἄρα ἐπὶ εὐϑείας ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ BI. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδ᾽ ἄλλη τις πλὴν τῆς Β4.- 
ἐπ᾿ εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ DA. 

᾿Εὰν ἄρα πρός τινι εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ 
σημείῳ δύο εὐϑεῖαν ἑξῆς μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι 
τὰς ἐφεξῆς γωνίας δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιῶσιν- ἐπὶ 
εὐϑείας ἔσονται ἀλλήλαις αἱ εὐϑεῖαι. 


Πρότασις ιὲ 
᾿ΒΕὰν δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας, τὰς 
κατὰ χορυφὴν γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιή - 
σουσι.- ; 
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Fig. 14. 
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Δύο γὰρ εὐθεῖαι αἱ 41) [4 τεμνέτωσαν ἀλλή- 
λας χατὰ τὸ E omustov: λέγω ὕτι ἴση ἐστὶν ἡ uiv 
ὑπὸ ALI' γωνία τῇ ὑπὸ AEB, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΕΒ τῇ 
ὑπὸ 441... 

᾿Επεὶ γὰρ εὐϑεῖα ἡ AE ἐπὶ εὐϑ)εῖαν τὴν 1.4 
ἐφέστηκε γωνίας ποιοῖσα τὰς ὑπὸ I'EA 4.84: αἱ 
ἄρα ὑπὸ I'EA AEA γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσί. 
Πάλιν, ἐπεὶ εὐϑεῖα ἡ AE im εὐϑεῖαν τὴν AB 
ἐφέστηχε γωνίας ποιοῦσα τὰς ὑπὸ EA 418: αἱ 
ἄρα ὑπὸ AE AEB γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσὶν. 
᾿Εδείχϑησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ IDEA 411 δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἔσαν: αἱ ἄρα ὑπὸ I'EA 4314] ταῖς ὑπὸ AEA 418 


Fig. 15. 


ἴσαι εἰσί. Κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ὑπὸ EA, λοιπὴ ἄρα : 


ἡ ὑπὸ I'EA λοιπῇ τῇ ὑπὸ BEA ἴση ἐστίν- Ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσεται ὅτι χαὶ αἱ ὑπὸ I'EB AEA ἴσαν εἰσίν. 

'"Eàv ἄρα δύο εὐϑεῖαν τέμνωσιν ἀλλήλας, τὰς 
κατὰ κορυφὴν γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιοῦσιν: ὅπερ 
ἔδεν δεῖξαι. . 


Πόρισμα. 

"Ex δὴ τούτων φανερὸν ὅτι, ἐὰν δύο εὐϑεῖαι τέμ- 
γωσιν ἀλλήλας, τὰς τέσσαρας γωνίας τέτρασιν ὁρ- 
ϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν. 

(Kdv πλείους εὐθεῖαι τῶν δυοῖν Óv. ἑνὸς σημείου 
τέμνωσιν ἀλλήλας, οἷον τρεῖς ἢ τέσσαρες 1) ὅὁποσαι- 
o)v- αἱ γιγνόμεναν γωνίαν πᾶσαν τέτρασιν ὀρϑαῖς 
ἴσαι δείκνυνται.) | 


Πρότασις qq. 

Illavróg τριγώνου μιᾶς TOV πλευρῶν 
προςεκβληϑείσης ἡ ἐχτὸς γωνία ἑκατέρας 
τῶν ἐντὸς χαὶ ἀπεναντίον μείζων ἐστίν. 

Ἔστω τρίγωνον τὸ .ABI', καὶ προςεκβεβλήσϑω 
αὐτοῦ μία πλευρὰ ἡ BI' ἐπὶ τὸ 4- λέγω ὅτι ἡ ἐχτὸς 

γωνία 
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Fig. 16. 
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γωνία ἡ ὑπὸ 414 μείξων ἐστὶν ἑκατέρας τῶν ἐντὸς 
καὶ ἀπεναντίον τῶν ὑπὸ 184) B.AI' γωνιῶν, | 

Τετμήσθω ἡ .«41' δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπιξζεὺ- 
υϑεῖσα ἡ BE ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ εὐϑεῖας ἐπὶ τὸ Z, xa 
κείσϑω τῇ BE ἴση ἡ EZ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΙ, καὶ 
διήχϑω 7 .A4I' ἐπὶ τό H. 

᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν . AE τῇ ΓΤ, ἡ δὲ BE τῇ 
EZ, δύο δὴ αἱ AE ΕΒ δυσὶ ταὶς ΓΙ EZ ἴσαι eis 
oiv, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, xci γωνία ἡ ὑπὸ 488 γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ZEI' ἴση ἐστὶν, κατὰ χορυφὴν γάρ: βάσις 
ἄρα ἡ 4B. βάσει τῇ ZI! ἴση ἐστὶ, καὶ v0 .4BE τρί- 
yovov τῷ ZEI' τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον, καὶ αἱ λοιπαὶ 
γωνίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἔσαν εἰσὶν, pci χά: 
TéÓC Up ος αἱ ἔσαν epic ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρά 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAE τὴ ὑπὸ ΕΓΖ. Με stor» δέ ἐστιν 
ἡ ὑπὸ LI' τῆς ὑπὸ ΕΓΖ: μείζων ὥρα ἡ ὑπὸ 414 
τῆς ὑπὸ ΒΑ. Ὁμοίως δὲ τῆς DBI' τετμηϊιένης δίχα 
δειγϑήσεται καὶ ἡ ὑπὸ DIT, τουτέστιν ἡ ὑπὸ ATA, 
μείζων καὶ τῆς ὑπὸ .A DI. 

Jlavróe ἄρα τριγώνου ius TOV πλευρῶν προς- 
ἐχβληϑείσης ἡ ἐχτὸς γωνία ἑχατέῤας τῶν ἐντὸς xoi 
ἀπεναντίον μείζων ἐστίν» ὅπερ ἔδεν δεῖξαιν 


Πρότασες c. 
Παντὸς τριγώνου αἱ δύο γωνίαι δύο ὃρ- 


ϑῶν ἐλάσσονές εἰσι, πάντῃ μεταλαμβανό- 
ἐν εναῦ, 


ῬΕστῶ τοίγωνον τὸ ABI- λέγω ὅτι τοῦ ABT F 


τριγώνου αἱ δύο γωνίαν δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἶσι, 
πάντῃ μεταλαμβανόμεναν, 
᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ 4: 
Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ .181᾽ ἐχτός dort γωνία 
ἡ ὑπὸ 414, μείζων ἐστὶ τῆς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον, 
τῆς ὑπὸ 4181, Kow προφςχείσϑω ἣ ὑπὸ ΑΓΒ: ài 
[2] 
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ἄρα ὑπὸ .J4DA4 .AUB τῶν ὑπὸ ABI BIA μείξονές 
εἰσιν. ᾿4λλ αἱ ὑπὸ AT'A ALB δύο ὀρϑαῖς ἴσαν 
εἰσίν. αἱ ἄρα ὑπὸ ABI' BI'A δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές 
εἶσιν. Ὁμοίως δὲ δείξομεν ὅτι καὶ αἱ ὑπὸ BAD AT'B 
δύο ὀρϑῶν ἐλασσονές εἶσι, καὶ ét αἱ ὑπὸ TAB ABI. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου αἱ δύο γωνίαν δύο ὀρ- 


ϑῶν ἐλάσσονές εἰσιν πάντῃ μεταλαμβανόμεναυ: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις τή. 

Παντὸς τριγώνου ἡ μείζων πλευρὰ τὴν 18, 
μείζονα γωνίαν ὑποτείνει. 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον τὸ ΑΒΙ᾽ μείζονα ἔχον τὴν Fig. 18. 
AT πλευρὰν τῆς .4D- λέγω ὅτι xoi γωνία ἡ ὑπὸ 
ADBI' μείζων ori τῆς ὑπὸ BI. 

᾿Επεὺ γὰρ μείζων ἐστὶν ἡ .AI' τῆς 18, κείσϑω 
τῇ 4D ἴση ἡ 44, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ DA. 

Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 41΄ ἐκτός ἐστι γωνία 
ἡ ὑπὸ 448, μείζων ἐστὶ τῆς ἐντὸς χαὶ ἀπεναντίον, 
τῆς ὑπὸ 4}. ἴση δὲ ἡ ὑπὸ .4AB τῇ ὑπὸ 4184, 
ἐπεὶ xoi πλευρὰ ἡ .48 τῇ A4 ἐστὶν ἴση" μείζων ἄρα 
καὶ ἡ ὑπὸ 414 τῆς ὑπὸ 418: πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ 
.“4.81' μείζων 201i τῆς ὑπὸ 48, 

Παντὸς ἄρα τριγώνου ἡ μείζων πλευρὰ τὴν μεί- 
ζονα γωνίαν ὑποτείνει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


“Πρότασις vot, 

Παντὸς τριγώνου ὑπὸ τήν μείζονα yo- 10. 
νίαν ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείν εἰ, 

Ἔστω τρίγωνον τὸ .4BI' μείζονα ἔγον τὴν ὑπὸ Fig. 19. 
ABD γωνίαν τῆς ὑπὸ BIA. λέγω ὅτε καὶ πλευρὰ 
ἡ 4Γ πλευρᾶς τῆς .AD. μείζων ἐστίν. 

Eri γὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἡ AT' τῇ AD, ἢ 
ἐλάσσων: ἴση μὲν οὖν olx ἐστιν ἡ 4 τῇ 44: ἴση γὰρ 
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ἂν qv καὶ γωνία ἡ ὑπὲ ABI τῇ ὑπὸ 4 Β:- οὐκ 
ἐστι δέ. οὐκ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡἣ .AI' τῇ 48. Οὐδὲ μὴν 
ἐλάσσων ἐστὶν ἡ 41 τῆς AD- ἐλάσσων γὰρ ἂν ἣν 
καὶ γωνία ἡ ὑπὸ Α4181' τῆς ὑπὸ 4108. οὐκ ἔστι δέ- 
οὐκ ἄρα ἐλάσσων ἐστὴν ἡ .AI' τῆς 418, ᾿Εδείχϑη 
δὲ ὅτι οὐδὲ ἴση ἐστί: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ AT τῆς AB. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου ὑπὸ τὴν μείζονα γωνίαν 
ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει: ὅπερ ἔδει δεῖξαυ. 


Πρότασις x. 

Παντὸς τριγώνου «i£ δύο πλευραὶ τῆς 20. 
λοιπῆς μειζοσνές εἶσι, πάντῃ μεταλαμβανό- 
μὲν αν 

"Eoro γὰρ τρίγωνον τὸ ABI* λέγω ὅτι τοῦ ABI" Fig. 20. 
τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς λοιπῆς μείζονές εἶσι 
σάντῃ μεταλαμβανόμεναι, αἱ uiv DA 41 τῆς ΒΓ, 
αἱ δὲ .4B Β' τῆς AL, αἵ δὲ BT' ΓΑ͂ τῆς 418. 

4ωήχϑω γὰρ ἢ Dd ἐπὶ τὸ 4 σημεῖον, xai 
κείσϑω τῇ 1.4 ἴση ἡ 44, καὶ ἐπεξεύγϑω ἡ AI. 

“Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ AT, ἴση ἐστὶ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ Α41᾿ τῇ ὑπὸ 4145 ἀλλ ἡ ὑπὸ ΒΙ4 
γωνία τῆς ὑπὸ “14 μείζων ἐστὶ» μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 
ΒΙ4 τῆς ὑπὸ 4417’ καὶ ἐπεὶ τρίγωνόν ἐστε τὸ 
4ΓΒ μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ BIA γωνίαν τῆς ὑπὸ 
BAT, ὑπὸ δὲ τὴν μείξζονω γωνίαν ἡ μείζων πλευρὰ 
ὑποτείνει, ἢ 4B ἄρα τῆς BI' ἐστὲ μείζων, Ἴση δὲ 
ἡ 48 ταῖς B.A 41’ μείζονες ἄρα αἱ ΠΑ AT! τῆς ΒΓ. 
“Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ αὖ μὲν AB ΒΙ τῆς ΓΑ͂ 
μείζονές εἰσιν, αἱ δὲ BI' ΓΑ͂ τῆς 48. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου αὲ δύο πλευραὶ τῆς λου- 
πῆς μείζονές εἶσι, πάντῃ μεταλαμβανόμεναι-: ὅπερ Get 
δεῖξαι. 
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πρότασις κά. 

Ἐὰν τριγώνου ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν 
ἀπὸ τῶν περάτων δύο εὐϑεῖαι ἐντὸς συστα- 
ϑῶσιν, αἱ συσταϑεῖσαι τῶν λοιπῶν τοῦ τρι- 
γώνου δύο πλευρῶν ἐλάσσονες μὲν ἔσονται, 
μείζονα δὲ γωνίαν περιέξουσι, 

Τριγώνου γὰρ τοῦ .4BI' ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν 
τῆς BI', ἀπὸ τῶν περάτων τῶν DB I' δύο εὐϑεῖαι 
ἐντὸς συνεστάτωσαν αἱ 4 AD, λέγω ὅτε αἱ BA 
AI τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν, τῶν ΒΑ͂ 
AT, ἐλάσσονες μέν εἶσι, μείζονα δὲ γωνίαν περιέχουσι, 
τὴν ὑπό Β41' τῆς ὑπὸ DAI. 

Διήχϑω γὰρ ἡ BA ἐπὶ τὸ E. 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς 
λοιπῆς μείζονές εἰσι, τοῦ 4.5. ἄρα τριγώνου αἱ δύο 
πλευραὺ αἱ 418 AE τῆς BE μείζονές εἶσι: χοινὴ 
προςχείσϑω ἡ EI* αἱ ἄρα BA AI' τῶν BE ET 
μείζονές εἶσι. Πάλιν, ἐπεὶ τοῦ I'EA4 τριγώνου αἱ 
δύο πλευραὺ αἱ 4 'E EA τῆς 14 μείζονές εἶσι, «ous, 
προςχείσϑω ἡ AB: αἱ ΤῈ EB ἄρα τῶν 1.4 AB μεί- 
ζονές εὗσιν. ᾿Δλλὰ τῶν BE EI' μείζονες ἐδείχϑησαν 
αἱ BA AI- πολλῷ ἄρα αἱ ΒΑ͂ AID τῶν Β4 4 
μείζονές εἰσι» | 

Πάλιν, ἐπεὶ παντὸς τριγώνου sj ἐχτὸς γωνία 
τῆς ἐντὸς καὺ ἀπεναντίον μείζων ἐστί: τοῦ I'AE 
ἄρα τριγώνου ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ DAI' μείζων ἐστὶ 
τῆς ὑπὸ DEA4. Διὰ τὰ αὐτὰ τοίνυν καὶ τοῦ .ABE 
τριγώνου ἡ ἑχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ I'EB μείζων iori 
τῆς ὑπὸ Β4Γ. ᾿4λλὰ τῆς ὑπὸ DEB μείζων ἐδείχϑη 
ἡ ὑπὸ BAI" πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ BAI μείζων ἐστὶ τῆς 
ὑπὸ DAI. 

᾿Ἐὰν ἄρα τριγώνου eni μιᾶς τῶν πλευρῶν ἀπὸ 
τῶν περάτων δύο εὐϑεῖαι ἐντὸς συσταϑῶσιν, αἱ συ- 
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Fig. 2 
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σταϑεῖσαι τῶν λοιπῶν τοῦ. τριγώνου δύο πλευρῶν 
ἐλάσοονες μέν εἰσί, μείζονω δὲ γωνίαν περιέχουσιν» 
ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασες xf. 

Ἔκ τριῶν εὐθειῶν, αἵ εἶσιν ἴσαι TQéOV Q2. 
ταῖς δοϑείσαις εὐθείαις, τρίγωνον συστή- 
σασϑαω δεῖ δὲ τὰς δύο τῆς λοιπῆς μείζονας 
εἶναι, πάντῃ μεταλαμβανομένας. 


Ἔστωσαν ai δοϑεῖσαν τρεῖς εὐθείαις αἴ .4 DB Fig.22. 
I, ὧν αἱ δύο τῆς λοιπῆς μείζονες ἔστωσαν, πάντῃ 
μεταλαμβανόμεναι, eb μὲν 4 B τῆς [Π| αἵ δὲ AT" 
τῆς DB, xci ἔτει αἱ DB Γ΄ τῆς ΑΙ: δεῖ δὴ ἐκ τῶν ἴσων 
ταῖς .4 D 1' τρίγωνον συστήσασϑοαις 


᾿Εχχείσϑω. τις εὐθεῖα ἡ AE, πεπερασμένη μὲν 
χατὰ τὸ 4 ἄπειρος δὲ κατά. τὸ E, καὶ χκείσϑω τῇ 
μὲν Α ἴση ἡ 42, τῇ δὲ B ἴση ἡ ΖΗ, τῇ δὲ Τ' ἴση 
ἡ 1|Θ' καὶ χέντρῳ μὲν τῷ, Ζ, διαστήματι δέ τῷ Z4 
χύχλος γεγράρϑω ὃ AK xoi πάλιν χέντρῳ ΜΗ 
τῷ ΠΙ, διαστήματι δὲ τῷ, HO κύκλος. γεγῃᾳόφϑω ὃ, 
ΚΑ O, χαὶ τεμγνέτωσαν ἀλλήλους οἱ κύχλοι κατὰ. τὸ 
K, zai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΚΖ ΚΗ: λέγω. « ὅτι ἐκ τριῶν 
εὐϑειῶν, τῶν ἴσων ταῖς 44 Β΄ I', τρίγωνον συνέστα- 
ται τὸ ΚΖΠ. 


"Ens γὰρ τό Ζ σημεῖον χέντρον iori τοῦ 4 ΚΑ 
χύχλου, ἴση ἐστὶν 5 Z4 τῇ ΖΚ' ἀλλὰ ἡ ZA τῇ .4 
ἐστὶν ἴση. xoi. ἡ KZ ἄρα τῇ A ἐστὲν ἔση. Πάλιν, 
ἐπεὺ τὸ Η σημεῖον χέντρον ἐστὺ. τοῦ A(KO χύχλου, 
ἴση iorw ἡ HO τῇ HK- ἀλλχὰ ἡ HO τῇ 1 ἐστὺν 
ἴση: χαὺ ἡ ΚΗ ἄρα τῇ D ἐστὶν ἴδη. Ἔστι δὲ χαὺ 
ἡ ZH τῇ B ἴση: αἵ τρεῖς ἄρα εὐϑεῖαν αἵ KZ ZH 
HK τρισὶ ταῖς .4 B 7" ἴσαι εἰσίν. 
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Ἔχ τριῶν ἄρα εὐθειῶν τῶν KZ ZH HK, ci εἰ- 
σιν ἴσαν τρισὶ ταῖς δοϑείσαις εὐθείαις ταῖς ΑἹ D T, 
τρίγωνον συνέσταται τὸ ΚΖΗ: ὕπερ ἔδεν ποιῆσαι, 


Πρότασις sy. 

Πρὸς τῇ δοϑείσῃ εὐθεῖς καὶ τῷ πρὸς 23. 
αὐτῇ σημείῳ τῇ δοϑείσῃ εὐϑυγράμμῳ 
γωνίᾳ ἴσην γωνίαν εὐθύγραμμον συστή- 
σασϑ' «t. 

Ἴστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 41}, τὸ δὲ πρὸς Fig. 23. 
αὐτῇ σημεῖον τὸ «4, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία εὐϑύγραμ- 
pog ἡ ὑπὸ 4Γ1) δεῖ δὴ πρὸς τῇ δοϑείσῃ εὐϑείᾳ τῇ 
AD καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ A τῇ δοϑείσῃ yo-. 
γίᾳ εὐθυγράμμῳ τῇ ὑπὸ 41 ἴσην γωνίαν εὐϑύ- 
γραμμον συστήσασϑαι. 

Εἰλήφϑω ἐφ᾽ ἐχκατέρας τῶν 14 DE τυχόντα 
σημεῖα τὰ 4 E, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ 4. καὶ ἔκ τριῶν 
εὐθειῶν, αἵ είσιν ἴσαι vov ταῖς 14 AE LE, 
τρίγωνον συνεστάτω τὸ ΑΖΗ, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν 
μὲν 14 τῇ 42, τὴν δὲ EU τῇ 4Η, καὶ ξτι τὴν AE 
τῇ ΖΗ. 

Ἐπεὶ οὖν δύο αἱ AT DLE δυσὶ ταῖς .Ζ4 AH 
ἴσαν εἶσιν, ἑχατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ AE βάσει 
τῇ ZH ἴση: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 41 Ε γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ZAH ἐστὶν ἴση. | 

Πρὸς ἄρα τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ 4B xol τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ εὖϑυ- 
γράμμῳ τῇ ὑπὸ 41 ἴση γωνία εὐϑύγραμμος συνί- 
σταται ἡ ὑπὸ ΖΑ: ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Iloóreoug s. 
᾿Εὰν δύο aure τὰς δύο nAeveaa ταῖς 94. 


δυσὶ να iin ἴσας “ἔχῃ, ἑχατέραν ἑκατέρᾳ, 
τὴν δὲ γωνίαν τῆς γωνίας μείξονα ἔχῃ τὴν 
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ὑπὸ τῶν ἴσων εὐ ϑειῶν περεεχομένην: xc 
τὴν βάσιν τῆς βάσεως μείζονα ἕξει. 

βστω δύο τρίγωνα τὰ .ABI' AEZ τὰς δύο Fs. 24. 
σιλευρὰς τὰς .4DB Α΄ ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 4E 
4Z ἴσας ἔχοντα, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν AB τῇ 
4E τὴν δὲ AI' τῇ AZ, γωνία δὲ ἡ ὑπὸ BAT γω- 
γίας τῆς ὑπὸ EAZ μείζων ἔστω: λέγω ὅτι καὶ βάσις 
ἡ BI'f&osog τῆς EZ μείζων ἐστίν, | 

Vna γὰρ μείζων £oriv 4j ὑπὸ BAT γωνία τῆς 
ὑπὸ "42 γωνίας, συνεστάτω πρὸς τῇ 4E sse 
x«i τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ 4 τῇ ὑπὸ BAT γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ EAH, καὶ χείσϑω ὁποτέρᾳ τῶν AI' 4Ζ 
ἴση ἡ 4H, «ci ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EH ZH. 

᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΑΒ τῇ AE, ἡ δὲ ΑΓ 
τῇ 4Η, δύο δὴ αἱ ΒΑ͂ .AI' δυσὶ ταῖς EA AH ἴσαν 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρῳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ᾽ γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΔΗ͂ ἴση ἐστὶ" βάσις ἄρα ἡ BI βάσει τῇ EH 
ἐστὶν ἴση. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὲν ἡ AH τῇ 42, ἴση 
ἐστὶ xa γωνία v, ὑπὸ d ZH γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 4ΠΖ: μείζων 
ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΖΗ τῆς ὑπὸ EHZ, πολλῷ ἄρα μείζων 
ἐστὴὲν ἡ ὑπὸ ΕΖΗ τῆς ὑπὸ ΕΗΖ. Καὶ ἐπεὶ τρίγω- 
vóv ἐστυ τὸ EZH μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ ΕΖΗ yo- 
γίαν τῆς ὑπὸ EHZ, ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 
ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει: μείζων ἄρα καὶ πλευρὰ 
ἡ EH τῆς ΕΖ. Ἴση δὲ ἡ EH τῇ BI* μείζων 
ἄρα καὶ ἡ Β1' τῆς ΕΖ. | 

βὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 
δυσὶ πλευραῖς ἴσας ἔχῃ, ἑχατέραν ἑχατέρᾳ, τὴν δὲ γω- 
νίαν τῆς γωνίας μείζονα ἔχῃ τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὖ- 
ϑειῶν περιεχομένην: καὶ τὴν βάσιν τῆς βάσεως μείζονα 
ἕξει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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IToóvteocigo s 

Ἐὰν δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 30. 
δυσὶ πλευραῖς ἴσας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
τὴν δὲ βάσιν τῆς βάσεως μείζονα ἔχῃ: καὺ 
τὴν, γωνίαν τῆς. γωνίας μείζονα ἕξει τὴν 
ὑπὸ τῶν ἴσων εὐϑιειῶν περιεχομένη V. 

"Eoto. δύο τρίγωνα τὰ ADI 4UZ τὰς. δύο, πλευ-- Flg. 25. 
ρὰς. τὰς. 4118. 41’ ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς. AE AZ 
ἔσας ἔχοντα, ἑχατέραν. ἑκατέρῳ, τὴν uiv. 418} τῇ AL, 
τὴν δὲ AT τῇ 42: Bae δὲ ἡ DlI' βάσεως. τῆς EZ 
μείζων ἔστω: λέγω, ὅτι χαὶ γωνία ἡ ὑπὸ 5.411΄ γῳ- 
viec τῆς ὑπὸ 1.412 μείζων. ἐστίν» 

Ec γάρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν. αὐτῇ 1) ἐλάσσων- ἴση, 
μὲν οὖν. οὐχ ἐστιν ἡ ὑπὸ BAI' γωνία τῇ ὑπὸ. EAZ, 
ἴση γὰρ ἂν ἣν καὶ ἡ βάσις ἡ DI βάσει τῇ EZ οὐκ 
ἔστι δὲ. οὐκ Cc. ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ DAI' γωνία Ti] 
ὑπὸ ΕΗΖ: ἀλλ᾽ οὐδὲ μὴν, ἐλάσσων". ὁλάσσων. γὰρ ἂν 
ἣν καὶ βάσις ἡ Β΄ βάσεως τῆς EZ- οὐκ ἔστι δὲ" ow. 
ὥρα ἐλάσσων. ἐστὶν ἡ ὑπὸ DAI γωνία τῆς ὑπὸ. EAZ. 
Ἐδείχϑη δὲ ὅτι οὐδ᾽ ἴση: μείζων. ὥρα ἐστὶν. ἡ ὑπὸ, 
DBAI' γωνία τῆς ὑπὸ ΕΖ, 

᾿Εὰν. ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς. ταῖς δυσὲ 
πλευραῖς. ἴσας ἔχῃ)» ἑχατέραν ἑχάτερῳ , τὴν δὲ. βάσιν. 
τῆς βάσεως μείζονα ἔγῃ" καὶ τὴν. γωνίαν τῆς. γωνίας 
ῥδίζονᾳ ἕξει τὴν ὑπὸ τῶν, ἴσων. cU Ocio. περιεχομέ:-: 
ov. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασιες. ag. 
Ἐὰν δύο. τρίχωνα τὰς. δύο, γωνίας. ταῖς. 90. 
δυσὲ γωνίαις loeo ἔχῃ, ἑκατέραν ἑχατέρᾳ, 
ez] δὲ καί μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, 
ἤτοι τὴν. πρὸς ταῖς ἔσαις γωνίαις, ἢ τὴν 
ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ὕσων γωνεῶν. 
καὶ τὸς λοιπὰς πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευ- 
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ραΐῖς ἴσας ἔξει, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, καὶ τὴν 
λοιπὴν γωνίαν τῇ λοιπῇ γωνίᾳ ἴσην. 

"Loro. δύο τρίγωνα τὰ .ABI' 42 τὰς δύο γω- Fig. 26. 
vi«g τὰς ὑπὸ ABI' ΒΙΓΑ δυσὶ ταῖς ὑπὸ 4EZ EZA 
ὕσας. ἔχοντα, ἑκατέραν ἑχατέρῳ, τὴν μὲν ὑπὸ 4181 τῇ 
ὑπὸ 412, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΙΓΑ͂ τῇ ὑπὸ ΕΖΔ4- ἐχέτω δὲ 
xcl μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, πρότερον τὴν 
πρὸς ταῖς ἴσαις γωνίαις. τὴν DI' τῇ ΕΖ: λέγω Ort 
καὶ τὰς λοιπὰς πλευρὰς ταῖς. λοιπαῖς πλευραῖς ἴσας 
ὅξεν, ἑκατέραν ἑχατέρῳ, τὴν μὲν .AD τῇ AE τὴν δὲ 
AT τῇ AZ, καὶ τὴν λοιπὴν γῳγίαν τῇ λοιπῇ γωνίᾳ, 
τὴν ὑπὸ. DAT τὴ ὑπὸ, EAZ. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ΑΒ τῇ AE, μίᾳ αὐτῶν 
μείζων ἐστίν, "Doro. μείζων ἡ 4118, καὶ χείσϑω τῇ 
AE ἴση. ἡ ΒΗ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ HT. 

᾿Επεὺ οὖν ἴση aiv ἡ μὲν ΒΗ τῇ AE, ἡ δὲ ΒΓ 
τῇ EZ, δύο. δὴ αἱ BH ΡΙ' δυσὶ ταῖς 4E ΕΖ ἴσαι 
εἰσὶν, ἑκατέρῳ ἑκατέρᾳ, καὶ γωνία. ἡ, ὑπὸ HBI' γῳ- 
vio, τῇ ὑπὸ 412. ἴση ἐστί: βάσις. ἄρα ἡ HI' βάσες 
τῇ 4Z ἴσῃ ἐστὶ, xal τὸ ΠΓΒ1' τρίγωγον τῷ 4EZ TQL- 
γώνῳ toov. ἔσται, «ct αἱ λοιπαὶ γωμίαν ταῖς λοιπαῖς 
γωνίαις. ἴσαν ἔσονται, ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαν πλευραὶ ὑπα- 
πείνουσιν.. ἴση ἄρα ἡ, ὑπὸ, ILI B, γωνία τῇ ὑπὸ, 4ΖΕ. 
ἀλλὰ ἡ ὑπὸ AZE τῇ ὑπὸ. ΒΙΓΑ͂ ὑπόχειταν ἴση". καὶ 
ἡ ὑπὸ ΒΙῊ ἄρα τῇ ὑπὸ BIA. ἴση. ἐστὶν, ἡ ἐλάσ- 
co» τῇ μείζονι, ὅπερ ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα ἄνισός 
ἐστιν ἡ AB τῇ AE. ἴση ἄρα. Ἔστι δὲ. καὶ ἡ, ΒΓ' 
τῇ EZ ἴση, δύο δὴ αἱ 418. ΒΙΓ δυσὶ ταῖς AE ΕΖ 
ἴσαν εἰσὴν, ἑκατέρα. ἑκατέρῳ, καὶ γωγία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ 
γωγνίῳ τῇ ὑπὸ. AEZ ἐστὶν ἴση". βάσις ἄρα ἡ, ἍΤ βά- 
σευ τῇ 412 ἴσῃ ἐστὶ, καὶ λοιπὴ, γωνία ἡ ὑπὸ BAT 
λοιπῇ γωγίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴση ἐστί. —— 

“4λλὰ δὴ πάλιν ἔστωσαν αἱ ὑπὸ. τὰς ἴσας γω- 
γνίας πλευραὺ ὑποτείνουσαι ἴσαι, ὡς 5 4B τῇ 4Ε-: 
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λέγω πάλιν ὅτι xc αἱ λοιπαὶ πλευραὶ ταῖς λοιπαῖς 
πλευραῖς (oca. ἔσονται, ἡ μὲν .AI' τῇ AZ, ἡ δὲ Β΄' 
τῇ LZ, καὶ ét ἡ λοιπὴ γωνία ἡ ὑπὸ B.AI' τῇ λου- 
πῇ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ LZ ἴση ἔσται. 

Li γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ 11' τῇ EZ, μία αὐτῶν 
μείζων ἐστίν. "Eoto μείζων, εἰ δυνατὸν, ἡ BI, καὶ 
κείσϑω τῇ ΕΖ ἴση ἡ BO, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 40. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ uiv BO τῇ EZ ἡ δὲ AB 
τῇ 41}, δύο δὴ αἱ 41,185. BO δυσὶ ταῖς 4L LZ ἴσαν 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι: 
βάσις ἄρα ἡ 4O βάσει τῇ 4Z ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ .4.1.8}Ὁ 
τρίγωνον τῷ 4EZ τριγώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ λοιπαὺ 
γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαν ἔσονται, ὑφ᾽ ἃς αἱ 
ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΒΘΑ͂ γωνία τῇ ὑπὸ EZA. ᾿“λλὰ ἡ ὑπὸ EZA τῇ 
ὑπὸ Bl'4 £oriv ἴση: καὶ ἡ ὑπὸ BOA ἄρα τῇ ὑπὸ 
DIU ἴση ἐστὶν: τριγώνου δὴ τοῦ .4O1' ἡ ἐχτὸς γω- 
via ἡ ὑπὸ ΒΘΑ͂ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον 
rj ὑπὸ BI'4, ὅπερ ἀδύνατον. Oz ἄρα ἄνισός ἐσ- 
τιν ἡ BI τῇ EZ, ἴση ἄρα. Ἔστι δὲ xoi ἡ AB τῇ 
AE ἴση: δύο δὴ αἱ 418 EI' δυσὶ ταῖς 41 EZ ἔσαι 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ γωνίας ἔσας περιέχουσι: 
βάσις ἄρα ἡ AI' βάσει τῇ AZ ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ ABI 
τρίγωνον τῷ 42 τριγώνῳ ἴσον ἐστί, χαὶ ἡ λοιπὴ 
γωνία ἡ ὑπὸ B.AI' τῇ λοιπῇ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴση. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὺ 
γωνίαις ἔσας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρῳ, ἔχῃ δὲ xal μίαν 
πλευρὰν μίᾳ πλευρᾷ ἴσην, ἤτον τὴν πρὸς ταῖς ἴσαις 
γωνίαις, ἢ τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν. τῶν ἴσων γω- 
νιῶν. χαὶ τὰς λοιπὰς πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς 
ἔσας ἕξει, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν τῇ 
λοιπῇ γωνιᾷ ἴσην: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις vt. 

"E&v εἰς δύο εὐθείας εὐϑεῖα ἐμπίπτουσα 27. 
τὰς ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, 
παράλληλοι ἔσονται ἀλλήλαις αἱ εὐϑεΐαι. 

Eig γὰρ δύο εὐθείας τὰς 418 1.4 εὐϑεῖα ἐμ- Fs. 27. 
πίπτουσα ἡ ΕΖ τὰς ἐναλλὰξ γωνίας τὰς ὑπὸ AEZ 
ΕΖ4 ἴσας ἀλλήλαις ποιείτω: λέγω ὅτε παράλληλός 
ἐστιν ἡ “8 τῇ 14- 

Εἰ γὰρ μή, ἐκβαλλόμεναν αἱ 48 Γά συμπε- 
σοῦνται, ἤτοι ἐπὶ τὰ B 4 μέρη, ἢ ἐπὶ τὰ Α I. 
᾿Εχβεβλήσϑωσαν xci συμπιπτέτωσαν ἐπὶ và D 4 
μέρη κατὰ τὸ H. 

Towovov δὴ τοῦ EHZ ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ 
ALEZ ἔση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ EZH, 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα αἱ ΑΒ 14 ἐκβαλλό- 
usvat συμπεσοῦνται ἐπὶ τὰ DB 4 μέρη. Ὁμοίως δὴ 
δειχϑήσεται, ὅτι οὐδὲ ἐπὶ τὰ 4 I* αἱ δὲ ἐπὶ μηδέ- 
τέρω τὰ μέρη συμπίπτουσαι, παράλληλοί εἰσι" παράλ- 
ληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 48 τῇ 14. 

᾿Γὰν ἄρα εἰς δύο εὐθείας εὐϑεῖα ἐμπίπτουσα 
τὰς ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, παράλληλοι 
ἔσονταν αἱ εὐϑεῖαι" ὅπερ ἔδεϊ δεῖξαι. 3 
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᾿Εὰν εἰς δύο εὐϑείας εὐϑεῖα ἐμπίπτουσα 98. 
τὴν éxTÓg γωνίαν τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον 
καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἔσην ποιῇ, ἢ τὰς ἐν- 
τὸς χαὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἔσας: παράλληλον ἔσονται ἀλλήλαις αἱ εὖ- 
ϑεῖαι. | | | 

Eig γὰρ δύο εὐθείας τὰς AB. 14 εὐϑεῖα ἐμ- Fig. 28. 
πίπτουσα ἡ ΕΖ τὴν ἐχτὸς γωνίαν τὴν ὑπὸ EHB 
τῇ ἐντὸς xcl ἀπεναντίον καὶ ἐπὲ τὰ αὐτὰ μέρη γω- 
vie τῇ ὑπὸ HO4 ἴσην ποιείτω, ἢ τὰς ἐντὸς καὶ 
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ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰς ὑπὸ DBIIO IH0O4 δυσὶν ὃδο- 
ϑαῖς ἴσας: λίγω ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 4B τῇ 1.4. 

"Exc γὰρ ἴση Zariv ἡ ὑπὸ EHB τῇ ὑπὸ 104, 
ἀλλὰ ἡ ὑπὸ ἘΠΕ τῇ ὑπὸ AHO ἐστὶν ἴση, καὶ ἡ 
ὑπὸ AHO ἄρα τῇ ὑπὸ 1104 ἐστὶν ἴση: καί εἰσιν 
ἐναλλάξ. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ .A4B τῇ 14. 

Πάλιν, ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΒΠΘ HOA δυσὶμ ὄρϑαῖϊς 
ἔσαι εἰσὶν, εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ AHO BHO δυσὶν 
ὐὀρϑαῖς ἔσαν: αἱ ἄρα ὑπὸ A4HO ΒΗΘ ταῖς ὑπὸ 
BHO 1104 ἴσαι εἰσί. κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ὑπὸ 
ΒΗΘ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ATO λοιπῇ τῇ ὑπὸ HOA 
ἐστὶν ἴση" καί εἰσιν ἐναλλάξ: παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ 48 τῇ 14. 

"Làv ἄρα εἰς δύο εὐθείας εὐθεῖα ἐμπίπτουσα 
τὴν ἐχτὸς γωνίαν τῇ ἐντὸς xai ἀπεναντίον καὶ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην ποιῇ, ἢ τὰς ἐντὸς καὶ ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη δυσὶν ὕρϑαῖϊς ἴσας" παράλληλον ἔσοντας el 
εὐθεῖαι: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

Προύότασις sg. 

Ἢ εἰς τὰς παραλλήλους εὐϑείας εὖ- 29, 
ϑεῖα ἐμπίπτουσα τάς τὲ ἐναλλὰξ γῳνίας 
ἔσας ἀλλήλαις ποιεῖ, καὺ τὴν ἐκτὸς τῇ ἐντὸς 
xal ἀπεναντίον χαὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην, 
καὶ τὰς ἐντὸς καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυσὶν 
ὀρϑαῖς baec. 

Eig. γὰρ. παραλλήλους. εὐθείας τὰς 4B. ΓΖΔ εὖ- Fig. 29. 
Que ἐμπιπτέτω ἡ ΕΖ: λέγω ὅτι τάς τε ἐναγλὰξ 
γωνίας. τὰς ὑπὸ 4 ΗΠὀΘ HOA ἴσας ποιεῖ, καὶ τὴν ἐχ- 
τὸς γωνίαν τὴν ὑπὸ EHDB τῇ ἐντὸς xoi ἀπεναντέον 
καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τῇ ὑπὸ HOA4 ἴσην, xoi τὰς 
ἐντὸς χαὶ ἐπὰ τὰ. αὐτὰ μέρη τὰς ὑπὸ BHO ΗΘ4 
δυσὶν. ὀρϑαῖς ἴσας. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ 4HO τῇ ὑπὸ HOA, 
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μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. "Ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ 40, καὶ 
ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ HO τῆς ὑπὸ ᾿ΗΗΘΖ, κοινὴ 
προσχείσϑω ἡ ὑπὸ ΒΗΘ: αἱ ἄρα ὑπὸ .4HO ΒΗΘ 
τῶν ὑπὸ BHO HOA μείζονές εἶσιν. ᾿Αλλὰ καὶ αἱ 
ὑπὸ AHO ΒΘ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσίν, αἱ ἄρα 
ὑπὸ BHO IHO4 δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἶσιν. Ai 
δὲ ἀπὶ ἐλασσόνων ij δύο δοϑῶν ἐχβαλλόμεναν εἰς 
ἄπειρον συμπίπτουσιν. αἱ ἄρα AB DÀ ἐχβαλλόμεναν 
εἷς ἄπειρον συμπεδοῦνται. οὐ συμπίπτουσι δὲ διὰ 
τὸ παραλλήλους αὐτὰς ὑποχεῖσϑαι" οὐχ ἄρα ἄγισός 
ἐστιν ἡ ὑπὸ .4HO τὴ ὑπὸ ΗΘ4: ἴση ἄρα. 

"AAA ἡ ὑπὸ AHO τῇ ὑπὸ EHB ἐστὶν ἴσην 
xoi ἡ ὑπὸ EHB ἄρα τῇ ὑπό HOA ἐστὶν ἴση. 

Κοινὴ προςχείσϑω ἡ ὑπὸ BHO- αἱ ἄρα ὑπὸ 
EHB BHO ταῖς ὑπὸ BHO ΗΘΔ ἴδαι εἰσίν, ᾿4λλὰ 
oí ὑπὸ EHB ΒΗΘ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴδαιν siot xai «b 
ὑπὸ BHO ΗΘΔ ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

Ἢ ἄρα εἰς τὰς παραλλήλους εὐϑείας εὐϑεῖα 
ἐμπίπτουσα τάς τὲ ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις 
ποιεῖ, χαὶ τὴν ἐχτὸς τῇ ἐντὸς xol ἀπεναντίον καὶ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην, καὶ τὰς ἐντὸς xoi ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας, ὅπερ ἔδεν δεῖξαυν 

Πρόταοις y. 

Ai τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράλληλοι καὶ GA. 80, 
λήλαις εἰσὺ παράλληλοι. 

Ἴστω ἑχατέρα τῶν 4B 12 τῇ ΕΖ παράλληλος. Fig. 80. 
λέγω ὅτι xol ἡ .AD τῇ 1'À ἐστὲ παράλληλος. 
᾿Εμπιπτέτω γὰρ εἰς αὐτὰς εὐθεῖα ἡ HK, 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους εὐθϑεῖας τὰς 43,8 EZ 
εὐθεῖα ἐμπέπτωχεν ἡ HK, Von ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΗΘ τῇ 
ὑπὸ HOZ. Πάλιν, ἐπεὶ εἰς παραλλήλους εὐϑείας 
τὰς ΕΖ 14 εὐθεῖα ἐμπέπτωχεν ἡ ΗΚ, ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ HOZ τῇ ὑπὸ ΗΚ4. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
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“ΗΚ τῇ ὑπὸ HOZ ἴση. Καὶ ἡ ὑπὸ AHK ἄρα τῇ 
ὑπὸ IIKA ἐστὶν ἴση» καὶ εἴσιν ἐναλλάξ, Παράλλη- 
Aog ἄρα ἐστὶν ἡ 4D τῇ 1.4. 

«δ ἄρα τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράλληλοι καὶ ἀλ- 
λήλαις εἰσὶ παράλληλοι" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις λά. 


Διὰ τοῦ δοϑέντος σημείου τῇ δοϑείσῃ 31. 
εὐθείᾳ παράλληλον εὐϑεῖαν γραμμὴν ἀγα- 
yi». 

"Eoro τὸ μὲν δοϑὲν σημεῖον τὸ «4, ἡ δὲ δοϑεῖσα F6 51. 
εὐϑεῖα ἡ 11. δεῖ δὴ διὰ τοῦ ΑἹ σημείου τῇ BI 
εὐθείᾳ παράλληλον εὐϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

Μίλήφϑω ἐπὶ τῆς DI' τυχὸν σημεῖον τὸ 4, xai 
ἐπεζεύχϑω ἡ “14: xal συνεστάτω πρὸς τῇ 4.4 εὖ- 
ϑειᾳ xal τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 τῇ ὑπὸ .441' 
γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 441}: καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ εὐθείας 
τῆς EAÀ εὐθεῖα ἡ .4Z. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς δύο εὐθείας τὰς BI' EZ εὐϑεῖα 
ἐμπεσοῦσα ἡ 44 τὰς ἐναλλὰξ γωνίας τὰς ὑπὸ 1.44 
«441 ἴσας ἀλλήλαις πεποίηχε, παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
4 EZ τῇ BI. 

Διὰ τοῦ δοϑέντος ἄρα σημείου τού .4 τῇ δοϑείσῃ 
εὐθείᾳ τῇ ΒΙΓ παράλληλος εὐϑεῖα γραμμὴ ἥχταν ἡ 
.Ε4Ζ: ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις ig. 

Παντὸς τριγώνου μιᾶς τῶν πλευρῶν 39, 
προςεχβληϑείσης ἡ ἐκτὸς γωνία δυσὶ ταῖς 
ἐντὸς χαὺὶ ἀπεναντίον ἴση ἐστὶ, καὶ αἱ ἐντὸς 
τοῦ τριγώνου τρεῖς γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἔσαν ctoLv, 

Ἔστω τρίγωνον τὸ .4BI', καὶ προςεχβεβλήσϑω Fig. 32. 
αὐτοῦ μία πλευρὰ ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ 4: λέγω ὅτι ἡ éx- 
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τὸς γωνία ἡ ὑπὸ 4314 ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖς ἐντὸς καὶ 
ἀπεναντίον ταῖς ὑπὸ 1.48 ΑΡΓ. καὶ αἱ ἐντὸς τοῦ 
τριγώνου τρεῖς γωνίαν, α ὑπὸ ADI' ΒΙΑ͂ Γ48 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

Ἤϊχϑω γὰρ διὰ vo) 1' σημείου τῇ AB εὐϑείᾳ 
παράλληλος ἡ I'E. 

Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ 48 τῇ ΓΕ, καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν ἡ ΑΓ, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαι αἱ 
ὑπὸ BAI' 4ΓΕ ἴσαν ἀλλήλαις εἰσί Πάλιν, ἐπεὶ 
παράλληλός ἐστιν ἡ AB τῇ ΓΕ, καὶ εἰς αὐτὰς ἐμ- 
πέπτωχεν εὐθεῖα ἡ DB: ἐκτὸς γωνία ἡ ὑπὸ ΕΓΔ 
ἴση ἐστὲ τῇ ἐντὸς xoi ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ABI. 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ AI'E τῇ ὑπὸ BAI' ἴση" ὅλη 
ἄρα ἡ ὑπὸ. 414 ἐχτὸς γωνία ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖς 
ἐντὸς xat ἀπεναντίον ταῖς ὑπὸ BAI' ABI. 

Κοινὴ προσχείσθω ἢ ὑπὸ AI'B- αἱ ἄρα ὑπὸ 
414 ADB τρισὶ ταῖς ὑπὸ ABI' ΒΙΑ Γ48 ἴσαι 
εἰσίν. Αλλ αἱ ὑπὸ 414 ADD δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσί: xoi αἱ ὑπὸ AD'B ΓΒΑ͂ ΓΑΒ ἄρα δυσὶν ὀρ- 
ϑαῖς ἴσαν εἰσί, 
| Παντὸς ἄρα τριγώνου μιᾶς τῶν πλευρῶν προς- 
ἐχβληϑείσης, ἡ ἐχτὸς γωνία δυσὶ ταῖς ἐντὸς καὶ ἀπε- 
ναντίον ἴση ἐστὶ, καὺ αἱ ἐντὸς τοῦ τριγώνου τρεῖς 
γωνίαν δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσὺν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Iloóractg x. 

Ai τὰς ἴσας τε καὶ παραλλήλους ἐπὶ τὰ 33, 
αὐτὰ μέρη ἐπιζευγνύουσαι εὐθεῖαι καὶ αὖ- 
ταὶ ἴσαι τε καὶ παράλληλοί εἶσεν, 

"ξστωσαν ἴσαν re καὶ παράλληλοι αἱ 48 14, Fig. 33. 
καὶ ἐπιζευχνύτωσαν αὐτὰς ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη εὐϑεῖαι 
αἱ ΑΤ' B4: λέγω ὅτι καὶ αἱ 4D DA ἴσαι τε καὶ 
παράλληλοί εἶσιν, 
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᾿Επεξεύχϑω γὰρ ἡ BI. 

Καὶ ἐπεὲ παράλληλός ἐστιν ἡ AD τῇ 1 4 καὶ 
εἷς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν ἡ BI, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαι αἵ 
ὑπὸ 481 BIA ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ AB τῇ DA κοινὴ δὲ ἡ ΒΙ,, δύο δὴ αἱ AB 
DBI' δυσὶ ταῖς 1... DI' ἴσαι εἰσὲγ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
ADD γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Β1'΄4 ἴση ἐστίν. βώσις ἄρα ἡ 
AT βάσει τῇ BA ἐστὶν ἴση, καὶ τὸ .ABI' τρίγωνον 
τῷ 5141 τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαν 
ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἔσονται ἴσαι, ἑκατέρα ἑχατέρῳ, 
ὑφ᾽ ἃς αἵ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 
41} γωνία τῇ ὑπὸ 184. Καὶ ἐπεὶ εἰς δύο εὐὖ- 
ϑείας τὰς 411 DA. εὐϑεῖα ἐμπεσοῦδα ἡ 1' τάς 
ἐναλλὰξ γωνίας τὰς ὑπὸ .AI'B 184 ἴσας ἀλλήλαις 
πεποίηκεν. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ .AI' τῇ Β4. 
᾿Εδείχϑη δὲ αὐτῇ καὶ Von. 

«Αἱ ἄρα τὰς ἴσας τε ζαὺ παραλλήλους ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη ἐπιζευγνύουσαν εὐϑεῖαν xot αὐταὺ ἴσαν ve 
χαὶ παράλληλοί εἰσιν, 

Πρότασις x. 

Τῶν παραλληλογράμμων χωρίων αὖ 831. 
ἀπεναντίον πλευραέτε καὶ γωνίαι ἴσαι ἀλ- 
λήλαις εἰσὶ καὶ ἡ διάμετρος αὐτὰ δίχα 
τέμνεϊν. | | 

ἼὝστω παραλληλόγραμμον χωρίον τὸ AT'AB, διά-- Fig. 8 
μέτρος δὲ αὐτοῦ ἡ BI* λέγω ὅτι τοῦ 41΄48 παραλ- 
ληλογράμμου αἱ ἀπεναντίον πλεύραΐ τὲ καὶ γωνίαν 
ἔσαι ἀλλήλαις εἰσὶ, xol ἡ BI! διάμετρος αὐτὸ δίχα 
τέμνει. | | | 

"Exá γὰρ παράλληλός iow ἢ .4B τῇ 44 καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωχεν εὐθεῖα ἡ Β1' αἱ ἐναλλὰξ yo- 
ψίαι αἱ ὑπὸ ΑΒΙΓ ΒΓ 4 ἴσαι ἀλλήλαις εἶσί, Πά- 
λιν, ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ AT' τῇ BA, καὶ εἰς 

αὑτὰς 
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αὐτὰς ἐμπέπτωχεν ἡ BI* ei ἐναλλὰξ γωνίαι ei ὑπὸ 
ΑΓΒ ΓΒ4 ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, | vo δὴ τρίγωνᾶ 
dor. τὰ 481 ΒΙ 4 τὰς δύο γωνίας τὰς ὑπὸ ABT 
BI'A δυσὶ ταῖς ὑπὸ Bl 1 Π4 ἴσας ἔχοντα, ἕχατέ- 
ραν ἑκατέρᾳ, καὶ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, τὴν 
πρὸς ταῖς ἴσαις γωνίαις κοινὴν αὐτῶν τὴν BI" καὶ 
τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς ἴσας ἕξει, ἕχα: 
τέραν ἑχατέρᾳ, cl τὴν λοιπὴν γωνίαν τῇ λοιπῇ y- 
γίᾳ: ἴση ἄρα ἡ μὲν . AB. πλευρὰ τῇ [4,ἡ δὲ AT τῇ 
BA, xoi γωνία 5 ὑπὸ BAI' γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BAI. 
Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὲν ἡ μὲν ὑπὸ ABI' γωνία τῇ ὑπὸ 
BIA, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΒ4 τῇ ὑπὸ AUD: ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ 
ABA ὅλῃ τῇ ὑπὸ 414 ἴση ἐστίν. ἐδείχϑη δὲ χαὶ ἢ; 
ὑπὸ BAD τῇ ὑπὸ D'AB ἴση. | | 

Τῶν ἄρα παραλληλογράμμων χωρίων αἱ ἄπεναν- 
«iov πλευραί τὲ xci γωνίαν ἴσαι ἀλλήλαις ELGUV. 

«“έγω δὲ ὅτι xol $j διάμετρος αὐτὰ δίχα τέμνει: 
᾿Επεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ 408 τῇ 14, χοινὴ δὲ ἡ BI, 
δύο δὴ αἱ AB BI' δυοὶ ταῖς 41 ΓΒ ἕσαν εἰσὶν, 
ἑχατέρα ἑχατέρᾳ, χαὺ γωνία ἡ ὑπὸ ABI' γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ BI'4 ἴση ἐστί: καὺ βάσις ἄρα ἡ Α΄ βάδει τῇ 
BA ἴση ἐστί, xai τὸ ABI' τρίγωνον τῷ BAI' τριγώ-! 
vo ἴσον ἐστίν. 

"H ἄρα BI' διάμετρος δίχα τέμνει τὸ 4148 
παραλληλόγραμμον: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις λέ 

Τὰ παραλληλόγραμμα τὰ ἐπὶ τῆς αὖ- 55͵ 
τῆς βάσεως ὄντα zai ἐν ταῖς αὐταῖς παρολ- 
λήλοις ἴσα ἀλλήλους ἐστίν. 

"Eoto παραλληλόγραμμα τὰ ABI'A ΕΒΓΖ ἐπὶ Fia. 35. 
τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα τῆς BI' καὶ ἐν τὰϊς αὐταῖς 
παραλλήλοις ταῖς AZ DI* λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
4814 παραλληλόγραμμον τῷ EBIZ. 

[3] 
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᾿Επεὶ γὰρ παραλληλόγραμμόν ἔστε τὸ 114, 
ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ BI. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ EZ 
τῇ BI' ἴση ἐστὶν. ὥςτε καὶ ἡ 414 τῇ EZ ἴση ἐστὶν: 
xol κοινὴ ἡ 41} ὅλη ἄρα ἡ .AE ὕλῃ τῇ AZ ἐστὶν 
toy. "Ἔστι δὲ καὶ ἡ AB τῇ 41' ἴση: δύο δὴ αἱ E.A 
ΜΒ δυσὶ ταῖς Ζ4 AI' ἴσαν εἰσὶν, ἑτατέρα ἑκατέρᾷ, 
καὶ γωνία 5 ὑπὸ Ζ41' γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAD ἴση 
ἐστὶν, ἡ ἐχτὸς τῇ ἐντός: βάσις ἄρα ἡ EB βάσει τῇ 
ZI ἴση ἐστὶ, xal τὸ EAD τρίγωνον τῷ 412 τρυ- 
γώνῳ ἴσον ἐστί: Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 411). λου- 
σὸν ἄρα τὸ 41} ΗΔ τραπέζιον λοιπῷ τῷ LIIUZ τρα- 
σεζίῳ ἴσον ἐστίν: χοινὸν προςχείσϑω τὸ IDBI' τρί- 
γωγνον: ὅλον ἄρα τὸ A4DBI'A παραλληλόγραμμον ὅλῳ 
τῷ EBIZ παραλληλογράμμῳ ἴσον ἐστί, 

Τὰ ἄρα παραλληλόγραμμα τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς 
βάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἴσα 
ἀλλήλοις ἐστίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασὶς x. 

Τὰ παραλληλόγραμμα, τὰ ἐπὶ ἴσων βά- 
σεωὼν üvro xci ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν, | 

"Eoto παραλληλόγραμμα τὰ 45:4 EZHO ἐπὶ 
ἴσων βάσεων ὄντα τῶν DI' ZH xoi ἐν ταῖς αὐταῖς 
παραλλήλοις ταῖς 4Θ ΒΗ" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
ABI'A παραλληλόγραμμον τῷ ΕΖΗΘ. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE I'O, 

Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΙ᾽ τῇ ZH, ἀλλὰ καὶ ἡ 
ZH τῇ ΕΘ ἐστὶν ἴση" Χαὺὶ ἡ ΒΙ' ἄρα τῇ EO ἐστὶν 


36. 


Fig. 3 


ἴση. Εἰσὶ δὲ καὶ παράλληλοι, καὶ ἐπιζευγνύουσιν 


αὐτὰς αἱ BE ΓΘ, αἱ δὲ τὰς ἴσας τὲ καὶ παραλλή- 
λους ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἐπιζευγνύουσαι ἴσαν τε καὶ 
παράλληλοί εἶσι" καὶ αἱ ΕΒ ΓΘ ἄρα ἴσαι τέ elt καὶ 
παράλληλοι. Παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὲ τὸ EBI'O, 
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καὶ ἐστιν ἴσον τῷ ABUA. βάσιν τε γὰρ αὐτῷ τὴν 
αὐτὴν ἔχεν τὴν 1, καὶ ἔν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις 
ἐστὶν αὐτῷ ταῖς DI'.40. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 
ΕΖΗΘ τῷ αὐτῷ τῷ EBI'O ἐστὶν ἴσον. ὥςτε xol τὸ 
ABIA παραλληλόγραμμον τῷ EZHO ἴσον ἐστί. 

Τὰ ἄρα παραλληλόγραμμω, τὰ ἐπὶ ἴσων βά- 
σεων ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, t toc ἂλε 
λήλοις ἐστίν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

Πρότασὶς ΕἾ 

Τὰ τρίγωνα, τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως 37. 
ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, ἴσα 
ἀλλήλοις ἐστίν. 

Ἔστω τρίγωνα τὰ ABD ABI, ἐπὶ τῆς αὐτῆς Fig. 87. 
βάσεως ὄντα τῆς ΒΙΓ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παρα λὴς 
λοις ταῖς AA BI* λέγω Ori ἴσον ἐστὲ τὸ ABI τρί- 
yovov τῷ 48 ura 

᾿Εχβεβλήσϑω ἢ 44 ἐφ᾽ ἑχάτερα τὰ μέρη mi 
τὰ Ε Z, καὶ διὰ μὲν τοῦ B τῇ ΓΑ͂ παράλληλος 

ἤχϑω ἢ BE, διὰ δὲ τοῦ Γ' τῇ Β4 παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΓΖ. 

ΤΠαραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶν ἑχάτερον τῶν 
EBDIA ABI'Z: καὶ ἴσον τὸ EBI'A τῷ ABI'Z- ἐπί 
τὲ γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς εἰσι τῆς Β1' καὶ iv ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς BI' ΕΖ: καί ἐστι τοῦ μὲν 
ΕΡΓ4 παραλληλογράμμου ἥμισυ τὸ ABI τρίγω- 
γον, ἡ γὰρ .Ab διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνεϊ. τοῦ δὲ 
482 παραλληλογράμμου ἡμισυ τὸ ABI τρίγωνον, 

ἡ γὰρ 417' διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνει. Τὰ δὲ τῶν 
ἴσων ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ADI' τριγώνῳ. 

Τὰ ἄρα τρίγωνα τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα 
καὶ ἐν ταϊς ὠὐταῖς παραλλήλοις ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαί, 
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Τὰ τρίγωνα, và ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα 38. 
xai ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, ἴσα ἀλλή- 
λοις ἐστίν, 

"Loro τρίγωνα τὰ BI AEZ ἐπὶ ἴσων βάσε- Fig. 53. 
ov ὄντα τῶν BI' EZ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλή- 
λοις ταῖς BZ 44: λέγω ὕτι ἴσον ἐστὶ τὸ ADI' τρί- 
yovov τῷ 42 τριγώνῳ. 

᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ἡ .44 ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη 
ἐπὶ τὰ Η Θ, καὶ διὰ μὲν τοῦ D τῇ I:A4 παράλλη- 
λος ἤχϑω ἡ ΒΗ, διὰ δὲ τοῦ Ζ τῇ AE παράλληλος 
ἤχϑω ἡ ZO. 

ἸΠαραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
HEI'A AEZO- καὶ ἴσον τὸ HBI'A τῷ AEZO, ἐπί 
τὲ γὰρ ἴσων βάσεών εἰσι τῶν .BI' EZ καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς ΒΖ HO- καί ἔστι τοῦ μὲν 
HBI'A παραλληλογράμμου ἥμισυ τὸ .ABI' τρίγω- 
vov, ἡ γὰρ 448 διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνειν: τοῦ δὲ 
4EZO παραλληλογράμμου ἥμισυ τό ΖΕΔ τρίγωνον, 
ἡ γάρ 4Z διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνει. 'Γὰ δὲ τῶν 
ἴσων ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ABI' τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ τριγώγῳ. 

Τὰ ἄρα τρίγωνα, τὰ ini ἴσων βάσεων ὄντα 
xal ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν» 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. | 


Πρύόταδις i. 
Τὰ (oe τρίγωνα, τὰ ini τῆς αὐτῆς βά«. 39. 
σεως ὄντα χαὺ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη,ἐν ταῖς αὐὖ- 
ταῖς παραλλήλοις ἐστίν, 
Ἔστω ἴσα τρίγωνα τὰ ABI ABI! ἐπὶ τῆς αὖ- Fig. 39. 
τῆς βάσεως ὄντα τῆς ΒΙ' καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη: 
λέγω ὅτι ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἐστίν. 
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᾿Επεζεύχϑω 'γὰρ ἣ “414: λέγω ὅτε παράλληλός 
ἐστιν ἡ ΑΔ τῇ DI. 

Εἰ γὰρ μή: ἤχϑω διὰ τοῦ 4 σημείου τῇ BI' εὖ- 
θεῖα παράλληλος. ἡ AE, καὶ ἐπεζεύχγϑω ἡ ΕΤ. 

Ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ .A4DBI' τρίγωνον τῷ EBI' τρι- 
γώνῳ: ἐπί ve γάρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστυν αὐτῷ τῆς 
Β1' καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς BI' AE. 
᾿Αλλὰ τὸ 418 τρίγωνον τῷ ABI ἐστὶν ἴσον: καὶ τὸ 
481' ἄρα τρίγωνον. τῷ. ΕΒΓ' ἴσον ἐστὶν, τὸ μεῖζον 
τῷ ἐλάσσονε, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα παράλ- 
ληλός ἐστιν ἡ AE τῇ DI. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὃτυ οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς «414: ἡ 44 ἄρα τῇ BI 
ἐστὲ παράλληλος. 

Τὰ ὄρα ἴσα τρίγωνα, τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως 
ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, ἐν ταῖς αὑταῖς παραλλή- 
Aog ἐστίν: ὕπερ ἔδει δεῖξαε.. 


Πρότασες μ΄. 

Tà ἴσα τρίγωνα, τὼ ἐπὶ ἴσων βάσεων 40, 
ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, ἐν ταῖς αὐταῖς 
παραλλήλους ἐστέν: 5 

Ἔστω toc τρίγωνα và ABI'I'AE ἐπὶ ἴσων. ffd- Fiz, 40. 
σεων ὄντα τῶν. BI' I'E xoi ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη" λέγω 
ὅτε xc ἐν. ταῖς. αὐταῖς παραλλήλοις ἐστίν». 

᾿Επεζεύχϑω γὰρ ἡ «44: λέγω. ὅτου παράλληλός 
ἔστιν ἡ “4 τῇ BE. 

Ev γὰρ μή: ἤχϑω διὰ τοῦ Α τῇ ΒΕ To 
Aog ἡ AZ, καὶ ἐπεζεύχϑω. ἡ ΖΕ. 

Ἴσον ἄρα ἐστὺὴ τὸ 4BI' τρίγωνον τῷ ZI'E τρί- 
γώνῳ: ἐπί τε γὰρ ἴσων βάσεών εἶσι τῶν BI' I'E xot 
ἐν ταῖς αὑταῖς παραλλήλοις ταῖς BE AZ. "Δλλὰ τὸ 
ABI' τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΔΓῈ τριγώνῳ: καὶ τὸ 
AI'E τρίγωνον ἄρα toov. ἐστὲ τῷ ZI'E τριγώνῳ, τὸ 
μεῖζον τῷ ἐλάσσονι, ὅπερ ἐστίν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα 
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παράλληλός ἐστιν ἡ AZ τῇ BE, Ὁμοίως δὴ δείξο- 
μὲν ὕτι οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς «14. ἡ 44 ἄρα τῇ 
BE ior παράλληλος. | ! ' 

Τὰ ἄρα ἴσα τρίγωνα, τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα 
καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, ἐν ταῖς αὐταῖς ἐστι παραλλή- 
λοις: ὕπερ ἔδει δεῖξαι, | 


IHoóreocug μά, 

Ἐὰν παραλληλόγραμμον τριγώνῳ βάσιν A1. 
τε ἕχῃ τὴν αὐτὴν, καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλ- 
λήλοις ἢ" διπλάσιόν ἐστι τὸ παραλληλό- 
γραμμον τοῦ τριγώνου, 

Παραλληλόγρομμον γὰρ τὸ 4814 τριγώνῳ τῷ Fig. 41. 
EBI' βάσιν τὲ ἐχέτω τὴν αὐτὴν τὴν BI, xci ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ἔστω ταῖς ΒΙ᾽ 411: λέγω ὅτι 
διπλάσιόν ἐστι τὸ 484 παραλληλόγραμμον τοῦ 
EBI' τριγώνου. 

᾿Επεζεύχϑω γὰρ, ἡ AT. 

Ἴσον δή ἐστι τὸ .ABT' τρίγωνον τῷ ΕΒΓ  τρι- 
γώνῳ" ἐ ἐπί τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστιν αὐτῷ τῆς 
Br καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς ΒΓ JA 
AAA τὸ ABÜA παραλληλόγραμμον διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ .ABI' τριγώνου: ἡ γὰρ AI' διάμετρος αὐτὸ δίχα 
τέμνει. ὥστε τὸ ABI'A φαραλληλύγραμμον χαὶ τοῦ 
EBI' roget ἔστι διπλάσιον" 

"Ev ἄρα παραλληλάγραμμοι τριγώνῳ. βάσιν τε 
ern τὴν αὐτὴν καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἤ: 
διπλάσιόν ἐστι τὸ παραλληλόγραμμον τοῦ τριγώνου" 
ὅπερ ἔδες δεῖξαι. , 


Πρότασις ug. 
Τῷ δοθέντι τριγώνῳ ἴσον παραλληλό- 42, 
γραμμον συστήσασϑαι ἐν γωνία, ἥ ἐστιν ἴση 
τῇ δοϑείση ἐυϑυγράμμῳ γωνίᾳ. 
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"Eoro τὸ μὲν δοϑὲν τρίγωνον τὸ ABI, ἡ δὲ Είᾳ. 42. 
δοϑεῖσα εὐϑύγραμμος γωνία ἡ 4: δεῖ δὴ τῷ ΑΒΓ 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον συστήσασϑαν ἐν 
γωνίᾳ, 3 ἐστιν ἴση τῇ 4 γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ. 

Τετμήσθω ἡ BI' δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεζεύχ- 
ϑὼ ἡ .4E, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ LI' εὐθείᾳ καὶ 
τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ LE τῇ 4 γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
1.2, καὶ διὰ μὲν τοῦ .4 τῇ EI' παράλληλος ἤχϑω 
ἡ AH, διὰ δὲ τοῦ 1' τῇ ΕΖ παράλληλος ἤχϑω 5 
I'H- παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΕΓῊΙ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν BE τῇ EI, ἴσον ἐστὶ xo 
τὸ 18. τρίγωνον τῷ «ΑΕ1' τριγώνῳ: ἐπί τε γὰρ 
ἴσων βάσεών sov τῶν BE ΕΠ' xoi ἐν ταῖς αὐταῖς 
παραλλήλοις ταῖς 51' ΑΗ' διπλάσιον ἄρα iori τὸ 
481 τρίγωνον τοῦ 4 Ε΄ τριγώνους. Ἔστι δὲ καὶ τὸ 
ZEUH παραλληλόγραμμον διπλάσιον τοῦ .A4EI' τρυ- 
γώνου. βάσιν vs γὰὸ αὐτῷ τὴν αὐτὴν ἔχεν xci ἐν 
ταῖς αὐταῖς ἐστιν αὐτῷ παραλλήλοις: ἴσον ἄρα ἐστὺ 
τὸ ΖΕΙῊ παραλληλόγραμμον τῷ .ADBI' τριγώνῳ, 
x«i ἔχεν τὴν ὑπὸ 1.ΕΖ γωνίαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ τῇ 4. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι τριγώνῳ τῷ .ABI' (oov παραλ- 
ληλόγραμμον συνέσταται τὸ ΖΕΓΗ ἔν γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΕΖ, 4 ἐστιν ἴση τῇ 4. ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


πρότασις μγ. 
Παντὸς παραλληλογράμμου τῶν περὶ 43 
τὴν διάμετρον παραλληλογράμμων τὰ πα- 


ραπληρώματα too ἀλλήλοις ἐστίν. 


Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ ABI, διάμετρος Fig. 43. 
δὲ αὐτοῦ ἡ AI, περὶ δὲ τὴν .AT' παραλληλόγραμμα 
μὲν ἔστω τὰ ΕΘ ΖΗ͂, τὰ δὲ λεγόμενα παραπληρώ- 
ματα τὰ BK K4- λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΚ παρα- 
πλήρωμα τῷ ΚΖ παραπληρώματι, 
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"End γὰρ παραλληλόγραμμόν ἔστε τὸ ABI, 
διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ 4411. ἴσον ἐστὶ τὸ .ADBI' τρί- 
γωνον τῶ A4 τριγώνῳ, — Haw, ἐπεὶ παραλληλό- 
γραμμόν ἐστι τὸ EKO A, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ «Αἰ Κο 
(gov. ἐστὶ τὸ ALK τρίγωνον τῷ 40K τριγώνῳ, Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ χαὶ τὸ KZI' τρίγωνον τῶ KI! τριγώ.-.- 

΄ ] N 4 D C / 
γὼ ἐστὶν ἴσον, Enc ovv τὸ μὲν AELK τοίγωνον TO 
D [ 1321 D 
AO K τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον, τὸ δὲ KZI' τῷ KIII* τὸ 
ALK τρίγωνον μετὰ τοῦ KHI' ἐστὶν ἴσον τῷ 40K 
' “Ὁ 7 F , » ^ * r 
τριγώνῳ μετὰ τοῦ KZI' τριγώνου: ἔστι δὲ χαὶ ὅλον 
, er vw » * , 
τὸ ABI τοίγωνον 040 τῶ A4I' ἴσον: λοιπὸν &oc τὸ 
, t t ^ 
BK ma«oanAnooue λοιπῷ τῷ KA παραπληρώματι ἴσον 
0 (Q i t & 7 i 
ἐστὶν. 
Παντὸς oe παραλληλογράμμου τῶν περὶ τὴν 
, , B , 
διάμετρον παραλληλογράμμων τὰ παραπληρώματα 
à j ᾿ κ᾿ r 2/« CO ow 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστὶν: ὅπερ &Ocu δεῖξαι. 


πρότασις uy. 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν τῷ δο- 44. 
ϑέντι τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον mo- 
0 7 t 0 ! 74 ad 

À - 5 , [EE 5r. - , rS 
ραβαλεῖν ἐν γωνίᾳ, ἢ ἐστιν ἴση τῇ δοϑείσῃ 
γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ. 

"Eoro ἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ 441}, τὸ δὲ δο- Fig. 44. 

3. ! , 
ϑὲν τρίγωνον τό D,4 δὲ δοϑεῖσα γωνία εὐϑύγραιι 
ρίγ » ἡ ) γραμ 
μος ἡ 4: δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν τὴν .AB 
τῷ δοϑέντι τριγώνῳ τῷ 1" ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβαλεῖν, ev ἴση τῇ 4 γωνίῳ. 

NT , - T , 3» , 

Συνεστάτω τῷ 1" τριγώνῳ toov παραλληλόγραμ- 
μον τὸ BEZH ἐν γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EBH, ἥ ἔστιν ἴση 
τῇ 4: xoi χκείσϑω, ὥςτε ἐπὶ εὐθείας εἶνας τὴν BE τῇ 
AB, καὶ διήχϑω. ἡ ΖΗ ἐπὶ τὸ O, καὶ διὰ τοῦ 4 
ὁποτέρᾳ τῶν BH ΕΖ παράλληλος ἤχϑω. ἡ .40Θ, καὶ 
ἐπεζεύχλϑω ἡ ΘΒ. Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 
40. EZ εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἡ ΘΖ, αἱ ἄρα ὑπὸ .40Z 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΡΩΤΟΝ. I. A1 


OZE γωνίαν δυσὶν ἀρϑαῖς ἴσαι εἰσὴὺν- αἱ ἄρα ὑπὸ 
BOH HZE δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονες εἰσίν: οὗ δὲ ἀπὸ 
ἐλασσόνων ἢ δύο ὀρϑῶν εἰς ἄπειρον ἐκβαλλόμεναν 
συμπίπτουσιν: αἱ ΘΒ ΖΕ ἄρα ἐχβαλλόμεναν συμπε- 
goüvrat. ᾿Εχβεβλήσϑωσαν xci συμπιπτέτωσαν χατὰ 
τὸ K, καὺ διὰ τοῦ Καὶ σημείου ὁποτέρῳ τῶν E4 ZO 
παράλληλος ἤχϑω ἡ KA, καὶ ἐκβεβλήσθωσαν αἱ ΘΑ͂ 
HB ἐπὶ τὰ 4 M σημεῖα. 

ἡδαφαλῥηλύ; οὐλλβοῖ ἄρα ἐστὺὴ τὸ OAKZ, διά- 
pergog δὲ αὐτοῦ ἡ ΘΚ, περὶ δὲ τὴν OK παραλλη- 
λόγραμμα μὲν τὰ AH ME, τὰ δὲ λεγόμενα παρα- 
πληρώματα τὰ Ab ΒΖ: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 44D τῷ 
ΒΖ. ᾿ΔἪλλὰ τὸ ΒΖ τῷ 1᾽ τριγώνῳ ἐστὶν Voov. καὶ τὸ 
AB ἄρα τῷ 1' ἐστὶν ἴσον. Καὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ A4BM γωνία τῇ ὑπὸ HBE, ἀλλὰ ἡ ὑπὸ HBE 
τῇ 4 ἐστὶν ἴση: καὶ ἡ ἄρα ὑπὸ ABM τῇ 4 γωνίᾳ 
ἐστὺν. ἴση). 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν ἄρω εὐϑεῖαν τὴν AB τῷ, 
δοϑέντι τριγώνῳ τῷ I' toov παραλληλόγραμμον πα- 
᾿ ραβέβληται τὸ ALD. ἐν γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΑΒΜ, ἣ ἐστιν 
607] τῇ 4 ὅπερ ὅδει ποιῆσαι. 


ΠΠροότασις μέ. | 

To δοθέντι εὐθυγράμμῳ. toov πωραλ- 485, 
ληλόγραμμον συστήσασϑαι ἐν τῇ δέδιε iud 
γωνίᾳ ὐλδυχ Qeip uU Qs 

Ἴστω. τὸ μὲν δοϑὲν εὐθύγραμμον τὸ ABI, ἡ, Fig. 45; 
δὲ δοθεῖσα γωνία εὐϑύγραμμος ἡ IL δεῖ δὴ τῷ. 
ABUA εὐϑυγρόμμῳ toov παραλληλόγραμμον ovarij- 
σαασϑαι, ey τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ τῇ L. 

᾿Επεζεύχϑῳ γὰρ ἡ 48, xoi. συνεστάτω τῷ. 484 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΖΘ ἐν τῇ ὑπὸ 
OKZ γωνίᾳ, 1; ἐστιν ton τῇ E- καὶ παραβεβλήσϑω 
παρὰ τὴν OH dev τῷ ABI' τριγώνῳ ἴσον πα- 
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ραλληλόγραμμον τὸ IM, ἐν τῇ ὑπὸ HOM γωνίᾳ, 
ij ἔστιν ἴση τῇ 1}. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ E γωνία ἑκατέρῳ τῶν ὑπὸ OKZ 
HOM ἐστὶν (on καὶ ἡ ὑπὸ OKZ ἄρα τῇ ὑπὸ HOM 
ἴση ἐστὶν, ἸΚοινὴ προςχείσϑω ἡ ὑπὸ KOIT- αἱ ἄρα 
ὑπὸ ZKO KOH ταῖς ὑπὸ ΚΘΗ ΠΘῊ ἴσαι εἰσίν. 
᾿1λλ αἱ ὑπὸ ZKO KOH δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν" 
xai αἱ ὑπὸ KOII HOM ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰ- 
civ. Πρὸς δή τινι εὐθείᾳ τῇ HO καὶ τῷ πρὸς αὐ- 
τῇ σημείῳ τῷ Θ δύο εὐϑεῖαν αἱ ΘΚ OM μὴ ἐπὺ 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰς ἐφεξῆς γωνίας δυσὶν ὀρ- 
ϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν: ἐπὶ εὐϑείας ἄρα ἐστὴν ἡ KO 
τῇ OM- Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς KM ZH 
εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἡ Oll, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαν αἱ ὑπὸ 
MOH ΘΗΖ tacet ἀλλήλαις εἰσί, Korn, φάθ 
ἡ ὑπὸ OIHL4- αἱ ἄρα ὑπὰ MOH ΘΗ Ζ ταῖς ὑπὸ 
ΘΗΖ ΘΗ Δ ἴσαι εἰσίν. ᾿Αλλ αἱ ὑπὸ MOH ΘΗΖ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσὶν: καὶ αἱ ὑπὸ OHZ OHA ἄρα 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσαν εἰσίν: ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ 
τῇ ΗΖ. Καὶ ἐπεὶ ἡ ΚΖ τῇ OH (on ve xai παράλ- 
ληλός ἐστὶν, ἀλλὰ καὶ ἡ OH τῇ ΜΑ͂: καὶ ἡ ΚΖ de" 
τῇ M.A ἴση ve καὶ παράλληλός ἐστὶν καὶ ἐπιζευγνύ- 
ουσιν αὐτὰς εὐϑεῖαν αἱ KM Z4- χαὶ αἱ KM ΖΩ͂ 
ἔσαν ve καὶ παράλληλοί εἰσιν. παραλληλόγραμμον 
ἄρα ἐστὶ τὸ KZA4M. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ μὲν 
ABA τρίγωνον τῷ ΖΘ παραλληλογράμμῳ, τὸ δὲ ABI' 
τῷ HM- ὅλον ἄρα τὸ ABIA εὐθύγραμμον ὅλῳ τῷ 
KZAM παραλληλογράμμῳ ἴσον ἐστί. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ 484 ἴσον 
παραλληλόγραμμον συνέσταται τὸ KZAM ἕν γάρ: 
τῇ ὑπὸ ZKM, ἣ ἐστιν ἴση τῇ δοϑείσῃ τῇ E- ὅπερ 
ἔδεν ποιῆσαι. | | 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝΠΡΩΤΟΝ. I. 43 


Προότασις ug. 

"Amó τῆς δοϑείσης εὐθείας τετράγωνον 4θ. 
ἀναγράψαι. 

"Eoro ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ .A4DB« δεῖ δὴ ἀπὸ Fig. 46. 
τῆς 4D εὐϑείας τετράγωγον ἀναγράψαι. | 

"HyOo τῇ AB εὐθείᾳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῇ on- 
μείου τοῦ 44 πρὸς ὀρϑὰς ἡ AT, xot κείσϑω τῇ 48 
ἴση ἡ «444' καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 σημείου τῇ ΑΒ πα- 
ράλληλος ἤχϑω ἡ 41, διὰ δὲ τοῦ B σημείου τῇ AA 
παράλληλος Ἴἤχϑω ἡ BL. 

παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὲ τὸ .A44EB* ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ΑΒ τῇ AE, ἡ δὲ AA τῇ ΒΕ. ᾿Δλλὰ 
xci ἡ AD τῇ AA ἐστὶν ἴση: αἱ τέσσαρες ἄρα αἱ ΒΑ͂ 
“44 AE EB ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. ἰσόπλευρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 14 EB παραλληλόγραμμον. «““έγω δὲ ὅτι 
aoi ὀρϑογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ εἰς παραλλήλους τὰς .AB 
A4 E εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἡ .44- αἱ ἄρα ὑπὸ BAA .AAE 
γωνίαν δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ 
BA4A- ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 441, Τῶν δὲ παραλ- 
ληλογράμμων χωρίων αἱ ἀπεναντίον πλευραί τε χαὺ 
γωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα 
τών ἀπεναντίον τῶν ὑπὸ ABE ΒΕ4 γωνιῶν. ὁρϑο- 
γώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ JA EB. ᾿ἘΕδείχϑη δὲ καὶ (oó- 
πλευρον. | 

Τετράγωνον. ἄρα dori, xoi ἔστιν ἀπὸ τῆς 48 
εὐθείας ἀναγεγραμμένον: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. Ὁ 


Πρότασις yt. 
Ἔν τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις, τὸ ἀπὸ, 47. 
τῆς τὴν ὀρϑὴν γωνίων ὑποτεινούσης πλευ- 
ρᾶς τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν 
apitns γωνίαν περιεχουσῶν σλευρῶν τετρα- 
γώνοιυς. 


A EYKAEIAOY 


"Eoro τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ADT, ὀρϑὴν 
ἔχον τὴν ὑπὸ D.AI' γωνίαν: λέγω ὕτι τὸ ὠπὸ τῆς Β1' 
τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν D4 411’ τετρα- 
γώγοις. 

᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ μὲν τῆς DI' τετράγω- 
vov τὸ DAEI* ἀπὸ δὲ τῶν [A AL τὰ HB OT. καὶ 
διὰ τοῦ .4 ὁποτέρᾳ τῶν DA I'E παράλληλος ἤχϑω ἡ 
“414. καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 ZI. 

Καὶ ἐπεὶ ὀρϑὴ ἐστιν ἑχατέρα τῶν ὑπὸ DAP 
BALH γωνιῶν. πρὸς δή τινι εὐθείᾳ τῇ BA χαὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 δύο εὐθεῖαν αἱ AI' AH 
«ἢ nb τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναν τὰς ἐφεξῆς γωνίας 


δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν: ἐπὶ εὐθείας. ὥρα ἐστὶν. 


ἡ ΓΑἅΑ͂ τῇ AH. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ DA τῇ 40 
ἐστὶν ἐπὶ εὐθείας. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABI' 
γωνία τῇ ὑπὸ ΖΡΑ͂, ὀρϑὴ γὰρ ἑχατέρα' κοινὴ προς- 
χεισϑὼω ἡ ὑπὸ ΑΒ" ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ABA ὕλῃ τῇ 
ὑπὸ ZBI ἐστὶν ἴση, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν AB 
τῇ ΒῚ', ἡ δὲ ZB τῇ BA- δύο δὴ αἱ 4B. ΒΑ δυοὶ 
ταῖς I'D: ΒΖ ἴσαν εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνίω 
ἡ ὑπὸ 4Β4 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΕ Γ ἴση ἐστίν: βάσις ἄρα ἡ 
AA βάσευ τῇ ΖΓ" ἐστὶν ἴση, xoi τὰ ABA. τρίγωνον 
τῷ Ζ81' τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον: Καὶ ἐστι τοῦ μὲν ABA 
τριγώνου διπλάσιον τὸ Β΄. παραλληλόγραμμον, βά- 
σιν. τὲ γὰρ τὴν αὐτὴν ἔχουσι τὴν D, καὶ ἐν τοῖς 
αὑταῖς. εἰσν παρωλλήλοις ταῖς BA 414: τοῦ δὲ ZBTI' 
τριγώνου διπλάσιον τὸ bH τετράγωνον, βάσιν τε γὰρ 
πάλιν τὴν. αὐτὴν ἔχουσι τὴν ZB καὶ ἐν ταὶς αὐταῖς 
παραλλήλοις εἰσὶ τοῖς ZB. ΠΡ. Τὰ δὲ τῶν ἴσων διε- 
πλάσια ἴσα ἀλλήλοις ἐστὶν- ἴσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ D.4 
παραλληλόγραμμον τῷ HB τετραγώνῳ. Ὁμοίως δὴ 
ἐπιζευγνυμένων τῶν .4E BK δειχϑήσεταν καὶ τὸ ΓΑ͂ 
παραλληλόγραμμον igov τῷ ΘΙ' τετραγώνῳ: ὅλον 
ἄρα τὸ Β4ΕΤ' τετράγωνον δυσὶ τοῖς HB Θ[' τετρα- 


"» 
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γώνοις ἴσον ἐστί. Καὶ ἔστι τὸ μὲν BAET τετράγω- 
vov ἀπὸ τῆς DI' ἀναγραφὲν, τὰ 06 HB OI' ἀπὸ 
τῶν ΒΑ AT. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς DBÍ' πλευρᾶς τετρά- 
γωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν DA ΑΙ ' πλευρῶν 
τετραγώγοις͵ 

"Ev ἄρα τοῖς ὀρϑογωνίοις τετραγώνοις τὸ ἀπὸ 
τῆς τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς τετράγω- 
vov ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν περι- 
ἐχουσῶν πλεύρων τετραγώνοις: ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


πρότασις μή. 

Ἐὰν τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς τῶν πλευ- 
ρῶν τετράγωνον ἴσον ἢ τοῖς ἀπὸ τῶν Aot- 
πῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν τετραγώνοις" 
ἡ περιεχομένη γωνία ὑπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ 
τριγώνου δύο πλευρῶν ὀρϑηή ἔστιν. 

Τριγώγου γὰρ τοῦ .4DI' τὸ ἀπὸ μιᾶς τῆς BI' 
πλευρᾶς τετράγωνον ἴσον ἕστω τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ 
AI πλευρῶν τετραγώνοις" λέγω ὅτι ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ BAI' γωνία. 

"HyOw γὰρ ἀπὸ τοῦ Α' σημείου τῇ AT' εὐϑείῳ 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ 44, καὶ κείσϑω τῇ DA ἴση ἡ «44, 
«aL ἐπεζεύχϑω ἡ 4, 

Kal ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4LA τῇ .AB, ἴσον ἐστὲ xod 
τὸ ἀπὸ τῆς 44 τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς 4418 τετρα- 
γώνῳ,. Κοινὸν προςχείσϑω τὸ ἀπὸ τῆς ΑΤ' τετρώ- 
γωνον: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 44 AT' τετράγωνα ἴσα ἐστὲ 
τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ LI' τετραγώνοις. ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν 
ἀπὸ τῶν 4.4 .4I' ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς Al, ὀρϑὴ 
γάρ ἔστιν ἡ ὑπὸ 441 γωνία: τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν BA 
41' ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς DI, ὑπόκειται γάρ" τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς 41' τετράγωνον ἴσον dori τῷ ἀπὸ τῆς BI' 
τετραγώνῳ: ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ 4 τῇ ΒΙ' ἐστὶν ἴση» 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ .38, κοινὴ δὲ ἡ AT, 


48. 


F. Lg . 48, 
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δύο δὴ αἱ 444 AT δυσὶ ταῖς B.A AT ἴσαι εἰσί, καὶ 
βάσις ἡ 41' βάσει τῇ Β1' ἴση: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 
«Γ᾽ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BAD ἴση ἐστὶν. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ 
ὑπὸ 4.41: ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ DAI. 

"Làv ἄρα τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς τῶν πλευρῶν 
τετράγωνον ἴσον jj τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώ- 
vov δύο πλευρῶν τετραγώνοις, ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν 
λοιπῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν ὀὑρϑή ἐστιν. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Τέλος τοῦ πρώτου βιβλίου. 


EYKAEIAOY XNTOIXEION 
BIBAION AEYTEPON. 


Ὅροι. 

é. Πᾶν παραλληλόγραμμον ᾿ὀρϑογώνιον περι- 
ἐχεσϑαι λέγεται ὑπὸ δύο τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν 
περιέχουσῶν εὐϑειῶν. 

β. Παντὸς δὲ παραλληλογράμμου χωρίου τῶν 
περὺ τὴν διάμετρον αὐτοῦ παραλληλογράμμων Ev 
ὁποιονοῦν σὺν τοῖς δυσὺ παραπληρώμασι γνώμων 
καλείσϑω, 


Πρότασιες ἀ, 

"Eàv ὦσι δύο εὐϑεῖαι, τμηϑῆ δὲ ἡ ἑτέρα 
αὐτῶν εἷς ὅσα δηποτοῦν τμήματα' τὸ περι- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπὲ τῶν δύο εὐϑειῶν 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ὑπό τὲ τῆς ἄτμήτου χαὶ ἑκάσ- 
του τῶν τμημάτων περιεχομένοις ὀρϑογω- 
viotc. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ci .4 BI,xoi τετμήσϑω 
ἢ ΒΙ΄' ὡς ἔτυχε χατὰ τὰ 4 E σημεῖα: λέγω ὅτι τὸ 
ὑπὸ τῶν .4 BI' περιεχομένον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ 
τῷ τὲ ὑπὸ τῶν .4 Β4 περιεχομένῳ ὀρϑογωγνίῳ καὶ τῷ 
ὑπὸ «4 AE xoi ἔτι τῷ ὑπὸ τῶν 4 ΕἸ. 

Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ B τῇ BI πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
ΒΖ, καὶ χείσϑω τῇ 4 ἴση ἡ DH, καὶ διὰ μὲν rov 


1, 


Ἐὲρ. 1 
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H τὴ BI παράλληλος ἤχϑω ἡ IO, διὰ δὲ τῶν 4 
E 1' τῇ ΒΗ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ AK EA I'O. 

Ἴσον δι ἐστι τὸ BO τοῖς BK 44 EO. Ko 
ἔστι τὸ uiv BO τὸ ὑπὸ τῶν “1 DI', περιέχεταν μὲν 
γὰρ ὑπὸ τῶν 718. DI, ἴση δὸ ἡ DII τῇ 4 τὸ δὲ 
ΒΚ τὸ ὑπὸ τῶν A4. BA, περιέχεται μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν 
IIB DA, ἴση δὲ ἡ DII τῇ .4. τὸ δὲ 4.1 τὸ ὑπὸ τῶν 
A AL, ἴση γὰρ ἡ 4Κ, τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ ΒΗ͂, τῇ 4. 
καὶ ἔτι ὁμοίως τὸ 110 τὸ ὑπὸ τῶν 4 LI* τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν 4 DI' ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ 4 BA καὶ τῷ 
ὑπὸ 4 4L καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ 4 LI. 

᾿Εὰν ἄρα ὦσι δύο εὐϑεῖαι, τμηϑῇ δὲ ἡἣ ἑτέρα 
αὐτῶν εἰς ὅσα δηποτοῦν τιμήματα τὸ περιεχόμενον 


ὀρϑογώνιον ὑπὸ τῶν δὺο εὐθειῶν ἴσον ἐστὶ τοῖς ὑπό 


τὲ τῆς ἀτμήτου καὶ ἑκάστου τῶν τμημάτων, περιξχο- 
, ? , «r es ts 
μένοις ὀρϑογωνίοις: ὅπερ ἔδει OciSct. 


Πρότασις g. 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε, τὰ 
ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ ἑκατέρου τῶν τμημάτων 
περιεχόμενα ὀρϑογώνια ἴσα iari τῷ ἀπὸ 
τὴς ὅλης τετραγώνῳ, 

Εὐϑεῖα γὰρ ἡ AD τειμήσϑω ὡς ἔτυχε χατὰ τὸ 
ΓΙ σημεῖον. λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB Β΄ περιεχό- 
μένον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν BA AI'méqv- 
ἐχομένου ὀρϑογωνίου ἴσον cori τῷ ἀπὸ τῆς .4B τε- 
τραγώγῳ. ' 

᾿Δἀναγρεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς “48 τετράγωνον 
τὸ 448, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ 1' ὁποτέρᾳ τῶν ΑΖ 
BE παράλληλος ἡ LZ. | 

Ἴσον δή ἐστι τὸ AE τοῖς 42Ζ ΓΕ. καὶ ἔστι τὸ μὲν 
AE τὸ ἀπὸ τῆς 418 τετράγωνον, τὸ δὲ .΄1Ζ2 τὸ ὑπὸ 
τὼν ΒΑ͂ 41 περιεχόμενον ὀρϑογώγιον, περιέχεται 
μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν 44 .411,, ἴση δὲ ἡ 444 τῇ .48, τὸ 

δὲ 


F. L5. A 
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δὲ ΓΙ τὸ ὑπὸ AB ΒΙ;, ἴση yaQ ἡ BE τῇ AP. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΑ 41 μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν AB BI 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 448 τετραγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα εὐϑεῖα ... καὶ và ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. :: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Προότασις y: 

᾿Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε: τὸ 8, 
ὑπὸ τὴς ὅλης καὶ ἑνὸς τῶν τμημάτων mtoL- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ τὲ ὑπὸ 
τῶν τμημάτων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ xo 
τῷ ἀπὸ τοῦ προειρημένου τμήματος τετρα-: 
yovo. | 

Εὐθεῖα γὰρ AB τετμήσϑω ὡς ἔτυχε κατὰ Fig: 8. 
τὸ Γ σημεῖον: λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB ΒΙ͂ περι: 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὺ τῷ ὑπὸ τῶν .41' ΓΒ 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς BI τες 
τραγώνου, 

᾿Δναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον 
τὸ ΓΕΒ, καὶ διήγϑω ἣ E4 ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ διὰ τοῦ 
A ὁποτέρᾳ τῶν I'4 BE παράλληλος ἤχϑω ἡ 4Ζ. 

Ἴσον δή ἐστι τὸ 4Ε τοῖς 44 ΓΕ: καὶ ἔστι τὸ 
μὲν 4E τὸ ὑπὸ τῶν AB BI περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον, περιέχεταν μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν ΑΔΒ BE, ἴση 
δὲ ἡ BE τῇ ΒΙ. τὸ δὲ 44 τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ, 
ἔση γὰρ ἡ 41 τῇ ΓΒ: τὸ δὲ AB τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
τετράγωνον: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν .4B Β1' περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ATI' ΓΒ περιεχο- 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ μετὰ τοῦ ἀπὸ τὴς ΓΒ τετραγώνου; 

᾿Εὰν ἄρα εὐϑεῖα « «à καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἔν τῇ προτάσει. ἢ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι: 


E 


[4] 
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πρότασις w. 
᾿Εὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑὴῇὴ ἐς ἔτυχε: τὸ 
πὸ τῆς ὕλης τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τε 
ἀπὸ τῶν τμημάτων τετραγώγοις καὶ τῷ δὶς 
π 


LT — 


ὁ τῶν τμημάτων περιεχομένῳ ógUoyovig, 
? - JJ ^ c , € » ^ 
Εὐϑεῖα γὰρ γραμμὴ ἡ .4DB τετμήσϑω ὡς ἔτυχε 
' ^ v4 « *, * - , 
χατὰ TO l. λέγω ὑτι τὸ ἀπὸ τῆς 4D τετράγωνον 
ἴσον ἐστὶ τοῖς re ἀπὸ τῶν “41' IB τετραγώνοις zo 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AÍ' I'B περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 
^ ^ t ^ 4 
VAveytyoag Üw γὰρ ἀπὸ τῆς DB τετράγωνον 
τὸ 448’, xci ἐπεζεύχϑω ἡ 4, καὶ διὰ μὲν τοῦ 


1' ὁποτέρᾳ τῶν Α4 EB παράλληλος ἤχϑω ἡ I'HZ, 


διὰ δὲ τοῦ ΕἸ ὁποτέρᾳ τῶν 418 4E παράλληλος ἤχ- 
Do 7] OK. 

Kol ἐπεὶ παράλληλός ἐστι ἡ ΓΖ τῇ 42, καὶ 
εἷς αὐτὰς ἐμπέπτωχεν ἡ DA: ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ 
ΤῊΒ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ 448. 
"AMAN ἡ ὑπὸ 448 τῇ ὑπὸ ABA ἐστὶν ἴση, ἐπεὶ καὶ 
πλευρὰ ἡ BA τῇ 44 ἐστιν ἴση: χαὶ ἡ ὑπὸ I'HB 
ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ HBI' ἐστὶν ἴση: ὥςτε xal πλευρὰ 
ἡ BI πλευρᾷ τῇ ΤῊ ἐστὶν ἴση: ἀλλὰ xoi ἡ IB 
τῇ HK ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ΓΗ͂ τῇ ΒΚ' καὶ ἡ ΗΚ ἄρα 
τῇ KB ἐστὶν ἴση: ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὲ τὸ I'HKB. 
““έγω δὴ ὅτε καὶ ὀρϑογώνιον, ᾿Επεὶ γὰρ παράλλη- 
λός ἐστιν ἡ ΓΗ τῇ ΒΚ, x«i εἷς αὐτὰς ἐνέπεσεν ἡ 
ΓΒ: αἱ ἄρα ὑπὸ KBI' BI'H γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς 
εἰσιν ἴσαι. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ KBI* ὀρϑὴ ἄρα καὶ 
ἡ ὑπὸ BIH* ers xoà αἱ ἀπεναντίον αἱ ὑπὸ ΓΗΚ 
HKB ὀρϑαί εἰσιν. ᾿Ορϑογώνιον ἄρα ἐστὲ τὸ ΓΗ ΚΒ: 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον: τετράγωνον ἄρα ἐστὶ, καὶ 
ἔστιν ἀπὸ τῆς ΓΒ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xoi τὸ ΘΖ τε- 
τράγωγόν ἐστὶ, καὶ ἔστυν ἀπὸ τῆς ΘΗ, τοῦτ᾽ ἔστιν 
ἀπὸ τῆς 41 τὰ ἄρα ΘΖ DUK τετράγωνα ἀπὸ τῶν 


» ἐξ. 4. 
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AT ΓΒ ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ AH τῷ HE, 
καί ἐστι τὸ .4H τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓΙ' ΓΒ, ἴση γὰρ ἡ 
HU τῇ ΓΒ: xci τὸ HE ἄρα ἴσον ori τῷ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ D'B* τὰ ἄρα ATH IHE ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ ΓΒ. Ἔστι δέ καὶ τὰ ΘΖ ΓΚ τετράγωνα ἀπὸ 
τῶν 4I' ΓΒ: τὰ ἄρα τέσσαρα τὰ ΘΖ ΓΚ AH HE 
ἴσα ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν 4 ΓΒ τετραγώνοις χαὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI' ΓΒ περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 
'"4AÀÀà τὰ τέσσαρα ΘΖ ΓΚ AH ΠΕ ὅλον ἐστὶ τὸ 
AAEB, 0. ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς .AB. τετράγωνον: τὸ ἄρα 
“ἀπὸ τῆς .4B τετῥάγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τὲ ἀπὸ τῶν 
AD ΓΒ τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

᾽Εὰν ἄρα EUOSUO i2 nol id ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεϊ . Δ 
ὅπερ ἔδεὶ δεῖξαι. 

Πόριο μα, 

"Ex δὴ τούτων φανερόν, ὅτι ἐν τοῖς τετραγώνοις 
χωρίοις τὰ περὶ τὴν διάμετρον παραλληλόγραμμα τε- 
τράγωνά ἐστιν: 


Πρότασὶις ἐ. 

᾿Εὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῆ εἰς Voc καὶ 
ἄνισα: τὸ ὑπὸ τῶν ἀνίσων τῆς δλης τμημά- 
των περιεχόμενον op oy viov μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς μεταξὺ τῶν τομῶν τετραγώνου ἴσον ἐστὲ 
Δ — 3 “-- X -—- o, e*-. ἢ , t - . «ἢ 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡ μισείας τετραγώνῳ. — 

3 πον τύ γι ."- c y - 5 s ; ᾿ 

Εὐθεῖα γάρ τις ἡ .44Β τετμήσϑω εἷς μὲν ἴσα 
κατὰ t0 [Γ, tig δὲ ἄνισα κατὰ τὸ 4: λέγω ὅτι τὸ 
ὑπὸ τῶν 414] AB περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ 
ἂἃπὸ τῆς Γ4 τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
τετραγώνῳ. 

᾿Αναγεγράφϑω γὰῤ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετραγωνγὸν τὸ 
I'EZDB, χαὶ ἐπεζεύγϑω d BE: καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 


Fig, 5. 
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ὁποτέρᾳ τῶν ΓῈ BZ παράλληλος ἤχϑω ἡ 40H, 
διὰ δὲ τοῦ O ὑποτέρᾳ τῶν AB ΕΖ παράλληλος ἤχε 
Qu ἡ KAM, καὶ πάλιν διὰ τοῦ 44 ὁποτέρᾳ τῶν I4 
BM παράλληλος ἤχϑω ἡ AK. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ ['O παραπλήρωμα τῷ 
ΘΖ παραπληρώματι, χοινὸν προςχείσϑω τὸ 4Μ' 
ὅλον ἄρα τὸ I'M ὅλῳ τῷ AZ ἴσον ἐστίν. ᾿“λλὰ τὸ 
I'M τῷ .4.4 ἴσον ἐστίν, ἐπεὶ καὶ ἡ AL τῇ 15 ἐστὶν 
ἴση. xat τὸ 44 ἄρα τῷ 4Ζ ἴσον ἐστί. Κοινὸν προς- 
χέίσϑω τὸ 110: ὅλον ἄρα τὸ 416 τῷ ΝΞΟ γνώμονι 
ἔσον ἐστίν, ᾿“λλὰ τὸ AO τὸ ὑπὸ τῶν A4 AD. ἐστὶν, 
ἴση γὰρ ἡ 4Θ τῇ 4813. καὶ ὁ IN,ZO ἄρα γνώμων ἴσος 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4 AB, Κοινὸν προφχείσϑω τὸ ATH, 
U ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς I ὁ ἄρα ΝΞΟ γνώμων 
καὶ τὸ ΔΗ ἴσα ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Α4 4D περιεχο- 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ xci τῷ ἀπὸ τῆς 14 τετραγώνῳ. 
"ἀλλὰ ὃ INEO γνώμων χαὶ τὸ 4H 0Aov ἐστὶ τὸ 
1 ῈΖΒ τετράγωνον, 0. ἐστιν ἀπὸ τῆς I'B* τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν “444 AB περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς l'À τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 18 
τετραγώνῳ. 

"Eav ἄρα εὐϑεῖα . «. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... 
ὅπερ: ἔδει δεῖξαι, 


: Πρότασις ς. 

Ἐὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ δίχα, προς- θ. 
τεϑῇ δέ τις αὐτῇ εὐθεῖα ἐπὶ εὐθείας τὸ 
ὑπὸ τῆς ὅλης σὺν τῇ προςκειμένῃ xa τῆς 
προςχειμένης περιεχόμενον ὀρϑογώνιον με- 
τὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τετραγώγου ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς συγκειμένης ἔκ τε τῆς ἡμε- 
σείας καὶ τῆς προςκειμένης τετραγών ῳ. 

᾿Εὐϑεῖα y&p τις ἡ AD τετμήσϑω δίχα κατὰ Fig.€ 
τὸ I' σημεῖον, προοχείσϑω δέ τις αὐτῇ εὐϑεῖα ἐπὶ 
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εὐθείας ἡ B4* λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν A44 AB περε- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 18 τετρα- 
γώγου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς [4 τετραγώνῳ. 

᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς [4] τετράγωνον τὸ 
I'EZA, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4L, καὶ διὰ μὲν vot B ση- 
μείου ὁποτέρᾳ τῶν I'E 4Z παράλληλος ἤχϑω ἡ BOH, 
διὰ δὲ τοῦ O σημείου ὁποτέρῳ τῶν A4 EZ παράλ- 
ληλὸος ἤχϑω ἡ ΚΑ, καὶ ἔτι διὰ τοῦ .4 ὁποτέρῳ 
τῶν I'4 AM παράλληλος ἤχϑω ἡ .AK. 


᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AT τῇ 18, ἴσον ἐστὶ 
καὺ τὸ 441 τῷ 19, ᾿Δλλὰ τὰ ΓΘ καὶ τῷ OZ ἴσον 
ἐστί: χαὶ τὸ ΑΑΔ ἄρα τῷ ΘΖ ἴσον ἐστίν. Κοινὸν 
προςχείσϑω τὸ I'M- ὅλον ἄρα τὰ 4M τῷ ΝΞΟ 
γνώμονί ἐστιν ἴσον, ᾿Αλλὰ τὸ ΑΜ ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν .44 48, ἴση γάρ ἔστιν ἡ 4M τῇ 48. καὶ Ó 
ΝΞΟ ἄρα γνώμων icog ξστὺ τῷ ὑπὸ τῶν .44 AB 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ, Κοινὸν προςκείσϑω τὰ ΑΗ, 
0 ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς Β΄' τετραγώνῳ: τὸ ἄρα ὑπὰ 
τῶν 44 48 περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς 1'Β τετραγώνου ἴφον ἐστὶ τῷ ΝΞΟ γνώμονι xo 
τῷ 4H. ᾿Δλλὰ ὁ NXO γνώμων καὶ τὸ ΛΗ ὅλον 
ἐστὶ τὸ 1΄ΕΖ4 τετράγωνον, ὃ ἐστιν ἁπὸ τῆς 14' τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ 48 περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τῆς I'D τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς 
I'4 τετραγώνῳ. 

Ev ἄρα εὐθεῖα... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ προτάσδν ... 
ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 


Πρότασις t. 
᾿Εὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμη ϑῇ ὡς ἔτυχε: τὸ 
&mó τῆς ὅλης καὶ τὰ ἀφ᾿ ἑνὸς τῶν τμημά- 
των, τὰ συναμφότερα τετράγωγα, ἴσα ἐστὺ 
τῷ τε δὶς ὑπὸ τῆς ὕλης καὶ τοῦ εἰρημένου 
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τμήματος περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ τῷ 
ἀπὸ τοῦ λοιποῦ τμήματος TéTQOGY OY, | 

LOsie γάρ τις ἡ 4D τετμήσϑω ὡς ἔτυχε κατὰ Fig. 7 
τὸ 1' σημεῖον: λέγω ὕτι τὰ ἀπὸ τῶν AD. Β1' τετρά- 
γωνα ἴσα ἐστὶ τῷ Ts δὶς ὑπὸ τῶν 41) DI' περιέχο- 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 14 τετραγώνῳ. 

᾿ϊναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς .1.}}} τετράγωνον τὸ 
AAED* καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα, 

"End οὖν ἴσον ἐστὲ τὸ 4] τῷ ΗΠ, κοινὸν 
προςχείσϑω τὸ I'Z- ὅλον ἄρα τὸ .4Z 0Ào τῷ ['E 
ἔσον ἐστίν: τὰ ἄρα AZ. ΓΕ διπλάσιά ἐστι τοῦ AZ, 
dila τὰ AZ ΓΕ ὁ KAM ἐστὶ γνώμων xci τὸ I'Z 
τετράγωνον: ὁ ΚΑΜ ἄρα γνώμων xai τὸ I'Z διπλάώ-. 
σιώ ἐστι τοῦ 4“Ζ. Ἔστι δὲ τοῦ 42 διπλάσιον χαὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB Β΄), ἴση γὰρ ἡ ΒΖ τῇ BI* ὃ 
ἄρα KALM γνώμων καὶ τὸ I'Z τετράγωνον ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν .4B BI. Κοινὸν προςχείσϑω τὸ 
ON, 0 ἐστιν ἀπὸ τῆς AI' τετράγωνον: ὁ ἄρα KA4M 
γνώμων zoi τὰ 172 ON τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ T6 
δὶς ὑπὸ τῶν 448 ΒΓ περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς .AI' τετραγώνῳ. ᾿λλὰ ὁ KAM γνώμων 
zci τὰ ΓΖΘΝ τετράγωνα ὅλον ἐστὶ τὸ 4448 καὶ 
τὸ ΓΖ, ἅ ἐστιν ἀπὸ τῶν AB BI' τετράγωνα: τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΒ BI' τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν B BI' περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς .41΄ τετραγώνου, 

"Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς iv τῇ προτάσει... 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. Zh 


, 
Πρότασις 1j 
3 ' Ὗ - Y - € » * 
Ἐὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε: τὸ 8, 
τετράκις ὑπὸ τῆς ὅλης καὺ ἑνὸς τῶν τμημά- 
τῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τοῦ λοιποῦ τμήματος τετραγώνου ἔσον ἐστὶ 
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τῷ τε ἀπὸ τῆς ὅλης καὶ τοῦ εἰρημένου τμή- 
ματος ὡς ἀπὸ μιᾶς ἀναγραφέντι τετραγώνῳ. 

Εὐθεῖα γάρ τις ἡ .4DB τετμήσϑω ὡς ἔτυχε κα- 
τὰ τὸ l' σημεῖον" λέγω ὅτι τὸ τετράχις ὑπὸ τῶν AD 
Β1' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AI 
τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς .4B x«i ΒΙ᾽ ὡς 
ἀπὸ μιᾶς ἀναγραφέντι τετραγώγῳ. 

᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ἐπὶ εὐθείας τῇ 4418 εὐϑεῖα ἡ 
DA, xci κείσϑω τῇ IB ἴση ἡ 4, καὶ ἀναγεγράφ- 
Ou ἀπὸ τῆς .44 τετράγωνον τὸ .4EZA, καὶ καταγε- 
γράφϑω διπλοῦν τὸ σχῆμα. 

"Ens οὖν ἴση ἐστὶν ἡ BI' τῇ 84, ἀλλὰ ἡ μὲν 
ΓΒ τῇ HK ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ BA τῇ ΚΝ. καὶ ἡ HK 
ἄρα τῇ ΚΝ ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci ἡ ΠΡ 
τῇ PO ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ uiv I'B τῇ 
Β4, ἡ δὲ ΠΚ τῇ ΚΝ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν I'K 
τῷ ΒΝ, τὸ 08 HP τῷ ΡΝ. ᾿Αλλὰ τὸ ΓΚ τῷ ΡΝ 
ἴσον ἐστί, παραπληρώματα γὰρ τοῦ I'O παραλλη- 
λογράμμου: καὶ τὸ ΒΝ ἄρα τῷ HP ἴσον ἐστίν: τὰ 
τέσδαρα ἄρα τὰ ΓΚ K4 HP PN ἴσα ἀλλήλοις 
ἐστί. τὰ τέσσαρα ἄρα τετραπλάσιά ἔστι τοῦ I'K. 
Πάλιν ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ ΓΒ τῇ BA, ἀλλὰ ἡ uiv B4 
τῇ BK, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ ΤῊ ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ΓΒ τῇ 
HK, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ HII ἐστὶν ἴση: xci ἡ ΓΗ͂ ἄρα 
τῇ HII ἴση ἐστίν. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ. μὲν ΤῊ τῇ 
HII, ἡ δὲ HP τῇ PO- icov ἐστὶ xoi τὸ μὲν AH 
τῷ ΜΠ, τὸ δὲ 11A τῷ PZ. ᾿Δλλὰ τὸ ΜΙ τῷ ΠΑ 
ἐστὶν ἴσον: παραπληρώματα γὰρ τοῦ M4 παραλλη- 
λογράμμου: καὶ τὸ ΑΗ ἄρα τῷ PZ ἴσον ἐστίν: τὰ 
τέσσαρα ἄρα τὰ Ἢ ΜΠ IL4 ΡΖ ἴσα ἀλλήλοις 


ἐστίν: τὰ τέσσαρα ἄρα τοῦ 41 Π| τετραπλάσια ἐστιν. 


᾿βδείχϑη δὲ xoi τὰ τέσσαρα τὰ ΓΚ ΚΑ HP PN 


τοῦ ΓΚ τετραπλάσια: τὰ ἄρα ὀχτὼ, (€ περιέχει τὸν 
ΣΤΥ γνώμογα τετραπλάσιά ἐστι τοῦ .4K, Καὶ ἐπεὶ 


Fig. 8, 
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τὸ AK τὸ ὑπὸ τῶν AB ΒΤ ἐστὶν, ἴση γὰρ καὶ ἡ KD 
τῇ 8]. τὸ ἄρα τετράκις ὑπὸ τῶν «411. BI' τετρα- 
πλάσιόν ἐστι τοῦ ΑΚ. ᾿Εδείχϑη δὲ τοῦ .AK τετρα- 
πλάσιος χαὶ ὁ Σ᾿ ΤΥ γνώμων: τὸ ἄρα τετράκις ὑπὸ 
τῶν AB ΒΤ' ἴσον ἐστί τῷ ΣΤΥ γνώμονι. Κοινὸν 
προςχείσϑω τὸ ,,0, ὅ ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AI 
τετραγώνῳ: τὸ ἄρα τετρώκις ὑπὸ τῶν 41 Β}' περε- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς -Al' τετρα- 
γώνου ἴσον ἐστὶ τῷ Σ ῬΥ γνώμονι xai τῷ A0. ᾿“λλὰ 
ὁ Σ ΤῪ γνώμων xci τὸ ,5O ὅλον ἐστὶ τὸ .4..Ζ4 
τετράγ γον, 0 ἐστιν ἀπὸ τῆς .44* τὸ ἄρα τετράκις 
ὑπὸ τῶν 41 BI' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τῆς .41' τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς 
“41, τοῦτ᾽ ἔστε τῷ ἀπὸ τῆς AB a BI ὡς ἀπὸ 
μιᾶς ἀναγραφέντι τετραγώνῳ. 

᾿βὰν ἄρα εὐϑεῖα .. 4. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... , 
ὅπερ ἔδευ δεῖξαι, 


πρότασις o. 

"Eàv εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἴσα ze 
ἄνισα' τὰ ἀπὸ τῶν ἀνίαων τῆς ὅλης τμημά- 
των τετράγωνα διπλάσιά ἐστι τοῦ τὲ ἀπὰ 
τῆς ἡμισείας χαὺὶ τοῦ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τῶν 
τομῶν τετραγώνου. 

Εὐθεῖα γάρ τις ἡ .4B τετμήσϑω εἰς uiv Loc 
χατὰ τὸ [Γ, εἷς δὲ ἄνισα χατὰ τὰ 4 λέγω ὕτι τὰ 
ἀπὸ τῶν 44 AB τε ἑτρώγωνα διπλάσιά ear τῶν ἀπὸ 
τῶν AT' 14 τετραγώνων. 

Ἤνχϑω γὰρ ἀπὰ τοῦ [ τῇ AB πρὸς ade 7 
I'E, xoi κείσϑω ἴση ἑκατέρῳ τῶν ΑΓ ΓΒ, καὶ ἐπ- 
ἐζεύχϑωσαν αἱ 4E EB, καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ EP 
παράλληλος ἤχϑω ἡ AZ, διὰ δὲ τοῦ Z τῇ .48Β 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ZH, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AZ. 


Fig. 9 
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Καὶ ἐπεὶ Von ἐστὴν (AD τῇ I'E, ἴση ἐστὶ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΕΑΓ γωνία τῇ ὑπὸ ALI. Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή 
ἐστιν ἡ πρὸς τῷ 1, λοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ EAD AED 
μιᾷ ὀρϑῇ ἔσαν εἰσίν» καί εἰσυν ἴσαι" ἡμίσεια ἄρα ὀρ- 
ϑῆς ἐστιν ἑχατέρα τῶν ὑπὸ ΓΕΑ͂ IAE. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ xci ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΕΒ EBI' ἡμίσειά 
ἐστιν ὀρϑῆς: ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ .AED ὀρϑὴ ἐστιν. Koi 
ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΗΕΖ ἡμίσειά ἐστιν ὀρϑῆς, ὀρϑὴ δὲ ἡ 
ὑπὸ EHZ, ἴση γάρ ἐστι τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ 
ὑπὸ LIB- λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ EZH ἡμίσειά ἐστιν ὁρ- 
ϑῆς" ἴση ἄρα ἐςτὶν ἡ ὑπὸ ΗΕΖ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗ: 
ὥςτε καὶ πλευρὰ 3) EH πλενρᾷ τῇ. ΗΖ ἐστὶν ἴση. 
Πάλιν ἐπεὶ ἡ πρὸς τῷ D γωνία ἡμίσειά ἐστιν ὀρ- 
ϑῆς, ὀρϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ZAD, ἴση γάρ ἐστιν πάλιν τῇ 
ἐντὸς zo ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΕΒ: λοιπὴ ἄρα 343 
ὑπὸ 4Ζ8 ἡμίσειά ἔστιν ὀρϑῆς: ἴση ἄρα 5 πρὸς τῷ 
B γωνία τῇ ὑπὸ AZDB- ὥοτε καὶ πλευρὰ ἡ ZA πλευ- 
θᾷ τῇ 48 ἐστὶν ἴση. Ko ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ÁAI' τῇ 
I'E, ἴσον ἐστὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς .AI' τῷ ἀπὸ τῆς ΓΕ: 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν .AI' I'E τετράγωνα διπλάσια dort 
τοῦ ἀπὸ τῆς LI. Τοῖς δὲ ἀπὰ τῶν AI' ΓΕ ἴσον 
ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4E τετράγωγον, ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ 
AT'E γωνία: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς JE διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ ἀπὸ vno I. Πάλιν, ἐπεὶ ἔση ἐστὶν ἡ EH τῇ 
HZ, ἴσον ἐστὶ zc τὸ ἀπὸ τῆς HE τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ: 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν LH HZ τετράγωνα διπλάσια ἐστὶν 
τοῦ ἀπὸ τῆς ÀZ τετραγώνου. Toig δὲ ἀπὸ τῶν 
EH HZ τετραγώνοις ἴσον ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῆς ΕΖ: 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΖ τετργάγωναν διπλάσιάν ἔστι 
τοῦ ἀπὸ τῆς HZ. "lo δὲ ἡ HZ τῇ IW τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆς LZ διπλάσιόν ἐστε τοῦ ἀπὸ τῆς 
14. Ἔστι δὲ xol τὸ ἀπὸ τῆς LA διπλάσιον τοῦ 
ἀπὸ τῆς .47171.- τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΕ EZ τετρά- 
γωνα διπλάσιά ἐστε τῶν ἀπὸ τῶν AI I4 τε- 
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τραγώνων. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν .4E EZ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς «12 τετράγωνον, ὀρϑὴ γώρ ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
412 γωνία" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AZ τετράγωνον διπλά- 
σιόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 11 1.4. To δὲ ἀπὸ τῆς 
AZ ἴσα τὰ ἀπὰ τῶν 44 AZ, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ 
4 γωνίαι τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 414 AZ διπλάσιά ἐστι 
τῶν ἀπὸ τῶν Α1' 14. τετραγώνων, Ἴση δὲ ἡ 4Ζ 
τῇ 418. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 4d AD τετράγωνα διπλά- 
σιά ἐστί τῶν ἀπὸ τῶν AI 1.1 τετραγώνων. 

᾿Γὰν ἄρα eoa ... καὶ τὸ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσευ.. T 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

llopór«otg i. 

᾿Εὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ δίχα, προς-- 10. 
τεϑὴῆ δέ τις αὐτῇ εὐϑεῖα ἐπὶ εὐϑείας". τὸ 
ἀπὸ τῆς ὅλης σὺν τῇ προςκευιμένῃ καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς προςχενιμένης, τὰ συναμφότερα τε- 
τράγωνα, διπλάσιά ἐστι τοῦ τὲ ἀπὸ τῆς 
ἡμισείας καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς συγχειμένης ἔκ τὲ 
τῆς ἡμισείας καὶ τῆς προςχειμένης τετρα- 
γώνου. | 
^ EP γάρ τις ἡ AD. τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ Fig. 10. 
1, προςχείσϑω δέ τις αὐτῇ εὐϑεῖα ἐπὶ εὐϑείας ἡ 
84: λέγω ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν 414] 48 τετράγωνα δι- 
πλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν AÍ' 14 τετραγώνων. 

Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ .1' σημείου τῇ 418 πρὸς 
ὀρϑὰς ἡ ΓΕ, καὶ κείσϑω ἴση ἑκατέρᾳ τῶν 41 ΓΒ, 
καὶ ἑπεζεύχϑωσαν αἱ 54 LB- καὶ διὰ μὲν τοῦ E 
τῇ «44 παράλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ 
ΤῈ παράλληλος ἤχϑω ἡ Z4. Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλ- 
λήλους εὐθείας τὰς Κ᾿ ZA εὐθεῖά τις ἐνέπεσεν ἡ 
EZ, αἱ ὑπὸ ΓΕΖ EZA ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν: 
αἱ ἄρα ὑπὸ ZEB ΚΖ4 δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἰσιν" 
αἱ δὲ ἀπὸ ἐλασσόνων ἢ δύο ὀρϑῶν ἐχβαλλόμεναι 
συμπίπτουσιν: «i ἄρα ΕΒ Zá ἐχβαλλόμεναν ἐπὶ τὰ . 
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B 4 μέρη συμπεσοῦνται. ᾿Εκϑεβλήσϑωσαν, καὶ συμ- 
πιπτέτωσαν χατὰ τὸ LH, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AH. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ .41' τῇ 1.1, ἴση ἐστὶ καὺ 
γωνία ἡ ὑπὸ ΑΕΤ τῇ ὑπὸ LAI* xci ὀρϑὴ ἡ πρὸς 
τὸ l* ἡμίσεια ἄρα ὀρϑῆς ἐστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
EAD AED. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
ΓΕΒ EBI' ἡμίσειά ἐστιν ὀρϑῆς: ὀρϑὴ ἄρα ἐστὺν ἡ 
ὑπὸ AEB, Καὶ ἐπεὶ ἡμίσεια ὀρϑῆς ἐστιν ἡ ὑπὸ 
EBI, ἡμίσεια ἄρα ὀρϑῆς καὶ ἡ ὑπὸ A4DBH. Ἔστι. 
δὲ xoi ἡ ὑπὸ BÁAH ὀρϑὴ, ἴση γάρ ἐστι τῇ ὑπὸ 
ATE, ἐναλλὰξ γὰρ' λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AHB ἡμίσειά 
ἐστιν ὀρϑῆς: ἡ ἄρα ὑπὸ 4Π8 τῇ ὑπὸ 4ΒῊΗ ἐστὶν 
ἴση, wore xol πλευρὰ ἡ Β4 πλευρᾷ τῇ 4H ἐσ- 
τὶν ἴση. Πάλιν, ἐπεὲὲὶὰ ἡ ὑπὸ EHZ ἡμίσεια ἐστιν 
ὀρϑῆς, ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ Z, ἴση γάρ ἐστι τῇ ἀπε- 
γαντίον τῇ πρὸς τῷ 1 λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΕῊ ἡμί- 
cea ἔστιν ὀρϑῆς: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ EHZ γωνία τῇ 
ὑπὸ ZEH- ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ HZ πλευρᾷ τῇ ΖΕ 
ἐστὶν ἴσῃ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ ΄' τῇ ΓΑ͂, ἴσον 
ἐστὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς LÍ' τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ͂ τετραγώνῳ: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν EI' ΓΑ͂ τετράγωνα 
διπλάσιά ἐστὶ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ τετραγώνου. Τοῖς 
δὲ ἀπὸ τῶν EI ΓΑ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AE. τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆς LA τετράγωνον διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς AI' τετραγώνου. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
ZH τῇ ZL, ἴσον iori καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HZ τῷ ἀπὸ 
τῆς ZL^ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν HZ ZE διπλάσιά ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς EZ. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν HZ ZE ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς EH τετράγωνον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EH 
διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΖ, Ἴση δὲ ἡ ΕΖ τῇ 1,4: 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EH τετράγωνον διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς [Δ4. ᾿Εδείχϑη δὲ xoi τὸ ἀπὸ τῆς ΚΑ δι- 
πλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς AI* τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AE EH 
τετράγωνα διπλάσιά ἔστι τῶν ἀπὸ τῶν .AI' IA τε- 
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τραγώγων. "Toi; δὲ ἀπὸ τῶν AE EH τέτραγώνοις 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς HE τετραγώνον: τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς AH. διπλάσιόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 411’ 1.4. To 
δὲ ἀπὸ τῆς AH ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν A44 AH-* τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν 44 4H διπλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 
ADU 1.4: Ἴση δὲ ἡ AH τῇ 48. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
AA AD τετράγωνα διπλάσιώ ἔστι τῶν ἀπὸ τῶν AT 
I1 τετραγώγων. 

"Lv ἄρα οὐϑεῖα ἐξ xui γὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτύσει. .. 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις d. 


Τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν τεμεῖν, ὥςτε τὸ 11. 
ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ τοῦ ἑτέρου τῶν τμημάτων 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον toov εἶναι τῷ ἀπὸ 
τοῦ λοιποῦ τμήματος τετραγώγῳ. 

"Eoro ἡ δοϑεῖσα εὐϑεῖα ἡ 413: δεῖ δὴ τὴν AB Fig. 11 
τεμεῖν, ὥςτε τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης xol τοῦ ἑτέρου τῶν 
τιημάτων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἔσον εἶναν τῷ 
ἀπὸ τοῦ λοιποῦ τμήματος τετραγώνῳ. 

᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AD τετράγωνον τὸ 
ADAID, καὶ τετμήσϑω ἡ 41' δίχα κατὰ τὸ E ση- 
μεῖον, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ BE, καὶ διήχϑω ἡ I4 en 
τὸ Z, xal χείσϑω τῇ DE ἴση ἡ LZ, καὶ ἀναγεγράφ- 
ϑὼ ἀπὸ τῆς 412 τετράγωνον τό ZO, καὶ διήχϑω ἡ 
HO ἐπὶ τὸ Κ' λέγω ὅτι ἡ 4.1.8 τέτμηται χατὰ τὸ Θ, 
ὥςτε τὸ ὑπὸ τῶν AB. ΒΘ περιεχόμενον ὀρϑογώγιον 
(oov εἶναν τῷ ἀπὸ τῆς .4Ó τετραγώνῳ. 

'"Ena γὰρ εὐϑεῖα ἡ AI' τέτμηται δίχα τατὰ τὸ 
E, πρόςχειταν δὲ αὐτῇ ἡ ZA τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 12 
ZA περιεχόμενον ὀρϑογώγιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς .AE 
τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ τετραγώνῳ. 
"Loy δὲ ἡ EZ τῇ ΕΒ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΖ ZA πε- 
ριεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AE τετρα- 
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γώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς EB τετραγώνῳ. ᾿Αλλὰ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΕΠ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν BA AE, 
ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ .4 γωνία" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
IZ ZA μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 4E ἴσον ἐστὺ τοῖς ἀπὸ 
τῶν BA AE. Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ τῆς 4: 
λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 12 Z4 περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς .4D τετραγώνῳ. Kol 
ἔστι Τὸ μὲν ὑπὸ τῶν [Ζ ΖΩ τὸ ZK, ἴση γὰρ 9) AZ 
τῇ ΖΗ: τὸ δὲ ἀπὸ τῆς .4B τὸ ΑΔ: τὸ ἄρα ΖΚ ἴσον 
ἐστὲ τῷ .44. Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ AK- λοιπὸν 
ἄρα τὸ ΖΘ τῷ O4 ἴσον ἐστί. Καὶ ἔστι τὸ μὲν ΘΑ͂ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ ΒΘ, ἴση γὰρ ἡ 418 τῇ BA* τὸ δὲ 
ΖΘ τὸ ἀπὸ τῆς .4O- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4B BO περι- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὺὴ τῷ ἁπὸ τῆς ΘΑ͂ τε- 
τραγώγνῳ. 

Ἢ ἄρα δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ AB τέτμηται κατὰ 
τὸ Θ, ὥςτε τὸ ὑπὸ τῶν .4B ΒΘ περιεχόμενον ὁρ- 
ϑογώνιον ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ τετραγώνῳ“ 
ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι, 


Προότασις ιν. 

Ἐν τοῖς ἀμβλυγωνίοις τριγώνοις τὸ 49. 
ἀπὸ τῆς τὴν ἀμβλεῖαν γωνίαν ὑποτεενού- 
σης πλευρᾶς τετράγωνον μεῖζόν ἐστι τῶν 
ἀπὸ τῶν τὴν ἀμβλεῖαν γωνίαν περιξχου- 
σῶν πλευρῶν τετραγώνων TQ περιεχομίένῳ 
δὶς ὑπό re μιᾶς τῶν περὶ τὴν ἀμβλεῖαν γω- 
νίαν, ἐφ᾽ ἣν ἐχβληϑεῖσαν ἡ καϑέτος πίπτει, 
καὶ τῆς προρλαμβανομένης ἐχτὸς ὑπὸ τῆς 
καϑέτου πρὸς τῇ ἀμβλείᾳ γωνίᾳ. 

"Eoro ἀμβλυγώνιον τρίγωνον τὸ ABI' ἀιιβλεῖαν ris, 15. 
ἔχον τὴν ὑπὸ BAI' γωνίαν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B 
σημείου ἐπὶ τὴν 14] ἐχβληϑεῖσαν κάϑετος ἡ ΒΆΑ͂. 
λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙ᾽ τετράγωνον μεῖζόν ἔστε 
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τῶν ἀπὸ τῶν BA 11’ τετραγώνων τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
1.1 AA περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ, 

᾿Επεὶ γὰρ εὐϑεῖα ἡ 4 τέτμηται ὡς ἔτυχε κατὰ 
τὸ 4 σημεῖον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς I'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ τῶν 1'4 A4 τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΓΑ 44 περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. Κοινὸν προς- 
κείσϑω τὸ ἀπὸ τῆς 48. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν I'l AB 
ἴσα ἐστὶ toig τε ἀπὸ τῶν I'A 4124 AB τετραγώγοις 
καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΛ .44 περιεχομένῳ ὀρϑογω- 
vío. ᾿“λλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν ΓΔ AB ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς 1}, ὀρθὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ 4 γωνία: 
τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν A4 AB ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 418. τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆς [}} τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ 
τῶν 1:4 AD τετραγώνοις xal τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΑ͂ 
4 περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ: ὥςτε τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
τετράγωνον τῶν ἀπὸ τῶν I'A4 AD τετραγώνων μεῖ- 
ζόν ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν T4 44 περιεχομένῳ ὄρ- 
ϑογωγνίῳ. 

"Ev ἄρα τοῖς ἀμβλυγωνίοις τριγώνοις «6 xal τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι 


Πρότασις y. 

Ἔν τοῖς ὀζυγωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ 13. 
τῆς τὴν ὀξεῖαν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευ- 
ρᾶς τετράγωνον ἕλαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 
τὴν ὀξεῖαν γωνίαν περὶεχουσῶν πλευρῶν τε- 
τραγώνων τῷ περιεχομένῳ δὶς ὑπό τε μιᾶς 
τῶν περὶ τὴν ὀξεῖαν γωνίαν, ἐφ᾽ ἣν ἡ κάϑετος 
πίπτειν, καὺ τῆς ἀπολαμβανομένης ἐντὸς 
ὑπὸ τῆς χαϑέτου πρὸς τῇ ὀξείᾳ γωνίᾳ. 

Ἔστω ὀξυγώνιον τρίγωνον τὸ ΑΒΙ᾽ ὀξεῖαν ἔχον Fig: 18 
τὴν πρὸς τῷ Β γωνίαν, καὶ τ itm ἀπὸ τοῦ 4 ση- 
μείου ἐπὶ τὴν BI. κάϑετος ἡ 44: λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΓ τετράγωνον ἔλαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΓΒ 
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BA τετραγώνων τῷ δὶς ὑπὸ τῶν I'B BA περιεχο- 
3 f 

μένῳ ὀρϑογωγνίῳ. 

) * ^ 3 - € € » " 

"Enc γὰρ εὐθεῖα ἡ ΓΒ τέτμηταν ὡς ἔτυχε κατὰ 
τὸ 4: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν [ΓΒ BA τετράγωνα ἴσα ἐστὺ 
τῷ vs δὶς ὑπὸ τῶν 115 BA περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ 

M m 3. - T , M , 

καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4' τετραγώνῳ. Κοινὸν προρχεισϑὼω 
τὸ ἀπὸ τῆς 44 τετράγωνον. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 18 
BA A44 τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν I'B 
Β4 περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ xal τοῖς ἀπὸ τῶν 44 
AT' τετραγώνοις. ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν Β4 44 
,᾿ 3 ^ dU ὁ τῶν - 2 Ne 1 € 1 - 
(cov egrL τὸ ἀπὸ τῆς 418, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς TO 4 
γωνία: τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν Α4] 41 ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς 41" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν I'B BA ἴσα ἐστὶ τῷ τε 
ἀπὸ τῆς 41’ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΒ Β4: ὥςτε μό- 
vov τὸ ἀπὸ τῆς Al' ἕλαττόν ἔστι τῶν ἀπὸ τῶν 18 
BA τετραγώνων τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΒ BA περιεχο- 
μένῳ ἡ LAM 

Ἂν ἄρα τοῖς s dau. τριγώνοις . . . καὶ τὰ ξξὴς 
ὡς i» τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες ιδ΄. 

Τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ ἴσον τετράγω- 
γον συστήσασϑιαι. 

"Eoro τὸ δοϑὲν ξὐϑύχθαμμον τὸ Α- δεῖ δὴ τῷ 
4 εὐθυγράμμῳ ἴσον τετράγωνον συστήσασϑαι. 

Συνεστάτω γὰρ τῷ Α sw; γράμμῳ ἴσον  mag- 
αλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ D. εἰ μὲν οὖν ἴση 
ἐστὶν ἡ BE τῇ EA, γεγονὸς ἂν εἴη τό ἐπιταγϑέν. 
“Συνέσταταί γὰρ τῷ «ΑἹ εὐθυγράμμῳ ἴσον τετράγωνον 
τὸ Β4' εἰ δὲ οὔ, μία τῶν BE E4 ἀράς ἐστὶν. 
"Loro μείζων ἡ BE, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ A Z, καὶ 
χείόϑω τῇ EA ἴση ἡ EZ, xol τετμήσϑω 1 ΒΖ δίχα 
πατὰ τὸ lH, χαὺ χέ ἑγτρῳ μὲν τῷ H, διαστήματι δὲ 
ἑνὶ τῶν HB HZ ἡμικύχλιον γεγράφϑω τὸ ΒΘΖ, 


14, 


F. ἐξ. 14, 
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xci ἐκμβεβλήσϑω ἡ 41: ini τὸ O, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ ΠΟ. 

᾿Επεὶ οὖν duc ἡ DZ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα 
κατὰ τὸ LH, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ 1. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BE 
EZ περιεχύμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς HE 
τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς [HZ τετραγώνῳ, 
"on δὲ ἡ HZ τῇ ΠΘ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BE EZ με- 
τὰ τοῦ ἀπὸ τῆς HE ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς IIO. Τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆς HO ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν OE EH τε- 
τράγωνα: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BE LZ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς HE ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν OE EH. Κοινὸν 
ἀφηρήσϑω τὸ ἀπὸ τῆς HJ τετράγωνον: λοιπὸν ἄρα 
τὸ ὑπὸ τῶν DE EZ περιεχόμενον ὀρϑογώγιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς LO τετραγώνῳ, “λλὰ τὸ ὑπὸ τῶν ᾿ 
BE ΕΖ τὸ B4 ἐστὶν, ἴση γὰρ ἡ ZE τῇ Ed- τὸ 
ἄρα Β4 παραλληλόγραμμον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
OE τετραγώνῳ. Ἴσον δὲ τὸ BA τῷ .4 εὐθυγράμμῳ, 
τὸ .4 ἄρα εὐθύγραμμον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΘ 
ἀναγραφομένῳ τετραγώγῳ. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐϑυγράμμῳ τῷ «4 ἴσον τετρά- 
γωνον συνέσταται τὸ ἀπὸ τῆς ΕΘ ἀναγραφησόμενονγ: 
ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι, 


ἂς 


“ἀέλος τοῦ δευτέρου βιβλίου. 


EYKA4AEIAOY ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ- 
BIBAION TPITON, 


Van P Δ Δ Δ Δ Δ Δ Δ Δ Δ κ᾿ Δ Δ ἡ 
"Üooi 

4. "Ióou κύκλοι εἰσὶν, ὧν αἱ διάμετροι tool 
εἰσίν, ἢ ὧν αἱ ἐκ τῶν κέντρων ἴσαι εἰσίν, 

β. Εὐθεῖα κύχλου ἐφάπτεσθαι λέγεται, 
ἥτις ἁπτομένη τοῦ κύκλου καὺ ἐχβαλλομένη οὐ τέμ- 
νὲν τὸν XÜXAOV, 

y. Κύκλοι ἐρφράπτεσθϑει ἀλλήλων λέγονται, 
οἵτινες ἁπτόμενοι ἀλλήλων οὐ τέμνουσιν ἀλλήλουο. 

ὃ. ν κύχλῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ κέν- 
τρού εὐθεῖαν λέγονται, ὅταν αἱ ἁπὸ τοῦ κέντρου 
ἐπὶ αὐτὰς χάϑετοὺ ἀγόμεναι ἴσαν ὦσι. 

& Μεῖζον δὲ ἀπέχειν λέγεται, ἐφ᾽ ἣν ἡ μεί- 
Cov χάϑετος πίπτει. 

c. Tucgue xóxAov ἔστι τὸ περιεχόμενον σχῆ- 
pa ὑπό ve εὐϑείας καὶ κύκλου περιφερείας. 

ὃ, Τμήμᾶτος δὲ γωνία ἐστὶν ἢ περιεχομένη 
ὑπό τὲ εὐϑείας καὺ κύκλου περιφερείας: 

ἡ. Ev τμήματι δὲ γωνία ἐστὶν, ὅταν àni τῆς 
περιφερείας τοῦ τμήματος ληφϑῇ τι σημεῖον καὶ à. 
αὐτοῦ ἐπὶ τὰ πέρατα τῆς εὐθείας, ἥτις ἔστι βάσεις 
τοῦ τμήματος, ἐπιζευχϑῶσιν εὐϑεῖαν, ἡ περιεχομένη 
γωνία ὑπὸ τῶν ἐπιξευχϑεισῶν εὐϑειῶν, 

9. “Ὅταν δὲ αἱ περιέχουσαι τὴν γωνίαν εὐϑεῖαι 
ἀπολαμβάνωσί τινα περιφέρειαν, ἐπὶ ἐκείνης λέγε: 
ταν βεβηκέναι ἡ γωνία: 


[5] 


1. 
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L Touebg δὲ κύκλου ἐστὶν, ὅταν πρὸς τῷ 
κέντρῳ τοῦ χύκλου συσταϑῇ γωνία, τὸ περιεχόμενον 
σχῆμα ὑπό τὲ τῶν τὴν γωνίαν περιεχουσῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῶν περιφερείας. 

ιά. Ὅμοια τμήματα κύκλου ἐστὶ τὰ δεχόμενα 
γωνίας ἴσας, 3] àv οἷς eb γωνίαι ἔσαν ἀλλήλαις εἰσίν, 


Πρότασις à. 

Τοῦ δοϑέντος κύκλου τὸ χέντρον εὑρεῖν, 

Ἴστω ὃ δοϑεὶς κύκλος ὃ 4181" δεῖ δὴ τοῦ .ADI' 
χύχλου τὸ μένερον εὑρεῖν. 

Ἤχϑω τις εἷς αὐτὸν ὡς ἔτυχεν εὐθεῖα ἡ 48, 
καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 4 σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ 
4 τῇ .AB πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 41, καὶ διυήχϑω ἐπὶ 
τὸ LE, xci τετμήσϑω ἡ I'E δίχα χατὰ τὸ Ζ: λέγω 
ὅτι τὸ Ζ χέντρον ἐστὶ τοῦ .ADBI' χύκλου, 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω τὸ H, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσαν αἱ HA H4 HB. Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ 44 τῇ AB, κοινὴ δὲ ἡ AH, δύο δὴ αἱ 44 AH 
δυσὶ ταῖς HA AB ἴσαι εἰσὶν, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, xal 
βάσις ἡ ΗΑ͂ βάσεν τῇ HB ἐστὶν ἴση, ἔχ κέντρου 
γὰρ" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ .44H γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HAB ἴση 
ἐστίν, Ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς 
ἐφεξῆς γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, ὀρϑὴ ἑχατέρα 
τῶν ἴσων pines ἐστίν. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ HAB. 
Ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ZAD ὀρϑη: ἴση ἄρα " ὑπὸ ZAB 
τῇ ὑπὸ HAB, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα τὸ ΤΙ χέντρον ἐστὶ τοῦ 48 
χκύχλου, “Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλο τι πλὴν 
τοῦ Z. 

Τὸ Ζ ἄρα σημεῖον κέντρον ἐστὲ τοῦ .ABI' κύ- 
zÀov- ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


10. 


11. 
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Πόρισμα: 
"Ex δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν ἔν κύχλῳ εὐ- 
ω. “ο΄ 30.77 , 1 1 , N , 
ϑεῖα τις εὐθεῖαν τινὰ oue καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνῃ, 
ἐπὶ τῆς τεμνούσης ἐστὶ τὸ χέντρον τοῦ κύκλου. 


Πρότασες B. 

᾿Εὰν κύκλου ἐπὶ τῆς περιφερείας ληφ- 
Qj δύο τυχόντα σημεῖα, ἡ ini τὰ σημεῖα 
ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ 
χύκλου. 

"Kot κύχλος ὁ ABD, καὶ ἐπὶ τῆς περιφερείας 
αὐτοῦ εἰλήφϑω δύο τυχόντα σημεῖα τὰ ΑἹ B- λέγω 
ὅτε ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα 
ἐντὸς πεσεῖται τοῦ χύκλου. 

Mj γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ἐχτὸς ὡς ἡ 
AEB, καὶ alidgeta τὸ χέντρον τοῦ ABI' κύχλου, 
xa ἔστω τὸ 4, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4A AB, xol 
διήχϑω ἢ AZE. 

— Καὶ ἐπεὶ Vox ἐστὶν 5 4A τῇ 48, ἴση ἄρα καὺ 

γωνία ἢ ὑπὸ 441 τῇ ὑπὸ ABE: καὶ ἐπεὶ τριγώ- 
vov τοῦ Δ41Ε μία πλευρὰ προςεχβέβληται ἡ 4Ἐ8- 
μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ AEB γωνία τῆς ὑπὸ AAE, "Io, 
δὲ ἡ ὑπὸ 444 τῇ ὑπὸ ABE: μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 
4Ε8 τῆς ὑπὸ ABE. “Υπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 
ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει: μείζων nne ἢ 4B τῆς 
ΔΕ, "Ion δὲ ἡ AB τῇ 4Ζ. inc P ἢ 4Z τῆς 
AE, ü ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὴν ἀδύνατον 
Οὐχ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ DB uev. εὖ- 
ϑεῖα ἐχτὸς πεσεῖται τοῦ χύχλου. “Ὁμοίως δὴ δείξο- 
uev, Ort οὐδὲ ἐπὶ αὐτῆς τῆς περιφερείας: ἐντὸς ἄρα. 

᾿Βὰν ἄρα κύκλου ἐπὶ τῆς περιφερείας ληφϑῇ 
δύο τυχόντα σημεῖα, y) ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευγνυμένη 
εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κύχλου: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 
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Πρότασις y. 

᾿Εὰν ἐν x)xÀo εὐϑεῖά τις διὰ τοῦ xév- 
τρου εὐϑεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ κέντρου δίχα 
τέμνῃ, xai πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνειν" καὶ ἐὰν 
πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνῃ, καὺὶ δίχα αὐτὴν 
τέμνει. 

"Loro χύχλος ὁ ADI', καὶ ἐν αὐτῷ εὐϑεῖά τις 
διὰ τοῦ χέντρου ἡ 14 εὐϑεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ κέν- 
roov τὴν ΑΒ δίχα τεμνέτω κατὰ τὸ Z σημεῖον’ λέγω 
ὅτι καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνει. 

τϊλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ ABI κύκλου, xc 
ἔστω τὸ LE, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EA EB. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἣ .AZ τῇ ΖΒ, κοινὴ δὲ ἡ 
ΖΕ, δύο δὴ δυσὶν ἴσαν εἰσὶ, xoi βάσις ἡ E4 
βάσει τῇ ΕΒ ἴση, γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ AZE γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ EZB ἴση ἐστίν. Ὅταν δὲ εὐϑεῖα ἐπὶ 
εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας ἴσας ἀλλήλαις 
ποιῇ, ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων γωνιῶν ἐστίν: ὀρϑὴ 
ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ AZE BZE. 'H 1.4 ἄρα 
διὰ τοῦ χέντρου οὖσα τὴν AB μὴ διὰ τοῦ κέντρου 
οὖσαν δίψα τέμνουσα, καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνει 

'AAAA δὴ καὺ ἡ [4 τὴν AB πρὸς ὀρϑὰς τεμ- 
γέτω: λέγω ὅτι καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει, TOUT ἔστιν, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ AZ τῇ ZB. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ EA τῇ EB, ἴση ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ EAZ 
τῇ ὑπὸ EBZ. ᾿Εστὶ δὲ καὶ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ AZE ὀρϑῇ 
τῇ ὑπὸ ΒΖΕ ἴση δύο ἄρα τρίγωνά ἔστι τὰ EAZ 
EZB τὰς δύο γωνίας δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα, 
καὶ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, κοινὴν αὐτῶν 
τὴν ΕΖ, ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων γωνιῶν: 
χαὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς 
ἴσας ἕξει: ἴση ἄρα ἡ AZ τῇ ΡΖ. 


F ἐξ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ TPITON. IIl. | 69 


, 
"Ev ἄρα ἕν XUXÀQ ... καὶ và ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προνά- 
cn... ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασιες o. 

'"Hàv ἐν κύχλῳ δύο εὐϑεῖαι τέμνωσεν 
ἀλλήλας, μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι" οὐ τέ- 
μνουσιν ἀλλήλας δίχα. | 

"Earo χύκλος 0 4814, xoi ἔν αὐτῷ δύο εὑ- 
ϑεῖαν αἱ .AI' BA τεμνέτωσαν ἀλλήλας χατὰ τὸ E 
σημεῖον, μὴ δία τοῦ χέντρου οὖσαι: λέγω ὅτι οὐ 
τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 

Lt γὰρ δυνατόν, τεμνέτωσαν ἀλλήλας δίχα, ὥςτε 
ἴσην εἶναι τὴν uiv AE τῇ EI, τὴν δὲ BE τῇ "4: 
χαὺ εἰλήφϑω τὸ χέντρον τοῦ .ADBI'A κύκλον, xol 
ἔστω τὸ Z, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΕ. 

᾿Επεὶ οὖν εὐϑεῖά τις διὰ τοῦ κέντρου ἡ ΖΕ εὐ- 
ϑεῖάν vive μὴ διὰ τοῦ χέντρου τὴν A1' δίχα τέμνει, 
καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνει" ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ZEA. Πάλιν, ἐπεὶ εὐϑεῖά τις ἡ Ζ1; εὐϑεῖάν 
τινα τὴν DA μὴ διὰ τοῦ κέντρου δίχα τέμνει, καὺ 
πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνει: ὀρϑὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ZEB. 
᾿Εδείχγϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ZEA ὀρϑή: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 
ZEA τῇ ὑπὸ ZEB, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ 
ἐστὴν ἀδύλατον. Οὐκ ἄρα αἱ ΑΓ B4 τέμνουσιν 
ἀλλήλας δίχα. 

᾿βὰν ἄρα £V WÜxho ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν φῇ προτά- 
du... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις 4 
Ἐὰν δύο κύκλοι τέμνωσιν ἀλλήλους, οὐκ 
ἔσταν αὐτῶν τὸ αὐτὸ κέντρον. 
dvo γὰρ κύκλον oí ABI' ΓΔῊ τεμνέτωσαν ἀλ- 
λήλους κατὰ τὰ B l' σημεῖα' λέγω ὅτι οὐκ ἔσται 
αὐτῶν τὸ αὐτὸ κέντρον, 


4, 
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Ei γὰρ δυνατόν, ἔστω τὸ E, xci ἐπεζεύχϑω ἡ 
ED, καὶ διήχϑω ἡ EZI ὡς ἔτυχε, | 

Καὶ ἐπεὶ τὸ E σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΤ' 
κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ EI' τῇ ΚΖ, Πάλιν, ἐπεὶ τὸ E 
σημεῖον κέντρον ἐστὲ τοῦ I'AH κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ 
ΤῊ τῇ ΕΗ: ἐδείχϑη δὲ ἡ ED χαὶ τῇ EZ ἴση: καὶ 
ἡ EZ ἄρα τῇ LL ἐστὶν ἴση, ἡ ἐλάσσων τῇ μείζονι, 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα τὸ E σημεῖον κχέν- 
roov ἐστὲ τῶν ADBI' ΓΔΗ κύχλων. 

"Μὰν [uc δύο xUzAOL .“« καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ "Qo- 
τάσει , , . ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


πρότασις «: , 

Ἐὰν δύο κύχλοι ἐφάπτωντανι ἀλλήλων, 
οὐκ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ χέντρον. 

dvo γὰρ χύχλοι οἱ 481' I'AE ἐφαπτέσϑωσαν 
ἀλλήλων xarà τὸ 17’ σημεῖον: λέγω ὅτι οὐκ ἔσται 
αὐτῶν τὸ αὐτὸ χέντρον, 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 
ZI, καὶ διήχϑω ὡς ἔτυχεν ἡ ZEB, 

᾿Επεὶ οὖν τὸ Ζ σημεῖον κέντρον icr τοῦ ABT 
χύχλου, ἴση ἐστὴν ἡ ΖΙ᾽ τῇ ΒΖ. Πάλιν, ἐπεὶ τὸ Z 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ DAE κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ ZI 
τῇ ΖΕ. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ΖΙ τῇ ZB ἴση" xol ἡ 
ΖΕ ἄρα τῇ ZB ἴση ἐστὶν, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, 
ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα τὸ Ζ σημεῖον χέν- 
τρον ἐστὲ τῶν 481 [4 κύκλων, | 

"Eàv ἄρα δύο κύχλον ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προ-. 
τάσεν ... ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. M 


Πρότασις t. 
᾿Εὰν κύχλου ἐπὶ τῆς διαμέτρου ληφϑῇ 
τι σημεῖον, ὃ μή ἔστι χέντρον τοῦ XÜZAOV, 
ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸς τὸν κύχλον προς- 
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πίπτωσιεν εὐθεῖαΐς τινες: μεγίστη μέν ἔστιν, 
ἐφ᾽ ἧς τὸ κέντρον, ἐλαχίστη δὲ ἡ λοιπή: τῶν 
δὲ ἄλλων ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς διὰ τοῦ κέντρου 
τῆς ἀπώτερον μείζων ἐστί" δύο δὲ μόνον 
εὐθεῖαι ἴσαι ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου προς- 
πεσοῦνται πρὸς τὸν κύκλον, ἐφ᾽ ἑκάτερα 
τῆς ἐλαχίστης. 

— "Eoro κύχλος ὁ .ABI'4, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἕστω ἡ 444, καὶ ἐπὶ τῆς 44 εἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ 
Ζ, ὃ μή ἐστι κέντρον τοῦ κύκλου, κέντρον δὲ τοῦ κύκλου 
ἔστω τὸ E, xoi ἀπὸ τοῦ Ζ πρὸς τὸν ABI'A κύχλον 
προςπιπτέτωσαν εὐϑεῖαί τινὲς αἱ ZB. ZI' ΖΗ: λέγω 
0r, μεγίστη μέν ἐστιν ἡ ZA, ἐλαχίστη δὲ ἡ Ζ4' 
τῶν δὲ ἄλλων ἡ μὲν ΖΒ τῆς ZI' μείζων, ἡ δὲ ZI' 
τ ΣΝ τ᾿ | 

᾿᾿πεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE I'E HE. 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς 
λοιπῆς μείζονές εἰσιν. αἱ EB ΕΖ ἄρα τῆς ΒΖ μεί- 
ζονές εἶσιν. Ἴση δὲ 9) AE τῇ ΒΕ, αἱ ἄρα ΒΕ EZ 
ἔσαι εἰσὴ τῇ «42: μείξων ἄρα ἡ AZ τῆς ΒΖ. Πάλιν, 
ἐπεὶ ἴση éoviv 7) ΒΕ τῇ ΓῈ, κοινὴ δὲ ἡ ΖΕ, δύο δὴ 
αἱ BE EZ δυσὶ ταῖς ΓΕ ΕΖ ἴσαι εἰσίν, ᾿Αλλὰ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ΒΕΖ γωνίας τῆς ὑπὸ ΓΕΖ μείζων: 
βάσις ἄρα ἡ ΒΖ βάσεως τῆς ΓΖ μείζων ἐστί, Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΓΖ τῆς ΖΗ μείζων ἐστίν. 

“Πάλιν, ἐπεὶ αἱ HZ ΖΕ τῆς EH μείζονές εἶσιν, 
ἴση δὲ 54 EH τῇ 4: αἱ ἄρα HZ ΖΕ τῆς EA μεί- 
ζονές εἰσι. Κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ ΕΖ: λοιπὴ ἄρα ἡ 
HZ λοιπῆς τῆς Z4 μείζων ἐστί. Μεγίστη μὲν ἄρα 
ἡ ZA, ἐλαχίστη δὲ ἡ Z- μείζων δὲ ἡ μὲν ΖΒ τῆς 
ZI, ἡ δὲ ZI' τῆς ZH. 

““έγω ὅτι καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου δύο μόνον ἴσαν 
εὐϑεῖαν προςπεσοῦνταν πρὸς τὸν ΑΒΓ 4 κύκλον, ἐφ᾽ 
ἑχάτερα τῆς Ζ4 ἐλαχίστης. Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ 
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EZ εὐϑεῖᾳ, καὶ τῷ πρὸς «αὐτῇ σημείῳ τῷ E, τῇ ὑπὸ 
Ἡ4Ζ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ZEO, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ZO. 
᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ HE τῇ ΕΘ, κοινὴ δὲ ἡ LZ, 
δύο δὴ αἱ HE LZ δυσὶ ταῖς OE LZ ἴσαν εἰσὶ, καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ HLEZ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ OELZ ἴση: βάσις 
ἄρα ἡ ΖΗ βάσει τῇ ZO ἴση ἐστίν. “έγω δὴ ὅτι τῇ 
ZH ἄλλη ἴση οὐ προςπεσεῖται πρὸς τὸν χύχλον ἀπὸ 
τοῦ Z σημείου. Li γὰρ δυνατόν, προςπιπτέτῳ ἡ ΖΚ, 
Καὶ ἐπεὲ ἡ ΖΚ τῇ ZH ἴση ἐστὶν, ἀλλὰ καὶ ἡ 
ZO τῇ ΖΗ: καὶ ἡ ΖΚ ἄρα τῇ OZ ἐστὶν ἴση, 7) ἔγ- 
γιον τῆς διὰ τοῦ κέντρου τῇ ἀπώτερον, ὕπερ ἀδύνα- 
τον. ()ὐχ ἄρα ἀπὸ τοῦ Z σημείου ἑτέρα τις προςπεσεῖ-- 
ται πρὸς τὸν χύχλον (gy τῇ HZ: μία ἄρα μόνη. 

"Eàv ἄρα κύκλου « .. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... 
ὅπερ ὅδει δεῖξαι. 

Πρότασῳᾳς ἡ. 

᾿Εὰν χύκλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐκτὸς, 
ἀπὸ δὲ τοῦ σῃμείου πρὸς τὸν ZÜzAov διαχ- 
ϑῶσιν εὐθεῖαί τινες, ὧν μία μὲν διὰ τοῦ 
κέντρου, «i δὲ λοιπαὶ ὡς ἔτυχε: μεγίστη μέν 
ἐστιν ἡ διὰ τοῦ κέντρου, ἐλαχίστη δὲ ἡ με- 
ταξὺ τοῦ τὲ σημείου καὶ τῆς διαμέτρου" τῶν 
δὲ ἄλλων, τῶν μὲν πρὸς τὴν κοίλην περιφέ- 
ρειαν προςπιπτουσῶν ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς διὰ 


τοῦ κέντρου τῆς ἀπώτερον μείζων ἐστί" 


τῶν δὲ πρὸς τὴν κυρτὴν περιφέρειαν προς- 
πιπτουσῶν εὐϑειῶν, ἀεὺ ἡ ἔγγιον τῆς ἐλα- 
χίστης τῆς ἀπώτερόν ἐστιν ἐλάττων. 4ύο 
, δὲ μόνον εὐϑεῖαιν ἔσαν ἀπὸ τοῦ σημείου 
προςπεσοῦνται πρὸς τὸν κύχλον, 8g ἑχά- 
τερα τῆς ἐλαχίστης. 

" Eoreo κύκλος ὃ ABI? καὶ τοῦ ABI' εἰλήφϑω 
rt σημεῖον ἐχτὸς τὸ 4, καὶ ἀπ αὐτοῦ διήχϑωσαν εὑ- 
ϑεῖαί τινὲς πρὸς τὸν κύκλον αἱ 44 AE 4Z AI, ἔσ- 
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τω δὲ ἡ 444 διὰ τοῦ χέντρου: λέγω Ort μεγίστη μέν 
ἐστιν ἡ διὰ τοῦ χέντρου ἡ 4A, ἐλαχίστη δὲ ἡ AH 
ἡ μεταξὺ τοῦ σημείου χαὶ τῆς διαμέτρου τῆς AH- 
τῶν δὲ ἄλλων, τῶν μὲν πρὸς τὴν 411.Ζ1' κοίλην περι- 
φέρειαν προςπιπτουσῶν εὐϑειῶν ἀεὶ rj ἔγγιον τῆς 
διὰ τοῦ χέντρου τῆς ἀπώτερον μείζων ἔσται, ἡ μὲν 
AE τῆς AZ, ἡ 08 4Z τῆς 41, τῶν δὲ πρὸς τὴν 
ΘΑΚΗ κυρτὴν περιφέρειαν προςπιπτουσῶν εὖ- 
ϑειῶν ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς ΔΗ͂ ἐλαχίστης ἐλάττων ἐστὺ 
τῆς ἀπώτερον, ἡ μὲν Δ Καὶ τῆς 44, ἡ 02844 τῆς 46. 


Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ Α͂ΒΙ' κύκλου, xai 
ἔστω τὸ M- καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ME MZ MI' ΜΚ 
ΜΑ MO. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4}ΜΠ| τῇ EM, κοινὴ προς- 
χείσϑω ἡ MA- ἡ ἄρα 44 ἴση ἐστὶ ταῖς ΕΜ MA. 
AAX αἱ EM Μά τῆς EA μείζονές εἰσι" xol ἡ 44 
ἄρα τῆς EA μείζων ἐστί, Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
EM τῇ ZM, κοινὴ προρκεισθω ἡ Μά, αἱ EM MA 
ἄρα ταῖς ΖΜ Μά ἴσαι εἰσὶ, xoi γωνία ἡ ὑπὸ EMA 
γωνίας τῆς ὑπὸ ZMA μείζων ἐστί, Βάσις ἄρα ἢ 
£A eras τῆς ΖΔ μείζων ἐστίν. Ὁμοίως δὴ δείξο- 
pn ὅτι χαὺ ἡ Z4 τῆς 14 μείζων ἐστί: μεγίστη μὲν 

ἄρα ἡ 44, μείζων δὲ ἡ μὲν ΔΕ τῆς AZ, ἡ δὲ 4Ζ 
τῆς 41. 


Καὶ ἐπεὶ αἱ MK KA τῆς Μά μείζονές εἰσιν, 
ἴση δὲ ἡ MH τῇ MK, λοιπὴ ἄρα ἡ KA λοιπῆς τῆς 
ΗΔ μείζων ἐστίν: ὥςτε xoi ἡ ΔΗ τῆς ΔΚ ἐλάσσων 
ἐστὴὺν. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 144 ἐπὶ μιᾶς τῶν 
πλευρῶν τῆς ΜΖ, δύο εὐϑεῖαι ἐντὸς συνεστάϑησαν, 
αἵ MK KA, αἱ ἄρα MK KA τῶν MA 44 ἐλάτ- 
vovég εἰσιν: ὧν ἐστιν ἴση 4 MK τῇ M.4- λοιπὴ ἄρα 
ἡ ΔΚὶ λοιπῆς τῆς 4.4 ἐλάττων ἐστίν, ὩὉμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ 444 τῆς 4O ἐλάττων ἐστίν: ἐλα- 
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χίστη μὲν ἄρα ἡ 4I, ἐλάττων δὲ ἡ μὲν AK τῆς 
44A ἡ δὲ 4.41 τῆς 40. 

“Ἰέγω ὅτε χαὶ δύο μόνον ἴσαι εὐθεῖαι ἀπὸ τοῦ 
4 σημείου προςπεσοῦνται πρὸς τὸν κύκλον, ἐφ᾽ ἑκάτερα 
τῆς 4H ἐλαχίστης: «Συνεστάτω πρὸς τῇ MA εὐ- 
ϑείς, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ M, τῇ ὑπὸ ΚΜ4 
γωνίᾳ ἴση γωνία ἡ ὑπὸ ΜῈ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 
18, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ MK τῇ MB, κοινὴ δὲ 
ἡ M4, δύο δὴ αἱ KM MA δυσὶ ταῖς BM MA ἴσαι 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, xoc γωνία ἡ ὑπὸ KMA yo- 
γίᾳ τῇ ὑπὸ BMA ἴση: βάσις ἄρα ἡ 4Κὶ βάσει τῇ 
AB ἴση ἐστί. “έγω δὴ ὅτι τῇ 4Κὶ εὐθεῖῳ ἄλλη 


ἴση οὐ προςπεσεῖται πρὸς τὸν κύχλον ἀπὸ τοῦ 4 ση-" 


μείου, Li γὰρ δυνατόν, προςπιπτέτω, xoi ἔστω ἡ 
AN. "End ovv ἡ AK τῇ 4Ν ἐστὶν ἴση, ἀλλ΄ ἡ AK 
τῇ 48 ἐστὶν ἴση: καὶ ἡ 4B ἄρα τῇ 4Ν ἴση ἐστὶν, 
ἡ ἔγγιον τῆς ΔΗ͂ ἐλαχίστης τῇ ἀπώτερον, ὅπερ ἀδύ- 
νατον. Οὐκ ἄρα πλείους 1) δύο εὐϑεῖαι ἴσαν πρὸς τὸν 
ADI' κύχλον ἀπὸ τοῦ 4 σημείου ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆς 
AH. ἐλαχίστης προςπεσοῦνται, 

"Lav ἄρα χύχλου. 4. xal τὼ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ προτάσει T 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

Πρότασις s. 

᾿Εὰν κύκλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐντὸς, 
ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸς τὸν κύκλον προς- 
πίπτωσν πλείους ἢ δύο ἴσαι εὐθεῖαι τὸ 
ληφϑὲν σημέϊον κέντρον éori τοῦ κύκλου. 

Ἔστω κύχλος à ABI, ἐντὸς δὲ αὐτοῦ σημεῖον 
τὸ 4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 πρὸς τὸν 4151' κύχλον προςπιπτέ- 
τωσαν πλείους ἢ) δύο ἴσαι εὐϑεῖαι, αἱ 4.44 AB 41 λέγω 
ὕτι τὸ 4 σημεῖον κέντρον iori τοῦ .ABI' κύκλου. 

᾿᾿πεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ AED ΒΤ, καὶ τετμήσϑω- 
σαν δίχα κατὰ τὰ E Z σημεῖα, xci ἐπιζευχϑεῖσαυ 
αἱ L4 Ζ4 διήχϑωσαν ἐπὶ τὰ H Καὶ Θ 44 σημεῖα. 


Fis. 9. 
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'Ex& οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ EB, κοινὴ δὲ 
5j E4. δύο δὴ αἱ IAE E4 δυσὶ ταῖς BE EA ἴσαι 
εἰσί. χαὶ βάσις ἡ 44 βάσει τῇ 448 ἴση ἐστί: γωνία 
ἄρω ἡ ὑπὸ 414] γωνίᾳ vj ὑπὸ BEA ἴση ἐστίν: ὃρ- 
ϑὴ ἄρα ἑχατέρα τῶν ὑπὸ 414 BEA4 γωνιῶν: ἡ 
HK ἄρα τὴν 418 τέμνεν δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς. Καὶ 
ἐπεὶ, ἐὼν iv κύχλῳ τις εὐϑεῖα εὐθεῖάν τινα δίχα τε 
καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνῃ, ἐπὶ τῆς τεμνούσης ἐστὶ τὸ 
κέντρον τοῦ χύκλου: ἐπὶ τῆς HK ἄρα ἐστὶ τὸ κέντρον 
τοῦ 48 χύχλου. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἐπὶ τῆς O4 
ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΙ' κύχλου, Καὶ οὐδὲν ἕτε- 
ρον χοινὸν ἐχουσιν αἱ HK ΘΑ͂ εὐϑεῖαι, ἢ τὸ 4 ση- 
μεῖον: τὸ 4 ἄρα σημεῖον χέντρον ἐστὺ τοῦ ADbI' χύ- 
χλου. 

"àv ἄρα χύχλου ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν εῇ προτάσει... 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 


Πρότασις ἐ, 

Κύκλος χύχλον οὐ τέμνειν κατὰ πλείονα 40. 
σημεῖα ἢ δύο. 

E γὰρ δυνατόν, χύχλος ὃ Α͂ΒΙΓ χύκλον τὸν 4 EZ Fig. 10. 
τεμνέτω χατὰ πλείονα σημεῖα 5 δύο, τὰ B H Z Θ, 
xoi ἐπιζευχϑεῖσαν αἱ ΒΘ ΒΗ δίχα τετμήσθωσαν χα- 
τὰ τὰ K A4 σημεῖα: xol ἀπὸ τῶν Καὶ 4 ταῖς ΒΘ 
ΒΗ͂ πρὸς ὀρϑὰς ἀχϑεῖσαι αἱ KI' 4M διήχϑωσαν 
ἐπὶ τὰ 4 E σημεῖα. 

᾿Επεὶ οὖν ἐν χύχλῳ τῷ ABD εὐϑεῖά τις ἡ AD 
εὐθεῖαν τυνα τὴν DO δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς Tíu- 
vet, imi τῆς Α1' ἄρα ἐστὴ τὸ χέντρον τοῦ ABT 
κύχλου.  llaAw, ἐπεὺ ἔν κύκλῳ τῷ αὐτῷ τῷ ABI 
εὐϑεῖά τις ἡ IN, εὐθεῖάν τινα τὴν ΒΗ om καὶ 
πρὸς ὀρϑὰς τέμνει, ἐπὶ τῆς INA ἄρα τὸ κέντρον ἐστὶ 
τοῦ A DI' κύχλου. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῆς AD, καὶ 
xcv οὐδὲν συμβάλλουσιν αἱ AI'INA εὐθεῖαι ἀλλή- 
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λαις ἢ κατὰ τὸ ()" τὸ O ἄρα σημεῖον χέντρον ἐστὶ 
τοῦ 4181’ χύχλου. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὕτι zc τοῦ 
1.2 xéxhov χέντρον ἐστὶ τὸ O- δύο ἄρα κχκύχλων 
τεμγόντων ἀλλήλους, τῶν ΑΙ ΒΙ᾿ AEZ, τὸ αὐτό ἐστι 
xévrgov τὸ (), ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐχ ἄρα κύκλος κύχλον τέμνει ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἦν τῇ προτάσεε ... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΠρότασις τά, 

᾿Βὰν δύο κύκλοι ἐφάπτωνταν ἀλλήλων 11. 
ἐντὸς, καὶ ληφϑῇ αὐτῶν τὰ κέντρα" ἡ ἐπὺ 
τὰ χέντρα αὐτῶν ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα ἐκ- 
βαλλομένη ἐπὶ τὴν συναφὴν πεσεῖταν τῶν 
χύχλων. 

Δύο γὰρ χύκλοι οἱ .A4BI' 444 ἐφαπτέαωσαν Fig. 11. 
ἀλλήλων ἐντὸς χατὰ τὸ .4 σημεῖον, xoi εἰλήφϑω τοῦ 
μὲν ΑΒΙΓ κύχλου κέντρον τὸ Z, τοῦ δὲ 44 τὸ IT 
λέγω ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ H ἐπιζευγνυμένη εὐ- 
ϑεῖα ἐχβαλλομέγη ἐπὶ τὰ Α' σημεῖον πεσεῖται» 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾿ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ὡς ἡ ZHAO, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AZ ΑΗ. : 

Ἔπεὶ οὖν αἱ AH ΠΖ τῆς ZA, τοῦτ᾽ ἔστι τῆς 
ΖΘ, μείζονές εἶσι, κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ΖΗ: λοιπὴ 
ἄρα ἡ 4H λοιπῆς τῆς HO μείζων ἐστίν, "Ion δὲ ἣ 
AH τῇ ΗΔ: καὶ ἡ HA ἄρα τῆς HO μείζων ἐστὶν, 
ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: Οὔκ 
ρα 17 ἀπὸ. τοῦ Z ἐπὶ τὰ H ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα 
ἐχτὸς τῆς κατὰ τὸ 4 συναφῆς πεσεῖται: κατὰ τὸ 4 
ἄρα ἐπὶ τὴν συναφὴν πεσεῖται. 

᾿Εὰν ἄρα δύο XUXÀQU .. « καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ mQo- 
τάσει ... ὅπερ ἔδεν δεῖξαιυς 
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Πρότασις ιβ. 

Ἐὰν δύο κύχλοι ἐφάπτωταν ἀλλήλων 
ἐχτὸς, ἡ ἐπὶ τὰ χέντρα αὐτῶν ἐπιξζξευγνυ- 
μένη εὐϑεῖα διὰ τῆς ἐπαφῆς ἐλεύσεται. 

Δύο γὰρ κύκλοι οἱ Α81' 44. ἐφαπτέσϑωσαν 
ἀλλήλων ἐχτὸς χατὰ τὸ ΑἹ σημεῖον, καὶ εἰλήφϑω 
τοῦ μὲν ΑΒΙ' κύχλου κέντρον v0 Z, τοῦ δὲ 448 
τὸ LH- λέγω ὃτι ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ H ἐπιζευγνυ- 
μένη εὐϑεῖα διὰ τῆς κατὰ τὸ .4 ἐπαφῆς ἐλεύσεται. 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἐρχέσϑω ὡς ἡ ΖΙ ΔΗ͂, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AZ ΑΗ}. 

᾿Επεὶ οὖν τὸ Ζ σημεῖον κέντρον ἐστὺὴ τοῦ ABI 
χύχλου, ἴση ἐστὶν ἣ ΖΑ͂ τῇ ZI. Πάλιν, ἐπεὶ τὸ H 
σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΔ} κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ 
AH τῇ HA. "E0595 δὲ καὶ ἡ ZA τῇ ΖΓ ἴση- αἱ 
ἄρα ZA AH ταῖς ZI' AH ἴσαν εἰσίν: ὥςτε ὅλη ἡ ΖΗ 
τῶν ZA AH μείζων ἐστίν, ᾿4λλὰ καὶ ἐλάττων, ὅπερ 
ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα ἣ ἀπὸ τοῦ Z ἐπὶ τὸ H ἐπιζευ- 
γνυμένη εὐϑεῖα διὰ τῆς κατὰ τὸ Α΄ ἐπαφῆς οὐχ 
ἐλεύσεται" δ αὐτῆς ἄρα. 

Τὰν ἄρα δύο XUXAOL ;.; καὶ τὸ ἑξῆς ὡς gv τῇ προ- 
τάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις y. 

Κύκλος κύχλου οὐκ ἐφάπτεταὶ χατὰ 
πλείονα σημεῖα ἢ ἕν, ἐάν τε ἐντὸς ἐάν τε 
ἐχτὸς ἐράπτηται. 

Ev γὰρ δυνατόν, κύχλος ὁ ABI κύχλου τοῦ 
EBZA ἐφαπτέσϑω πρότερον ἐντὸς κατὰ πλείονα ση- 
μεῖα ἢ ἕν, τὰ Β 4. 

Καὶ εἰλήφϑω τοῦ μὲν ABI' κύκλου κέντρον 
τὸ If. τοῦ δὲ EBZA τὸ Θ. 


17. 


Fis. 12. 


13. 


Fig. 13 
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JI ἄρα ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὸ O ἐπιζευγνυμένη εὖ- 
ὑϑεῖα ἐπὶ τὰ DB 4 πεσεῖται. Πιπτέτω ὡς ἡ DHOA. 
Καὶ ἐπεὶ τὸ JH σημεῖον χέντρον ἐστὲ τοῦ  ADBAT' 
κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ BH τῇ ΗἨΔ4. μείζων ἄρα ἡ BH 
τῆς Θ΄: πολλῷ ἄρα μείζων ἡ BO τῆς OA. Πάλιν, 
ἐπεὶ τὸ Θ᾽ σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ EDBZA κύχλου, 
ἴση ἐστὶν ἡ ΒΘ τῇ Θ4: ᾿Εδείχϑη δὲ αὐτῆς καὶ 
πολλῷ μείζων, ὅπερ iar ἀδύνατον: οὐκ ἄρα κύχλος 
χύχλου ἐφάπτεται ἐντὸς χατὰ πλείονα σημεῖα ἢ ἕν, 

Αἔγω δὴ ὅτι οὐδὲ ἐχτός. 

Ei γὰρ δυνατόν, κύχλος ὁ ΑΚ κύχλου τοῦ 
ABAT ἐφαπτέσϑω ἐχτὸς κατὰ πλείονα σημεῖα 1) ἕν, 
τὰ A 1, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 41 


"End οὖν χύχλων τῶν 484] ADIK εἴληπται 


ἐπὶ τῆς περιφερείας ἑκατέρου δύο τυχόντα σημεῖα τὰ 
A Τ' ἡ ἄρα ἐπὶ τὰ αὐτὰ σημέϊω ἐπιζευγνυμένη 
εὐθεῖα ἐντὸς ἑχατέρου πεσεῖται" "4AÀÀ τοῦ μὲν 
ΑΒ4Γ ἐντὸς ἔπεσε, τοῦ δὲ .AI'K ἐχτὸς, ὅπερ ἄτο- 
πον: οὐκ ἄρα χύκλος χύκλου ἐφάπτεται ἐχτὸς χατὰ 
πλείονα σημεῖα ἢ ἕν. ᾿Εδείχϑη δὲ, ὅτι οὐδὲ ἐντός, 

Κύχλος ἄρα χύχλου . i καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προ- 
τάσει ... ὕπὲρ ἔδεὶ δεῖξαι. 


Ποότασις s. 

Ἔν χύχλῳ αἱ ἴσαι εὐθεῖαι ἴσον ἀπέχου- 
σιν ἁπὸ τοῦ χέντρου, xol αἱ ἴσον ἀπέχουσαν 
ἀπὸ τοῦ κέντρου Voci ἀλλήλαις εἰσίν. 

Έστω κύχλος ὁ 4841, xoi ἐν αὐτῷ ἴσαν εὖ- 
ϑεῖαι, ἔστωσαν αἱ AB DA: λέγω ὅτι αἱ .41.8 [4 ἴσον 
ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ κέντρου. | 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ AABÁAI' χύχλου, 
xai ἔστω τὸ E, καὶ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὰς 48 144 χά- 
ϑετοι ἤχϑωσαν αἱ ΕΖ EH, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 
JLE ΓΕ. 


14. 


Fig. 14. 
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᾿Επεὶ οὖν εὐθεῖά τις διὰ τοῦ xévrQov ἡ LZ εὐ- 
ϑεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ χέντρου τὴν 44D πρὸς ὀρϑὸὲς 
τέμνει, καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει. "Ion ἄρα ἡ AZ τῇ 
ΖΒ. διπλῆ ἄρα ἡ 4148 τῆς .4Z. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
xoci ἡ 14 τῆς ΓῊ ἐστὶ διπλὴ, καὶ ἔστιν ἴση ἡ AB 
τῇ I4. ἴση ἄρα καὶ ἡ AZ τῇ ΓΗ. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὴν ἢ AE τῇ EL, ἴσον X«L τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ 
ἀπὸ τῆς EI. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 48 ἴσα τὰ 
ἀπὸ τῶν AZ ΖΕ, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ Ζ γωνία: 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΕΤ᾽ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν EH HI, ὀρϑὴ 
γὰρ ἡ πρὸς τῷ H γωνία: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AZ ZE 
ἴσα ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΗ HE, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς AZ 
(cov ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς LH, ἴση γάρ ἐστίν ἡ 42 τῇ 
ΓΗ: λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZE λοϊπῷ τῷ ἀπὸ τῆς 
EH ἴσον ἐστὶν, ἴση ἄρα ἡ ΖΕ τῇ ΕΗ. Ἐν δὲ χύ- 
κλῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ χέντρου εὐϑέϊαι λέγονται, 
ὅτων αἱ ἀπὸ τοῦ χέντρου ἐπὶ αὐτὰς χάϑετοι ἀγόμεναϊ 
ἔσαν ὦσιν: αἱ ἄρα AB Γ4 ἴσον ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ 
κέντρου. | 

"ἀλλὰ δὴ αἱ 48 DÀ εὐϑεῖαι ἴσον ἀπεχέτωσαν 
ἀπὸ τοῦ κέντρου, τοῦτ᾽ ἔστιν ἴση ἔστω ἡ EZ ξῇ EH, 
λέγω ὅτι ἴση ἐστὶ xc ἡ AD τῇ Γά4. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν χατασχευασϑέντων, ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτε διπλὴ ἐστιν ἡ μὲν AB τῆς AZ, ἡ δὲ 
14 τῆς ΓΗ͂: καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ IE, ἴσον 
ἐστὲ xoi τὸ ἀπὸ τῆς .AE τῷ ἀπὸ τῆς ΓΕ: ἀλλὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς 4 ἴσα ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ ZA, τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν EH ΠΙ' τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν EZ ZA ἴσα ἐστὲ τοῖς ἀπὸ τῶν EH HI' 
ὧν τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἐστὶν ἴσον, ἴση 
γὰρ ἡ ΕΖ τῇ EH- λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AZ λοι- 
πῷ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΗ ἴσον ἐστίν: ἴση ἄρα ἡ AZ ΤΠ 
I'H, καὶ ἔστι τῆς μὲν “2 διπλῆ ἡ AD, τῆς δὲ ΓΗ͂ 
διπλὴ ἡ I4 ἴση ἄρα 9 AB τῇ I4. 
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» , » » 
Ἐν χύχλῳ ἄρα αἱ ἴσαι... καὶ τὰ ἰξὴς ὡς b τῇ 
, " - 
amQoráou . .. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις «. 

ν xóxAo μεγίστη μέν ἐστιν ἡ διάμε- 
TQOG τῶν δὲ ἄλλων, ἀεὶ ἡ ἔγγιον τοῦ κέν- 
τρου τῆς ἀπώτερον μείζων ἐστί, 

"Loro χύχλος ὁ ΑΒΙ Δ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἔστω ἡ 414, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἔγγιον μὲν τοῦ E 
κέντρου ἔστω ἡ Bl, ἀπώτερον δὲ ἡ ZH λέγω ὅτι 
μεγίστη μέν ἐστὶν ἡ 4, μείζων δὲ ἡ BI' τῆς ZH. 

ἼἬχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τοῦ E χέντρου ἐπὶ τὰς BI 
ZH κάϑετοι αἱ ELO ΕΚ. Καὶ ἐπεὶ ἔγγιον μὲν τοῦ 
κέντρου ἐστὶν ἡ DI, ἀπώτερον δὲ ἡ ZH, μείζων ἄρα 
ἡ LK τῆς ΕΘ. Κείσϑω τῇ ΕΘ ἴση ἡ EA, καὶ διὰ 
τοῦ 44 τῇ ΕΚ πρὸς ὀρϑὰς ἀχϑεῖσα ἡ «ΑΜ διήχϑω 
ἐπὶ τὸ NN, xol ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EM EN EZ EH. 

Kai ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ EO τῇ E, ἴση ἐστὶ xol 
ἡ ΒΠ τῇ MN. llaAw, ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ μὲν AE τῇ 
EM. ἡ δὲ E4 τῇ ΕΝ, ἡ ἄρα .434 ταῖς ME EN 
lon ἐστίν. ᾽4λλ αἱ ME ΕΝ τῆς ΜΝ μείζονές εἶσι, 
x«i ἡ 44 ἄρα τῆς MN μείζων ἐστίν, Ἴση δὲ 4 
MN τὴ 1, ἡ 44 ἄρα τῆς BI' μείζων ἐστί. Καὶ 
ἐπεὶ δύο αἱ ΜῈ ΕΝ δυσὶ eig ΖΕ ΕΗ ἴσαι εἰσὶ, 
xal γωνία ἡ ὑπὸ MEN γωνίας τῆς ὑπὸ ZEH 'μεί- 
tov ἐστί: βάσις ἄρα ἡ MIN βάσεως τῆς ΖΗ μείζων 
ἐστίν. "AMAA ἡ ΜΝ τὴ BI! ἐδείχϑη ἴση, καὶ ἣ 
BI ἄρα τῆς ZH μείζων ἐστίν.  Meyiorg μὲν ἄρα ἡ 
.A4 διάμετρος, μείζων δὲ ἡ BI' τῆς ZH, 

Ἔν κύχλῳ ἄρα μεγίστη «.. καὶ τὰ ἑξῆς ὥς ἐν τῇ προ- 
τάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξανι 
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Προότασις «ς΄. 

Ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ χύκλου πρὸς ὀρϑὰς 
ἀπὶ ἄκρας ἀγομένη ἑκτὸς πεσεῖταν τοῦ χύ- 
κλου, καὺ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε tÜ- 
ϑείας καὶ τῆς περιφερείας ἑτέρα εὐϑιεῖα οὐ 
παρεμπεσεῖται, καὺ ἡ μὲν τοῦ ἡμικυκλίου 
γωγία ἁπάσης ὀξείας γωνίας εὐθυγράμμου 
μείζων ἐστίν, ἡ δὲ λοιπὴ ἐλάττων, 

Ἔστω κχύχλος ὃ .ABI' msgb χέντρον τὸ 4 καὶ 
διάμετρον τὴν 418. λέγω ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ Α τῇ AB 
πρὸς ὀρθὰς ἀπὶ ἄκρας ἀγομένη ἐχτὸς πεσεῖταν τοῦ 
χύχλου. | 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾿ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς, ὡς ἡ 
AT, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AT. 

᾿Επεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ 41, ἴση ἐστὶ xol γω- 
vie ἡ ὑπὸ JZAT' γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 414. ᾿Ορϑὴ δὲ ἣ 
ὑπὸ 441, ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 414" τριγώνου δὴ 
τοῦ 414 αἵ δύο γωνίαν αἱ ὑπὸ 441' “414 δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσὶν, ὅπερ ἐστὴν ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα ἡ 
ἀπὸ τοῦ .4 σημείου, τῇ ΒΑ͂ πρὸς ὀρϑὰς ἀγομένη 
ἐντὸς πεσεῖταν τοῦ χύχλου. Ὃμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι οὐδ᾽ ἐπὶ τῆς περιφερείας' ἐχτὸς ἄρα. 

Πιπτέτω ὡς ἡ .4E* λέγω ὅτι εἰς τὸν μεταξὺ τό- 
mov τῆς τε AE εὐθείας καὶ τῆς 1'O.4 περιφερείας 
ἑτέρα. εὐϑεῖα οὐ παρεμπεσεῖται. 

Ev γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ ΖΑ͂, καὶ 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Δ σημείου inl τὴν ΖΩ͂ κάϑετος ἡ 4H. 

Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἐστὶν. ἣ ὑπὸ .AHA, ἐλάττων δὲ 
ὀρϑῆς ἡ ὑπὸ 4AET μείζων ἄρα ἡ .44 τῆς AH. "Ton 
δὲ ἡ 414 τῇ 4Θ: μείζων ἄρα ἡ 4Θ τῆς AH, ἡ ἐλάτε 
των τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα εἰς 
τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε εὐθείας καὺ τῆς περιφε- 
ρείας ἑτέρα εὐϑεῖα παρεμπεσεῖται, 


[6] 
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Jiyo ὅτι xci ἡ μὲν τοῦ ἡμιχυχλίου γωνία ἡ 
περιεχομένη v ὑπό τε τῆς DA εὐϑείας καὶ τῆς 194 
περιφερείας ἁπάσης ὀξείας γωνίας εὐϑ υγράμμου μεί- 
Cv ἐστίν, ἡ δὲ λοιπὴ ἡ περιεχομένῃ ὑπό τε τῆς 1'O.4 
περιφερείας καὶ τῆς E εὐϑείας ἁπάσης γωνίας 
ὀξείας εὐϑυγράμμου ἐλάττων ἐστίν, 

Ei γὰρ ἔστι τις γωνία εὐϑύγραμμος ueltuy μὲν 
τῆς περιεχομένης ὑπό τε τῆς ΒΑ͂ εὐθείας καὶ τῆς 
IA περιφερείας, ἐλάττων δὲ τῆς περιεχομένης ὑπό 
ve τῆς ΓΘΑ͂ περιφερείας καὶ τῆς «411 εὐϑείας- εἰς 
τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε D'O.A περιφερείας καὶ τῆς 
ΑΕ εὐϑείας εὐϑεῖα παρεμπὲ ἐσεῖται, ἥτις ποιήσει 
μείζονα μὲν τῆς περιεχοαμένης ὑπό ve τῆς ΒΑ͂ εὐ- 
ϑείας καὶ τῆς ['O.4 περιφερείας ὑπὸ εὐϑειῶν περί- 
ἐχομένην, ἐλάττονα δὲ τῆς περιεχομένης ὑπό Te τῆς 
104 περιφερείας xci τῆς .4E εὐϑείας. Οὐ παρ- 
ἐμπίπτειν δὲ" οὐκ ἄρα τῆς περιεχομένης γωνίας ὑπό 
re τῆς ΒΑ͂ εὐθείας καὶ τῆς 1'O.A περιφερείας ἔσται 
μεῖζων ὀξεῖα ὑπὸ εὐϑειῶν περιεχομένη. οὐδὲ μὴν 
ἐλάττων τῆς περιεχομένης ὑπὸ τὲ τῆς 1'O.4 περιφε- 
ρείας καὶ τῆς AE εὐϑείας: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα, 
"Ex δὴ τούτων τρανερὸν, ὅτι ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ 
perepev, rcp NEED 
, ^ 5 * 3 3 3 , , 
XUXÀOV πρὸς ὀρϑὰς «m ἄχρας ἀγομένη ἐφάπτεται 
τοῦ κύκλου" xol ὅτι εὐϑεῖα χύχλου xcÜ' ἕν μόνον 
ἐφάπτεταν σημεῖον: ἐπείδηπερ xoi ἡ κατὰ δύο αὐτῷ 
συμβάλλουσα ἐντὸς αὐτοῦ πίπτουσα ἐδείχϑη. 


Πρότασις c. 


πὸ τοῦ δοϑέντος σημείου τοῦ δοϑέν- 
τος κύχλου p. ocn εὐθεῖαν γραμμὴν 
& y cy ev. 
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ἤξστω τὸ μὲν δοϑὲν σημεῖον τὸ Α͂, ὃ δὲ δοϑεὶο Fig. 17. 
κύκλος ὃ BI 4- δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ .4 σημείου τοῦ BIA 
κύκλου ἐφαπτομένην εὐϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

Τὐἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύχλου τὸ E, xoi 
ἐπεξεύχϑω ἡ AE, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ E διαστήματι 
δὲ τῷ EA κύχλος γεγράφϑω ὃ AZH, καὶ ἀπὸ τοῦ 
4 τῇ EA πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 42, καὶ ἐπεζεύχϑω- 
σαν αἱ ΕΒΖ .AB- λέγω ὅτι ἀπὸ τοῦ ΑἹ σημείου τοῦ 
BIA κύκλου ἐφαπτομένη ἤχται ἢ 448. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ E χέντρον ἐστὶ τῶν BI'U AZH 
χύχλων, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν EA τῇ EZ, ἡ δὲ EA τῇ 
ΕΒ: δύο δὴ αἱ 418 ΕΒ δυσὶ ταῖς ZE EA ἴσαι εἰσὶ, 
καὶ γωνίαν κοινὴν περιέχουσι, τὴν πρὸς τῷ 1 βάσις 
ἄρα ἡ 4Z βάσει τῇ 418 ἴση ἐστί, καὶ τὸ EAZ τρί- 
yovov τῷ EBA τριγώνῳ tcov ἐστί, xot αἱ λοιπαὶ 
γωνίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις: ἴση ἄρα 3) ὑπὸ Ε4Ζ 
τῇ ὑπὸ EBAÁ. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ EAZ, ὀρϑὴ ἄρα καὶ 
ἡ ὑπὸ ἘΒΑ͂. Kol ἐστιν ἡ EB ἐκ τοῦ κέντρου. ἡ δὲ 
τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκλου πρὸς ὀρϑὰς ἀπὶ ἄχρας ἀγο- 
μένῃ ἐφάπτεται τοῦ χύχλου" ἡ .4B ἄρα ἐφάπτεται 
τοῦ ΒΙΓά κύχλου. 

-Ano τοῦ δοϑέντος ἄρα σημείου τοῦ .4 τοῦ δο- 
ϑέντος χύχλου τοῦ BI'A ἐφαπτομένη εὐϑεῖα γραμμὴ 
aret ἡ .48. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις ιή. 

᾿Εὰν χύκλου ἐραάπτηταί τις εὐθεῖα, ἀπὸ 18. 
δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπυιζευχϑῇ τις 
5 - € 5 - Ἢ , » 5 * 
εὐϑεῖα, ἡ ἐπιζευχϑεῖσα κάϑετος ἔσται ἐπὶ 
τὴν ἐφαπτομένη ν. 

Κύχλου γὰρ τοῦ ABI' ἐφαπτέσθϑω vig εὐθεῖα Fig. 18. 
c€ A] a — Ἂ 3 , ^ , 
ἡ 4E κατὰ τὸ 1΄ σημεῖον, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον 
τοῦ .4BI' κύχλου τὸ Ζ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ D 
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ἐπεζεύχϑω ἡ ZI* λέγω ὅτι ἡ ZI' κάϑετός ἐστιν ἐπὶ 
τὴν AE. 

Ei γὰρ μή: ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Z ἐπὶ τὴν AE χκαϑέ- 
rog ἡ ΖΗ. | 

"Ene οὖν ἡ ὑπὸ ZHT' γωνία ὀρϑή ἐστιν, ὀξεῖα 
ἄρα ἐστὴν ἡ ὑπὸ Ζ1Π: ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 
ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει, μείζων ἄρα ἡ ZI' τῆς 
ZH- "Io δὲ ἡ Ζ1' τῇ ZDB* μείζων ἄρα καὶ ἡ ZB 
τῆς ZH, ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὺὴν ἀδύνα- 
τον, Οὐκ ἄρα ἡ ZH κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν AL. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ZI* 
ἡ Ζ1' ἄρα. κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν AF. 

᾿Εὰν ἄρα κύχλου ἐφάπτηταί τις « «. καὶ τὰ ἑξῆς ὥς 
ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις 9. 

᾿Εὰν κύκλου ἐφάπτηταί τις εὐθεῖα, ἀπὸ 1 
δὲ τῆς ἁφῆς τῇ ἐφαπτομένῃ πρὸς ὀρϑὰς γω- 
νίας εὐθεῖα γραμμὴ ἀχϑῆ, ἐπὶ τῆς ἀχϑεί- 
σης ἔσται τὸ κέντρον τοῦ κύχλου. 

Κύχλου γὰρ τοῦ 418Β1΄ ἐφαπτέσϑω τίς εὐθεῖα ἡ Fig. 
AE κατὰ τὸ 1᾿ σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ 1' τῇ 4E πρὸς 
ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ΓΑ͂: λέγω ὅτι ἐπὶ τῆς .411' ἐστὶ τὸ 
κέγτρον τοῦ κχύχλου. 

Μὴ γάρ, ἀλλ εἰ δυνατόν, ἔστω τὸ Z, wc ἐπες 
ζεύχϑω ἡ IZ. 

"En& οὖν χύχλου τοῦ .4BI' ἐφάπτεταί τις εὖ- 
eia ἡ AE, ἀπὸ δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπέ- 
ζευχται ἡ ZI, ἡ ZI' ἄρα χάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν 
AE- ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΓΕ. Ἔστι δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ AI'E ὀρϑὴ: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZI'E τῇ ὑπὸ 
AIDE, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, 
Οὐκ ἄρα τὸ Ζ κέντρον ἐστὶ τοῦ .ABI' κύχλου. 'Üuot- 
ὡς δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλο τι πλὴν ἐπὶ τῆς AI. 
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"Edv ἄρα κύχλου ἐφάπτηταί Tig . «. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσεν .. . ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 
πρότασις x. 

Ἔν κύχλῳ, ἡ πρὸς τῷ κέντρῳ γωνία διπλα- 20, 
σίων ἐστὶ τῆς πρὸς τῇ περιφερείᾳ, ὅταν τὴν 
«αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν ἔχωσιν ei yovíat. 

Ἔστω κύχλος ὁ ABI, καὶ πρὸς μὲν τῷ κέντρῳ Fig. 20. 
αὐτοῦ γωνία toro 1 ὑπὸ BED, πρὸς δὲ τῇ περιφε- 
ρείᾳ. ἡ ὑπὸ DAT, ἐχέτωσαν δὲ τὴν αὐτὴν περιφέ- 
ρειαν βάσιν τὴν ΒΙ" λέγω ὅτι διπλασίων ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ BEI' γωνία τῆς ὑπὰ B.AI. 

᾿Επιζευχϑεῖσα γὰρ ἡ 4 διήχϑω ἐπὶ τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΚΑ τῇ ΕΒ, καὶ γωνία ἡ 
ὑπὸ EAB τῇ ὑπὸ EBA ἴση ἐστίν: αἱ ἄρα ὑπὸ EAB 
ἘΒΑ͂ γωνίαι τῆς ὑπὸ EAB διπλάσιαί εἶσιν. Ἴση δὲ 
ἡ ὑπὸ ΒΕΖ ταῖς ὑπὸ EAB ΕΒΑ͂- καὶ ἡ ὑπὸ BEZ 
ἄρα τῆς ὑπὸ EB ἐστὶ διπλῆ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xoi 
ἡ ὑπὸ ΖΕΙ͂ τῆς ὑπὸ EAI' ἐστὶ διπλῆ: ὅλη ἄρα ἡ 
ὑπὸ ΒΕῚ ὅλης τῆς ὑπὸ BAT ἐατὶ διπλῆ. 

Κεχλάσϑω δὴ ncAw, x«i ἔστω ἑτέρα γωνία ἢ 
ὑπὸ BAI, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ AE ἐκβεβλήσθω ἐπὶ 
τὸ Η. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι διπλῆ, ἐστιν ἡ ὑπὸ 
ἩΓΕΙ͂ γωνία τῆς ὑπὸ EAI, ὧν ἡ ὑπὸ HEB διπλὴ 
ἐστι τῆς ὑπὸ EAB- λοιπὴ ἄρα 5 ὑπὸ DEI διπλὴ 
ἐστὶ τῆς ὑπὸ DAI. 

"Ev κύχλῳ. ἄρα ἣ πρὸς τῷ κέντρῳ . « « καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ. ἔδει δεῖξαι, 

Ἡρότασις sé. 

"Ev κύκλῳ αἱ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι γωνίαν 91. 
ἴσαι ἀλλήλαις εἰσέν. 

Ἔστω χύχλος ὃ ABI'A4, καὶ ἔν τῷ αὑτῷ τμήματι Fig. 21. 
τῷ BAEA γωνίαν ἔστωσαν αἱ ὑπὸ Β44 BEA: λέγω 
ὅτι aL ὑπὸ Β44 BEA γωνίαι ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν: 
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LiigOow γὰρ τοῦ ABI χύχλου τὸ χέντρον, xc 
ἔστω τὸ Ζ, xal ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΖ Z4. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ BZÁ4 γωνία πρὸς τῷ κέν-- 
τρῳ ἐστὶν, ἡ δὲ ὑπὸ ΠΑ͂4 πρὸς τῇ περιφέρειᾳ, καὶ 
ἔχουσι τὴν αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν, τὴν BI ἡ 
ἄρα ὑπὸ BZA γωνία διπλασίων ἐστὶ τῆς ὑπὸ D.AA. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ ὑπὸ 5Ζ4 xci τῆς ὑπὸ BEA ἐστὶ 
διπλασίων- ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 414 τῇ ὑπὸ BEA. 

"Ev χύχλῳ ἄρα αἱ ἐν τῷ αὐτῷ . «« καὶ τά ἑξῆς 
ὡς ἐν 1] προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις sg. 

Tov ἐν τοῖς κύχλοις τετραπλεύρων ai 22. 
ἀπεναντίον γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

Ἔστω κύκλος ὃ ABI, καὶ ἐν αὐτῷ τετράπλευ- Fig. 22 
ρον ἔστω τὸ .ABI'A- λέγω ὅτι «i ἀπεναντίον αὐτοῦ 
γωνίαν δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

᾿Επεζεύχϑωσαν αἱ ΑΓ B4. 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ τρεῖς γωνίαν δυ- 
oiv ὀρϑαῖς ἴσαε εἰσὶν, τοῦ .ABI' ἄρα τριγώνου αἱ 
τρεῖς γωνίαν αἱ ὑπὸ I'AB ABI' BIA δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἴσαι εἰσίν. Ἴση δὲ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΑ͂Β τῇ ὑπὸ BAT, 
ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματέ εἶσι τῷ B AAT, ἡ δὲ ὑπὸ 
418 τῇ ὑπὸ AAD, ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματί εἰσι τῷ 
“4418. ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ 44 ταῖς ὑπὸ ΒΑ͂Γ 4Γ8Β 
ἴση ἐστί. Κοινὴ προςχείσϑω ἡ ὑπὸ ADBI* αἱ ἄρα 
ὑπὸ 4ΒΓ BAT' AI'B ταῖς ὑπὸ ABI AAT ἴσαι εἰσίν. 
-AAK αἵ ὑπὸ ABI' ΒΑ͂Γ 418 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσί: καὶ αἱ ὑπὸ ABI' AAT! ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσίν. “Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι χαὶ αἱ ὑπὸ ΒΑ4 
AT'B γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσί. 

Τῶν ἄρα ἐν τοῖς κύκλοις τετραπλεύρων . « « καὶ 
τὸ ἑξῆς ὡς dv τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 
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Πρότασις wy. 

πὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας δύο τμήματα 23. 
κύχλων ὅμοια καὺ ἄνισα οὐ συσταϑήσεται 
ἐπὶ τὰ τὰ μέρη.- 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐϑείας τῆς AD Fig. 23. 
δύο τμήματα κύχλων ὅμοια καὶ ἄνισα συνεστάτω 
er τὰ αὐτὰ μέρη τὰ AI'B AAD, καὶ διήχϑω ἡ 
“4114, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ I'B 48" 

᾿Επεὶ οὖν ὕμοιόν ἐστι τὸ ΑΓΒ τμῆμα τῷ 448 
τμήματι, ὅμοια δὲ τμήματα κύχλων ἐστὶ τὰ δεχόμενα 
γωνίας ἴσας: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΒ γωνία τῇ 
ὑπὸ 448, ἡ ἐχτὸς τῇ ἐντὸς, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐχ ἄρα ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας δύο τμήματα ... 
καὶ τὼ ἑξῆς ὡς 0v τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 


Πρότασις «x. 

Τὰ ἐπὶ ἴσων εὐϑειῶν δμοια τμήματα 94, 
XUXAQY ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 

Ἑστωσαν γὰρ ἐπὶ ἴσων εὐϑειῶν τῶν ΑΒ 14 Fi.24. 
δμοία τμήματα κύχλων τὰ AEB [{Ζ4: λέγω ὅτε ἴσον 
ἐστὶ τὸ .AEB τμῆμα τῷ 1Ζ4 τμήματι. 

᾿Εφαρμοζομένου γὰρ τοῦ ΑΕΒ τμήτατος ἐπὺ 
τὸ ΓΖΖά, xai τιϑεμένου τοῦ μὲν A4 σημείου éni τὸ 
7, τῆς δὲ AB εὐϑείας ἐπὶ τὴν [΄4, ἐφαρμόσεν καὺ 
τὸ Β σημεῖον ἐπὶ τὸ 4 σημεῖον, διὰ τὸ ἴσην εἶναι 
τὴν AB τῇ L4- τῆς δὲ 48 ἐπὶ τὴν DA ἐφαρμοσά- 
σῆς, ἐφαρμόσει καὶ τὸ .4EB τμῆμα ἐπὶ τὸ 124. 
Εἰ γὰρ ἡ AB εὐθεῖα ἐπὶ τὴν [4 ἐφαρμόσει, τὸ δὲ 
AEB τμῆμα ἐπὶ τὸ [Ζ4 μὴ ἐφαρμόσει, ἤτον ἐντὸς 
αὐτοῦ πεσεῖται, ἢ ἐκτὸς (ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον διὰ τὸ ἐπὶ 
«ἧς αὐτῆς εὐθείας δύο τμήματα κύκλων δμοια καὶ ἄνισα οὐ ου-- 
σταϑῆναν ini τὰ αὐτὰ μέρη) 7) πωραλλάξει ὡς τὸ DL'OHA, 
χύκλος δὲ κύχλον οὐ τέμνει κατὰ πλείονα σημεῖα ἢ 
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δύο, ἀλλὰ καὶ τέμνει ὁ ΘΗ 4 τὸν I'ZA κατὰ πλείονα 
σημεῖα ἢ δύο τὰ I' H. 4, ὕπερ ἐστὶ πάλεν ἀδύνατον. 
Ovx ἄρα ἐφαρμοζομένης τῆς 411 εὐθείας ἐπὶ τὴν 
Τ4 οὐχ ἐφαρμόσει καὶ τὸ AEB τμῆμα ἐπὶ τὸ 1Ζ4- 
ἐφαρμόσει ἄρα, καὶ ἴσον αὐτῷ ἔσται. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ τῶν ἴσων εὐϑειῶν ὕμοια τμήματα . 
καὶ và ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει .,. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις κέ. 

Κύχλου τμήματος δοϑέντος προφανα- 28. 
γράψαι τὸν κύκλον οὗπέρ ἐατι τμῆμα. 

"Ear τὸ δοϑὲν τμῆμα χύχλου τὸ “181. δεῖ δὴ Fig. 25, 
τοῦ 4151 τμήματος προφαναγράψαι τὸν κύκλον, οὗπέρ 
ἔστι τμῆμα. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ AT δίχα κατὰ τὸ 4, καὶ ἤχ- 
ϑὼ ἀπὸ τοῦ 4 σημείου τῇ .41΄ πρὸς ὀρϑὰς ἡ AD, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 418. ἡ ὑπὸ MBA γωνία ἄρα τῆς 
ὑπὸ 4244 ἤτοι μείζων ἐστὲν, 3j Van, à). ἐλάττων. 

Ἔστω πρότερον μείζων, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 
ΒΑ͂ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ «4 τῇ ὑπὸ 
ABA γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ B.AE, καὶ διήχϑω ἡ 48 in 
τὸ E, καὶ ἑπεζεύχϑω ἡ ΕΓ. ᾿Ἐπεὶ αὖν ἴση ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ABE γωνία τῇ ὑπὸ BAL, (ay ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 
BE εὐθεῖα τῇ ΕΑ. Kai ἐπεὶ ton ἐστὶν ἡ AA τῇ 
AD, κοινὴ δὲ ἡ ΔΕ, δύο δὴ αἱ 44 AE δυσὶ ταῖς 
[4 AE ἴσαι eto, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνέα ἡ ὑπὸ 
AAE γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΓΔΕ ἴση ἐστὶν, ὀρϑὴ γὰρ éxa- 
τέρα: βάσις ἄρα ἡ 44 βάσει τῇ ΓῈ ἴση ἐστίν. 
LAG ἡ .AE τῇ BE ἐδείχϑη ἴση. καὶ ἡ BE ἄρα τῇ 
I'E ἐστὶν ἴση" ai τρεῖς ἄρα αἱ AE EB EI' ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν: ὃ ἄρα χέντρῳ τῷ LE διαστήματι δὲ 
& τῶν 4Ε EB ΕΓ κύχλος γραφόμενος ἥξεν zai 
διὰ τῶν λοιπῶν σημείων καὶ ἔσταν προςαναγεγραμ- 
μένος. Κύχλου ἄρα τμήματος δοϑέντος, προςαναγέ- 
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γραπται ὃ χύκλοςς. Καὶ δῆλον ὡς τὸ .4BI' τμῆμα 
ἔλαττόν ἐστυν ἡμιχυκλίου, διὰ τὸ τὰ LE κέντρον ἐκ- 
τὸς αὐτοῦ τυγχάνειν. 

"Üuoiog δὲ καὶ ἐὰν ἡ ὑπὸ ABA γωνία ἴση ἢ 
τῇ ὑπὸ Β44: τῆς .44 ἴσης γενομένης ἑκατέρῳ τῶν 
BA AI, αἱ τρεὶς ἄρα αἱ 4A 48 41' ἴσαι ἀλλήλαις 
ἔσονται, καὶ ἔσται τὸ Zl κέντρον τοῦ προςαναπεπληρω- 
μένου κύκλου, καὶ δηλαδὴ ἔσται τὸ ABI! ἡμικύκλιον. 

᾿Εὰν δὲ ἡ ὑπὸ ABA ἐλάττων ἢ τῆς ὑπὸ B.A4, 
xci συστησώμεϑα πρὸς τῇ D.4 εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 τῇ ὑπὸ ABA γωνίᾳ ἴσην: év- 
τὸς τοῦ 4181’ τμήματος πεσεῖταν τὸ χέντρον ἐπὶ τῆς 
48, ὡς τὸ E, καὺ ἔσταν δηλαδὴ τὸ AABI' τμῆμα 
μεῖζον ἡμυικυχλίου. 

Κύχλου ἄρα τμήματος δοϑέντος, προςαναγέ- 
γραπται ὃ κύκλος, οὗπέρ ἐστι τὸ τμῆμω" ὕπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


Πρότασις xg. 


"Ev τοῖς ἴσοες πκύχλοις, αἱ ἔσαν yovtas 90. 
ἐπὶ ἔσων περιφερειῶν βεβήκασιν, ἐάντε 
πρὸς τοῖς κέντρους ἐάντε πρὸς ταῖς περιφε- 
ρεέοις ὦσυ βεβηκυΐαν. 

Ἔστωσαν γὰρ tcov κύκλοι οὗ 48} 4ΕΖ2Ζ xo ἐν Fig. 26. 
εὐτοῖς ἴσαν γωνίαν ἕστωσαν πρὸς uiv τοῖς χέντροις 
αὖ ὑπὸ ΒΗΓ ΕΘΖ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ ὑπὸ 
BAI' EAZ- λέγω ὅτε ἔση ἐστὴν ἡ ΒΚΙ' περιφέρειω 
τῇ ELE Σπεριφερείῳ. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὼρ αἱ BI' ΕΖ, 

Καὶ ἐπεὶ (oou εἰσὶν ob 4BI' AEZ χύχλοι, ἴσαι 
εἰσὶν οὗ ἐκ τῶν κέντρων: δύο δὴ αἱ BH HI δυσὲ 
παῖς EO OZ ἴσαν εἰσί" καὶ γωνία ἡ πρὸς τῷ Η γω- 
γίᾳ τῇ πρὸς τῷ Θ ἴση ἐστί: βάσις ἄρα ἡ BI' βάσει 
τῇ EZ ἴση ἐστὲν, Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ πρὸς τῷ .4 
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γωνία τῇ πρὸς τῷ 4, ὕμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ BAI τμῆ- 
μα τῷ 4112 τμήματι, καὶ ἐστὶν ἐπὶ ἴσων εὐϑειῶν 
τῶν DI' Ζ: τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὐϑειῶν ὕμοια τμή- 
ματα κύχλων ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: ἔσον ἄρα τὸ DAT 
τμῆμα τῷ 42 τμήματι.  "Eori δὲ καὶ ὕλος ὁ ADI' 
κύκλος ὕλῳ τῷ LZ κύχλῳ ἴσος: λοιπὴ ἄρα ἡ BKI 
περιςρέρειά ἐστιν ἴσῃ τῇ EE περιφερείᾳ. 

-Ev ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ ἴσαν... καὶ τὰ 


« "e ^" ow 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ mQovége . . . ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις sm. 

Ἂν τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ ἐπὶ ἴσων περι- 27. 
φερειῶν βεβηκυῖαν γωνίαι ἔσαν ἀλλήλαις 
εἰσὶν, ἐάν τὲ πρὸς τοῖς κέντροις, ἐάν τε 
πρὸς ταῖς περιφὲερείαες ὦσι βεβηκυῖαι. 

'"Ev γὰρ ἴσοις κύχλοις τοῖς .4DI' 4EZ ini ἴσων Fig. 27. 
περιφερειῶν τῶν BI' EZ πρὸς uiv τοῖς H O κέν- 
τροις γωνίαν βεβηκέτωσαν αἱ ὑπὸ BHI' ΕΘΖ, πρὸς 
δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ ὑπὸ BAT' EAZ- λέγω ὅτι ἡ 
μὲν ὑπὸ BHI' γωνία τῇ ὑπὸ ΘΖ ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ 

ὑπὸ DB.AI' τῇ ὑπὰ ΜΖ. 

Li γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ BHI' τῇ ὑπὸ EOZ, 
μία αὐτῶν μείζων ἔσται. "Eoro μείζων ἡ ὑπὸ BHI, 
καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ ΒΗ εὐθείᾳ x«i τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Η τῇ ὑπὸ ΕΘΖ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
ΒΗΚ: αἱ δὲ ἴσαι γωνίαι ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βε- 
βήκασιν, ὅταν πρὸς τοῖς κέντροις ὠσιν- ἴση ἄρα ἡ 
BK περιφέρεια τῇ ΕΖ περιφερείᾳ. AAA ἡ ΕΖ τῇ 
BI ἐστὶν ἴση, καὶ ἡ ΒΚ ἄρα τῇ 81 ἐστὲν ἴση, ἡ 
ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα 
ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ BHI' γωνία τῇ ὑπὸ ΕΘΖ: ἴση 
ἄρα. Καὶ ἔστι τῆς μὲν ὑπὸ ΒΗΠ' ἡμίσεια ἡ πρὸς 
τῷ 4, τῆς δὲ ὑπὸ ΕΘΖ ἡμίσεια ἣ πρὸς τῷ 4-0 
ἄρα καὶ ἡ πρὸς τῷ «4 γωνία τῇ πρὸς τῷ d. 
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"Ev ἄρα τοῖς apis κύχλοις GL ἐπὶ « « .« καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς P» «ij mQováos -ς - ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις xs. 

Ἔν τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ ἴσαι εὐϑεῖαιυ 
ἴσας περιφερείας vi dd ipai: τὴν μὲν μεί- 
Covo τῇ μείζονι, τὴν δὲ ἐλάττονα τῇ ἐλάτ- 
T OYL. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύχλοι οἱ .ABI' AEZ, καὶ iv αὖ- 
τοῖς ἴσαν εὐθεῖαι ἔστωσαν αἱ BI' ΕΖ τὰς uiv BAT! 
EAZ περιφερείας μείζονας ἀφαιροῦσαι τὰς δὲ BHI' 
ΕΘΖ ἐλάττονας: λέγω ὅτι ἡ μὲν B.AI' μείζων περυ- 
φέρεια ἴση ἐστὶ τῇ EAZ μείξονυ περιφερείᾳ, ἡ δὲ 
BHI ἐλάττων περιφέρεια τῇ ΕΘΖ ἐλάττονι. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὰ χέντρα τῶν κύχλων, τὰ K Α, 
χαὶ ἐπεζεύχϑωσαν el BK KI' ΕΑ AZ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσοι κύχλοι εἰσὶν, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ἐκ 
τῶν χέντρων: δύο δὴ αἱ ΒΚ ΚΙ' δυσὶ ταῖς EA AZ 
ἴσαι εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ ΒΙ' βάσει τῇ EZ ἴση" γωνία 
d ἡ ὑπὸ BKI' γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴση ἐστίν. AC 
δὲ ἴσαν γωνίαν ἐπὶ ἴσων m βεβήκασιν, ὅταν 
πρὸς τοῖς κέντροις ὦσιν: ἴση ἄρα ἡ ΒΗΠ περιφέρειω 
τῇ ΕΘΖ περιφερείᾳ. ᾿Ἔστι δὲ καὶ ὅλος ὃ ΑΒΓ 
χκύχλος ὅλῳ τῷ ΔΕΖ κχύχλῳ ἴσος" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ 
BAI' περιφέρεια λοιπῇ τῇ Ε4Ζ περιφερείᾳ ἴση ἐστίν. 

Ἂν ἄρα τοῖς ἴσοις χύχλοις αἱ tont . . . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς iv τῇ προτάσευ ... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις κϑ'. 
"Ev τοῖς ἴσοις κχύχλοις ὑπὸ τὰς ἴσας πε- 
ριφερείας ἴσαι εὐϑεῖαν ὑποτείνουσιν. 
"Ἔστωσαν ἴσοι χύχλοι οἱ ABI' 4ΕΖ, xai ἐν αὖ- 
τοῖς ἴσαν περιφέρειαν ἀπειλήφϑωσαν αἱ BHI' ΕΘΖ, 


F. 7g. 28. 


29. 


Fis. 20, 
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καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ Β΄ EZ tbOco λέγω ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ BI' εὐθεῖα τῇ EZ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὰ χέντρα τῶν χύχλων τὰ Καὶ 4, 
xci ἐπεζεύχϑωσαν αἱ BK KI' EA AZ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ BHI' περιφέρεια τῇ EOZ 
περιφερείᾳ, ἴαη ἐστὶ χαὶ γωνία ἡ ὑπὸ BKI' τῇ ὑπὸ 
EA42. Καὶ ἐπεὶ ἴσον εἰσὶν οἱ 4.81’ 412 κύκλοι, ἴσαι 
εἰσὲ xci αἱ ἐκ τῶν χέντρων: δύο δὴ αἱ BK KI' δυσὶ 
ταῖς ΕΑ 4E ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι" 
βάσις ἄρα ἡ DI' βάσει τῇ EZ ἴση ἐστίν. 

Ἵν ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις ÜmÓ . . . καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις x. 

Τὴν δοϑεῖσαν περιφέρειαν δίχα τεμεῖν. 30. 

"Eoro ἡ δοϑεῖσα περιφέρεια ἡ .44.B- δεῖ δὴ Fig. 30. 
τὴν 4148 περιφέρειαν δίχα τεμεῖν, 

᾿Επεζεύχϑω ἡ .48,, καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 
I, zai ἀπὸ τοῦ 1" σημείου τῇ 4D εὐθείᾳ πρὸς ὃρ- 
ϑὰς ἤχϑω ἡ 14, χαὶ ἐπεζεύχϑωσαν al 44 AB. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 41' τῇ LB, κοινὴ δὲ ἡ 
I['4- δύο δὴ αἱ .AI' [4 δυσὶ ταῖς BI' I'A ἴσαι εἰσὶ, 
xci γωνία ἡ ὑπὸ AI γωνίᾳ τῇ ὑπὸ DI'4 ἴση, ὃρ- 
ϑὴ γὰρ ἑχατέρα: βάσις ἄρα ἡ «44 βάσεν τῇ AB ἴση 
ἐστίν. ΑἸ δὲ ἴσαν εὐθεῖαν ἴσας περιφερείας ἄφαι- 
ροῦσι, τὴν μὲν μείζονα τῇ μείζονο τὴν δὲ ἐλάττονα τῇ 
ἐλάττονι" χαὶ ἔστιν nix τῶν A44 AB dU y mi 
ἐλάττων ἡμικυκλίου. ἴση ἄρα ἡ ws περιφέρεια τῇ 
48 περιφερείφ. 

Ἢ ἄρα δοϑεῖσα περιφέρεια δίχα τέτμηται κατὰ 
τὸ 4' σημεῖον: ὅπερ ἔδεν ποιῆσαε. 
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; πρότασις x4. 

Ἔν κύχλῳ ἡ μὲν ἐν τῷ ἡμικυκλίῳ γωνία 81. 
ὀρϑή ἔστιν, ἡ δὲ ἐν τῷ μείζονν τμήματι 
ἐλάττων ὀρϑῆς, ἡ δὲ ἐν τῷ ἐλάττονι τμή- 
ματι μείζων ὀρϑῆς: καὶ ἐτυ ἡ μὲν τοῦ μεί- 
ζονος τμήματος γωνία μείξων ἐστὶν ὀρϑῆς, 
ἡ δὲ τοῦ ἐλάττονος τμήματος γωνία ἐλάτ- 
τῶν ἐστὶν ὀρϑῆς. 

"Eoro χύχλος ὃ :.4BIW. διάμετρος δὲ αὐτοῦ rig. 31. 
ἔστω ἡ PI χέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν ci 
BA 41 44 4Γ- λέγω ὅτι ἡ μὲν ἐν τῷ Β411' ἡμι- 
χυχλίῳ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Ι' ὀρϑή ἐστιν, ἡ δὲ ἔν τῷ 
ABI' μείζονι τοῦ ἡμικυχλίου τμήματε γωνία ἡ ὑπὸ 
ABI' ἐλάττων ὀρϑῆς: ἡ δὲ ἐν τῷ 4441 ἐλάττονι 
τοῦ ἡμικυχλίου τμήματι γωνία ἡ ὑπὸ «4141 μείζων 
ἐστὲν ὀρϑῆς. 

᾿Επεζεύχϑω ἡ .4E, καὶ διήχϑω ἡ ΒΑ͂ eni τὸ Z. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ E, ἴση ἐστὶ xo 
γωνία ἡ ὑπὸ EAB τῇ ὑπὸ ΕΒΑ͂. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ ΕΔΑ͂ τῇ ED, ἴση ἐστὲ wol ἡ ὑπὸ 4 1 τῇ 
ὑπὸ I'AE- ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑ δυσὶ ταῖς ὑπὸ 481 
AI'B ἴση ἐστίν. Ἔστι δὲ xoi ἡ ὑπὸ ZAI' ἐκτὸς 
τοῦ ABI' τριγώνου δυσὶ ταῖς ὑπὸ 481 48 γω- 
γίαις ἴση" ἴση ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ BAI' γωνία τῇ ὑπὸ 
ZAI' ὀρϑὴ ἄρα ἑχατέρα: ἡ ἄρα ἐν τῷ ΒΑ͂Ι' ἡμι- 
κυχλίῳ γωνία ἡ ὑπὸ B.AT' ὀρϑή ἐστι. 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ 418 τρίγωνου δύο γωνίαν αἱ ὑπὸ 
ABI Β4Γ δύο ὀρϑῶν ἐλάττονές εἰσιν, ὀρϑὴ δὲ ἡ 
ὑπὸ B.4l' γωνία: ἐλάττων ἄρα ὀρϑῆς ἐστιν ἡ ὑπὸ 
A DI' γωνία, καὶ ἔστιν ἕν τῷ 4181' μείζονι τοῦ ἡμι- 
κυχλίου τμήματι. 

Καὶ ἐπεὶ ἐν κύκλῳ τετράπλευρόν ἐστι τὸ ABA, 
τῶν δὲ ἐν τοῖς χύχλοις τετραπλεύρων αἱ ἀπεναντίον 
γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσίν. αἱ ἄρα ὑπὸ ADI 
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AAD δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἷσί, Καί ἐστιν ἡ ὑπὸ 
ADI ἐλάττων ὀρϑῆς" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AAT γωνΐα 
μείζων ὀρϑῆς ἐστι, καὶ ἔστιν ἐν τῷ AAT ἐλαττονι 
τοῦ ἡμικυχλίου τμήματι. 

Jiyo δὴ ὅτι xci ἡ μὲν τοῦ μείζονος τμήματος 
γωνία, ἡ περιεχομένη ὑπό τε τῆς .411' περιφερείας 
καὶ τῆς 411' εὐϑείας, μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς: ἡ δὲ τοῦ 
ἐλάττονος τμήματος γωνία, ἡ περιεχομένη ὑπό τὲ 
τῆς AAT! περιφερείας καὶ τῆς AI! εὐϑείας, ἐλάττων 
ἐστὶν ὀρϑῆς. Καί ἐστιν αὐτόϑεν φανέρον. "Ens γὰρ 
ἡ ὑπὸ τῶν B.A AT' εὐθειῶν περιεχομένη ὀρϑὴ γωνία 


ἐστὶν, ἡ ἄρα ὑπὸ τῆς 4157 περιφερείας καὶ τῆς AT' 


εὐϑείας περιεχομένη μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς. Πάλιν, 


ἐπεὶ ἡ ὑπὸ τῶν .41' ..,“}22Ζ εὐθειῶν ὀρϑή ἐστιν. ἡ 
doc ὑπὸ τῆς D:4 εὐθείας καὶ τῆς .4141' περιφερείας 
περιεχομένη ἐλάττων ἐστὶν ὀρϑῆς. 

"Ev XÜXA ἄρα ἡ μὲν ἐν τῷ e. καὶ và ἑξῆς ὡς ἐν 
τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πόρισμα. 
"Ex δὴ τούτου φανέρὸν, ὅτι ἐὼν τριγώνου ἡ μία 
“ " * , : ^ ' 
γωγία ταῖς δυσὶν ἴση ἢ, ὀρϑή ἐστιν ἡ γωνία: διὰ τὸ 
" , E. “ὦ “- ΕἸ - » 5 
χαὶ τὴν ἐχείνης ἐφεξῆς ταῖς αὐταῖς ἴσην εἰναι. Ὅταν 
εἰς Ὁ t€ , 3 , 
δὲ αἱ ἐφεξῆς ἴσαι ὦσιν, ὀρϑαί εἰσιν. 


Πρότασιυς ig. 

Ἐὰν κύκλου ἑφάπτηταί τις εὐθεῖα, ἀπὸ 
δὲ τῆς ἁφῆς εἰς τὸν κύκλον διαχϑῇ τις εὖ- 
ϑεῖα τέμνουσα τὸν κύχλον' ἃς ποιεῖ γωνίας 
πρὸς τῇ ἐφαπτομένῃ, ἴσαι ἔσονταϊ ταῖς ἐν 
τοῖς ἐναλλὰξ τοῦ κύκλου τμήμασι y viet. 

Κύχλου γὰρ τοῦ .4BI'4 ἐφαπτέσϑω τις εὐϑεῖα 
ἡ ΕΖ κατὰ τὸ B σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ B σημείου 
διήχϑω τις εὐθεῖα εἰς τὸν 41814 κύχλον τέμνουσα 


32. 


Ἑὲρ. 32. 
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αὐτὸν ἡ B4- λέγω ὅτε Go ποιεῖ γωνίας ἡ BA μετὰ 
τῆς EZ ἐφαπτομένης, ἴσαν ἔσονται ταῖς ἔν τοῖς ἔναλ- 
λαξ τμήμασι τοῦ κύχλου γωνίαις, τοῦτ᾽ ἔστιν, ὃτι ἡ 
μὲν ὑπὸ ΖἘ4 γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ 4.418 τμή- 
ueri συγνισταμένῃ γωνίᾳ, ἡ δὲ ὑπὸ EDBA γωνία 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ 4ΓΒ τμήματι συνισταμένῃ γωνίᾳ. 

"HyOo γὰρ ἀπὸ τοῦ DB τῇ ΕΖ πρὸς ὀρϑὰς » 
B.A, καὶ εἰλήφρϑω ἐπὶ τῆς Β4 περιφερείας τυχὸν 
σημεῖον τὸ I, xoi ἐπεζεύγϑωσαν αἱ Α4 AT' I'D. 

Kol ἐπεὶ χύχλου τοῦ 418 [4] ἐφάπτεταί τις εὐ- 
ϑεῖα ἡ ΕΖ χατὰ τὸ DB σημεῖον, καὶ ἀπὸ τῆς χατὰ 
τὸ B ἁφῆς ἧχται τῇ ἐφαπτομένῃ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
ΒΑ͂, ἐπὶ τῆς BA ἄρα τὸ χέντρον ἐστὶ τοῦ 4814 
χύχλους Ἢ ΒΑ͂ ἄρα διάμετρός ἐστι τοῦ ΑΒΓΔ 
χύχλου: ἡ ἄρα ὑπὸ 448 γωνία ἐν ἡμικυχλίῳ οὖσα 
ὀρϑή ἐστι: λοιπαὺὴ ἄρα αἱ ὑπὸ Β44 .4BA μιᾷ ὁρ- 
O4 ἴσαι εἰσίν. "Eoti δὲ χαὶ 5$ ἱπὸ ADZ ὀρϑή" ἡ 
ἄρα ὑπὸ 482 ἴση ἐστὶ ταῖς ὑπὸ Β44 ABA. Κοινὴ 
ἀφηρήσθϑω ἡ ὑπὸ “184: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 4BZ γωνία 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τμήματι τοῦ κύχλου γω- 
vic, τῇ ὑπὸ Β44, Koi ἐπεὶ ἐν κύχλῳ τετράπλευ- 
οὖν ἐστι τὸ 4814, αἱ ἀπεναντίον αὐτοῦ γωνίαι δυ- 
σὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσίν. Εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ABZ 
ABE δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι: αἱ ἄρα ὑπὸ “8Ζ ABE 
ταῖς ὑπὸ BAA BI'A ἔσαι εἰσὶν, ὧν ἡ ὑπὸ ΒΑ͂4 τῇ 
ὑπὸ ABZ ἐδείχϑη ἴση: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ABE τῇ 
ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύχλου τμήματι τῷ 418, τῇ ὑπὸ 
AT'B γωνίᾳ, ἐστὶν ἴση. 

᾿Εὰν ἄρα κύκλου ἐφάπτηταί τις ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
iv τῇ προτάσει. . . ὅπερ ὅδει δεῖξαι. 
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Πρότασις iy, 

"En τῆς δοϑείσης εὐθείας γράψαι τμῆ- 
μα κύχλου δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ δο- 
ϑείσῃ γωνίᾳ εὐϑυγρώμμῳ,. 

"Eoro ἡ δοθεῖσα εὐϑεῖα ἡ 418, ἡ δὲ δοθεῖσα 
γωνία εὐθύγραμμος ἡ πρὸς τῷ l' δεῖ δὴ ἐπὶ τῆς 
δοϑείσης εὐθείας τῆς ΑΒ γράψαι τμῆμα κύχλου 
δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ πρὸς τῷ 1. 

JH γὰρ πρὸς τῷ 1΄ γωνία ἤτοι ὀξεῖά ἐστιν, ἢ 
ὀρϑὴ, ἢ ἀμβλεῖα- ἔστω πρότερον ὀξεῖα, ὡς ἐπὶ τῆς 
πρώτης χαταγραφῆς, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 418 εὐ- 
ϑείᾳ xci τῷ .4 σημείῳ τῇ πρὸς τῷ 1΄ γωνίᾳ ἴση ἡ 
ὑπὸ 414: ὀξεῖα ἄρα ἐστὲ xoi ἡ ὑπὸ Β44. Kal 
ἤχϑω τῇ 414] ἀπὸ τοῦ .4 σημείου πρὸς ὀρϑὰς ἡ AE, 
xci τετμήσϑω ἡ .4DB δίχα κατὰ τὸ Ζ, xai ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ Z σημείου τῇ 418 πρὸς ὀρϑὰς ἡ ZH, xoci 
ἐπεζεύχϑω ἡ HD. 

Καὶ ἐπεὶ ἔση ἐστὴν ἡ .AZ τῇ ZD, κοινὴ δὲ ἡ 
ΖΗ, δύο δὴ αἱ AZ ΖΗ δυσὶ ταῖς ZB ZH ἴσαι εἰσὶ, 
καὶ γωνία 5 ὑπὸ ΑΖΗ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΖΗ ἴση. 
βᾶσις ἄρα 7) 4}1 βάσει τῇ ΒΗ ἴση ἐστίν, “Ὁ ἄρα 
κέντρῳ μὲν τῷ ΤΙ διαστήματι δὲ τῷ HA κύκλος 
γραφόμενος ἥξει χαὶ διὰ τοῦ D. Τεγράφϑω, καὺ 
ἔστω ὁ ABE, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΒΕ, ᾿Επεὶ οὖν ἀπὶ 
ἄχρας τῆς AE διαμέτρου, ἀπὸ ToU .4, τῇ AE πρὸς 
ὀρϑὰς ἐστὶν ἡ «44, ἡ .44 ἄρα ἐφάπτεται τοῦ χύ- 
χλου: χαὶ ἐπεὶ κύχλου τοῦ 418 ἐφάπτεταί τις εὐ- 
ϑεῖα ἡ 44, xci ἀπὸ τῆς χατὰ τὸ .4 ἁφῆς εἰς τὸ 
ABE κύκλον δίηχταί τις εὐθεῖα ἡ .AD- ἡ ἄρα ὑπὸ 
4418 γωνία Voy ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ χύκλου 
τμήματι γωνίᾳ τῇ ὑπὸ AEB. ᾿4λλ ἡ ὑπὸ 448 τῇ 
πρὸς τῷ l' ἐστὶν ἴση" καὶ ἢ πρὸς τῷ Τ' ἄρα γωνίᾳ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 48, 

: ᾿Γπὶ 
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"En τῆς δοϑείσης ἄρα εὐθείας τῆς 4B τμῆμα 
χύχλου γέγραπται τὸ 4468, δεχόμενον γωνίαν τὴν 
ὑπὸ ALB ἴσην τῇ δοϑείσῃ τῇ πρὸς τῷ 1. 

᾿“λλὰ δὴ ὀρϑὴ ἕστω *) πρὸς τῷ 1. xci δέον 
πάλιν ἔστω ἐπὶ τῆς “418 γράψαι τμῆμα κύχλου δε. 
χόμενον γωνίαν ἴσην τῇ πρὸς τῷ 1΄ ὀρϑῇ γωνίᾳ. 
Συνεστάτω γὰρ πάλιν τῇ πρὸς τῷ I' ὀρϑῇ γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑ͂4, ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς δευτέρας κατα- 
γραφῆς, καὶ τετμήσϑω ἡ ΑΒ δίχα χατὰ τὸ Ζ, καὶ 
κέντρῳ μὲν τῷ Ζ, διαστήματι δὲ ὁποτέρῳ τῶν ΖΑ͂ 
ZB, κύχλος γεγράφϑω ὃ 48. 

᾿Εῳράπτεταν ἄρα ἡ «44 εὐθεῖα τοῦ ABE xi. 
κλου, διὰ τὸ ὀρϑὴν εἶναι τὴν πρὸς τῷ ΑἹ γωνίαν. 
Καὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΒΑ͂4 γωνία τῇ iv τῷ 
AEB τμήματι, ὀρϑὴ γὰρ καὶ αὕτη ἐν ἡμικυχλίῳ οὖσα. 
᾿Αλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Δ τῇ πρὸς τῷ 1᾽' ἴση ἐστί, Καὶ 
ἡ ἐν τῷ .AEB τμήματι ἄρα ἴση ἐστὲ τῇ πρὸς τῷ Γ΄. 

1 έγραπται ἄρα πάλιν ἐπὶ τῆς .4Β τμήμα κύ- 
κλου τὸ AED, δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ πρὸς τῷ I. 

᾿Δλλὰ δὴ ἡ πρὸς τῷ 1᾿ ἀμβλεῖα ἕστω- καὶ 
συνεστάτω αὐτῇ ἴση πρὸς τῇ .4B εὐθείᾳ καὶ τῷ 
A σημείῳ ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Δ, ὡς ἔχει ini τῆς τρίτης 
καταγραφῆς, καὶ τῇ Α4 πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ AE, 
καὶ τετμήσϑω πάλιν ἡ .4B δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ τῇ 
AB πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ZH, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ HB. 

Ko ἐπεὺ πάλιν ἴση ἐστὶν ἡ .4Ζ τῇ ZB, καὶ κοι- 
νὴ ἡ ΖΗ, δύο δὴ αἱ AZ ΖΗ δυσὶ ταῖς ΒΖ ZH 
ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΖΗ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΖΗ 
ἴση. βάσις ἄρα ἡ «Ἢ βάσει τῇ B.H ἴση ἐστίν. Ὃ 
ἄρα χέντρῳ μὲν τῷ H διαστήματι δὲ τῷ HA κύκλος 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τοῦ B. Οἰγέσϑω ὡς ὃ 48, 
Καὶ ἐπεὶ τῇ 4E διαμέτρῳ ἀπ ἄχρας πρὸς ὀρϑὰς 
ἧχται ἡ 44, ἡ A4 ἄρα ἐφάπτεται τοῦ ΑΕΒ κύ- 
xÀov. Kc ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ .4 ἐπαφῆς διῆκται ἡ 


[43 
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“415. ἡ ἄρα ὑπὸ 3.14 γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλ.- 
λὰξ τοῦ κύκλου τμήματι τῷ 410!» συνιστα μένη γω- 
vic. ᾿“λλὰ ἡ ὑπὸ Dd γωνία τῇ πρὸς τῷ 1᾽ ἴση 
ἐστί' xal ἡ ἐν τῷ 4) ἄρα τμήματι γωνία ἴση 
ἐστὶ τῇ πρὸς τῷ 1. 

"Emi τῆς δοϑείσης ἄρα εὐϑείας τῆς AD γέγρα- 
πται τμῆμα χύχλου τὸ OB, δεχόμενον γωνίαν ἴσην 
τῇ πρὸς τῷ 1. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

Πρότασις λδ'͵ 

πὸ τοῦ δοϑέντος xvxAov τμῆμα ἀφε- 
λεῖν δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ 
γωνίᾳ εὐϑυγράμμῳ. 

"Eoro ὁ δοϑεὶς κύχλος ὁ ABD, δὲ δοϑεῖσαὰ 
γωνία εὐθύγραμμος ἡ πρὸς τῷ 4- δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ 
ΑΒ] κύκλου τμῆμα ἀφελεῖν δεχόμενον γωνίαν ἴσην 
τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ εὐϑυγράμμῳ τῇ πρὸς τῷ 4. 

"HyOw τοῦ ABI' κύκλου ἐφαπτομένη ἡ EZ χα- 
τὰ τὸ Β σημεῖον, χαὺ συνεστάτω πρὸς τῇ ΕΖ εὐϑείᾳ 
χαὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ D τῇ πρὸς τῷ 4 γω- 
γίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ Ζ81, 

Ἐπεὶ οὖν χύχλου τοῦ ΑΒΓ ἐφάπτεταί τις εὑ- 
ϑεῖα ἡ ΕΖ, καὶ ἀπὸ τῆς χατὰ τὸ B ἐπαφῆς διῆχται 
ἡ BI* ἡ ὑπὸ ZBI' ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ BAT 
ἐναλλὰξ τμήματι συνισταμένῃ γωνίᾳ. ᾿4λλ ἡ ὑπὸ 
ΖΒΓ τῇ πρὸς τῷ 4 ἐστὶν ἴση: καὶ ἡ ἐν τῷ BAT 
ἄρα τμήματι γωνία ἴση ἐστὶ τῇ πρὸς τῷ 4 γωνίᾳ. 

'Anó τοῦ δοϑέντος ἄρα χκύχλου τοῦ .ABI' τμῆ- 
μα ἀφήρηται τό Β41', δεχόμενον γωνίαν «xd τῇ 
δοϑείσῃ γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ τῇ πρὸς τῷ 4. ὅπερ ἔδει 


ποιῆσαι. ἷ 
Πρότασις λέ. 


'Eàv ἐν κύχλῳ δύο εὐϑεῖαν τέμνωσιν 
ἀλλήλας, τὸ ὑπὸ τῶν τῆς μιᾶς τμημάτων 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
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τῶν τῆς ἑτέρας τμημάτων περιεχομένῳ ὁρ- 
ϑογω νέῳ. 

'"Ev γὰρ τῷ κύχλῳ τῷ ABIA δύο εὐϑεῖαν oi 
ADI' BA iPutaieiéiá ἀλλήλας κατὰ τὸ E σημεῖον" 
λέγω ὅτυ τὸ ὑπὸ τῶν AE EI' περιεχόμενον Spdhoydi: 
"tov ἴσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν 4E EB περιεχομένῳ 0p- 
ϑογωνίῳ. 

Εἰ μὲν οὖν. αἱ a B4 διὰ τοῦ κὐῤφροῦ νι εἰσὶν, 
ὥςτε τὸ E κέντρον εἶναι τοῦ 484 χύχλου- φανερὸν 
ὅτι, ἴσων οὐσῶν τῶν AE ΕΠ AE EB, καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AE EI' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν 4E EB περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ: 

Ἔστωσαν δὴ αἱ ADI 4B μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
χαὺ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ 4814 κύκλου, x«i 
ἔστω τὸ Ζ, χαὺ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὰς .AT" AB. εὐϑείας 
χάϑετον ἤχϑωσαν αἱ ΖΗ ZO, καὶ ἐπεξζεύγϑωσαν αἱ 
ZB ΖΓ ΖΕ. 

Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖά τις διὰ τοῦ κέντρου ἡ ΖΗ εὐ- 
ϑεῖάν τινὰ μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὴν 41' iita ὀρϑὰς 
τέμνει, καὺ δίχα αὐτὴν Mn: ἴση ἄρα ὴ AH τῇ 
HI. "Ens οὖν εὐθεῖα ἡ .AI' τέτμηταν etg μὲν ἴσα 
κατὰ τὸ HH, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ E, τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν AE EI' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς HE τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΓ. 
Κοινὸν προςχείσϑω τὸ ἀπὸ τῆς HZ- τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 41 ΕΓ μετὰ τῶν ἀπὸ τῶν ZH HE ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ἀπὸ τῶν ΤῊ ΗΖ. ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
EH ΗΖ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ZE, τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 
ΤῊ HZ ἴσον ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZI τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν .4E EID' μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZE ἔσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ZI. "lon δὲ ἡ ΖΙ τῇ ΖΒ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 41Ε ET' μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ZB. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE 
EB μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΒ. 


Fie. 35. 
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᾿Εδείχϑη δὲ ὅτε xai τὸ ὑπὸ τῶν .AE LI' μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ZB. τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν AE E[ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZL ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν 4E ΕΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZL. Κοινὸν 
ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ τῆς Ζ1: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 
AE LI περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ 
τῶν AE EB περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

' Eàv ἄρα ἐν χύχλῳ δύο εὐϑεῖαν ... uc) và ἑξῆς ὡς 
ἂν «ἢ προτάσει ... ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 

πρότασις A. 

᾿Εὰν κύχλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐκτὸς, 30. 
καὶ ἀπὶ αὐτοῦ πρὸς τὸν κύκλον προςπίπτωσε 
δύο εὐϑεῖαι, xal ἡ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν κύ- 
χλον, ἡ δὲ ἐφάπτηται" ἔσταν τὸ ὑπὸ ὅλης 
τῆς τεμνούσης χαὺ τῆς ἐκτὸς ἀπολαμβανο- 
μένης μεταξὺ τοῦτε σημεῖου καὶ τῆς κυρτῆς 
περιφερείας περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης τετραγώνῳ. | 

Κύχλου γὰρ τοῦ ABI' εἰλήφϑω ru σημεῖον dx- Fig. 36. 
τὸς τὸ 4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 πρὸς τὸν ΑΒΙΓ κύχλον 
προςπιπτέτωσαν δύο εὐϑεῖαν αἱ 4I 4. 48 καὶ ἡ μὲν 
ATA τεμνέτω τὸν ABI' κύχλον, ἡ δὲ 4B ἐραπτέσϑω- 
λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τών .44 41' περιεχόμενον ὀρϑογώ- 
γιον ἴσον ἐστὺ τῷ ἀπὸ τῆς 4} τετραγώνῳ. 

JH ἄρα AI:A ἤτον διὰ τοῦ κέντρου ἐστὶν, 2) οὔ. 
Ἔστω πρότερον διὰ τοῦ κέντρου, xci ἔστω τὸ Z κέν- 
τρον τοῦ ΑΒΙ  χύκλου, καὶ ἐπεζεύγϑω ἡ Ζ8. ὀρϑὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὰ ΖΒ4. Kol ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ 4 δίχα 
τέτμηταν χατὰ τὸ Z, πρόςκειταν δὲ αὐτῇ ἡ 1. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν 444 4l' μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZI' ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Z4. "log δὲ ἡ ΖΙ᾽ τῇ ΖΒ: τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν 44 4 μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς Ζ8 ἴσον ἐστὺ 
τῷ ἀπὸ τῆς Z4. To δὲ ἀπὸ τῆς Ζ4 ἴσα ἐστὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν ZB ΒΖ4, ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ ΖΒ4: τὸ ἄρα 
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ὑπὸ τῶν 44 41' μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZB ἴσον iori 
τοῖς πὸ τῶν. ZB B4. Κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΒ: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν Α4 41' ἴσον ἐστὶ 
TQ ἀπὸ τῆς 48 ἐφαπτομένης. 

᾿Αλλὰ δὴ ἡ 41.44 μὴ ἔστω. διὰ τοῦ χέντρου τοῦ 
ABI' χύχλου, καὶ εἰλήφϑω τὸ χέντρον τὸ E, xci 
ἀπὸ τοῦ E emi τὴν AAI' κάϑετος ἤχγϑω ἡ EZ, xoi 
ἐπεζεύχγϑωσαν ci EB EDI Ε4. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ Ζ4. Koi ἐπεὶ εὐϑεῖα τις. δνὼ τοῦ xévrQov ἡ 
EZ εὐϑεῖάν τινῶ μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὴν .4l' πρὸς 
ὀρϑὰς. τέμνει, καὶ δίχα αὐτὴν. τέμνει» 2) 412 ἄρα τῇ 
ΖΙ᾽ ἐστὲν ἴση. Καὶ ἐπεὶ εὐϑεῖα ἡ «Τ᾽ τέτμηται 
δίχα χατὰ τὸ Ζ σημεῖον, πρόρχειταν δὲ αὐτῇ ἡ 1 4" 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν .44 41' μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZI 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Z4.  Kowóv προςχείσϑω τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΕ: τὸ ἄρω ὑπὸ. τῶν 44 AI' μετὰ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΓΖ ZE (cov ἐστὲ τοῖς ἀπὸ τῶν 4Z ΖΕ. 
᾿Αλλὰ τοῖς ἀπὸ τῶν I'Z ΖΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EF, 
ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ EZI' γωνία" τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 4Ζ 
ZE ἴσον iori τὸ ἀπὸ τῆς E4* τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν .44 
4Τ' μετὰ τοῦ ἀπὸ. τῆς El' ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ. τῆς ΕΖ. 
Ἴση δὲ ἡ ΕἸ' τῇ EB* τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A4 AT' με- 


τὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΒ ἴσον ἐστὶ τῷ. ἀπὸ. τῆς EA, Τῷ, 


δὲ ἀπὸ τῆς L4 ἴσα ἐστὲ τὰ ἀπὸ vov. EB. BA, ὀρϑὴ 
γὰρ ἡ ὑπὸ EB4 γωνία" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ AI' 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς EB: ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν EB 
B4. Κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ τῆς ἘΒ- λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν “44 41' ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AD. 

"Eà» ἄρα κύχλου Ano τὸ « « « καὶ và His ὡς ἐν 
ej] προτάσει... ὕπερ. ἔδεε δεῖξαι, 

Πρότωσες x. 

Ἐὰν κύκλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐχτὸς, 
ἀπὰ δὲ τοῦ σημείου πρὸς τὸν κύκλον προς- 
πίπτωσυ δύο εὐϑεῖαι, xol y μὲν αὐτῶν 


37. 
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τέμνῃ τὸν χύκλον, ἡ δὲ προςπίπτῃ, ἡ δὲ τὸ 
ὑπὸ τῆς ὕλης τῆς τεμνούσης x«i τῆς ἐχτὸς 
ἀπολαμβανομένης μεταξὺ τοῦ τε σημείου 
καὶ τῆς κυρτῆς περιφερείας ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῆς προςπιπτούσης" ἡ προςπίπτουσα ἐφάψε- 
ται τοῦ κύχλου. 

Κύκλου γὰρ τοῦ ABI εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐκ- Fig. 37. 
τὸς τὸ 4, x«i ἀπὸ τοῦ 4 πρὸς τὸν 4181' κύχλον 
προςπιπτέτωσαν δύο εὐϑεῖαι αἱ 414 AD, καὶ ἡ μὲν 
ΔΙΓΑ͂ τεμνέτω τὸν χύχλον, ἡ δὲ AB προςπιπτέτω, 
ἔστω δὲ τὸ ὑπὸ τῶν A4 41' ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 48: 
λέγω ὅτυ ἡ 48 ἐφάπτεται τοῦ ABI χύχλου. 

Ἤχϑω γὰρ τοῦ ADI' χύχλου ἐφαπτομένη ἡ 
ΔΕ, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ .A4BI' κύκλου, xai 
ἕστω τὸ Z, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΖΕ ZB ZA. 

Ἢ ἄρα ὑπὸ ZEA ὀρϑή ἐστι" καὶ ἐπεὶ ἡ 
AE ἐφάπτεταυ τοῦ ABI! κύχλου, τέμνει δὲ ἡ 41᾽ 4. 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν .44 41' ἴσον é£ori τῷ ἀπὸ τῆς 
AE. Ὑπόκειταν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 44 4 ἴσον τῷ 
ἀπὸ τῆς 4B- τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 4E ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς 48" ἴση ἄρα ἣ AE τῇ 4B. Ἔστι δὲ 
καὺ ἡ ΖΕ τῇ ΖΒ ἴση" δύο δὴ αἱ AE ΕΖ δυσὺ 
ταῖς 4Β ΒΖ ἴσαν εἰσὶ, xai βάσις αὐτῶν κοινὴ 
ἡ Z4* γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ AEZ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ABZ 
ἐστὶν ἴση. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ AEZ- ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ 
ὑπὸ 4BZ. Kot ἐστιν ἡ ΒΖ ἐχβαλλομένη διάμετρος, 
ἡ δὲ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύχλου πρὸς ὀρϑὰς ἀπὶ ἄχρας 
ἀγομένη ἐφάπτεται τοῦ κύχλου: ἡ 4B ἄρα ἐφάπ- 
verat τοῦ ΑΒΓ κύχλου. (Ὁμοίως δὲ τὰ αὐτὰ δειχ- 
ϑήσεται, κἂν τὸ χέντρον ἐπὶ τῆς 441' τυγχάνῃ.) 

᾿Εὰν ἄρα κύχλου ληφϑῇ tt ..« καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσεν ,.. ὅπερ δδὲν δεῖξαι. 

Τέλος τοῦ τρίτου βιβλέου. 


EYKAEIAOY XEZTOIXEISN 
BIBAION TETAPTON. 


MNPIRPUINIPIINESVUINVPePNDINMP 
Ὅροι. 

«. Σχῆμα εὐθύγραμμον εἰς σχῆμοω. εὐθύ. 
γραμμον ἐγγράφεσϑαι λέγεται, ὅταν ἑκάστη 
τῶν τοῦ ἐγγραφομένου σχήματος γωνιῶν ἑἕχάστης 
πλευρᾶς τοῦ εἰς ὃ ἐγγράφεται ἅπτηται. 

β. χῆνα δὲ ὁμοίως περὶ σχῆμα περιγρά- 
φεσϑαι λέγεται, ὅταν ἑκάστη πλευρὰ τοῦ περιγρα- 


φομένου ἑκάστης γωνίας τοῦ περὶ ὃ περιγράφεταν. 


ἅπτηται. 

;. Σχῆμα εὐθύγραμμον εἰς κύκλον ἐγγρά- 
φεσϑ'αι λέγεται, ὅταν ἑχάστη γωνία τοῦ ἐγγραφο- 
μένου ἅπτηται τῆς τοῦ κύχλου περιφερείας. 

y. Σχῆμα δὲ εὐθύγραμμον περὶ κύκλον πε- 
ριγράφεσϑαν λέγεται, ὅταν ἑχάστη πλευρὰ τοῦ 
περιγραφομένου ἐφάπτηται τῆς τοῦ κύχλου περιφε- 
ρείας. 

4 Κύχλος δὲ ὁμοίως εἰς σχῆμα λέγεται ἐγγρά- 
φεσϑαν, ὅταν ἡ τοῦ κύκλου περιφέρεια ἑχάστης 
πλευρᾶς τοῦ εἰς ὃ ἐγγράφεται ἐφάπτηται. 

ς. KüxAog δὲ περὶ σχῆμα περιγράφεσϑαι λέγε- 
ται, ὅταν ἣ τοῦ κύχλου περιφέρεια ἑκάστης γωνίας 
τοῦ περὶ ὃ περιγράφεται ἅπτηται. 

v. Εὐϑεῖα εἰς κύκλον ἐναρμόξεσϑαι λέγεται, ὅταν 
τὰ πέρατα αὐτὴς ἐπὶ τῆς περιφερείας ἡ τοῦ κύκλου. 


(at 
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Πρότασις d. 
Eig τὸν δοϑέντα κύκλον τῇ δοϑείσῃ εὖ- 
ϑείῳᾳ u? μείζανῳ οὔσῃ τῆς τοῦ κύχλου δια- 
μέτρου ἴσην εὐϑδιεῖαν ἐναρμόσαι, 


"Loro à δοϑεὶς κύχλος ὁ ADBI', ἡ δὲ δοϑεῖσα Fig. 1. 


εὐθεῖα μὴ μείζων τῆς τοῦ χύχλου διαμέτρου ἡ 4: 
δεῖ δὴ εἰς τὸν .ABI' κύχλον τῇ 4 εὐϑείῳ ἴσην εὐ- 
Quia» ἐναρμόσαι. . 

"HyOo τοῦ .4BI' χύχλου διάμετρος ἡ ΒΙ, Et 
μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ BI τῇ 4, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ 
ἐπιταχϑέν: ἐνήρμοσταν γὰρ εἰς τὸν ABI! χύχλον τῇ 
4 εὐϑείᾳ ἴση ἡ BI... Ex δὲ οὔ: μείζων ἐστὶν ἡ BI' 
τῆς 4, xci χείσϑω τῇ 4 ἴση ἡ 1, καὶ χέντρῳ μὲν 
τῷ Í' διαστήματι δὲ τῷ ΓΕ κύχλος γεγράφϑω ὁ 
EAZ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ IA. 

"ad οὖν τὸ Γ' σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ 4.ΕΖ 
κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ I4 τῇ ΓΕ. ᾿Αλλὰ ἡ ΓΕ τῇ 
4 ἐστὶν ἴση» xoi ἡ 1.4 ἄρα τῇ 4 ἐστὶν ἴση. 

Lig ἄρα τὰν δοϑέντα κύκλον, τὸν 4181, τῇ 9o- 
ϑείσῃ εὐθείᾳ μὴ μείζονε οὔσῃ τῆς τοῦ χύχλου δια- 
μέτρου, τῇ 4, ἴση ἐνήρμοσται, ἡ ΓΑ͂' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις g. 
Εἰς τὸν δοϑέντα κύκλον τῷ δοθέντι vot- 
γώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον ἐγγράψαι. 

"Eovo ὃ δοϑεὶς κύχλος ἃ ABI, τὸ δὲ δοϑὲν 
τρίγωνον τὸ 4ΕΖ: δεῖ δὴ εἰς τὸν ABI' κύκλον τῷ 
v » , , 5 , 

4 LZ τριγώνῳ (coyovioy τρίγωνον ἐγγράψαι, 

Ἤχϑω τοῦ ABI'zxAov ἐφαπτομένη ἡ HAÁO 
κατὰ τὸ ΑἹ, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ .4Θ εὐϑείᾳ xal 
τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ «4 τῇ ὑπὸ 4ΕΖ γωνίᾳ ἴση 
ἡ ὑπὸ OAI- πάλιν, πρὰς τῇ HA εὐθείᾳ καὶ -τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 τῇ ὑπὸ Ζ4Ε γωνιᾳ ἴση 


La 


ἡ ὑπὸ HAB, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ BI. 
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"End οὖν κύχλου τοῦ A4BI' ἐφάπτεταΐ τις εὖ- 
ϑεῖα ἡ ΘΗ, ἀπὸ δὲ τῆς ἁφῆς εἰς τὸν χύχλον διῆκ- 
ταί τις εὐθεῖα 7) .AI* ἡ ὥρα ὑπὸ OAI' ἔση ἐστὶ τῇ 
ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύχλου τμήματι γωνίᾳ, τῇ ὑπὸ 
ABI. ᾿4λλ ἡ ὑπὸ ΘΑ͂ τῇ ὑπὸ AEZ ἐστὶν ἔσῃ: 
xci ἡ ὑπὸ .ABI' ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ AEZ ἐστὶν ἴση. 
Δεὼ τὰ αὐτὰ δὴ xc ἡ ὑπὸ 41Β τῇ ὑπὸ ZAE ἐστὶν 
ἴση, xci λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΒ 47' λοιπῇ τῇ ὑπὸ EZA 
ἐστὲν ἴση" ἐσογώνιαν ἄρα ἐστὶ τὸ .ABI' τρίγωνον τῷ 
42 τριγώνῳ, καὶ ἐγγέγραπται εἰς τὸν ABI χύχλον. 

Εἰς τὸν δοϑέντα ἄρω κύχλον τῷ δοϑέντι τρι- 
γώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον ἐγγέγραπταν" ὕπερ ἔδει 
51000, 


πρότασις y. 

Περὶ τὸν δοθέντα χύκλον τῷ δοϑέντι 
τριγώνῳ ἐσογώνιον τρέγωγον περιγράψαι. 

"Eoro ὃ δοθεὶς xvxAog ὃ ΑΒΓ, τὸ δὲ δοθὲν 
τρίγωνον τὸ 4EZ- δεῖ δὴ περὶ τὸν .ABI' κύκλον τῷ 
4 EZ τριγώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον περιγράψαι. 

᾿Εχβεβλήσϑω ἡ EZ ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη ἐπὶ 
τὰ H Θ σημεῖα, καὶ εἰλήρϑω τοῦ ABI' κύχλου 
κέντρον τὸ K, xoi διήχϑω ὡς ἔτυχεν εὐθεῖα ἡ KB, 
xci συνεστάτω πρὸς τῇ ΚΒ εὐϑείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὖ- 
τῇ σημείῳ τῷ K τῇ μὲν ὑπὸ ΔΕΗ͂ γωνίᾳ ἔση ἡ ὑπὸ 
ΒΚΑ͂, τῇ δὲ ὑπὸ 4ZO ἴση ἡ ὑπὸ BKI, xoi διὼ 
τῶν .4 B I'onustov ἤχϑωσαν ξςραπτόμεναι τοῦ AB. 
κύχλου αἱ 44M MBN ΝΙΓΑ. 

Καὶ ἐπεὶ ἐφάπτονται τοῦ ΑΒ7' χύχλου et 4M 
MN NA κατὰ τὰ 4 B D σημεῖα, ἀπὸ δὲ τοῦ Καὶ 
κέντρου  éni τὰ 4, B I' σημεῖα ἐπεζευγμέναν εἐσὲν 
αἱ ΚΑ ΚΒ ΚΓ. ὀρϑαὶ ἄρα εἰσὶν αἱ πρὸς τοῖς .4 B 
1' σημείοις yoviot, Καὶ ἐπεὶ τοῦ AMBK τέτρα- 
πλεύρου αἱ τέσσαρες γωνίαν τέτρασιν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσὶν, 


Fig. 3. 
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(ἐπειδήπερ χαὶ εἰς δύο τρίγωνα διαιρεῖται τὸ 4M BK 
τετράπλευρον,) ὧν αἱ ὑπὸ MAN. KIM γωνίαι δύο ὁρ- 
Üci εἰσιν. λοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ AKDB. 41Μ8 δυσὶν ὁρ- 
δαῖς ἴσαν εἰσίν. Lio δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΜῊ AEZ δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαι: αἱ ἄρα ὑπὸ ΙΚΒ ΑΜΒ ταῖς ὑπὸ 
AEH AEZ ἴσαι εἰσὶν, ὧν ἡ ὑπὸ AKB τῇ ὑπὸ AEH 
ἐστὶν ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΜΒ λοιπῇ τῇ ὑπὸ 
ALZ ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεταν ὅτι xc ἡ 
ὑπὸ ANM τῇ ὑπὸ AZE ἐστὶν ἴση" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ 
ὑπὸ MAÁN λοιπῇ τῇ ὑπὸ LZ ἐστὶν ἴση. ᾿Ισογώ- 
viov ἄρα ἐστὶ τὸ [MN τρίγωνον τῷ A4EZ τριγώνῳ, 
καὶ περιγέγραπταν περὶ τὸν ADI' κύκλον. 

Περὶ τὸν δοϑέντα ἄρα κύκλον τῷ δοϑέντν τρυ- 
γώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον περιγέγραπταν: ὅπερ ἔδεν 
ποιῆσαι. 


Πρότασις w. 
Εἰς τὸ δοϑὲν τρίγωνον κύχλον ἐγγράψαι. 

Ἔστω τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ ABI" δεῖ δὴ εἰς 
τὸ .ABI' τρίγωνον κύκλον ἐγγράψαι. 

Τετμήσϑωσαν αἱ ὑπὸ ABI' AI'B γωνίαι δίχα 
ταῖς Β4 IA εὐϑείαις, καὶ συμβαλλέτωσαν ἀλλήλαις 
αἱ BA DA χατὰ τὸ 4 σημεῖον, καὶ ἤχϑωσαν ἀπὸ τοῦ 4 
ἐπὶ τὰς AB BI' IA εὐϑείας κάϑετοι αἱ 4E AZ AH. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABA γωνία τῇ ὑπὸ 
ABD, δίχα γὰρ τέτμηται ἡ ὑπὸ ABI, ἐστὶ δὲ καὺ 
ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΒΕ4 ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ ΒΖ4 ἴση, δύο δὴ 
τρίγωνά ἐστι τὰ EBA 284 τὰς δύο γωνίας ταῖς 
δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα, xal μίαν πλευρὰν μιᾷ 
πλευρᾷ ἴσην, τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων 
γωνιῶν, χοινὴν αὐτῶν τὴν DA, καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα 
πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς ἴσας ἕξουσιν: ἴση ἄρα 
ἡ AE τῇ 4Ζ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci ἡ AH τῇ 4L 
ἐστὶν ἴση. 4i τρεῖς ἄρα εὐϑεῖαν αἱ AE AZ AH 


4. 


Fig. 4. 
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ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν: ὁ ἄρα κέντρῳ τῷ 4 καὶ διαστή- 
ματι ἑνὶ τῶν AE AZ AH κύκλος γραφόμενος ἥξει 
xci διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ ἐφάψεται τῶν AD 
ΒΓ ΓΑ εὐϑειῶν, διὰ τὸ ὀρϑὰς εἶναν τὰς πρὸς τοῖς 
EZ.H σημείοις γωνίας. Μὲ γὰρ τεμεῖ αὐτὰς, ἔσταν 
ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύχλου πρὸς ὀρϑὰς «m ἄκρας 
ἀγομένη ἐντὸς πίπτουσα τοῦ κχύχλου, ὅπερ ἄτοπον 
ἐδείχϑη: οὐκ ἄρα ὁ χέντρῳ τῷ 4 διαστήματι δὲ ἕνὺ 
τῶν 4E AZ AH. γραφόμενος χύκλος τέμνεν τὰς 418 
BI' [4 εὐϑείας: ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν καὶ ἔσται 
κύχλος ἐγγεγραμμένος εἰς τὸ .ABI' τρίγωνον. ᾿Εγγε- 
γράφϑω ὡς ΖΗ. 


Eis ἄρα τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ ΑΒ1' κύκλος 


ἐγγέγραπται ὁ EZH- ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις & 

Περὶ τὸ δοϑὲν τρίγωνον χύχλον περι- 
γράψαι. 

"Eorve τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ 418΄- δεῖ δὴ περὶ 
τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ ABI' κύχλον περιγράψαι. 

Τετμήσϑωσαν αἱ AB AT εὐϑεῖαι δίχα κατὰ τὰ 
4 σημεῖα, καὶ ἀπὸ τῶν Δ .E σημείων ταῖς AB AT 
πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑωσαν αἱ 4Ζ .EZ- συμπεσοῦνται δὲ 
ἤτοι ἐντὸς τοῦ 4418 τριγώνου, ἢ ἐπὶ τῆς ΒΙ' εὐϑείας, 
ἢ ἐχτὸς (τοῦ 4151’ τριγώνου ἐπὲ τὰ ἕτερα μέρη) τῆς BI. 

Συμπιπτέτωσαν οὖν ἐντὸς πρότερον κατὰ τὸ Z, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΖΒ ZI' ZA4.. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ «44 τῇ DA, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ AZ- 
βάσις ἄρα ἡ 42 βάσει τῇ ΖΒ ἴση ἐστὶν. ὋὉμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι xci ἡ ΓΖ τῇ .AZ ἐστὶν ἴση, ὥςτε 
xci ἡ ΖΒ τῇ ZI' ἐστὶν ἴση: αἱ τρεῖς ἄρα αἱ ΖΑ͂ 
ZB ZI' ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. 'O ἄρα κέντρῳ τῷ Z 
διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν ΖΑ͂ ZB ZI κύχλος γραφόμε- 
vog ἥξει xci διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ ἔσται πε- 


Fig. δὲ 
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ριγεγραμμένος ὃ χύχλος περὶ τὸ ABI τρίγωνον. Περι- 
γραφέσϑω ὡς ὁ ABI. 

AAA δὴ αἱ 42 EZ συμπιπτέτωσαν ἐπὶ τῆς 
BI' εὐθείας κατὰ τὸ Z, ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς δευτέρας 
χαταγραφῆς, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ .4Z. 'Ouoiog δὴ δεί- 
ἕξομεν ὕτιε τὸ Z σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ περὶ τὸ ABT 
τρίγωνον περιγραφομένου κύκλου, 

᾿λλὰ δὴ αἱ 4Z EZ συμπιπτέτωσαν ἐχτὸς τοῦ 
ΑΒ] τριγώνου (ini «à ἕνερα μέρη τῆς BI) κατὼ τὸ Ζ 
πάλιν, ὡς ἔχευ ἐπὶ τῆς τρίτης καταγραφῆς, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσων οἱ .4Z ΒΖ 1)Ζ. Καὶ ἐπεὶ πάλιν ἴση ἐστὶν 
ἡ 414 τῇ AD, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 4Z- βάσις 
ἄρω ἡ 42 βάσει τῇ ZD ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δείξο- 
μὲν ὅτι καὶ ἡ ZI' τῇ ZA ἐστὶν lon, ὥςτε uoi ἡ ZB 
τῇ ZI' ἐστὲν ἴση: ὁ ἄρα πάλιν κέντρῳ τῷ Z διαστή- 
ματι δὲ évi τῶν ZA ZB ZI' κύκλος γραφόμενος ἥξει 
καὶ διὼ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ ἔσται περιγραφόμενος 
περὶ τὸ .4BI' τρίγωνον. Καὶ γεγράφϑω ὡς ὃ ABI 

Περὺ τὸ δοϑὲν ὥρα τρίγωνον χύχλος περιγέ- 
γραπται ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


Πόρεσμα. 

Καὶ φανερὸν ὅτι, ὅτε μὲν ἐντὸς τοῦ τριγώνου 
πίπτει τὸ κέντρον τοῦ χὐχλοὺ, ἡ ὑπὸ Β4[' γωνία 
ἐν μείζονν τμήματε τοῦ ἡμυιχυχλίου τυγχάνουσα ἐλάτ-- 
των ἐστὶν ὀρθῆς" ὅτε δὲ ἐπὶ τῆς BI' εὐϑείας τὸ xév- 
τρον πίπτει, ἡ ὑπὸ ΒΑ γωνία ἐν ἡμικυκλίῳ τυγχά- 
vovco ἀρϑή ἐστιν: ὅτε δὲ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου éxróg 
τοῦ τριγώνου πίπτει, ἡ ὑπὸ B.AI ἐν ἐλάττονι τμή- 
ματι τοῦ ἡμιχυχλέου τυγχάνουσα μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς. 
(Ὥςτε καὶ ὅταν ἐλάττων ὀρϑῆς τυγχάνῃ ἡ ὑπὸ B.AP 
- χωγία, ἐντὸς τοῦ τριγώνου συμπεσοῦνταν αἱ AZ EZ: 
ὅταν δὲ ὀρϑή, in τῆς BI ὅταν δὲ μείζων ὀρϑῆς͵ 
ἐχτὸς τῆς BI.) 
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Πρύότασις ς΄. 

Εἰς τὸν δοϑέντα κύχλον τετράγωνον 
ἐγγράψαι. 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς κύχλος ὁ 41814- δεῖ δὴ εἰς τὸν 
ABI κύχλον τετράγωνον ἐγγράψαι. 

᾿Ἤχϑωσαν τοῦ ΑΒΙ4 κύχλου δύο διάμετροι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ ΑΙ BA, καὶ ἐπεζεύχγϑωσαν 
αἱ 438 BI' I'4 44. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ EA, κέντρον γὰρ 
τὸ E, χοινὴ δὲ χαὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΕΑ͂: βάσις ἄρα 
ἡ AB βάσει τῇ “14 ἴση ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἑχατέρα τῶν BI'I'4 ἑκατέρᾳ τῶν ΒΑ A44 ἴση ἐστίν" 
ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ 418 Γ4 τετράπλευρον. “έγω 
δὴ ὅτι x«i ὀρϑογώνιον. "Ems γὰρ ἡ B4 εὐϑεῖα 
διάμετρός ἐστι τοῦ ΑΒΙ 4 χύχλου, ἡμικύχλιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ Β44: ὀρϑὴ ἄρα ἣ ὑπὸ B.AA γωνία. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ABI' BI'A ΓΔΑ͂ ὀρϑή 
ἐστιν ὀρϑογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4414 τετράπλευρον. 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον: τετράγωνον ἄρα ἐστί. 
Καὶ ἐγγέγραπταν εἰς τὸν ΑΒΓ 4 κύκλον. 

Eig τὸν δοϑέντα ἄρα κύκλον τὸν 4814 τετρά- 

yovov ἐγγέγραπται τὸ 4.18.4. ὅπερ ἔδεί ποιῆσαι. 


πρότασις t. 

Περὶ τὸν δοϑέντα xvxAiov τετράγωνον 
περιγράψαι. 

ἴστω ὃ δοϑεὶς κύκλος ὁ 418 4- δεῖ δὴ περὶ 
τὸν 4814 xóxÀov τετράγωνον περιγράψαι. 

ἬἪχϑωσαν τοῦ ΑΒΓΔ κύχλου δύο διάώμετροι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ AT! BA, καὶ διὰ τῶν Α B 
1 4 σημείων ἤχϑωσαν ἐφαπτόμεναν τοῦ 4814 
κύχλου αἱ ZH HO OK KZ. 

᾿Επεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ ZH τοῦ 4814 κύκλου, 


Fig. 6. 


ε 
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ἀπὸ δὲ τοῦ E κέντρου ἐπὶ τὴν κατὰ τὸ 4 ἐπαφὴν 
ἐπέζευκται ἡ 141. αἱ ἄρα πρὸς τῷ .1 γωνίαι ὀρϑαί 
εἰσι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ πρὸς τοῖς B I' 4 
σημείοις γωνίαι ὀρϑαί εἰσι. Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή, ἐστιν ἡ 
ὑπὸ ALB γωνίᾳ, ἔστι δὲ ὀρϑὴ xci ἡ ὑπὸ EBIT 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ HO τῇ AI. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ἡ «411 τῇ ΖΚ παράλληλός ἐστιν. "Ogre 
καὶ ἡ HO τῇ ΖΚ ἐστὶ παράλληλος. “Ὁμοίως δὴ δεί- 
ξομὲν ὅτι καὶ ἑκατέρα τῶν HZ OK τῇ 4 ἐστὶ 
παράλληλος. Παραλληλόγραμμα ἄρα ἐστὶ τὰ ΗΚ 
HI' AK Ζ} BK- ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ uiv HZ rjj ΘΚ, 
ἡ δὲ ΗΘ τῇ ΖΚ, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 411’ τῇ 
DA, ἀλλὰ xci ἡ μὲν .΄1' ἑκατέρᾳ τῶν HO ΖΚ ἐστὶν 
ἴση, ἡ δὲ D4 ἑκατέρᾳ τῶν ΜΖ OK- καὶ ἑκατέρα 
ἄρα τῶν HO ΖΚ ἑκατέρᾳ τῶν HZ OK ἐστὶν ἴση. 
᾿Ισόπλευρον ἄρα ἐστὲ τὸ ZHOK τετράπλευρον. “έγω 
δὴ ὅτι xci ὀρϑογώνιον. ᾿᾿'πεὶ γὰρ παραλληλόγραμ- 
μόν ἐστὲ τὸ HBEA, xai ἐστιν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ .AEB- 
ὀρϑὴ ἄρα xci ἡ ὑπὸ .AIIB. Ὁμοίως δὴ δείξομεν 
ὕτι xci αἱ πρὸς τοῖς Θ Καὶ Ζ γωνίαν ὀρϑαί εἰσιν. ὀρ- 
ϑογώνιον ἄρα ἐστὲ τὸ ΖΗΘΚ τετράπλευρον. ᾿Εδείχϑη 
δὲ καὶ ἰσόπλευρον: τετράγωνον ἄρα ἐστί. Καὶ περι- 
γέγραπται περὺ τὸν .4151᾽4 κύκλον. 

Περὶ τὸν δοϑέντα ἄρα κύκλον τετράγωνον περι- 
γέγραπταν" ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις ἡ. 

Εἰς τὸ δοϑὲν τετράγωνον κύκλον ἐγγρά- 
V) & t. 
"Eoro τὸ δοϑὲν τετράγωνον τὸ 4184’ δεῖ δὴ 
εἰς τὸ ABI'À τετράγωνον κύχλον ἐγγράψαι. — 

Τετμήσϑω ἑκατέρα τῶν AB Α4 δίχα κατὰ τὰ 
Z E σημεῖα, καὶ διὰ μὲν τοῦ E ὁποτέρᾳ τῶν .AB 
I4 παράλληλος ἤχϑω ἡ EO, διὰ δὲ τοῦ Z ὁποτέρᾳ 


Fis. 8. 
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τῶν 44 BI παράλληλος ἤχϑο ἡ ΖΚ: παραλληλό- 
γραμμον ἄρα ἐστὴν ἕκαστον τῶν ΑΚ KB 46 OA 
AH HI' BH HA, xoi αἱ ἀπεναντίον αὐτῶν πλευ- 
ραὶ δηλονότι ἴσαι εἰσί, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 414 
τῇ 4118, καί ἐστι τῆς μὲν ΑΔ ἡμίσεια ἡ 411) 
τῆς δὲ AB ἡμίσεια ἡ 4722, ἴση ἄρα καὶ ἡ AE 
τῇ AZ: Ogre καὶ αἱ ἀπεναντίον ἴσαν εἰσίν, ἴση 
ἄρα xci ἡ ZH τῇ HE. ῥὋὉμοίως δὴ δείξομεν 
ὅτι χαὶ ἑχατέρα τῶν HO HK ἑχατέρᾳ τῶν ΖΗ 
HE ἐστὶν ἴση: Ai τέσσαρες ἄρα αἱ HE HZ HO 
ΗΚ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ὃ ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ H 
διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν HE HZ HO HK κύκλος 
γραφόμενος ἥξει xoi διὰ τῶν λοιπῶν σημείων" xci 
ἐφάψεται τῶν 48 BI Γ4 44A εὐϑειῶν, διὰ τὸ ὁρ- 
ϑὰς εἶναι τὰς πρὸς τοῖς E ΖΘ K γωνίας" εἰ γὰρ 
τεμεῖ ὁ κύχλος τὰς 4 BI' 14 44, ἡ τῇ διαμέτρῳ 
τοῦ χύχλου πρὸς ὀρϑὰς cm ἄχρας ἀγομένη ἐντὸς 
πεσεῖται τοῦ χυχλοῦ, ὅπερ ἄτοπον ἐδείχϑη. Οὐκ 
ἄρα ὃ χέντρῳ μὲν τῷ H διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν HE 
HZ HO HK κύχλος γραφόμενος τέμνεν τὰς AB BI 
14 44 εὐθείας. ᾿Εφάψετανι ἄρα αὐτῶν καὶ ἔσται 
ἐγγεγραμμένος εἰς τὸ 4184] τετράγωνον. 

Eig τὸ δοϑὲν ἄρα τετράγωνον χύχλος ἐγγέγραπο- 
ται" ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


Πρότασις o. 

Περὺ τὸ δοϑὲν τετράγωνον κύχλον πεὲρι- 
γράψαι. ἱ 

"Eoro τὸ δοϑὲν τετράγωνον τὸ 4814" δεῖ δὴ 
περὶ τὸ ABI'A τετράγωνον κύχλον περιγράψαυ: 

᾿Επιξευχϑεῖσαν γὰρ αἱ 41 BA τεμνέτωσαν ἀλ- 
λήλας κατὰ τὸ E. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4A τῇ AD, κοινὴ δὲ ἡ 
Α΄, δύο δὴ αἱ 44 41 δυσὶ ταῖς B.A AT' ἴσαι 


e 
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εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ AI' βάσει τῇ BI! ἴση" γωνία ἄρα 
ἡ ὑπὸ 4.41 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 8.411’ ἐστὶν ἴση: ἡ ἄρα 
ὑπὸ 441} γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς AL. Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἱκάστη τῶν ὑπὸ ABI' BI'4 
I'A4A δίχα τέτμηται ὑπὸ τῶν .4I' 418 có cvv, 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4AD γωνία τῇ ὑπὸ ADI, 
χαί ἐστι τῆς μὲν ὑπὸ 4411} ἡμίσεια ἡ ὑπὸ EAB, 
τῆς δὲ ὑπὸ ADI' ἡμίσεια ἡ ὑπὸ "844: καὶ ἡ ὑπὸ 
EAB ἄρα τῇ ὑπὸ EB.A ἐστὶν ἴση" ὥςτε. καὶ πλευρὰ 
ἡ E4 πλευρᾷ τῇ ED ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δείξο- 
μὲν ὅτι χαὶ ἑχατέρα τῶν ΚΑ EB εὐθειῶν ἑκατέρᾳ 
τῶν 21 14 ἴση ἐστίν. |.4i τέσσαρες ἄρα αἱ LA 
EB LI L4 ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. Ὃ ἄρα κέντρῳ 
τῷ LE χαὺὶ διαστήματι ἑνὶ τῶν EA EB EI' EA κύ- | 
κλος γραφόμενος ξεν καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, 
xal ἔσταν περιγεγραμμένος περὶ τὸ “1814 τετράγω- | 
vov dllepweyoctqw og ὁ 4814, 


[ 


Περὶ τὸ δοϑὲν ἄρα τετράγωνον κύκλος περιγέ- 
γραπται" ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις t. ᾿ 

Ἰσοσκελὲς τρίγωνον συστήσασϑαι ἔχον 10. 
ἑχατέραν τῶν πρὸς τῇ βάσει γωνιῶν δι- j 
πλασίονα τῆς λοιπῆ g. ' 


᾿Εχκείσϑω τις εὐθεῖα ἡ 418, xoi τετμήσϑω κατὰ Fig. 10. ! 
τὸ l' σημεῖον, ὥςτε τὸ ὑπὸ τῶν AB BI' περιεχό- 
μένον ὀρϑοχώνιον ἴσον εἶναν τῷ ἀπὸ τῆς I4 τετρα- 
γώνῳ" xai κέντρῳ μὲν τῷ .4 διαστήματι δὲ τῷ .AB 
κύχλος γεγράφϑω ὃ BAE καὶ ἐνηρμόσϑω εἰς τὸν 
BAE κύχλον τῇ ΑΙ εὐθείᾳ μὴ μείζονι οὔσῃ τῆς 
τοῦ BAE κύχλου διαμέτρου ἴση εὐθεῖα ἡ B4-* καὺ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ A4. UA, καὶ περιγεγράφϑω περὺ 
τὸ 44 τρίγωνον κύκλος ὁ 414. 
Καὶ 
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Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ BI'icov ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς «11', ἴση δὲ ἡ Α1' τῇ Β4: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
AB Β1' ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς Β4. Koi ἐπεὶ κύ- 
χλου τοῦ 414 εἴληπταί τι σημεῖον ἐχτὸς τὸ DB, καὶ 
ἀπὸ τοῦ DB πρὸς τὸν 4114 χύκλον προςπεπτώκασι 
δύο εὐθεῖαι αἱ BA B4, xoi ἡ μὲν αὐτῶν τέμνει, 
ἡ δὲ προςπίπτει, xot eor τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ DBI' ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς ΒΩ: 5$ Β4 ἄρα ἐφάπτεται τοῦ 414 
κύχλου. ᾿Επεὶ οὖν ἐξράπτεται ἡ Β4, ἀπὸ δὲ τῆς κα- 
τὰ τὸ 4 ἐπαφῆς διῆχταν ἡ 41᾽. ἡ ἄρα ὑπὸ BAT 
γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἕν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύχλου τμή- 
ματι γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 441΄. ᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν d 
ὑπὸ Β41 τῇ ὑπὸ 44D, κοινὴ προςχκείσϑω 1 
ὑπὸ ΓΔ44: ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ Β44 ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖς 
ὑπὸ [44 AAI. ᾿Αλλὰ ταῖς ὑπὸ ΓΔΑ, 4.41 ἴση 
ἐστὶν ἡ ἐχτὸς ἡ ὑπὸ DBI'A4- ἡ ἄρα ὑπὸ BAA ἴση ἐστὲ 
τῇ ὑπὸ ΒΙΓ4. .4λλ᾽ ἡ ὑπὸ BA.A τῇ ὑπὸ ΓΒ4 ἐστὶν 
ἴση, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ 4.4 τῇ .AB ἐστὶν ἴση" ὥςτε 
καὶ ἡ ὑπὸ 48. τῇ ὑπὸ BI'4 ἐστὶν ἴση. 4i τρεῖς 
ἄρα cL ὑπὸ B4.4 484 BIA ἴσαν ἀλλήλαις εἰσί, 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABI' γωνία τῇ ὑπὸ BI, 
ἔση ἐστὶ xol πλευρὰ ἡ BA πλευρᾷ τῇ AD. ᾿Αλλ ἡ 
Β4 τῇ. ΓΑ͂ ὑπόκειταν ἴση: καὶ ἡ AD ἄρα vij L4 
ἐστὶν ἴση" ὥςτε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΓΔΑ͂ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
4.41 ἐστὶν ἴση" αἱ ἄρα ὑπὸ I4 4.4 τῆς ὑπὸ 
4 AT" διπλασίους εἰσίν. Ἴση δὲ xoi ἡ ὑπὸ ΒΓ ταῖς 
ὑπὸ [4.4ἕ 4.41. xoi y ὑπὸ ΒΙΔ ἄρα τῆς ὑπὸ 
441 iori διπλῆ. Ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΒΙ 4 ἑκατέρᾳ 
τῶν ὑπὸ BAA 484. xol ἑκατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ 
BAA AB.A τῆς ὑπὸ 4424 ἐστὶ διπλῆ. 

Ἰσοσχελὲς ἄρα τρίγωνον συνέσταταν τὸ 448 
ἔχον ἑκατέραν τῶν πρὸς τῇ 4B βάσει γωνιῶν διπλα- 
σίονα τῆς λοιπῆς" ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


[8] 
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Πρότασεις ui. 

Eig τὸν δοϑέντα κύκλον πεντάγωνον 1t. 
ἰσόπλευρόν re καὶ ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς χύχλος ὁ 481᾽41}. δεῖ δὴ εἰς Fig. 11 
τὸν ABI'AE χύκλον πεντάγωνον ἰσόπλευρόν τὲ xc 
ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

᾿Εχχείσϑω τρίγωνον ἰσοσχελὲς τὸ ΖΗΘ, διπλα- 
σίονα ἔχον ἑχατέραν τῶν πρὸς τοῖς H4 O γωνιῶν 
τῆς πρὸς TQ Z, xc ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν ABI'AE 
κύχλον τῷ ΖΗΘ τριγώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον τὸ 
ATA, ὥςτε τῇ μὲν πρὸς τῷ Ζ γωνίᾳ ἴσην εἶναι τὴν | 
ὑπὸ 1'44, ἑκατέραν δὲ τῶν πρὸς τοῖς H Θ᾽ ἴσην | 
ἑχατέρᾳ τῶν ὑπὸ AIL I4 A-* καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν | 
ὑπὸ Al ΓΔΑ͂ τῆς ὑπὸ 144 ἐστὲ διπλῆ.  Te- 
τμήσϑω δὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 414 1.4.4 δίχα ὑπὸ 
τῶν I'E AB εὐϑειῶν, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AB 87’ 
AE EA. 

᾿Επεὶ οὖν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 4114 DI'A4A γωνιῶν 
διπλασίων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ['44, καὶ τετμημέναι εἰσὶ 
δίχα ὑπὸ τῶν I'E AB εὐϑειῶν: αἱ πέντε ἄρα γω- 
vict αἱ ὑπὸ ΔΑ͂Ι' ΑΓΕ EUA LAB BAA ἴσαι ἀλ- 
λήλαις εἰσίν. Αἱ δὲ ἴσαν γωνίαν ἐπὶ ἴσων περιφε- 
ρειῶν βεβήκασιν: αἱ πέντε ἄρα περιφέρειαν αἱ AB 
BI D4 AE EA ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. Ὑπὸ δὲ τὰς 
ἴσας περιφερείας ἔσαι εὐϑεῖαι ὑποτείνουσιν. aL πέντε 
ἄρα εὐϑεῖαι αἱ 4B BI' 14. AE EA ἴσαι ἀλλήλαις 
εἰσίν- ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI'AE πεντάγωνον. 
“έγω δὴ ὅτι καὶ ἰσογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ ἡ AB περι- 
φέρεια τῇ 4Ε περιφερείᾳ ἴση ἐστὶ, κουνὴ προςχείσϑω 
ἡ BIA: ὅλη ἄρα ἡ ABI περιφέρεια ὅλῃ τὴ E4I'B 
περιφερείᾳ ἴση ἐστί. καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆς 
4484 περιφερείας γωνία ἡ ὑπὸ AEA, ἐπὶ δὲ τῆς 
EAI'B. περιφερείας γωνία ἡ ὑπὸ BAE καὶ ἡ ὑπὸ 
BAE ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ AEA ἴση ἐστί, Διὰ. τὰ 
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αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ 48 BI'A I'AE yo- 
γιῶν ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ BAE AEA ἐστὶν ἴση: ἐσογώ- 
νιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4BIAE πεντάγωνον, ᾿Εδείχϑη δὲ 
καὶ ἰσόπλευρον. 

Εἰς ἄρα τὸν δοϑέντα χύχλον πεντάγωνον icó- 
πλευρόν τὲ καὶ ἰσογώνιον. ἐγγέγραπται" ὅπερ ἔδει 
ποιησαι. 


Πρότασες qg. 

Περὶ τὸν δοϑέντα κὐχλὸν πεντάγωνον 
ἰσόπλευρόν ve καὶ ἰσοχώνιον περιγράψαν- 

"Eoro ὁ δοϑεὶς κύκλος ὁ 4184: δεῖ δὴ περὺ 
τὸν ABI'AE κύκλον πεντάγωνον ἐσόπλευρόν τε καὺ 
ἰσογώνιον περιγράψαι. 

Ννενοήσϑω τοῦ ἐγγεγραμμένου πενταγώνου τῶν 
γωνιῶν σημεῖα, τὰ 4 B 1' 4 E, ὥςτε ἴσας εἶναι 
τὰς 4Β ΒΠ I'A AE EA περιφερείας" xoi διὰ 
τῶν A B Τ 4 E ἤχϑωσαν τοῦ κύκλου ἐφαπτόμεναν 
αἱ ΗΘ ΘΚ ΚΑ 44M MH, καὶ εἰλήφϑω τοῦ. 48Γ4 
κύχλου χέντρον τὸ Z, καὺ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ZB ΖΚ 
ZI' ZA Z4. 

Καὶ ins ἡ μέν ΚΑ εὐθεῖα ἐφάπτεται τοῦ 
ABI'AE κύχλου κατὰ τὸ I, ἀπὸ δὲ τοῦ Z κέντρου 
ἐπὶ τὴν χατὰ τὸ 1’ ἐπαφὴν ἐπέζευχταν ἡ ΖΙ᾽- ἡ ΖΙ' 
ἄρα κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν Καὶ 4. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 
ἑχατέρα τῶν πρὸς τῷ [1 γωνιῶν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ αἱ πρὸς τοῖς DB 4 σημείοις γωνίαι ὀρϑαί εἶσι. 
Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ ΖΙΚὶ γωνία, τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς ΖΚ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ZI' ΓΚ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΒ BK ἴσον ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς ZK- ὥςτε τὰ ἀπὸ τῶν ΖΙ DK τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΖΒ BK ἐστὶν ἴσα, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς ΖΓ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΖΕ ἐστὶν ἴσον: λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΚ 
λοιπῷ τῷ ἀπὸ τῆς BK ἴσον ἐστὶ, ἴση ἄρα ἡ ΓΚ τῇ 


12. 
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BK, Καὶ ἐπεὶ toi ἐστὶν ἡ ZB τῇ ZI, καὶ κοινὴ ἡ ZK- 
δύο δὴ αἱ ΒΖ ΖΚ δυσὶ ταῖς 12 ΖΚ ἴσαν εἰσί, καὶ βά- 
σις ἡ BK βάσει τῇ ΓΚ ἐστὶν ἴση: γωνία ἄρα ἡ μὲν 
ὑπὸ BZK γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΖΙ' ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ BKZ 
τῇ ὑπὸ ZKI- διπλὴ ἄρα ἐστὶν ἣ μὲν ὑπὸ BZT 
τῆς ὑπὸ ΚΖΙ, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΙΓ τῆς ὑπὸ ZKI. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΖά τῆς ὑπὸ [ ΖΩ ἐστὶ δὲι- 
σλῆ, ἡ δὲ ὑπὸ 1.44 τῆς ὑπὸ Γ4.2Ζ. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὴν ἡ BI' περιφέρεια τῇ I4, ἴση ἐστὶ xal γωνία 
ἡ ὑπὸ BZI τῇ ὑπὸ I'Z4. Καί ἐστιν ἡ μὲν ὑπὸ 
ΒΖΓ τῆς ὑπὸ KZI' διπλῆ, ἡ δὲ ὑπὸ AZI' διπλῆ 
τῆς ὑπὸ .4ZI*- ἴση ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΚΖΙ[' τῇ ὑπὸ 
AZU- ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΖΙΚὶ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΙΑ͂ 
ἴση. 4o δὴ τρίγωνα ἐστὲ τὰ ZKI' Ζ41' τὰς δύο 
γωνίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα ἑχατέραν ἕχα- 
τέρᾳ, καὺ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, κοινὴν αὖ- 
τῶν τὴν ZI, καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοι- 
παῖς πλευραῖς ἴσας ἕξει, καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν τῇ 
λοιπῇ γωνίᾳ. ἴση ἄρα ἡ μὲν KI' εὐθεῖα τῇ 1:4, ἡ 
δὲ ὑπὸ ΖΚΙ' γωνία τῇ ὑπὸ ZAI. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ ΚΙ' τῇ ΓΑ͂, διπλῆ ἄρα ἡ ΚΑ τῆς KI. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχϑήσεταν καὶ ἡ ΘΚ τῆς ΒΚ 
διπλῆ. Καὶ emet ἐδείχϑη ἴση ἢ ΒΚ τῇ KI, καί 
ἐστι διπλῆ ἡ μὲν KA τῆς ΚΙ' ἡ δὲ ΘΚ τῆς ΒΚ, 
xci ἡ OK ἄρα τῇ ΚΑ ἐστὶν lou. Ὁμοίως δὴ δειχ- 
ϑήσεταν xal ἑχάστη τῶν OH HM MA ἑἕχατέρᾳ τῶν 
OK ΚΑ ἴση" ἰσόπλευρον ἄρα iori τὸ ΗΘΚΑ͂Μ 
πεντάγωνον. «“Τέγω δὴ ὅτι καὶ ἰσογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZKI' γωνία τῇ ὑπὸ ZAI, καὶ 
ἐδείχϑη τῆς μὲν ὑπὸ ZKI'Owusx ἡ ὑπὸ OKA, τῆς 
δὲ ὑπὸ ZAT' διπλῆ ἡ ὑπὸ KAM-* καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΑ͂ 
ἄρα τῇ ὑπὸ ΚΑΜ, ἐστὶν Vou. Ὁμοίως δὴ δειχϑή:- 
σεται. καὶ ἑχάστηῃ τῶν ὑπὸ KOH OHM HMA ἕχα- 
τέρᾳ τῶν ὑπὸ ΘΚΩ͂ KAM ἴση: αἱ πέντε ἄρα γω- 
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via, αἱ ὑπὸ ΗΘΚ OKA4 KAM A4MH ΜΗΘ ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν. ᾿Ισογώνιον ἄρα ἐστὺὴ τὸ HOKAM 
πεντάγωνον, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον, xol περυ- 
γέγραπται περὶ τὸν .ABIAE κύκλον, 

Περὶ τὸν δοϑέντα ἄρα κύκλον πεντάγωνον ἐσό- 
πλευρόν ve καὶ ἰσογώνιον περιγέγραπται" ὅπερ Oct 


ποιῆσαί. 


Πρότασις w. 

Εἰς τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὃ ἐστιν ἱσό- 138. 
πλευρόν τε χαὶ ἰσογώνιον, κύκλον ἐγγράψαι. 

"Eoro τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, 0 ἐστιν ἰσόπλευρόν Fig. 18. 
τὲ καὶ ἰσογώνιον, τὸ 44,814: δεῖ δὴ εἰς τὸ ABI'AE 
πεντάγωνον χύχλον ἐγγράψαι. 

Τετμήσϑω γὰρ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΒΙΓ4 148’ 
γωνιῶν δίχα ὑπὸ ἑχατέρας τῶν [ΓΖ AZ εὐϑειῶν: xal 
ἀπὸ τοῦ Z σημείου, καϑ' 0 συμβάλλουσιν ἀλλήλαις 
αἱ ΓΖ 4A εὐϑεῖαι, ἐπεζεύχϑωσαν α ZB Ζ4 ΖΕ 
εὐθεῖαι. Καὶ ἐπεὶ tom ἐστὴν ἢ Β1' τῇ 1΄4, κοινὴ 
δὲ ἡ ΓΖ, δύο δὴ αἱ BI' ΓΖ δυσὶ ταῖς AI' ΓΖ ἴσαι 
εἰσὶ, χαὶ γωνία 7) ὑπὸ BI'Z γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 412 ἴση" 
βάσις ἄρα ἡ ΒΖ βάσει τῇ AZ ἐστὶν ἴση, xoi τὸ 
BZI' τρίγωνον τῷ AZI' τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, xo αἱ 
λοιπαὺ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἔσαν ἔσονται, ὑφ᾽ 
ἃς αἱ ἴσαι πλευραὺ ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 
I'BZ γωνία τῇ ὑπὸ DAZ. Καὶ ἐπεὶ διπλὴ ἔστιν 
ἡ ὑπὰ 1.4 τῆς ὑπὸ 142, ἴση δὲ ἡ uiv ono 1.4 
τῇ ὑπὸ .ABI, ἡ δὲ ὑπὸ I'AZ τῇ ὑπὸ I'BZ. xol 
ἡ ὑπὸ ΓΒΑ͂ ἄρα τῆς ὑπὸ ΓΒΖ ἐστὶ διπλὴ" ἴση 
ἄρα 5 ὑπὸ ADBZ γωνία τῇ ὑπὸ ZBI'* ἡ ἄρα ὑπὸ 
ABI! γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΒΖ εὐϑείας, 
Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται Or, καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
Β4Ε 44 δίχα τέτμηται ὑπὸ ἑχατέρας τῶν ZA 
ΖΕ εὐθειῶν. Ἤγχθωσαν δὴ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου ἐπὲ 
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τὰς AB ΒΓ l'4 AE EA εὐθείας κάϑετον αἱ ZH 
ZO ΖΚ Z.4 ΖΜ. Kol ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ OI'Z 
γωνία τῇ ὑπὸ ΚΙ ΓΖ, ἔστε δὲ xci ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΖΘ1' 
ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ ZKI' ἴση, δύο δὴ τρίγωνά ἐστι τὰ 
ZOI' ΖΚΓΙ τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας 
ἔχοντα, καὶ μίαν πλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, κοινὴν 
αὐτῶν τὴν ZI' ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων 
γωνιῶν" καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς 
πλευραῖς ἴσας ἕξει" ἴση ἄρα ἡ ZO χκάϑετος τῇ ΖΚ 
καϑέτῳ: 'Ouoiog δὴ δειχϑήσεταν ὅτι xe ἑχάστη 
τῶν Z4 ΖΜ ZH ἑἕκατέρᾳ τῶν ΖΘ ΖΚ ἴση ἐστίν' 
αἱ πέντε ἄρα εὐθεῖαι αἱ ΖΗ ZO ΖΚ ΖΑ ZM ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν, Ὃ ἄρα κέντρῳ τῷ Ζ διαστήματι δὲ 
ài τῶν ΖΗ ΖΘ ΖΚ Z4 ΖΜ χύκλος γραφόμενος 
ἥξει xal διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ ἐφάψεται 
τῶν AB BI I'A AE EA εὐϑειῶν, διὰ τὸ ὀρϑὰς εἰ- 
ve, τὰς πρὸς τοῖς H Θ Καὶ 4 M σημείοις γωνίας͵ 
Ei γὰρ οὐκ ἐφάψεται αὐτῶν, ἀλλὰ τεμεῖ αὐτὰς, 
συμβήσεται τὴν τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκλου πρὸς ὀρ- 
ϑὰς ἀπὶ ἄχρας ἀγομένην ἐντὸς πίπτειν τοῦ χύκλου, 
ὕπερ ἄτοπον ἐδείχϑῃ. Οὐκ ἄρα ὁ κέντρῳ τῷ Ζ 
διαστήματι δὲ ἑνὰ τῶν ΖΗ ZO ΖΚ Z4 ΖΜ εὐ- 
ϑειῶν γραφόμενος κύκλος τεμεῖ τὰς ΑΒ ΒΙ' 14 
AE ΒΑ εὐϑείας" ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν.  I'eygeq- 
wu ὡς ὁ HOKAM. 

Eig ἄρα τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, 0 ἐστιν ἰσόπλευ--: 
Qóv τε καὶ ἰσογώνιον, κύκλος ἐγγέγραπται" ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


) Πρότασις ιδ' 
Περὶ τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὃ ἐστιν ἰσό- 14. 
, ' 3 , , ? 
πλευρόν τε καὶ ἐσογώνιον, xÜxAov περιγρα- 


vat. 


Ἔστω τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, 


« 


ἐστιν ἰσόπλευρόν Fig. 14, 
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τε χαὶ ἰσογώνιον, τὸ ABI AE- δεῖ δὴ περὶ τὸ ABI'AE 
πεντάγωνον χύχλον περιγράψαι. 

Τετμήσϑω δὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΒΙ4 Γ4Ε yo- 
νιῶν δίχα ὑπὸ ἑχατέρας τῶν I'Z AZ, καὶ ἀπὸ τοῦ 
Z σημείου, x«Ü' ὃ συμβάλλουσιν αἱ εὐϑεῖαι, ἐπὶ τὰ 
B A E σημεῖα ἐπεζεύχϑωσαν εὐϑεῖαι αἱ ΖΒ ZA 
ΖΕ. Ὁμοίως δὴ τῷ πρὸ τούτου δειχϑήσεται, ὅτι 
x«i ἑκάστη τῶν ὑπὸ I'DA BAE AE/4 γωνιῶν δίχα 
τέτμηταν ὑπὸ ἑχάστης τῶν ZB 412 EZ εὐϑειῶν. 
Καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ioriv ἡ ὑπὸ EI'A γωνία τῇ ὑπὸ DAE, 
καί ἐστι τῆς μὲν ὑπὸ DI' ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ZI, 
τῆς δὲ ὑπὸ 14} ἡμίσεια ἡ ὑπὸ I'AZ, χαὶ ἡ ὑπὸ 
Ζ14 ἄρα τῇ ὑπὸ ZAI' ἐστὶν ἴση- ὥςτε xoi πλευρὰ 
ἡ ZI' πλευρᾷ τῇ Z4 ἐστὶν ἴση. “Ὁμοίως δὴ δει- 
χϑήσεται ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ΖΒ ZA ΖΕ ἑκατέρῳ 
τῶν ZI' Z4 ἐστὶν ἴση: αἱ πέντε ἄρα εὐϑεῖαν αἱ 
Z4 ZB ZI' Z4 ΖΕ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ὃ ἄρα 
κέντρῳ τῷ Z καὶ διαστήματι ἑνὴὶ τῶν ZA ZB Ζ1' 
Z4 ΖΕ κύκλος γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λου- 
πῶν σημείων, καὶ ἔσται περιγεγραμμένος. Περιγε- 
γράφϑω, xal ἕστω ὁ 4184. 

Περὶ ἄρα τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, 0 ἐστιν ἰσό- 
πλευρόν τὲ χαὶ ἴσογώνιον, κχύχλος περιγέγραπται: 
ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


Πρότασις ιἐ. 

Eig τὸν δοϑέντα κύχλον ἑξάγωνον toó- 15. 
πλευρόν τε cl ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

Ἔστω ὃ δοϑεὶς χύχλος ὁ 4BIAEZ- δεῖ δὴ εἰς Fig. 15. 
τὸν 4814Ε2 κύχλον ἑξάγωνον ἰσόπλευρόν re καὶ 
ἐσογώνιον ἐγγράψαι. 

"HyOw τοὺ ABI'AEZ κύκλου διώμετρος ἡ 44, 
xci εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ χύχλου τὸ H, καὶ κέν- 
τρῳ μὲν τῷ 4 διαστήματι δὲ τῷ 4H κύχλος γε- 
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γράφϑω ὃ EHI', χαὶ ἐπιζευχϑεῖσαι αἱ EH DH 
διήχϑωσαν ἐπὶ τὰ DB Ζ σημεῖα, xci ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ 4B ΒΓ 714 4E EZ Ζ4- λέγω ὅτι τὸ ABI'AEZ 
ἑξάγωνον ἰσόπλευρόν τε ἐστὶ καὶ ἰσογώνιον, 

᾿᾿πεὶ γὰρ τὸ Η σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ ABI'AEZ 
κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ HE τῇ HA. Πάλιν, in& τὸ 
4 σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΠῚ 1 Θ κύκλου, ἴση ἐστὶν 
ἡ 4Ε τῇ AH. "4λὴ ἡ ΗΔ τῇ HE ἐδείχϑη Von, καὶ 
ἡ HE ἄρα τῇ E4 ἴση ἐστίν- ἰσόπλευρον ἄρα iori 
τὸ LH τρίγωνον, καὶ αἱ τρεῖς ἄρα αὐτοῦ γωνίαι 
αἱ ὑπὸ ΕΠΔ HAE AEH ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, ἐπει- 
δήπερ τῶν ἰσοσχελῶν τριγώνων ai πρὸς τῇ βάσει γω- 
vict ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, Καί εἶσιν αἱ τρεῖς τοῦ τρυ- 
γώγνου γωνίαν δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν. ἡ ἄρα ὑπὸ EHAÁ 
γωνία τρίτον ἐστὶ δύο ὀρθῶν. ὋὉμοίως δὴ δείχϑη- 
σέται xol ἡ ὑπὸ ΔΗ τρίτον δύο ὀρϑῶν. Καὶ ἐπεὺ 
ἡ ΓῊ εὐϑεῖα ἐπὶ τὴν ΕΒ σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς 
γωνίας τὰς ὑπὸ EHI'I'HB δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιεῖ, 
᾿ καὶ λοιπὴ ἄρα 7 ὑπὸ ΓῊΒ τρίτον ἐστὲ δύο ὀρϑῶνγ- 
αἱ ἄρα ὑπὸ EHA Δ4ἩΠ' ΓΗΒ γωνίαν ἔσαν ἀλλήλαις 
εἰσίν. ὥςτε καὶ αἷ κατὰ κορυφὴν αὐταῖς αἱ ὑπὸ ΒΗΑ͂ 
AHZ ZHE ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. AL PE ἄρα γωνίαε 
αἱ ὑπὸ EHÁ4 4HI' I'HB BHA 4Η2 ZHE ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν. Αἱ δὲ loas γωνίαι ἐπὶ ἔσων περι- 
φερειῶν βεβήκασιν. αἱ εξ ἄρα περιφέρειαν αἱ 448 
ΒΓ 14 AE EZ ZA ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. “Ὑπὸ δὲ 
τὰς ἴσας περιφερείας ἔσαν εὐϑεῖαν ὑποτείνουσιν» 
αἱ ἕξ om εὐθεῖαν αἱ .4B BI' 14 AE EZ ZA 
ἴσαε ἀλλήλαις εἰσίν. ἐσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ABDAEZ ἑξάγωνον: λέγω δὴ ὅτι καὶ ἰσογώνιον, 
“Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὲν ἡ ZA περιφέρεια τῇ E περι- 
φερείᾳ, χουνὴ προρχείσϑω ἡ 4318 Γ4 περιφέρεια" δλη 
ἄρα ἡ ZABIA περιφέρεια ὅλῃ τῇ EAI'B.A περιφε- 
ρείῳ ἐστὶν (on, καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆς ZABI' 
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περιφερείας ἡ ὑπὸ ZEA γωνία, ἐπὶ δὲ τῆς EAI'B.A 
περιφερείας ἡ ὑπὸ .4Z E γωνία" ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΕ 
γωνία τῇ ὑπὸ ZEA. Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεταν ὅτι καὶ 
αὲ λοιπαὺ γωνίαν τοῦ ABI'AEZ ἑξαγώνου κατὰ μίαν 
ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ AZE ZEA γωνιῶν". ἔσο- 
γώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4}81.4.2 ἑξάγωνον. ᾿Εδείχϑη 
δὲ xal ἰσόπλευρον. καὶ ἐγγέγραπται εἰς τὸν ABI'AEZ 
κύχλον. 

Εἰς ἄρα τὸν δοϑέντα κύκλον ἑξάγωνον ἐσόπλευ- 
ρόν τε καὶ ἰσογώνιον ἐγγέγραπται" ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


Ἰόριεσμα. 
Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν ὅτν ἡ τοῦ ἑξαγώνου 
πλευρὰ ἴση ἐστὶ τῇ ἔκ τοῦ κέντρου τοῦ xUxAov. 
(Καὶ ἐὰν διὰ τῶν A B Τ 4 E Z σημείων 
ἐφαπτομένας τοῦ χύχλου ἀγάγωμεν, περιγραφήσεταν 
περὶ τὸν χύχλον ἑξάγωνον ἰσόπλευρόν τε xoi ἐσογώ- 
γιον, ἀκολούϑως τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου εἰρημένοις. 


Καὶ ἔτε διὰ τῶν ὁμοίων τοῖς imi τοῦ πενταγώνου. 


εἰρημένοις, εἰς τὸ δοϑὲν ἔξάγωγνον κύκλον ἐγγρώ- 
ψομέν τε xol περιγράψομεν.) 


Πρότασις wg. 

Εἰς τὸν δοϑέντα κύχλον πεντεχαιεδεχά- 
γωνον ἰσόπλευρόν τὸ xol ἐσογώνιον ἐγγρά- 
jj e L. 

Ἔστω ἃ δοϑεὶς χύχλος 0 ABIA- δεῖ δὴ εἰς τὸν 
ABA κύκλον πεντεκαιδεχάγωνον ἰσόπλευρόν vs xoi 
ἰσογώνιον ἐγγράψαι. | 

᾿Ενηρμόσϑω εἰς τὸν 4814 χύχλον τριγώνου 
μὲν ἰσοπλεύρου τοῦ sig αὐτὸν ἐγγραφομένου πλευρὰ 
ἡ 41, πενταγώνου δὲ ἰσοπλεύρου ἡ .4B- οἵων ἄρα 
ἐστὲν ὁ .ABI'ÁA κύκλος ἴσων τμημάτων δεκαπέντε, 
τοιούτων ἡ μὲν ABI' περιφέρεια τρίτον οὖσα τοῦ 


16. 


Fie. 10. 
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κύχλον ἔσταν πέντε, ἡ δὲ AB néeipópeto πεμπεὸν 
οὖσα τοῦ κύκλου ἔσται rouia: λοιπὴ ἄρα ἡ BI 
τῶν ἴσων δύο. Γετμήσϑω ἡ Β1' δίχα κατὰ τὸ ἢ, 
ἑχατέρα ἄρα τῶν BE δ1' περιφερειῶν πεντεχαιδέκα-- 
τον ἕσταν τοῦ A4 DBI'A x)xAov. 

àv» ἄρα, ἐπιζεύξαντες vào ΒΕ ED εὐϑείας, 
ἴσας αὐταῖς κατὰ τὸ συνεχὲς εὐϑείας ἐναρμόσωμεν 
εἰς τὸν ABI κύκλον, ἔσταν εἰς αὐτὸν ἐγγεγραμμέ- 
VOV πεντεκαιδεχάγωνον ἰσόπλευρόν τὲ καὶ ἰσογώνιον" 
(διὰ τῶν ὁμοίων ταῖς ἐν v5 πρὸ τούτου δεέίξεοιν) ὕπερ ἔδευ 
ποιῆσαι. ) 

(Ὁμοίως δὲ τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου, ἐὰν διὰ 
τῶν χατὰ κύκλου διαιρέσεων ἐφαπτομένας τοῦ κύκλου 
ἀγάγωμεν, περιγραφήσεταν περὶ τὸν κύχλον πεντε- 
καιδὲ υνάγαδοι ἰσόπλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον. "Erw. δὲ 
διὰ τῶν ὁμοίων τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου εἰρημένοις 
x«i εἰς τὸ δοϑὲν πεντεχαιδεκάγωνον, κύκλον ἐγγρά- 
ψομέν τὲ xc περιγράψομεν.) 


Τέλος τοῦ τετάρτου βιβλίου. 


ΕΥ̓ΚΖΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
BIBAION IIEMIITO N. 


ΝΣ ΑΔ Δ and nd Δ ἀνὰ Δ Δ Δ Δ ὦ 


Ὅροι. 


, 


à, Μέρος ἐστὶ μέγεϑος μεγέϑους, τὸ ἕλασσον 4 


τοῦ μείζονος, ὅταν χαταμετρῇ τὸ μεῖζον, 


gp. Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖζον τοῦ ἐλάσσο- 2. 


, -Ὁ M τὼ 25 , 
γος; ὅταν χαταμετρῆταν ὑπὸ τοῦ ἐλάσσονος. 


y. (4M0yog ἐστὶ δύο μεγεϑῶν ὁμογενῶν ἡ χατὰ 8. 


πηλιχότητα πρὸς ἄλληλα ποιὰ σχέσις.) 


δ. 4d óyov ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 4, 


ἃ δύναται πολλαπλασιαζόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. 


2χιν - 3 - , , , £3 
& Ἔν τῷ αὐτῷ λόγῳ μεγέϑη λέγεται εἰναι, — 5. 


πρῶτον πρὸς δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, 
ὅτων τὰ τοῦ πρώτου χαὶ τρίτου ἰσάκις πολλαπλάσια 
τῶν τοῦ δευτέρου καὺ τετάρτου ἰσάκις πολλαπλασίων, 
καϑ' ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν, ἑκατέρον ἑκατέρου, 
ἢ ἅμα ὑπερέχῃ, ἢ ἅμα ἴσα ἢ, ἡ ἅμα ἐλλείπῃ, ληφ- 
ϑέντα χατάλληλα. 


, 


ς. Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκις πολλαπλασίων τὸ uiv 6, 


τοῦ πρώτου πολλαπλάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου 
πολλαπλασίου, τὸ δὲ τοῦ τρίτου πολλαπλάσιον μὴ 
ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ τετάρτου πολλαπλασίου" τότε τὸ 
πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον μείζονα λόγον ἔχειν 
λέγεται, ἤπερ τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. 


ζ. Τὰ δὲ τὸν αὐτὸν ἔγοντα λόγον μεγέϑη ἀνά- 7. 


λογον καλείσϑω, 


ή. (ἀναλογία δὲ ἡ τῶν λόγων ταυτότης.) 8. 
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9. dva λογία δὲ ἐν τρισὶν ὕροις ἐλαχίστοις ἐστίν. 

Ὅταν δὲ τρία μεγέϑη ἀνάλογον ἢ, τὸ πρῶτον 

πρὸς τὸ τρίτον διπλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται, 
ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον. 

ui. Ὅταν δὲ τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ, τὸ 
πρῶτον πρὸς τὸ τέταρτον τριπλασίονα λόγον ἔχειν 
Aéyerat , ἥπερ πρὸς τὸ δεύτερον» χαὺ ἀεὶ ἑξῆς Ev. 
πλεῖον, ἕως &v ἡ ἀναλογία ὑπάρχῃ. 

ιβ. Ὁμόλογα μεγέϑη λέγεται εἶναν τὰ μὲν 
ἡγούμενα τοῖς ἡγουμένοις τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς ἕπο- 
μένοις. 

ε΄. ᾿ΒΕναλλὰξ λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμέ- 
vov πρὸς τὸ ἡγούμενον, καὶ τοῦ ἑπομένου πρὸς τὸ 
ἼΩΝ 
ἑπόμενον 

ιδ΄. νώπαλιν λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἑπομέ- 
VOV, ὡς ἡγουμένου, πρὸς τὸ ἡγούμενον, ὡς ἑπόμενον. 

i4 Σ ύνθϑεσις λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
μετὰ τοῦ ἑπομένου, ὡς ἑνὸς, πρὸς αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 

ις. Διαίρεσις δὲ λόγου ἐστὶ λῆψις τῆς ὑπερ- 
οχῆς, ἡ ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ ἑπομένου, πρὸς 
αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 

e. wivecrpog n λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγου- 
μένου πρὸς τὴν ὑπεροχὴν, ἡ ὑπερέχεν τὸ ἡγούμενον 
τοῦ ἑπομένου. 

ιή. Διίΐσου λόγος ἐστὶ, πλειόνων ὄντων μεγεϑῶν 
χαὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ πλῆϑος, σὺν δύο λαμβα- 
γομένων xci ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὅταν ἢ ὡς ἕν τοῖς 
πρώτοις. μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχατον, οὕτως 
ἐν τοῖς δευτέροις μεγέϑεσν τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἕσχα- 
τον. (ἣψις τῶν ἄκρων χαϑ' ὑπεξαίρεσιν τῶν IN E: 

εϑ'. Τετο7 μένη Pen Anis ἐστὶν, ὅταν ἡ Og 
ἡγούμενον góc ἑπόμενον, οὕτως ἡγούμενον πρὸς 
ἑπόμενον, ἡ δὲ καὶ ὡς ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι, οὕτως 


ἑπόμενον πρὸς ἄλλο Tt. 


11. 


12. 


15. | 


16. . 
17. .- 3 


: 
18. | 


19. 
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£s. Τεταραγμένη δὲ ἀναλογία ἐστὶν, ὅταν 
τριῶν ὄντων μεγεθῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ 
πλῆϑος γίνηταν ὡς μὲν ἐν τοῖς πρώτοις μεγέϑεσιν 
ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἐν τοῖς δευτέροις 
μεγέϑεσιν ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον: ὡς δὲ ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέϑεσιν ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι, οὕτως ἐν 
τοῖς δευτέροις μεγέϑεσιν ἄλλο τι πρὸς ἡγούμενον. 


Πρότασις c. 

'Eàv ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν με- 
γεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕκαστον ἑκάστου, 
ἰσάκις πολλαπλάσια- ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἂν 
τῶν μεγεθῶν ἑνὸς, τοσαυταπλάσια ἕἔσται 
καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων. , 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 418. [4 ómoowvo)v 
μεγεϑῶν τῶν E Ζ ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕχαστον ἑχάστου, 
ἰσάκις πολλαπλάσια - λέγω ὅτι ὁσαπλασιόν ἐστι τὸ AB 
τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσταν xot τὰ 48 14 τῶν E Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις dori πολλαπλάσιον τὸ AB τοῦ 
E, καὶ τὸ 14 τοῦ Z- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AD με- 
γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 14 ἴσα τῷ Z, 
Δῳῃρήσϑω τὸ μὲν AB εἴς τὰ τῷ E μεγέϑη ἴσα τὰ 
AH HB, τὸ δὲ Γ4 εἰς τὰ τῷ Z ἴσα τὰ I'O Θ4: 
ἔσταν δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4Ἢ HB τῷ πλήϑει 
τῶν I'O O4. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν ΑΗ τῷ 
E- τὸ δὲ 1 τῷ Ζ' ἴσα ἄρα καὶ τὰ AH 19 τοῖς 
E Z. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ HB τῷ E. καὶ 
τὸ O4 τῷ Z- ἴσα ἄρα καὶ τὰ HB O4 τοῖς E Z- ὅσα 
ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 41 ἴσα τῷ LE, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς 
AB Γά4 ἴσα τοῖς E Z- ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ AD τοῦ 
L, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ 48 [4 τῶν E Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα ἢ ὅὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεγε- 
ϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕκαστον ἑκάστου, ἰσάκις πολλα- 


20. 


Fig. 1. 
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nÀdowe ὁσαπλάσιόν ἐστιν ὃν τῶν μεγεϑῶν ἑνὸς, vo- 
σαυταπλάσια ἔσται χαὶ τὰ πάντα τῶν πάντων. 


Πρότασις gr. 

'"Eàv πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἢ πολλα- 
πλάσιον χαὶ τρίτον τετάρτου, ἢ δὲ καὶ πέμ- 
"TOV δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ 
ἕχτον τετάρτου: καὶ συντεϑὲν πρῶτον xai 
πέμπτον δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλά- 
σίον καὶ τρίτον χαὶ ἕχτον τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 418 δευτέρου τοῦ I' ἰσάκις ἕστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ 41) τετάρτου τοῦ Z, 
ἔστω δὲ καὶ πέμπτον τὸ BH δευτέρου τοῦ I' ἐσώκις 
πολλαπλάσιον xci ἕχτον τὸ EO τετάρτου τοῦ Z- λέγω 
ὅτι xci συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ AH δευτέ- 
ρου τοῦ I' ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρίτον xci 
ἕχτον τὸ 4Θ τετάρτου τοῦ Z. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ 418 τοῦ 
Τ' καὶ τὸ AE τοῦ Ζ' ὕσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 48 με- 
γέϑη ἴσα τῷ 1᾽, τοσαῦτα zai ἐν τῷ 4} ἴσα τῷ Z. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὅσα ἐστὶν ἐν τῷ ΒΗ ἴσα τῷ 
I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ZO ἴσα τῷ Ζ' ὅσα ἄρα ἐστὶν 
ἐν ὅλῳ τῷ .AH ἴσα τῷ l1, τοσαῦτα xci ἐν ὅλῳ τῷ 
4Θ ἴσα τῷ Z- ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τῷ 4H τοῦ I, 
τοσαυταπλάσιον ἔσταν xoi τὸ 4Θ τοῦ Z. .Xuvre- 
ϑὲν ἄρα πρῶτον xci πέμπτον τὸ 4H δευτέρου τοῦ 
I' ἰσάκις ἔσταν πολλαπλάσιον xal τρίτον xci ἕχτον 
τὸ 4Θ τετάρτου τοῦ Ζ. | 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάχις ἢ τ ΙΝ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει « e» ὅπερ ἔδει δεῖξαι, ; 


r 
Πρότατις 7. 
'"EGv πρῶτον δευτέρου locui ἢ πολλα- 
πλάσιον χαὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑὴ δὲ 


Fig. 2. 
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ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ πρώτου καὶ Tolcov, 
καὶ διΐσου τῶν ληφϑέντων ἑκάτερον ἑκατέ- 
ρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, τὸ μὲν τοῦ 
δευτέρου, τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 δευτέρου τοῦ DB ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ l' τετάρτου τοῦ 4, καὶ 
εἰλήφϑω τῶν .4 I' ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ EZ HO- 
λέγω ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ B καὶ 
τὸ HO τοῦ 4A. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ 
4 καὶ τὸ ΗΘ τοῦ [᾿΄- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΕΖ ἴσα 
TO Α, τοσαῦτα xoi ἐν τῷ HO ἴσα τῷ 1΄. Διῃρήσϑω 
τὸ μὲν EZ εἰς τὰ τῷ .4 μεγέϑη ἴσα τὰ ΕΚ KZ, τὸ 
δὲ HO εἰς τὰ τῷ 1' ἴσα τὰ H4 410. ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν EK ΚΖ τῷ πλήϑει τῶν HA 
“10. Καὶ ἐπεὶ ἰσώχις ἐστὲ πολλὰπλάσιον τὸ Α͂ τοῦ 
B χαὶ τὸ 1' τοῦ 4, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΕΚ τῷ Α,, τὸ 
δὲ H4 τῷ l'. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ 
τοῦ B xci τὸ H4 τοῦ 4. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις 
ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ B xoi τὸ ,.3.Θ τοῦ 
4. ᾿Επεὶ οὖν πρῶτον τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις 
dori πολλαπλάσιον xai τρίτον τὸ I4 τετάρτου τοῦ 
4- ἐστὶ δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ B ἐσά- 
κις πολλαπλάσιον καὶ ἕχτον τὸ 44O τετάρτου τοῦ 
4d- καὶ συντεϑὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΕΖ 
δευτέρου τοῦ D ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον 
xci ἕχτον τὸ HO τετάρτου τοῦ 4. 

᾿βὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις 3 . . . καὶ τὰ 


^ c ΄ εἶ "ΠῚ ; 
ἑξῆς ὡς àv τῇ προτάσει... OTU6Q tÓtL δεῖξαι. 


Πρότασις s: 
᾿Βὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν 
ἔχῃ λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον- καὶ τὰ 
tO zug πολλαπλάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρί- 


Fig. 3. 
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του 'πρὸς τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ δευτέ- 
ρου, καὶ τετάρτου, χκαϑ' ὁποιονοῦν πολλα- 
πλασιασμὸν, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ληφϑέν- 
τα χατάλληλα. | 

Πρῶτον γὰρ τὸ A4 πρὸς δεύτερον τὸ 1} τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ 1᾽ πρὸς τέταρτον τὸ 
4, καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν ΑΙ 1' ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ E Ζ, τῶν δὲ B 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ H O- λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ EL πρὸς τὸ 
H, οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ O. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν E Ζ ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ K 4, τῶν δὲ H Θ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ M Ν. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσώκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ κενάς; E 
τοῦ .4, τὸ δὲ Ζ τοῦ 1, καὺ εἴληπται τῶν .E Z ἰσά- 
zig πολλαπλάσια τὰ Καὶ Α: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον τὸ K τοῦ Α' xol τὸ 44 τοῦ 1. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ IM τοῦ DB χαὺ 
τὸ Ν τοῦ 4. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ [Γ πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπταν τῶν μὲν A D 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Καὶ 4, τῶν δὲ B 4 ἄλλα ἃ 
ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ MM IN- εἰ ἄρα ὑπερ- 
ἔχεν τὸ K τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ τὸ 44 τοῦ ΝΝ’ xol εἰ 
ἔσον, ἴσον: xai εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καί ἐστι τὰ 
μὲν Καὶ 4 vov E Ζ ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ ΜΝ 
τῶν H Θ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ E πρὸς τὸ H, οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ O. 

'"Eàv ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον ..'. καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἂν τῇ προτάσει . v. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις 4 
"7v μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις ἢ πολλα- 


πλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιυρεϑέντος- 


χαὶ τὸ λοιπὸν τοῦ λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολ- 
AcmAc- 


Fig. 4, 


—— 
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λαπλάσιον, ὁσαπλάσιεόν ἐστε τὸ ὅλον τοῦ 
ὅλου. 

Μέγεϑος γὰρ τὸ 418 μεγέθους τοῦ 14 ἰσάκις 
ἔστω πολλαπλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν τὸ AE ἀφαιρε- 
ϑέντος τοῦ [Ζ' λέγω ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ λοιποῦ 
τοῦ Ζ4 ἰσάκις ἔσταν πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν 
ὅλον τὸ 48 ὅλου τοῦ I'4. 

᾿Οσαπλώσιον γάρ ἐστυ τὸ 41 τοῦ 12, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω xci τὸ EB τοῦ I'H. t 

Kel ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ [4E τοῦ 
1Ζ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ HI' ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά.- 
σιον τὸ .AE τοῦ 12 καὶ τὸ .3.' τοῦ 532: κεῖται δὲ 
ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ I'Z xoi τὸ.41.8 τοῦ 
1.4. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ JB. ἑκατέρου 
τῶν HZ I'A- ἴσον ἄρα τὸ HZ τῷ [4 κοινὸν ἀφῃ- 
ρήσϑω τὸ ΓΖ: λοιπὸν ἄρα τὸ HI' λοιπῷ τῷ 4Ζ 
ἴσον ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ AE 
τοῦ [2 xoi τὸ EB τοῦ ΗΠ, ἴσον δὲ τῷ ΗΠ τὸ 4Ζ. 
ἰσάκις ἄρα ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ E τοῦ ΓΖ καὶ 
τὸ ΕΒ τοῦ Ζά, ᾿Ἰσάκις δὲ ὑπόχειταε πολλαπλάσιον 
τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 18 τοῦ 7.4" ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΕΒ τοῦ Z4 καὶ τὸ AB τοῦ [Γ 4. 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 ἰσάκις ἐστὲ 
πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ὅλον τὸ AD ὕλου 
τοῦ I4. 

᾿ξὰν ἄρα μέγεϑος μεγέϑους ἰσώκις d ... καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕστερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρόταοσις ς. 
“Ἐὰν δύο μεγέϑη δύο μεγεϑῶν ἱσάκις ἢ 


πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεθέντα τινὰ τῶν 


αὐτῶν ἐσάκις ἢ πολλαπλάσια" καὶ τὰ λοιπὰ 
τοῖς αὐτοῖς ἤτον ἴσα ἐστὶν, ἢ ἰσάκις αὐτῶν 
σολλαπλάσεια, 


[9] 
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Δύο γὰρ μεγέϑη τὰ AB. 14 δύο μεγεϑῶν τῶν Fig, € 


E Z ἰσάκις ἔστω πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τὰ 
AH [0 τῶν αὐτῶν E Z ἰσάχις ἔστω πολλαπλάσια" 
λέγω ὅτι καὶ λοιπὰ τὰ ΜΗ} OA τοῖς E Z ἤτοι toe 
ἐστὶν, ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Ἔστω γὰρ πρότερον τὸ 111} τῷ DL ἴσον: λέγω 
ὅτι xci τὸ OA τῷ Ζ ἴσον ἐστίν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Ζ ἴσον τὸ I'K. Καὶ ἐπεὶ ἰσά- 
xig ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Ἢ τοῦ E χαὶ τὸ I'O 
τοῦ Z, ἴσον δὲ τὸ μὲν HB τῷ DL, τὸ δὲ KI' τῷ 
Z* ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ .1}} τοῦ E καὶ 
τὸ KO τοῦ Z. ἸΙσώκις δὲ ὑπόχειται πολλαπλάσιον 
τὸ AB τοῦ FE, καὶ τὸ Γά Στοῦ Z- ἰσώχις ἄρα 
ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ KO τοῦ Ζ' xoi τὸ [΄4 τοῦ 
Z. ᾿Επεὶ οὖν ἑχάτερον τῶν ΚΘ ΓΖά τοῦ Ζ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον: ἔσον ἄρα ἐστὲ τὸ KO τῷ 7.4. 
Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 1'O- λοιπὸν ἄρα τὸ KI' λοιπῷ 
τῷ O4 ἴσον ἐστὶν. ᾿“λλὰ τὸ Κ' τῷ Z ἐστὶν ἴσον" 
xci τὸ O4 ἄρα τῷ Z ἴσον ἐστίν. “Ὥςτε εἰ τὸ ΗΒ 
τῷ E ἴσον ἐστὶ, καὶ τὸ ΘΖ ἴσον ἔσται τῷ Ζ. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι χᾷν πολλαπλάσιον ἢ 
. τὸ HB rov E, τοσαυταπλάσιον ἔσταν καὶ τὸ O/ τοῦ Z. 

᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη δύο μεγεϑῶν ἰσάκις ἢ ΡΞ 
καὶ v& ἑξῆς ὡς ἣν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις τ. 

Τὰ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
γον, καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴσα. 

"Eawo ἴσα μεγέϑη τὰ 4 B, ἄλλο δὲ ὃ ἔτυχε 
μέγεθος τὸ 1᾽: λέγω ὕτι ἑχάτερον τῶν 4 B πρὸς τὸ 
I τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, καὶ τὸ Í' πρὸς ἑκάτερον 
τῶν 4 B. " | 

Εἰλφήϑω yàp τῶν uiv Α΄ B ἰσάκις πολλαπλάσια 
rà Δ E, τοῦ δὲ Γ' ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλαπλάσιον τὸ Z. 


Fis. 7 


Li 
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᾿Επεὶ οὖν ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ 
A καὶ τὸ E τοῦ D, ἴσον δὲ τὸ 4 τῷ B- ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ d τῷ E. 'Ἄ4λλο δὲ ὅ ἔτυχε τὸ Ζ τοῦ 1" πολ.- 
λαπλάσιον: εἰ ἄρα ὑπερέχειν τὸ 4 τοῦ Ζ, ὑπερέχειν 
καὶ τὸ LE τοῦ Ζ. καὶ εἰ ἴσον, ἴσον. καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. Καὶ ἔστυ τὰ μὲν 4 E τῶν A B ἰσάκις 
πολλαπλάσια, τὸ δὲ Ζ τοῦ 1΄ ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλο- 
πλάσιον" ἔστιν ὥρα ὡς τὸ 44 πρὸς τὸ 1, οὕτως τὸ B 
πρὸς τὸ 1. 

““έγω ὅτι καὶ τὸ E πρὸς ἑχάτερον τῶν A B τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως Ost- 
ἕξομεν ὅτι ἴσον ἐστὲ τὸ 4 τῷ E- ἄλλο δέ τι τὸ Z- 
εἰ ἄρα ὑπερέχειν τὸ Ζ τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τοῦ Ε- καὶ 
εἰ ἴσον, ἴσον" καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον, Καί ἐστι τὸ 
μὲν Ζ τοῦ I' πολλαπλάσιον, τὰ δὲ 4 E τῶν A B 
ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια": ἔστυν ἄρα ὡς τὸ 
Γ' πρὸς τὸ .4, οὕτως τὸ Γ' πρὸς τὸ B. 

Τὰ ἴσα ἄρα πρὸς τὸ ἀυτὸ ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς t τῇ 
προτάσει . V, ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πόρισμα, 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν Or. ἐὰν μεγέϑη τινὰ 

ἀνάλογον ἢ, xol ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἕσται. 
Πρότασις ἡ. 

Τῶν ἀνίσων μεγεϑῶν τὸ μεῖζον πρὸς 
τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχεν, ἥπερ τὸ ἔλατ- 
τον. καὺ τὸ αὐτὸ πρὸς τὸ ἔλαττον μείξονα 
λόγον ἔχειβ ἤπερ πρὸς τὸ μεῖζον. 

"Eoro ἄνισα μεγέϑη τὰ ΑΒ ID, καὶ ἔστω μεῖ- 
ζον τὸ 41 τοῦ Γ, ἄλλο δὲ 0 ἔτυχε τὸ 4. λέγω ὅτι 
τὸ .4B πρὸς τὸ 4 μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Γ 
πρὸς τὸ 4, καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ l' μείζονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ πρὸς τὸ 48. 


Fig 8. 
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᾿Επεὶ γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ D τοῦ D, χείσϑω τῷ 
" tcov τὸ AL, τὸ δὴ ἔλασσον τῶν 41) EB. πολλα- 
πλαπλασιαζόμενον ἔσταν ποτὲ τοῦ .| μεῖζον, "Loro 
πρότερον τὸ AE ἔλαττον τοῦ EB. καὶ πεπολλαπλα- 
σιάσϑω τὸ AE, ἕως οὗ τὸ γινόμενον μεῖζον γέγνηταν 
τοῦ 4, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαπλάσιον τὸ ΖΗ μεῖζον 
τοῦ 4, καὶ ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ΖΗ τοῦ AL, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ μὲν 110 τοῦ LD, τὸ δὲ 
K τοῦ D'* καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4 διπλάσιον μὲν τὸ 4, 
τριπλάσιον δὲ τὸ M, καὶ ἑξῆς &"& πλεῖον ἕως οὔ τὸ 
λαμβανόμενον πολλαπλάσιον μὲν γένηταν τοῦ 4, 
πρώτως δὲ μεῖζον τοῦ K.. Ing, καὶ ἔστω τὸ IN 
τετραπλάσιον μὲν τοῦ 4, πρώτως δὲ μείξζυν τοῦ K.. 

"Ens οὖν τὸ Καὶ τοῦ IN πρώτως ἐστὶν ἔλαττον, τὸ 
K ἄρα τοῦ M οὔχ ἐστιν ἔλαττον. Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ .4}" καὶ τὸ HO τοῦ 
EB, ἰσάκις ἄρα ἐστὺ πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ AE 
καὶ τὸ ΖΘ τοῦ AB.. Ἰσάκις Óé ἐστι πολλαπλάσιον 
τὸ ΖΗ τοῦ AE καὶ τὸ K τοῦ I'* ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΖΘ τοῦ AB, καὶ τὸ Καὶ τοῦ I* τὰ 
ΖΘ K ἄρα τῶν AB Τ' ἰσάκις ἐστὴ πολλαπλάσια. 
Πάλιν, ἐπεὶ ἐσάχις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ IO τοῦ 
EB καὶ τὸ K τοῦ I, ἴσον δὲ τὸ ΕΒ τῷ 1’: ἴσον 
ἄρα καὶ τὸ HO τῷ K. Τὸ δὲ Καὶ τοῦ M οὐχ ἔστιν 
ἔλαττον: οὐδ᾽ ἄρα τὸ HO τοῦ M ἕλαττόν ἐστι. 
Μεῖζον δὲ τὸ ZH τοῦ 4. ὅλον ἄρα τὸ ZO συναμ- 
φοτέρων τῶν 4 M μεῖζόν ἐστιν, ᾿Αλλὰ συναμφότερα 
τὰ 4 M τῷ Ν᾽ ἐστὶν ἴσα: ἐπειδήπερ τὸ Π τοῦ 4 
τριπλάσιόν ἐστι. συναμφότερα δὲ τὰ 4 M τοῦ 4 
ἐστὲ τετραπλάσιω, ἐστὶ δὲ καὶ τὸ Ν τοῦ 4 τετρα- 
πλάσιον' συναμφότερα ἄρα τὰ M 4 τῷ Ν ἴσα ἐστὶν. 
᾿Αλλὰ τὸ ZO τῶν 4 M μεῖζον ἐστίν: τὸ ZO ἄρα 
τοῦ IV ὑπερέχει, τὸ δὲ K τοῦ IN o)y ὑπερέχει. Καὺ 
ἔστι τὰ μὲν ΖΘ Καὶ τῶν 4,8 I' ἰσώκις πολλαπλάσια, 


-- -Ἃ᾽- — —— 
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τὸ δὲ Ν τοῦ 4 ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλαπλάσιον: τὸ AB 
ἄρα πρὸς τὸ d μείζονα λόγον ἔχει, ἥπερ τὸ Í' πρὸς 
τὸ 4. | 

Zíyo δὴ ὅτι xoi τὸ 4 πρὸς τὸ Γ' μείζονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ τὸ 4 πρὸς τὸ 48. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
fous», ὅτε τὸ μὲν Ν' τοῦ K ὑπερέχει, τοῦ δὲ ZO 
οὐχ ὑπερέχει, Καί ἐστι τὸ μὲν IN τοῦ 4 πολλαπλά- 
oiv, τὰ δὲ ΖΘ Καὶ τῶν AB 1' ἄλλα ἃ ἕτυχεν ἐσάκις 
πολλαπλάσια, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ I' μείζονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ τὸ 4 πρὸς τὸ 448. 

᾿Δλλὰ δὴ τὸ .AE τοῦ ΕΒ μεῖζον ἔστω" τὸ δὴ 
ἔλαττον τὸ ΕΒ πολλαπλασιαζόμενον ἔσταν ποτὲ τοῦ 
Δ μεῖζον. “]επολλαπλασιάσϑω, καὶ ἔστω τὸ HO 
. πολλαπλάσιον μὲν τοῦ EB, μεῖζον δὲ τοῦ 4: καὶ 
ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ HO τοῦ EB, τοσαυταπλάσιον 
γεγονέτω καὺ τὸ μὲν ZH τοῦ 4, τὸ δὲ Καὶ τοῦ I. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι τὰ ΖΘ Καὶ τῶν 48 Γ᾽ ἰσά- 
xig ἐστὴ πολλαπλάσια: Καὶ εἰλήφϑω ἁμοίως τὸ IV 
πολλαπλάσιον μὲν τοῦ 4, πρώτως δὲ μεῖζον τοῦ ZH- 
ὡςτε πάλιν τὸ ZH τοῦ M οὔκ ἔστιν ἔλασσον, μεῖ- 
ζον δὲ τὸ H0 τοῦ 4- ὅλαν ἄρα τὸ ZO τῶν 4 M, 
τοῦτ ἔστι τοῦ Ν, ὑπερέχει, τὸ δὲ Καὶ τοῦ IN οὐχ 
ὑπερέχει, ἐπειδήπερ xoi τὸ ΖΗ͂ μεῖζον ὄν τοῦ HO, 
τοῦτ᾽ ἔστι τοῦ K, τοῦ NN οὐχ ὑπερέχει. Καὶ ὡςαύ- 
τως χαταπολουϑοῦντες τοῖς ἐπάνω περαίνομεν τὴν 
ἀπόδειξιν, 

Τῶν ἄρα ἀνίσων μεγεθῶν τὸ μεῖζον πρὸς «2: 


$e ud e À , €, 5, - 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... OZteQ &ÓctL δεῖξαι, 


Πρότασες s. 
Τὰ πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λό- 
yov toc ἀλλήλοις ἐστί" καὶ πρὸς ὃ τὸ αὐτὸ 
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τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἀλλήλοις 
ἐστίν. 
"Eyéro γὰρ ἑχάτερον τῶν 4 B πρὸς τὸ I' τὸν Fig. 9. 
αὐτὸν λόγον": λέγω ὕτι ἴσον ἐστὶ τὸ .4 τῷ B. 
Lt γὰρ μή, οὐκ ἂν ἑκάτερον τῶν A4 B πρὸς v0 I 
τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον: ἔχεν δέ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ A4 τῷ B. 
"Lyévo δὴ πάλιν τὸ 1' πρὸς ἑκάτερον τῶν Α B 
τὸν αὐτὸν λόγον: λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ D. 
Lt γὰρ μή, οὐκ ἄν τὸ I' πρὸς ἑκάτερον τῶν 4 B 
τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον' ἔχει δὲ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ «4 τῷ B. 
Τὰ ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ... καὶ τὰ ἑξῆς 
ὥς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις i. 


Τῶν πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων τὸ μεί- 10. 
ζονα λόγον ἔχον μεῖξόν ἐστι. Πρὸς ὃ δὲ τὸ 
αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἕλαττόν 
ἐστιν. 

* Eyévo poe τὸ 4 πρὸς τὸ Γ᾽ μείζονα λόγον, ἤπερ ". 10 
τὸ B πρὸς τὸ I* λέγω ὅτι μεῖζόν ἐστὲ τὸ 4 τοῦ B. 

Et γὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ d τῷ B, ἢ ἔλασ- 
σον. Ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστι τὸ .4 τῷ Β' ἑχάτερον 
γὰρ ἂν τῶν Α B πρὸς τὸ Γ τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. 
Οὐκ ἔχεν δὲ" οὐχ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ .4 τῷ B. Οὐδὲ 
μὴν ἔλασσόν ἐστε τὸ .4 τοῦ Β' τὸ .4 γὰρ ἂν πρὸς 
τὸ I' ἐλάσσονα εἶχε λόγον, ἤπερ τὸ DB πρὸς τὸ 
I. Οὐκ ἔχεν δὲ: οὐκ ἄρα ἕλασσόν ἐστι τὸ Α' τοῦ B. 
᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ ἴσον, μεῖζον ἄ ἄρα ἐστι τὸ Α͂ τοῦ B. | 

᾿Εχέτω δὴ πάλιν τὸ 1΄ πρὸς τὸ B μείζονα Aó- | 
γον, ἤπερ τὸ [1 πρὸς τὸ ΑΙ: λέγω ὅτι ἕλασσόν ἐστε 
τὸ B τοῦ A. 

Et γὰρ μὴ, ἤτον ἴσον ἐστὶν, ἢ μεῖζον, Ἴσον μὲν | 
οὖν οὔκ ἐστι τὸ B τῷ Α͂' τὸ Γ΄ γὰρ ἂν πρὸς ἑχάτε- | 
gov τῶν A4 B τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. Οὐχ ἔχει δὲ" 
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οὐκ ἄρα ἴσον »κὲ τὸ A τῷ B. 9? δὲ μὴν μεῖξόν 

ἔστι τὸ Β τ΄ 44. τὸ Γ' γὰρ ἂν πρὸς τὸ B ἐλάσσονα 
λόγον εἶχ“ ἤπερ πρὸς τὸ .4. Οὐκ ἔχει δὲ" οὐκ ἄρα 
nv? ἐστι τὸ B τοῦ 4. ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ ἴσον, 
ἕλωωσον ἄρα ἐστὶ τὸ B τοῦ 4. 

Τῶν ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων .. . καὶ νὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεε.. .. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

, Πρότασις a. 

Οἱ τῷ αὐτῷ λόγῳ οἱ αὐτοὶ, καὶ ἀλλήλοις ££. 
εἰσὶν οἱ αὐτοί. 

Ἔστωσαν γὰρ ὡς μὲν τὸ .4 πρὸς τὸ B, οὕτως Fig. 11. 
τὸ 1 πρὸς τὸ 4, ὡς δὲ τὸ I' πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Ζ' λέγω 0r, ἐστὲν ὡς τὸ «4 πρὸς τὸ D, οὕ- 
τως 10 E πρὸς τὸ Z, 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν .4 I' E ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ H O ΚΑὶ, τῶν δὲ B 4 Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἰσάώχις πολλαπλάσια τὰ «( M Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 
ΓΙ πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4 T ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ LH Θ, τῶν δὲ B 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἐσάκις πολλαπλάσια τὰ 44 Μ'-' εἰ ἄρα ὑπερέχει 
τὸ H τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ M. καὶ εἰ ἴσον, 
(cov. καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν 
ὡς τὸ Γ' πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ. Z, καὶ εἴς- 
ληπταν τῶν μὲν I' E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ O K, 
τῶν δὲ 4 Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσώκις πολλαπλάσια τὰ 
M N-* εἰ ἄρα ὑπερέχεν τὸ Θ τοῦ M, ὑπερέχει καὶ τὸ 
Κ τοῦ Ν: καὶ εἰ ἴσον, ἴσον xai. εἶ ἔλασσον, ἔλασσον. 
᾿Αλλὰ εἰ ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ M, ὑπερέχει καὶ τὸ H 
τοῦ 1: καὶ εἰ ἴσον, ἴσον: καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον" 
ὥςτε χαὶ εἰ ὑπερέχειν τὸ Hl τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τὸ 
K τοῦ Ν. καὶ εἰ ἴσον, ἴσον. καί εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. 
Καί ἐστι τὰ μὲν Ἡ Καὶ τῶν 4 E ἴσάκις πολλαπλά- 
σια, τὰ δὲ 44 Ν τῶν B Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις 


- P iva d " "7T ONE 9T» dh. ' CAE LUN 
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πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα. ὡς τὸ «ΑἹ rtp, 
τὸ E πρὸς τὸ Z. 
Οἱ ἄρα τῷ αὐτῷ λόγῳ οἱ αὐτοὶ...) κὰ ie 
ὡς i» «jj προτάσει»... ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 
Πρότασιες qr. 

"Ev ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον. ἔστα. 19. 
ὡς ὃν τῶν ἡγουμένων πρὸς ὃν τῶν ἑπομένων, 
οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
τὰ ἑπόμενα. | 

"Ἔστωσαν ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον và ΑἹ B Fig.12. 
I'4 E Z, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ 18, οὕτως τὸ I' πρὸς | 
τὸ 4, καὶ τὸ E πρὸς τὸ Z- λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς τὸ 
44 πρὸς τὸ B, οὕτως τὰ .4 Τ' E πρὸς τὰ B 4 Z. 

LikqOo γὰρ τῶν μέν .4 Γ᾽ E ἰσάκις πολλω- 
πλάσια τὼ II O K, τῶν 08 B 4 Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἐσάώχις πολλαπλάσια τὰ 4 M N. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Α' πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 
Γ' πρὸς τὸ 4, xoi τὸ E πρὸς τὸ Ζ, xal εἴληπται 
τῶν μὲν 4 ID E ἐσάκις πολλαπλάσια τὰ Ἡ Θ 
Κὶ τῶν δὲ Β 4 Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλά- 
σια τὰ «2 M N- εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 4, ὑπερ- 
ἔχει καὶ τὸ Θ τοῦ M, καὶ τὰ K τοῦ IN« xo εἰ ἴσον, 


τὸ B, οὕτως 


ἔσον" καὶ δἰ ὄλασσον, ἔλασσον, “ἝὭςτε καὶ st ὑπερέχευ 
τὸ Ἡ τοῦ 4, ὑπερέχειν xoi τὰ IH Θ K τῶν 1 M 
IN- καὶ εἰἢ toov, toc* xoi εἰ ἔλασσον, ἔλασσονα. Καί 
ἐστι τὸ μὲν H καὶ τὰ H O K τοῦ Α xoi τῶν A T 
E ἰσάκις πολλαπλάσια « ἐπειδήπερ ἐὰν ἢ ἁποσαοῦν 
μεἱἐγέϑη ὁποσωνοῦν μεγεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕκαα- 
τον ἑκάστου, ἰσάκχες πολλαπλάσια, ὁσαπλάσιόν ἐστιν 
ἕν τῶν μεγεθῶν ἑνὸς, τοσαυταπλάσια ἔσταν καὶ τὰ 
πόντα. τῶν πάντων». due τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4 xoi 
τὰ 4 dd IN τοῦ B καὶ τῶν B 4 Ζ ἰσάκις ἐστὶ πολ- 
λωπλάσια" ἔστεν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὰ DB, οὕτως ! 


τὰ 4 Γ᾿ E πρὸς τὰ B 4 Z. ' ] 
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ἊΣ id ^" : , ^ 
᾿Εὰν ἄρα 5» ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον . . . καὶ 
«e » - 
τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιυς y. 

᾿Εὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν 13. 
ἔχῃ λόγον, καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον 
δὲ πρὸς τέταρτον μείζονα λόγον ἔχῃ, ἤπερ 
πέμπτον πρὸς ἕχτον" καὶ πρῶτον πρὸς δεύ- 
τερον μείζονα λόγον ἕξειν, ἤπερ πέμπτον 
πρὸς ἕκτον, 

Ποῶτον μὲν γὰρ τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν Fig. 13. 
αὐτὸν ἐχέτω λόγον, καὶ τρίτον τὸ I' πρὸς τέταρτον 
τὸ 4, τρίτον δὲ τὸ 1᾿ πρὸς τέταρτον τὸ Z4 μείζονα 
λόγον ἐχέτω, ἤπερ πέμπτον τὸ E πρὸς ἕχτον τὸ Z. 
λέγω ὅτι καὶ πρῶτον τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ DB μεί- 
ζονα λόγον ἕξει, ἤπερ πέμπτον τὸ E πρὸς ἕχτον τὸ Z. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ Í' πρὸς τὸ 4 μείζονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Ζ- ἔστι τινὰ τῶν μὲν 1’ Κα ἴσα- 
κις πολλαπλάσια, τῶν δὲ 4 Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις 
πολλαπλάσια: xci τὸ μὲν τοῦ [΄ πολλαπλάσιον τοῦ 
τοῦ 4 πολλαπλασίου ὑπερέχει, τὸ δὲ τοῦ E πολλα- 
πλάσιον τοῦ τοῦ Z πολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει. ΕἸ- 
λήφϑω, καὶ ἔστω τῶν μὲν I' E ἰσάχις πολλαπλάσια 
τὰ H Θ, τῶν δὲ 4 Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσάχις πολλα- 
πλάσια τὰ Καὶ 44, ὥςτε τὸ μὲν JI τοῦ Καὶ ὑπερέχειν, ι 
τὸ δὲ Θ τοῦ 24 μὴ ὑπερέχειν. wol ὁσαπλάσιον μὲν 
ἐστι τὸ IJ τοῦ Γ΄, τοσαυταπλάσιον ἔστω xci τὸ M 
τοῦ 4 ὁσαπλάσιον δὲ τὸ K τοῦ 4, τοσαυταπλάσιον 
ἔστω xoi τὸ IN τοῦ B. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ' 
πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπταν τῶν μὲν ΑἹ 1 ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ ΜΙ H, τῶν δὲ B 4 ἄλλα & ἔτυχεν ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ IN Κα' εἰ ἄρα ὑπερέχεν v0 Μ 
τοῦ IN, ὑπερέχει καὶ τὸ LH τοῦ Κ' καὶ εἰ ἴσον, ἴσον. 
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καὶ εἰ ἔλασσον, ἔλασσον. “Ὑπερέχει δὲ τὸ H τοῦ K, 
ὑπερέχειν ἄρα xci τὸ M τοῦ NN. Τὸ δὲ Θ τοῦ “1 
οὐχ ὑπερέχει» καὶ ἐστι τὰ μὲν MO τῶν Α E ἰσά- 
xig πολλαπλάσια, τὰ δὲ IN .1 τῶν B Z ἄλλα ἃ ἔτυ- 
χὲν ἰσάκις πολλαπλάσια: τὸ ἄρα ΑΓ πρὸς τὸ B μεί- 
Cove λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ LE πρὸς τὸ Z. 

᾿Κὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν... 
καὶ τὼ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις w. 

᾿ΕἘὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν 
ἔχῃ λόγον xai τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ 
πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ἢ- καὶ τὸ δεύτε- 
ρον τοῦ τετάρτου μεῖζον ἔσται: κἀν ἴσον. 
ἴσον: χᾷἀν ἔλασσον, ἔλασσον. 

llocrov γὰρ τὸ 44 πρὸς δεύτερον τὸ DB τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον, καὶ τρίτον τὸ [1᾿ πρὸς τέταρτον τὸ 
4, μεῖζον δὲ ἔστω τὸ .4 τοῦ I" λέγω ὅτι xci τὸ B 
τοῦ 4 μεῖζόν ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ .4 τοῦ I', ἄλλο δὲ ὅ 
ἔτυχε μέγεϑος τὸ B- τὸ .4 ἄρα πρὸς τὸ B μείζονα 
λόγον ἔχει, ἥπερ τὸ Τ' πρὸς τὸ D. (Ὡς δὲ τὸ .d4 πρὸς 
τὸ DB, οὕτως τὸ 1" πρὸς τὸ 4* καὶ τὸ I' ἄρα πρὸς τὸ 
4 μείζονα λόγον ἔχει, ἥπερ τὸ 1΄ πρὸς τὸ D. “Πρὸς 
0 δὲ τὰ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐχεῖνο ἔλαττόν ἐστιν’ 
ἔλαττον ἄρα τὸ 4 τοῦ B* ὥςτε μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ 4. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι xQv ἴσον ἢ τὸ Α τῷ 
I ἴσον ἔσται xci τὸ B τῷ 4: χᾷν ἔλασσον ἢ τὸ Α 
τοῦ [Γ, ἔλασσον ἔσται xol τὸ D τοῦ 4. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν. .. 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις « 

Τὰ μέρη τοῖς ὡς ὕτως πολλαπλασίοις 

τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον, ληφϑέντα κατάλληλα. 


14. 


, 
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"ἔστω γὰρ ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ 4B τοῦ Γ Εἰρ. 15. 
καὶ τὸ 4E τοῦ Ζ' λέγω ὅτι ἐστὴν ὡς τὸ I' πρὸς τὸ 
Z, οὕτως τὸ .4DB πρὸς τὸ AE. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ 4B τοῦ 
1 καὶ τὸ 4E τοῦ Z- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB. με- 
γέϑη ἴσα τῷ I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ AE ἴσα τῷ Ζ. 
Διῃρήσϑω τὸ uiv AB εἰς τὰ τῷ 1' μεγέϑη ἴσα, τὰ 
411 HO ΘΒ, τὸ δὲ AE εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα, τὰ AK 
ΚΑ .1- ἔσταν δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH ΗΘ 
OB τῷ πλήϑει τῶν 4Κ ΚΑ AME. Kol ἐπεὶ ἴσα 
ἐστὶ τὰ .4H ΗΘ OB ἀλλήλοις, ἔστι δὲ xoi τὰ AK 
ΚΑ AE ἴσα ἀλλήλοις: ἔστυν ἄρα ὡς τὸ 4ΠΠ| πρὸς 
τὸ 4Κ, οὕτως τὸ HO πρὸς τὸ ΚΑ͂, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς 
τὸ JLE* ἔσται ἄρα καὶ ὡς Ev τῶν ἡγουμένων, πρὸς 
ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς 
ἅπαντα τὰ ἑπόμενα. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς τὸ 
AK, οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4E. Ἴσον δὲ τὸ μὲν AH 
τῷ 1, τὸ δὲ 4Κ τῷ Z- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς 
τὸ Ζ οὕτως τὸ 418 πρὸς τὸ AE. 

Τὰ ἄρα μέρη τῦϊο ὡδανειόξι . . . καὶ vd ἑξῆς ὡς ἐν 
τῇ προτάσεν .. . ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Προότασις wg. 

᾿Εὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ, καὶ 10. 
ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἕσται. 

"Eoro τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον, τὰ 4 B Γ 4, Fig. 16. 
ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ Í' πρὸς τὸ 4- λέγω 
Or. χαὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσται, ὡς τὸ Α πρὸς τὸ 
I, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ Á. 

Εὐλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4 B ἰσάκις πολλαπλά- 
cw τὰ E Z. τῶν δὲ I' 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολ- 
λαπλάσια τὰ H Θ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ E τοῦ 
4 xoi τὸ Z τοῦ B, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡραύτως πολ- 
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λαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχεν Aóyov, ληφϑέντα κατάλ- 
ληλα" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Z. ὼς δὲ τὸ .4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 1' 
πρὸς τὸ 4" καὶ ὡς ἄρα τὸ [' πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ 
E πρὸς τὸ Z. JI, ἢ ἐπεὶ τὰ HO τῶν 1' 4 ἰσά- 
κις ἐστὶ πολλαπλάσια. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 1᾽ πρὸς τὸ 
4, οὕτως τὸ II πρὸς τὸ O. Ὡς δὲ τὸ I' πρὸς τὸ 
4, οὕτως τὸ LE πρὸς τὸ Ζ' xci ὡς ἄρα τὸ E πρὸς 
τὸ Z, οὕτως τὸ I1 πρὸς τὸ O. "Liv δὲ τέσσαρα με- 
γέϑη ἀνάλογον ἢ, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον 
ἢ: καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖζον ἔσται" κἂν 
ἴσον, ἴσον- κἂν ἔλασσον, ἔλασσον. Li ἄρα ὑπερέχει 
τὸ L τοῦ H, ὑπερέχει καὶ τὸ Ζ τοῦ O-* xoi εἶ ἴσον, 
ἴσον» καὶ εὖ ἔλαττον, ἕλαττον. Καί ἐστι τὰ μὲν E Ζ 
τῶν 44 B ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ H Θ τῶν 1' 4 
ἄλλα Q ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσεα" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
«4 πρὸς τὸ 1, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ 4. 

᾿Μὰν ἄρα τέσσαρα βε θη ἀνάλογον 3... καὶ 
τὰ ἑξῆς ὡς P» τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι" 


Πρότασις c. 

Ἐὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον d, 
καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

"Eoro συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 48 BE 
Γ4 AZ, ὡς τὸ .AB πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ ΓΔ πρὸς 
“τὸ 42Ζ: λέγω ὅτι καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Z4. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν AE EB I'Z Ζ4 ἰσάκις 
πολλαπλάσια rà HO OK 4Μ MN. τῶν δὲ ΕΒ 
Z4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ Καὶ INII. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάχις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 
AE καὶ τὸ ΘΚ τοῦ EB- ἰσάκις ἄρα ἐστὲ πολλαπλά- 
σιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ ΗΚ τοῦ .AB. ᾿Ισάκις 
δέ ἐστι πολλαπλάσιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ AM 


17. 


Fig. 17. 
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τοῦ ΓΖ: ἰσάκις ἄρα ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ IIK τοῦ 
AD xoi τὸ 4M τοῦ ΓΖ. “Πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ 44M τοῦ ΓΖ χαὶ τὸ MN τοῦ Z/f 
ἰσώκις ἄρα ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ΑΜ τοῦ 12 xoi 
τὸ AN. τοῦ I4. Ἰσάκις δὲ ἦν πολλαπλάσιον τὸ 44M 
τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΗΚ τοῦ .AB- ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολ- 
λαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῦ AB χαὺ τὸ AN τοῦ [{4- τὰ 
AHK AN ἄρα τῶν AB Γά ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 
Πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλασίον τὸ ΘΚ τοῦ 
EB χαὶ τὸ MEN vov Z4, ἔστι δὲ καὶ τὸ KA τοῦ ΕΒ 
ἰσάκις πολλαπλάσιον xai τὸ ΝΙ τοῦ ΖΔ" xoi συν- 
τεϑὲν τὸ ΘΑ τοῦ ΕΒ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον xo 
τὸ MII τοῦ Z4. Kei ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ .ADB πρὸς 
τὸ BE, οὕτως τὸ Γ4 πρὸς τὸ AZ, καὶ εἴληπται τῶν 
μὲν AB Γ4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ HK AN, τῶν 
δὲ EB Z4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 

; MII: εἰ ἄρα ὑπερέχειν τὸ ΗΚ τοῦ O,S, enia: 
bos xal τὸ ΤΝ τοῦ MII- xoi εἰ ἴσον, ἴσον. χαὶ εἶ 
ἔλαττον, ἔλαττον. Ὑπερεχέτω δὴ τὸ TK. τοῦ o, 
xol χοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ OK ὑπερέχεν ἄρα xol 
τὸ HO τοῦ KZ. 4ÀW εἰ ὑπερέχεν τὸ HK τοῦ OE, 
ὑπερέχει καὶ τὸ ΙΝ τοῦ ΜΠ ὑπερέχοντος ἄρα καὶ 
τοῦ ΙΝ τοῦ M II, xol κοινοῦ ἐραύαδὸ θέρος τοῦ MIN 
ὑπερέχεν xol τὸ 44M τοῦ INI[- ὥςτε εἰ ὑπερέχει τὸ 
HO τοῦ ΚὶΞ, ὑπερέχει καὶ τὸ 44M τοῦ ΝΙΙ. Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτε xQv ἴσον ἢ τὸ HO τῷ KS, ἴσον 
ἔσταν καὶ τὸ 44M τῷ NII- uiv ἔλαττον, ἔλαττον. 
Καί ἐστι τὰ μὲν HO ΑΜ τῶν .AE I'Z ἰσώκις πολ.. 
λαπλάσια, τὰ δὲ KZ NII τῶν EB Z4 ἄλλα ἃ ἔτυ- 
,χεν ἰσάκις πολλαπλάσια. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .A4E πρὸς 
τὸ EB, οὕτως τὸ [2 πρὸς τὸ ΖΑ. 

᾿Εὰν ἄρα συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ οὐδ 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεις ὅπερ ἐδεν δεῖξαι. 
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Πρότασις qw. 

᾿Εὰν διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ, in 18. 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

"Eoro διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον, τὰ .AE EB Fig. 18. 
IZ Z4, ὡς τὸ .AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ Z/- λέγω ὕτι xci συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ Γ4 πρὸς τὸ Z4. 

Ei γὰρ μή ἐστιν ὡς τὸ AD πρὸς τὸ BE, οὕ- 
τως τὸ 14 πρὸς τὸ Ζ4" ἔσταν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ 
BE, οὕτως τὰ 14] ἤτοι πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ AZ, ἢ 
πρὸς μεῖζον. 

Ἴβστω πρότερον πρὸς ἔλασσον τὸ 4H. Καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ 41 πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 
ALII, συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν. ὥςτε καὶ 
διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσταν: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .AE 
πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ I'H πρὸς τὸ HA. Ὑπόκειται 
δὲ xci ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ 12 πρὸς 
τὸ Ζ4: x«i ὡς ἄρα τὸ ΓΗ πρὸς τὸ HA οὕτως τὸ 
ΓΖ πρὸς τὸ Z4. Μεῖζον δὲ τὸ πρῶτον τὸ 1 Ἢ τοῦ 
τρίτου τοῦ ΓΖ' μεῖζον ἄρα καὶ τὸ δεύτερον τὸ ἨΔ 
τοῦ τετάρτου τοῦ Z4. AAA wol ἔλαττον, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον": οὐχ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, 
οὕτως τὸ ΓΔ πρὸς ἔλασσον τοῦ Ζ4. ὋὉμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι οὐδὲ πρὸς μεῖζον: πρὸς αὐτὸ ἄρα. 

᾿Εὰν͵ ἄρα διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ ICA. 
xa và ἑξῆς ὡς ἐν τῇ nmgoróOn ... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Προότασις ιϑ'. 

Ἐὰν ἢ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαι- 19. 
ρεϑὲν πρὸς ἀφαιρεϑὲν, xal τὸ λοιπὸν πρὸς 
τὸ λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. 

"Eoro γὰρ ὡς ὅλον τὸ .4B πρὸς ὅλον τὸ 14, Fig. 19 
οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ΑΕ πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ I'Z 
λέγω ὅτε καὶ λοιπὸν τὸ ED πρὸς λοιπὸν τὸ Zá ἔσται, 
ὡς ὕλον τὸ “8 πρὸς ὅλον τὸ 14. 
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Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ Γ 4, οὕτως τὸ 
AE πρὸς τὸ l'Z* καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ BA 
πρὸς τὸ AE, οὕτως τὸ AT' πρὸς τὸ 1. Καὶ ἐπεὶ συγ- 
κείμενα μεγέθη ἀνάλογόν ἐστι, καὶ διαιρεϑέντα ἀνά- 
Aoyov ἔσται" ὡς ἄρα τὸ BE πρὸς τὸ, EA, οὕτως τὸ 
4Z πρὸς τὸ ZI, καὶ ἐναλλὰξ, ὡς τὸ ΒΗ πρὸς τὸ 
4Ζ, οὕτως τὸ EA πρὸς τὸ ZI. Ὥς δὲ τὸ 41 πρὸς 
τὸ ΓΖ, οὕτως ὑπόκχειταν ὅλον τὸ ΑΒ πρὸς ὅλον τὸ 
14: xoi λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ 4Z ἕσταν 
ὡς ὅλον τὸ AB πρὸς ὅλον τὸ I4. 

᾿Εὰν ἄρα ἢ ὡς 0Aov πρὸς ὅλον . . . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 


Πόρισμα. 

"Ex δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν συγχείμενα με- 
γέϑη ἀνάλογον ἢ), καὶ ἀναστρέψαντι ἀνάλογον ἔσται. 
πρότασις κ΄. 

᾿Εὰν " τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑος, καὶ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγω, διΐσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖξον ἢ" καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕχτου μεῖς 
Lov &oraw κἀν ἴσον, tcov: κἂν ἔλασσον, 
ἔλασσον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ .4 B D, xoi ἄλλα αὐὖ- 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4 E Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ .4 πρὸς τὸ D, οὕτως 
τὸ 4 πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ DB πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Ζ, διίσου δὲ μεῖζον ἔστω τὸ .4 τοῦ 1΄- λέγω 
ὅτε xol τὸ 4 τοῦ Z μεῖζον ἔσται" Xv ἴσον, ἴσον» 
κἀν ἔλασσον, ἔλασσον. | 

᾿Επεὶ yàg μεῖζόν ἐστι τὸ 4 τοῦ 1, ἄλλο δέ τι 
τὸ D, τὸ δὲ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἕἔγει, 
ἤπερ τὸ ἔλαττον" τὸ .4 Goo πρὸς τὸ B μείζονα λό- 
γον ἔχει, ἤπερ τὸ Τ' πρὸς τὸ Β- ᾿Αλλ ὡς μὲν τὸ 


20. 


Fig. 20 
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«ΑἹ πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ I' 
πρὸς τὸ D, ἀνάπαλιν οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ E- καὶ τὸ 
4 ἄρα πρὸς τὸ E μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Ζ 
πρὸς τὸ L. Τῶν δὲ πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων 
τὸ μείζονα λόγον ἔχον μεῖζόν ἐστι μεῖζον ἄρα τὸ 
4 τοῦ Z. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὕὅτυ κἂν ἴσον ἢ τὸ 
ΑΙ τῷ 1, ἴσον ἔσταν καὶ τὸ 4 τῷ Ζ: κἄν ἔλαττον, 
ἔλαττον. 

"Eàv ἄρα 7] τρία μεγέϑη xal ἄλλα. «. καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις κἀ. 

v ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἔσα τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἢ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ 
ἀναλογία, διΐσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖζον ἢ. καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖζον 
ἔσται" κἀν ἴσον, ἴσον: κἂν ἔλασσον, ἔλασσον. 

"Loro τρία μεγέϑη τὰ .4 DB 1, καὶ ἄλλα αὖ. 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4 E Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 
ἡ ἀναλογία, ὡς μὲν τὸ .4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Z, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4 πρὸς 
τὸ E, διίσου δὲ τὸ .4 τοῦ I' μεῖζον ἔστω: λέγω ὅτε 
καὶ τὸ 4 τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται. κἀν ἴσον, ἴσον, xcv 
ἔλαττον, ἕλαττον. 

"Ens γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ .4 τοῦ [Π, ἄλλο δέ τι 
τὸ Β- τὸ Α͂ ἄρα πρὸς τὸ B μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
τὸ 1' πρὸς τὸ B. .4AX ὡς μὲν τὸ .4 πρὸς τὸ D, 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, ὡς δὲ τὸ Γ' πρὸς τὸ B, ἀνά- 
παλιν οὕτως v0 E πρὸς τὸ 4" xai τὸ E ἄρα πρὸς 
τὸ Ζ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Ε πρὸς τὸ 4. 
Πρὸς ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἕλασ- 
σόν ἐστιν" ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Z τοῦ 4- μεῖζον ἄρα 

3 
τὸ 


21. 


Τὶ. ἃ 
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τὸ 4 τοῦ Ζ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτυ κἂν ἴσον ἢ τὸ Acá 
7', ἴσον ἔσταν xc τὸ 4 τῷ Z* κἂν ἔλασσον, itid 

"E&v ἄρα ἢ τρία neyéiy καὺ ἄλλα . . e καὶ τὰ ὃ 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασιες sg. 

᾿Εὰν ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐὖ- 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυο λαμβανόμενα 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ' καὶ διΐσου ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἕσται. 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ A B I, καὶ ἄλλα 
αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4 E Z σύνδυο λαμβανό- 
μένα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ .4 πρὸς τὸ D, οὕτως 
τὸ Δ πρὸς τὸ E, ὡς δὲ v0 B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Ζ' λέγω ὅτι καὶ διΐσου iv τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ἔσται, ὡς τὸ d πρὸρ τὸ l', οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H Θ, τῶν δὲ B E ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ K 44, καὶ ἔτι τῶν 1' Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ M Ν. 

— Koi ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ 
A πρὸς τὸ E, καὶ εἴληπται τῶν μὲν .4 4 ἰσάκις πολ- 
λαπλάσια τὰ H Θ, τῶν δὲ B ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ Καὶ «1: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Η πρὸς 
τὸ K, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ «1. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ὡς τὸ Καὶ πρὸς τὸ M, οὕτως τὸ .1 πρὸς τὸ NN. Ἐπεὶ 
οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ H. Καὶ Μ, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑοςτὰ O 4 Ν καὶ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῶ 
αὐτῷ λόγῳ" διίσου à ἄρα, εὖ ὑπερέχει τὸ Ἡτοῦ ΜΗ, ὑπερέχει 
καὶ τὸ Θ τοῦ N* καὶ εἰ ἔσον, ἴσον" καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. 
Καί ἐστι τὰ μὲν Η Θ τῶν 4 4 ἰσάκις πολλαπλάσια, 
τὰ δὲ M NN τῶν Γ' Ζἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλά.. 
σια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ΄, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη, καὺ ἄλλα αὐτοῖς, 
καὶ và ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει .., ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 
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Πρύτασις »γ. 
UND ld , , " * » - 
'"Edv ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς Voc 
τὸ πλῆϑος σύνδυο λεμβανόμενι ἐν τῷ «v- 


" 


τῷ λόγῳ͵ n δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ &Ya- 
λογία: καὶ διίσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται. 

βστω τρία μεγέϑη τὰ .4 B. D, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λό- 
yo τὰ 4 E Ζ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ &va- 
λογία, ὡς μὲν τὸ ΑἹ πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 
Z, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ [' οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ E- 
λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 44 πρὸς τὸ 1᾽, οὕτως τὸ 11 πρὸς τὸ Z. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4 B 4 ἰσάκις πολλαπλά- 
σια τὰ H Θ K, τῶν δὲ I' E Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ 4 M N. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια τὰ H O τῶν 
4 B, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡςαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ Η πρὸς τὸ O. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ E πρὸς τὸ Ζ, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ Ν: καί ἐστιν 
ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ DB, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z- καὶ ὡς 
ἄρα τὸ LH πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ NN. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ B πρὸς τὸ 1, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ 
Ε- καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Γ᾽ πρὸς 
r0 E. Καὶ ἐπεὶ τὰ Θ K τῶν B 4 ἰσάχις ἐστὶ πολ- 
λαπλάσια, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡςαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, 
οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ K- &AX ὡς τὸ B πρὸς τὸ A, 
οὕτως τὸ 1' πρὸς τὸ E- xci ὡς ἄρα τὸ Θ᾽ πρὸς τὸ 
K, οὕτως τὸ 1' πρὸς τὸ E. Πάλιν, ἐπεὶ τὰ 4 M 
τῶν I' E ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
[' πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ .1 πρὸς τὸ M. '4ÀX ὡς τὸ 
Γ' πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ K- καὶ ὡς ἄρα 
τὸ Θ πρὸς τὸ K, οὕτως τὸ 44 πρὸς τὸ MM, καὶ ἐναλ- 
λὰξ ὡς τὸ Θ πρὸς τὸ ΑΔ, οὕτως τὸ Καὶ πρὸς τὸ M. 
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᾿Εδείχϑη δὲ xci ὡς τὸ Η πρὸς τὸ O, οὕτως τὸ M 
πρὸς τὸ Ν' ἐπεὶ οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὲ H Θ 4, 
χαὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὸ K M N σύν- 
δυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἐστιν αὐ- 
τῶν τεταραγμένη ἡ ἀναλογία" διίσου ἄρα, εἰ ὑπερ- 
ἔχει τὸ H τοῦ .1, ὑπερέχει χαὶ τὸ K τοῦ Ν. καὶ εἰ 
ἴσον, ἴσον: καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καί ἐστι τὰ 
uiv H K τῶν 4 4 ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ 4 
Ν τῶν I' Z. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ I', οὕτως 
τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα .«. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἂν τῇ προτύσει ... ὅπερ ἐδει δεῖξαι. 

Πρότασις xo. 

᾿Βὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν 24A. 
ἔχῃ λόγον, καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ 
x«i πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λό- 
γον, καὶ ἕχτον πρὸς τέταρτον" καὶ συντεϑὲν 
πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὖὐ- 
τὸν ἕξει λόγον, καὶ τρίτον καὶ ἕχτον πρὸς 
τέταρτον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4B πρὸς δεύτερον τὸ I' τὸν Fi, 24. 
αὐτὸν. ἐχέτω λόγον, καὶ τρίτον τὸ AE πρὸς τέταρτον 
τὸ Z- ἐχέτω δὲ xol πέμπτον τὸ ΒΗ πρὸς δεύτερον 
τὸ 1' τὸν αὐτὸν λόγον, xol ἕχτον τὸ EO πρὸς τέ- 
ταρτον τὸ Z- λέγω ὅτι χαὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ 
πέμπτον τὸ AH. πρὸς δεύτερον τὸ 1 τὸν αὐτὸν ἕξει 
λόγον, καὶ τρίτον καὺ ἕκτον τὸ 4O πρὸς τέταρτον τὸ Ζ. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ BH πρὸς τὸ I', οὕτως τὸ 
EO πρὸς τὸ Z- ἀνάπαλιν ἄρα ὡς τὸ I' πρὸς τὸ BH, 
οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ ΕΘ. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ AB 
πρὸς τὸ Γ΄, οὕτως τὸ AE πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ D 
πρὸς τὸ ΒΗ, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ ΕΘ: διίσου ἄρα 
ἐστὴν ὡς τὸ ÀÁB πρὸς τὸ BH, οὕτως τὸ AE πρὸς τὸ 
ΕΘ. koi ἐπεὶ διηρημένα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστι, καὶ 
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συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 41 
πρὸς τὸ ΒΗ, οὕτως τὸ 40 πρὸς τὸ OE. Ἔστι 
δὲ καὶ ὡς τὸ BH πρὸς τὸ [, οὕτως τὸ LO πρὸς 
τὸ Ζ' διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ΑΓ πρὸς τὸ I, 
οὕτως τὸ 4O πρὸς τὸ Z. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον . . . καὶ «à ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις κί. 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἦ, τὸ 
μέγιστον καὶ τὸ ἐλάχιστον τῶν δύο λοιπῶν 
μείζονά ἐστιν." 

"Eoro τέσσαρα μεχέϑη ἀνάλογον, τὰ 485 14 
E Z, ὡς τὸ AB πρὸς τὸ 14, οὕτως τὸ L πρὸς τὸ 
Z- ἔστω δὲ μέγιστον μὲν αὐτῶν τὸ .AB, ἐλάχιστον δὲ 
τὸ Z- λέγω ὅτι τὰ .AB Z τῶν [4 E μείζονά ἐστι. 

Κείσϑω γὰρ τῷ uiv E ἴσον τὸ AH, τῷ δὲ Z 
(coy τὸ ΓΘ. 

"Eas οὖν ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ [4, οὕτως 
τὸ E πρὸς τὸ Z, ἴσον δὲ τὸ μὲν E τῷ AH, τὸ δὲ 
Z τῷ I'O- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .4} πρὸς τὸ 14, οὕτως 
τὸ AH πρὸς τὸ ΓΘ. Koi ἐπεί ἐστιν ὡς ὅλον τὸ 
AB πρὸς 0Aov τὸ 12, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ AH πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ 1'O- καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΒ πρὸς λοι- 
πὸν τὸ ΘΖ ἔσται ὡς ὅλον τὸ .4B πρὸς ὅλον τὸ ΓΔ. 
ἹΜεῖζον δὲ τὸ 418 τοῦ 4: μεῖζον ἄρα xoi τὸ ΗΒ 
τοῦ O/. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ uiv ΑΗ τῷ LE, τὸ 
δὲ ΓΘ τῷ Ζ' τὰ ἄρα 4Η Z ἴσα ἐστὶ τοῖς ΓΘ E. 
Καὶ ἐὰν ἀνίσοις ἴσα προρτεϑῇ, τὰ ὅλα ἄνισα 
ἐστίν. ᾿Εὰν ἄρα, τῶν HB O4 ἀνίσων ὄντων καὶ μεί-- 
ζονος τοῦ HD, τῷ μὲν HB προςτεϑῇ τὰ ΑΗ Ζ, τῷ 
δὲ ΘΔ προςτεϑὴῇ τὰ 10 Ε' συνάγεταν τὰ AB. Ζ 
μείζονα τῶν 14 E. 

᾿Εὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον. . « καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἔν τῇ προτάσει . ., ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Télog τοῦ πέμπτου βεβλέου, 
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Fig. 25 


ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ ZTOIXEISN 
BIBAION ἝΚΤΟΝ. 


ΜΆ 
Ὅροι. 


ἁἀἅ. Ὅμοια σχήματα εὐϑύγραμμα ἐστιν, 
ὅσα τάς τε γωνίας ἴσας ἔχει, κατὰ μίαν, καὶ τὰς περὶ 


n» 


τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον. 

β. "AvrunemovO óro δὲ σχήματά ἐστιν. ὅταν 
ἑκατέρῳ τῶν σχημάτων ἡγούμεγνοί τε χαὶ ἑπόμενον 
λόγων ὅροι ὦσιν. 

y. ἄκρον καὶ μέσον λόγον εὐθεῖα τες. 8. 
τμῆσϑαι λέγεται, ὅταν ἢ ὡς ἡ ὅλη πρὸς τὸ μεῖζον 
τμῆμα, οὕτως τὸ μεῖζον πρὸς τὸ ἔλασσον. 

ὃ. "Ywog ἐστὺ πώντος σχήματος ἡ ἀπὸ τῆς 4. 
χορυφῆς ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀγομένη. 

& (4Móyog ἐκ λόγων συγκεῖσθαι λέγεται, ὅταν αἱ 5. 
τῶν λόγων πηλικότητες ἐφ᾽ ἑαυτὰς πολλαπλασιασϑεῖ- 
σαν ποιῶσί τινα.) 


to 


Πρότασις «. 

Τὰ τρίγωνα καὶ τὲ παραλληλόγραμμα 4, 
τὰ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά 
ἔστιν, ὡς αἱ βάσεις. 

Ἔστω τρίγωνα μὲν τὰ ABI' 44, παραλληλό- Fig. 1 
γραμμα δὲ τὰ ED ΓΖ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα τὸ 
AT- λέγω ὅτι ἐστὴν ὡς ἡ ΒΙ᾽ βάσις πρὸς τὴν 14 
βάσιν, οὕτως τὸ .ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 414 τρί- 
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yovov, xcv τὸ 41 παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ['Z 
παραλληλόγραμμον, 

᾿Ιχβεβλήσϑω γὰρ ἡ 34] ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη 
ἐπὶ τὰ Θ 4 σημεῖα, καὶ κείσϑωσαν τῇ μὲν BI' βά- 
cet ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ BII1 HO, τῇ δὲ I'4 βά- 
oet ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ Κα ΚΑ, καὶ ἐπεζεύχϑω- 
σαν αἱ AH A AK A I, 

Καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ 12 BH HO ἀλλήλαις, 
ἴσα ἐστὶ xoi τὲ 40H .AHB 4181’ τρίγωνα ἀλλή- 
λοις: ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ OI' βάσις τῆς BI' 
βάσεως, τοσαυταπλάσιόν ἐστι χαὶ τὸ .4OI' τρίγωνον 
τοῦ ADI' τριγώνου. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπλασίων 
ἐστὶν ἡ 1.4 βάσις τῆς 14 βάσεως, τοσαυταπλάσιόν 
ἔστι καὶ τὸ 4 D τρίγωνον τοῦ AI τριγώνου" καὶ 
& ἴση ἐστὶν ἡ ΘΙ' βάσις τῇ ΓΑ βάσει, ἴσον ἐστὶ 
καὶ τὸ 4101' τρίγωνον τῷ AAT τριγώνῳ. xol εἰ 
ὑπερέχει ἡ ΘΙ΄' βάσις τῆς ΓΑ͂ βάσεως, ὑπερέχειν zo 
τὸ 410]' τρίγωνον τοῦ 411’ τριγώνου. zo εἰ ἐλάσ- 
σῶν, ἕλασσον.  Tecocoov δὴ ὄντων μεγεϑῶν, δύο 
μὲν βάσεων τῶν BI' I4, δύο δὲ τριγώνων τῶν ABI' 
“414, εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια, τῆς μὲν BI' βά- 
σέως καὶ τοῦ .4BI' τριγώνου ἥτε Θ]' βάσις καὶ τὸ 
AOI τρίγωνον, τῆς δὲ ΓΔ βάσεως χαὶ τοῦ 424 
τριγώνου ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια ἥτε 
I4 βάσις καὶ τὸ AAT τρίγωνον: καὶ δέδειχταν ὅτι, 
& ὑπερέχειν ἡ OI' βάσις τῆς 1.4 βάσεως, ὑπερέχει 
xci τὸ 44Θ]' τρίγωνον τοῦ 441 τριγώνου. καὶ εἶ 
(01, ἴσον. καὶ εἰ ἐλάττων, ἔλαττον: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
BI' βάσις πρὸς τὴν [4 βάσιν, οὕτως τὸ ABI 
τρίγωνον πρὸς τὸ “114 τρίγωνον. 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν ΑΒΙ' τριγώνου διπλάσιόν 
ἐστι τὸ EI' παραλληλόγραμμον, τοῦ δὲ 4114 τριχώ- 
vou διπλάσιόν ἐστε τὸ Ζ l' παραλληλόγραμμον, τὰ 
δὲ μέρη τοῖς ὡςαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει 
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λόγον: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 
AD. τρίγωνον, οὕτως τὸ EI' παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ZI' παραλληλόγραμμον, ᾿Επεὶ οὖν ἐδείχϑη, 
ὡς μὲν ἡ BI' βάσις πρὸς τὴν ΓΔ, οὕτως τὸ ABI: 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4114, ὡς δὲ τὸ ADBI' τρίγωνον 
πρὸς τὸ 411᾽.1 τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΤ᾽ παραλληλό- 
γραμμὸν πρὸς τὸ ZI' παραλληλόγραμμον: καὶ ὡς 
ἄρα ἡ ΒΙ βάσις πρὸς τὴν I'4 βάσιν, οὕτως τὸ LI' 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ZI' παραλληλόγραμμον. 

Τὰ ἄρα τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὅντα πρὸς ἄλληλά ἐστὸν ὡς αἱ 
βάσεις: ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασις g. 

Jv. τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν 
ἀχϑῇ τις eU eia, ἀνάλογον réel «τὰς λοι- 
πὰς τοῦ τριγώνου πλευράς" x«l ἐὰν αἱ τοῦ 
τριγώνου δύο πλευραὶ ἀνάλογον τμηϑῶσιν, 
ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα παρὰ 
τὴν λοιπὴν ἔσται τοῦ τριγώνου πλευράν. 

Τριγώνου γὰρ τοῦ JBI' παράλληλος μιᾷ τῶν 
πλευρῶν τῇ BI ἤχϑω ἡ AE: λέγω ὅτι iov ὡς ἡ 
B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΙ; πρὸς τὴν ΕΑ. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE 7.4. 

Ἴσον δή ἔστι τὸ DAE τρίγωνον τῷ I'AE τριγώνῳ’ 
ἐπὲτε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστι τῆς ΔῈ χαὺ ἐν ταῖς αὐ- 
ταῖς παραλλήλοις ταῖς 4E BI* ἄλλο δέ τι τὸ AAE 
τρίγωνον. Τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ. τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον" 
ἐστὶν ἄρα ὡς τὸ Β4Ε τρίγωνον πρὸς τὸ 414 τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΓΔΕ τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΔΕ τρίγωνον. 
᾿4λλ ὡς μὲν τὸ BAE τρίγωνον πρὸς τὸ 448, οὕτως 
ἡ Β4 πρὸς τὴν 441: ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα, 
τὴν ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν AB κάϑετον ἀγομένην, πρὸς 
ἄλληλα εἶσιν ὡς αἱ βάσεις. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὡς τὸ 
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14 τρίγωνον πρὸς τὸ A4L, οὕτως ἡ ΓῈ πρὸς τὴν 
ΠΑ: καὶ ὡς ἄρα ἡ BA πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ 
πρὸς τὴν E4. 

᾿Ἰλλὰ δὴ αἱ τοῦ ΑΙ ΒΙ' τριγώνου πλευραὶ αἵ 
AB AT ἀνάλογον τετμήσθωσαν κατὰ τὰ 4 E ση- 
μεῖω, ὡς ἡ BA πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓῈ πρὸς τὴν 
EA, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AE: λέγω Ort παράλληλός 
ἐστιν ἡ AE τῇ bI. 

Tow γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεί ἔστιν 
ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ Β4 πρὸς τὴν 4A, οὕτως τὸ BAE τρί- 
γζωνον πρὸς τὸ 441, ὡς δὲ ἡ I'E πρὸς τὴν EA, οὕ- 


τως τὸ I'4E τρίγωνον πρὸς τὸ .AAE- xoi ὡς ἄρα τὸ. 


BAE τρίγωνον πρὸς τὸ 448, οὕτως τὸ I'AE τρίγω- 
vov πρὸς τὸ .44E. 'Exéregov ἄρα τῶν DAE 14ῈΕ 
τριγώνων πρὸς τὸ .44E τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον. 
Ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ BAE τρίγωνον τῷ 1Ἢ.Δ4Ε τρι- 
γώνῳ- χαί dct» eni τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς AE. Τὰ 
δὲ ἔσα τρίγωνα τὼ ini τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντω καὶ ἐν 
ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἐστί, Παράλληλος ἄρα 
ἐστὲν ἡ AE τῇ ΒΓ. | 

Ἐὰν ἄρα τριγώνου παρὰ μίαν... καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασιες y. 

᾿ὰν τριγώνου γωνία δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνίαν εὐθεῖα τέμνῃ καὶ τὴν 
βάσιν: τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν 
ἕξει λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευ- 
Q«ig* καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν 
αὐτὸν ἔχῃ λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τρεγώνου 
πλευραῖς, ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν το- 
μὴν ἐπεζευγνυμένη εὐϑεῖα δίχα τεμεῖ τὴν 
τοῦ τριγώνου γωνίαν. 
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"Ἔστω τρίγωνον τὸ ADI, καὶ τετμήσθω ἡ ὑπὸ Fig. 3. 
BATD' γωνία δίχα ὑπὸ τῆς ΑΔ εὐθείας" λέγω ὅτε 
ἐστὶν ὡς ἡ BA πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ B.A πρὸς τὴν 441. 

"HyOw γὰρ διὰ τοῦ 1 τῇ 44 παραλλήλος ἡ 
ΤῈ, καὶ διαχϑεῖσα ἡ ΒΑ͂ συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ E. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς “414 ΕἸΤ᾿ εὐϑεῖα 
ἐνέπεσεν ἡ 41. ἡ ἄρα ὑπὸ AI'E γωνία ἴση iori 
τῇ ὑπὸ I'A4. AX ἡ ὑπὸ [414 τῇ ὑπὸ Β44 ὑπό- 
χειταν ἴση": xai ἡ ὑπὸ ΡΑ͂Δ ἄρα τῇ ὑπὸ ΑΓῈ ἐστὶν 
ἴση. Πάλιν, ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 44 EI' εὖ- 
ϑεῖα ἐνέπεσεν ἡ DAE: ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ Β44 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς τῇ ὑπὸ AED. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ 4ΓΕ τῇ ὑπὸ ΒΑ͂Δ4 ἴση, xol ἡ ὑπὸ 4Ἵ1Ε ἄρα 
γωνία τῇ ὑπὸ .AEI' ἐστὶν ton- ὥςτε xoi πλευρὰ * 
AE πλευρᾷ τῇ 417 ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου 
τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν ΕΤ' ἧἥχται ἡ 
414: ἀνάλογον ἄρα ἐστὴν ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν AF, 
οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν .AE. "Lon δὲ ἡ AE τῇ AT- 
ὡς ἄρα dew ἡ Β4 πρὸς τὴν 4l, οὕτως ἡ D.A πρὸς 
τὴν AI. 

᾿Δλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν AI, οὕτως 
ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AIL, καὶ ἐπεζεύχϑω 5 A4. λέγω 
ὅτι δίχα τέτμηται 5 ὑπὸ BAI' γωνία ὑπὸ τῆς 44 
εὐϑείας. 

Tov γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 41, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AT, 
ἀλλὰ xcl ὡς ἡ BA πρὸς τὴν AT, οὕτως ἐστίν ἡ ΒΑ͂ 
πρὸς τὴν J4E- τριγώνου γὰρ τοῦ BI'E παρὼ μίαν 
τῶν πλευρῶν τὴν ED dxrot ἡ A4. xo ὡς ἄρα ἣ 
ΒΑ πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AE*- ἴση 
ἄρα ἡ 41' τῇ 48, ὥςτε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ AED γω- 
vie τῇ ὑπὸ ΑΓῈ ἐστὶν ἴση. ^AAX ἡ μὲν ὑπὸ AED 
τῇ ἐχτὸς τῇ ὑπὸ Β.414 ἐστὶν ton, ἴση δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 


ATE τῇ ἐναλλὰξ τῇ ὑπὸ ΓΑ4- xci ἡ ὑπὸ ΒΑΔ 


m μον 
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«oe τῇ ὑπὸ [1.14 ἐστὶν ἴση. Ἢ ἄρα ὑπὸ BAT 
γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς 4 εὐϑείας. 
Vv ἄρα τριγώνου γωνία δί Oy, ἡ δὲ 
C Quy γωνία Otye  TUQUM, ἢ 
τέμνουσα αὐτὴν εὐϑεῖα τέμνῃ . . . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν 
τῇ προτώσεν,,., ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις v. 

Τῶν ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰ. 
σιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἔσας γωνίας, καὶ 
ὁμόλογον αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτεί- 
γουσαι. 

Ἔστω ἰσογώνια τρίγωνα τὰ ABI! 4ΓΕ ἴσην 
ἔχοντα τὴν μὲν ὑπὸ DAI γωνίαν τῇ ὑπὸ 14}, τὴν 
δὲ ὑπὸ AID τῇ ὑπὸ AED, καὶ ἔτει τὴν ὑπὸ ABI 
τῇ ὑπὸ 41᾽1}. λέγω ὅτι τῶν ADI 41} τριγώνων 
ἀνάλογόν εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 
χαὶ ὁμόλογον αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι. 

᾿ς ἈΚείσϑω γὰρ im εὐθείας ἡ 11 τῇ 1. Καὶ 
ine αἱ ὑπὸ 481 AI'B γωνίαι δύο ὀρϑῶν ἐλάσσο- 
σονές εἰσιν, ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΕΙ͂, αἱ 
ἄρα ὑπὸ ABI' AEI' δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἰσιν. at 
BA E4 ἄρα ἐκβαλλόμεναν συμπεσοῦνται. ᾽Εχβε- 
βλήσϑωσαν, καὶ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ Ζ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ AI'E γωνία τῇ ὑπὸ 
ABI, παράλληλος ἄρα ἐστὴν ἡ ΒΖ τὴ I4. Πάλιν, 
ἐπεὶ ἴση éoviv ἡ ὑπὸ 41 }Β τῇ ὑπὸ AED, παράλλη- 
λός ἐστιν ἡ AI' τῇ ΖΕ. παραλληλόγραμμον ἄρα 
ἐστὲ τὸ Ζ4{4’ ἴση ἄρα ἡ uiv ZA τῇ 417Π, ἡ δὲ 
AT' τῇ Ζ4. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ZBE παρὰ 
μίαν τῶν πλευρῶν τὴν ΖΕ ἠχταν ἡ AID, ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν .AZ, οὕτως ἡ BI' πρὸς τὴν ΓΕ: 
"lou δὲ ἡ AZ τῇ 1.4: ὡς ἄρα ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν I4, 
οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ 41' πρὸς τὴν ΓΕ, Πάλιν, 


Fig. 4, 
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ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ [4] τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ BD πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ Z4 πρὸς τὴν 4: 
"log δὲ ἡ ZA τῇ .AI* ὡς ἄρα ἡ BI' πρὸς τὴν 1Ἐ, 
οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν EA, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ Β1' 
πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΔ. Καὶ ἐπεὺ 
ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ 448 πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ AI 
πρὸς τὴν ΓΕ, ὡς δὲ ἡ BI' πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ 
I'E πρὸς τὴν Ed: καὶ δυίσον ἄρα ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς 
τὴν AID, οὕτως ἡ [4 πρὸς τὴν AE. 

Τῶν ἄρα ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογον ... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . .. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


πρότασις 4. 

᾿Εὰν δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλο- 
γον ἔχῃ: ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα, καὺ 
(cog ἕξει τὰς γωνίας, ὑφ᾽ Gg αἱ ὁμόλογον 
πλευραί ὑποτείνουσυν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ .ABI' AEZ τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον &yovre, ὡς μὲν τὴν AB πρὸς τὴν BI οὕ- 
τως τὴν ΔΕ πρὸς τὴν EZ, ὡς δὲ τὴν Β΄' πρὸς τὴν 
I'A, οὕτως τὴν EZ πρὸς τὴν Z4, καὶ ἔτει ὡς τὴν 
ΒΑ πρὸς τὴν Α΄, οὕτως τὴν EA πρὸς τὴν AZ. λέ- 
γω ὅτι ἰσογώνιον ἔσται τὸ ABI τρίγωνον τῷ AEZ 
τριγώνῳ, καὶ ἴσας ἕξουσι τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμό- 
λογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν, τὴν μὲν ὑπὸ ADBI' τῇ 
ὑπὸ 4 ΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΙΓΑ͂ τῇ ὑπὸ EZA, καὶ ἔτι τὴν 
ὑπὸ ΒΑ͂Ι' τῇ ὑπὸ EAZ. 

Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ ΕΖ εὐϑείᾳ, xoi τοῖς 
πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς E Z τῇ μὲν ὑπὸ 48 γω- 
γίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ZEH, τῇ δὲ ὑπὸ ΡΙΓΑ͂ ἴση ἡ ὑπὸ 
LZH- λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ BAI' λοιπῇ τῇ ὑπὸ EHZ 
ἐστὴν ἴση. | 

᾿Ισογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ ΕΗΖ 
τριγώνῳ- τῶν ἄρα ABI' ΕΗΖ τριγώνων ἀνάλογόν 


Fig. 5. 
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εἰσιν αἱ πλευραὶ, αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, καὶ ὁμό- 
λόγοι «i ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ HE πρὸς 
τὴν EZ. ᾿Αλλ ὡς ἡ AB πρὸς τὴν DI οὕτως ὑπό- 
κειται ἡ 4E πρὸς τὴν ΚΖ: ὡς ἄρα ἡ AE πρὸς 
τὴν EZ, οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν ΕΖ: ἑκατέρα ἄρα 
τῶν 4E H.E πρὸς τὴν EZ τὸν αὐτὸν ἔγχει λόγον: ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ 4L τῇ HE. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
4Z τῇ HZ ἐστὶν ἴση. "En& οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ 


EH, χοινὴ δὲ ἡ EZ, δύο δὴ αἱ AE EZ ϑυσὶ ταῖς 


HE ΕΖ ἴσαι εἰσὶ, χαὶ βάσις ἡ Z4 βάσει τῇ ΖΗ 
ἴση- γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 412 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HEZ 
ἐστὶν ἴση, xci τὸ 4 ΕΖ τρίγωνον τῷ ΠΕΖ τριγώνῳ 
ἴσον, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι, 
ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶ 
xci ἡ μὲν ὑπὸ 4Ζ γωνία τῇ ὑπὸ HZL, ἡ δὲ ὑπὸ 
EAZ τῇ ὑπὸ EHZ. Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΖΕΔ τῇ 
ὑπὸ ZEH ἐστὶν ἴση. ἄλλ᾽ ἡ ὑπὸ HEZ τῇ ὑπὸ ABT 
ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ABI' ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ 4ΕΖ 
ἐστὶν tog. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ͵ AT'B τῇ ὑπὸ 
AZE ἐστὶν ἔση, xoi ἔτι ἡ πρὸς τῷ .4 τῇ πρὸς τῷ 
4. ἰσογώνιον ἄρα ior; τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ 
τριγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλογον... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. ". ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις g. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν utc γω- 
νέᾳ ἴσην ἔχῃ, περὺ δὲ τὰς ἔσας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον: ἐσογώνια ἔσται τὰ τρί- 
γωνα, καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνέας, ὑφ᾽ ἃς et 
ὁμόλογου sod fodlii ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ .ABI' AEZ, μίαν γωνίαν 
τὴν ὑπὸ Β4Γ μιᾷ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴσην ἔχοντα, 


Fig.€ 
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περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς 
τὴν ΒΑ πρὸς τὴν AI, οὕτως τὴν EA πρὸς τὴν 42: 
λέγω ὕτε ἰσογώνιον ἐστι τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 4Ε2Ζ 
τριγώνῳ, καὶ ἴσην éco τὴν μὲν ὑπὸ ABI γωνίαν τῇ 
ὑπὸ AEZ, τὴν δὲ ὑπὸ ALD τῇ ὑπὸ AZE. 
τς Συνεστάτω γὰρ πρὸς μὲν τῇ AZ εὐϑείᾳ xo 
τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς 4 Ζ ὁποτέρᾳ μὲν 
τῶν ὑπὸ BAI' EAZ γωνιῶν ἴση ἡ ὑπὸ ZAH, τῇ δὲ 
ὑπὸ 41Β ἴση ἡ ὑπὸ AZH- λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ 
. B λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Η ἴση ἐστίν. 

᾿Ισογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4181’ τρίγωνον τῷ 4HZ 
τριγώνῳ- ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 
AI, οὕτως ἡ HA πρὸς τὴν AZ. Ὑπόκειτανι δὲ καὺ 
ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 41, οὕτως ἡ ΕΔ πρὸς τὴν 4Ζ' 
xcL ὡς ἄρα ἡ ΕΔ πρὸς τὴν AZ, οὕτως ἡ H4 πρὸς 
τὴν 4Ζ: ἴση ἄρα ἡ E4 τῇ AH, καὶ κοινὴ ἡ 4Z- 
δύο δὴ αἱ Ε4 AZ δυσὶ ταῖς ΗΔ AZ ἴσαι εἰσὶ, καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ EAZ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HAZ ἴση: βάσις 
ἄρα ἡ ΕΖ βάσει τῇ ΖΗ ἐστὶν ἴση, καὶ τὸ 42 τρί- 
γωνον τῷ ΔΖ τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, καὶ «i λοιπαὶ γω- 
γίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσονται ἑκατέρα ἕχα- 
τέρῳ, ὑφ᾽ Gg αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ 4ΖΗ τῇ ὑπὸ 4ΖΕ, ἡ δὲ ὑπὸ ΔΗΖ 
τῇ ὑπὸ A4EZ. ᾿4λλ ἡ ὑπὸ 4ΖΗ τῇ ὑπὸ AI'B ἐστὶν 
ἴση, καὺ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ἄρα τῇ ὑπὸ AZE ἐστὶν ἴση. 
᾿Υπόχειταν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ B.AT' τῇ ὑπὸ EAZ ἴση, καὶ 
λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ E ἴση 
ἔστιν: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ .ABI' τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώγῳ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν. .. ὅπερ ὅῥει δεῖξαι. 
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Πρότασις rv. 

'"Eàv δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γω.- 
γίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον, τῶν δὲ λοιπῶν ἑχατέραν 
ἅμα ἤτον ἐλάσσονα ἢ μὴ ἐλάσσονα ὀρϑῆς" 
ἐσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα, καὶ ἴσας ἕξει 
τὰς γωνίας, περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσιν al 
πλευραί. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ABI' 412 μίαν γω- 
γίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, τὴν ὑπὸ DAI' τῇ ὑπὸ 
42, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας, τὰς ὑπὸ 4181' 412, 
τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς τὴν 41} πρὸς τὴν BI, 
οὕτως τὴν 4E πρὸς τὴν EZ, τῶν δὲ λοιπῶν τῶν 
πρὸς τοῖς 1' Z πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐλάσσονα ὀρ- 
ϑῆς. λέγω ὅτι ᾿σογώνιον ἔσται τὸ .ABI' τρίγωνον τῷ 
4ΕΖ τριγώνῳ, καὶ ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ ABI" γωνία τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότυ ἡ πρὸς τῷ Í' λοιπῇ 
τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴση. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ABI" γωνία τῇ ὑπὸ 
AEZ- μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. Ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ 
ABI- xoi συνεστάτω πρὸς τῇ 4B εὐϑείᾳ καὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ DB τῇ ὑπὸ 4ΕΖ γωνίᾳ ἴση 
ὑπὸ ADBH. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν .4 γωνία τῇ 4. ἡ δὲ 
ὑπὸ ABH τῇ ὑπὸ 4ΕΖ2Ζ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AHB 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ 4ΖΕ ἐστὶν ἴση: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὲ τὸ 
ABH τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν EZ. (Ὡς 
δὲ ἡ AE πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ὑπόκειται ἡ AB. πρὸς 
τὴν BI" xai ὡς ἄρα ἡ .AB πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ 
AB πρὸς τὴν ΒΗ, ἡ 48 ἄρα πρὸς ἑἕχατέραν τῶν 
BI' ΒΗ τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ Β΄" 
τῇ ΒΗ: ὥςτε xci γωνία ἡ πρὸς τῷ [" γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
BHI' ἐστὶν ἴση. ᾿Ελάττων δὲ ὀρϑῆς ὑπόκειται ἡ 
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πρὸς τῷ [' ἐλάττων ἄρα ἐστὶν ὀρϑῆς καὶ ἡ ὑπὸ 
ΒΗΓ', ὥςτε ἡ ἐφεξῆς αὐτῇ γωνία ἡ ὑπὸ AHB μεί- 
Cov ἐστὴν ὀυϑῆς. Καὶ ἐδειχϑὴ ἴση οὖσα τῇ πρὸς 
τῷ Ζ, καὶ ἡ πρὸς τῷ Ζ ἄρα μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς. 
Ὑπόκειται δὲ ἐλάσσων ὀρϑῆς, ὅπερ ἄτοπον. Ovx ἄρα 
ἄνισός ἐστὴὲν ἡ ὑπὸ .ABI' γωνία τῇ ὑπὸ 4ΕΖ, ἴση 
ἄρα. Ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ .4 ἴση τῇ πρὸς τῷ Á, 
καὶ λοιπὴ ἄρα Y πρὸς τῷ l' λοιπὴ τῇ πρὸς TO Z 
ἴση ἐστὶν: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 
AEZ τριγώνῳ. 

᾿Ἰλλὰ δὴ πάλιν ὑποχείσϑω ἑχατέρα τῶν πρὸς 
τοῖς l' Z μὴ ἐλάσσων ὀρϑῆς" λέγω πάλιν ὅτι xc 
οὕτως ἰσογώνιόν ἐστι τὸ .ABI' τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώνῳ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δεί- 
ἕξομεν ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ BI τῇ ΒΗ͂: ὥςτε xoi γωνία 
ἡ πρὸς τῷ l' τῇ ὑπὸ BHI' ἴση ἐστίν. Ovx ἐλάτ- 
των δὲ ὀρϑῆς ἡ πρὸς τῷ 1, οὐκ ἐλάττων ἄρα ἐρϑῆς 
οὐδὲ ἡ ὑπὸ DHI. Τριγώνου δὴ τοῦ BHI' αἱ δύο 
γωνίαν δύο ὀρϑῶν oUx εἰσιν ἐλάττονες, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον- οὐκ ἄρα πάλιν ἄνισός iovw ἡ ὑπὸ ADI 
γωνία τῇ ὑπὸ 4 ΕΖ: ἴση ἄρα. Ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ Α 
τὴ πρὸς τῷ Δ ἴση, λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ l' λοι- 
πῇ τῇ πρὸς τῷ Z ἴση ἐστίν. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ABI' τριγώνον τῷ 4 ΕΖ τριγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ... 


€«r ν᾽} »-- 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... Οπὲρ δδεν δεῖξαι. 


Πρότασις ἡ. 
3 ^ J , & e^ » 
Ἐὰν ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὁρ- 
ϑῆς γωνίας emi τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῆ- 
τὰ πρὸς τῇ χαϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστὶ τῷ 
τε ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 
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"Eoro τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ABI ὀρϑὴν Fig. 8, 


ἔχον τὴν ὑπὸ DAD γωνίαν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Α 
ἐπὶ τὴν DI κάϑετος ἡ “414: λέγω ὅτι ὕμοιόν ἐστιν 
ἑχάτερον τῶν A4DA 4141' τριγώνων ὅλῳ τῷ ADI xa 
ἀλλήλοις. 

᾿Επεὶ γὰρ ἴση ἐστὲν ἡ ὑπὸ BAT γωνία τῇ ὑπὸ 
“4148, ὀρϑὴ γὰρ ἑκατέρα, καὶ κοινὴ τῶν δύο rQuyd- 
vov τοῦ τὲ ABI' καὶ τοῦ A4D4 ἡ πρὸς τῷ 1" λου- 
πὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 41} λοιπῇ τῇ ὑπὸ B.A4 ἐστὶν ἴση, 
ἐσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ .ABI' τρίγωνον τῷ ABA τρι- 
γώνῳ. ᾿Εστὶν ἄρα ὡς ἡ BÍ' ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν 
τοῦ 4 LI' τριγώνου πρὸς τὴν DA ὑποτείνουσαν τὴν 
ὀρϑὴν τοῦ 4D τριγώνου, οὕτως αὐτὴ ἡ .4B ὑπο.- 
τείγουσα τὴν πρὸς τῷ l' γωνίαν τοῦ 487 τριγώ- 
vov πρὸς τὴν Β4 ὑποτείνουσαν τὴν (ouv τῇ πρὸς 
τῷ 1 τὴν ὑπὸ BAA τοῦ ADA τριγώνου, καὶ ἔτι ἡ 
AI πρὸς τὴν 414] ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς τῷ DB γω- 
νίαν, χοινὴν αὐτῶν τῶν δύο τριγώνων: τὸ ABI' ἄρα 
τρίγωνον τῷ .A4BA τριγώνῳ ἰσογώνιόν τέ ἐστι, xal 
τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει» 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI τρίγωνον τῷ ABA τριγώνῳ. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε καὶ τῷ 4141 τριγώνῳ ὅμοιόν 
ἐστι τὸ ABI[' τρίγωνον- ἑκάτερον ἄρα τῶν .ABA 
AAT M genii ὅμοιόν, ἐστὶν ὅλῳ τῷ .ABI' τριγώνῳ. 

““έγω δὴ, ὕτι xci ἀλλήλοις, δ ἐστὲν ὅμοια τὰ ABA 
AAI' τρίγωνα. 

End γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ 844 ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ 44 
ἐστὶν ἴση, ἀλλὰ μὴν xci ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Δ τῇ πρὸς τῷ D' 
ἐδείχϑη ἴση: καὶ λοιπὴ ἄρα 5 πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ 
ὑπὸ Δ4Α͂Γ ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὺὴ τὸ ABA 
τρίγωνον τῷ Α4 τριγώνῳ Ἔστιν ἄρα ὡς ἡ B4 
τοῦ 41Β4 τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ Β.4 πρὸς 
τὴν 44 τοῦ 414 τριγώνου ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς 
τῷ I'yovicv ἴσην τῇ ὑπὸ B.A4, οὕτως αὐτὴ ἡ 44 

τοῦ 
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τοῦ 4184] τριγώνου, ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ DB γω- 
μίαν, πρὸς τὴν 41' ὑποτείνουσαν τὴν ὑπὸ 4A4l' τοῦ 
AAT τριγώνου, ἴσην τῇ πρὸς τῷ DE καὶ ἔτε ἡ ΒΑ͂ 
ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν τὴν ὑπὸ 448 πρὸς τὴν AT 
ὑποτείνουσαν τὴν ὀρϑὴν τὴν ὑπὸ AAT ὅμοιον ἄρα 
ἐστὲ τὸ 41,184 τρίγωνον τῷ .A4A41' τριγώνῳ. 

"àv ἄρα ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας «. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πόρισμα. 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν ἐν ὀρϑογωνίῳ 
τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑε- 
τος ἀχϑῆ, ἡ ἀχϑεῖσα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 
μέση ἀνάλογόν ἐστιν" καὶ ἔτι τῆς βάσεως καὶ ἑνὸς 
ὁποτερουοῦν τῶν τμημάτων ἡ πρὸς τῷ τμήματι πλευρὰ 
μέση ἀνάλογόν ἐστιν. 


Προύτασις s. 
Τῆς δοθείσης εὐθείας τὸ προρταχϑὲν 
μέρος ἀφελεῖν, 
Ἔστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ 418. δεῖ δὴ τῆς AB 
τὸ προοταχϑὲν μέρος ἀφελεῖν. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸ τρίτον" καὶ διυήγθω τις εὺ- 
ϑεῖα ἀπὸ τοῦ .4 ἡ ÁT', γωνίαν περιέγουσὰ μέτα τῆς 
AB τυχοῦσαν" χαὶ εἰλήφϑω τυχὸν σημεῖον ἐπὶ τῆς 
AT' τὸ 4, καὶ κείσϑωσαν τῇ A4 ἔσαν αἱ AE ET. 
xol ἐπεζεύγϑω ἡ BI, καὶ διὰ τοῦ Δ παράλληλος αὖ- 
τῇ ἤχϑω ἡ AZ. 
᾿Επεὶ οὖν τριγώνου τοῦ ABI' παρὰ μίαν τῶν 
πλεῆραν τὴν BI'«uxvow ἡ Z4- ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ [4 πρὸς τὴν 4A, οὕτως ἡ ΒΖ ngog τὴν ZA, 
Διπλὴ δὲ ἡ 14 τῆς 44, διπλῆ ἄρα xai ἡ ἘΖ τῆς 
ZA: den ἄρα ἡ BA τῆς .AZ. 
Τῆς ἄρα δοϑείσης εὐθείας τῆς AB τὸ ἐπιτὰγ- 
ϑὲν τρίτον μέρος ἀφήρηται τὸ AZ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 
[11] 


Fig. 9. 
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Πρότασις i. 

Τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν ἄτμητον τῇ 9o- 
ϑείσῃ εὐθείᾳ τετμημένῃ ὁμοίως τεμεῖν. 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐϑεῖα ἄτμητος ἡ AD, ἡ 
δὲ τετμημένη ἡ 411', κατὰ τὰ 4 E σημεῖα: δεῖ δὴ 
τὴν 4 ἄτμητον τῇ 441' τετμημένῃ ὁμοίως τεμεῖν. 

Κείσϑωσαν ὥςτε γωνίαν τυχοῦσαν περιέχειν, xa 
ἐπεζεύχϑω ἡ ΓΒ, καὶ διὰ τῶν 4 E τῇ BI' παράλ- 
ληλον ἤχϑωσαν αἱ 412 EH, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ AOK. 

Παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν ΖΘ 
ΘΒ. ἴση ἄρα ἡ μὲν 40 τὴ ΖΗ, ἡ δὲ OK τῇ HB. 
Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ AKI' παρὰ μίαν τῶν πλευ- 
ρῶν τὴν KI' εὐθεῖα ἧχται ἡ ΘΕ: ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς τὴν 
OA. Ἴση δὲ ἡ μὲν KO τῇ ΒΗ, ἡ δὲ O4 τῇ HZ 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ BH πρὸς 
τὴν HZ. Πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ AHE παρὰ 
μίαν τῶν πλευρῶν τὴν EH ἧχται ἡ Ζ4: ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ EA πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ HZ πρὸς 
τὴν ZA. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ I'E πρὸς τὴν EA, 
οὕτως ἡ BH πρὸς τὴν ΗΖ: ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ἡ 
ΓΕ πρὸς τὴν E4, οὕτως ἡ ΒΗ πρὸς τὴν HZ, ὡς 
δὲ ἡ E4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ZA. 

Ἡ ἄρα δοϑεῖσα εὐθεῖα ἄτμητος ἡ 48 τῇ δο- 
ϑείσῃ εὐθείᾳ τετμημένῃ τῇ .4I' ὁμοίως τέτμηται: 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι" 


Πρότασις ιά. 
Δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν τρίτην ἀνάλο- 
γον προςευρεῖν. 


10. 


Fig. 1 


Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐθεῖαν αἱ AB 4’ Fig 


δεῖ δὴ τῶν .4B 4Γ τρίτην ἀνάλογον προςευρεῖν. 
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Κείσϑωσαν γωνίαν περιέχουσαι τυχοῦσαν αἱ AB 
AT καὶ ἐχβεβλήσϑωσαν ἐπὶ τὰ 4 E σημεῖα, καὶ 
κείσϑω τῇ 41 ἴση ἡ BA, xoi ἐπεζεύχϑω ἡ BI, xoi 
διὰ τοῦ 4 παράλληλος αὐτῇ ἤχϑω ἡ AE. — 

᾿Επεὶ οὖν τριγώνου τοῦ .44E παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΔΕ ἠχται ἡ BI ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν Β4, οὕτως ἡ ΑΓ πρὸς τὴν I'E. Ἴση 
δὲ ἡ B4 τῇ AI'- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .AB πρὸς τὴν AT, 
οὕτως ἡ 44 πρὸς τὴν ΓΕ. 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν 48 AT, τρίτη 
ἀνάλογον προςεύρηταν ἡ ΓΕ: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις q. 

Τριῶν δοϑεισῶν εὐϑειῶν τετάρτην 19. 
ἀνάλογον προςευρεῖν. 

Ἴβστωσαν αἱ δοϑεῖσαν τρεῖς εὐθεῖαν αἱ 4 B. Γ΄ Fis. 12. 
δεῖ δὴ τῶν .4 B Γ' εὐθειῶν τετάρτην ἀνάλογον 
προςευρεῖν. 

᾿Εχχείσθϑωσαν δύο εὐϑεῖαν, αὖ 4Ε AZ, γωνίαν 
περιέχουσαν τυχοῦσαν τὴν ὑπὸ 412: xol κείσϑω τῇ 
μὲν Α΄ ἴση ἡ Δ4Η, τῇ δὲ B ἴση ἡ HE, καὶ ἔτι τῇ 
I' ἴση ἡ 4Θ. καὶ ἐπιζευχϑείσης τῆς HO, παράλλη- 

Aog αὐτῇ ἤχϑω διὰ τοῦ E ἡ ΕΖ: 

᾿Επεὶ οὖν τριγώνου τοῦ 4ΕΖ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν EZ ἠχται ἡ ΗΘ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AH 
πρὸς τὴν ΠῈ, οὕτως ἡ 4Θ πρὸς τὴν OZ. Ἴση δὲ 
ἡ μὲν ΔΗ͂ τῇ 4, ἡ δὲ HE τῇ D, Ὑριδὲ 46 "moie 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Α πρὸς τὴν D, οὕτως ἡ I' πρὸς 
τὴν ΘΖ. 

Τριῶν ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν .4d B [᾿ τε- 
τάρτη ἀνάλογον προςεύρηται ἡ ΘΖ' ὅπερ ἔδει πονῆσαι. 


ι04 ΕΥΚΑΒΙΔΟΥ 


Πρότασις y. 

Avo δοϑεισῶν εὐθειῶν μέσην ἂν ἀλυ- 
γον προφςφευρεῖν. 

"Eovocav αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαν αἱ 4B. BI* 
δεῖ δὴ τῶν 418 BI' μέσην ἀνάλογον προρευρεῖν. 

Κείσϑωσαν ix εὐθείας, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 
“41 ἡμιχύχλιον τὸ 4D, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B ση- 
μείου τῇ “11 εὐϑείᾳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ DA, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσωαν αἱ 4A AI. 

Καὶ ἐπεὶ ἐν ἡμικυχλίῳ γωνία ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4141" 
ὀρϑή ἐστιν. Koi ἐπεὶ ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ τῷ 
AAT ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος 
ἥχται ἡ AB- ἡ AB ἄρα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 
τῶν AB. ΒΤ μέση ἀνάλογόν ἐστιν. 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν AB. BI, μέση 


c 


ἀνάλογον προρεύρηταν ἡ Β4 ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις qw. 


Τῶν ἴσων τε xai ἰσογωνίων παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ αἱ 
περὶ τὼς ἴσας γωνίας: καὶ ὧν ἰσογωνίων 
παραλληλογράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἵ 
πλευραὺ «bí περὶ τὸς ἴσας γωνίας, ἴσα ἐστὶν 
xciv (v. 

"Eoro lóm ve xo ἰσογώνια παραλληλόγραμμα 
τὰ 418 BI ἴσας ἔχοντα τὰς πρὸς τῷ D γωνίας, Aé- 
yo ὅτι τῶν 48 Β1' ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας, τοῦτ᾽ ἔστιν ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. 

Κείσϑωσαν γὰρ ἐπὶ εὐθείας α AB BE, im 
εὐθείας ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ΖΒ BH- καὶ συμπεπλη- 
ρώσϑω τὸ ΖΕ παραλληλόγραμμον. 

᾿Επεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AB. παραλληλόγραμμον 
τῷ ΒΤ' παραλληλογράμμῳ, ἄλλο δέ τι τὸ ZE- ἔστιν 
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ἄρα ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ZE, οὕτως τὸ BI' πρὸς τὸ 
ΖΕ. ᾿Αλλ ὡς μὲν τὸ 4B πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ἡ AB 
πρὸς τὴν BE, ὡς δὲ τὸ BI' πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ἡ 
HB πρὸς τὴν ΠΖ' xci ὡς ἄρα 1) 4B πρὸς τὴν BE, 
αὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. Tov AB BI' ἄρα παρ- 
αλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν ai πλευραὺ αἱ περὺ 
τὰς ἴσας γωνίας. | 

᾿Αλλὰ δὴ ἀντιπεπονθέτωσαν αἷ πλευραὶ αἱ περὺ 
τρρ ἴσας γωνίας, xci ἔστω ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BE, 
οὕτως ἡ HB πρὸς τὴν ΒΖ: λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AB 
παραλ λῃδύγρῳμμον τῷ bI' παρᾳλληλογφόμμᾳ, 

Vina γάρ ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BE, οὕτως 
ἡ HB πρὸς τὴν ΒΖ, ἀλλ' ὡς μὲν ἡ AB πρὸς τὴν 
BE, οὕτως τὸ .AB παραλληλόγρομμον πρὺς τὸ ΖΕ 
"aged Any eov, ὡς 02 ἡ HB πρὸς τὴν ΒΖ, oV- 
τως τὸ BI' Mig dieti πρὸς τὸ ΖΕ παραλ- 
ληλόγραμμον- καὶ ὡς ἄρα τὸ «48 πρὸς τὸ ΖΕ, οἵὕ- 
τως τὸ BI' πρὸς τὸ ZE- ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 παρ- 
φλληλόγραμμον τῷ BI IP Top RD. 

 Tàv ἄρα ἴσων vt καὶ ἰσογωνίων . . . καὶ τὰ ἑξῆς 

ὡς i» τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ἡρότασις «( 

Tov ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων 
γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευ- 
ραὺ «í περὶ τὰς ἴσας γωνίας" xa ὧν μίαν 
νῷ Conv ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπε- 
πόνϑασιν αἷ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίες, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

"Eoro ἴσα τρίγωνα τὰ 487 44 μίαν μιᾷ 
ἴσην ἔχοντα γωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑ͂Ι' τῇ ὑπὸ 4.48: 
λέγω ὅτι τῶν ABI' AAE τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν 
aL πλε vga «i περὺ τὰς ἴσας γωνίας, TOUT ἔστιν OTL 
ἐστὶν ὡς 7) 1.4 πρὸς τὴν .44, οὕτως ἡ E.A πρὸς τὴν ABD. 


10. 


Fi. 15. 
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Κείσϑω γὰρ ὥςτε ἐπ᾿ εὐθείας εἶναι τὴν ΓΑ τῇ 
“414. ἐπὶ εὐϑείας ἄρα ἐστὶ xoci ἡ ΜΑ͂ τὴ 415’ καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ 184, 

᾿Επεὶ οὖν toov ἐστὶ τὸ ABI τρίγωνον τῷ AAE 
τριγώνῳ, ἄλλο δέ τι τὸ 4.184: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ I'AB 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΑ͂4 τρίγωνον, οὕτως τὸ AAE 
τρίγωνον πρὸς τὸ D.A4 τρίγωνον, ᾿41λλ: ὡς μὲν τὸ 
I'AB πρὸς τὸ B.AA4, οὕτως ἡ 14 πρὸς τὴν .44, ὡς 
δὲ τὸ 144 πρὸς τὸ Β44, οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν 
AB- καὶ ὡς ἄρα ἡ 1-4 πρὸς τὴν A4, οὕτως ἡ EA 
πρὸς τὴν 48. τῶν ABI' 448 ἄρα τριγώνων ἄντι- 
πεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ, αἱ περὶ τὰς ἴσας γωγίας. 

Ἄλλα δὴ ἀντιπεπονϑέτωσαν αἱ πλευραὶ τῶν 
ABI AAE τριγώνων, xoi ἔστω ὡς ἡ I4 πρὸς τὴν 
«44, οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν .AB- λέγω ὅτι ἴσον ἐστὺ 
τὸ 481' τρίγωνον τῷ “444 τριγώνῳ. 

᾿Επιζευχϑείσης γὰρ πάλιν τῆς Bá, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ LA πρὸς τὴν Α4, οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν AB, 
ἀλλ ὡς μὲν ἣ DA πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ ABT 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΑ͂Δ τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ EA πρὸς 
τὴν 418, οὕτως τὸ EAA τρίγωνον πρὸς τὸ B.AA τρί- 
γωνον: ὡς ἄρα τὸ .ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ DAA, 
οὕτως τὸ ΕΑ͂4 τρίγωνον πρὸς τὸ B.A44-* ἑκάτερον ἄρα 
τῶν ABI AAE πρὸς τὸ ΒΑ44 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 


ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ 418 τρίγωνον τῷ Ε44 τριγώνω. 


Τῶν ἄρα ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων. .. 
«e » - 
xci τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. οπὲρ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις s. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐϑεῖαν ἀνάλογον ὦσι, 
τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιεον 
(cov ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνίῳ: καὶ ἐὰν τὸ ὑπὸ τῶν ἄχρων πε- 
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ριεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν 
μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ, ai τέσσα- 
ρὲς εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαν ἀνάλογον αἱ AB 
I4 E Z, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν [ 4, οὕτως ἡ E πρὸς 
τὴν Ζ' λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB Ζ περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν I'4 E περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνίῳ. 

Ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν .4 I' σημείων ταῖς AB 
14 εὐϑείαις πρὸς ὀρϑὰς αἱ .4H ΓΘ, καὶ κείσϑω 
τῇ μὲν Ζ ἴση ἡ AH, τῇ δὲ E ἴση ἡ 1. καὶ συμ- 
πεπληρώσθϑωσαν τὰ BH 40 παραλληλόγραμμα. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν I4, οὕτως ἡ 
E πρὸς τὴν Z, ἴση δὲ ἡ μὲν E τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Z τῇ 
AH- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν 1.4, οὕτως ἡ 
I'O πρὸς τὴν .4H- τῶν ΒΗ 4Θ ἄρα παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὺ oL περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας, Ὧν δὲ ἰσογωνίων παραλληλογράμμων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ «i περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας, ἴσα ἐστὶν ἑχεῖνα. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗ παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ 4Θ παραλληλογράμμῳ. Καί ἐστι 
τὸ uiv ΒΗ τὸ ὑπὸ τῶν AB Z, ἴση γὰρ ἡ AH τῇ 
Z- τὸ δὲ 4Θ τὸ ὑπὸ τῶν [4 E, ἴση γὰρ ἡ I'O τῇ 
E- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AB Ζ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
(gov ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν I'A E περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

᾿Δλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν AB Ζ περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ E περιεχομένῳ ὀρϑο- 
γωνίῳ- λέγω ὅτι αἱ τέσσαρες εὐθεῖαν ἀνάλογον ἔσον- 
ται, ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν I4, οὕτως ἡ E πρὸς τὴν Z. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AB Z ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 124 E, καί ἐστι 
τὸ μὲν ὑπὸ τῶν .4B Z τὸ BH, ἴση γὰρ 9» AH 
τῇ Z, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν I'4 E τὸ 40, ἴση γὰρ ἡ ΓΘ 
τῇ E: τὸ ἄρα ΒΗ ἴσον ἐστὶ τῷ 4O- καὶ εἰσιν ἔσο- 
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γώνιω, Τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων παρωλληλογράώμ. 
Qv. ἀὠντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AD πρὸς τὴν 12, οὕτως ἡ 
I'O πρὸς τὴν .4H- ἴση δὲ ἡ μὲν 1,0 τῇ E, δὲ 
AH τῇ Ζ: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AD πρὸς τὴν I'4, oU- 
rog ἡ LE πρὸς τὴν Z. 

'"Eàv ἄρα τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον... καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις a. 


VM - "i » 7 Y 
'"Eav veta εὐθεῖαν ἀνάλογον wot, τὸ 


πὸ τῶν ἄγον: MOD NN opo vpamm 


ἐὰν τὸ ὑπὸ τῶν ἄχρων περιεχόμενον ἀρϑο- 


γώνεον ἴσον ἡ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετρα- 
γώνῳ, ei τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαν ἀνάλογον αἱ A B T, 
ὡς ἡ 4 noo τὴν B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν I'. λέγω 
ὅτυ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ Τ' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὴ τῷ ἀπὸ τῆς B Ue. 

Κείδϑω τῇ B ἴση ἡ 4. 

Καὶ ἐπεὶ ἐστιν ὡς ἢ ΑΙ πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 
B πρὸς τὴν 1', ἴση δὲ ἡ B τῇ 4. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
-4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν I'. ᾿Εὰν δὲ 
τέσσαρες εὐθεῖαν ἀνάλογον ὦσε, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἕσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 
gov περιεχομένω ὀρϑογωνίῳ" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A P 
tcov ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν B 4. ᾿Αλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν B 
4 τὸ ἀπὸ τῆς B ἐστὶν, ἴση γὰρ ἡ B τῇ 4: τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν 44 1' περιεχόμενον ὀρϑογώνειον ἴσον ἐστὲ 
τῷ ἀπὸ τῆς DB τετραγώνῳ. 

᾿Δλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν 4 7' ἴσον ἔστω τῷ ἀπὸ 
τῆς B* λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ .4 πρὸς τὴν DB, οὕτως 
ἡ B πρὸς τὴν T. 
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Τῶν yàp αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν .4 1' ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς D, ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν B 4 ἐστὶν, Vou γὰρ ἣ B τῇ Δ' 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑἹ I' ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B 4. 
᾿Εὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἄχρων ἴσον 4j τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 
σῶν, αἱ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογόν εἰσιν" ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ Α,!Ι πρὸς τὴν D, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν 1΄. "Ion 
δὲ ἡ D τῇ 4: ὡς ἄρα ἡ A πρὸς τὴν DB, οὕτως ἡ B 
πρὸς τὴν I. 

᾿βὰν ἄρα τρεῖς εὐϑεῖαι ἀνάλογον ,.. καὶ τὰ is ὡς 
ἐν vj προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαρι 


Πρότασες ἰή. 

"4mó τῆς δοϑείσης εὐθείας τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν ve καὶ ὁμοίως κείμενον 
εὐϑύγραμμον ἀναγράψαι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ AD, τὸ δὲ δο- 
ϑὲν εὐθύγραμμον τὸ I'E- δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς AB εὐ- 
ϑείας τῷ I'E εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τὲ καὶ ὁμοίως κεί- 
μένον εὐϑύγραμμον ἀναγράψαι. 

᾿Ἐπεζεύχϑω ἡ “2, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ AB 
εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς '4 D τῇ 
μὲν πρὸς τῷ I'yovie ἴση ἡ ὑπὸ HABD, τῇ δὲ ὑπὸ 
I'AZ ἴση ἡ ὑπὸ ABH- λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ [ΖΖά λοι- 
πῇ τῇ ὑπὸ .AAHB ἐστὶν (ow ἰσογώνιον ἄρα ἐστὺ τὸ 
ZI'/^ τρίγωνον τῷ HAB τριγώνῳ- ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν HB, οὕτως ἡ ZI' πρὸς τὴν 
HL, xoi ἡ I'4 πρὸς τὴν 41}. “Πάλιν συνεστάτω 
πρὸς τῇ ΒΗ εὐϑείᾳ xoi τοῖς πρὸς αὑτῇ σημείοις 
τοῖς B Η τῇ μὲν ὑπὸ 4ΖΕ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ BHO, 
τῇ δὲ ὑπὸ Ζ4 ἴση ἡ ὑπὸ HBO- λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς 
τῷ E λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Θ ἐστὶν Von: ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ZAE τρίγωνον τῷ HBO τριγώνῳ: ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AZ. πρὸς τὴν HD, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς 
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τὴν IO, καὶ ἡ E4 πρὸς τὴν GB. ᾿Εδείχϑη δὲ xci 
ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν HB, οὕτως ἡ ZI' πρὸς τὴν HA, 
καὶ ἡ 1.1 πρὸς τὴν 411... καὶ ὡς ἄρα ἡ Ζ1' πρὸς 
τὴν 4, οὕτως 3j ve 1.4 πρὸς τὴν AB xe ἡ ΖΕ 
πρὸς τὴν ΗΘ, καὶ ἔτι ἡ LE πρὸς τὴν OB. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ L'ZA γωνία τῇ ὑπὸ AHB, 
ἡ δὲ ὑπὸ 4Ζ" τῇ ὑπὸ BHO- ὕλη ἄρα ἡ ὑπὸ [ΖΕ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ 4110 ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ ὑπὸ 13} τῇ ὑπὸ ABO ἐστὶν ἴση, ἔστι δὲ καὶ ἡ 
μὲν πρὸς τῷ 1" τῇ πρὸς τῷ Α ἴση, ἡ δὲ πρὸς τῷ E 
τῇ πρὸς τῷ Θ' ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 τῷ I'E, 


καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον 


ἔχει" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 41 εὐϑύγραμμον τῷ I'E 
εὐϑυγράμμῳ. 

᾿4“πὸ τῆς δοϑείσης ἄρα εὐϑείας τῆς AD τῷ δο- 
ϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ I'E ὅμοιόν τε xci ὁμοίως κεί- 
μένον εὐθύγραμμον ἀναγέγραπται τὸ 410- ὕπερ ἔδεν 
ποιῆσαι. 


Πρότασις or. 

Τὰ ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν δι- 
πλασίονν λόγῳ ἐστὺ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. 

Ἔστω ὅμοια τρίγωνα τὰ .ABU AEZ ἴσην 
ἔχοντα τὴν πρὸς τῷ D γωνίαν τῇ πρὸς τῷ Δ, ὡς 
δὲ τὴν 418 πρὸς τὴν BI, οὕτως τὴν 4E πρὸς τὴν 
EZ, ὥςτε ὁμόλογον εἶναι τὴν BI' τῇ ΕΖ: λέγω ὅτι 
τὸ ABI" τρίγωνον πρὸς τὸ 4 ΕΖ τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ BI' πρὸς τὴν EZ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν BI' EZ τρίτη ἀνάλογον ἡ 
BH, ὥςτε εἶναι ὡς τὴν BI πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως τὴν 
ΕΖ πρὸς τὴν ΒΗ: καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ HA. 

᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως 
ἡ AE πρὸς τὴν EZ- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ BI' πρὸς τὴν EZ. .A4ÀW ὡς 
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ἡ BI' πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 
BH. x«i ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς τὴν AE, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν BH- τῶν ΑΒΗ 4ἘΕΖ2 ἄρα τριγώνων ἀντι- 
πεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας. 
Ὧν δὲ, μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἂν- 
τιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 
ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα " ἴσον ἄρα dor, τὸ ΑΒΗ͂ τρίγωνον 
τῷ 42 τριγώνῳ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ BI' πρὸς 
τὴν EZ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν BH, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐ- 
ϑεῖαν ἀνάλογον ὦσιν, ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην Ói- 
πλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται, ἥπερ πρὸς τὴν δευτέ- 
ραν: ἡ BI' ἄρα πρὸς τὴν BH διπλασίονα λόγον ἔγχει, 
ἤπερ ἡ BI' πρὸς τὴν EZ. Ὡς δὲ ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν 
BH, οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ ABH τρίγω- 
γον" καὶ τὸ 4151 ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΒΗ δι- 
πλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Β΄᾽ πρὸς τὴν ΕΖ. Ἴσον 
δὲ τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ τριγώνῳ" xci τὸ ABI 
ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ AEZ τρίγωνον διπλασίονα λό- 
γον ἔχει, ἤπερ ἡ DI πρὸς τὴν EZ. 

Τὰ ἄρα ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα... καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. ὕπερ δδει δεῖξαι. 

Πόρισμα. 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν τρεῖς εὐϑεῖαι 
ἀνάλογον ὠσίν, ἔστιν ὡς ἣ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης τρίγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. (Ἐπεί- 
δηπερ ἐδείχϑη, ὡς ἡ I'B πρὸς τὴν DH, οὕτως τὸ 
ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΒΗ τρίγωνον, τοῦτ᾽ ἔστι 
τὸ AEZ.) 

Πρότασις x. 

Τὰ ὅμοια πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρί- 
γωνᾳῳ διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος xal 
ὁμόλογα τοῖς ὅλοις" καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς 
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τὸ πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμάλογον 
πλευρών, 

"Loro ὕμοια πολύγωνα τὰ ADBI'AE ΖΗΘΚΑ͂, 
ὁμόλογος δὲ ἔστω ἡ AD τῇ ΖΗ: λέγω ὅτι τὰ ADBIAE 
ZHOK,.A πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρίγωνα διαιρεῖται 
καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς ὕλοις, καὶ 
τὸ ABIAE πολύγωνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωναν 
διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ AB πρὸς τὴν ΖΗ. 

᾿Ρπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΕ ΕΓ HA 40. 

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ADIAE πολύγωνον 


Fig. 20. 3 


τῷ ΖΗΘΚΑ͂ πολυγώνῳ, (ay oriv ἡ ὑπὸ DAE γω- 


vie τῇ ὑπὸ ΠΖΑ͂: καί ἐστιν ὡς ἡ B.A πρὸς τὴν AE, 
οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς τὴν ΖΑ͂. "Ens οὖν δύο τρίγωνά 
ἐστι τὰ .ABE ZH. μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην 
ἔχοντα, περὺ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλο- 
γον. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABE τρίγωνον τῷ ΖΗΩΑ͂ 
τριγώνῳ, ὥςτε καὶ ὅμοιον- ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE 
γωνία τῇ ὑπὸ ZH.A4, Ἔστι δὲ καὶ 044g ἡ ὑπὸ ABI' 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἴση, διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πολυ- 
γώνων": λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ EBI'yevia λοιπῇ τῇ ὑπὸ 
AHO ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
ABE ZH.A τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ EB πρὸς τὴν BA, 
οὕτως 5 4 πρὸς τὴν HZ, ἀλλὰ μὴν καὶ διὰ τὴν 
ὁμοιότητα τῶν πολυγώνον ἐστὶν ὡς ἡ AD πρὸς τὴν BT, 
οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς τὴν ΗΘ- διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
EB πρὸς τὴν BI, οὕτως 5 4H πρὸς τὴν HO, καὶ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας τὰς ὑπὸ EBI'A4HO oci πλευ- 
oci ἀνάλογόν εἰσιν: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὲ τὸ ΕΒΤ' τρί- 
yovov τῷ ΛΗΘ τριγώνῳ, ὥςτε καὶ ὅμοιον ἔτι τὸ 
ΠΒΤ' τριγώνον τῷ ΑΗΘ τριγώνῳ, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ τὸ ΕΤ 4 τρίγωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ “ΘΚ τριγώνῳ" 
τὰ ἄρα ὅμοια πολύγωνα τὰ ΑΒΓΔΕ ZHOKA εἴς 
τὲ ὅμοια τρίγωνα διήρηται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος. 
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“Μέγω ὅτι καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις, TOUT ἔστιν, 
ὥςτε ἀνάλογον εἶναν τὰ τρίγωνα, καὶ ἡγούμενα μὲν 
sva, τὰ 4BE EDU ΕΓΔ, ἑπόμενα δὲ αὐτῶν τὰ 
ΖΗΑ͂ A4HO ΑΘΚ, καὶ ὅτι τὸ ABI'AE. πολύγωνον 
πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ ἡ ὁμόλογὸς πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευ- 
ρὰν τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ .4D πρὸς τὴν ZH. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ .4I' ZO. 

Ko ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πολυγώνων toy 
ἐστιν ἡ ὑπὸ 418' γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καὶ ἐστὶν ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν DI, οὕτως ἡ ZH πρὸς τὴν HO- ἰσογώ- 
γιόν ἐστι τὸ 41 τρίγωνον τῷ ZHO τριγώνῳ- ἴση 
ἄρα ἐστὲν ἡ μὲν ὑπὸ BAT" γωνία τῇ ὑπὸ HZO, ἡ 
δὲ ὑπὸ ΒΙΓΑ͂ vij ὑπὸ HOZ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἥ 
ὑπὸ BAM γωνία τῇ ὑπὸ HZN, ἐδείχϑη δὲ καί | 
ὑπὸ 482 τῇ ὑπὸ ΖΗ͂Ν ἴση" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 
AMB λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΖΝΗ ἴση ἐστίν: ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὲ τὸ ABM τρίγωνον τῷ ZEN τριγώνῳ. “Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι καὶ τὸ ΒΙΜΠ' τρίγωνον ἰσογώνιον ἐστὺ 
τῷ ἩΝΘ τριγώνῳ: ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν, ὡς μὲν ἡ 
AM πρὸς τὴν MB, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς τὴν INH, ὡς 
δὲ ἡ ΒΜ πρὸς τὴν MI, οὕτως 5$ IIN πρὸς τὴν NO- 
ὥςτε καὶ διίΐσου, ὡς ἡ ΑΜ πρὸς τὴν ΜΙ' οὕτως ἡ 
ΖΝ πρὸς τὴν ΝΘ. '4ÀX ὡς ἡ AM πρὸς τὴν ΜΓ, 
οὕτως τὸ .4BM τρίγωνον πρὸς τὸ MBI, καὶ τὸ 
AME πρὸς τὸ EMI, πρὸς ἄλληλα γάρ εἶσιν ὡς αἱ 
βάσεις. χαὺ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν 
ἑπόμενων, οὕτως ἅπωντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ὥπαντα 
τὰ ἑπόμενα: ὡς ἄρα τὸ ΑΜΒ τρίγωνον πρὸς τὸ 
BMI', οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ ΓΒΕ. ᾿4λλ ὡς τὸ 
AMB πρὸς τὸ BMI', οὕτως ἡ AM πρὸς τὴν ΜΙ. 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΑΜ πρὸς τὴν ΜΙ, οὕτως τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ EBI' τρίγωνον. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
xci ὡς ἡ ΖΝ πρὸς τὴν ΝΘ, οὕτως τὸ ΖΗ τρίγωνον 
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πρὸς τὸ H.4O τρίγωνον. Καί ἐστιν ὡς ἡ ΑΜ πρὸς 
τὴν MI, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς τὴν ΝΙΩ: xci ὡς ἄρα τὸ 
ABE τρίγωνον πρὸς τὸ BEI' τρίγωνον, οὕτως τὸ 
ZH τρίγωνον πρὸς τὸ HOA τρίγωνον, χαὶ ἐναλ- 
λὰξ ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZHLA τρίγωνον, 
οὕτως τὸ BEI' τρίγωνον πρὸς τὸ Π.1Θ τρίγωνον. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ἐπιζευχϑεισῶν τῶν BA HK, ὅτι 
καὶ ὡς τὸ .DBEI' τρίγωνον πρὸς τὸ Π.10 τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ELA τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΘΚ τρίγωνον͵ 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH.A 
τρίγωνον, οὕτως τὸ EBI' πρὸς τὸ 44 HO, καὶ ἔτι τὸ 
LI'4 πρὸς τὸ ΑΘΚ' καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων. 
πρὸς εν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΑΒΕ 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZHLA τρίγωνον, οὕτως τὸ ABI'AE 
“πολύγωνον πρὸς τὸ ZHOK 4 πολύγωνον. ᾿Δ4λλὰ τὸ 
ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH.A τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ .4B ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ΖΗ ὁμόλογον πλευράν" τὰ yàg ὕμοια τρίγωνα ἐν δε- 
πλασίονε λόγῳ ἐστὲ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν". χαὶ τὸ 
4184 ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ͂ πολύγω- 
vov διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ 4418 ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ΖΗ ὁμόλογον πλευράν. 

Τὰ ἄρα ὅμοια πολύγωνα εἴς τε. . . καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα à, 

ἙὩραύτως δὲ καὶ ἐπὶ τῶν ὁμοίων τετραπλεύρων 
δειχϑήσεται, ὅτι ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμο- 
λόγων πλευρῶν. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ éni τῶν τριγώνων- 
ὥςτε χαὶ καϑόλου τὰ ὅμοια εὐϑύγραμμα σχήματα 
πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων 
πλευρῶν. 
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Πόρισμα g. 
Καί ἐὰν τῶν AB ZH τρίτην ἀνάλογον λάβω- 
μὲν τὴν 5, ἡ .AB πρὸς τὴν XN διπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ ἡ “48 πρὸς τὴν ΖΗ. Ἔχει δὲ καὶ τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, καὶ τὸ τετράπλευρον 
πρὸς τὸ τετράπλευρον διπλασίονα λόγον, ἤπερ ἡ ὁμό- 
λογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν 
ἡ AB πρὸς τὴν ΖΗ: ἐδείχϑη δὲ τοῦτο xoi ἐπὶ τῶν 
τριγώνων" ὥςτε χαὶ χκαϑόλου φαγερὸν, ὅτι ἐὰν τρεῖς 


1 


εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὠσίν, ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 

, JS X NP - , 3 ' ' 1 
τρίτην οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἰδος πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. 


Πρότασις κά. 

Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλ- 91. 
λήλοις ἐστὶν ὅμοια" 

Ἔστω γὰρ ἕχάτερον τῶν .4 DB εὐθυγράμμων ris. 21. 
τῷ Γ΄ ὅμοιον: λέγω ὅτι καὶ τὸ 4 τῷ B ἐστὶν ὅμοιον. 

᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4 τῷ I^ ἰσογώνιόν 
τέ ἐστιν αὐτῷ, χαὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευ- 
ρὰς ἀνάλογον ἔχει.  ll&Aw, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ B 
τῷ l'. ἰσογώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ, καὶ τὰς "eoi τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ᾿Εχάτερον ἄρα 
τῶν .4 B τῷ [Π ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔγχει, ὥςτε χαὺ τὸ Α 
τῷ Β ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ 
τῷ B. 

Τὰ ἄρα τῷ αὐτῷ ἐῤθυγράμμῳ ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιυς sg. 


3 U , οἷ - E , ΕἸ 
Eav τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον oot 22, 
' Ἁ γ ? U - « , 1 
χαὶ τὰ ἀπ αὐτῶν εὐθύγραμμα 0uotc τε xal 
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ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἕσται" καὶ 
ἐὰν rà ἀπὶ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὕμοιά τε zal 
ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἢ, καὶ 
αὐταὶ αἱ εὐϑεῖαν ἀνάλογον ἔσονται. 
βστωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαν ἀνάλογον αἱ .41}) Fig. 22. 
[4 EZ HO, ὡς ἡ .4D πρὸς τὴν 1.4, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν |Θ, καὶ ἀναγεγράφρϑωσαν ἀπὸ μὲν τῶν 
AB 14] ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐθύγρωμμα 
τὰ KAD .114, ἀπὸ δὲ τῶν EZ HO Ouod τὲ χαὺὶ 
ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα τὰ ΜΖ NO- λέγω ὅτι 
ἐστὶν ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ ATA, οὕτως τὸ MZ πρὸς 
τὸ IVO. 
᾿Τιλήφϑω γὰρ τῶν μὲν AB Γ4 τρίτη DA fe 
ἡ 4, τῶν δὲ EZ HO τρίτη ἀνάλογον ἡ O. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ἡ ΑΒ πρὸς τὴν 14, οὕτως ἡ ΕΖ 
πρὸς τὴν ΗΘ, ὡς δὲ ἡ Γ( πρὸς τὴν 5, οὕτως ἡ HO 
πρὸς τὴν O- διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν 
A, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν Ο. ᾿Αλλ ὡς μὲν ἡ Α8 
πρὸς τὴν A, οὕτως τὸ ΚΑ͂Β πρὸς τὸ 414, ὡς δὲ ἡ 
EZ πρὸς τὴν 0, οὕτως τὸ ΜΖ ngos τὸ ΝΘ- xoi 
ὡς ἄρα τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 414, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς 
τὸ ΝΘ. 
᾿ἀλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 4314, οὕ- 
τως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ’ λέγω ὅτι ἐστὲ καὶ ὡς ἡ 
AD πρὸς τὴν I'4, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HO. 
Γεγονέτω γὰρ ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν L4, οὕτως 
ἢ EZ πρὸς τὴν ΜΡ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς 
ΠΡ ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ ΝΘ ὅμοιόν τὲ xe ὁμοίως 
κείμενον εὐθύγραμμον τὸ ΣΡ, 
Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, xoi ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν 
τῶν 48 14 ὅμοιά ve καὶ ὁμοίως κείμενα τὰ ΚΑΒ 
ATA, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ ΠΡ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενα τὰ ΜΖ XP- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 
ATA 
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414, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ EP. Ὑπόχειται δὲ καὶ 
ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ A414, οὕτως τὸ MZ σιρὸς τὸ 
INO- καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ XP, οὕτως τὸ MZ 
πρὸς τὸ ΝΘ- τὸ MZ ἄρα πρὸς ἑχάτερον τῶν ΝΘ 
XP τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον- ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ INO τῷ 
ΣΡ. Ἔστι δὲ αὐτῷ ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον ἴση 
ἄρα ἔστιν ἡ ΗΘ τῇ ΠΡ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν 14, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, ἴση δὲ ἡ 
ΠΡ τῇ HO- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν 114, οὕ- 
τως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ. 

"Eàv ἄρα τέσσαρες εὐθεῖαν . . . καὶ τὰ ἑξῆς ὥς ἣν 
τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


A wu o. 

(Ὅτι δὲ, ἐὰν εὐθύγραμμα ἴσα ἢ χαὶ ὕμοία, αἕ 
ὁμόλογον αὐτῶν πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσὶ, δείξομεν 
οὕτως. 

"Loro ioc xoci ὅμοια εὐθύγραμμα τὰ ΝΘ XP, 
καὶ ἔστω ὡς ἡ OH πρὸς τὴν HN, οὕτως 5j ΠΡ πρὸς 
τὴν ΠΣ. λέγω ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ PII τῇ OH. 

Ev γὰρ ἄνισοί εἰσι" μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. 
"Eoro μείζων ἡ PII τῆς OH. Koi ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
PII πρὸς τὴν ΠΙΣ, οὕτως ἡ ΘΗ͂ πρὸς τὴν ΗΝ, καὶ 
ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΠΡ πρὸς τὴν O.H, οὕτως ἡ IL πρὸς 
τὴν HN. Μείζων δὲ ἡ ΠΡ τῆς OH- μείζων ἄρα 
καὶ ἡ ΠΣ τῆς ΗΝ. ὥςτε καὶ τὸ P μεῖζόν ἐστι τοῦ 
ON- ἀλλὰ xol ἴσον, ὅπερ ἀδύνατον: οὐχ ἄρα ἄνισός 
ἐστιν ἣ ΠΡ τῆς HO, ἴση ἄρα- ὅπερ ἔδει δεῖξαι.) 


Πρότασις w. 
Τὰ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα πρὸς 
ἄλληλο λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον 2x τῶν 
πλευρῶν. 


L 12] 


23. 
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"Earo ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ AM P Z, rig, 98, 
ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ DI γωνίαν τῇ ὑπὸ ELIT | 
λέγω ὅτι τὸ .AI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 12 
παραλληλόγραμμον λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ 
τῶν πλευρῶν, τοῦ τε, ὃν ἔχει ἡ DBI' moog τὴν I'H 
καὶ τοῦ, ὃν ἔχεν ἡ 41' πρὸς τὴν 14, 

Κείσϑω γὰρ ὥςτε ἐπ᾽ εὐϑείας εἶναι τὴν ΒΓ τῇ 
ΓΗ: ἐπὶ εὐθείας ἄρα dori wc ἡ 4l τῇ PE. καὶ 
συμπεπληρώσϑω τὸ 4H παραλληλόγραμμον, καὶ &x- 
χείσϑω τις εὐϑεῖα ἡ K, καὶ γεγονέτω ὡς μὲν ἡ BI' 
πρὸς τὴν ΤῊ, οὕτως ἡ K πρὸς τὴν d, ὡς δὲ ἡ 41' 
πρὸς τὴν 18, οὕτως ἡ «1 πρὸς τὴν M. : 

Οἱ ἄρα λόγοι τῆς τε K πρὸς τὴν A4 καὶ τῆς Αἴ 
πρὸς τὴν M οἱ αὐτοί εἰσι τοῖς λόγοις τῶν πλευρῶν, 
τῆς τε BI' πρὸς τὴν ΓΗ καὶ τῆς 41' πρὸς τὴν ΓΕ. 
UAM ὃ τῆς Καὶ πρὸς τὴν M λόγος σύγκειται ἔχ τε 
τοῦ τῆς K πρὸς τὴν L4 λόγου καὶ τοῦ τῆς Δ πρὸς 
τὴν M. ὥςτε xoi ἡ K πρὸς τὴν M λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. Καὶ ἐπεὶ ἐστιν ὡς ἡ 
ΒΙΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως τὸ AT' παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ΓΘ: ἀλλ' ὡς ἡ BI' πρὸς τὴν IH, οὕτως ἡ 
K πρὸς τὴν 41: καὶ ὡς ἄρα ἡ K πρὸς τὴν .4, οὕτως 
τὸ AI'mgóg τὸ ΓΘ. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AI' 
πρὸς τὴν I'E, οὕτως τὸ 1'O παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΓΖ: ἀλλ᾽ ὡς ἡ 41 πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4 
πρὸς τὴν Μ’' x«i ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν M, οὕτως 
τὸ 1'O παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ I'Z παραλληλό- 
γραμμον. ᾿Επεὶ οὖν ἐδείχϑη, ὡς μὲν ἡ K πρὸς τὴν 
44, οὕτως τὸ AI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ I'O 
παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ 7) 244 πρὸς τὴν M, οὕτως 
τὸ I'O παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 12 παραλληλό- 
γραμμον" διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ K πρὸς τὴν M, ov- 
τως τὸ .411΄ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 12 πᾶραλ. 
ληλόγραμμον, Ἡ δὲ Καὶ πρὸς τὴν M λόγον ἔγει τὸν 
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συγχείμενον ἐκ TOV πλευρῶν: καὶ τὸ AI' ἄρα πρὸς 
τὸ J'Z λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Τὰ ὥρα ἰσογώνια παραλληλόγραμμα... καὶ τὰ 
ἑξὴς ὡς ὃν t mQoTU oc, IR ὅπερ ἐδεὶ δεῖξαι. 


Πρότασις xó. 

Παντὸς παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν 94, 
διάμετρον παραλληλόγραμμα ὕμοιά ἔστι 
τῷ τε ὕλῳ καὶ ἀλλήλοις. 

"Eoro παραλληλόγραμμον τὸ ABI, διάμετρος Fig. 24. 
δὲ αὐτοῦ ἡ AI, περὶ δὲ τὴν AI' παραλληλόγραμμα 
ἔστω τὰ EH ΘΚ' λέγω ὅτι ἑκάτερον τῶν EH OK 
παραλληλογράμμων ὅμοιόν ἐστι τῷ τὲ ὅλῳ τῷ 484 
καὶ ἀλλήλοις. 

᾿Επεὶ γὰρ τριγώνου τοῦ 418΄ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν BI' ἧχται ἡ EZ. ἀνάλογόν ἐστὶν ὡς 
ἡ BE πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂. 
Πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4114 παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν L'A ἥἧχται ἡ ZH, ἀνάλογόν ἐστὶν ὡς 
ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΑ, οὕτως ἡ AH πρὸς τὴν HA. 
"AAW ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZA, οὕτως ἐδείχϑη καὶ ἡ 
DE πρὸς τὴν LA- χαὶ ὡς ἄρα ἡ BE πρὸς τὴν EA, 
οὕτως ἡ 4H πρὸς τὴν HA, καὶ συντεϑέντι ὡς ἡ 
BA πρὸς τὴν .AE, οὕτως 2 44 πρὸς τὴν AH, xoi 
ἐναλλὰξ ὡς ἡ Bu πρὸς τὴν A44, οὕτως ἡ EA πρὸς 
τὴν AH» τῶν ἄρα 4814 EH. παραλληλαγράμμων 
ἀνάλογόν εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὴν κοινὴν γῶ- 
γίαν τὴν ὑπὸ Bd. Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ 
ΗΖ τῇ 41, ἴση ἐστὶν 5 μὲν ὑπὸ AHZ γωνία τῇ 
ὑπὸ 441, ἣ δὲ ὑπὸ HZA τῇ ὑπὸ 414,, καὶ κοινὴ 
τῶν δύο τριγώνων τῶν 441 AHZ ἡ ὑπὸ ÁAAI' γω- 
γία: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ AAT τρίγωνον τῷ AHZ 
τριγώνῳ. it τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ AUB tgiyo- 
Vov ἰσογώνιόν ἐστι τῷ 4Ζ8 τριγώνῳ, καὶ ὅλον τὸ 
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48 Γ4 παραλληλόγραμμον τῷ Ἢ παραλληλογράμμῳ 
ἰσογώνιόν ἐστιν. "AvaAoyov. ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 44 πρὸς 
τὴν 4D, οὕτως ἡ AH πρὸς τὴν ΗΖ: ὡς δὲ ἡ AD 
πρὸς τὴν Γ΄, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂: ὡς δὲ ἡ 
AI' πρὸς τὴν I'D, οὕτως ἡ AZ πρὸς τὴν ZE* καὶ 
ἔτι ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂, οὕτως ἡ ZE πρὸς τὴν 
ΕΑ. Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ 41' πρὸς τὴν I-A, 
οὕτως ἡ HZ πρὸς τὴν ΖΩ͂, ὡς δὲ ἡ 411΄ πρὸς τὴν 
I'B, οὕτως ἡ .4Z πρὸς τὴν ZE- διίσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ 41' πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ HZ πρὸς τὴν ΖΙ: 
τῶν ἄρα ABI'A EH παραλληλογράμμων ἀνάλογόν 
εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας ὅμοιον ἄρα ἐστὺ 
τὸ ΑΒ7Π4 παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλο- 
γράμμῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ .4BI'4 παραλληλό- 
γραμμον καὶ τῷ OK παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν- 
ἑχάτερον ἄρα τῶν EH ΘΚ παραλληλογράμμων τῷ 
.48Γ4 παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστι. Τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ εὐϑυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὕμοια:" 
xci τὸ EH ind παραλληλόγραμμον τῷ ΘΚ παραλ- 
ληλγοράμμῳ ἅμονόν ἐστι. 

Παντὸς ἄρα παραλληλογράμμου τὰ περὶ ἐφ Ψ. 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἔδεν. δεῖξαι. 


πρότασις κέ. 
- , ν , ι 
Τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ ὅμοιον καὶ 
3» 3 , » * $^ ^ , 
ἄλλῳ τῷ δοϑέντε ἴσον τὸ αὐτὸ συστή- 
σασϑιαι. 


» 5 2 * 3 , T - tt 
Ἔστω τὸ uiv δοϑὲν εὐθύγραμμον, o δεῖ ὁμοῖον ris, ἢ 


συστήσασϑαι, τὸ ABI, ᾧ δὲ ἴσον, τὸ 4: δεῖ δὴ τῷ 
μὲν ABI' ὕμοιον, τῷ δὲ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. 

Παραβεβλήσϑω παρὰ μὲν τὴν ΒΙ᾽ τῷ ΑἍ8 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ BE, παρὰ δὲ 
τὴν ΓΕ τῷ 4 ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ I'M ἐν 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, 5 ἐστιν ἴση τῇ ὑπὸ ΓΒΑ" ἐπὶ 


20. 
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εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν BI' τῇ ΓΖ, ἡ δὲ AE τῇ 
EM. Koi εἰλήφϑω τῶν BI'I'Z μέση ἀνάλογον ἡ 
ΗΘ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς HO τῷ ΑΒΓ 
ὅμοιόν vs καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ ΚΗΘ. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ BI' πρὸς τὴν HO, οὕτως 
ἡ HO πρὸς τὴν I'Z- ἐὰν δὲ τρεῖς εὐϑεῖαν ἀνάλογον 
ὦσιν, ἔστίν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, τὸ 
ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. ἔστιν ἄρα ὡς ἣ 
ΒΙ᾽ πρὸς τὴν I'Z, οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς 
τὸ ΚΗΘ τρίγωνον. ᾿Αλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν 
ΓΖ, οὕτως τὸ BE παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ EZ 
παραλληλόγραμμον: xci ὡς ἄρα τὸ .4BI' τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΚΗΘ τρίγωνον, οὕτως τὸ BE παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον: ἐναλλὰξ 
ἄρα ὡς τὸ ΑΒ1' τρίγωνον πρὸς τὸ BE παραλληλό- 
γραμμον, οὕτως τὸ ΚΗΘ τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΖ παρ- 
αλληλόγραμμον. σον δὲ v0 ΑΙΒΙ' τρίγωνον τῷ BE 
παραλληλογράμμῳ" ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΚΗ͂Θ τρίγωνον 
τῷ ΕΖ παραλληλογράμμῳ. ᾿Αλλὰ τὸ EZ παραλλη- 
λόγραμμον τῷ 4 ἐστὶν ἴσον: xoi τὸ ΚΗΘ ἄρα τῷ 
4 ἐστὶν ἴσον. Ἔστι δὲ τὸ KHO καὶ τῷ 4181’ ὅμοιον. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΑΒΓ ὅμοιον 
καὺ ἄλλῳ τῷ δοϑέντι τῷ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συνέσταταῦ 
τὸ ΚΗΘ. ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις «. 
'"E&v ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλλη- 26. 
᾽ 3 “ [44 , €! * 
λόγραμμον ἀφαιρεϑῇ ὁμοιόν re TQ ὅλῳ xa 
ὅμοίως κείμενον, χουνὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ» 
περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τῷ ὅλῳ. 
& 4 
“πὸ γὰρ παραλληλογράμμου τοῦ .ADI'Á παρ- Fig. 26. 
αλληλόγραμμον ἀφῃρήσϑω τὸ A4EZH, ὅμοιον τῷ 
4814 καὶ ὁμοίως κείμενον, κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ 
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τὴν ὑπὸ 4 AB: λέγω Uti περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν 
ἐστε τὸ A BIA τῷ ALAF., 

Ma γάρ’ ἀλλ᾽ εἰ δυνατὸν, ἔστω αὐτοῦ ἡ διά- 
μέτρος ἡ AOI, καὶ ἐχῆληδϑεῖσα ἡ HZ διήχϑω ἐπὶ 
τὸ Θ, χαὶ ἴχϑω διὰ τοῦ Θ ὁποτέρῳ τῶν 4] BI' 
παράλληλος ὴ OK. 

'"Ena οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἔστι 5" 
431. τῷ KH, ὕμοιόν ἐστι τὸ ADI τῷ KI 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ dA πρὺς τὴν .AD, οὕτως 4 4A 
πρὸς τὴν Κ΄ "Lori δὲ χαὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν 4814 LH, ὡς ἡ 444 πρὸς τὴν AD, οὕτως ἡ 
HA πρὸς τὴν .1- xc ὡς ἄρα ἡ ΠΑ͂ πρὸς τὴν 
AK, οὕτως ἡ H4 πρὸς τὴν 411}: ἡ H.A ἄρα πρὸς 
ἑκατέραν τῶν ΑΚ AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον- ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ 4E τῇ AK, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὕπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα οὔκ ἐστι περὶ τὴν αὐτὴν διά- 
μέτρον τὸ ABI τῷ Elf περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα ἐστὶ 
διάμετρον τὸ 4 DIA παραλληλόγραμμον τῷ ALZH 
παραλληλογράμμῳ. 

᾿Εὰν ἄρα ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλόγραμ- 


« »«. --- 
MOV... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεε. .. O7TéQ δὲν δεῖξαι. 


Πρότασες xc. 

Πάντων τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖωαν 
παραβαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ 
ἐλλειπόντων εἴδεσι παραλληλογράμμοις 
ὁμοίοις ve χαὶ ὁμοίως κειμένοις τῷ ἀπὸ τῆς 
ἡμισείας ἀναγραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβαλλόμενον παραλ- 
ληλόγραμμον, ὅμοιον ὃν τῷ ἐλλείμματι. 


ἴστω εὐθεῖα ἡ B. xci τετμήσϑω δίχα κατὰ F: 


τὸ D, xc παραβεβλισϑω παρὰ τὴν 418 εὐϑεῖαν τὸ 
44 παραλληλόγραμιον ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλο- 
γρόμμῳ τῷ JI. ὁμοίῳ τὲ καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 
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ἀπὸ τῆς ἡμισείας Gyoyoonpévr, τῆς 418, τοῦτ᾽ ἔστε τῆς 
I'B- λέγω ὅτι πάντων τῶν παρὰ τὴν AB παραβαλ. 
λομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 
παρδιλληλογράμμοις ὁμοίοις τὲ καὶ ὁμοίως κειμένοις 
τῷ 11) μέγιοτόν ἐστι τὸ 441. Παραβεβλήσϑω γὰρ 
παρὰ τὴν AD εὐϑεῖαν τὸ AZ παραλληλόγραμμον, 
ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ τῷ ΚΘ, ὁμοίῳ τε 
καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ I'E- λέγω ὅτι μεῖζόν ἐστι τὸ 
A4 τοῦ AZ. 

"Eng γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΓΕ παραλληλόγραμ- 
μον τῷ ΚΘ παραλληλογράμμῳ, περὶ τὴν αὐτήν εἶσι 
διέμετρον. ᾿Ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ 4D, καὶ κα- 
ταγεγράφϑω τὸ οχῆμα. 

“β'πεὶ οὖν toov ἐστὶ τὸ ΓΖ τῷ ZE, xowov προς- 
κείσϑω τὸ KO- ὅλον ἄρα τὸ 1'O ὅλῳ τῷ KE ἐστὶν 
ἴσον. ᾿Αλλὰ τὸ 1 τῷ I'H ἐστὶν ἴσον, ἐπεὶ καὶ ἡ 
ATI τῇ 1.5 ἐστίν ἴση- xoi τὸ HI' ἄρα τῷ ΕΚ ἴσον 
ἐστὶν. Κοινὸν προςκείσϑω τὸ ΓΖ: ὅλον ἄρα τὸ 4Ζ 
τῷ ΑΝ γνώμονί ἐστιν ἴσον: ὥςτε καὶ τὸ I'E παρ- 
αλληλόγραμμον, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ 44, τοῦ AZ Ac 
λολογράμμου μεῖζόν ἐστιν. 

Ἔστω πάλιν ἡ 4B τμηϑεῖσα δίχα χατὰ τὸ I, 
xci παραβληϑὲν τὸ A44 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ DM, καὶ 
παραβεβλήσϑω πάλιν παρὰ τὴν 418 τὸ AE παραλ- 
λόγραμμον ἐλλεῖπον τῷ ZZ, ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίως 
κειμένῳ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς ALD, τῷ I'M: λέγω 
ὕτι μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβληϑὲν 
τὸ 4.4] τοῦ AE. 

᾿βπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ AZ τῷ I'M, περὶ τὴν 
αὐτὴν εἰσι διάμετρον": ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ EBD, 
xal χαταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ AZ τῷ .4O, ἐπεὶ καὶ » 
ZH τῇ ΠΘ' μεῖζον ἄρα τὸ .12 τοῦ KE. Ἴσον δὲ 
τὸ 12 τῷ 4.11: μεῖζον ἄρα καὶ τὸ 4.4 τοῦ EK. 
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Κοινὸν προςχείσϑω τὸ K/« ὅλον ἄρα τὸ .4.4 ὕλου 
τοῦ 411. μεῖζόν ἐστιν, " 

Πάντων ἄρα τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν. . . xci τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . . , ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις x1. 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν τῷ δοϑέντε 9g, 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρα- 
βαλεῖν, ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ, 
ὁμοίῳ ὄντι τῷ δοϑέντι" δεῖ δὲ τὸ διδόμενον 
εὐϑύγραμμμον, ᾧ δεῖ ἔσον παραβαλεῖν, μὴ 
μεῖζον ξείναν τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παρα- 
βαλλομένου, óuoiov ὄντων τῷ ἐλλείματε 
τοῦ τε ἀπὸ τῆς ἡμισείας xci τοῦ, ᾧ δεῖ 
ὁμονον ἐλλείπειν. 

Ἴοτω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐϑεῖα ἡ 4B, τὸ 02 δο-- Fig. 28, 
ϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παρὰ τὴν 4D παρα- 
βαλεῖν, τὸ I, μὴ μεῖζον ὃν τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας 
τῆς AD παραβαλλομένου ὁμοίου TQ ἐλλείιιατι, ᾧ δὲ 
δεῖ ὅμοιον ἐλλείπειν, τὸ 4: δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοϑεῖς 
σαν εὐϑεῖαν τὴν 418 τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ I' 
ἴσον παραλληλόγραμμον παραβαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει 
παραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4. 

Τετμήσθω ἡ 4B δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ 
ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς EB τῷ 4 ὕμοιον καὶ ὁμοίως 
χείμενον τὸ ΕΒΖΗ, xoc συμπεπληρώσϑω τὸ 4H 
παραλληλόγραμμον. 

Ei μὲν οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 4Π τῷ 1, γεγονὸς ἂν 
εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. παραβέβληται γὰρ παρὰ τὴν δο- 
ϑεῖσαν εὐθεῖαν τὴν dB τῷ δοϑέντι εὐϑυγράμμῳ 
τῷ 1᾿ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ 4H, ἐλλεῖπον εἴ- 


óc, παραλληλογράμμῳ τῷ EZ, ὁμοίῳ ὄντε τῷ 4! 

^ x on 2T D t t : 
Et δὲ οὔ μεῖζόν ἐστε τὸ OE τοῦ ['. Ἴσον δὲ τὸ 
OE τῷ ΗΒ.’ μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ΗΒ τοῦ I. 9A 


ΣΤΟΙΚΧΕΙΩΝ ἝΚΤΟΝ. FIL 185 


δὴ μεῖζόν ἐστε τὸ HB τοῦ I, ταύτῃ τῇ ὑπεροχῇ 
ἴσον, τῷ δὲ 4 ὕμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ αὐτὸ 
συνεστάτω τὸ KAMN. ᾿Αλλὰ τὸ 4 τῷ HB ἐστὶν 
ὅμοιον: xci τὸ ΚΗ ἄρα τῷ ΗΒ ἐστὶν ὅμοιον. Ἔστω 
ὁμόλογος ἡ μὲν ΚΑ τῇ HE, δὲ AM τῇ HZ. Καὶ 
ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ HB τοῖς I' KM, μεῖζον ἄρα ἐστὶ 
τὸ HB τοῦ KM μείζων ἄρα ἐστὲ xoi ἡ μὲν HE 
τῆς ΚΑ͂, ἡ δὲ HZ τῆς AM. Κείσϑω τῇ μὲν ΚΑ 
ἴση ἡ HEZ,scj δὲ ΑΜ ἴση ἡ HO, καὶ συμπεπλη- 
ρώσϑω τὸ ΞΟΠ παραλληλόγραμμον: ἴσον ἄρα 
xci ὅμοιόν ἐστι τὸ HII τῷ KM. ᾿Αλλὰ τὸ KM τῷ 
HB ὅμοιόν. ἐστι. καὶ τὸ HII ἄρα τῷ HB δμοιόν 
ἐστι. περὺ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἔστι τὸ HII 
τῷ HB. Ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἣ HIIB, καὶ κα- 
ταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

᾿Επεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ BH τοῖς I' KM, ὧν τὸ 
HII τῷ KM ἐστὶν tcov* λοιπὸς ἄρα ὁ ΥΦΧ γνώ- 
μων λοιπῷ τῷ [1 ἴσος ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΟΡ τῷ AX, κουνὸν προςχείσϑω τὸ IIB- ὅλον ἄρα 
τὸ OB ὅλῳ τῷ SB ἴσον ἐστίν. ᾿Δλλὰ τὸ ZB τῷ 
T'E ἐστὶν ἴσον, ἐπεὶ xoi πλευρὼ ἡ 4E πλευρᾷ τῇ 
EB ἐστὶν ἴση" xoi τὸ TE ἄρα τῷ OB ἐστὶν (aov. 
Κοινὸν προςχείσϑω τὸ XX. ὅλον ἄρα τὸ TX ὅλῳ 
τῷ YGOY γνώμονι ἴσον ἐστί. ᾿Αλλὰ ὁ YOX γνώμων 
τῷ Í' ἐδείχϑη ἴσος" xai τὸ Σ T ἄρα τῷ I' ἐστὶν toov. 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν ἄρα εὐϑεῖαν τὴν 418 τῷ 
δοϑέντε εὐθυγράμμῳ τῷ 1" ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ Σ᾽ ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ I11B ὁμοίῳ ὄντι τῶ 4 (ἐπειδήπερ τὸ ΠΒ 
τῷ HII ὅμοιόν ἐστιν)" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


πρότασις sg. 
Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐϑυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον πα- 


29. 


480 EYK ALEIAOY 


ραβαλεῖν, ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ ὁμοίῳ τῷ δυϑέντι. 

"Eoro ἡ μὲν δυϑεῖσα εὐϑεῖα ἡ AD, τὸ δὲ δο- 
ϑὲν εὐϑύγραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παρὰ τὴν AD 7t Qe - 
βαλεῖν, τὸ I, ᾧ δὲ δεῖ ὅποιον ὑπερβώλλειν, τὸ 4' 
δεῖ δὴ παρὰ τὴν AD εὐϑεῖαν τῷ 1 εὐϑυγρώμμῳ 
ἴσον παραλληλόγραμμον παραβαλεῖν, ὑπερβάλλον εἴς- 
δὲι παραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ τῷ .1. 

Τετμήσϑω ἡ AD διχα κατὰ τὸ 1, καὶ ἀναγε- 
γράφϑω ἀπὸ τῆς EB τῷ 4 ὅμοιον xe ὁμοίως χεί- 
μένον παραλληλόγραμμον τὸ D, καὶ συναμφοτέροις 
μὲν τοῖς BZ 1' ἴσον, τῷ δὲ 11 ὕμοιον χαὶ ὁμοίως 
χείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ 1{Θ- ὕμοιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ HO τῷ EA. 'Ouókoyog δὲ ἔστω ἡ uiv ΚΘ τῇ 
ZA, ἡ δὲ KH τῇ ZE. Καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ HO 
τοῦ ZD, μείζων ἄρα ἐστὲ καὶ ἡ uiv ΚΘ τῆς Z4, 
ἡ δὲ ΚΗ τῆς ZE, ᾿Εχβεθλήσθϑωσαν αἱ ΖΑ ZE, καὶ 
τῇ μὲν KO ἴση ἕστω ἡ ZAM, τῇ δὲ KH ἴση ἡ 
ZEN, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ ΔΙ͂Ν: τὸ MN. ἄρα 
τῷ IO ἴσον τέ ἐστι χαὶ ὕμοιον. 14226 τὸ HO τῷ 
L4 ἐστὶν ὅμοιον: χαὶ τὸ MN ἄρα τῷ E ὅμοιόν 
ἐστι" περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διώμετρόν. ἐστι τὸ Ed τῷ 
ΜΝ. Ἤνγϑω αὐτῶν ἡ διάμετρος ἡ ZZ, καὶ κατα- 
γεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΘ τοῖς EAT ἀλλὰ 
τὸ HO τῷ MN ἴσον ἐστί: χαὶ τὸ ΜΝ ἄρα τοῖς 
EA 1᾽ ἴσον ἐστί. Κοινὸν ἀφηρήσθϑω τὸ 1:41: λοι- 
πὸς ἄρα ὁ ΨΧΦ γνώμων τῷ 1’ ἐστὶν ἴσος. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 41 τῇ ΕΒ, ἴσον ἐστὶ χαί τὸ “ΑΝ 
τῷ IND, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ 10. Κοινὸν προςχείσϑω τὸ 
ΕΞ. ὅλον ἄρα τὸ AZ ἴσον ἐστὲ τῷ ΦΧΙΨ γνώμονι. 
᾿λλὰ ὁ ΦΧ'Ψ γνώμων τῷ [Ὁ ἴσος ἐστί" καὶ τὸ ΑΞ 
ἄρα τῷ [" ἴσον ἐστίν. | 

Παρὰ τὴν OoÓsionv ἄρα εὐϑεῖαν τὴν AB τῷ 
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, 3 E», m ?'" ?* A 
δοϑέντε εὐθυγράμμῳ τῷ 1' ἴσον παραλληλόγραμμον 
, ' Lond U , ΒΩ 
παραβέβληταν τὸ A5, ὑπερβάλλον εἴδεν παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ 110 ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4, (ἐπεὶ καὶ τῷ E.A 
ἐστὶν ὅμοιον τὸ OI): ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις x. 


Tv δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν πεπερασμένην 
ἄχρον x«i μέσον λόγον τεμεῖν. 

"Eoro ἡ δοϑεῖσα εὐϑεῖα πεπερασμένη ἡ 48: 
δεῖ δὴ τὴν 418 εὐϑεῖαν ἄκρον. καὶ μέσον λόγον τε- 
μεῖν. 

. ᾿ναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς 418 τετράγωνον τὸ BI, 
x«i παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν 447’ τῷ DI' ἴσον παρ- 
αλληλόγραμμον τὸ [4 ὑπερβάλλον εἴδεν τῷ 44 
ὁμοίῳ τῷ BI. 

Τετράγωνον δὴ ἐστι τὸ BÍ τετράγωνον ἄρα 
ἐστὲ xoi τὸ .44. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ DI' τῷ 
I4, xowóv ἀφῃρήσϑω τὸ I'E- λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΖ 
λοιπῷ τῷ 414 ἐστὶν ἴσον, Ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώ- 
γιον- τῶν ΒΖ 44 ἄρα ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ 
αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΕ πρὸς 
τὴν Ed, οὕτως ἡ AE πρὸς τὴν EB. "Ion δὲ ἡ μὲν 
ΖΕ τῇ AT, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ AB, ἡ δὲ EA τῇ AE 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AE, οὕτως ἡ 41} πρὸς 
τὴν EB- Μείζων δὲ ἡ ΒΑ͂ τῆς 4.1: μείζων ἄρα καὶ 
ἤ AE τῆς EB. 

Ἢ ἄρα ΑΒ εὐθεῖα ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέ- 
τμηται χατὰ τὸ L, xol τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστι 
τὸ ALE- ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις X. 
Ἔν τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ 
τῆς τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης mAsv- 
-Ὁ 5 3, ? * -Ὁ » * ^— * 
ρᾶς εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρ- 
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ϑὴν γωνίαν περιεγουσῶν πλευρῶν εἶδεσι, 
τοῖς ὁμοίοις re xal ὁμοίως ἀναγραφομένοεις. 


"Eoto τρίγωνον ὀρϑογώγνιον τὸ ABI ὀρϑὴν Fig. 31. 


ἔχον τὴν ὑπὸ .11' γωνίαν. λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν BA 41’ εἴδεσι, 
τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις, 

"HyOw χάϑετος ἡ 444. 

᾿Επεὶ οὖν ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ τῷ .ABI' ἀπὸ 

τῆς πρὸς τὸ .4 ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν Β1' βάσιν 
χάϑετος ἤχται ἡ 44. τὰ ADA AAT ἄρα πρὸς τῇ 
καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἔστι τῷ τε ὕλῳ τῷ ABI χαὶ 
ἀλλήλοις. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ABI τῷ ABA, 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BA, οὕτως ἡ AB 
πρὸς τὴν Β΄. Καὶ ἐπεὶ τρεῖς εὐϑεῖανι ἀνάλογόν εἰ- 
σιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, 
τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγρα(φόμενον: ὡς ἄρα ἡ 
ΓΒ πρὸς τὴν P4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς DA τὸ Üuotov καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμε- 
vov. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Β1' πρὸς τὴν 14, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI' εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ. 
ὥςτε χαὶ ὡς ἡ BI' πρὸς τὰς DA AI, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν D.A 41’ τὰ ὅμοια, 
καὶ ὅμοίως ἀναγραφόμενα. Ἴση δὲ ἡ ΒΙ ταῖς Β4 
4Γ. ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς BI' εἶδος τοῖς ἀπὸ 
τῶν BA .AI' εἴδεσι, τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ἅἁμοίως 
ἀναγραφομένοις, 

"Ev ἄρα τοῖς ὀρϑογωγίοις τρίγωνοις τὸ ἀπὸ. .. 
καὶ τὶ ἑξῆς ὡς iv τῇ προτάσει. .. ὅπερ δεν δεῖξαι. 


Πρότασιες xg. 


2 ^ , , ^ * , 
Eàv δύο τρίγωνα ovrvrceO d κατὰ utav 39 


γωνίαν, τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευ- 
ραῖς ἀνάλογον ἔχοντα, ὥςτε τὰς ὁμολόγους 


- " zi 
—" 
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αὐτῶν πλευρὰς xal παραλλήλους εἶναι" at 
λοιπαὶ τῶν τριγώνων πλευραὺ ἐπὶ εὐϑείας 
ἔσονται. | 

"Eoro δύο τρίγωνα τὰ .ABI' 4ΓΕ, τὰς δύο Fig. 82. 
πλευρὰς τὰς ΒΑ Α1' ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 1.4 
4E ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν “18 πρὸς τὴν AI, 
οὕτως τὴν 41' πρὸς τὴν 4, παράλληλον δὲ τὴν 
μὲν AB τῇ Alyrv δὲ AT' τῇ AE- λέγω ὅτι ἐπὶ εὐὖ- 
ϑείας iorw ἡ BI' τῇ LE. 

᾿Επεὶ γὰρ παράλληλός ἔστιν ἡ 4B τῇ 41 xol 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωχεν εὐϑεῖα ἡ 41 αἱ ἐναλλὰξ γω- 
γίαν αἱ ὑπὸ Β4Γ' AI'A ἴσαν ἀλλήλαις εἰσί. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ 14 τῇ ὑπὸ 414 ἐστὶν ἴση» 
ὥςτε xal ἡ ὑπὸ ΒΑΓ vj ὑπὸ Γ4Ε ἐστὶν. ἴση. Καὶ 
ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἔστι τὰ .4BI' 4ΓΕ μίαν γωνίαν 
τὴν πρὸς τῷ .4 μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ 4 ἴσην ἔχον- 
τα, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 
ὡς τὴν BA πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως τὴν ΓΔ πρὸς τὴν 
A4 E- ἰσογώνιον ἄρα ἐστὺ τὸ ABI τρίγωνον τῷ ALU'E 
τριγώνῳ. ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 4181’ γωνία τῇ ὑπὸ 41Ε. 
᾿βδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 4114 τῇ ὑπὸ BAI' ἴση: ὕλη 
ἄρα ἡ ὑπὸ AÍ'E δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΑΒΙΓ BAT' ἴση 
ἐστί. Κοινὴ προςχείσϑω ἡ ὑπὸ 4118. αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΓΕ 418 ταῖς ὑπὸ DAI' 481 AI'B ἴσαι εἰσίν. 
"AAW αἱ ὑπὸ B.AI' ABI' 41} δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσί» xol eal ὑπὸ AI'E AI'B ἄρα δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαν 
εἰσί, Πρὸς δή τινι εὐθείᾳ τῇ ΑΙ, χαὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ 1 δύο εὐϑεῖαν αἱ BI' ΓΕ μὴ eni 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναν τὼς ἐφεξῆς γωνίας τὰς 
ὑπὸ ΑΓΕ 418 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν. ἐπὶ 
εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ Β1' τῇ ΓΕ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ ... καὶ τὰ ἑξῆς. 
ὡς ἐν τῇ προτάσει ᾿ς, ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 
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Πρότασις jy, 

'"Ev τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ γωνίαι τὸν ad« . 33. 
τὸν λόγον ἔχουσι ταῖς περιφερείαιφν ἐφ ὧν 
βεβήκασιν ἐάν τὲ πρὸς τοῖς χέντροις, ἐάν 
τὲ πρὸς τοῖς περιφερείαις ὠσιυ βεβηκυῖαυ 
(ἔτι δὲ καὶ οἱ τομεῖς, ἅτε πρὸς τοῖς χέν- 
TQOLG συνιστιίμενοι 

"Lorwoav ἴσοι κύκλοι οἱ 4.81" AEZ, καὶ πρὸς μὲν Fig. 33. 
τοῖς χέντροις αὐτῶν τοῖς ΠῚ O γωνίαν ἔστωσαν αἱ ὑπὸ 
ΒΗ 4.292, πρὸς δὲ ταῖς περιχερείαις αἱ ὑπὸ DAT 
1.1Ζ- λέγω ὅτε ἐστὴὲν ὡς ἡ DI' περιι(ξέρεια πρὸς τὴν 
EZ περιφέρειαν, οὕτως 3j τε ὑπὸ DHI' γωνία πρὸς 
τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, xci ἡ ὑπὸ DAI' πρὸς τὴν ὑπὸ 1.42: 
(ταὶ ἔτε ὁ HBI' τομεὺς πρὸς τὸν OELZ τομέα.) 

Κείσϑωσαν γὰρ τῇ μὲν DI' περιφερείῳ ἴσαι κατὰ 
τὸ ἑξῆς ὁσαιδηποτοῦν αἱ DU'K ΚΑ͂, τῇ δὲ EZ περι- 
φερείᾳ ἴσαι ὁσοιδηποτοῦν αἱ ZM MN, καὶ ἐπεζεύχ- 
ϑωσαν αἱ HK ΠΑ 0M ΘΝ. 

᾿Επεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἱ BI' ΓΚ KA πιριφέρειαι 
ἀλλήλαις, ἴσαι εἰσὶ xci αἱ ὑπὸ BHI' ΓΗΚ KHÁ 
γωνίαν ἀλλήλαις: ὁσαπλασίων ὥρα ἐστὶν ἡ BA περι- 
φέρει τῆς DU. τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ BHAA 
γωνία τῆς ὑπὸ BHI'. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὅὁσαπλα- 
σίων ἐστὶν ἡ ΙΝ περιφέρεια τῆς EZ, τοσαυπλασίων 
ἐστὲ xoi ἡ ὑπὸ EON γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΖ. Li δὲ 
ἴση ἐστὶν ἡ D.4 περιφέρεια τῇ EN περιφερείᾳ, ἴση 
ἑστὶ χαὶ γωνία ἡ ὑπὸ BHAÁ τῇ ὑπὸ ΕΘΝ: καὶ εἰ 
μείζων ἐστὶν ἡ DA περιφέρεια τῆς EN περιφερείας; 
μείζων ἐστὶ xci ἡ ὑπὸ ΒΗ. γωνία τῆς ὑπὸ EON 
γωνίας" καὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσσων. Τεσσάρων δὴ ὄν- 
των μεγεθῶν, δύο μὲν περιφερειῶν τῶν BI' ΕΖ, δύο 
δὲ γωνιῶν τῶν ὑπὸ ΒΗΓ ΕΘΖ, εἴληπται τῆς μὲν 
BI' περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ BHI' γωνίας ἰσάκις 
πολλαπλασίων, 4 τε BA περιφέρεια zo ἡ ὑπὸ ΒΗΑ͂ 
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γωνία, τῆς δὲ EZ περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ LOZ γω- 
γίας ἢ ve EN περιρέρεια καὶ ἡ ὑπὸ LON γωνία" xoi 
δέδειχται ὅτι εἰ ὑπερέχει ἡ Dd πε cae τῆς ΕΝ 

περιφερείας, ὑπερέχει καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ.Α͂ γωνία τῆς ὑπὲ 
EON γωνίας: καὶ εἰ ἴση, ἴση" καὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσ- 
σων- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI' περιφέρεια πρὸς τὴν EZ, ov- 
τως ἡ ὑπὸ ΒΗΠ' γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ EOZ. 'AAM 
ὡς ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, οὕτως ἡ 
ὑπὸ BAÍ' πρὸς τὴν ὑπὸ 32, διπλασίων γὰρ ἕκα- 
τέρα ἑκατέρας: καὶ ὡς ἊΝ ἡ BI' περιφέρεια πρὸς τὴν 
EZ περιφέρειαν, οὕτως ἢ τε ὑπὸ BHI' γωνία πρὸς 
τὴν ὑπὸ LOZ, καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Π' πρὸς τὴν ὑπὸ EAZ. 

Ἂν ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ γωνίαν τὸν αὐτὸν 
ἔχουσι λόγον ταῖς REQUE COCAME, ἐφ᾽ ὧν feffijsoowr- 
ἐάν τὲ πρὸς τοῖς — ἐάν τὲ πρὸς ταῖς περιφε- 
θείαις ὠσι supp ὕπερ ἐδεὺ δεῖξαν. 

(Ἱέγω ὅτι xci ὡς ἡ BI' περιφέρεια πρὸς τὴν EZ 
περιφέρειαν, οὕτως ὁ HBI' τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕ Ζτομέα. 

(— ᾿βπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ BI' UK. καὶ ληφϑέντων 
ἐπὶ τῶν BI' ΓΚ gov τῶν Z Ο σημείων, 
ἐπεζεύχϑωσαν καὶ αἱ D ZI'I'O OK. 

Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΒΗ ΗΠ' δυσὶ ταῖς ΓΗ HK 
ἴσαν εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι καὶ βάσις 1 
BI'cj ΓΚ ἐστὶν ἴση: ἴσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΒΗΓ 
τρίγωνον τῷ HI'K τριγώνῳ. Kei ἐπεὶ ἴση ἐσεὶν ἡ 
Β1' περιφέρεια τῇ I'K περιφερείᾳ, xai T) λοϊπὴ ἡ 
εἰς τὸν ὅλον κύκλον περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ λοιπῇ τῇ 
εἷς τὸν ὅλον κύκλον περιφερείᾳ: ὥςτε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
BZI' γωνίᾳ τῇ ὑπὸ DK ἐστὶν ἴση: ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΒΙ͂Γ' τμῆμα τῷ DOK τμήματι: χαὶ εἶσιν 
ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν τῶν DBI' ΓΚ. Τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὖ- 
ϑειῶν ὅμοια τμήματα κύχλων ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BEI τμῆμα τῷ ΓΟΚ τμήματι: 
Ἔστι δὲ καὶ τὸ ΒΗΓ τρίγωνον τῷ HK τριγώνῳ 
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ἔσον: xal ὅλος ἄρα ὁ HBI'cousbg ὅλῳ τῷ ΗΓΚ 
τομεῖ ἴσος ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci ὁ ΜΚΑ͂ το- 
μεὺς ἑχατέρῳ τῶν HKI' HUB ἴσος ἐστίν. οἱ τρεῖς 
ἄρα τομεῖς οἱ HBI' HI'K. HKA ἴσοι ἀλλήλοις εἰσί. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἱ OEZ OZM ΘΗΝ τομεῖς ἴσοι 
ἀλλήλοις εἰσίν. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ B4 περιφέρεια 
τῆς DI' περιφερείας, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ὁ HDBA 
τομεὺς τοῦ IH BI' τομέως. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλα- 
σίων ἐστὶν ἡ LUN περιφέρεια τῆς EZ περιφερείας, 
τοσαυταπλασίων ἐστὲ xai ὁ OLN τομεὺς τοῦ OEZ 
τομέως. [ἡ δὲ ἴση iorw ἡ DA περιφέρεια τῇ EN 
περιφερείᾳ, ἴσος ἐστὲ uc ὁ ΗΒΑ͂ τομεὺς τῷ OEN 
τομιεῖ.ς καὶ εἰ ὑπερέχειν ἡ D.4 περιφέρεια τῆς ΠΝ 
περιφερείας, ὑπερέχει xal ὁ HB. τομεὺς τοῦ ΘΕΝ 
τομέως" χαὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. Τεσσάώρων δὴ ὄντων 
μεγεϑῶν, δύο μὲν τῶν BI' EZ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν 
HBI'OEZ τομέων, εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια, 
τῆς μὲν ΒΙ' περιφερείας καὶ τοῦ HBI' τομέως 1j τε 
BA περιφέρεια xal ὁ HB. τομεὺς, τῆς δὲ EZ πε- 
ριφερείας καὶ τοῦ ΘΕΖ τομέως ἰσάκις πολλαπλάσια, 
4j ve ΕΝ περιφέρεια xo ὁ ΘΕΝ τομεύς: καὶ δέδεικ- 
ται ὅτι εἰ ὑπερέχειν ἡ B.4 περιφέρεια τῆς ΕΝ περι-- 
φερείας, ὑπερέχεν καὶ ὁ ΗΒ. τομεὺς τοῦ OEN το- 
μέως" xci εἰ ἴση, ἴσος" καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ DBI' περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ὃ 
ΗΒΓ τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα.) 


Πόρισμα. 
(Καὶ δῆλον ὅτι wol ὡς Ó τομεὺς πρὸς τὸν τομέα 
οὕτως καὶ ἡ γωνία πρὸς τὴν γωνίαν.) 


Tíloq τοῦ ἕκτου βιβλίον. 


ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑ͂ΙΟΝ ἝΒΔΟΜΟΝ. 
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& ΪΜονάς ἔστι, καϑ' ἣν ἕχαστον τῶν ὄντων 
εν λέγεται, 

β. ᾿Δριϑμὸς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συγχείμεγνον 
7141) 0 Oc. : 

y. (Μέρος ἐστὶν ἀρυιϑμὸς ἀριϑμοῦ, ὃ ἐλάσσων 
τοῦ μείζονος, ὅταν καταμετρῇ τὸν μείζονα. 

o. JMMéoy δὲ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 

& Πολλαπλάσιος δὲ ὃ μείζων τοῦ ἐλάττο- 
vog, ὅταν καταμετρῆταν ὑπὸ τοῦ ἐλάττονος. 


c. Ἄρτιος δὲ ἀρυϑιμός ἐστιν 0 δίχα διαιρού.. 


μένορ. 

c. Περισσὸς δὲ ó μὴ διαιρούμενος δίχα, ἢ ὃ 
μονάδι διαφέρων ἀρτίου ἀριϑμοῦ. 

ἡ. otidzig ἄρτιος ἀριϑμὸς ἐστιν ὁ ὑπὸ 
ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀρυϑμόν. 

9, “ἀρτιάκις δὲ περισσὸς ὃ ὑπὸ ἀρτίου 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν GoiO uv. 

i. (Περιδσάκις δὲ ἀρτιός ἐστιν, ὃ ὑπὸ πὲ» 
ρισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀρυϑμόν. 

«t, Περισσάκις δὲ περισσὸς ἀριϑμός 
ἐστιν ὃ ὑπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ πε- 
ρισσὸν ἀρυϑμόν. 

i£. Πρῶτος ἀριϑμός ἐστιν ὁ μονάδι μόνῃ 
μετρούμενος. 

[ 13 ] 


11. 


12. 
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y. Πρῶτοι δὲ πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοί 

εἰσιν οἱ μονάδι μόνῃ μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 
, Σύνθϑετος ἀριϑμός ἐστιν ὁ ἀρυϑμῷ τινι 
μ bh ἐμενός. 
i, Σύνϑετοι δὲ πρὸς. ἀλλήλους ἀρυιϑμοί 
εἰσιν οἱ ἀριϑμῷ τινε μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ι--. ᾿ριϑμὸς ἀριϑμὸν πολλαπλασιάζειν 
λέγεται, ὅταν ὅσαι iol ἐν. «ὐτῷ μονάδες τοσαυτά- 
xi; συντεϑῇ ὁ πολλαπλασιαζόμενος, χαὶ γένηταί τις. 

pr Ὅταν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὁ γενόμενος ἐπίπεδος καλεῖ- 
ται: πλευραὶ δὲ «αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλ- 
λήλους ἀριϑιμοί. 

ἡ. Ὅταν δὲ τρεῖς ἀριϑμοὶ πολλαπλασίάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος στερεὸς καλεῖ- 
ται, πλευραὺ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλ- 
λήλους ἀρυϑμοί, 

Tm Τετράγωνος e ov uóg ἐστιν ὃ ἰσάκις 
σὸς, ἢ ὃ ὑπὸ δύο ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 


x. Κύβος δὲ ὁ ἰσάκις ἴσος ἰσάκις, ἢ ὁ ὑπὸ 


τριῶν ἀριϑμῶν ἴσων περιεχόμενος. 


κά. Aou uoi ἀνάλογόν εἶσιν, ὅταν ὃ πρῶ. | 
τος τοῦ δευτέρου xci ὃ τρίτος τοῦ τετάρτου ἰσάκις, 


* , » NO PUTES eX ^T UA ὃν Ν- dub, Wero, ἡ τὶ 
ἢ πολλαπλάσιος, ἤ τὸ αὐτὸ μέρος, ἡ τὰ αὕτα μέρη. 

xg. “Ὅμοιαι ἐπίπεδοι χαὶ στερεοὺ ἀριϑ- 
μοί εἰσιν οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευρὰς. 


xy. Τέλειος μά νον ἐστιν, ὁ τοῖς ἑαυτοῦ" 


μέρεσιν ἴσος ὦν. n 


15. 


14. 


15. 


16. 


17. 


18. 


19. 


20. 


24. 
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Πρότασις a. 

Δύο ἀριϑμῶν ἀνισῶν éxxevuévov, ἄνϑυ- 
φαιρουμένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ 
τοῦ μείζονος, ἐὰν ὁ λειπόμενος μηδέποτε 
Ronde 234537 τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ἕως οὗ ληφϑῇ 
μονάς" οἱ ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ πρῶτοι ΡΕΥ͂Σ 
ἀλλήλους ἔσονται. 

4ύο γὰρ ἀνίσων ἀριϑμῶν τῶν AD. 14 bd δερου. 
μένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείζονος ὁ λειπόμενος 
μηδέποτε καταμετρείτω τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ἕως οὗ ληφϑῇ 
μονάς" λέγω ὅτι οἱ 4B. Γ4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους &t- 
σὺ, τοῦτ᾽ ἔστιν, ὅτι τοὺς 41 1'A μονὰς μόνη μετρεῖ, 

Li γὰρ μὴ εἶσιν οἱ AB 14 πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
Aovo, μετρήσει τὶς αὐτοὺς ἀριϑμός; Ἰετρείτω, καὶ 
ἕστω ὃ ΚΕ" xol ὃ μὲν 14 τὸν 44 μετρῶν λειπέτω 
ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ZA, ὃ δὲ ZA τὸν AT μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΠῚ, ὁ δὲ ΗΓ τὸν ἊΝ 
μετρῶν λειπέτω pevou τὴν ΘΑ͂. 

"Bas οὖν ὃ E τὸν D'4 μετρεῖ, Ó δὲ D τὸν 
ZB μετρεῖ- al ὃ E ἄρα τὸν ΖΒ μετρεῖ» μετρεῖ 
δὲ καὶ ὅλον τὸν 418. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AZ με- 
τρήσει. 'O δὲ .4Z τὸν 4H μετρεῖ" xoi ὃ E ἄρα 
τὸν AH μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν D'4- καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸν ΓῊ μετρήσει. Ὃ δὲ ΓῊ τὸν ZO 
μετρεῖ. καὶ ὁ .E ἄρα τὸν ZO μετρήσεν" μετρεῖ δὲ 
καὶ ὅλον τὸν Ζ44" καί λοιπὴν ἄρα τὴν .4O μονάδα 
μετρήσει, ἀριυϑμὸς ὦν, ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα 
τοὺς 48 14 ἀριϑμοὺς μετρήσει τις ἀρυϑμός" οἱ 418 
I'A ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν» ὅττερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιυς g. 

Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων μὴ πρώτων 
πρὸς ἀλλήλους, τὸ μέγεστον αὐτῶν χοιγὸν 
μέτρον εὑρεῖν. 


rd 


Figs. 1. 
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, 


Ἔστωσαν oi δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτον Fig. 2, 


πρὸς ἀλλήλους οἱ AB. 1.4, καὶ ἔστω ἐλάσσων ὁ I'4- 
δεῖ δὴ τῶν 418 1.4 τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν, 

Εἰ μὲν οὖν ὁ IA τὸν AB μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτὸν: ὁ 14 ἄρα τῶν 4.18 IA κοινὸν μέτρον ἐστί. 
Καὶ φανερὸν ὅτι καὶ μέγιστον: οὐδεὶς γὰρ μείζων 
τοῦ 1.4 τὸν 14 5μετρήσει. 

Εἰ δὲ οὐ μετρεῖ ὁ Γ4 τὸν .AD, τῶν .AB 14 
ἀνϑυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάττονος ἀπὸ τοῦ μείξζο- 
vog, ληφϑησεταί τις ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει τὸν πρὲ 
ἑαυτοῦ. Πονὰς μὲν γὰρ οὐ ληρϑήσεται" εἰ δὲ pay 
ἔσοντον οἱ 41} 14 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ οὐχ 
ὑπόχειται. “ηφϑήσεται ἄρα τις ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ. Καὶ ὁ μὲν 7.1 τὸν .4B μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα. τὸν L4. ὁ δὲ EA τὸν AT 
μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ZI, ὁ δὲ ΓΖ 
τὸν ΕΑ μετρείτω. ᾿Επεὶ οὖν ὁ 12 τὸν ΑΕ μετρεῖ, 
ó δὲ AE τὸν AZ μετρεῖ: xoi ὃ 12 ἄρα τὸν AZ με- 
τρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν. καὶ ὅλον ἄρα τὸν ΓΔ 
μετρήσει. ὋὉ δὲ 14 τὸν BE μετρεῖ. καὶ ὁ ΓΖ ἄρα 
τὸν BE μετρεῖ: μετρεῖ δὲ xoi τὸν ΕΑ͂: καὶ ὅλον 
ἄρα τὸν DB.4 μετρήσει" μετρεῖ δὲ xoi τὸν 14: ὁ IZ 
ἄρα τοὺς .4B 14 μετρεῖ: ὁ ΓΖ ἄρα τῶν .4B I'A 
κοιγὸν μέτρον ἐστί, “έγω δὴ ὅτι καὶ μέγιστον. Εἰ 
γὰρ μὴ ἐστιν ὁ ΓΖ τῶν .4B 714 μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, μετρήσει τις τοὺς .4B. 14 ἀριϑμοὺς ἀριϑ'- 
μὸς μείζων ὧν τοῦ I'Z. Mergsiro, καὶ ἔστω ὁ H. 
Καὶ ἐπεὶ ὁ Ἡ τὸν I'4 μετρεῖ, ὁ δὲ 14 τὸν BE με- 
τρεῖ" καὶ ὁ Η ἄρα τὸν DE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ xoi 
ὅλον τὸν ΒΑ͂- xoi λοιπὸν ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
Ὃ δὲ .AE τὸν AZ μετρεῖ" χαὶ ὁ Ἡ ἄρα τὸν AZ με- 
τρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν 41" καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΖ μετρήσει, Ó μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐχ ἄρα τοὺς 48 1'4 ἀριϑμοὺς ἀριϑμός 
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tig μετρήσει μείζων ὧν τοῦ I'Z- ὃ ΓΖ doa τῶν AB 
Τά μέγιστόν ἐστε κουνὰν μέτρον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα, 
"Ex δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν ἀριϑμὸς δύο 
ἀριϑμοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον «αὐτῶν χοινὸν μέ- 
τρον μετρήσει. 


Πρότασες y. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων μὴ πρώτων 
πρὸς ἀλλήλους, τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν 
μέτρον εὑρεῖν. 

"Eorwc«v οἱ δοϑέντες τρεῖς ἀρυϑμοὶ μὴ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους οἱ Α B I'. δεῖ δὴ τῶν .4 B 7' τὸ 
μέγιοτον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν 4 B τὸ μέγιστον κοι- 
γὸν μέτρον ὁ 4: ὃ δὴ 4 τὸν D' ἤτοι μετρεῖ, ἢ οὐ 
μετρεῖ. ετρείτω πρότερον. μετρεῖ δὲ xoi τοὺς .4 
B* ó 4 ἄρα τοὺς ΑΙ B I' μετρεῖ. ὃ 4 ἄρα τῶν .4 
Β.Τ' κοινὸν μέτρον ἐστίί, «““έγω ὅτε καὶ μέγιστον. 
Εἰ γὰρ μή ἐστιν ὁ 4 τῶν .4 B Γ΄ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον: μετρήσει τις τοὺς 44 B. Τ' ἀριϑμοὺς ἀριϑμὸς 
μείζων ὧν τοῦ 4. Mevosiro, καὶ ἔστω ὁ E. ᾿Ἐπεὸὺ 
οὖν ὁ E τοὺς 4 B Γ' μετρεῖ: καὶ τοὺς .4 B ἄρα με- 
τρήσας καὶ τὸ τῶν 4 B μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρή- 
σεν, Τὸ δὲ τῶν 4 D μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν 
ó d: ὁ E ἄρα τὸν d μετρεῖ, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον": οὐκ ἄρα τοὺς 4 DB Τ' ἀριϑ- 
μοὺς. ἀριϑμός τίς μετρήσεν μείζων ὧν τοῦ 4: ὁ 4 ἄρα 
τῶν 4 B Τ' μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον. 

M) μετρείτω δὴ ὃ 4 τὸν Γ΄. λέγω πρῶτον, Ort 
οἱ 4 Γ οὔκ εἰσι πρῶτον πρὸς ἀλλήλους, ᾿Επεὶ γὰρ 
οἱ .4 B Γ' οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσει 
τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ὁ δὲ τοὺς .d D 1' μετρῶν καὶ 


Fig. S. 
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τοὺς 4 LB μετρήσει, καὶ τὸ τῶν Α DB μέγιστον κοι- 
ψὸν μέτρον τὸ 4 μετρήσει" μετρεῖ δὲ xal τὸν 1᾽" 
rov; 4 1' ἄρα ἀριϑμός τις μετρήσει" οἱ 4 I! ἄρα 
οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. Εἰλήφρϑω οὖν αὐ- 
τῶν τὰ μέγιστον κοινὸν μέτρον, ὁ 4. Καὶ ἐπεὶ ὁ 


E τὸν 4 μετρεῖ, ὁ δὲ 4 τοὺς 41 H μετρεῖ: καὶ ὁ E. 


ἄρα τοὺς ^| D μετρεῖ" μετρε εἴ δὲ καὶ τὸν ['* ὁ E 
ἄρα τοὺς 4 B 1" μετρεῖ: ὁ E ἄρα τῶν A4 B I'xot- 
vóv ἐστι μέτρον. ““έγω δὴ ὅτι xci μέγιστον, Li 
γὰρ μή ἐστὶν ὁ LE τῶν .4 B 1' τὸ μέγιστον χοινὸν 
μέτρον, μετρήσεε τις τοὺς 4 Π 1' ἀριϑμοὺς ἀριϑ -' 
μὸς μείζων ὧν τοῦ E. ετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Z. 
“Καὶ ἐπεὶ ὁ Z τοὺς 4 B 1' μετρεῖ, καὶ τοὺς .4 B 
μετρεῖ, καὶ τὸ τῶν 4 B ἄρα μέγιστον κοινὸν μέτρον 
μετρήσει. Τὸ δὲ τῶν 4 DB μέγιστον χοινὰν μέτρον 
ἐστὴν ὁ 4: ὁ Z ἄρα τὸν 4 μετρεῖ: μετρεῖ δὲ καὶ 
τὸν 1᾽. ὁ Z ἄρα τοὺς 4 I' μετρεῖ: καὶ τὸ τῶν 4 7' 
ἄρα μέγιστον χοινὸν μέτρον μετρήσει. Τὸ δὲ τῶν 1" 
A μέγιστον χοινὸν μέτρον ioriv ὁ E-* ὁ Z ἄρα τὸν 
E μετρεῖ, ὃ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
τον. o)x ἄρα τοὺς .4 B I' ἀριϑμός τις μετρήσει 
μείζων ὦν τοῦ E- ὁ E ἄρα τῶν .4 B 1' μέγιστόν 
ἐστι κοινὸν μέτρον: ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πόριεσ μ e. 

"CE. δὴ τούτων φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸρ ἀριϑ- 
μοὺς τρεῖς μετρῇ, καὶ τὸ Pee αὐτῶν XOwWOÓv ué- 
τρον μετρήσει. 

Τὸν αὐτὸν δὲ τρόπον x«i πλειόνων ἀριϑμῶν 
δόϑέντων τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρήσομεν.) 


: πρότασις w. 
Jag ἀριϑμὸς παντὸς ἀρυϑμοῦ, ὁ A ox 
00Y τοῦ peibovsg; qr μέρος ἐστὶν. 


3: 
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Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ, ol A BI, χαὶ ἔστω Fig. 4. 


ἐλάσσων ὁ BI" λέγω ὅτε ὁ BF τοῦ 4 ἤτον μέρος 
ἐστὶν 4) μέρη. | 

ο΄ Οὲ A ΒΓ γὰρ ἤτοι πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἷ- 
σίν, ἢ οὔ. ᾿Ἔστωσαν πρότερον πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους. Διαιρεϑέντος δὴ τοῦ ΒΙ᾽ εἰς τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
γάδας, ἔσταν ἑκάστη μονὰς τῶν ἐν τῷ BI' μέρος vt 
τοῦ Α, ὥςτε μέρη ἐστὶν ὁ BI' τοῦ A. 

Μὴ. ἔστωσαν δὴ οἱ 4 BI πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους: ὁ δὴ ΒΙ' τὸν A. ἤτοι μετρεῖ, ἤ οὐ έτος. Εἰ 
μὲν οὖν ψαταμέξρει ὁ BI' τὸν .4- μέρος ἐστὲν ὁ BI' 
τοῦ 4. Ei δὲ. oV εἰλήφϑω τῶν 4 bI μέλεστον XOL- 
vov μέτρον Ó 4, καὶ διῃρήσϑω ὁ ΒΙ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους, τοὺς BE EZ ZI. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν .4 με- 
τρεῖ, μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ A4- ἴσος δὲ ἑκάστῳ τῶν 
BE EZ ZI'- xoi ἕκαστος ἄρα τῶν BE EZ ZI' τοῦ 
A4 μέρος ἐστίν. ὥςτε μέρη ἐστὴὲν ὁ BI' τοῦ A. 


“ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ. . . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις «ἐ. 

'Eàv ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος ἢ, xci ἕτε- 
ρος ἑτέρου τὸ αὐτὸ ἐόφοσι xol. συναμφῦτε: 
Qos* queeunumen ovi τὸ αὐτὸ μέρος qu 
ὅπερ ὁ εἷς τοῦ ἑνός. 

oic oa yao ὁ .4 ἀριϑμοῦ τοῦ ΒΓ μέῤου pe, 
καὶ ἕτερος ὃ. 4 ΜΗ τοῦ ΕΖ τὸ αὐτὸ gégag y ὅπερ 
0..4 roU .BI*- λέγω ὅτε καὶ συναμφότερος ὁ 4 4 
ἀσῃφμεύνηξερον τοῦ ΒΙ' ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ BI. 


᾿Επεὶ γὰρ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ .4 τοῦ BI, τὸ αὐτὸ 


μέρος ἐστὶ καὶ. ὁ 4 τοῦ ΕΖ: ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ" 


Fre. 5. 
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BID ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ ,4, τοσοῦτο eias καὶ ἐν τῷ EZ 
ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4. Διῃρήφϑῳω ὁ μὲν BI' εἰς τοὺς 
τῷ Α ἴσους τοὺς BH HI', ὁ δὲ EZ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς ΕΘ OZ- ξαταν δὴ ἴσον τὰ πλῆϑος τῶν 
BH HI' τῷ πλήϑει τῶν EO ΘΖ. Καὶ ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ μὲν BH τῷ ΑἹ, ὁ δὲ ΕΘ τῷ 4: χαὶ οἱ BH 
ΕΘ ἄρα τοῖς .4 4 ἴσοι εἰσί. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
οἱ Η11' ΘΖ τοῖς ΑΙ 4 ἴσοι εἰσίν: ὕσον ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τοῖς 
ΒΙ' ΕΖ ἴσοι τοῖς .4 4 ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ὁ BI 
τοῦ .4, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ συναμιρότερος Ó 
ΒΓ EZ συναμφοτέρου τοῦ .4 4: ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὃ Α4' τοῦ BI, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ xoà συναμ- 
φότερος ὃ Α 4 συναμφοτέρου τοῦ BI' ΕΖ' ὕπερ 
ἔδες δεῖξαι, 


Πρότασιες g. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη ἢ, καὶ ἕτε- 
pog ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ συναμφότε- 
ρος συναμφατέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, 
ἅπερ ὃ εἷς τοῦ ἑνός. 

᾿Αριϑμὸς γὰρ 0 .4B ἀριϑμοῦ τοῦ 1᾽ μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος à ΔΕ ἑτέρου τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη, ὥπερ 
ὁ AB τοῦ Γ' λέγω ὅτι καὶ συναμφοτέρος ὁ AB AE 
συναμφοτέρου τοῦ 1' Z τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶν, ἅπερ 
ὁ AB τοῦ 1. | 

"End γὰρ, δὲ μέρη ἐστὶν 0 .4B τοῦ 1', τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ xci ὁ 4Ε τοῦ Z- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ 4E μέρη 
τοῦ Ζ, διῃρήσθω ὃ μὲν 48 εἰς τὰ τοῦ D' μέρη τὰ 
AH ΗΒ, ó δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Z μέρη τὰ 40 ΘΕ: 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AIH HB τῷ πλή- 
Qu τῶὧν 40 ΘῈ, Koi ἐπεὶ ὃ μέρος ἐστὴν ὁ AH 


Fig 6. 
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τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4O τοῦ Z* ὃ ἄρα 
μέρος ἐστὲν ὁ .4H. τοῦ 1) τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ χαὶ 
συναμφότερος ὁ .4H 4Θ συναμφοτέρου τοῦ I' Z. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ HB τοῦ I, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ HB OE ovv- 
αμφοτέρου τοῦ 1' Ζ: ἃ ἄρα μέρη iori ὃ 418 τοῦ 
1, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὲ καὶ συναμφότερος ὃ 48 AE 
συναμφοτέρου τοῦ Ε΄ Ζ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πράτασιες v. 

"àv ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος d, ὅπερ 
ἀφαιρεϑεὶς ἀφαιρεθέντος" xoi ὃ λοιπὸς 
τοῦ λοιποῦ τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὕπερ ὃ 
ὅλος τοῦ ὅλου. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ 14 μέρος 
ἔστω, ὅπερ ἀφαιρεϑεὶς 0 AE ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ: 
λέγω ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὰ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶν, ὕπερ ὅλος Ó .AB ὅλου τοῦ 14. 

Ὃ yàg μέρος ἐστὶν ὁ .4E τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέ- 
ρος ἔστω xol ὁ EB τοῦ I'H. Καὶ ἐπεὶ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ὃ 4 τοῦ 12, τὸ αὐτὸ μέρος icri xei ὁ ΕΒ 
τοῦ ΓΗ. ὃ ἄρα μέρος ἐστὴν ὃ .4E τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ à .4B. τοῦ HZ: ὃ δὲ μέρος ἐστὶν ὁ 
AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ὑπόχειταν xoi ὃ AB 
τοῦ l'4- ὃ ἄρα μέρος ioriw ὁ .AB τοῦ ΗΖ, τὰ αὐτὰ 
μέρος ἐστὶ xoi Ó .4B τοῦ [4 ὁ 418 ἄρα ἑχατέρου 
τῶν HZ 144 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν: ἔσος ἄρα ἐστὶν ὃ 
HZ τῷ 14, Κοινὸς ἀφῃρήσϑω ὁ ΓΖ: λοιπὸς ἄρα 
ὁ ΜΠ λοιπῷ τῷ Z4 ἴσος ἐστὶ, Kc ἐπεὶ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ὁ 4Ε τοῦ ΓΖ, τὰ αὐτὰ μέρος ἐστὲ χαὶ ὁ ΕΒ 
τοῦ HI, ἴσος δὲ ὁ ΗΓ τῷ Ζ4: 0 ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὁ AE τοῦ I'Z, τὸ αὐτὸ μέρος ior χαὶ ὁ ΕΒ τοῦ 
Ζ4. ᾿Αλλὰ, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 


Fig. 
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μέρος ἐστὶ καὶ ὃ AB τοῦ I4. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 
EB τοῦ Z4, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ χαὶ ὁ 4318 τοῦ 1.4’ 
καὶ λοιπὸς ἄγω ὁ EB λοιποῦ τοῦ Z4 τὸ αὐτὸ ἫΝ 
Qog: ἐστὶν, ὕπερ ὕλος ὁ 1} ὅλου τοῦ 1.1. ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


r 
b Iloóreoug ἡ. 
'"Eàv ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη m, ἅπερ 
ἀφαιρεϑεὶς ἀφαιρεθένεμο, χαὶ ὁ λοιπὸς τοῦ 


λοιποῦ τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὁ ὅλος 


τοῦ ὕλου.. 


Ado nóg γὰρ ὃ AB ἀριϑμοῦ τοῦ Γά μέρη 
ἔστω, ἅπεῤ ἀφαιρεϑς ig ὁ 4Ε ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ: 
λέγω ὅτι xci λοιπὸς ὃ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὰ ἀὐτὰ 
᾿ μέρη ἐστὶν, ἅπερ ὅλος ὁ AB ὅλου τοῦ ΓΔ. 

Κείσϑω. γὰρ τῷ 418 ἴσος ὁ HO- ἃ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὁ HO. τοῦ T4, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὲ xoà ὁ AE 
τοῦ ΓΖ. Διῃρήσθω ὁ μὲν ΠΘ εἷς τὰ τοῦ Γ4 μέρη 
τὰ HK ΚΘ, ó δὲ AE εἰς τὰ τοῦ I'Z μέρη τὰ A 
AE- ἔσται δὴ (gov τὸ πλῆϑος τῶν HK KO τῷ 
πλήϑει τῶν 44 AE, Καὶ ἐπεὶ, ὃ Μέρδς ἐστὶν ὃ 
HK τοῦ 144, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ A444 .τοῦ 1)Ζ: 
μείζων. δὲ ὁ I'4 τοῦ [Ζ" μείζων ἄρα καὶ ὁ HK τοῦ 
44. Κείσϑω τῷ ΑΑ' ἴσος ὃ HM- ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὁ ΗΚ τοῦ 14, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ zc ὁ HM 
τοῦ I'Z- xo λοιπὸς ἄρα ὁ MK λοιποῦ τοῦ ΖΖ τὸ 
αὐτὸ μέρος Sot, ὅπερ ὅλος ὁ ΗΚ ὅλου τοῦ L4. 
Πάλιν, ἐπεὶ, ὃ μεβοῖ ἐστὶν ὁ ΚΘ τοῦ Γ4, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AE τοῦ ΓΖ, μείζων δὲ ὁ ΓΖ4 τοῦ 
DZ- μείζων ἄρα χαὶ ὃ KO τοῦ AE. Κείσϑω τῷ 
AE ἴσος ὁ ΚΝ: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ KO τοῦ F4; 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xci ὁ ΚΝ τοῦ ΓΖ: καὶ λοιπὸς 
ἄρα ὅ ΝΘ λοιποῦ τοῦ Z4 τὸ. αὐτὸ "μέρος -ἐστὶν, 


Fig. 8. 
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ὅπερ ὅλος ὁ KO ὅλου τοῦ 14. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὃ 
λοιπὸς ὁ MK λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ὧν, 
ὅπερ ὅλος ὁ KH ὅλου τοῦ A1" καὶ συναμοότερος 
ἄρα ὁ ΜΚ ΝΘ τοῦ 4Z τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶν, ἅπερ 
ὅλος ὃ OH ὅλου τοῦ 41. Ἴσος δὲ συναμφότερος 
μὲν ó MK NO τῷ ED, ὁ δὲ OH τῷ ΒΑ͂: καὶ λοι- 
πὸς ἄρα ὁ EB λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶν, 
ἅπερ ὅλος ὁ (1 ὕλου τοῦ 14 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις 9. 

'Eàv ἀριϑμὸς & Quot jp ed ἢ, καὶ 
ἕτερος ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος" xal ἐναλ- 
λὰξ; ἃ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη ὃ πρῶτος τοῦ 
τρίτου, τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ἢ τὰ αὐτὰ μέ- 
θη, καὶ ὃ δεύτερος τοῦ τετάρτου. 


᾿ἡριϑμὸς γὰρ ὁ .4 ἀριϑμοῦ τοῦ BI' μέρος 


ἕστω, xci ἕτερος ὁ 4 ἑτέρου τοῦ LZ τὸ αὐτὸ μέρος, 


ὅπέρ Ó 4 τοῦ DI^ λέγω Oti καὶ ἐναλλὰξ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ὁ .4 τοῦ 4 ἢ μέρη , τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 
ΒΓ τοῦ ΕΖ, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. 

᾿Επεὶ γὰρ ὃ ' uépóg ἐστὴν ὁ « τοῦ Br, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4 τοῦ EZ- ὅσοι ἄρα &civ ἐν τῷ 


BI' ἀρυιϑμοὶ ἴσοι τῷ «4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ | 
ἴσου τῷ Δ. Διῃρήσϑω ὁ μὲν BI' εἰς τοὺς TO A4 


ἴσους τοὺς BH ΗΓ, ὁ δὲ EZ εἰς vovg τῷ 4 ἴδους 
τοὺς .EO OZ- ἴσον ἔσταν δὴ τὸ εὐλῆϑοι. τῶν BH 
HI'ctà πλήϑει τῶν EO OZ. 


Koi ἐπεὶ ἴσος εἰσὶν οἱ ΒΗ HI" ἀριϑμοὶ ἀλλή-. 


λοις, tial δὲ καὶ οἱ ΕΘ ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH HI τῷ 
πλήϑει τῶν EO ΘΖ' ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ó BH τοῦ 
EO ἢ Μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ χαὶ ὁ HI' τοῦ. ΘΖ 
ἢ τὰ αὐτὰ 'μέρη (gre xal ὃ “μέρος: ἐστὴν ἃ BH τοῦ 


Fig. 9. 
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EO ij μέρη, τὸ αὑτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος ἕ 
BI' συναμφοτέρου τοῦ EZ, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ἴσος δὲ 
ὁ μὲν BH τῷ «1, ὁ δὲ ΕΘ τῷ 4. ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὁ .4 τοῦ 4 1ὴ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ 
ὁ ΒΙ' τοῦ ΕΖ, ἢ τὼ αὐτὼ μέρη" ὕπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασις i, 

'Eàv ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη ἣν καὶ ἔτε- 10. 
ρος ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ ἐναλλὰξ, ἃ μέ- 
Qu ἐστὶν ὃ πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος, τὰ 
αὐτὰ μέρη ἔσται καὶ ὃ δεύτερος τοῦ τετάρ- 
του, ἢ τὸ αὐτὸ μέρος. 

" ApvO ug γὰρ Ó 4B ἀριϑμοῦ τοῦ I' μέρη ἔστω, Fig. 10. 
καὶ ἕτερος ὁ 4E ἑτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη" λέγω 
0r, καὶ ἐναλλὰξ, ἃ μέρη ἐστὶν “ὁ 418 τοῦ AL, ἢ μέ- 
ρος, τὰ αὐτὼ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ I' τοῦ Z, ἢ τὰ αὐτὸ 
μέρος. 

Ἐπεὶ γὰρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ 48 τοῦ I, τὼ αὐτὰ 
μέρη ἐστὲ χαὺ ὁ 4E τοῦ Z- ὕσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτα xci ἐν τῷ 4E μέρη τοῦ 
Ζ. Διῃρήσϑω ὃ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ I' μέρη τὰ AH 
HB, ó δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 40 OE- ἔσταε 
δὴ ἴσαν τὸ πλῆϑος τῶν 4H HB τῷ πλῆήϑει τῶν 
40 ΘΕ. ΚΚαὶ ἐπεὶ, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ I, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ xoi ὃ 4Θ τοῦ Ζ, καὶ ἐναλλὰξ, ὃ 
μέρος [ἐστὶν ὁ ΑἩ τοῦ 4Θ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ xai ὁ Γ' τοῦ Z, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. dub τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ, ὃ᾽ μὲρος ioriw ὁ ΗΒ τοῦ OE ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ xoi ὃ 1΄ τοῦ Z, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" 
ὥςτε καὶ, δὶ μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ ΘΔ ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ ὁ HB τοῦ ΘΕ, ἢ τὰ αὐτὰ μέ- 
Qu: καὶ ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ ΑΗ τοῦ 40, ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος iori καὶ ὃ AB τοῦ 48, ἢ τὰ αὐτὰ 
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μέρη" AX ὃ μέρος ἐστὴν ὁ .4H τοῦ 4O ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐδείχϑη καὶ ὃ I' τοῦ Z, ἢ τὰ αὐτὰ 
μέρηγ καὶ ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν ὁ 418 τοῦ AE 1) μέρος, 
τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὃ Γ' τοῦ Z, ἢ τὸ αὐτὸ μιέρος» 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


πρότασις d. 

Ἐὰν ἢ ὡς ὅλος πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρε: 41. 
ϑεὶς πρὸς ἀφαιρεθέντα" καὶ ὁ λοιπὸς πρὸς 
τὸν λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλος πρὸς ὅλον» 

"Eoro ὡς ὅλος ὃ 44 πρὸς ὅλον τὸν ΓΔ, οὕτως Fig, 11. 
ἀφαιρεϑεὶς 0 41Ἅ' πρὸς ἀφαιρεϑέντα τὸν [7Ζ: λέγω 
ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸν Ζ4 ἐστὶν, ὡς 
ὅλος ὁ 48 πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ. 

Ἐπεὶ ydo ἐστιν ὡς ὃ AB πρὸς τὸν I'4, οὕτως 
ὁ 44 πρὸς τὸν ΓΖ' 0 ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ .A4B τοῦ 
ΓΖ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ ὁ AE τοῦ ΓΖ, 
j τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ λοιπὸς ἄρα ὃ ΕΒ λοιποῦ τοῦ 
Z4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ ὃ .4DB τοῦ 
14. Ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΕΒ πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ 48 
πρὸς τὸν 14" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ιβ. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλο. $9 
γον" ἔστων ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα 
τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντες ol ὑἡγούμε- 
νον πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ 44 B Fig. 12. 
Γ 4, ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν BD, οὕτως 6 Τ1' πρὸς τὸν 42) 
λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν D, οὕτως οἱ .4 Γ' 
πρὸς τοὺς B 4. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ A πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 
Γ' πρὸς τὸν 4. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ B | 
μέρῃ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ ὃ IP τοῦ 24, ἢ τὰ αὐτὰ 


200. EYKAEIAOY 


μέρη" xal συναμφότερος ἄρα ὃ 4 Τ᾽ συναμφοτέρου 
τοῦ B 4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν, ἢ rà αὐτὰ μέρη, ἅπερ, 
0.4 τοῦ DB. Ἔστιν ἄρα ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν D, οὕτως 
οἱ 4 1' πρὸς τοὺς Β΄. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
llópreoug ς΄. 

'Eàv τέσσαρες ἀφριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσι. 13. 

καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται. 
"βστωσαν τέσσαρες ἀριϑμόὶ ἄναλογον οἵ Α I' Fig. 13. 

4 ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν D, οὕτως ὁ 1' πρὸς τὸν 4' λέ- 
yo ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔδονται, ὡς ὃ Α πρὸς 
τὸν 7, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 4. 

"na γάρ ἐστιν ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ r 
πρὸς τὸν 4: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ .4 τοῦ D, ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ( [Π τοῦ 4, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" 
ἐναλλὰξ ἄρα, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ «4 τοῦ 1’ ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ xci ὁ DB τοῦ 4, à τὰ αὐτὰ μέρη. 
Ἔστιν ἄρα ὡς Ó .4 πρὸς τὸν 1, οὕτως ὁ Β πρὸς 
τὸν 4" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις «ὃ. 

'E&v ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ, χαὶ ἄλε 14, 
λοι αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυο λὰμ- 
βανόμενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ" καὶ διΐσου ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσονται. 

"Eovoóav ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ οἱ ΑΓ, B I, καὶ Fig.14 
ἄλλοι αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος χαὶ σύνδυο λαμβανό- 
μενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, οἱ 4 E Ζ, ὡς μὲν ὁ .4 πρὸς 
τὸν DB, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὡς δὲ ὁ DB πρὸς 
τὸν l1, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Z* λέγω ὅτι καὶ διϊσου 
ἐστὶν ὡς ὁ 44 πρὸς τὸν 1, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Z. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 
4 πρὸς τὸν Ε- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ .A πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν E. Πάλιν, ἐπεί ἐστὸν ὡς 
ó B πρὸς τὸν 10, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Ζ" ἐναλλὰξ. 
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ἄρα ἐστὲν ὧς ó B πρὸς τὸν L, οὕτως ὃ I πρὸς τὸν 


Z- Ὡς δὲ ὁ D πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν 4-. 


χαὶ ὡς ἄρα ὁ ΑΙ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ 1' πρὸς τὸν 


Z- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν I, οὕτως Ó. 


4 πρὸς τὸν Ζ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ^x 


᾿Εὰν μονὰς ἀριϑμόν τινὰ μετρῇ, ἰσάκεβ 


δὲ ἕτερος ἀριϑμὸς ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν με- 


τρῇ" καὶ ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ μονὰς τὸν τρί- 
τὸν ἀριϑιὸν μεῖρήσει, χαὶ ὃ δεύτερος 


τέτα οτοῦ. 
 Movag γὰρ ἡ .4 ἀριϑμόν τινὰ τὸν ΒΙ᾽ μετρεί- 


μὸν τὸν ΕΖ μετρείτω. λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἰσάκις 


ἡ .4 μονὰς τὸν 4 ἰός θη μετρεῖ, καὶ ὁ ΒΙ' τὸν EZ. 


᾿Επεὶ ) Quo ἰσάχις 9» 4 REA vóv BI' ἀριϑμὸν 


15. 


Figs. 15 
τω, ἰσάκις δὲ ἕτερος ἀριϑμὸς ὃ 4 ἄλλον τινὰ ἀριϑ-' 


μετρεῖ, χαὶ ὁ 4 τὸν ΕΖ: ὅσαν ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ BI 


μονάδες, τοδοῦτοι εἰσι xci ἐν τῷ EZ ἀριϑμοὶ ἴδοι 


ἐῶ " , € VCI 1 2 SM 5 AJ) ΣΆ 
TO 4. Διῃρήησϑὼ o uiv Β΄ εἰς rà ἐν αὐτῷ μονάδας 


τὰς BH HO ΘΙ͂, ὃ δὲ EZ εἰς τοὺς τῷ 4 ἴσοὺς," 
τοὺς EK ΚΑ AZ. "Eóroi δὴ ἴσον τὸ πλῆϑὸς τῶν 


BH ΗΘ OT' τῷ πλήϑει τῶν EK ΚΑ AZ. Καὶ 


ἐπεὶ ἴσαν εἰσὶν αἱ BH. HO OT' μονάδες ἀλλήλαις, 


εἰσὶ δὲ καὶ οἱ ΕΚ Κα .4Z ἃριϑμοὶ ἴσοι ἀλλήλοις 


xci ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH HO ΘΓ μονά- 


δὼν τῷ πλήϑει τῶν EK KA AZ ἀριϑιῶν- ἔδτιν" 
ἄρα ὡς ἡ BH μονὰς πρὸς τὸν EK ἀριϑιὸν, οὕτως. 


ἡ HO wovag πρὸς τὸν ΚΑ ἀριϑμὸν, καὶ ἡ OT' uo- 
νὰς πρὸς τὸν .1Ζ2 ἀριϑμόν. "Eoraw ἄρα καὶ ὡς εἷς 


'? τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαν- 


τὲς οἱ ἡγούμενον πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους". 


ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΗ μονὰς πρὸς τὸν EK ἀριϑμὸν,, 


οὕτως ὁ ΒΙ᾽ πρὸς τὸν EZ. Ἴση δὲ ἡ BH μονὰς τῇ. 
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A μονάδι, ὃ δὲ EK ἀριϑμὸς τῷ 4 ἀριϑμῷ". ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ 4 μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀρεϑμὸν, οὕτως ὁ BI 
σὶρὸς τὸν EZ. Ἰσάκις ἄρα ἡ 4 porvcg τὸν 4 du 
uoóv μετρεῖ, καὶ ὁ ]' τὸν EZ- ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις «4. 

"Eàv δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 10. 
ἀλλήλους ποιῶσί τινας’ οἱ γενόμενοι ἐξ 
αὐτῶν ἴσοι ἀλλήλοις ἔσονται. 

"Eoroc«v δύο ἀριϑμοὶ οἱ 44 B, «ci ὁ μὲν Α Fig. 16. 
τὸν DB πολλαπλασιάσας τὸν 1" ποιείτω, ὃ δὲ DB τὸν 
.4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω» λέγω ὅτι ἴσος 
egriv ὃ 1' τῷ 4. 

᾿Επεὶ γὰρ ὁ Α͂ τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' 
πεποίηχενο ὁ B. ἄρα τὸν l' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
«4 μονάδας. Μετρεῖ δὲ καὶ ἡ L μονὰς τὸν .4 ἀριϑ. 
μὸν χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας: ἰσάκις ἄρα ἡ E 
μονὰς τὸν .4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ 0 IB τὸν I'* ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ 
xai ὁ «Δ τὸν 1΄. Πάλιν, ἐπεὶ 6 B τὸν .4 πολλαπλα.. 
σιάσας τὸν 44 πεποίηκεν" ὁ L4 ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κα- 
τὰ τὰς ἐν τῷ DB μονάδας. Μετρεῖ δὲ καὶ 4 E μο- 
vàg τὸν Β xarà τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας": ἰσάκις ἄρα 
ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὁ «4 τὸν 4. 
᾿Ισάχις δὲ ἡ μονὰς τὸν DB ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 
ΑΙ τὸν 1. ἰσάκις ἄρα 0 .4 ἑχάτερον τῶν I' 4 με- 
τρεῖ, Ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ I' τῷ 4" ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις (Ὁ. 
Ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑμοὺς πολλαπλὰα: 17, 
σιάσας ποιῇ τινας" οἱ γενόμενου ἐξ αὐτῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἕξουσι τοῖς πολλαπλα- 
σιασϑεῖσεν. 
᾿Δριϑμὸς 
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c 


"AguO'uóg γὰρ ὁ .4 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B rig, 47. 


πολλαπλασιάσας τοὺς «Δ E ποιείτω: λέγω ὅτι ἐστὶν 
ὡς ὃ πρὸς τὸν 1᾽, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν L. 

"En& γὰρ ὃ .4 τὸν J.B πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν» ὃ B ἄρα τὸν 4 ψιετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
A μονάδας. Merget δὲ καὶ ἡ Z μονὰς τὸν E dgró- 
μὸν κατὰ τὰἀς ἐν αὐτῷ μονάδᾶς: ἐσόώκις ἄρα ἡ Ζ 
μονὰς τὸν «1 ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὃ B τὸν 4. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ Ζ μονὰς 2d τὸν 4 ἀριϑιιὸν, οὕτως ὃ 
B πρὸς τὸν 4. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Z μονὰς 
πρὸς τὸν .4 ἀριϑμὸν, οὕτως ὃ 1᾿ πρὸς τὸν E- xoi 
ὡς ἄρα ὃ B πρὸς τὸν A4, οὕτως ὃ 1' πρὸς τὸν F. 
᾿Εναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ B πρὸς τὸν 1, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν E* ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις Us 

"Eàv δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑιμόν τινὰ πολλὰ- 
πλαδιάσαντες ποιῶσί τινᾶς:" δὲ γενόμενον 
ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι λόγον cote πολ- 
λαπλασδιάσασὶ- 

Δύο γὰρ ἀρυϑιμοὶ, ot 4 B ἀριϑιμόν τινὰ τὸν 
I' πολλαπλαδιάδαντες τοὺς 4 E ποιείτωσάν: λέγω 
ὅτι ἐστὶν ὡς ὃ A4 πρὸς τὸν D, οὕτως 0 2] πρὸς τὸν E. 

"Ens γὰρ ὁ .4 τὸν I' πολλαπλαδιάδας τὸν 4 
ὑτεποίηκε. xoi ὁ Τ' ἄρα τὸν .4 πολλαπλασιάσας τὸν 
4 πεποίηχε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ D τὸν B πολ- 
λαπλαοιάσας τὸν E πεποίηκεν. ᾿Φριϑμὸς δὴ ὁ 1" 
δύο ἀριϑμοὺς τοὺς .4 B παλλαπλασιάδας τοὺς 4 E 
πεποίηχεν" ἔστιν ἄρα ὡς 0 .4 πρὸς τὸν B, οὕτωὰ 
ὃ 4 πρὸς τὸν E. Omeg ἔδεν δεῖξαι. 


Πρόταδιὸς v^ 
dà» τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσι), 
ὃ ἐκ τοῦ πρώτου καὶ τεταάρτοῦ γενόμενος 


L 14 ] 


18. 


Fig. 18. 


19, 
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ἀριϑμὸς ἴσος ἔσται τῷ ἐκ τοῦ δευτέρου xal. 
τρίτου γενομένῳ ἀριϑμῷ: καὶ ἐὰν Ó ἐκ τοῦ 
πρώτου καὶ τετάρτου γενόμενος ἐριϑμὸς 
» τ e M — , * , [s 
ἔσος ἢ τῷ ἐκ τοῦ δευτέρου καὶ τρέτοῦ, οἱ 
τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ἔσονται. 


"Eorecav τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ 44 B Fig. 
I' 4, ὡς ὃ Α πρὸς τὸν DB, οὕτως ὁ I' πρὸς τὸν Á, 
xci ὁ μὲν 4 τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 


ὁ δὲ B τὸν ] πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω. λέγω 
ς 7) 


, 2 


ὕτι ἴσος ἐστὶν ὁ E τῷ Z. 

Ὁ γὰρ 4 τὸν I' πολλαπλασιάσας τὸν H ποιείτω. 
Ἐπεὶ οὖν ὁ Α τὸν I' πολλαπλασιάσας τὸν H me- 
ποίηκε, τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν: 
ἀριϑμὸς δὴ ὁ 44 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς I' 4 πολλαπλα- 
σιάσας τοὺς H E πεποίηχεν: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ I' πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν E. '4AX ὡς ὁ 1᾽ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ Α΄ πρὸς τὸν D- καὶ ὡς ἄρα ὃ A πρὸς 
τὸν DB, οὕτως ó H πρὸς τὸν E. Πάλιν, ἐπεὶ ὃ .A 
τὸν 1' πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν 
χαὶ ὁ B τὸν 1' πολλαπλασιάσας τὸν Z πεποίηκε" 
δύο δὴ ἀριϑμοὶ οἱ 4 B ἀριϑμόν τινα τὸν ἐ' πολ- 
λαπλασιάσαντες τοὺς Ἡ Z πεποίηχασιν: ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ 44 πρὸς τὸν DB, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν Z. ᾿Δ4λλὰ 
μὴν καὶ ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν 
Ε-. xci ὡς ἄρα ὃ LH πρὸς τὸν L, οὕτως ὁ .H πρὸς 
τὸν Ζ' ὁ Η ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν E Ζ τὸν αὐτὸν 
ἔχεν λόγον- ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ E τῷ Z, 

Ἔστω δὴ πάλιν ἴσος ὃ E τῷ Ζ' λέγω ὅτι ἐστὶν 
ὡς ὃ ΑΙ πρὸς τὸν D, οὕτως ὁ I' πρὸς τὸν 4. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ ὁ .4 
τοὺς Γ᾽ 4 πολλαπλασιάσας τοὺς Η E πεποίηκεν" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν 


E, Ἴσος δὲ ó E τῷ Ζ: ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Η πρὸς 
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τὸν E, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν Z. ᾿Αλλ ὡς μὲν ὁ H 
πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ l' πρὸς τὸν 4: xci ὡς ἄρα Ó 
1' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Z. Ὡς δὲ ὃ 
H πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ ΑΙ πρὸς τὸν B- aui ὡς ἄρα 
ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 1' πρὸς τὸν 4" ὅπερ 


ἔδεν δεῖξαι. 


Προότασις xz. 
᾿Βὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον cow, ὃ 50, 


x ^ 


πὸ τῶν ἄχρων ἴσος ἔσται τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου" 


e. 


ἑὰν δὲ ὃ ὑπὸ τῶν ἄχρων ἴσος ἢ τῷ ἀπὸ τοῦ 
μέσου, οἱ τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ἔσονται. 

᾿βοτωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ .4 B D, p.29, 
ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I'. λέγω 
ὅτι ὁ ἐκ τῶν Α [1" ἴσος iori τῷ ἀπὸ τοῦ B. 

Ἀείσϑω γὰρ τῷ B ἴσος ὃ 4- ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 1᾽: ὁ ἄρα ἔκ τῶν 
A Τ' ἴσος ἐστὲ τῷ ἐκ τῶν DB 4. ὋὉ δὲ ἐκ τῶν B 4 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β' ἴσος γὰρ ὁ DB τῷ 41: ὁ ἄρα 
ex τῶν ΑἹ 1' ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ D. 

᾿Αλλὰ δὴ ὁ ἐκ τῶν ΑἹ 1΄ ἴσος ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ 
B- λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ DB 
πρὸς τὸν 1.. 

᾿Επεὶ γὰρ ὁ ix τῶν 4 Π' ἴσος 'ἐστὴ τῷ ἀπὸ τοῦ 
B, ó δὲ ἀπὸ τοῦ D ἴσος τῷ ὑπὸ τῶν B 4. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν D, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν I. 
Ἴσος δὲ 0 B τῷ 4" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν D, 
οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν I" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις xe. 
Οἱ ἐλάχιστον ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- 91. 
, ? y , - “ ' 
τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔγοντας ἰσάκις, ὃ te 
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μείζων τὸν μείζονα, καὶ ὁ ἐλάττων τὸν 
ἐλάττονα. 


Ἔστωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν πὺ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς AA D, οἱ I'A. EZ: λέγω ὅτι 
ἰσάκις ὁ Γ4 τὸν A μετρεῖ καὶ ὁ LZ τὸν D. 

Ὁ I'A γὰρ τοῦ .4 οὔκ ἐστι μέρη. 1} γὰρ δυ- 
γατόν, ἔστω- καὶ ὁ LZ ἄρα τοῦ D τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστὶν, ἅπερ ὃ IA τοῦ 4. ὕσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ IA 
μέρη τοῦ 4, τοσαῦτά ἐστι xci ἔν τῷ ΕΖ μέῤη τοῦ 
B. δΔῳρήσθω ὁ μὲν 1᾽Δ εἰς τὰ τοῦ A μέρη Té 
ΤῊ H4,ó δὲ EZ εἷς τὰ τοῦ B μέρη τὰ ΕΘ ΘΖ: 
ἔσται δὴ ἴδον τὸ πλῆϑος τῶν 111 ἨΔ τῷ πλήϑει 
τῶν ΕΘ OZ. Καὶ ἐπεὶ ἴσον οἱ [Ἢ HA εἰσὶν ἀλ- 
λήλοις, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ EO ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσον ἀλλή- 
λοις, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ]ῊἪ H4 τῷ 
πλήϑει τῶν EO OZ. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΤῊ πρὸς τὸν 
ΕΘ, οὕτως ὁ HA πρὸς τὸν OZ- ἔσται ἄρα καὶ ὡς 
εἶὰ τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες οἱ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους: 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΤῊ πρὸς τὸν EO, οὕτως ὁ 1,4 
πρὸς τὸν EZ- οἱ ΤῊ EO ἄρα τοῖς T4 EZ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν, ἐλάττονες ὄντες αὐτῶν, 
ὅπερ ἀδύνατον: ὑπόχεινται γὰρ οἱ I'4 ΕΖ ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. οὐκ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὁ I'4 τοῦ «1: μέρος ἄρα: καὶ ὁ ΕΖ τοῦ DB τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν, ὕπερ ὁ [4 τοῦ 4. ἰσάκις ἄρα 
ὁ 14] τὸν 4 μετρεῖ, καὶ ὁ ΕΖ τὸν 3: ὅπερ ἔδευ 


δεῖξαι, 


Πρότασιες «β΄. 
Ἐὰν ὦσι τρεῖς ἀριϑμοὶ, καὺ ἄλλοι αὖ- 
τοῖς ἴσον τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυο λαμβανό- 
μένου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἢ δὲ τεταραγμένη 


, 
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αὐτῶν ἡ ἀναλογία" καὶ διΐσου. ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ, οἵ 4 B I, xai ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος. καὶ σύνδυο λαμβανόμενον ἔν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, οἱ 4 E Z, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὖ- 
τῶν ἡ ἀναλογία, ὡς. μὲν ὃ, A4 πρὸς τὸν B, οὕτως 
ὃ E πρὸς τὸν Ζ, ὡς δὲ ὁ B. πρὸς. τὸν I", οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν E- λέγω, ὅτι καὶ διίσου ἐστὶν ὡς ὃ .4 πρὸς 
τὸν. 1’, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν. Z. 

"ns γάρ ἐστιν. ὡς Ó 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν, Ζ: Ó ἄρα ἐκ τῶν A Ζ ἴσος ἐστὶ τῷ £x 
τῶν B E, Πάλιν, ἐπεί ἐστεν ὡς ὃ B. πρὰς τὸν. I, 
οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 7. ὃ ἄρα ἐκ τῶν I' 4 ἴσος ἐστὶ 
τῷ i» τῶν B E. CsyOn δὲ καὶ ὃ ἔχ τῶν 4 Z 
ἴσος τῷ ἐκ τῶν D L- χαὶ ὁ ἐκ τῶν ΑΙ Z ἄρα ἴαος 
ἐστὶν TQ ix τῶν Í' 4: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 41 πρὸς 
τὸν 1, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ' ὃπε eQ ἔδει δεῖξαι, 


ἹΡρότασιες. sy. 

Ot πρῶτοι πρὰς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ ἐλά- 
χιστου εἰσὺ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ οἱ .Α 
B- λέγω ὅτι οἱ .4 B ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. —— 

Et γὰρ μή εἰσιν οὗ 4 B. ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὖ- 
τὸν. λόγον ἐχόντων. αὐτοῖς: ἔσονταί. τινες τῶν 4 DB 
ἐλάσσονες ἀρυϑμοὺ ἐλάχιοιοι ἐν. τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες 
τοῖς A DB. Ἔστωσαν οἱ 11 4. 

᾿Επεὶ οὖν οἱ ἐλάχιστον ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον- 
τας. ἰσάκις, 0, τε μείζων τὸν μείζονα, xoci ὁ ἐλάττων 
τὸν ἐλάττονα, τοῦτ᾽ ἔστιν, ὅ τε ἡγούμενος. τὸν ἡγού- 
μένον, καὶ ὁ. ἑπόμενος. τὸν ἑπόμενον. ἰσάκις ἄρα ὃ 1" 


Fig. 22. 


23. 


Fig. 23. 


“14 EYKAEIAOY 


τὸν 4 μετρεῖ xci ὁ 4 τὸν D. Ὁσάκις δὴ ὁ D τὸν 
«ΑΙ μετρεῖ, τοοαῦταν μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 12. καὶ 
ὁ 4 ἄρα τὸν D μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
Καὶ ἐπεὶ ὁ 1' τὸν ΑἹ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ L μο- 
νάδας" χαὶ ὁ E ἄρα τὸν ^A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
I' μονάδας. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ó E τὸν B μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας": ὁ E ἄρα τοὺς ΑΙ B με- 
τρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὕπερ ἐστὶν ἀδύ- 
ve«rov, Οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν ΑΔ DB ἐλάσσονες 
ἀρυϑμοὶ poi ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4 B. 
Οἱ 4 Β ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχοντῶν αὐτοῖς: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις wy. 

Οἱ ἐλάχιστον ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτον πρὸς ἀλλή- 
λους εἰσίν. 

"Ἔστωσαν ἐλάχιςτονι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
yov ἐχόντων αὐτοῖς οἱ 4 B λέγω ὕτι οἱ 4 B πρῶ- 
voL πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Et γὰρ μή εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἱ ΑἹ D, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός, ετρείτω, καὶ ἔστω 
ὁ 1΄. Καὶ ὁσάκις μὲν ὁ I' τὸν “4 μετρεῖ, τοσαῦται 
μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ A, ὁσάκις δὲ ὃ Γ' τὸν B μξ- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἕν τῷ FL. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ [1 τὸν A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 
μονάδας" ὃ 1' ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν A 
πεποίηχε. Jut τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 1' τὸν E πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἀριϑμὸς δὴ ὁ 1" δύο 
ἀριϑμοὺς τοὺς 4 E πολλαπλασιάσας τοὺς Α͂ B πε- 
ποέηχεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ .4 
πρὸς τὸν B- οἱ 4 E ἄρα τοῖς A4 DB ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰσὲν, ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν, ὕπερ ἐστὶν ἀδύ- 
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ψατον. Οὐκ ἄρα τοὺς .4 B ἀριϑμοὺς ἀρεϑμός τις 
μετρήσει. Οἱ ΑΙ Β ἄρα πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσίν» 
ὕπερ ἔδει. δεῖξαι, 


Πρότασις κέ. 

àv δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 45, 
ὦσιν, ὃ τὸν ἕνα αὐτῶν μετρῶν ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται.- 
—. ἌἝστωσαν δύο ἀριϑμοὺ πρῶτον πρὸς ἀλλήλους Fig. 25. 
οἱ 4 D, τὸν δὲ .4 μετρείτω τις ἀριϑμὸς ὁ I^ λέγω 
ὅτι καὶ οἱ B I' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν... 

Εἰ γὰρ μὴ εἰσιν οἱ B Π' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμὸς.  Mergeizo, καὶ ἔστω 
ὁ 4. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν I' μετρεῖ, ὁ δὲ Γ' τὸν Α 
μετρεῖ. καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν L4 μετρεῖ. Μετρεῖ δὲ xoi 
τὸν B- ὁ 4 ἄρα τοὺς .4 D μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα τοὺς 
Α B ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει. Οἱ Γ B ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις xg. 

᾿ΕἘὰν δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα ἀριϑμὸν 26: 
πρῶτον ὦσιν, καὶ ὁ E αὐτῶν γενόμενος 
πρὸς τὸν αὐτὸν πρῶτος ἕσται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4 DB πρός τινα ἀριϑμὸν Βὲρ. 26. 
τὸν [' πρῶτον ἔστωσαν, xav ὁ 4 τὸν B πολλαπλα- 
σιάσας. τὸν 4 ποιείτω: λέγω ὅτι καὶ οἱ I' 4 πρῶτου 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή sow οἱ I' 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μέτρήσεν τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ἹΜετρείτω, καὶ ἔστω 
ὁ E. Καὶ ἐπεὶ οἱ I'.4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, 
τὸν δὲ l' μετρεῖ τις ἀριϑμὸς ὁ Ε: οἱ E A ἄρα 


y 
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πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ᾿Οσάκις δὴ ὁ E τὸν 
A μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες ἕατωσαν ἐν τῷ Ζ: xc 
ὁ Z ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάϑαφ'" 
ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν “Ι πεποίηκεν, 
UO μὴν καὶ ὁ 4 τόν D πολλαπλασιάσας τὸν. 
4 πεποίηκεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν E Z τῷ ἐκ 
τῶν 4 B. ᾿Βὰν δὲ ὁ ὑπὸ τῶν ἄχρων ἴσος ἢ τῷ ὑπὸ 
τῶν μέσων, οἱ τέσσαρες ἀρυιϑμοὶ ἀνάλογον εἰσίν. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν .4]1, οὕτως ὃ B πρὸς τὸν 
Z. Oi δὲ A E πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάλχιστοιυ, 
ol δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόν- 
τῶν αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
ἐσώκις, ὃ τε μείζων τὸν μείζονα, καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν 
ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ ἔστιν, à τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, 
καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον: ὃ E ἄρα τὸν D με- 
vos. ϊετρεῖ δὲ καὶ τὸν 1. ὃ E ἄρα τοὺς D I' us- 
τρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὕπερ ἐστὶν ἀδύ- 
γατον. Θὺκ ἄρα τοὺς I' 4 ἀριϑμοὺς ἀριϑιιός τις 
μετρήσει. Oi 1' 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν: 
ὅπερ ἔδει; δεῖξαι, 


Πρότασιες xr. 
δ ὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
* d - : 9 τ » -" 
λους ὥσιν, ὃ ἐκ τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος 
ποὺς τὸν λοιπὸν πρῶτος ἕσται. 


! 
p. 
i 
| 
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Ἔστωσαν δύο ἀριϑιμοὺ πρῶτον πρὸς ἀλλήλους Fig. 27. 


οἱ 4 DB, καὶ ὃ 4 ἑἕαυτὰν πολλαπλασιάσας τὸν [I' 
στουξέτω: λέγω ὅτε οἱ I' B. πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί, 

Κείσϑω γὰρ τῷ 4 ἴσος ὃ 4. Καὶ ἐπεὶ οἱ 4, 
B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ἔσος δὲ ὁ .4 τῷ 4: 
καὶ οἱ 4 LB ἄρα πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἑχώ- 
τέρος ἄρα τῶν j| 4 πρὸς τὸν D πρῶτός ἐστι: καὶ 
ὁ ἐπ τῶν 44 .4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν B πρῶτος 
ἔσται, Ὁ δὲ En τῶν A. 4] γενόμενος ἀριϑιμός ἐστιν ὁ T* 
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Oi I' B ἄφα πρῶτοι πρὰς ἀλλήλους εἰαίν. ὕπερ ἔδεν 
δεῖξαις 


Πρότασις. x. 
"Eav. δύο dest πρὸς δύο ΟΕ od. 28. 
drca πρὸς ἑκάτερον, πρῶτον ὦσι" καὶ 
οὗ ἐξ αὐτῶν γενόμενοι πρῶτοι πρὸς ὠλλή- 
λους ἔσοντα ἐ- 


Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ A4 DB πρὸς δύο ἀρυϑμοὺς Fig. 28. 
τοὺς Í' 4, ἀμφότερον πρὸς ἑκάτερον, πρῶτον &oro- 
σαν, καὶ Ó μὲν .4 τὸν DB πολλαπλασιάσας τὸν E 
ποιείτω, ὃ δὲ Γ' τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποι- 
&(ro* λέγω ὅτι οἱ Ε' Ζ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, 

Jn& γὰρ. TATE τῶν .4 B πρὸς τὸν Τ' πρῶ-- 
τός ἐστι, χαὺ O ἐχ τῶν 4 B ἄρα γενόμεγος πρὸς 
τὸν [᾿ πρῶτος ἕσται. Ὃ δὲ ix τῶν A B γενόμενός, 
ἐστιν ὁ E- οἱ E 1᾽ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί» 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἱ Ε 4 πρῶτοι. πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν» PESOS ἄρα τῶν Í' 4 ἔρος τὸν L πρῶτός 
ἐστι. καὶ ὁ ix τῶν I' 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν E 
πρῶτος ἔσται. Ὃ δὲ ἐκ τῶν I' 4 γενόμενός ἐστιν ὁ Ζ. 
Οἱ E Z ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὅπερ ἔδει, 
δεῖξαι. : 


Ποότασες. vo. 

“Ἐὰν δύο. GovO uol πρῶτον πρὸς ἀλλή: 29. 
λους ὦσι, καὶ πολλαπλασιάσας ἑκάτερος 
ἑαυτὸν ποιῇ τινα, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται- χαὶ ἐὰν oi 
ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενομένους πολλαπ:ασιάσαν- 
τὲς ποιῶσί τινας, καὶ àxeivot πρῶτον πρὸς 
ἀλλήλονς ἔσονται. καὶ Gal «eoi τοὺς ἄκρους 
τοῦτο συμβαίνει, 
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"Eorocav δύο ἀριϑμοὶ πρῶτον πρὸς ἀλλήλους Fig, 09 
οἱ 4 D, καὶ ὁ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I 
ποιείτω, τὸν δὲ 1' πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
ὁ δὲ B ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω, τὸν 
δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω" λέγω ὕτι οἵ τε 
I' E xci οἱ 4 Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

"Ens, γὰρ οἱ 4 ID. πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, 
χαὶ ὁ ΑἹ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν" 
ol I' B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί, ᾿Επεὶ οὖν 
οἱ 1' B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, καὶ ὁ DB ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, οἱ I' 4 ἄρα πρῶ-. 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί, Πάλιν, ἐπεὶ οἱ 4 B πρῶ- 
TOL πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, x«l ὁ Β ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 πεποίηχεν- οἱ 44 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. ᾿Επεὶ οὖν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4 I πρὸς 
δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B 4 ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον 
πρῶτοί, εἰσι" καὶ Ó £x τῶν .4 1' ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν ἐκ τῶν DB 4 πρῶτός ἐστι. Καὶ ἔστιν ὃ uiv ἐχ 
τῶν ἡ I'ó E, 0 δὲ ἐκ τῶν B 40 Z. Oi EZ 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἹΙρότασις x. 

᾿Εὰν δύο &ogvO uoi πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 50, 
λους ὦσι, καὶ συναμφότερος πρὸς ἑκάτερον Ε 
αὐτῶν πρῶτος ἕσται: καὶ ἑὰν συναμφότερος 
πρὸς ἕνα τινὰ αὐτῶν πρῶτος ἢ, καὶ οἱ ἐξ 
ἀρχῆς ἀρεϑμοὺ πρῶτον πρὸς ἀλλήλους ἔσον- 
ται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀρυιϑμοὺὶ πρῶτον πρὸς Fig. 80. 
ἀλλήλους οἱ AB BI λέγω ὅτι καὶ συναμφότερος ὃ 
AI' πρὸς ἑχάτερον τῶν 415 Β΄' πρῶτός ἐστιν 

Ei γὰρ μὴ εἰσιν οἱ 1:4 AB. πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους" μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ΜΜετρείτω, καὶ 
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ἔστω ὁ 4. ᾿Επεὶ οὖν ὁ 4 τοὺς ΓΑ AD μετρεῖ. xoi 
λοιπὸν ἄρα τὸν DÍ' μετρήσει. Ἰϊτρεῖ δὲ καὶ τὸν 
ΒΑ. ὃ 4 ἄρα τοὺς .4B. BI' μετρεῖ; πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα τοὺς 
I'A AB ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει" οἱ I4 AB 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
xci οἱ AI' ΓΒ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν: ὃ ΓΑ͂ 
ἄρα πρὸς ἑχάτερον τῶν 41} BI' πρῶτός ἐστιν. 

Ἔστωσαν δὴ πάλιν οἱ 144 AB πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους" λέγω ὅτι καὶ οἱ 48 BI' πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή etow οἱ 4B. BI' πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους: μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. Μετρείτω, xci 
ἕστω ὁ 4. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑκάτερον τῶν AB. BI' με- 
τρεῖ. xci ὅλον ἄρα τὸν 1'4 μετρήσει. δπτρεϊ δὲ 
καὶ τὸν 48. ὃ 4 ἄρα τοὺς [44 418 μετρεῖ, πρώ- 
τους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
Οὐχ ἄρα τοὺς 4 BI' ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις με- 
τρήσει. Οἱ AD ΒΙ' ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν: ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασες λά. 
“Ἅπας πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα 31. 
ἀριϑμὸν, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός ἐστιν. 
Ἔστω πρῶτος ἀριϑμὸς ὃ .4, καὶ τὸν DB μὴ με- Fig. 81. 
τρείτω" λέγω ὅτι οἱ B 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
Ev γὰρ. μὴ εἰσιν οἱ B. .A πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. Ὠϊετρείτω, καὶ ἔστω 
€ * 1 - € * M 
ὃ 1. Koi ἐπεὶ ὃ 1' τὸν DB μετρεῖ, ὁ δὲ Α τὸν B 
οὐ μετρεῖ. ὁ 7' ἄρα τῷ .4 οὔκ ἐστιν ὁ αὐτός. Καὶ 
M € d A b ᾿ ' 7 - 
ἐπεὶ ὃ ἔ᾿ τοὺς B Α μετρεῖ. καὶ τὸν .4 ἄρα μετρεῖ 
Ma » MI 2 ^ J 1 « 1 , 
πρῶτον ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὸς, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. Οὐχ ἄρα τοὺς DB .4 μετρήσει τις ἀριϑμός. 
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OL 4 D: ἄρα. πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
πρότασις. ig. 

'"Làv» δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιώσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ 
αἰτῶν μετρῇ τις πρῶτος ἀριϑμός: καὶ ἕνα 
τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρήσει» 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4 1) πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους τὸν L' ποιείτωσαν, τὸν δὲ 1" μετρείτω τις 


Fig. 832,2 


πρῶτος ἀριϑμὸς ὃ 4" λέγω ὅτι ὃ 4 ἕνα τῶν .A D. 


μετρεῖ. 
Tov 100 ΑἹ μὴ μετρείτω" xol ἔστι A M d ὃ 4: 
οἱ A4 4 ἄρα πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσί: χαὶ ὁσάκις 
ὃ. 4 τὸν I' μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 
E. Ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν DI μετρεῖ “κατὰ τὰς ἐν τῷ E 
μονάδας, ὃ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν 1" 
πεποίηκχεν. ᾿Δλλὰ μὴν καὶ ὃ Α4 τὸν B πολλαπλασιά- 
σας τὸν 1᾽ πεποίηχεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἔχ τῶν 4 E 
τῷ ἐκ τῶν Α Β- ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν «4, οὕ- 
τως ὃ B πρὸς τὸν E. Οἱ δὲ 4 ΑἹ πρῶτοι, oi δὲ 
πρῶτοι xai ἐλάχιστοι, oL δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι 


€ 


τοὺς τὸν οὐτὸν λόγον ἔχοντας. tocxig, O. τε μείζων 
τὸν μείζονα xal ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ 
ἔστιν. 0 τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ, ἑπό- 
μένος τὸν ἑπόμενον" ὃ 4 ἄρα τὸν D μετρεῖ, Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἐὰν Ó 4 τὸν D μὴ μετρῇ, τὸν 
A μετρήσει. Ὃ 4 ἄρα ἕνα τῶν ΑΙ B μετρεῖ. ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι: | 


Il g.0r 0g. M. 
"4mag σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ nouTOUV τιυ- 
νὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 


33. 
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2^ ' * A ; 5 4, € v J 7 c ἘΞ NI 
Eoro σύνϑετος ἀριϑμὸς Ó Α͂' λέγω ὅτι Ó Fig. 83. 


ὑπὸ πρώτου τινὸς ὠριϑμοῦ μετρεῖται. 

᾿Επεὶ γὰρ σύνϑετός ἐστιν ὃ A, μετρήσει τις αὖ» 
τὸν ἀριϑιιός, ετρείτω, καὶ ἔστω ὃ D. Καὶ εἰ 
μὲν πρῶτός ἐστιν ὁ DB, δῆλον ἂν εἴη τὸ ζητούμενον’ 
εἰ δὲ σύνϑετος, μετρήδει τις αὐτὸν ἀριϑμός. ἵΜἭοε- 
li xoc zai ἔστω ὁ 1. Καὶ ἐπεὶ ὁ 1΄ τὸν B perpe 
ὁ δὲ B τὸν 4 EE καὶ ὁ 1' ἄρα τὸν 44 μετρεῖ 
Καὶ εἰ μὲν πρῶτός ἔστιν ὁ I", δῆλον ἂν εἴῃ τὸ ζη- 
τούμενον- cL δὲ σύνϑετος, μετρήσει τις ἀὐτὸν ἀριϑ- 
μὸς. Τοιαύτης δὴ γενομένης ἐπισχέψεως ληφϑήσε-- 
ταί τις πρῶτος ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει τὸν πρὸ íav- 
τοῦ, ὃς x«l τὸν .4 μετρήσει. Ei γὰρ μὴ ληφϑήσεταν 
peronoovou τὸν .4 ἀριϑμὸν ἄπειρον ἀριϑμοὶ, ὧν ὃ 
ἕτερος τοῦ ἑτέρου ἐλάσσων ἐστὶν, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
τον ἐν ἀριϑμοῖς. «Ζ“ηφϑηήσεταί τις ἄρα πρῶτος ἀριϑ 
μὸς, ὃς μετρήσει τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ὃς καὶ τὸν 4 μὲ- 
τρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 


ἹΤρότασιῤ Àó*. 


"Amég ἀριϑμὸς ἤτον πρῶτός ἔστιν, ἢ 


. 


ὑπὸ πρώτοῦ τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 
Ἔστω ἀριϑμὸς ὁ .4- λέγω ὅτι ὃ ΑἹ ἤτοι πρῶ- 
τός ἔστιν, 1 ὑπὸ πρώτου τιϑνὸς ἀρυϑιοῦ μετρεῖται. 
Ei μὲν οὖν πρῶτός ἐστιν ὁ 4, δῆλον ἂν εἴη τὸ 
ζητούμενον. εὖ δὲ σύνθετος. μιετρήσεν Tig αὐτὸν 
πρῶτος cor uoc. 
“ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς ἤτον πρῶτός ἐστιν 4] ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται» ὅπερ ἔδει δεῖξαν. 


Ἰρότασις X. 
᾿Ἀριϑμῶν δοϑέντων ὁποσωνὸῦν εὑρεῖν 


τοὺς ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόν- 
των αὐτοῖς. 


94. 


Εἰρ. 34. 
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πὶ 


"Ecrogav οἱ δοϑέντες ὑποσοιοῦν cotO nob, οἱ ἡ Fig. 85... 
DB I. δεῖ δὴ εὑρεῖν τοῦς ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς AL DB I. 

Οἱ .4 B 1' ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ἤ 
οὔ. Li μὲν οὖν οἱ 4 DB [ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσὶν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

Li δὲ oU- εἰλήφϑω τῶν ΑἹ B [I' τὸ μέγιστον 
κοινὸν μέτρον ὁ 4, xai ὁσάκις ὁ 4 ἕκαστον τῶν A4 
B 1 μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες ἔστωσαν ἐν ἑκάστῳ 
τῶν E Z li: καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν E Z Η ἕκαστον 
τῶν A D 1' μετρεῖ κατὰ τὰς ἕν τῷ 4 μονάδας" οἱ 
EZ H ἄρα τοῦς 4 DB 1' ἰσάκις μετροῦσιν: οἱ E 
Z H ἄρα τοῖς ΑΓ, DB 1' ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσί, 
«“έγω δὴ ὅτι χαὶ ἐλάχιστοι. Μὴ γὰρ μὴ εἰσιν οἱ E 
ΖῊ ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4 
B I, ἔσονταί τινες τῶν 1) Ζ .H ἐλάσσονες ἀριϑιμοὺ 
ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς .4 D 1: 
Ἔστωσαν οἱ Θ Καὶ (1: ἰσάκις ἄρα ὃ Θ τὸν Α' μετρεῖ 
καὶ ἑχάτερος τῶν Καὶ 44 ἑκάτερον τῶν B I. 'Oodxig 
δὲ ὁ Θ τὸν A μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες ἔστωσαν ἐν 
τῷ Μ' καὶ ἑκάτερος ἄρα τῶν K 24 ἑκάτερον τῶν B 
1' μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τῷ M μονάδας. Καὶ ἐπεὶ ὃ 
Θ τὸν .A μετρεῖ κατὰ τὰς ἕν τῷ ÍM μονάδας" xci ὃ 
M ἄρα τὸν A μετρεῖ xarà τὰς ἐν τῷ O μονάδας. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci ὃ 7M ἑκάτερον τῶν DB I' μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν ἑχατέρῳ τῶν K .4 μονάδας" ὁ M ἄρα 
τοὺς 4 B ]' μετρεῖ. Καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν Α' μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ M μονάδας" ὃ O ἄρα τὸν M mo^. 
λαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xc 
ὃ E τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηκεν" ἴσος 
ἄρα ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν E 4 τῷ ἐκ τῶν O M- ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ M πρὸς τὸν 4. Μεί- 
Lev δὲ ὃ E τοῦ Θ- μείζων ἄρα καὶ ὃ. M τοῦ 4, καὶ 
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μετρεῖ τοὺς ΑἹ DB 1, ὅπερ éoriv ἀδύνατον, ὑπόχειταν 
γὰρ ὃ 4 τῶν A B I' τὸ μέγιστον χοινὸν μέτρον" 
οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν E Ζ Π ἐλάσσονες ἀριϑ- 
μοὶ ἐλάχιστον ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4 DB I. 
Oi E Z H ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
yov ἐχόντων τοῖς .4 B 1- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες x. 

Δύο ἀριϑμῶν δοϑέντων, εὑρεῖν ὃν ἐλά- 
χιστον μετροῦσιν ἀρυϑμόν. 

"βστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4 Β' δεῖ 
δὴ εὑρεῖν ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀρυϑμόν, 

Οἱ A B ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ἢ 
οὔ. "Eorwc«v πρότερον οἱ .4 B πρῶτον πρὸς ἀλ- 
λήλους, καὶ ὃ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' 
ποιείτω: χαὶ ὃ DB ἄρα τὸν .4 πολλαπλασιάσας τὸν 
I' πεποίηχεν": οἱ 4 B ἄρα τὸν Í' μετροῦσι. “έγω 
δὴ ὅτι καὶ ἐλάχιστον. Εἰ γὰρ μή" μετρήσουσί, τινα 
ἀριϑμὸν οἱ .4 DB ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 1. Ὠϊετρείτω- 
σαν τὸν 4. Καὶ ὁσάκις ὁ ΑΙ τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦ- 
ται μονάδες ἕστωσαν ἐν τῷ .E- ὁσάκις δὲ ὁ DB τὸν 
Δ μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ζ' ὃ μὲν 
A ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὃ 
δὲ B τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχεν- ἴσος 
ἄρα ἐστὶν ὁ ex τῶν 4 E τῷ ix τῶν B Ζ: ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ ΑΔ πρὸς τὸν DB, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν E. Οἱ δὲ 
ΑἹ B πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλά- 
χιστον μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις, 
0 rs μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα“ 
ὁ B ἄρα τὸν E μετρεῖ, ὡς ἑπόμενος ἑπόμενον. — Ko 
ἐπεὶ ὁ .4 τοὺς B E πολλαπλασιάσας τοὺς [’ 4 πε- 
ποίηχεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ D 
πρὸς τὸν 4" μετρεῖ δὲ ὃ B τὸν E- μετρεῖ ἄρα καὶ 
ὁ Π' τὸν 4, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
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verov, Ox ἄρα oi ΑἹ [B μετρήσουσί τινὰ ἀρυϑμὸν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 1᾽ (ὅταν ol 1 1} πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους dot) ὁ 1' ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν Α 
B. μετρεῖται. 

Π]Πὴ ἔστωσαν δὴ οἱ .4 B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλουο, 
καὶ εἰλήφρϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4 D, οἱ Ζ 1". ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ 
x τῶν 4 L τῷ ix τῶν B Z. Kot ὁ A τὸν E πολ- 
λοπλασιάσας τὸν 1' mowíto- χαὶ ὁ LB ἄρα τὸν Z 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχεν-: οἱ 4. B. ἄρα τὸν 
X' μετροῦσι. «“ἔγω δὴ ὅτι «el ἐλάχιστον, Ei γὰρ 
μή: μετρήσουσί τινὰ ἀριϑμὸν οἱ Α΄ D éAaocov& 
ὄντα τοῦ .. Μετρείτωσαν τὸν 4. «Καὶ ὁσάκις μὲν 
ὁ 4 τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες ἔστωσαν £v τῷ 
H, ὁσάκις δὲ ὁ DB τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες 
ἔστωσαν £v τῷ O* ὃ μὲν 4 “ἄρα τὸν H πολλαπλασιά- 
σας τὸν Δ πεποίηκεν, 0 δὲ DB τὸν ÓO πολλαπλασιά- 
σας τὸν 4 πεποίηκεν: ἴσος ἄρω ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν Α 
Ho τῷ ἐκ τῶν Βὶ Θ' ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν D, 
οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν H. Ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν ΚΕ’ xoi ὡς ἄρα ὁ Z πρὸς τὸν 
EE, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν H, Oi δὲ Ζ E ἐλάχιστοι, 
οἱ δὲ ἐλάχιστον μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον- 
τὰς ἰσάκις, ὃ τὲ μείζων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάσσων 
τὸν ἐλάσσονα: ὁ E ἄρα τὸν Η͂ μετρεῖ, Καὶ ἐπεὶ ὃ 
:4 τοὺς E Hb πολλαπλασιάσας τοὺς Í1' 4 πεποίηκεν» 
ἔστυν ἄρα ὡς ὁ 1) πρὸς τὸν H, οὕτως ὃ 4' πρὸς τὸν 
4. Ὁ δὲ Ε τὸν Ἡ μετρεῖ" καὶ ὁ 1’ ἄρα τὸν 4 με- 
τρεῖ, ὁ μείξων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: 
οὐκ ἄρα οἱ ΑἹ B μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα 
τοῦ 1- ὋὉ 1' ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν .4 D use 
ἐρεῖταιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ζ7ρό- 


ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ EBAOMON, VII, 295 
πρότασις x. 


"Eàv δύο ἀριϑμοὶ ἀρεϑιμόν τινα μετρῶ- 07. 
σε" καὶ ὁ ἐλάχιστος ὑπ᾽ αὐτῶν μετρούμενος 
τὸν αὐτὸν μετρήσει. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὺὶ ob 4 B ἀρυιϑμόν τινα τὸν Fig. 37. 
1.4 μετρείτωσαν, ἐλάχιστον δὲ τὸν E* λέγω ὅτι καὶ 
ὁ E τὸν 1'4 μετρεῖ. 

Ev γὰρ μὴ μετρεῖ ὃ Ε τὸν ΓΖ4, ὃ E τὸν ZA 
μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν Í'/* Koi ἐπεὺ 
οἱ .4 B τὸν E μετροῦσιν, ὃ δὲ E τὸν AZ μετρεῖ: 
μαὺ οἱ 4 B ἄρα τὸν 4Ζ μετρήσουσι. Ὠϊετροῦσι δὲ 
καὶ ὅλον τὸν l'4- καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΓΖ μετρή- 
σουσεν, ἐλάσσονα ὄντα τοῦ E, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
Οὐκ ἄρα οὐ μετρεῖ ὃ E τὸν DI'4* μετρεῖ ἄρα" ὅπερ 
δὲν δεῖξαι. 


Πρύτασις x. 
Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων, εὑρεῖν ὃν 38. 

ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀρυϑ'μόν. 

"Eoroouv οἱ δοϑέντες ἀριϑμοὶ οἱ 44 B I δεῖ Fig. 38, 
δὴ εὑρεῖν ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμὸν. 

Εὐλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ δύο τῶν .4 B ἐλάχιστος με- 
τρούμενος ὁ 4. O δὴ 4" τὸν 4 ἤτον μετρεῖ, 1) οὐ με- 
vost. ἸΜετρείτω πρότερον.  MergoVow δὲ xoi οἱ 4 
τὸν 4- οἱ .4 B I' ἄρα τὸν 44 μετρήσουσι. yo 
ὅτε xci ἐλάχιστον. Li γὰρ μή" μετρήσουσί τινα 
ἀριϑμὸν oL .4 DB I' ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4, Μετρεί- 
τωσαν τὸν E. ᾿Επεὶ οὖν οἱ .4 B I' τὸν E μετροῦ- 
σι, χαὺ οἱ 44 Β ἄρα τὸν E μετροῦσε" καὶ ὁ ἐλάχι- 
στος ἄρα ὑπὸ τῶν 4 DB μετρούμενος τὸν E μετρήσει» 
᾿Ελάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν .4 B, μετρούμενός ἐστιν ὁ 4 
ὃ 4 ἄρα τὸν E μετρεῖ, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ 
ἐστὴν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα οἱ 4 B Τ' μετρήσουσί τινα 
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ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4' οἱ .4 B Γ' ἄρα ἐλά- 
χιίστον τὸν 4 μετροῦσι, 

Μὴ μετρείτω δὴ πάλιν ὁ Γ τὸν 4, xc εἰλήφϑω 
ὁ ὑπὸ τῶν I' 4 ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς, ὃ E. 
Ἐπεὶ οὖν ol 4 B τὸν 4 μετροῦσιν, ὁ δὲ 4 τὸν E 
μετρεῖ: καὶ οἱ 4 B ἄρα τὸν E μετροῦσι. ἸΜετρεῖ 
δὲ xai ὁ Τ1' τὸν E- xci οἱ 4 B 1' ἄρα τὸν E με- 
τροῦσι. “έἔγω δὴ ὅτι καὶ ἐλάχιστον. Lt γὰρ μὴ, 
μετρήσουσί τινα οἱ 4 B 1᾽, ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4, 
ἹΜετρείτωσαν τὸν Z. Καὶ ἐπεὶ οἱ 4 B 1' τὸν Z 
μετροῦσι" καὶ οἱ .4 DB ἄρα τὸν Ζ μετροῦσι" καὶ ὁ 
ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν 4 DB μετρούμενος τὸν Z 
μετρήσει. ᾿Ελάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν Α΄ B μετρούμενός 
ἔστιν ὃ 4: ὁ 4 ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ, ετρεῖ δὲ xoi 
ὁ I' τὸν Z- οἱ 4 I' ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν: ὥςτε za 
ὁ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 4 1΄ μετρούμενος τὸν Ζ μετρή- 
σε. ὋὧὋ δὲ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 4 1’ μετρούμενός 
ἐστιν ὁ E. ó E ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ, Ó μείζων τὸν 
ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα ol 4 B I 
μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ E. 
'O E ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν .4 B D μετρεῖ-: 
ται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις i9. 

᾿Εὰν ἀριϑμὸς ὑπό τινος qUPrO ov με- 
τρῆται ὃ μετρούμενος oll vigi μέρος ἕξει 

τῷ μὲν QOUPEL 
᾿Αριϑμὸς γὰρ ὁ 44 ὑπό τινος ἀριϑμοῦ τοῦ B 
μετρείσϑω.. λέγω ὅτι ὁ .4 ὁμώνυμον μέρος ἔχει τῷ D, 
Ὁσάκις γὰρ ὁ B τὸν .4 μετρεῖ, τοσαῦται μονά- 
δὲς ἔστωσαν ἐν τῷ 1᾽- καὶ ἐπεὶ ὃ D τὸν A μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Γ' μονάδας, μετρεῖ δὲ xc ἡ 4 μο- 
 vàg τὸν I' ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσά- 
xig ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν Γ' ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὃ B 


39. 


Fig, 3 
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τὸν Α: ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ 4 μονὰς τὸν B ἀριϑ- 
μὸν μετρεῖ καὶ ὁ I' τὸν «Α͂: 0 ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ 4 
μονὰς τοῦ DB ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ D 
τοῦ 4. 'H δὲ 4 μονὰς τοῦ .B ἀριϑμοῦ μέρος ἐστὶν 
ὁμώνυμον αὐτῷ": καὶ ὁ I' ἄρα τοῦ .4 μέρος ἐστὶν 
ὁμώνυμον τῷ B. acre ó A μέρος ἔχεν τὸν 1΄ ὁμώ- 
γυμον ὄντα τῷ ΒΒ’ ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πόρτασις y. 

᾿Εὰν ἀριϑμὸς μέρος ἔχῃ ὁτιοῦν: ὑπὸ AO. 
ὁμωνύμου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται τῷ μέρει. | 

-AovOuóg γὰρ ὃ «4 μέρος ἐχέτω ὅτιοῦν τὸν B, 
xci τῷ D μέρεν ὁμώνυμος ἔστω ἀριϑμὸς ὃ I' λέγω 
ὅτι ὁ 1' τὸν Α μετρεῖ. 

᾿Επεὶ γὰρ ὃ B τοῦ Α μέρος iori καὶ ὁμώνυμον Fig. 40. 
τῷ 1, ἔστι δὲ xol yj 4 μονὰς τοῦ I' μέρος ὁμώνυ- 
pov αὐτῷ: 0 μέρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 μονὰς τοῦ I 
ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ DB τοῦ 44: ἰσά- 
xwe ἄρα ἡ Δ μονὰς τὸν 1' ἀρυϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὁ B 
τὸν .4- ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ 4 μονὰς τὸν B ἀριϑ-: 
μὸν μετρεῖ, xol ὁ I' τὸν 4, Ὃ Γ' ἄρα τὸν .A μετρεῖ» 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις μά. 

᾿ἀριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει 41. 
τὰ δοϑέντα μέρη. 

Ἔστω τὰ δοθέντα μέρη τὰ 4 B I. δεῖ δὴ ra. 
ἀριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξεν τὰ 4: B Γ' 
μέρη. 

Ἔστωσαν τοῖς .4 B I' μέρεσιν ὁμώνυμον ἀριϑο- 
μοὶ, οἱ 4 E Z, καὶ εἰλήφϑω 0 ὑπὸ τῶν 4 E Z ἐλά- 
χιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς, ὁ .H. 

(o CEn& οὖν ó H ὑπὸ τῶν 4 E Ζ μετρεῖται: ὃ H ἄρα 
ὁμώνυμα μέρη ἔγχει τοῖς 4 E Z. Τοῖς δὲ 4 E Ζ ὁμώνυμα 
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μέρη ἐστὶ τὰ .4 B I ὁ H ἄρα ἔχει τὰ ABT 
μέρη. «“ἔγω δὴ ὅτε ἐλάχιστος ἂν. Lt γὰρ μὴ ὃ H 
ἐλάχιστος ὧν ἔχεν τὰ 4 B Τ' μέρη" ἔσται τις τοῦ 
H ἐλάσσων ἀριϑμὸς, ὃς ἕξει τὰ ΑἹ B. 1' μέρη. Ἔστω 
ὁ Θ- xoi ἐπεὶ ὁ Θ ἔχεν τὰ 4 B T' μέρη: ὁ O ἄρα 
᾿ ὑπὸ ὁμωνύμων ἀριϑμῶν μετρηϑήσεται τοῖς 4 DB D 
μέρεσι. — Toig δὲ 4 B I' μέρεσιν ὁμώνυμον dovÓ- 
μοί εἰσιν oi 4 αὶ Ζ: ὃ O ἄρα ὑπὸ τῶν 4 E Z με- 
τρεῖται, καὶ ἔστιν ἐλάσσων τοῦ H. ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
γατον. Οὐκ ἄρα ἔσται τις τοῦ Ἡ ἐλάσσων ἀριϑμὸς, 
ὃς ἕξει τὰ .4 B Τ' μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Τέλος τοῦ ἑβδόμου βιβλέον, 
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VAEMIIINPPNAININDISBUNPIIINO 
Πρότασις α΄ 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ὦσιν: ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

"Eorecev ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, oi 
A B I' 4, οἱ δὲ ἄκρον αὐτῶν, οἱ .4 4, πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔστωσαν. λέγω ὅτι ol .A B I' 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. | 

Er γὰρ μή" ἔστωσαν ἐλάττονες τῶν .4 B I' A 
οἱ E Z H O ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες αὐτοῖς. Καὶ 
ἐπεὶ οἱ 4 B 1' 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς Ε Ζ 
H Θ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν .4 B I' 4 τῷ 
 mijüs τῶν E Z H O- διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς Ó Α 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ ΚΕ πρὸς τὸν O. Οἱ δὲ Α 4 
πρῶτοι, οὗ δὲ πρῶτον καὶ ἐλάχιστον, οἱ δὲ ἐλάχιστον 
ἀρυιϑμοὺ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας toc- 
zie, ὃ τε μείζων τὸν μείζονα, xci ὃ ἐλάσσων τὸν 
ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ ἔστιν O τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, 
καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα ὃ Α τὸν 
E, ὃ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" 
οὐχ ἄρα oh E Z H Θ ἐλάσσονες ὄντες τῶν .A B Τ' 
4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὺν αὐτοῖς" οἱ .4 B 1' 4 ἄρα 
ἐλάχιστοί εἶσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 
ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Fig. 1. 
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Πρότασις g. 
ovÜuobg εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλα- 
χίστους, ὅσους ἂν τις ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ δο- 
ϑέντι λόγῳ. 


2, 


Ἔστω ὃ δοϑεὶς λόγος ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς Fig, 


ὁ τοῦ .4 πρὸς τὸν . δεῖ δὴ ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς 


ἀνάλογον ἐλαχίστους, ὅσους ἄν τις ἐπιτάξη, ἐν τῷ 
τοῦ 44 πρὸς τὸν DB λύγῳ. 

᾿Επιτετάχϑωσαν δὴ τέσσαρες, xai ὃ .4 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν [1 ποιείτω- τὸν δὲ B πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 ποιείτω, καὶ ἔτι ὃ D ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν E ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ 4 τοὺς I' 4 E 
πολλαπλασιάσας τοὺς Z MH Θ ποιείτω, ὃ δὲ τὸν 
Ε πολλαπλασιάσας τὸν Καὶ ποιείτω. 


Καὶ éne& 0 44 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 
I' πεποίηχε, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν 4 πε- 
ποίηκεν, ἀριϑμὸς δὴ ὁ 4 δύο τοὺς .4 B πολλαπλα- 
σιάσας τοὺς 1' 4 πεποίηχεν": ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς 
τὸν DB, οὕτως ὁ 1' πρὸς τὸν 4. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ 4 
τὸν .B πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχεν, ὁ δὲ B 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν- ἑχάτερος 
ἄρα τῶν Α τὸν B πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
4 E πεποίηκεν: ἔστιν ἄρα ὡς Ó 4 πρὸς τὸν B, οὕ- 
τως ὁ 4 πρὸς τὸν E. "AAX ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ 1᾿΄ πρὸς τὸν 4* xci ὡς ἄρα ὃ 1' πρὸς τὸν 
4, οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν E. Koi ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς 1" 
4 πολλαπλαδιάσας τοὺς Ζ MH πεποίηχεν" ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν H. Ὡς 
δὲ ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ἦν ὃ Α͂ πρὸς τὸν DB: καὺ 
ὡς ἄρα ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν H. 
Πάλιν, ἐπεὶ ὁ .4 τοὺς 4 E πολλαπλασιάσας τοὺς 
H Θ πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕ- 


€ 


τως ὁ H πρὸς τὸν O. Ὡς δὲ ὁ 4 πρὸς τὸν E, oV- 
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τῶς ὁ 4 πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὃ Π πρὸς τὸν O. Καὶ ἐπεὶ οἱ Α͂ B τὸν E 
πολλαπλασιάσαντες τοὺς Θ Καὶ πεποιήκχασιν.ς ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 44 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ O πρὸς τὸν K. 
᾿Αλλ ὡς ὃ Α πρὸς τὸν DB, οὕτως ὅ τε Ζ πρός τὸν 
H, καὺ ὃ Ἡ πρὸς τὸν O- καὶ ὡς ἄρα ὃ Z πρὸς τὸν 
H, οὕτως 0 re Η πρὸς τὸν O, καὶ ὃ Θ πρὸς τὸν 
K- οἱ I' 4 E ἄρα καὶ οἱ Z H Θ K ἀναλογόν εἰσιν 
iv τῷ τοῦ .4 πρὸς τὸν B àóye. «Τέγω δὴ ὅτε καὶ 
ἐλάχιστοι. ᾿Επεὶ γὰρ οἱ 4 B ἐλάχιστοί εἰσιν τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, οἱ δὲ ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. οἱ 4 B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. Καὶ ἑκάτερος μὲν τῶν .4 B ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας ἑχάτερον τῶν I' E πεποίηκεν, ἑκάτερον δὲ 
τῶν I' E πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν Ζ Καὶ πε- 
ποίηχεν" οἱ I' E ἄρα καὶ οἱ Ζ K πρῶτον πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσίν. ᾿Εὰν δὲ ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, οἱ δὲ ἄκρον αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν: ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς" οἱ I' 4 E ἄρα καὶ οὗ Z H Θ K ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4 B. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ὧσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς, οὗ ἄκρον αὐτῶν τετράγωνοί εἰσιν: 
ἐὰν δὲ τέσσαρες, κύβοι. ; 


Πρότασις y. 
Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
| Aoy0V, ἐλάχιστον τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς: οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν͵ 
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"Eoroocav ὁποσοιοῦν ὠριϑιοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, Fig. 3. 
ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, ol 4 
B I' 4: λέγω ὅτι ol ἄκροι αὐτῶν οἱ 4 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Τἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀρυϑ'μοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν ΑἹ B 1' 4 λόγῳ, οἱ E Ζ, τρεῖς δὲ οἱ Ἡ Θ 
K, xoi ἀεὺ ἑξῆς iv πλείους, ἕως ἂν τὸ λαμβανόμε.- 
vov πλῆϑος ἴσον γένηται τῷ πλήϑει τῶν 4 B I' 4. 
Εἰλήρϑωσαν, καὶ ἔστωσαν oi 4 M N Z. 

Καὶ ἐπεὶ οἱ E Ζ ἐλάχιστοί εἶσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσί, 
Καὶ ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν E Ζ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Η Καὶ πεποίηχεν, ἑχάτερον δὲ 
τῶν H Καὶ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4 ,Ξ πε- 
ποίηχεν" οἱ HI Καὶ ἄρα χαὶ οἱ 44 ,5'΄ πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσίν. Καὶ ἐπεὶ ol 4 B Τ' 4 ἐλάχιστοί eiat 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, εἰσὶ δὲ ze οἵ 
A4 M Ν E ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4 
ΒΓ 4, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4 B ΙΓ 4 
τῷ πλήϑει τῶν Δ ΜΝ A ἕχαστος ἄρα τῶν .4 B 
I'4 ἑκάστῳ τῶν 44 ΜΝ A ἴσος ἐστίν. ἴσος ἄρα 
ἐστὶν ὁ μὲν Α τῷ Α, ὁ δὲ 4 τῷ E. Καὶ ἐπεὶ οἱ 4 
A πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ἴσος δὲ ὃ μὲν A4 τῷ 
4, ὁ δὲ Z τῷ 4: καὶ οἱ .4 4 ἄρα πρῶτον πρὸς ἀλε 
λήλους εἰσίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πούτασις o. 

«όγων δοϑέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐλαχίσ- 4, 
τοις ἀριϑμοῖς, ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἐλα- 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις. 

"Βστωσαν οἱ δοϑέντες λόγοι ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑ- Fig. 4, 
μοῖρ, 0 τε τοῦ .4 πρὸς τὸν DB, χαὶ ὁ τοῦ 1' πρὸς 
τὸν 4, καὶ ἔτι ὁ τοῦ E πρὸς τὸν Z- δεῖ δὴ ἀριϑ- 
μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἐλαχίστους, ἔν τὲ τῷ τοῦ «4 πρὸς 
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τὸν B λόγῳ, xci ἐν τῷ τοῦ I' πρὸς τὸν 4, καὶ ἔτι 
ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ τῶν DB 1' ἐλάχιστος με- 
τρδύμενος ἀριθμὸς, ὁ H. Καὶ ὁσάκις μὲν ὃ D τὸν 
H mI τοσαυτάκις καὶ 0 .4 τὸν Θ μετρείτω, ὁσά- 
χις δὲ ὁ TD τὸν Η μετρεῖ, τοσαυτάκις x«l ὁ Δ τὸν 
K μετρείτω. ὃ δὲ E τὸν Καὶ ἤτοι μετρεῖ, 1) οὐ μετρεῖ. 
Merosiro πρότερον. Καὶ ὁσάχις ὃ E τὸν K μετρεῖ, 
τοσαυτάκις xul ὃ Ζ τὸν “' μετρείτω. Καὶ ἐπεὶ ἰσά- 
xig ὃ ΑΔ! τὸν O μετρεῖ, xol o B τὸν H-* ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν D, οὕτως ó Θ ngos τὸν H. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ xci ὡς ὃ [1 πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Η 
πρὸς τὸν K, xot ἔτι ὡς ὃ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ 
K πρὸς τὸν Ζ’ οἱ ΘῊ Καὶ .4 ἄρα ἑξῆς εἰσὶν ἔν τε 
τῷ TOU Α' πρὸς τὸν Β, χαὺ ἐν τῷ τοῦ ἐ' πρὸς τὸν A, 
καὶ ér& ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγῳ .éyo δὴ 
ὅτι xci ἐλάχιστοι. Εἰ γὰρ μή εἶσιν οἱ O H Καὶ A 
ἑξῆς ἐλάχιστοι, ἕν τὲ τοῖς τοῦ .4 πρὸς τὸν B, xo 
τοῦ 1΄ πρὸς τὸν 4,, x«i ἔτι τοῦ E πρὸς τὸν Z λό- 
γοις" ἔσονταί τινες τῶν O .H K 4 ἐλάσσονες ἀριϑ- 
pol ἕν vs τοῖς τοῦ 4' πρὸς τὸν D, xoà τοῦ 1Ὧ" πρὸς 
τὸν 4, καὶ buds τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγοις. Ἔστω“ 
σαν οὗ N 5 M O. Καὶ ἐπεί m ὡς ὃ .4 πρὸς 
τὸν B, οὕτως ὁ IN πρὸς τὸν |, οἱ δὲ .4 B ἐλά- 
χιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστον μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν Aó- 
γον ἔχοντας ἐσάχις, ὃ τὲ μείζων τὸν μείζονα, καὶ ὃ 
ἐλάττων τὸν ἐλάττονα, τοῦτ᾽ ἔστιν ὁ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον, καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. ὁ Β ἄρα 
τὸν X4 μετρεῖ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ I' τὸν pe- 


τρεῦ" oL B 1' ἄρα τὸν Z μετροῦσι, χαὶ Ó ἐλάχιστος 
2) €3:€ H - , 1 7 
ἄρα ὃ ὑπὸ τῶν B [' μέτρούμενος τὸν ,Ξ5' μετρήσει, 


3 , MT c M] -Ὁ , ; 5 ε 

Ἐπαεσνός δὲ PN τῶν «Αἴ 1" Mii bidagis ἐστιν ὁ {Π- 
ὁ H ἄρα τὸν 5 A μετρεῖ, ὁ μείζων τὸν ἐλάττονα, ὕπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν ΘῊ Καὶ 2 


234 ΕΥΚΑΡΙΔΟΥ 


ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἔν τε τῷ τοῦ 4 πρὸς τὸν 
DB, καὶ ἐν τῷ τοῦ 1' πρὸς τὸν 4, καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ 
E πρὸς τὸν Ζ λόγῳ. 

Mi) μετρείτω δὴ ὁ E τὸν Κ. Καὶ εἰλήφϑω ὃ 
ὑπὸ τῶν LE K ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς, ὁ M. 
Καὶ ὁσώκις μὲν ὁ Καὶ τὸν M μετρεῖ, τοσαυτάχις καὶ 
ἑκάτερος vv OH. ἑχάτερον τῶν IN. ,Z. μετρείτω, ὁσά- 
zug δὲ ὁ E τὸν M μετρεῖ, τοσαυτάκις zal ὁ Ζ τὸν 
O μετρείτω. Καὶ ἐπεὶ ἰσώκις ὁ Θ τὸν IN μετρεῖ καὶ 
ὁ H τὸν E ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Θ πρὸς τὸν H, οὕτως 
ὁ Ν πρὸς τὸν A. Ὡς δὲ ὁ Θ πρὸς τὸν Ἡ, οὕτως 
ὁ .4 πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὁ ΑΙ πρὸς τὸν D, οὕ- 
τως ὁ IN πρὸς τὸν Z. Διὰ và αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ I' 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ πρὸς τὸν M. Πάλιν, ἐπεὶ 
ἐσάκις ὁ E τὸν M μετρεῖ, xoi ὁ Ζ τὸν Ο, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ M πρὸς τὸν O- oi Ν 
A M Ο ἄρα ἑξῆς εἶσιν iv τοῖς. τοῦ τε .4 πρὸς τὸν 
DB, καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4, καὶ ἔτε τοῦ Ε΄ πρὸς τὸν 
Z λόγοις. éyo δὴ ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. Et γὰρ μή 
εἰσιν οἷ IN , 5 M. Ο ἑξῆς ἐλάχιστοι ἐν τοῖς 4 B T 
4 E Z λόγοις. ἔσονταν τινὲς τῶν Ν αὶ M Ο ἐλατ- 
τονὲες ἀριϑμοὺὶ ἑξῆς ἐν τοῖς 4 B. 1 4 E Ζ λόγοις. 
Ἔστωσαν οἱ II P 23: T. | Kc ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ II 
πρὸς τὸν P, οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν DB, oi δὲ 4 B 
ἐλάχιστοι, oL δὲ ἐλάχιστον μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν 
λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάκις, ὃ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον xci ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον» ὃ D ἄρα 
τὸν P μετρεῖ, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ᾿ τὸν P με- 
τρεῖ- οἱ B Τ' ἄρα τὸν P μετροῦσι" καὶ ὁ ἐλάχιστος 
ἄρα ὑπὸ τῶν B I' μετρούμενος τὸν P μετρήσειο 
᾿Ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν B 1΄ μετρούμενός ἐστιν ὃ H* 
ὁ Η ἄρα τὸν P μετρεῖ. Καὶ ἔστιν ὡς ὁ H πρὸς 
τὸν P, οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν X- x«i ὁ K ἄρα τὸν 
Σ μετρεῖ, Μετρεῖ δὲ καὶ Ó Ε τὸν Σ οἱ E K ἄρα 
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τὸν Σ᾽ μετροῦσι» καὶ ὁ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν E Καὶ 
μετρούμενος τὸν X μετρήσει. ᾿ΒΕλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
E Καὶ μετρουμενός ἔστιν ὃ M- ὃ IM ἄρα τὸν X με- 
τρεῖ; ὃ μείζων τὸν ἐλάττονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον» 
οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν INN Καὶ M Ο ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὺ ἑξῆς ἔν ve τοῖς τοῦ 4 πρὸς τὸν D καὶ τοῦ 
I' πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγοις" 
οἱ Ν αὶ M O0 ἄρα ἑξῆς ἐλάχιστοί εἰσιν ἐν τοῖς Α 
B.I'A ΕΖ λόγοις: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις & 

Οἱ ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους Aó- 
γον ἔχουσι τὸν συγκείμενον ἐκτῶν πλευρῶν. 

Ἔστωσαν ἐπίπεδον ἀριϑμοὴ οἱ 4 B χαὶ τοῦ 
μὲν .4 πλευραὶ ἔστωσαν οἱ I' 4 ἀριϑμοὶ, τοῦ δὲ B 
οὗ E Z- λέγω ὅτι à .4 πρὸς τὸν B λόγον ἔγχει τὸν 
συγχείμενον ἔκ τῶν πλευρῶν. 

4Lóyov γὰρ δοϑέντων, τοῦ τε 0v ἔχει ὁ I' πρὸς 
τὸν E x«i ὁ 4 πρὸς τὸν Z, εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἐλάχιστοι £v τοῖς I' E. 4 Ζ λόγοις, οἱ Η Θ Καὶ, 
ὥςτε εἶναι ὡς μὲν τὸν I' πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν H πρὸς 
τὸν Θ, ὡς δὲ τὸν 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως τὸν O πρὸς 
τὸν K. Καὶ ὁ 4 τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν .4 
ποιξίτω." 

Oi ἄρα H Θ Καὶ πρὸς ἀλλήλους ἔχουσι τοῦς τῶν 
πλευρῶν λόγους. .4AX ὃ τοῦ LH πρὸς τὸν K λόγος 
σύγχειται ἐκ τοῦ TOU Η πρὸς τὸν O καὶ τοῦ τοῦ Θ 
πρὸς τὸν Κ' ὁ Η ἄρα πρὸς τὸν K λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἔκ τῶν πλευρῶν. Καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τὸν μὲν 
I' πολλαπλασιάσας τὸν 44 πεποίηχε, τὸν δὲ E πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 2d πεποίηχδν.- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 1" 
πρὸς τὸν LE, οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν Α. Ὡς δὲ ὃ D 
πρὸς τὸν DL, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν O- καὶ ὡς ἄρα ὃ 
H πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν 4. Πάλιν, 


Fig. 5. 
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ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 24 πεποίηκεν, 
ἀλλὰ μὴν xci τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν DB πεποίη- 
κεν. ὄστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν B. ᾿Αλλ: ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ O πρὸς 
τὸν K- xci ὡς ἄρα ὁ Θ πρὸς τὸν K, οὕτως ὁ .4 
πρὸς τὸν DB. ᾿Εδείχϑη δὲ xci ὡς ὁ H πρὸς τὸν O, 
οὕτως ὁ .4 πρός τὸν «1: διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ H 
πρὸς τὸν K, οὕτως Ó .4 πρὸς τὸν B. ὋὉ δὲ IH πρὸς 
τὸν K λόγον ἔχεν τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" 
καὶ ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν DB λόγον ἔχεν τὸν συχγχείμε- 
γον ἐκ τῶν πλευρῶν. ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


ΠΠρότασις sg. 

Ἐὰὼν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀρυιϑμοὺ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ὁ δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ μετρῇ" 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει, 

"Eerocev ὁποσοιοῦν ἀρνϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, oi 
Α ΒΤ 4, ὁ δὲ 4 τὸν B μὴ Ib ac λέγω ὅτι 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει» 

Ὅτι μὲν οὖν οἱ 4 B Τ' 4 E ἑξῆς AA οὐ 
μετροῦσι, φανερόν. οὐδὲ γὰρ ὁ .4 τὸν D μετρεῖ. 
iyw δὴ ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. Et 
γὰρ δυνατόν: μετρείτω ὃ «4 τὸν I. Kei ὅσοι εἰσὲν 
οἱ 4 B 1 τοσοῦτον εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστον ἀρυιϑμοὺ 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4 Db 1' οἱ Z H 
O. Καὶ ἐπεὶ οἱ Z H Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὲ τοῖς 
A B D, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4 B I' τῷ 
πλήϑει τῶν Z H O- διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ .4 πρὸς 
τὸν P, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν O. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς Ó 
4! πρὸς τὸν B, οὕτως 0 Ζ πρὸς τὸν H, οὐ μετρεῖ δὲ 
ὃ A4 τὸν B, οὐ μετρεῖ ἄρα οὐδὲ ὁ Z τὸν H- οὐκ 
ἄρα μονάς ἐστιν ὃ Ζ, ἡ γὰρ μονὰς πάντα ἀριϑμὸν 
μετρεῖ, καί &tow οἱ Ζ Θ᾽ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" οὐδὲ 
ὁ Ζ ἄρα τὸν Θ μετρεῖ. Καὶ ἔστιν ὡς ὁ Z πρὸς 


Τρ. 6. 
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τὸν Θ. οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν I'- οὐδὲ ὃ 4] ἄρα τὸν 
Τ' μετρεῖ, Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐ- 
δεὶς οὐδένα μετρεῖ. ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

Πρότασις t. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ὃ δὲ πρῶτος τὸν ἔσχατον μετρῇ" χκαὺ 
τὸν δεύτερον μετρήσει. 

Ἴξστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἱ 
A Β΄1' 4, ὁ δὲ .4 τὸν 4 μετρείτω: λέγω ὅτι καὶ ὃ 
A τὸν D μετρεῖ, 

Er γὰρ μὴ μετρεῖ ὃ 4] τὸν D, οὐδὲ ἄλλος οὐ- 
δεὶς οὐδένα μετρήσει" ὅπερ ἄτοπον" ὑπόχειταν γὰρ 
ὃ 4 τὸν 4 μετρῶν" μετρεῖ ἄρα xoi ὃ .4 τὸν B: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ΠΠρότασις ἡ. 

Ἐὰν δύο ἀρυιϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συν- 
ἐχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοὶ- ὅσου 
εἷς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλο- 
γον ἐμπίπτουσιν ἀρυιϑμοὶ, τοσοῦτον καὶ εἰς 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς μ8- 
ταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπε- 
σοῦνταν. ; 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν .4 DB μεταξὺ χατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ, οἱ I' 4, 
xoci πεποιήσϑω ὡς Ó ΑΙ πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Z- λέγω OTt ὅδοι εἷς τοὺς .4 B μεταξὺ χα- 
τὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀρυϑιμοὶ, το-- 
σοῦτοι xci εἰς τοὺς E Z μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ὅσοι γάρ εἶσι τῷ πλήϑει οἱ 4 I' 4 B, τοσοῦ- 
TOL εἰλήφρϑωσαν οἱ ἐλάχιστον ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς .4d Τ' 4 B, οἱ H O K 2: 
ol ἄρα ἄχροι αὐτῶν οὗ Ἡ 4 πρῶτον πρὸς ἀλλήλους 


Ps. 7. 


Τρ, 8. 
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εἰσὶ, Καὶ ἐπεὶ ol 4 Τ' 4 B voi; H O K Α iv τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ, καί ἐστὴν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4 I' 
4 D τῷ πλήϑει τῶν H O Καὶ (1. διίσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν DB, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν 1. Ὥς 
δὲ ὁ .4 πρὸς τὸν D, οὕτως ὁ LE πρὸς τὸν Z* xci ὡς 
ἄρα ὁ H πρὸς τὸν «1, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Ζ, OL 
δὲ H .4 πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτον καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ 
ἐλάχιστον ἀριϑμοὺ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις, 0 τὲ μείζων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάσ- 
σων τὸν ἐλάσσονα- τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον, x«i ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ᾿Ισάχιρ 
ἄρα ὃ H τὸν E μετρεῖ, καὶ ὁ 44 τὸν Z- ὁσάκις δὴ 
ὁ H τὸν E μετρεῖ, τοσαυτώκις καὶ ἑκάτερος τῶν Θ 
K ἑχάτερον τῶν M IN μετρείτω" οἱ H1. Θ Καὶ Α ἄρα 
τοὺς E ΜΝ Ζ ἰσάκις μετροῦσιν. oL Η Θ Καὶ ἄρα 
τοῖς E M N Z ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν, ᾿4λλὰ οἱ 
H O Καὶ 4 τοῖς 4 1' 4 B ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ tici». 
xoà οὗ 4 Γ 4 B ἄρα τοῖς E ΜΝ Ζ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰσίν. Οἱ δὲ 4 Τ' 4 B ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι» 
xc& οἱ E ΜΝ Z ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν. ὅσον 
ἄρα sig τοὺς .4 B μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτοι xci εἰς τοὺς E Z 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνταν ἀριϑ- 
μοὶ» ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, | 


Πρότασις 9. 

Ἐὰν δύο ἀριϑιμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσι, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριυϑμοί-» 
ὅσοι εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπιπτουσὸν ἀρυιϑμοὺὶ, τοσοῦτον 
x«i ἑκατέρου αὐτῶν καὶ μονάδος μεταξὺ 
xarà τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 


- 
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᾿Ἑστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτον πρὸς ἀλλήλους, Fig. 9. 
οἱ Α /B, καὶ etg αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ob Π' d καὶ ἐχχκείσϑω ἡ E 
μονάς" λέγω ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς .4 DB μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτῶχασιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτον 
xc ἑχατέρου τῶν .4 DB καὶ τῆς μονάδος μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑιμοὺ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν .4 I' 4 B λόγῳ ὄντες, οὗ Ζ H, τρεῖς δὲ οὗ 
Θ K “4, xoi ἀεὶ ἑξῆς évi πλείους, ἕως ἂν toov γένη - 
ται τὸ πλῆϑος αὐτῶν τῷ πλήϑει τῶν .d 1' 4 B. Εἰ- 
λήφϑωσαν, καὶ ἔστωσαν οἱ M Ν᾿ X Ὁ. Φανερὸν δὴ 
ὅτι ὃ μὲν Ζ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν O πεποίηχε, 
τὸν δὲ Θ πολλαπλασιάσας τὸν  πεποίηχε, «ot ὁ H 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4d πεποίηκε, τὸν 
δὲ 44 πολλαπλασιάσας τὸν Ü πεποίηχε, Καὶ ἐπεὺ 
οὗ ΜΝ 5 Ο ἐλάχιστοί stov τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων τοῖς Ζ H, soi δὲ καὶ οἱ 4 I' 4 B ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Z H, καί 
ἔστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν M NN 4 O τῷ πλήϑει 
τῶν Α Γ' 4 Β' ἕκαστος ἄρα τῶν M N 5 Ο ἑκάστῳ 
τῶν .4 I' 4 B ἴσος ἐστίν: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ μὲν Μ 
τῷ 4, ὃ δὲ Ο τῷ B, Koi ἐπεὶ ὁ Ζ ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν O πεποίηχεν" ὁ Ζ ἄρα τὸν O μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. Merost δὲ xoi ἡ E μονὰς 
τὸν Ζ χατὰ τὰς ἕν αὐτῷ μονάδας: ἰσάκις ἄρα ἡ E 
μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ xol ὁ Ζ τὸν O- ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμὸν, οὕτως ὃ Ζ 
πρὸς τὸν O. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ Ζ τὸν O πολλαπλασιά-- 
σας τὸν M πεποίηχεν. ὃ Θ᾽ ἄρα τὸν M μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. Meroe δὲ xci ἡ E μονὰς 
τὸν Ζ ἀριϑμὸν χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσώκις . 
ἄρα ἡ E μονὰς τὸν Z ὡριϑμὸν μετρεῖ, χαὶ ὃ Θ τὸν 
M-* ἔστιν ἄρα ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμὸν, 
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οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν Μ'’' ᾿Πδείχϑη δὲ zc ὡς ἡ E 
μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν O* 
καὶ ὡς ἄρα ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμὸν, οὕτως 
ὁ Z πρὸς τὸν O, xci ὁ Θ πρὸς τὸν M. Ἴσος δὲ ὁ 
M τῷ .4. ἔστιν ὥρα ὡς ἡ LE μονὰς πρὸς τὸν Z 
ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Θ, καὶ ὅ Θ πρὸς τὸν 
.«4- Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci ὡς ἡ 1) μονὰς πρὸς τὸν 
H ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ 1 πρὸς τὸν A4, καὶ ὃ «Α΄ πρὸς 
τὸν 15. ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4 D μεταξὺ κατὰ τὸ συν- 
ἐχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώχασιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτον καὶ 
ἑκατέρου τῶν 44 DB xoi μονάδος τῆς E μεταξὺ χατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνταν ἀρυϑμοί. ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι, 


Πρότασις t 
'E&» δύο ἀριϑμὼν καὶ μονάδος μεταξὺ 
κωτὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀρυϑ- 
μοί. ὅσον ἑχωτέρου αὐτῶν καὶ μονάδος με- 
ταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτου- 
σιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτοι xci εἰς αὐτοὺς με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 
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Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν ΑἹ B xoci μονάδος τῆς I' Fig. 


μεταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν 
ἀριϑμοὶ οἵ τε 4 E καὶ οἱ Ζ H- λέγω ὅτι ὅσοι ἕχα- 
τέρου τῶν 4 DB x«i μονάδος τῆς 1΄ μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτον 
καὶ εἷς τοὺς .4 B μεταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ἐμπεσοῦνται. 

Ὃ 4 γὰρ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ ποιείτω, 
ἑχάτερος δὲ τῶν 4 Ζ τὸν O πολλαπλασιάσας ἑχάτε- 
ρον τῶν K «( ποιείτω. 

Kai ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ l' μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑ- 
μὸν, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E- ἰσάκις ἄρα ἡ I' μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ χαὶ ὃ 4 τὸν E. 'H δὲ I' μο- 

νὰς 
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γὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μο- 
γάδας" xci ὃ 4 ἄρα ἀριϑμὸς τὸν E μετρεῖ κατὰ τὸς 
ἐν τῷ 4 μονάδας: ὁ Δ ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν E πεποίηκεν. “Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 1΄ μονὰς 
πρὸς τὸν 4] ἀριϑμὸν, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Α͂- ἰσάκις 
ἄρα ἡ l' μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ E τὸν 
A. Ἢ δὲ 1' μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας. καὶ ὁ E ἄρα τὸν .4 μετρεῖ χατὰ 
τὰς ἐν τῷ Δ μονάδας: ὁ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιά.-. 
σας τὸν .4 πεποίηκεν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ μὲν 
Ζ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Ll πεποίηχε, τὸν δὲ 
᾿Ἢ πολλαπλασιάσας τὸν JB πεποίηκεν, Καὶ ἐπεὶ ὃ 
4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκε, τὸν 
δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκεν: ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Θ. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ xai ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Θ 
πρὸς τὸν Η. Καὶ ὡς ἄρα ὁ E πρὸς τὸν O, οὕ-. 
τῶς ὃ Θ πρὸς τὸν H. Πάλιν, ims ὃ 4 ἑχάτερον 
τῶν E O πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4 K πε- 
ποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ 4 
πρὸς τὸν K. .AAXW ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως ὃ 4 
πρὸς τὸν Ζ' xal ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ 
A πρὸς τὸν K. Πάλιν, ἐπεὶ ἑχάτερος τῶν 4 Ζ τὸν 
πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν Καὶ 4 πεποίηχεν" 
ἔστιν ἄρα ὡς Ó 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν 
4A. ᾿4λλ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν 
K- x«i ὡς ἄρα ὁ 44 πρὸς τὸν K, οὕτως ὁ K πρὸς 
τὸν A. Ἔτι ἐπεὶ ὁ Ζ ἑκάτερον τῶν O Ἡ πολλαπλα- 
οιάσας ἑκάτερον τῶν “1 D πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς 
60 πρὸς τὸν H, οὕτως ὃ Δ πρὸς τὸν B. Ὡς δὲ ὃ 
Θ πρὸς τὸν H, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ' καὶ ὡς ἄρα 
€ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B. ᾿Εδείχϑη δὲ 
χαὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 0 τὲ 4 πρὸς τὸν K, 
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xci ὁ K πρὸς τὸν 44, καὶ ὡς ἄρα ὁ .4 πρὸς τὸν Καὶ, 
οὕτως ὁ K πρὸς τὸν .1, xci ὃ 4 πρὸς τὸν D οἱ Α 
ΚΑ DB ἄρα χατὰ τὸ συνεχὲς ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον» 
ὕσοι ἄρα ἑκατέρου τῶν .4 D καὶ τῆς 1' μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοὶ, 
τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 4 D μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις qu. 

Δύο τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος &va- 
λογόν ἐστιν ἀριϑμὸς, καὶ ὁ τετράγωνος 
πρὸς τὸν τετράγωνον διπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευράν. 

Ἄστωσαν τετράγωνον ἀριϑμοὶ οἱ ΑἹ D, xci τοῦ 
μὲν A4 πλευρὰ ἔστω ὁ [Φ,τοῦ δὲ D ὃ 4- λέγω ὅτι 
τῶν 41 DB εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμὸς, καὶ ὃ 
4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὁ I' πρὸς 
τὸν 4. | 

Ὁ I'yap τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω. 
Καὶ ἐπεὶ τετράγωνός ἐστιν ἀριϑμὸς ὁ ΑΙ, πλευρὰ δὲ 
αὐτοῦ ἔστιν ὁ I1'- ὁ [D ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν Α!Ι πεποίηχε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ χαὶ ὃ 4 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν D πεποίηχεν. ᾿Επεὶ οὖν ὃ 1' 
ἑχάτερον τῶν [ 4 πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν Α͂ 
E πεποίηκεν: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν E. Πάλιν, ἐπεὶ ὃ I' τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν .E πεποίηχεν, ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν B πεποίηκεν: δύο δὴ ἀριϑιμοὶ οἱ Γ΄ 4 ἕνα 
ἀριϑμὸν καὶ τὸν αὐτὸν πολλαπλασιάσαντες τοὺς E 
DB πεποίηχασιν- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4, οὕ- 
τως ὁ E πρὸς τὸν B. ᾿Αλλ: ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4, οὕ- 
τως Ó 4 πρὸς τὸν E- καὶ ὡς ἄρα ὁ .4 πρὸς τὸν E, 
οὕτως ὁ E πρὸς τὸν D. Τῶν A B ἄρα εἷς μέσος 
ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμὸς ὁ L. 
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Fig. | 
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Zéyo δὴ ὅτι Xa ὁ «4 πρὸς τὸν DB διπλασίονα 
λόγον ἔχει » ἤπερ ὃ [ πρὸς τὸν 4. ᾿Επεὶ γὰρ τρεῖς 
ἀρυϑμοὶ ἀνάλογόν εἶσιν, οἱ ΑἹ E Β' ὁ 41 ἄρα πρὸς 
τὸν Βὶ διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὃ .4 πρὸς τὸν 
E: Ὡς δὲ ὃ .4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν 
4: ὃ .4 ἄρα πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
ἡ 1' πλευρὰ πρὸς τὴν 4 πλευράν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις qg. 

Δύο κύβων ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλο- 49͵ 
γόν εἶσιν ἀριϑμοὶ, καὶ ὃ κύβος πρὸς τὸν 
χύβον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ πλευ- 
θὰ πρὸς τὴν πλευρᾶν. 

"Eovocov κύβοι ἀριϑμοὶ οἱ 4 B xoi τοῦ μὲν 4,4 Fig. 15 
πλευρὰ ἔστω ὃ I', τοῦ δὲ B ὃ 4: λέγω ὅτι τῶν A4 B 
δύο μέσοι ἀνάλογόν εἶσιν ἀριϑμοὶ, καὶ ὁ .4 πρὸς 
τὸν B. τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ὃ I' πρὸς τὸν A. 

'O γὰρ 1' ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E 
ποιείτω, τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, 
ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν ΗΙ ποιείτω, ἑχά- 
τερος δὲ τῶν I' 4 τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶν Θ Καὶ ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ χύβος ἐστὶν ὁ 44, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ ὃ 
I, xc 0 I' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν EK πεποίη- 
xcv: ὁ { ἄρα ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E 
πεποίηκε, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Α' πεποίη- 
xev. Διὰ τὼ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλα-. 
πλασιάσας τὸν H πεποίηχε, τὸν δὲ H πολλαπλασιά-. 
σας τὸν DB πεποίηχεν. Καὶ ἐπεὶ ὁ 1' ἑκάτερον τῶν 
I' 4 πολλαπλασιάσας ἑἕχάτερον τῶν .E Ζ πεποίηκεν. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Ε πρὸς τὸν 
Ζ. Διὰ τὼ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ [1 πρὸς τὸν 4, οὕτως 
ὃ Z πρὸς τὸν H. Πάλιν, ἐπεὶ ὃ D' ἑκάτερον τῶν E 
Ζ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4 O πεποίηκεν. 
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ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν 
Θ. Ὡς δὲ ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ I' πρὸς τὸν 4: 
x«i ὡς ἄρα ὃ 1' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν 
O. Πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν 7" 4 τὸν Ζ πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Θ Καὶ πεποίηχεν» ἔστιν ἄρα ὡς 
ὃ 1᾽ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν K. Πάλιν, ἐπεὶ 
ὃ 4 ἑχάτερον τῶν Ζ H πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶν Καὶ B πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Z πρὸς τὸν H, 
οὕτως ὃ K πρὸς τὸν B. Ὡς δὲ ὁ Ζ πρὸς τὸν H, 
οὕτως ὁ 1' πρὸς τὸν Δ" xl ὡς ἄρα o1 πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν B- ᾿Εδείχϑη δὲ «ct ὡς ὁ 1' 
πρὸς τὸν 4, οὕτως 0 τε .4 πρὸς τὸν O, καὶ ὃ Θ πρὸς 
τὸν Κ' ὡς ἄρα ὃ .4 πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὅ τὲ “4 πρὸς 
τὸν K, καὶ ὃ Καὶ πρὸς τὸν 3. τῶν ΑΙ B ἄρα δύο μέ- 
cou ἀνάλογόν εἰσιν ἀρεϑμοὶ, οἱ Θ , 

“έγω δὴ ὅτι xc Ó .4 πρὸς τὸν DB τριπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ὃ 1' πρὸς τὸν 4. ᾿Επεὶ γὰρ τέσσα- 
oec ἀριϑιμιοὺὶ ἀνάλογόν εἰσιν, οἱ 4 O K Β' ὃ A ἄρα 
πρὸς τὸν DB τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ὃ 4. πρὸς 
τὸν Θ. Ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ I' πρὸς 
τὸν 4: xci ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν τριπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ ὃ 1' πρὸς τὸν 4 ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


]ροτὰσες yw. 

'Eà» ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, καὶ πολλαπλασιάσας ἕχαστος 
ἑαυτὸν πονῇ τινὰ, οἱ γενόμενον ἐξ αὐτῶν 
ἀνάλογον ἔσονταυ" κἀὶ ἐὰν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς 
γενομένους πολλαπλασιάδαντες ποιῶσι τι- 
νας, καὶ αὐτοὶ ἀνάλογον ἔσονται, καὶ GEL 
περὺ τοὺς ἄχρους τοῦτο συμβαίνει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, oL 
ΑΙ ΒΤ, ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν DB, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 
I, καὶ oi 4 B Τ' ἑαυτοὺς μὲν πολλαπλασιάσαντες 
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τοὺς 4 E Ζ ποιείτωσαν, τοὺς δὲ 4 E Z πολλαπλα- 
σιάσαντες. τοὺς Η Θ᾽ Καὶ ποιείτωσαν". λέγω ὅτι οἵ τε 
4 E.Z xai οἱ H O K ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. 

KO uiv γὰρ .4 τὸν D πολλαπλασιάσας τὸν 4 
ποιείτω: ἑχάτερος δὲ τῶν .4 B τὸν 4 πολλαπλασιά- 
σας ἑκάτερον τῶν. ΜΙ IN ποιείξῳ. Καὶ πάλιν, ὃ μὲν 
B. τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, ἑκάτερος 
δὲ τῶν B: 1Τ' τὸν X πολλαπλαριάσας ἑχάτερον τῶν 
0. It ποιείτω. | 

Ὁμοίως. δὴ. τοῖς ἐπάνω. δείξομεν ὅτι οἱ 4 4 E 
xci οἱ Η ΜΙ IN O ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Α͂ 
πρὸς τὸν BB λόγῳ, καὶ ἔτι οἱ E E Ζ xai oí ΘῸ II 
K ἑξῆς εἶδεν ἀνώλογον ἐν. τῷ. τοῦ. B πρὸς τὸν [" 
λόγῳ. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν. B, οὕτως ὁ B 
πρὸς. τὸν 1΄. x«t οἱ 4 44. E. ἄρα. τοῖς E 5 Ζ ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ, καὶ ἔτε οἱ ΗΠ M ON Θ τοῖς O. O II 
K. Koi ἔστιν ἴσον τὸ μὲν τῶν 4 4. E. πλῆϑος τῷ 
τῶν E X Z πλήϑει, τὸ δὲ τῶν H ΜΙΝ O τῷ. τῶν 
O O II K- διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς μὲν. ὃ 4. πρὸς. τὸν 
E, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Z, ὡς. δὲ ὃ. Η πρὸς. τὸν O, 
οὕτως ὃ. Θ. πρὸς τὸν K* ὅπερ ἔδεν δεῖξαις 

| Πρότασες w. 

Ἐὰν τετράγωνος. ἀριϑμὸς τετράγωνον 14, 
ἀριϑμὸν. μετρῇ, xal ἡ πλευρὰ. τὴν πλευρὰν 
μευρήσει" xci ξὰν ἣ πλευρὰ τὴν πλευρὰν 
μετρῇ, καὺ ὃ. τετράγωνος τὸν τετράγωνον 
μετρήσει. | 

Ἔστωσαν τετράγωνον ἀριϑμοὶ οἱ «ΑΔ D, πλευραὶ, pi, 14. 
δὲ αὐτῶν οἱ I' 4, ὁ δὲ 4 τὸν Β' μετρείτω. λέγω ὅτι 
καὶ ὃ Γ' τὸν 4. μετρεῖ, 

ὋὉ Τ᾽ γὰρ. τὸν. 4 πολλαπλασιάσας. τὸν E ποιείτω" 
οἱ 4 E B ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν ἐν τῷ τοῦ I' 
πρὸς. τὸν 4 λόγῳ. Koi ἐπεὶ oi 4 E B ἐξῆς ἀνάλο- 
γόν εἰσι, καὶ μετρεῖ ὃ, .4 τὸν B- μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ 
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A τὸν E. Kol ἔστιν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν E, οὕτως 
1' πρὸς τὸν 4" μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ 1' τὸν 4. 

Πάλιν δὴ ó D' τὸν A μετρείτω-ς λέγω ὅτι χαὶ ὃ 
A τὸν D μετρεῖ, 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δείξο.- 
μὲν ὅτι οἱ 4 αὶ B ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν ἐν τῷ τοῦ 
I' πρὸς τὸν 4 λόγῳ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 1' πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν L, μετρεῖ δὲ Ó [Ὁ τὸν 
4. μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ .4 τὸν E. Καί εἰσιν oi A 
E B ἑξῆς ἀνάλογον. μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Α τὸν B- 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι, ᾿ 

πρότασις «. 
᾿Βὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν με- 
τοῦ; καὶ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει 
καὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ 
κύβος τὸν κύβον μετρήσει. 


15. 


Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 44 κύβον ἀριϑμὸν τὸν B Fig. 15. 


μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν 4 πλευρὰ ἔστω ὁ 1", τοῦ δὲ 
D ὃ 4- λέγω ὃτι ὃ I' τὸν 4 μετρεῖ. ! 

'O I' γὰρ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω, χαὺ 
eru ὁ I' τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ἑχά- 
τέρος δὲ τῶν [ 4 τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἑχάτερον 
τῶν O Καὶ ποιείτω. Φανερὸν δὴ ὅτι οἱ E Z HH. καὶ 
οἱ 41 Θ K B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ [΄ πρὸς 
τὸν d λόγῳ- wei ἐπεὶ οἱ 4 O Καὶ B ἑξῆς ἀνάλογόν 
δίσι, x«i μετρεῖ ὃ «44 τὸν Β' μετρεῖ ἄρα καὶ τὸν Θ. 
Καὶ ἔστιν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ [ πρὸς τὸν 
4. μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ {᾿ τὸν 4. 

᾿Δλλὰ δὴ μετρείτω ὃ I' τὸν 4. λέγω ὅτι xoi ὃ 
A τὸν B μετρήσει. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι οἱ 4 Θ K B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν 
τῷ τοῦ [' πρὸς τὸν 4 λόγῳ. Καὶ ἐπεὶ ὃ 1᾽ τὸν 4 
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μετρεῖ, καὶ ἔστιν ὡς ὃ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ .A 

πρὸς τὸν O* xci ὁ .4 ἄρα τὸν Θ μετρεῖ: ὥςτε xo 
' - , » PW 

τὸν Β μετρεῖ ὃ .4- ὃπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις «ς΄. 

᾿Εὰν τετράγωνος ἀριϑμὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευ- 
ρὰν μετρήσει" x«i ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν πλευ- 
ρὰν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ὃ τετράγωνος τὸν τε- 
τράγωνον μετρήσει» 

"Eorocav τετράγωνοι dioe unt oí 4 D, qievoos 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἱ I' 4, καὶ μὴ μετρείτω 0.4 τὸν 
B- λέγω ὅτι οὐδ ὁ Γ' τὸν 4 μετρήσει. 

Ei γὰρ μετρεῖ ὃ I1' τὸν 4, μετρήσει καὶ ὁ .4 
τὸν B. Οὐ μετρεῖ δὲ ὃ .4 τὸν Β. οὐδ᾽ ἄρα ὁ 1" 
τὸν 4 μετρήσει. 

Μὴ μετρείτω δὴ πάλιν ὃ Γ τὸν 4 λέγω ὅτι οὐδ' 
ὁ .4 τὸν B μετρήσει. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ .4 τὸν D, μετρήσει καὶ ὁ I' 
τὸν 4: Οὐ μετρεῖ δὲ ὃ Γ' τὸν 4- οὐδ᾽ ἄρα Ó Α͂ τὸν 
B μετρήσει" ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. | 


Προότασις qt. 

"Eàv χύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν μὴ 
μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρή- 
σει. καὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ pue- 
τρῇ, οὐδὲ ὁ κύβος τὸν κύβον μετρήσει 

᾿ς Κύβος γὰρ ἀρυϑμὸς ὃ Α χύβον ἀριϑμὸν τὸν 
Β μὴ μετρείτω, xoL τοῦ μὲν Α͂ DE ἔστω ὃ I, 
τοῦ δὲ B ὃ 4' vi il ὅτι ὃ 1' τὸν A οὐ μετρήσει. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ 1᾿ τὸν 4, καὶ ὁ .4 τὸν B με- 
τρήσει, Οὐ μετρεῖ δὲ ὃ .4 τὸν B. οὐδ᾽ ἄρα ὁ P 
τὸν Δ μετρήσει. 

"AAA δὴ μὴ μετρείτω ὃ I' τὸν 4: λέγω ὅτι οὐδ᾽ 
ὁ 4 τὸν B μετρήσει, 


10. 


Fig. 16. 


Fig, 17. 
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Ei γὰρ ὃ 4 τὰν DB. μετρεῖ, καὶ ὁ I' τὸν 4 με- 
τρήσει. Οὐ μετρεῖ δὲ ὁ [' τὸν 4: οὐδ᾽ ἄρα ὁ ΑΙ τὸν 
DB μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

ΠΠρότασις ιή- 

Δύο ὁμοίων ἐπιπέδων ἀριϑμῶν εἷς μέ. 18, 
σος ἀνάλογόν ἐστεν ἀρυϑμὸς: καὶ ὃ ἐπίπε- 
δος πρὸς τὸν ἐπίπεδον διπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμό- 
λογον πλευράν. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ ὅμοιοι ἐπέπεδον οἱ 41 DD, Fig. 18 
καὶ τοῦ μὲν .4 πλευραὶ ἔστωσαν οἱ I' 4 ἀριϑμοὶ, 
τοῦ δὲ B οἱ E Z. Ke ἐπεὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσεν 
οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευρὰς" ἔστιν ὥρα ὡς Ó 
I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Z. “έγω οὖν 
ὅτι τῶν .4 B εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμὸς, καὶ 
ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ὁμέ- 
λογος πλευρὰ, ὃ 1΄, πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν, τὸν 
E, ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν Z. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Z- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ I' πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Z. Καὶ ἐπεὶ ἐπίπεδός ἐστιν 
ὁ .4, πλευραὺ δὲ αὐτοῦ οἱ 1' 4: ὁ 4 ἄρα τὸν I 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχεν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
χαὺ ὃ E τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν DB πεποίηκεν. β 
Ὃ 4 δὴ τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ ποιείτω. 
Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν I' πολλαπλασιάσας τὸν A πε- 
ποίηχε, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν HL πεποίηκεν- 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν 
H. ᾿4λλ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 
Z* χαὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ .4 πρὸς 
τὸν H. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ E τὸν μὲν 4 πολλαπλασιά- 
σας τὸν H πεποίηχε, τὸν δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν": ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὁ Ἡ πρὸς τὸν B. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ OI'100N. VIII. 949 


Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 11. καὶ ὡς ἄρα ὃ Α͂ πρὸς 
τὸν .H, οὕτως ὃ H πρὸς τὸν B* οὗ AHB ἄρα 
ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι" τῶν .4 B ἄρα εἷς μεδὸς ἀνάλο- 
γόν ἐστιν σριϑιμόξ. 

“Μέχω δὴ ὅτι καὶ ὃ. .4 πρὸς τὸν DB διπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἣ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν Óuó- 
λογον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν, ἤπερ ὁ 1' πρὸς τὸν 7, ἢ 
ὁ 4 πρὸς τὸν Z. "Ἐπεὶ γὰρ οἱ .4 H B ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἶσιν, ὃ .4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ πρὸς τὸν Η. Koi ἔστιν ὡς ὃ «Α΄ πρὸς τὸν H, 
οὕτως 0 τε l' πρὸς τὸν Ε΄ χαὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Z- καὶ 
ó .4 ἄρα πρὸς τὸν B δίπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὃ 
I' πρὸς τὸν E, ἢ 0 4 πρὸς τὸν Z- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις ιϑ'. 

4vo ὁμοίων στερεῶν ἀριϑμῶν δύο μέ- 
σοι ἀνάλογον ἐμπέπτουσιν ἀρυϑμοί" καὶ ὃ 
στερεὸς πρὸς τὸν ὅμοιον στερεὸν τρυπλα- 
σίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ?] ὁμόλογος ios 
πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. 

"Eorocav δύο ὅμοιο στερεοὺ οὗ .4 DB, καὶ τοῦ 
μὲν .4 πλευραὶ δότωσαν ob I' 4 E, τοῦ δὲ Β οἱ Ζ 
HO. Koi ἐπεὶ ὅμοιον στερεοὶ εἰσιν οὗ ἀνάλογον 
ἔχοντες τὰς πλευράς" ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ὃ [ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν H, ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν 
L, οὕτως ὃ Ἡ πρὸς τὸν O. “έγω ὅτι τῶν A B 
δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑιμοὶ, καὶ ὃ Α͂ 
πρὸς τὸν DB τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὃ Τ᾽ πρὸς 
τὸν Z, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν ΕἸ, καὶ ἔτι ὃ .E πρὸς τὸν Θ, 

Ὅ Γ᾽ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν K ποιξίτω, 
ὃ δὲ Z τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν “ ποιείτω. Καὶ 
ἐπεὺ οἱ I' 4 τοῖς Z Η ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰδὶ, καὶ 
ἐχ μὲν τῶν Π' Δ ἐστὶν ὃ K, ἐκ δὲ τῶν Ζ H ὃ Ζ- 
oL Καὶ «1 ἄρῳ ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἶσιν ἀριϑμοί" τῶν Καὶ 
4 ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, "Eoro ὁ 


19. 


Fia. 19. 
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ὁ Μ' ὁ M ἄρα ἐστὶν ὁ ix τῶν 4 Z ὡς iv τῷ. πρὸ 
τούτου ϑεωρήματι ἐδείχϑη. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν 
1' πολλαπλασιάσας τὸν. Καὶ πεποίηκε, τὸν δὲ Ζ πολ- 
λαπλασιάσας τὸν MM πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ D 
πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν M. ᾿4λλ: ὡς ὁ Καὶ 
πρὸς τὸν M, οὕτως ὁ M πρὸς τὸν 4: οἱ K M A4 
ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον iv τῷ τοῦ 1' πρὸς τὸν Ζ 
λόγῳ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 1' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 
Ζ πρὸς τὸν Η- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ I' πρὸς 
τὸν Ζ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν H. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 1, οὕτως ὁ .H πρὸς τὸν Θ- ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν H, οὕτως ó E 
πρὸς τὸν O- οἱ K M .4 ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν 
ἔν ve τῷ τοῦ [1 πρὸς τὸν Z λόγῳ καὶ τῷ τοῦ 4 
πρὸς TOv, H καὶ ἔτι τῷ τοῦ .E πρὸς τὸν O, “Εχά- 
τερος δὴ τῶν E O τὸν M πολλαπλασιάσας ἑχάτερον 
τῶν NN Z ποιείτω: Καὶ ἐπεὶ στερεός ἐστιν ὁ A, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἶσιν οἱ I' Δ E- ὃ E ἄρα τὸν ἐκ 
τῶν 1' 4 πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηκεν: ὁ δὲ 
ἐκ τῶν I' 4 ἐστὶν ὁ K- ὁ E ἄρα τὸν Καὶ πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Jd πεποίηκε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci ὃ Θ 
τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν ἐκ τῶν Ζ H, τὸν B, 
πεποίηκε. Καὶ ἐπεὶ 0 LE τὸν Καὶ πολλαπλασιάσας 
τὸν. 4 πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν ΜΙ πολλαπλα- 
σιάσας τὸν IN πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ K πρὸς 
τὸν M, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν NN. Ὡς δὲ ὁ K πρὸς 
τὸν M, οὕτως O τε Γ πρὸς τὸν Z, καὶ ὃ 4 πρὸς 


c 


τὸν H, καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν O- xci ὡς ἄρα ὃ D 
πρὸς τὸν Z, καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν MH, καὶ ὁ Ε πρὸς τὸν 
Θ, οὕτως ὁ Α΄ πρὸς τὸν IN, Πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος 
τῶν E Θ τὸν M πολλαπλασιάσας ἕχάτερον τῶν IN 
Z πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 


€ 


4 
ὃ Ν πρὸς τὸν EZ. '4AX ὡς ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 


0 τὲ Γ' πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Η' ἔστιν 


E 
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ἄρα ὡς ὁ Τ' πρὸς τὸν Z, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν H, καὶ 
ὁ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 0 τε .4 πρὸς τὸν IN, καὶ ὁ 


»- 


IN πρὸς τὸν ,5. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ Θ τὸν  πολλαπλα- 
σιάσας τὸν A πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν “' πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ M 
πρὸς τὸν .4, οὕτως ὃ X πρὸς τὸν DB. ᾿4λλ᾽ ὡς ὁ 
M πρὸς τὸν 44, οὕτως 0 xe l' πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὃ 
4 πρὸς τὸν ΗΙ, καὶ ὁ E πρὸς τὸν Θ' xoi ὡς ἄρα 
ὁ [' πρὸς τὸν Z, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν HH, καὶ 0 Εὶ πρὸς 
τὸν Θ, οὕτως οὐ μόνον ὃ (5 πρὸς τὸν B, ἀλλὰ καὺ 
ὁ .4 πρὸς τὸν IN, καὶ ὁ Ν πρὸς τὸν 3. οἱ 4 NX 
B ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον iv τοῖς εἰρημένοις τῶν 
πλευρῶν λόγοις. 

“1έγω ὅτι xoi ὃ .4 πρὸς τὸν B: τριπλασίονα ÀO- 
γον ἔχει ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλο- 
γον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν ἤπερ ὃ I' ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν Z, ἤ ὁ 4 πρὸς τὸν LH, καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν 
O. ᾿Επεὶ γὰρ τέσσαρες ἀριϑμοὺὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν 
οἱ 4 N X Β' ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν B τριπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ὁ .4 πρὸς τὸν IN. ᾿4λλ' ὡς ὁ 
πρὸς τὸν Ν, οὕτως ἐδείχϑη ὅ τε DI' πρὸς τὸν Ζ, καὶ 
ὁ 4 πρὸς τὸν H, xoi ἔτι 6 E πρὸς τὸν. O* xoi ὃ 
A4 ἄρα πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ 
ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν, τοῦτ᾽ 
ἔστιν, ἤπερ ὁ 1΄ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν Ζ, xal ὁ 4 πρὸς 
τὸν H, xai ἔτι ὃ E πρὸς τὸν Θ- ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις x. 
^CEàv δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον. 90. 
ἐμπίπτῃ ἀριϑμὸς-.ς ὅμοιοι ἐπίπεδον ἔσονται 
oí ἀρυϑμοί, 
4o γὰρ ἀριϑμῶν τῶν A4 D εἷς μέσος ἀνάλογον Fig. 20. 
ἐμπιπτέτω. ἀριϑμὸς ὃ 1΄. λέγω ὅτε οἱ 4 Β ὕμοιοι 
ἐπίπεδοί εἰσιν Gov Hol, 
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Βἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς ΑἹ I', οἱ 4 E ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως Ó 4. πρὸς τὸν. 1. ἰσά- 
xig ἄρα ὃ 4 τὸν A μετρεῖ, χαὶ ὁ E τὸν I. ὋὉσά- 
zig δὴ ὁ 4 τὸν .4 μετρεῖ, τοσαῦται μογάδες. ἔστω- 
σαν ἐν τῷ Ζ: ὁ Ζ ἄρα τὸν μὲν 4 πολλαπλασιάσας τὸν. 
A πεποίηκε, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν l' πε- 
ποίηχον- ὥςτε ὃ 4 ἐπίπεδός ἐστι, πλευραὺ δὲ αὐτοῦ. 
οἱ 4 Ζ. Πάλιν, ἐπεὶ. οἱ 4 E ἐλάχιστοί εἰσι τῶν. 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4. 1᾽, τοῦτ᾽ ἔστιν τοῖς 
EF B- ὡς γὰρ ὃ .4 πρὸς τὸν D', οὕτως ὃ. I' πρὸς. 
τὸν Β' ἰσώκις ἄρα ὃ 4 τὸν I" μετρεῖ καὶ ὁ E τὸν Di 

“Ὁσάκις δὴ ὃ 4 τὸν 1' μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες &gro- 
σαν ἐν τῷ Η:' xol ὃ E ἄρα τὸν D. μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
τῷ H^ μονάδας: ὃ H ἄρα τὸν. E πολλαλαπσιάσας τὸν. 
B πεποίηχεν- ὃ B ἄρα ἐπίπεδός ἐστι, πλευραὶ δὲ αὖ- 
τοῦ εἰσιν οἱ 1) Η: οἱ 4. B ἄρα ἐπίπεδοί slow ὠρυιϑιμοί, 

““έγω δὴ ὅτι. καὶ ὅμοιοι. Eme γὰρ ἑχάτερος. 
τῶν Z Η τὸν E πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν I^ 
B πεποίηχεν: ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Ζ πρὸς τὸν H, οὕτως. 
ὃ I' πρὸς vOv. B. Ἃς δὲ 6. P πρὸς τὸν DB; οὕτως 
ὁ 4' πρὸς τὸν E- zoi ὡς ἄρα ὃ 4. πρὸς. τόν E, 
οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν Hi Καὶ ἐναλλὰξ ὡς ὃ 4 πρὸς. 
τὸν. Z, οὕτως ὃ Ε' πρὸς τὸν H- οἱ Α΄ B. ἄρα ὅμοιοι. 
ἐπίπεδοι ἀριϑιμοὺὶ εἰσιν, αἱ γὰρ πλευραὶ αὐτῶν ἀγά.; 
λογόν εὐσυνς ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


ΠΙΠοότασις κά: 
᾿Εὰν δύο ἀρυϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον. 914, 
ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοὺ, ὅμοιον στερεοί εἶσιν 
οἱ ἀριϑμοί. 
Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν A4 Β' δύο μέσον ἀνάλογον Fig, 21 
ἐμπιπτέτωσαν. ἀριϑμοὶ, οἱ I' 4« λέγω, ὅτι οἱ 4 B 
ὅμοιον στερεοί εἰσιν. 
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Τἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστον ἀριϑμοὺ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς .4 1" 4, οἱ E Ζ Π' οἱ 
ὥρα ἄκρον αὐτῶν οἱ E H. πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί. 
“Καὶ ἐπεὶ τῶν E H εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπέπτωχεν 
ἀριϑμὸς ὃ Z- οἵ E Η ἄρα ἀριϑμοὺ ὅμοιοι ἐπιπεδοί 
εἶσιν. Ἔστωσαν οὖν τοῦ uiv E πλευραὶ οἱ Θ K, 
τοῦ δὲ Ἡ οἱ ΖΦ M- φανερὸν ἄρα ἐστὶν £x τοῦ πρὸ 
τούτου ὅτι οἱ E Ζ Η ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν τε τῷ 
τοῦ O πρὸς τὸν 44 λόγῳ xei τῷ τοῦ Καὶ πρὸς τὸν 
M. Καὶ ἐπεὶ οἱ 3) .Ζ2.Ὃ| ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4 1" 4, καί ἐστιν ἴσον τὸ 
πλῆϑος τῶν E Z H τῷ πλήϑεν τῶν Α I' 4: διίσου 
ἄρα ἐστὴν ὡς Ó E πρὰς τὸν .H, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν 4. Οἱ δὲ Φ Η πρῶτον, οἱ δὲ πρῶτου καὶ ἐλά- 
χιστου, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦδι τοὺς τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντας αὐτοῖς ἰσάχις, ὅ τε μείζων τὸν μείζονα 
xci ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ τε ἡγού-- 
μενος τὸν ἡγούμενον xai ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον». 
ἐσάχις ἄρα ὃ Ε τὸν ΑἹ μετρεῖ, κὰἀὶ ὁ Η τὸν 4. Ὃσά- 
κις δὴ ὁ Ε τὸν Α μετρεῖ, τοσὰῦταν μονώδες ἔστωσαν 
ἐν τῷ Ν- ὁ JN ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν, Ὃ δὲ E ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν ΘΚ' ὁ Ν ἄρα 
τὸν ix τῶν Θ K πολλαπλασιάσας τὸν Αἱ πεποίηκχε- 
στερεὸς ἄρα ἐστὴν ὃ .4, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οὗ 
O K N. Πάλιν, ἐπεὶ σὲ E Ζ HH ἐλάχιστοί εἶσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Π' 4 Β. ἰσάχιῤ ἄρα 
ὁ E τὸν I' μετρεῖ, καὶ ὃ Η τὸν B. ὋὉσάχιρ δὴ ὁ E 
τὸν 1") μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδες ἔστωσαν iv τῷ ΚΞ 
xci ὃ H ἄρα τὸν D μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 3 
μονάδας: ὃ (5' ἄρα τὸν ΤΙ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν. Ὃ δὲ H ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν A4 M- 
ὁ ,3 ἄρα τὸν μὲν ἐκ τῶν .4 M πολλαπλασιώ- 
σας τὸν μὲν DB πεποίηχε, τὸν δέ E πολλαπλασιάσας 
τὸν l' πεποίηκε" στερεὸς ἄρα ἐστὶν € DB, πλευραὺ 


^ 
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δὲ αὐτοῦ εἰσιν ol Δ M EZ. oi A4 D ἄρα στερεοί 
εἰσι. 

"Léyo δὴ ὅτι καὶ ὅμοιοι, ᾿Επεὶ γὰρ ol N Καὶ τὸν E 
πολλαπλασιάσαντες τοὺς A 7' πεποίηκασιν" ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ IN πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 1", τοῦτ᾽ ἔστιν 
ὁ E πρὸς τὸν Z. '4ÀAX ὡς ὁ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ O 
πρὸς τὸν Z4, καὶ ὁ K πρὸς τὸν M* χαὶ ὡς ἄρα ὃ Θ πρὸς 
τὸν .1, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν M, xci ὃ IN πρὸς τὸν 
5. Καί εἶσιν oi uiv O K N πλευῤαὺ τοῦ 2, οἱ δὲ 

Ξ 4 M πλευραὶ τοῦ B- οἱ ΑΙ IB ἄρα ὕμοιοι qe 
εἶσιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Στὸ Am domes xf« 

᾿Εὰν τρεῖς ΠΌΝΟΥ ἑξῆς ἄν αθον ὦσιν, 99. 
ὁ δὲ "rg τετράγωνος ἢ- x«i ὃ τρίτος τε- 
τράγωνος ἔσται.» 

"Eovocav τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ A B Fig.2 
I, ὃ δὲ πρῶτος, ὃ 44, τετράγωνος ἔστω: λέγω Ort καὶ 
ὃ τρίτος, ὁ 1, τετράγωνός ἐστιν. | 

"End γὰρ τῶν ΑΙ 1' εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν 
ἀριϑμὸς, ὁ .B* οἱ 4, I' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσι. 
Τετράγωνος δὲ ὃ 41: τετράγωνος ἄρα καὶ ó 1" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις »γ. 

'Eàv τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 23. 
ὦσιν, ὃ δὲ πρῶτος χύβος ἢ: καὶ ὃ τέταρτος 
κύβος ἔσται. 

Erase τέσσαρες ἀριϑμοὺὶ ἑξῆς c οἱ Fig. 2; 
A B T' 4, ὃ δὲ A κύβος ἔστω" λέγω ὅτι καὶ ὁ 4 
χύβος ἐστίν. | 

᾿Επεὶ γὰρ τῶν .4 4 δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑ'- 
μοὶ, οἱ B 1* οἱ 4 4 ἄρα Opotol εἰσι στερεοὶ ἀριϑμοί,. 
Κύβος δὲ ὁ Α͂: χύβος ἄρα καὶ ὁ 4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


^ 
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Πρότασις xà. 

'E&v δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχωσιν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γωνον ἀριϑμὸν, ὃ δὲ πρῶτος τετράγωνος ἢ" 
καὶ ὃ δεύτερος τετράγωνος ἕσταϊ. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 44 B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ I' πρὸς τετράγω- 
γον «d ul τὸν 4, ὃ δὲ .4 τετράγωνος ἔστω. λέγω 
ὕτι x«l ὁ DB τετράγωνός ἐστιν. 

᾿Επεὶ yàp οἱ I' 4 Da dad εἰσιν. οἱ I' 4 ἄρα 
ὅμοιον ἐπίπεδοί, εἰσι τῶν D 4 € εἷς μέσος ἀνάλο- 
γον ἐμπίπτει ἀριϑμός. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ D πρὸς τὸν 4, 
οὕτως ὃ Α͂ πρὸς τὸν B- xoi τῶν .4 B ἄρα εἷς μέ- 
coc ἀνάλογον ἐμπίπτεν ἀρυϑμὸς. Καὶ ἔστιν ὃ A τε- 
τράγωνος- xci ὃ B ἄρα τετράγωνός ἐστιν. ὅπερ ἔδευ 
δεῖξαι. 

Πρότασιςἢ χε. 

᾿Εὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχασεν; ὃν κύβος tov uoc πρὸς ipgr ἀριϑ- 
μὸν, ὁ δὲ πρῶτος pel con ἢ" καὶ ὃ δεύτερος 
κύβος ἔσται. 


Fis. 24. 


Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ ΑΙ B πρὸς ἀλλήλους λόγον Fig. 25 


ἐχέτωσαν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς ὁ I' πρὸς κύβον ἀριϑ.- 
μὸν τὸν 4, κύβος δὲ ἔστω ὃ Α1. λέγω ὅτι xoi ὃ B 
χύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ ob 1΄ 4 κύβοι εἰσὶν, οἱ 1' 4 ὅμοιοι 
στερεοί εἰσι. τῶν 1Ῥ 4 ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμι- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, Ὅσοι δὲ sig τοὺς I' 4 μεταξὺ 
χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοὶ, το- 
σοῦτοι καὶ εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς» 
ὥςτε xci τῶν ΑΙ B δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν 
ἀριϑμοί. ᾿Βμπιπτέτωσαν οἱ E. Z. ᾿Επεὶ οὖν τέσσαρες 
ἀριϑμοὶ οἱ 4 E Z DB ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι, καὶ ἔστι 
χύβος ὁ 4- κύβος ἄρα καὶ ó B- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Προότασες ve. 

Οἱ ὅμοιον ἐπίπεδοι $6240] πρὸς ἀλλή- 
λους λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀρυϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον aoc μόν. 

Ἴβστωσαν ὕμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἱ 4 Β. λέγω 
ὅτι ὁ 4 πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἱ «4 DB ἐπίπεδοί εἶσι. τῶν 4 B ἄρα 
εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός, ᾿ΒΕμπιπτέτω, 
καὶ ἔστω ὃ 1, “καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι eov uot 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς .4 d' B, oi 4 E 
Z- ol ἄρα ἄκρον αὐτῶν οἱ 4 Z τετράγωνοί εἶσι. Καὶ 
inei ἐστιν ὡς ὃ Δ πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
B, καί εἰσιν οἱ 4 Ζ τετράγωνοι" ὃ A ἄρα πρὸς τὸν 
B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 
γον ἀριϑμόν- ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασευς sz. 

Οἱ ὅμοιον στερεοὺ ἀριϑμοὺ πρὸς ἀλλή- 
λους λόγον ἔχουσιν, ὃν χύβος ἀριϑμὸς πρὸς 
κύβον ἀρυϑ μόν, 

Ἔστωσαν ὅμοιοι στερεοὺ ἀριϑμοὶ, οἱ .4 B* λέγω 
ὅτι ὃ 4 πρὸς τὸν λόγον ἔχεν, Ov χύβος ἀριϑμὸς 
πρὸς χύβον ἀρυϑμόν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἱ 4 B ὅμοιοι στερεοΐ εἶσι" τῶν Α B 
ἄρα δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, "Eu- 
πιπτέτωσαν οἱ I' 4, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὺ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4 1' 4 B 
ἔσοι αὐτοῖς τὸ πλῆϑος, οἱ E Z H O- οἱ ἄρα ἄκρου 
αὐτῶν οἱ E O κύβοι εἰσί. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ .E πρὸς 
τὸν Θ, οὕτως ὃ Α' πρὸς τὸν Β- καὶ ὁ .4 ἄρα πρὸς 
τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀρυϑ- 
μόν" ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 

Τέλος τοῦ ὀγδύου βιβλέου. 


κου δαιμι 
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Fig. 
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ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
 BIBAION ENNATON. 


““οκ, να . 
Πρότασυις á 

Ἐὰν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὺ πολ- 1. 
λαπλασιάσᾶντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ 
γενόμενος ps oihy wiibc ἕσται. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἱ 4 B, Fig. 1. 
καὶ ὃ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 1 ποιείτω. λέγω 
ὅτι ὃ I' τετράγωνός ἐστιν. 

Ὃ γὰρ «4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν d ποιείτω 
ὁ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. Καὶ ἐπεὸ ὃ .4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκε, τὸν δὲ B πολ- ἷ 
λαπλασιάσας τὸν Í' πεποίηχεν.ς ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α͂ 
πρδδ τὸν Β, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 1΄. Καὶ ἐπεὶ οἱ 4 
B ὅμοιον ἐπίπεδοί εἶσιν ἀριϑμοί.: τῶν .4 B ἄρα εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτειν ἀριϑμός. ᾿Εὰν δὲ δύο 
ἀριϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπ- 
τωσιν ἀριϑμοὺ, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι, τοσοῦ- 
τοι καὶ tig τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας" ὥςτε καὶ 
τῶν 4 I'sig μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. Καὶ 
ἔστι τετράγωνος ὃ 4. τετράγωνος ἄρα x«i ὃ I" 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις g. 
᾿Εὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 2. 
ἀλλήλους ποιῶσι τετράγωνον" ὅμοιοι ἐπίπε- 
δοί εἶσιν οἱ ἀριϑιμοί. 


[£8 


258 EYKAEIAOY 


"Eorocev δύο ἀριϑμοὶ ol 4 B, καὶ ὃ .A τὸν 
B πολλαπλασιάσας τετράγωνον τὸν 1’ ποιείτω" λέγω 
ὅτι οἱ 4 B ὕμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑιμοί, 

ὋὉ γὰρ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω" 
ὁ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστι. — Kol ἐπεὶ ὃ .4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχε, τὸν δὲ DB πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 1 πεποίηκεν» ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν Β, ὃ 4 πρὸς τὸν 1. Καὶ ἐπεὶ ὃ 4 
τετράγωνός ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ὁ I" οἱ 4 I' ἄρα ὕμοιου 
ἐπίπεδοί εἶσι. Τῶν 4 I' ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον 
ἐμπίπτεν ἀριϑμός, xal ἔστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 11, 
οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν Β- καὶ τῶν A4 B ἄρα εἷς μέ- 
cog ἀνάλογον ἐμπίπτει. ᾿Βὰν δὲ δύο ἀριϑμῶν εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτῃ, ὅμοιον ἐπίπεδοί εἰσιν οἱ &ovO - 
μοί. oí ἄρα .4 B διιοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι» 

Πρότασις y. 

᾿Εὰν κύβος ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλᾶ- 
σιάσας ποιῇ τινα. ὃ γενόμενος κύβος ἔσται- 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιά- 
σας τὸν B ποιείτω: λέγω ὅτι ὃ B χύβος ἐστίν, 

Εἰλήφϑω γὰρ τοῦ .4 πλευρὰ, ὃ 1", χαὺ ὁ Τ' 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω φανερὸν δή 
ἔστιν ὅτι ὃ Γ' τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Α πε- 
ποίηχε, Καὶ ἐπεὶ ὃ Γ' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 
4 πεποίηκεν. ὃ Γ' ἄρα τὸν 4 μὲτρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας. ᾿Δ4λλὰ μὴν xci ἡ μονὰς τὸν 1' με- 
τρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
μονὰς πρὸς τὸν D, ὁ I' πρὸς τὸν 4. Πάλιν, ἐπεὺ 
ὃ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηχεν.- ὃ 4 
ἄρα τὸν .4 μετρεῖ χατὰ τὰς ἕν τῷ l' μονάδας. 
ἹΜετρεῖ δὲ xoi ἡ μονὰς τὸν { κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν I, 


Fig. 
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ὁ 4 πρὸς τὸν 4. ᾿4λλ: ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν I, 
à. E πρὸς τὸν 4- xoi ὡς ἄρα ἡ μονὰς πρὸς 
τὸν 10, οὕτως ὁ 1' πρὸς τὸν 4, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν 4- 
τῆς ἄρα μονάδος καὶ τοῦ 4 ἀριϑμοῦ δύο μέσοι Gv«- 
λογον χατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ, οἱ [Ὁ 
4. Πάλιν, ἐπεὺ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν" ὁ .4 ἄρα τὸν DB μετρεῖ χατὰ τὰς ἕν αὖ- 
τῷ μονάδας. ετρεῖ δὲ xoi ἣ μονὰς τὸν .4 κατὰ 
τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς 7) μονὰς πρὸς 
τὸν 4, ὃ 4 πρὸς τὸν DB. Τῆς δὲ μονάδος καὶ 
τοῦ 44 δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπεπτώχασιν ἀριϑ'ιμοὶ“ 
xoi τῶν 4 B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται 
ἀριϑμοί, Καὶ ἔστιν ὃ ΑΙ xvfog- xal ὁ B ἄρα xv- 
Bog ἐστίν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις o. 

Βὰν χύβος ἀριϑμὸς χύβον ἀριϑμὸν 
πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, Ó γενόμενος 
κύβος ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ Α͂ χύβον ἀριϑμὸν τὸν Β 
πολλαπλασιάσας τὸν Í' ποιείτω- λέγω ὅτι Ó I' κύ- 
fog ἐστίν. 

Ὃ γὰρ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιεί- 
τω" 0 4 ἄρα κύβος ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ὃ «4 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν Z4 πεποίηχε, τὸν δὲ B πολλα-- 
πλασιάσας τὸν Í' πεποίηκεν: ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4] πρὸς 
τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν I. Καὶ ἐπεὶ oi A B 
χύβοι εἰσὶν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἱ 4 B- τῶν A B 
ἄρα δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί.: ὥςτε 
xci τῶν 4 1' δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑ- 
μοί. Καὶ ἔστι χύβος ὁ 4* κύβος ἄρα καὶ ó I ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις «. 

Πὰν xoc ἀριϑμὸς ὠριϑμόν τινα πολ- 
λαπλασιάσας κύβον ποιῇ, καὶ ὃ πολλαπλα- 
σιασϑεὶς κύβος ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ .4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 
πολλαπλασιάσας κύβον τὸν I' ποιείτω": λέγω ὅτι ὃ 
B χύβος ἐστίν, 

ὋὉ γὰρ .4΄ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιεί-. 
τω" κύβος ἄρα ἐστίν Ó 4. Καὶ ἐπεὶ ὃ .4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχε, τὸν δὲ D πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 1’ πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ A 
πρὸς τὸν DD, ὁ 4 πρὸς τὸν I1. (Καὶ ἐπεὶ oi 
4 Γ κύβοι εἰσὶν, ὅμοιον στερεοί, εἰσι" τῶν Δ 1' ἄρα 
δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, Koi ἔστιν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν I', οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν Β- xci τῶν 
A B ἄρα δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ou uot. 
Καὶ ἔστι χύβος ὃ Α' κύβος Go iori wot ὃ Β. ὕπερ 
ἔδεν δεῖξαυ. 

Πρότασις ς. 

᾿Εὰν ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
κύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. 

᾿Φριϑμὸς γὰρ ὃ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας χύ- 
Bov τὸν B ποιείτω.ς λέγω Ort καὶ ὃ « χύβος ἐστίν. 

Ὃ γὰρ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' ποιείτω. 
"Ens οὖν ὃ .4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηχε, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν Ó' πεποίη- 
κεν. ὃ Γ' ἄρα χύβος lori. Καὶ ἐπεὶ ὁ .4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν DB πεποίηκε, τὸν δὲ DB πολ- 
λαπλασιάσας τὸν I' πεποίηχεν" ἔστιν ἄρα ὡς Ó Α͂ 
πρὸς τὸν DB, ὃ B πρὸς τὸν I. Καὶ ἐπεὶ οἱ B I'z- 
βοι sic, ὅμοιον στερεοί εἰσι" τῶν B. Τ' ἄρα δύο μέ- 
σοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, Καὶ ἔστιν ὡς Ó 
B πρὸς τὸν I, οὕτως ὃ 44 πρὸς τὸν B- καὶ τῶν Α 
B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, 


Ca 
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Καὶ ἔστι χύβος ὁ Β' κύβος ἄρα ἐστὶ xal ὃ 41: ὅπερ 
δδὲν δεῖξαι. 
πρότασις t. 
àv σύνϑετος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα 
πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, Ó γενόμενος 
στερεὸς ὅσται. 

Σύνθϑετος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ Αἴ ἀριϑμόν τινὰ τὸν 
B πολλαπλασιάσας τὸν 1 ποιξδίτω» λέγω ὅτι ὁ I' 
στερεός ἐστιν. 

"Ena γὰρ ὃ 4 σύνϑετός ἐστιν, ὑπὸ ἀριϑμοῦ τι- 
vog μετρηϑήσεται. ετρείσϑω ὑπὸ τοῦ 4, καὶ ὁσά- 
xig ὁ 4 τὸν ΑΙ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν 
τῷ E. Ὑπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
E μονάδας" ὃ .E ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν d 
πεποίηχε, Καὶ ἐπεὶ ὃ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας 
τὸν 1΄ πεποίηχεν, ὃ δὲ 4 ἐστὶν ὃ ἐξ τῶν Δ Ε- ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν 4 E τὸν B. πολλαπλασιάσας τὸν 1΄ πε- 
ποίηχεν" xai ὃ Β ἄρα τὸν ix τῶν 4 E πολλαπλασιό- 
σας τὸν l' πεποίηχεν" ὃ 1' ἄρω στερεός ἐστι, πλευ- 
οαὺ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ 4 E B- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ερόκωσίξ ή. 

Ἐὰν ἀπὸ pgquados ὁποσοιοῦν cgud wol 
ἑξῆς ἀνάλογον ὠσιν, ὃ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς 
μονάδος τετράγωνος ἔσται xat οἱ ἕνα διαω- 
λείποντες πάντες, Ó δὲ τέταρτος χύβος καὶ 
οἱ δύο διαλείποντες πάντες, ὁ δὲ ἕβδομος 
κύβος ἅμω xal τετράγωνος καὶ οἱ πέντε δια- 
λείποντες πάντ ϑο. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑιμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, οἱ .4 B I' 4 E Z- λέγω ὅτι ὃ μὲν τρίτος 
ἀπὸ τῆς μονάδος 0 DB τετράγωνός ἔστι καὶ οἱ ἕνα δια- 
λείποντες πάντες, ὃ δὲ ἀνά RA ὃ I' κύβος χαὶ οἱ 
δύο διαλείποντες πάντες, ὃ δὲ ἕβδομος ὁ Ζ κύβος 
ἅμα καὶ τετράγωνος καὶ οἱ πέντε διαλείποντες πάντες. 
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"End γάρ ἔστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν A, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν B* ἰσώκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν «ΑἹ ἀριϑ- 
μὸν μετρεῖ xci ὁ .4 τὸν D. Ἢ δὲ μονὰς τὸν Α 
ἀριϑμὸν μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ ὁ 
A ἄρα τὸν DB μετρεῖ xarà τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας' 
ὁ ΑἹ ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηχε' 
τετράγωνος ἄρα ἐστὶν ὁ DB. | Kot ἐπεὶ οἱ B I' 4 
ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, ὁ δὲ B τετράγωνός ἐστι" Ze ὃ 
4 ἄρα τετράγωνός ἐστι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ χαὶ ὁ Ζ 
τετράγωνός ἐστιν. "Ouoiog δὴ δείξομεν ὅτι xci οἱ 
ἕνα διαλείποντες πάντες τετράγωνοί εἰσι. «έγω δὴ 
ὅτε xci ὃ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὃ 1᾿ χύβος 
ἐστὶ, χαὶ οἱ δύο διαλείποντες πάντες. ᾿Επεὶ γάρ ἐσ- 
τιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν .4, οὕτως ὅ LB πρὸς τὸν 1"- 
ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὁ B 
τὸν I. 'H δὲ μονὰς τὸν .A ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ ὁ B ἄρα τὸν 1" μετρεῖ 
χατὰ τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας" ὁ .4 ἄρα τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ᾿Επεὲ οὖν ὃ Α,' ἕαυ- 
τὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν LB πεποίηκε, τὸν δὲ B 
πολλαπλασιάσας τὸν 1΄ πεποίηκε» χύβος ἄρα ἐστὶν 
ὃ 1΄. Koi ἐπεὲ οἱ Γ' 4 E Ζ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, ὃ 
δὲ Γ' χύβος ἐστί: καὶ ὁ Ζ ἄρα κύβος ἐστίν. “Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι καὶ oí δύο διαλείποντες πώντες κύβοι εἰσί. “έγω δὴ 
πάλιν ὅτι χαὶ ὃ ἕβδομος ἀπὸ τῆς μονάδος ὃ Ζ σύβος ἅμα 
καὶ τετράγωνός ἕστι καὶ οὗ πέντε διαλείποντες πάντες. ᾿Επεὶ à? ὃ Ζ 
κύβος ἐστὶν, ἐδείχϑη δὲ καὶ τετράγωνος: ὃ Ζ ἄρα κύβος 
τέ ἐστι καὶ τετράγωνος. Ὃμοίως δὴ δείξομεν ὅτι χαὶ 


οἱ πέντε διαλείπαντες πάντες κύβοι τέ εἴσυ καὶ τε-- 


τράγωνοι" ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 


, 


Πρότασις o. 
M- 1 3 x , ς ^ 5 * 
Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν cguO uo 
ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
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τετράγωνος ἢ" x«l οἱ λοιποὶ πᾶντες τετρά- 
γωνον ἔσονται. Koi ἐὰν ὁ μετὰ τὴν μονάδα 
κύβος ἡ: καὶ οἱ λοιποὶ πάντες κύβοι ἔσονται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὁποσοιοῦν 
ἀριϑμοὶ, οἱ ΑΓ B 1 4 E Ζ, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα, 
ὁ A, τετράγωνος ἔστω. λέγω ὅτι καὶ οἱ λοιποὶ πάν- 
τὲς τετράγωνοι ἔσονται. 

Ὅτι μὲν οὖν ὃ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὃ B re. 
τράγωνός ἔστι, xcL οἱ ἕνα διαλείποντες πάντες, δέ- 
δειχται" λέγω ὅτι xe οἱ λοιποὶ πάντες τετράγωνοί 
εἶσιν. "Ἐπεὶ γὰρ οἱ 4 B. 1' ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι, xoi 
ἔστιν ὁ ΑἹ τετράγωνος" καὶ ὃ I' ἄρα τετράγωνός 
ἐστι. “Πάλιν, ἐπεὶ οἱ B I' 4 ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι, 
xci ἔστιν ὁ DB τετράγωνος" xoi ὃ 4 ἄρα τετράγωνός 
ἐστιν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ οὗ λοιποὶ πάν- 
τὲς τετράγωνοί εἰσιν͵ 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω. ὃ 44 χύβος- λέγω. ὅτι καὶ οἱ λοι- 
noi πάντες. κύβοι εἰσίν. 

Ὅτι μὲν ovv. ὃ, τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ I' 
κύβος iori χαὶ οἱ δύο διαλείποντες πάντες, δέδεικται» 
λέγω ὅτι xal οἱ λοιποὶ πάντες κύβου εἰσίν, ᾿Επεὶ γάρ 
ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν 
B- ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν .4 μετρεῖ καὶ ὃ «4 τὸν 
B. Ἡ δὲ μονὰς τὸν .4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἔν αὐτῷ μο- 
γάδας" x«i ὃ 4 ἄρα τὸν DB μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τῷ 
ΑἹ μονάδας" ὃ .4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηχε, καὶ ἔστιν ὃ .4 κύβος. ᾿Εὰν δὲ κύβος 
ἀρυϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενό- 
μένος χύβος ἐστί. xoi ὃ Β ἄρα χύβος ἐστί, Καὶ 
ἐπεὺ τέσσαρες ἀριϑμοὶ οἱ .4 B Τ' 4 ἕξης ἀνάλογόν 
εἶσι, 4c ἔστιν ὃ ΑΙ κύβος" καὶ ὃ 4 ἄρα κύβος ἐστί: 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xot ὃ E κύβος ἐστὶ, xol ὁμοίως οἵ 
λοιποὶ πάντες κύβοι εἰσίν: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις t. 

Μὴν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὺ 
ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα μὴ 
ἢ τετράγωνος: οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετράγω- 
νος ἕσται, χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος καὶ τῶν ἕνα διαλειπόντων πάντων. Καὶ 
ἐὰν ὁ μετὰ τὴν μονάδα κύβος μὴ ἢ, οὐδ᾽. 
ἄλλος οὐδεὶς κύβος ἔσται, χωρὶς τοῦ τετάρ- 
του ἀπὸ τῆς μονάδος xci τῶν δύο διαλει- 
πόντων πάντων. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὅπο- 
σοιοῦν ἀριϑμοὶ οἱ .4 B Γ' 4 ΕΖ, ὁ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα ὃ .4 μὴ ἔστω τετράγωνος: λέγω ὅτι οὐδ᾽ 
ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος ἔσταν, χωρὶς τοῦ τρίτου 
ἀπὸ τὴς μονάδος x«i τῶν ἕνα διαλειπόντων. 

Ev γὰρ δυνατόν, ἔστω ὃ I' τετράγωνος. Ἔστι 
δὲ καὶ ὁ B τετράγωνος" οἱ B 1' ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 
vov ἀριϑμόν. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ Β πρὸς τὸν 1"), 
ὃ A4 πρὸς τὸν DB* oi .4 B ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γώγον ἄριϑμόν- ὥςτε οἱ Α͂ Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσι. 
Καὶ ἔστι τετράγωνος ὃ B* τετράγωνος ἄρα ἐστὶ xo 
ὃ 44, ὅπερ οὐχ ὑπόκειται» οὐχ ἄρα ὃ I' τετράγωνός 
ἔστιν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς 
TEES ἐστι, χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος 
xoci τῶν ἕνα διαλειπόντων͵ 

"AAA δὴ μὴ ἔστω ὃ 4 vem Zéyo ὅτι οὐδ᾽ 
ἄλλος οὐδεὶς χύβος ἔσται, χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ 
τῆς μονάδος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω Ó 4 κύβος. Ἔστι δὲ xoi 
ὃ 1᾽ χύβος, τέταρτος γάρ ἐστιν ἀπὸ τῆς μονάδος, xot 
ἔστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 4- ὃ B πρὸς τὸν I'" καὶ ὃ 
B ἄρα πρὸς τὸν I' λόγον ἔχει, ὃν κύβος πρὸς κύβον. 
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Καὶ ἔστιν ὃ I' κύβος: χαὶ ὃ DB ἄρα κύβος ἐστί. 
Καὶ ἐπεί ἐστυν ὡς ἣ μονὼς πρὸς τὸν «4, Ó .4 πρὸς 
τὸν B, ἡ δὲ μονὰς τὸν .4 μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας" xai ὃ Α4 ἄρα τὸν DB μετρεῖ κατὰ τὰς ἔν 
αὐτῷ μονάδας" ὃ «4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύ- 
βὸν τὸν B πεποίηχεν. ᾿Εὰν δὲ ἀριϑμὸς ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας χύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸς κύβος ἕσται" 
κύβος ἄρα καὶ ὃ .«4, ὕπερ οὐχ ὑπόκειται. οὔκ ἄρα ὃ 
Δ κύβος ἐστίν. “Ὁμοίως δὴ. δείξομεν ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος 
οὐδεὺς κύβος ἐστὶ χωρὶς TOU τετάρτου ἀπὸ τῆς μογά- 
δος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιες d. 

᾿Εὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρυϑιμοὺ 
ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ὃ ἐλάττων τὸν μείζονα 
μετρεῖ κατά τινὰ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς 
ἀνάλογον ἀρυϑμοῖς. 

"Ecrecav ἀπὸ μονάδος τῆς .4 ὅποσοιοῦν ἀριϑ- 
uoi ἑξῆς ἀνάλογον, οἱ B Τ' 4 Ε- λέγω ὅτι τῶν B 
1' 4 Ε ὁ ἐλάσσων ὃ B τὸν μείζονα τὸν E μετρεῖ 
κατά τινὰ τῶν {΄' 4. 

᾿Επεὶ ydo ἐστιν ὡς ἡ .4 μονὰς. πρὸς τὸν B, οὕ- 
706 ὃ 4 πρὸς τὸν E- ἰσάκις: ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν B 
ἀρεϑμὸν μετρεῖ xol ὁ 4 τὸν E- ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις 
ἡ .4 μονὰς τὸν 4 μετρεῖ xoi ὃ B τὸν E. Ἢ δὲ Α͂ 
μονὰς τὸν Δ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ 
ὃ B - - ar mat zacá τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας: 
ὥςτε ὃ ἐλάσσων ὃ D τὸν μείζονα τὸν E μετρεῖ κατά 
τινα τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀριϑμοὶς: 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


πρότασις sg. 
àv ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑ'μοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν: ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ ἔσχατος 
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πρώτων ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν 
καὶ ὁ παρὰ τὴν μονάδα μετρηϑήσεται. 

"Lorocav ἀπὸ μονάδος ὑποσοιοῦν ἀριϑιμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον οἱ ΑἹ B 1' 4. λέγω ἵτι ὑφ᾽ ὕσων ἂν ὁ A 
πρώτων ἀριϑμῶν. μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν zc ὁ A 
μετρηϑήσεται. 

Μιετρείσϑω. γὰρ ὁ 4 ὑπό. τινος πρώτου ἀριϑμοῦ 
τοῦ .E- λέγω, ὅτε ὃ 1} καὶ τὸν ΑἹ μετρεῖ.  Mij γὰρ 
μετρείτω ὁ E τὸν “4. καὶ ἔστιν ὁ 1) πρῶτος, ἅπας 
δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα ἀριϑμὸν, ὃν μὴ 
μετρεῖ, πρῶτος. ἐστίν- οἱ E. .4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσί. Καὶ ἐπεὶ ὃ, E τὸν 4 μετρεῖ, μετρείτω 
αὐτὸν κατὰ τὸν Ζ- ὁ E ἄρα τὸν Ζ πολλαπλασιάσας 
τὸν: Δ πεποίηκε. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ 4 τὸν A μετρεῖ xa- 
τὰ τὰς ἕν τῷ l' μονάδας: ὃ .4 ἄρα τὸν [1 πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 πεποίηχεν. ᾿4λλὰ μὴν καὶ ó E 
τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ὃ ἄρα ἐκ 
τῶν «ΑΔ 1" ἴσος iori τῷ ἐκ τῶν .E Z- ἔστιν ἄρα ὡς 0 Α͂ 
πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν I. Οἱ δὲ A E πρῶτοι, 
οἱ δὲ πρῶτου καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστον μετροῦσι τοῦς 
τὰν αὐτὸν’ λόγον' ἔχοντας ἰσάχις, 0 τὲ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον xcv ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον": μετρεῖ ἄρα 
ὃ Καὶ τὸν I'. Mergstiro, αὐτὸν χατὰ τὸν 1" ὁ E ἄρα 
τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν I" πεποίηκεν. ᾿Αλλὰ 
μὴν διὰ τὸ πρὸ τούτου καὶ ὃ .4 τὸν B πολλαπλα- 
σιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ὃ, ἄρω ἐκ τῶν 4 Β ἴσος 
ἐστὲ τῷ, ἐκ τῶν E H- ἔστιν ἄρα ὡς ὃ «4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὃ ΗΙ πρὸς τὸν B. Οἱ δὲ 4 E πρῶτοι, οἱ 
δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὺὶ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσά- 
xig, 0 τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμενος 
τὸν ἑπόμενον: μετρεῖ ἄρα ὃ E τὸν B.  Merosiro 
αὐτὸν χατὰ τὸν Θ' ὃ E ἄρα τὸν Θ πολλαπλασιάσας 
τὸν B πεποίηκεν. ᾿Δλλὰ μὴν xci ὁ .4 ἑαυτὸν πολ- 


͵ Fig. 1? 
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λαπλασιάσας τὸν DB πεποίηκεν" ὃ ἄρα ἐκ τῶν Θ E 
ἴσος ἐστὲ τῷ ἀπὸ τοῦ .4- ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς 
τὸν .4, ὃ .4 πρὸς τὸ O. Oi δὲ .4 E πρῶ- 
τοι, oL δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι με- 
τροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας. ἰσάκις, ὅ τε 
μείζων, τὸν μείζονα, xai ὃ ἐλάττων, τὸν ἐλάττονα, 
τοῦτ᾽ ἔστιν Ó ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμε- 
γος τὸν ἑπόμενον» μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ E τὸν .A, AMAA. 
μὴν xci οὔ μετρεῖ, ὅπερ. ἀδύνατον» οὔκ ἄρα οἱ 4 
E πρῶτοι πρὸς. ἀλλήλους. εἰσί. σύνϑετον ἄρα. Oi 
δὲ σύνϑετοι ὑπό τινος ἀριϑμοῦ, μετροῦνται» οὗ 
A E ἄρα ὑπό τινος ἀριϑμοῦ μετροῦνται. — Kol 
ims, ὃ E πρῶτος ὑπόκειται, ὃ δὲ πρῶτος ὑφ᾽ 
ἑτέρου ἀριϑμοῦ οὐ μετρεῖται ἢ ὑφ᾽ ἑαυτοῦ: ὁ E ἄρα 
τοὺς .4 E μετρεῖ- ὥςτε καὶ ὃ, E τὸν ΑΔ μετρεῖ. Me- 
τρεῖ δὲ xoi τὸν 4: ὃ E ἄρα τοὺς A4 4 μετρεῖ. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε ὑφ᾽ ὅσων ἄν ὃ 4 πρώτων 
ἀρυιϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ .4 μετρη- 
ϑήσεταυ»" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις w. 

᾿Εὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρυιϑμοὺ 13. 
ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
πρῶτος ἢ" ὃ μέγιστος ὑπὶ οὐδενὸς ἄλ- 
λου μετρηϑήσεταν, παρὲκ τῶν ὑπαρχάντων 
ἐν τοῖς ἀνάλογον ovd μΌΤα: 

"Εστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρυϑμοὲ ἑξῆς. Fig. 13. 
ἀνάλογον oí .4 B I' 4, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὃ 4 
πρῶτος ἔστω" λέγω ὃτυ ὃ μέγιστος αὐτῶν ὃ 4 jm 
οὐδενὸς ἄλλου' μετρηϑήσεται, παρὲκ τῶν 4 DB I. 

Et γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ E, καὶ ὃ E 
μηδενὺ τῶν .4 B Τ' ἔστω ὃ αὐτός, Φανερὸν δὴ ὅτι 
ὃ E πρῶτος οὔκ ἐστιν. Εἰ γὰρ ὃ E πρῶτός ἔστι καὶ 
μετρεῖ τὸν 4, καὶ τὸν ΑἹ μετρήσει πρῶτον ὄντα, μὴ 
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ὧν αὐτῷ ὁ. αὐτός, ὕπερ, ἐστὲν ἀδύνατον: οὔκ ἄρα ὁ 
E πρῶτός ἐστι: σύνϑετος ἄρα. “Ἵπας δὲ σύνϑετος 
ὠριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται» ὁ Τὶ 
ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑιιοῦ μετρεῖται. “έγω 
δὴ ὅτι ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται πρῶτου, 
πλὴν τοῦ 4. Li γὰρ ὑφ᾽ ἑτέρου μετρεῖται ὁ E, ὃ 
δὲ L τὸν 4 μετρεῖ: xdxeivog ἄρα τὸν 4 μετρήσει" 
ὥςτε καὶ τὸν 4 μέτρήσεν πρῶτον ὄντα, μὴ, ὧν αὖ-. 
πῷ ὁ αὐτός, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ὁ 4 ἄρα τὸν L 
μετρεῖ. Καὶ ἐπεὶ ὁ LE τὸν 4 μετρεῖ,. μετρείτω αὐ- 
τὸν χατὰ τὸν Z. yw ὅτι ὃ. Ζ οὐδενὶ τῶν ««Α( DB I. 
ὁστὴν ὁ αὐτός. Εἰ γὼρ ὁ Z iw τῶν A4 D 1' ἐστὶν 
ὁ αὐτὸς, χαὶ μετρεῖ τὸν 4 χατὰ τὸν 1. x«i εἷς ἄρα 
τῶν 4 B 1' τὸν 4 μετρεῖ χατὰ τὸν E. ᾿Αλλὰ εἷς 
τῶν A4 B I'cóv 4 μετρεῖ κατά τινα τῶν .4 B 1" 
xol ὁ E ἄρα évh τῶν .4 DB 1' ἐστὶν ὁ αὐτὸς, ὕπερ’ 
οὐχ ὑπόκειται": οὔκ ἄρα ὃ. Ζ ἑνὶ τῶν ΑἹ B 1' ἐστὶν 
ὁ αὐτὸς, ὋὉμοίως δὴ, δείξομεν ὅτε μετρεῖται ὁ Ζ 
ὑπὸ τοῦ .4, δεικνύντες πάλεν ὕτι ὁ Ζ οὔκ ἐστι πρῶ- 
τος. (Εἰ γὰρ πρῶτος, καὶ μετρεῖ τὸν 4: καὶ τὸν Α͂ 
μετρήσει πρῶτον ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὸς, ὕπερ 
ἔστιν ἀδύνοτθν.- οὔκ ἄρα πρῶτός ἐστιν ὁ Ζ: σύν- 
ὥετος ἄρα. "Ameg δὲ σύνϑετος. ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου 
τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖταν" ὃ Ζ ἄρα ὑπὸ. πρώτου TL- 
γὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. «έγω δὴ ὅτε ὑφ᾽ ἑτέρου 
πρώτου οὐ μετρηϑήσεται, πλὴν τοῦ 4. Et γὰρ ἕτε- 
Qóg τις πρῶτος σὸν Ζ μετρεῖ, ὁ δὲ Ζ τὸν 4 μετρεῖ- 
χἀχεῖνος ἄρα τὸν 4 μετρήσεν: ὥςτε xci τὸν .4 με- 
τρῆσει πρῶτον ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὸς, ὕπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον: ὁ .4 ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ.) Καὶ ἐπεὶ 
ὃ E τὸν 4 μετρεῖ χατὰ τὸν Z: ὁ E ἄρα τὸν Z 
πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίηχεν, ᾿Ζ4λλὰ μὴν καὶ ὁ 
A τὸν [᾿ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν: ὃ ἄρα 
-ἐκ τῶν ΑΔ I' ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E Ζ: ἀνάλογον 
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ἄρα ἐστὶν "ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν 
1. Ὃ δὲ 4 τὸν E μετρεῖ. καὶ ὃ Ζ ἄρα τὸν I' us- 
τρεῖ. ἹΜετρείτω αὐτὸν χατὰ τὸν H. “Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι ὁ .H οὐδενὶ τῶν .4 B ἐστὶν ὁ αὐτὸς 
καὶ ὅτι μετρεῖταν ὑπὸ τοῦ 4. Καὶ ἐπεὶ ὃ Z τὸν [" 
μετρεῖ χατὰ τὸν H- ὃ Ζ ἄρα τὸν Ἡ πολλαπλασιά“- 
σας τὸν 1 πεποίηχεν. ᾿4λλὰ μὴν xoi ὁ Α τὸν B 
πολλαπλασιάσας τὸν 1' πεποίηχεν: ὁ ἄρα ix τῶν 
A B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ζ H-* ἀνάλογον ἄρα ὡς ὃ 
-4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ Hi πρὸς τὸν DB. ἹΜετρεῖ δὲ 
ὁ .4 τὸν Ζ' μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Hl τὸν D.  Merostro 
αὐτὸν κατὰ τὸν Θ. “Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι ὃ O 
τῷ 4 οὔκ ἔστιν ὃ αὐτὸς, Καὶ ἐπεὶ ὁ ΤΙ τὸν B με- 
τρεῖ χατὰ τὸν O- ὃ H ἄρα τὸν O πολλαπλασιάσας 
τὸν B πεποίηχεν, ᾿Αλλὰ μὴν καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολ- 
λαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὃ ἄρα ἐκ τῶν ΘΠ 
ἴσος iori τῷ ἀπὸ τοῦ .d τετραγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ὃ Θ πρὸς τὸν Α, ὃ .4 πρὸς τὸν H. ετρεῖ δὲ 
ὃ ΑΔ τὸν H- μετρεῖ ἄρα zai ὁ Θ τὸν .4, πρῶτον 
ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὸς, ὅπερ ἄτοπον" οὔκ ἄρα 
ὁ μέγιστος, ὃ 4, ὑφ᾽ ἑτέρου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται, 
παρὲκ τῶν ΑΙ B I' ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Ἡρότασιεις w, , 

"dv ἐλάχιστος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτων 
ἀριϑμῶν μετρῆται: ὑπ οὐδενὸς ἄλλου σιρώ- 
του ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται, παρὲκ τῶν ἐξ 
δ ὦ ὶ 
ἀρχῆς μετρούντων. 

᾿Βλάχιστος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ A4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν τῶν B Γ' 4 μετρείσϑω" λέγω ὅτι ὃ .4 ὑπ οὐ- 
δενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται, παρὲχ 
τῶν B I' Ζ. 

Ei γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ πρώτου τοῦ EL, 
xci ὃ E μηδενὶ τῶν B TD 4 ἔστω ὃ αὐτός. Καὶ 


14, 


Fig, 14. 


270 EYKAEIAOY 


, 


ἐπεὶ ὁ E τὸν 4 μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν χατὰ τὸν Z- 
ó E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηχε. 
Καὶ μετρεῖται Ó 4 ὑπὸ τῶν πρώτων ἀριϑμῶν τῶν 
B ID 4. 'Làv δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐτῶν 
μετρῇ τις πρῶτος ἀριϑμὸς- καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῆς 
μετρήσει" οἱ B. I' Δ ἄρα ἕνα τῶν E Ζ μετρήσουσι. 
Τὸν μὲν ovv E οὐ μετρήσουσιν, ὃ γὰρ E πρῶτός 
ἐστι, χαὺ οὐδενὴ τῶν D 7' 4 ὁ αὐτός: τὸν Ζ ἄρα 
μετρήσουσιν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4, ὁπερ ἀδύνατον, 
ὃ γὰρ ΑἹ ὑπόκειταν ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν D I' 4 με- 
τρούμενος- οὔκ ἄρα τὸν .4 μετρήσει πρῶτος ἀριϑ- 
μὸς, παρὲκ τῶν B Τ' 4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις i 

᾿Εὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν 15. 
ἐλάχιστον τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὖ- 
τοῖς" δύο ὁποιοῦν συντεϑέντες πρὸς τὸν 
λοιπὸν πρῶτοί εἶσιν" | 

"Eorocav τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, ἐλάχιστον Fig. 15. 

τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, οἱ 4 B I* 
λέγω ὅτι τῶν .4 B I' δύο ὁποιοῦν συντεϑέντες πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτοί εἰσιν, οἱ μὲν .4 DB πρὸς τὸν I, 
οἱ δὲ B I' πρὸς τὸν .4, xoi ἕτι οἱ [᾿ «4 πρὸς τὸν BD. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4 B I' δύο οἱ AE EZ. 
Φανερὸν δὴ ὅτι ὁ μὲν AE ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν A πεποίηχε, τὸν δὲ ΕΖ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηχε, καὶ ἕτι ὃ ΕΖ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν D' πεποίηχε, Καὶ ἐπεὶ obl AE ΕΖ ἐλάχιστοί εἰσι» 
πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ᾿Εὰν δὲ δύο apud 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσι, καὶ cvvapqpereqom πρὸς 
ἑχάτερον πρῶτός ἐστι" xoi ó 4Ζ ἄρα πρὸς ἑκάτερον 
τῶν AE ΕΖ πρῶτός ἐστιν. "AÀÀà μὴν καὶ ó AE 
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πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν: οἱ 4Z AE ἄρα πρὸς τὸν 
ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ᾿Εὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα 
ἀριϑμὸν πρῶτου ὦσι, καὶ ὃ ἐξ αὐτῶν γεγόμεγος 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός ἐστιν: ὁ éx τῶν ZA AE 
ἄρα πρὸς τὸν LZ πρῶτός ἐστιν" ὥςτε χαὶ ὃ ἐκ τῶν 
Ζ4 AE πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός ἐστιν. ᾿Βὰν 
γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, Ó ἀπὸ 
τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός 
ἐστιν. ᾿Αλλ ὃ ἐκ τῶν Ζά AE ὃ ἀπὸ τοῦ AE ἐστὺ 
μετὰ τοῦ ἐκ τῶν AE EZ: ὁ ἄρα ἀπὸ τοῦ 4Ε μετὰ 
τοῦ ἐκ τῶν AE EZ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός 
ἐστι. Καὶ ἔστιν ὃ μὲν ἀπὸ τοῦ 41 ὃ 4“, ὁ δὲ ἐκ 
τῶν 4Ε ΕΖ ὃ B, ὃ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ó 1΄- οἱ A B 
ἄρα συντεϑέντες πρὸς τὸν 1’ πρῶτοί εἰσιν. “Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι χαὶ οἱ B I' πρὸς τὸν .4 πρῶτοί 
εἶσι. “Ζέγω δὴ ὃτι xol οἱ 4 I' πρὸς τὸν B 
πρῶτοἰ slow. ᾿Επεὶ γὰρ ὁ AZ πρὸς ἑκάτερον τῶν 
AE ΕΖ πρῶτός ἐστιν. xoi ὁ ἀπὸ τοῦ AZ πρὸς 
τὸν ἐκ τῶν 4E ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ᾿4“λλὰ τῷ ἀπὸ 
τοῦ AZ ἴσοι εἰσιν οἱ ἀπὸ τῶν 4E ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς 
ἐκ τῶν 4E ΕΖ: xai οἱ ἀπὸ τῶν AE ΕΖ ἄρα μετὰ 
τοῦ δὶς ix τῶν 4E EZ πρὸς τὸν ἐκ τῶν AE EZ 
πρῶτοί, εἶσι. Διελόντι οἱ ἀπὸ τῶν 4E ΕΖ μετὰ τοῦ 
ἅπαξ ἐκ τῶν AE EZ πρὸς τὸν ix τῶν AE ΕΖ 
πρῶτοί, εἰσιν" ἕτι διελόντι οἱ ἀπὸ τῶν AE ΕΖ ἄρα 
πρὸς τὸν ix τῶν 4E ΕΖ πρῶτοί εἰσι. Καὶ ἔστιν 
ὃ μὲν ἀπὸ τοῦ 4E ὃ 4,0 δὲ ἐκ τῶν AE EZ ὃ B, 
ὃ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὃ I' οἱ Α 1' ἄρα συντεϑέντες 
πρὸς τὸν DB πρῶτοί, εἰσι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις qw. 
᾿Εὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτον πρὸς ἀλλή- 
λους ὠσιν» οὐχ ἔσται ὡς ὃ πρῶτος πρὸς τὸν 
δεύτερον, οὕτως ὃ δεύτερος πρὸς ἄλλον τινά. 


10. 
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4/0 γὰρ ἀριϑμοὶ ol .4 D πρῶτοι πρὸς ἀλλή- pis, | 
λους ἔστωσαν" λέγω ὅτι οὔκ ἐστιν ὡς ὁ ΑἹ πρὸς τὸν 
DB, οὕτως ὃ IB πρὸς ἄλλον τινά. 
EX γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν D, oV- 
τως ὁ B πρὸς τὸν I. Οἱ δὲ 4 B πρῶτοι, οἱ δὲ 
πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ με- 
τροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις, 0 τε 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, x«l ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπό- 
pevov« μετρεῖ ἄρα ὃ «ΑΔ τὸν 5- μετρεῖ δὲ zo ἑαυτόν» 
ὃ 4 ἄρα τοὺς .4 B μετρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς 
ἀλλήλους, ὕπερ ἄτοπον: οὔκ ἄρα ἔσται ὡς ὃ 4 πρὸς 
τὸν B, οὕτως ὃ B πρὸς τὸν 1΄- ὅπερ ἐδει δεῖξαι. 


Πρότασις m. 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμεὶ ἑξῆς 17. 
ἀνάλογον, οἱ δὲ ἄχρουι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ὦσιν. οὐκ ἔσταν ὡς ὃ πρῶτος πρὸς 
τὸν δεύτερον, οὕτως ὃ ἔσχατος πρὸς ἄλλον 
τυνά. 
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στωσαν ὅσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, Fig. 1 
oi 4 B 1' 4, οἱ δὲ ἄχροι αὐτῶν οἱ 4 4 πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἕστωσαν" λέγω ὅτι οὔκ ἐστιν ὡς ὃ .4 πρὸς 

τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς ἄλλον τινά. 


Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν D, οὕ- 
τως ὃ 4 πρὸς τὸν Ε- ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ὃ .4 πρὸς 
τὸν 4, ὃ DB πρὸς τὸν E. Οἱ δὲ A 4 πρῶτοι, οὗ 
δὲ πρῶτον xol ἐλάχιστον, οἱ δὲ ἐλάχιστον ἀριϑμοὺ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις, 
Ó τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον. χαὶ ὃ ἑπόμενος 
τὸν ἑπόμενον". μετρεῖ ἄρα ὃ .4 τὸν DB. Καὶ ἔστιν 
ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, ὃ B πρὸς τὸν I' xoi ὃ B 
ἄρα τὸν l' μετρεῖ, ὥςτε xoi ὃ .4 τὸν 1΄ μετρεῖ, 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ B πρὸς τὸν D', ὃ Τ' πρὸς τὸν 

4, 
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4, μετρεῖ δὲ ὁ B τὸν 7΄" μετρεῖ ἄρα καὶ ó Τ' τὸν 
4. '4AW ὃ Α τὸν T' μετρεῖ: ὥςτε καὶ τὸν 4 με- 
τρεῖ. Μετρεῖ δὲ xoi ἑαυτόν: ὁ .4 ἄρα τοὺς .«4 4 
μετρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον": οὔκ ἄρα ἔσται ὡς Ó .4 πρὸς τὸν B, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς ἄλλον τινά- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις ιή- 

Δύο ἀριϑμῶν δοϑέντων ἐπισχέψασϑ'αι, 18, 
st δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον 
προςευρεῖν. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὺὶ οἱ 4 Β- xoi Fig. 18. 
δέον ἕστω ἐπισχέψασθϑαιυ, eL δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς 
τρίτον ἀνάλογον προςευρεῖν. 

Oi δὴ A D ἤτον πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, 

ἢ οὔ. Εἰ μὲν οὖν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, δέ- 
δειχται ὅτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον 
προρςευρεῖν. 


᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστωσαν οἱ .4 B πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους, xai ὃ B ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I' ποι- 
&íro. Ὃ Α δὴ τὸν I' ἤτοι μετρεῖ, ἢ OU μετρεῖ, 
ἹΜετρείτω πρότερον χατὰ τὸν 4: ὃ .4 ἄρα τὸν 4 
πολλαπλασιάσας τὸν Í' πεποίηχεν. ᾿Αλλὰ μὴν καὺ 
ὃ B ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν D' πεποίΐηκεν- ὃ ἄρα 
ἐκ τῶν A 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ DB- ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ .4 πρὸς τὸν B, ὃ B πρὸς τὸν 4: τοῖς .4 B ἄρα 
τρίτος ἀριϑμὸς ἀνάλογον προςεύρηται, ὃ 4. 

᾿“λλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ .4 τὸν I'. λέγω ὅτι 
τοῖς 4. B ἀδύνατόν ἐστι τρίτον ἀνάλογον προς- 
ευρεῖν ἀριϑμόν. Εἰ γὰρ δυνατόν: προςευρήσθϑω ὃ A. 
ὁ ἄρα ix τῶν Α 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ DB, ὃ δὲ 
ἀπὸ τοῦ αὶ ἐστὴν ὃ 1. .ὃ ἄρα ἐκ τῶν .4 4 ἴσος 
iori τῷ 7᾽ " ὥςτε 0..4 τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν I' 


[ 161} 


974 LYKAEIAOY 


πεποίηκεν’ ὁ Αἱ oa τὸν [' μετρεῖ xard τὸν 4. 
WAÀA μὴν ὑπόχειται καὶ μὴ μετρῶν, ὕπερ ἄτοπον" 
οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς 44 DB τρίτον ἀνάλογον 
προςευρεῖν ἀριϑμὸν, ὅταν ὁ 4 τὸν 17' μὴ μετρῇ: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ιϑ'. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δυϑέντων ἐπισχκέψα- 
σϑαι, εἰδυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
λογον προςξυρεῖν. 

ἤβστωσαν οἱ δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἱ 4 B T, 
καὶ δέον ἔστω ἐπισχέψασϑαι, εἰ δυνατόν ἐστιν 
αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προςευρεῖν. 

Οἱ δὴ 41. B 1' ἤτοι ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, καὶ οἱ 
ἄχροι αὐτῶν οἱ 4 1΄ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσιν" 
ἢ οὔ, 

Εἰ μὲν οὖν οἱ .4 B Γ' ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, καὶ 
οἱ ἄκροι αὐτῶν οἱ ΑἹ [᾿ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, 
δέδεικται ὕτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλο- 
γον προςευρεῖν ἀριϑμόν. 

Εἰ δὲ οὔ, ὃ B τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 4 
ποιείτω: ὃ δὴ .4 τὸν 4 ἤτοι μετρεῖ, d) οὐ μετρεῖ, 
ἹΜετρείτω πρότερον χατὰ τὸν E- ὁ ΑἹ ἄρα τὸν 
E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ᾿“λλὰ μὴν 
xci ὁ B τὸν [' πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίηχεν- ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν .4 E ἴσος ἐστὶ τῷ ex τῶν B. 7᾽. ἀνάλο- 
γον ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν D, ὁ Í' πρὸς τὸν 
E- τοῖς 4 DB [' ἄρα τέταρτος ἀνάλογον προςεύρηταν 
ὁ EL. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ .4 τὸν 4 λέγω ὅτι 
ἀδύνατόν ἐστι τοῖς .4 B Γ' τέταρτον ἀνάλογον προς- 
ευρεῖν ἀριϑμόν. Εἰ γὰρ δυνατόν: προςευρήσϑω ὁ E- 
ὁ ἄρα ix τῶν .4 E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B I. ARR 


19. 


Fig. | 
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ὁ ἐχ τῶν B Τ' ἐστὶν ὁ 4. καὶ ὁ ἐκ τῶν Α E ἄρα 
ἴσος ἐστὲ τῷ 4. ὁ .4 ἄρα τὸν LE πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 πεποίηχεν" ὁ 44 ἄρα τὸν 4d μετρεῖ κατὰ τὸν 
E* ὥςτε μετρεῖ ὁ Αἱ τὸν 4- ᾿Αλλὰ καὶ οὐ μετρεῖ, 
ὅπερ ἄτοπον: οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς .4 B Γ' τέ- 
ταρτον ἀνάλογον προςευρεῖν ἀριϑμὸν, ὅταν ὁ .4 τὸν 
4 μὴ μετρῇ. 


Πρότασες x. 

Οἱ πρῶτοι ἀρυϑμοὶ πλείους εἰσὲ παν- 20. 
τὸς τοῦ προτεϑέντος πλήϑους πρώτων 
ἀριϑμῶν. 

᾿ξστωσαν oi προτεϑέντες πρῶτον ἀρυϑμοὶ, οἱ 4 Fig. 20. 
B I. λέγω ὅτι τῶν 4 B 1' πλείους εἰσὶ πρῶτοι 
ἀρυϑιμοί, 

Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ τῶν A4 B D ἐλάχιστος 
μετρούμενος, xoi ἔστω ὁ AE, καὶ προςχείσϑω τῷ AE 
μονὰς ἡ 4Ζ. ὁ δὴ EZ ἤτοι πρῶτός ἐστιν, 4j οὔ. 
"Earo) πρότερον πρῶτος- εὑρημένον ἄρα εἰσὶ πρῶτοι 
ἀρυϑμοὶ οἱ 4 B I' ΕΖ πλείους τῶν .4 B Γ΄. 

Aa δὴ μὴ ἔστω ὃ ΕΖ πρῶτος: ὑπὸ πρώτου 
ἄρα τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. Μετρείσϑω ὑπὸ πρώ- 
του τοῦ H- λέγω ὅτι ὃ Ἡ οὐδενὶ τῶν 4 B Γ᾽ ἐστὶν 
ó αὐτός. Et γὰρ ὁ .H ἕνὶ τῶν .4 B. Γ᾿ ἐστὶν ὁ αὐτός, 
οἱ δὲ .4 D lI' τὸν 4E μετροῦσι" χαὶ ὁ H ἄρα τὸν 
A4E μετρήσει.  Meroet δὲ καὶ τὸν [Ζ: καὶ λοιπὴν 
ἄρα τὴν 4Z μονάδα μετρήσει ὁ H, ἀριϑμὸς ὧν, ὅπερ 
ἄτοπον: οὔκ ἄρα ὁ H iw τῶν 4 B Γ' ἐστὶν ὃ αὖ- 
τός. Καὶ ὑπόχειται πρῶτος: εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ 
πρῶτον ἀριϑμοὶ πλείους τοῦ προτεϑέντος πλήϑους 


τῶν 4 DB 1), οἱ 4 B I' Η. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρύτασις κά. 

'"Edv ἄρντιοινι ἀριϑμοὶ ὑποσοιοῦν συντες 
ϑῶσιν, ὁ ὅλος ἀρτιός ἐστι. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ἄρτιοι covÓuot ὑποσοιοῦν, 
οἱ AB ΠΡ P4 41: λέγω ὕτε ὕλος ὁ AE. ἄρτιός 
ἐστιν, 

᾿Επεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν AB ΒΓ I'4 AE ἄρτιός 
ἐστιν, ἔχεν μέρος ἥμισυ: were χαὶ ὅλος ὁ AE ἔχει 
μέρος ἥμισυ. ἄρτιος δὲ ἀριϑιμιὸς ἐστιν ὁ δίχα διαι- 
ρούμενος" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ ALE« ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 

Προτὰσιυς κβ΄. 

᾿Εὰν περισσοὶ ἀριϑμοὺὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσι, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν ἄρτιον ἢ" ὁ ὕλος 
ὥἅρτιος ἔσται. ᾿ 

Zoyutisdocov γὰρ περισσοὺ ἀριϑμοὶ ὁσοιδηπο- r 
TO)) loge τὸ πλῆϑος, οἱ AB. ΡΠ 14 AE* λέγω. 
ὅτι ὅλος ὁ .AE ἄρτιός ἐστιν, 

᾿Επεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν 4B DBI'IA AE περιτ- 
τός ἐστιν, ἀφαιρεϑείσης μονάδος ἀφ᾽ ἑκάστου, ἕχασ- 
τος τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται" ὥςτε καὶ ὃ συγκείμε- 
γος ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἔσται, Ἔστι δὲ xci τὸ πλῆϑος 
τῶν paved: ἄρτιον: καὶ ὅλος ἄρα ὃ 41} ἄρτιός 
ἐστιν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις wy. 

᾿Εὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσι, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἢ": xal 
ὃ ὅλος περισσὸς ἔσται. | 

Συγχείσϑωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀρυϑιμοὶ, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσὸν ἔστω, οἱ AB BI DA4« λέγω 
ὅτι x«i ὅλος ὃ 44 περισσός ἔστιν. 

"AgnonoOw ἀπὸ τοῦ l'4 μονὰς ἢ AE- λοιπὸς 
ἄρα ὁ I'E ἄρτιός ἐστιν. Ἔστι δὲ καὶ ὁ 1΄4 ἄρτιος" 


2 


Fig 001 


23. 


Fis. 23. 
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καὶ ὅλος ἄρα ὁ Α,Ε ἄρτιός ἐστι, Καὶ ἔστιν ἡ μο- 
νὰς ἡ 4.1" περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὁ 414- ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Π]ρότασιες s. 

'"Eàv ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαι-: 94, 
ρεϑῇ, καὶ ὃ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 

An yàg gaitov τοῦ AB ἀφῃρήαθῳ ἄρτιος ὃ Fig. 24, 
BI'- λέγω. ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ 1*4 ἄρκιος ἔστιν. 

"Ens "ας ὃ 4185 ἄρτιύα ἔστιν, ἔχει μέραρ ἥμισυ. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ΒΙ' ἔχει μέρος ἥμισυ. ὥςτε 
x«i λοιπὸς ὁ [΄4] ἔχει μέρος ἥμισυ: ἄρτιος ἄρα ἐστὶν 
ὁ ΑΓ. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἸΠρότασιυς κι. 

᾿Εὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀρυιϑμοῦ πϑρνῦϑὸν «qai 98, 
ρεϑῇ, ὁ λοιπὸς jecit ἕσται. 

'Anó γὰρ ἀρτίου τοῦ 411} περισσὸς ἐφηρήσϑω Fis. 25. 
ὁ BI λέγω ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ 1'A περισσός ἐστιν. 

᾿Ἰφῃρήσϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ }' μονὰς ἡ I'd: ὁ 
AB ἄρα ἄρτιός ἐστιν. Ἔστι δὲ xai ὃ AB ἄρτιος" 
xci λοιπὸς ἄρα ὁ .44 ἄρτιός ἐστι. Καὶ ἔστι μονὰς 
ἡ 1.4: ὁ 1.44 ἄρα περισσός ἐστιν. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότωσις x. 

᾿Γὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ περισσὸς 90, 
ἀφαιρεϑῇ, ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 

? * ^ ων Ὁ «Ὁ 5 , : : 

Ano γὰρ Tr τοῦ AB περισοὺς ἀφῃρήσϑω Fs, 26. 
€ 4 , € € N "n 27 , , 

ὁ BI λέγω τὸ ὃ λοιπὸς ὁ [44 ἄρτιός ἐστιν. 

Ens γὰρ ὁ AB περισοός ἐστιν, ἀφῃρήσϑω μο- 
γὰς ἡ Β4: λοιπὸς ἄρα ὁ 44 ἄρτιός ἐστι. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ xci ὃ 1'4 ὥρτιός ἐστιν" Ogre καὶ λοιπὸς ὁ 
['4 ἄρτιός ἐστιν: ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 
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Ilooraotg κζ. 

Vv ἀπὸ περιοσοῦ ἀριϑμοῦ ἄρτιος tg eu- 
ρεϑῇ" ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

πὸ γὰρ περισσοῦ ἀριϑμοῦ τοῦ 18 ἄρτιος 
ἀφῃρήσϑω ὁ 51). λέγω ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ Γ΄4] περισσός 
ἐστιν. 

᾿Ἰφῃρήσθϑω γὰρ μονὰς ἡ 44: ὁ AB ἄρα ἄρτιός 
ἐστιν. Ἴἴστι δὲ καὶ ὁ Π1' ἄρτιος: xc λοιπὸς ἄρα 
ὁ 14] ἄρτιός ἐστιν. Ἔστι δὲ καὶ μονὰς ἡ 4.A* πε- 
ρισσὸς ἄρα ἐστὶν ὁ 7᾽ .4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΠρότασις κή. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον πολλα- 
πλασιάσας ποιῇ τινα: ὃ γενόμενος ἄρτιος 
ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ .4 ἄρτιον τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν I' ποιείτω" λέγω ὅτι ὁ 1' ἄρτιός 
ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ ὁ A4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 71" 
σεποίηκεν- ὁ 1' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ 
B, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ .4 μονάδες. Καὶ ἔστιν ὁ B ἄρ- 
τιος" ὃ {᾿ ἄρα σύγχειταν ἐξ ἀρτίων. ᾿Εὰν δὲ ἄρτιον 
ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεϑῶσιν, ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν: 
ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ I ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασεις sg. 

᾿Εὰν περισσὸς ἀριϑμὸς περισσὸν ἀριϑ- 
μὸν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα" O yevoge- 
γος περισσὸς &OTGL. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑωὸς ὁ .4 περισσὸν τὸν B. πολ- 
λαπλασιάσας τὸν I' ποιείτω" λέγω ὅτι ὁ Γ' περισσός 
ἐστιν. : 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' 


^ 
« 


πεποίηκεν: ὁ D ἄρα σύγκειται ἔχ τοσούτων ἴσων τῷ 


27. 


Fig. 27 


28. 


Fig. 28 


Figs. 29. 
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B, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ ΑἹ μονάδες. Καὶ ἔστιν ἑκάτερος 


τῶν 4 B περισσός: ὁ 1' ἄρα σύγκευτανι ἐκ περισσῶν 


ἀριϑμῶν, ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν: ὥςτε ὁ [ 
περισσός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
πρότασις y. 

᾿Βὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον ἀριϑμὸν 
μετρῇ. καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄρτιον τὸν DB με- 
τρείτω- λέγω Ori xoi τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ .4 τὸν D μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν 
χατὰ τὸν [᾿- λέγω ὅτι ὃ Π' οὔκ ἐστι περισσός. ΕἸ 
γὰρ δυνατόν: ἔστω. Καὶ ἐπεὶ ὃ Α1 τὸν D μετρεῖ 
κατὰ τὸν 7" ὃ 4 ἄρα τὸν 1' πολλαπλασιάσας τὸν B 
σεποίηχεν. ὁ B ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν: ó DB ἄρα περισούός 
ἐστιν, ὕπερ ἄτοπον, ὑπόκχειταν γὰρ ἄρτιος: οὐκ ἄρα 
ὁ Π' περισσός ἐστιν. ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ ['. ὥςτε Ó 
ΑἹ τὸν B μετρεῖ ἀρτιάτις, διὰ δὴ τοῦτο καὶ τὸν 
ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει" ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 

Πρότασες λά. 

᾿Εὰν περισσὸς ἀριϑμὸς πρός τινα ἀριὃ- 
μὸν πρῶτος ἢ" xai πρὸς τὸν διπλασίονα αὖ- 
τοῦ πρῶτος &oT at. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ .4 πρός τινὰ ἀρυϑμὸν 
τὸν D πρῶτος ὅἕστω, τοῦ δὲ B διπλασίων ἔστω ὃ I* 
λέγω ὅτι ὃ d καὶ πρὸς τὸν {' πρῶτός ἐστιν. 

Μὲ γὰρ μή εἰσιν οἱ ΑἹ. Γ΄ πρῶτον, μετρήσει τις 
αὐτοὺς ἀριϑμός.ς Μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ 4. Καὶ 
ἔστιν ὃ .4 περισσός" περισσὸς ἄρα καὶ ὃ 4. Καὶ 
ἐπεὶ ὁ 4 περισσὸς ὧν τὸν [ μετρεῖ, xoi ἔστιν ὃ D 
ἄρτιος» καὶ τὸν ἥμισυν ἄρα τοῦ [ μετρήσεν ὃ 4. 
Τοῦ δὲ 1' ἡμισύς ἐστιν ὁ B- ὃ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ, 
Μετρεῖ δὲ καὶ τὸν .4- ὃ 4 ἄρα τοὺς 4 B με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν 


80. 


Fis. 30. 


31. 


Fig. 91. 
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ἀδύνατον": οὔχ ἄρα ὁ .4 πρὸς τὸν I' πρῶτος οὔκ ἐστιν: 
οἱ A4 l'a πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν: ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι, 


Πρότασις ig, 

Τῶν ἀπὸ δύαδος διπλασιοζομένων ἄριυ- 

ϑμῶν ἕκαστος ἀρτιώκιες ἄρτιός ἐστι μόνον. 
"Anó γὰρ δύαδος τῆς .4 δεδιπλασιάσϑωσαν ὁσοι- 

δηποτοῦν ἀριϑμοὶ, οἱ B. I' 4: λέγω ὅτι οἱ B 1' 4 

ἀρτιάκις ἄρτιοί εἰσι μόνον. - 

Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστος τῶν B I' 4 ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστι, (φανερόν: ἀπὸ γὰρ δυάδος ἐστὶ διπλασια- 
σϑείς. “έγω δὴ ὕτι xci μόνον. 'LxxeioUw γὰρ μο- 
ψὰς ἡ E. Ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρι- 
ϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α͂ 
πρῶτός ἐστιν, ὃ μέγιστος τῶν .4 B 1' 4, ὃ 4, ὑπὶ 
οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται, πάρεξ τῶν 4 B I. Καὶ 
ἔστιν ἕχαστος τῶν 4 αὶ 1' ἄρτιος: ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις 
ἄρτιός ἐστι μόνον. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι ἑκάτερος 
τῶν B 1' ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρόταωσεις iy. 
᾿Εὰν ἀριϑμὸς τὸν ἥμισυν ἔχ 
ὠρτιάκις περισσός ἐστι μόνον. 
᾿Αριϑμὸς γὰρ ὃ .A τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν: 
λέγω ὅτι ὃ 44 ἀρτιάκις περισσός ἔστι μόνον. 


ῃ περισσόν" 


t 


Ὅτι uiv οὖν ἀρτιάκις περισσός ἐστι, φρανερόν- 
ὁ γὰρ ἥμισυς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρ- 
! , ' ' , : 2 ' » 
τιάχις. “έγω δὴ ὅτι xci μόνον. Et γὰρ ἔσται ὁ Α͂ 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος, μετρηϑήσεται ὑπ ἀρτίου χατὰ 
I4 3 , «r 1 € c 2 - , 
ἄρτιον ἀριϑμὸν-: ὥςτε xol ὁ ἡμίσυς αὐτοῦ μετρηϑη- 
σέταν Um ἀρτίου ἀριϑμοῦ, περισσὸς ὦν, ὅπερ ἐστὶν 
ἄτοπον: ὃ .4 ἄρα ἀρτιάχις περισσός ἐστι μόνον" 
«r » - 
ὑπὲρ ἔδει δεῖξαι. 


32, 


Figs. 32 


33. 


Fig. 8 
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Πρότασις iv. 

᾿Εὰν ἄρτιος ἀριϑμὸς μήτε τῶν ἀπὸ δυά- 
δος διπλασιαζομένων ἢ, μήτε τὸν ἥμισυν 
ἔχῃ ΟΝ ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἔστι, καὺ 
ἀρτιάκις περιῦσός. 

| NDS γὰρ ὃ A4 μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαζομένων ἔστω, μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν" 
λέγω ὅτι ὃ .4 ἀρτιάκις τε ἐστιν ἄρτιος, καὶ ἀρτιάκις 
περισσός. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ 4 ἀρτιάκις ἐστὶν ἄρτιος, φανε- 
ρόν- τὸν γὰρ ἥμισυν OUx ἔχει περισσόν, “Ζέγω δὴ 
ὅτι XXL ἄρτιάκις περισσός ἐστιν. ᾿Εὰν γὰρ τὸν Α͂ 
τέμνωμεν δίχα, καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ δίχα, καὶ τοῦ- 
TO ἀεὶ ποιῶμεν, χαταντήσομεν εἴς τίνα ἀριϑμὸν πε- 
οιἰσσὸν, ὃς μετρήσει τὸν 4 χατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
Εἰ γὰρ oU- καταντήσοιμεν εἰς δυάδα, xoi ἔσται ὁ 4 
τῶν ἀπὸ δυάδος διπλασιαζομένων, ὅπερ οὐχ ὑπόχει- 
ται" ὥςτε ὃ ΑΙ ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ᾿βδείγϑη δὲ 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος: Ó ΔΑ! ἄρα ἀρτιάκις τὲ ἄρτιός 
ἐστι, καὶ ἄρτιάκις περισσός. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιες λέ. 

᾿Εὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, ἁἀφαιρεϑῶσι δὲ ἀπὸ τε τοῦ δευ- 
μον χαἀὺ τοῦ ἐσχάτου ἔσοι τῷ πρώτῳ. ἔσται 
ὡς ἡ τοῦ acide alt PH πρὸς τὸν πρῶ- 
τον, οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπε δροχὴ πρὸς τοὺς 
πρὸ ἑαυτοῦ πάντας. 

Ἔστωσαν ὁσοιδηποτοῦν πρέμνα ἑξῆς ἀνάλογον 
οὗ 4 BI'A4 EZ, ἀρχόμενοι ὑπὸ ἐλαχίστου τοῦ A, 
xci ἀφῃρήσθω ἀπὸ τοῦ ΒΙ' καὶ τοῦ EZ τῷ Α ἴσος, 
ἑχάτερος τῶν ΗΓ ΖΘ- λέγω ὕτι ἐστὶν ὡς ó BH 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ EO πρὸς τοὺς 4 ΒΓ 1. 

Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν ΒΙ' ἴσος ὁ ΖΚ, τῷ δὲ 4 


34, 


Fio, 34. 


30. 


Fi. 85. 
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ἴσος ὃ Z4. Καὶ ἐπεὶ ὃ ΖΚ τῷ DBI' ἴσος ἐστιν, 
ὧν ὁ ΖΘ τῷ Π|' ἴσος- λοιπὸς ἄρα ὁ ΘΚ λοιπῷ 
τῷ HD ἐστὶν ἴσος, Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ EZ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 41', καὶ ὁ 41 πρὸς 
τὸν .4, ἴσος δὲ ὁ μὲν 4 τῷ ΖΑ͂, ὃ δὲ BI' τῷ ΖΚ, 
ὁ δὲ 44 τῷ ZO- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΕΖ πρὸς τὸν 
AZ, οὕτως ὁ .1Ζ2 πρὸς τὸν ΖΚ, καὶ ὁ ΚΖ πρὸς 
τὸν ΖΘ- διελόντι, ὡς ὁ EA πρὸς τὸν “2, οὕτως ὁ 
ΑἹΚ πρὸς τὸν ΖΚ, xoi ὁ KO πρὸς τὸν ZO-* ἔστιν 
ἄρα xci ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομέ- 
γων, οὕτως ἅπαντες οἱ ἡγούμεγοι πρὸς ἅπαντας τοὺς 
ἑπομένους" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ KO πρὸς τὸν ΖΘ, οὕτως 
οἱ ΒΑ ΑΚ KO πρὸς τοὺς 12 KZ ΘΖ. "Icog δὲ ὁ 
μὲν ΚΘ τῷ ΒΗ, ὃ. δὲ ΖΘ τῷ 4, οἱ δὲ AZ KZ ZO 
τοῖς 4 BI'.4-* ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΒΗ πρὸς τὸν A, 
οὕτως ὃ ΕΘ πρὸς τοὺς 4 DI' 4- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ τοῦ 
ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ πάντας: ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασις à. 

᾿Εὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρυϑμοὶ 

ἑξῆς ἐχτεϑῶσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, 


- 


€ € 


ὡς οὗ ὁ σύμπας συντεϑεὶς πρῶτος γένηται, 
καὶ ὁ σύμπας ἐπὶ τὸν ἔσχατον πολλαπλασι- 
«GU sig πονῇ τινα" ὁ γενόμενος τέλειος ἔσται. 
᾿Δπὸ γὰρ μονάδος ἐχκείσϑωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 
ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, ἕως οὗ ὁ σύμπας συν- 
τεϑεὶς πρῶτος γένηταν, οἱ .4 B I' 4, καὶ τῷ σύμ- 
παντι ἴσος ἔστω ὁ E, καὶ ὁ E τὸν 4 πολλαπλασιάσας 
τὸν ΖΗ ποιείτω. λέγω ὅτι ὁ ΖΗ τέλειός ἐστιν, 
“Ὅσοι γάρ etow οἱ 4 B. IU 4 τῷ πλήϑει, τοσοῦ- 
τοι ἀπὸ τοῦ E εἰλήφϑωσαν ἐν τῇ διπλασίονι ἄναλο- 
γίᾳ, οἱ E OK 44 Μ' διίσου go ἐστὶν ὡς ὁ 4] πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν M ὃ ἄρα ἐκ τῶν E 4 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4 M. Καὶ ἔστιν ὁ ix τῶν E 


o 


36. 


Fiz. 36. 
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4 ó ZH. xoi ὁ ix τῶν 4 M ἄρα ἐστὶν ὃ ΖΗ: ὁ 4 
ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν ZH πεποίηχεν" ὃ 
M ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ κατὰ τὰς ἕν τῷ ΑἹ μονάδας. 
Καὶ ἔστι δυὰς ὁ «4: διπλάσιος ἄρα ἐστὶν ὃ ZH τοῦ 
M. Εἰσὶ δὲ καὶ οἱ M .4 OK E ἑξῆς διπλάσιοι &A- 
λήλων: οἱ E OK .4 M ZH ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν 
ἕν rjj διπλασίονι ἀναλογίᾳ. ᾿Αἀφῃρήσϑω δὴ ἀπὸ τοῦ 
δευτέρου τοῦ OK καὶ τοῦ ἐσχάτου τοῦ ZH τῷ πρώ- 
ro τῷ E ἴσος, ἑκάτερος τῶν ΘΝ ZZ- ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ τοῦ δευτέρου ἀριϑμοῦ ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, 
T E ΔΉ ) A ve? hs « 
οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ 
πάντας" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ INK πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ 
ZH πρὸς τοὺς M 1. OK FE. Koi ἔστιν ὁ INK ἴσος 
τῷ E xoi ὁ ΞΗ ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς M .4 OK E. 
Ἔστι δὲ καὶ ὁ ΞΖ τῷ E ἴσος, ὁ δὲ E τοῖς A B 1' 
4 x«i τῇ μονάδι: ὅλος ἄρα ὃ ΖΗ ἴσος ἐστὶ τοῖς τε 
E OK 4 M xoci τοῖς 4 B I' 4 καὶ τῇ μονάδι, καὶ 
μετρεῖται Um αὐτῶν. “έγω ὅτι καὶ ὃ ZH m οὐδε- 
γὸς ἄλλου μετρηϑήσεταν, πάρεξ τῶν d B ΠΤ 4 E 
OK 4 M xo τῆς μονάδος. Εἰ γὰρ δυνατόν, με- 
rostro τις τὸν ΖΗ ὃ (), xol ὃ O μηδενὶ τῶν 4 B 
I'ÁA EOK 4 M ἔστω ὃ αὐτός. Καὶ ὁσάχιο ὃ Ὁ 
τὸν ΖΗ͂ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ IT: 
ὁ ΠῚ ἄρα τὸν O πολλαπλασιάσας τὸν ZH πεποίηκεν. 
AAÀR μὴν καὶ ὁ E τὸν d πολλαπλασιάσας τὸν ZH 
πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν II, ὁ Ὁ πρὸς 
τὸν 4. Καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν οἱ 
4 B Τ' 4, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ 4 πρῶτός ἐστιν. 
ὁ 4 ἄρα ὑπὶ οὐδενὸς ἄλλου ἀρυϑμοῦ μετρηϑήσεται, 
πάρεξ τῶν 4 B Γ: καὶ ὑπόχειται ὁ Ο οὐδενὶ τῶν 
4 B Π' ὁ αὐτός: οὐχ ἄρα μετρήσει ὁ () τὸν 4. ᾿41λ 
ὡς ὁ O πρὸς τὸν 4, ὁ Ὲ πρὸς τὸν IT οὐδὲ ὁ Ε ἄρα 
- τὸν ll μετρεῖ. Καὶ ἔστιν ὃ E πρῶτος: πᾶς δὲ πρῶ- 
τὸς ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα ἀριϑμὸν, ὃν μὴ μετρεῖ, 
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πρῶτός ἐστιν» οἱ E II ἄρα πρῶτον πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, Οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάχις, 
0 τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, xci ὁ ἑπόμενος τὸν 
ἑπόμενον, καὶ ἔστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν 1], ὁ Ο πρὸς 
τὸν 4: ἰσώκις ὥρα ὁ LE τὰν O μετρεῖ xoi ὁ II τὸν 4. 
Ὁ δὲ 4 óm οὐδενὸς ἄλλου μετρεῖται, πάρεξ τῶν Α 
"1. ὁ 11 ἄρα ἑνὶ τῶν A4 DB 1' ἐστὶν ὁ αὐτός. "Loro 
τῷ D ὁ αὐτός. Καὶ ὅσοι εἰσὶν οἱ 5 I' 4 τῷ πλήϑει 
τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἀπὸ τοῦ LE, οἱ E OK 4. Καί 
εἰσιν οἱ 1 ΘΚ A τοῖς D. 1' 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγω: 
διείσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ I. πρὸς τὸν 4, ὁ E πρὸς τὸν 
Δ. ὁ ἄρα ἐκ τῶν D 4 ἴσος ἐστὲ τῷ ἐκ τῶν 4 L- 
AAA 0 ἐκ τῶν 4 E ἴσος ἐστὲ τῷ ix τῶν II. Ὁ: ze 
ὁ ix τῶν II Οὐ ἄρα ἴσος ἐστὶ τῷ ix τῶν B .1:. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 1I πρὸς τὸν D, ὁ 4 πρὸς τὸν O. Καὶ ἔστιν 
ὁ 11 τῷ DB. ὃ αὐτός: χαὶ ὁ 4 ἄρα τῷ Ὁ ἐστὶν ὁ αὖ- 
τὸς, ὅπερ ἀδύνατον, Ó γὰρ Ο ὑπόκειται μηδενὶ τῶν 
ἐχχειμένων ὃ αὐτός": οὔκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ τις ἀριϑ- 
μὸς, πάρεξ τῶν .4d B 14 E ΘΚ.Α M, xoi τῆς μονά- 
δος. Καὶ ἐδείχϑη ὃ ΖΗ τοῖς A4 B I' 4 ΘΚ 4 
M, καὶ τῇ μονάδι ἴσος: τέλειος δὲ ἀριϑμός ἔστιν ὁ 
τοῖς ἑαυτοῦ μέρεσιν ἴσος ὥν' τέλειος ὥρα ἐστὴν ὁ ΖΗ͂: 
ὕπερ ἔδεν δεῖξαι... 


Τέλος τοῦ ἐννάτου βιβλίου. 


Appendix 1. 


Demonstrationes alterae 1n editionibus 
Elementorum Euclidis hic illic 
adscriptae. 


ΑΔ 


1. 
Ad Lib. 1l. prop. 4. 


Καὶ ἄλλως. (Ἑτέρα δεῖξις.) 

Zl£ya ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς LB. τετράγωνον ἴσον 2ovi τοῖς ve ἀπὸ τῶν 
AT' ΤῺ τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΙ ΓΒ περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνίῳ. | 

"Emi γὰρ τῆς αὐτῆς καταγραφῆς, ἐπεὶ Vou ἐστὶν $ BA τῇ A, 
Vo» ἐστὺ καὶ γωνίω ἡ ὑπὸ AB. τῇ ὑπὸ AZ B* καὶ ἐπεὶ παντὸς τρι-- 
γώνου cL τρεῖς γωνίαν δυσὶν ὀρθαῖς ἔσαι εἰσὶ" τοῦ 4184] ἄρα -«τριγώ-- 
vou αἱ τρεῖς γωνίαι, αἷ ὑπὸ 484 43,48 ΒΑ4 δυοὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσίν. "Ορϑὴ δὲ ἣ ὑπὸ DAA, λοιπαὶ ἄρα αἵ ὑπὸ ABA 4418. μιᾷ 
ὀρϑῇ ἴσαν εἰοέ" καὶ εἰσὶν ἴσαν" ἑκατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ ABA 448 
ἡμίσειά ἔστιν ὀρθῆς, ᾿Ορϑὴ δὲ ἢ ὑπὸ ΒΙΗ͂, ἴση γάρ ἔστι τῇ ἐντὸς 
καὺ ἀπεναντίον τῇ πρὸς τῷ 4f λοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΤΠ ἡμίσειά ἔστιν 
ὀρθῆς" ἴση ἄρα 7j ὑπὸ ΓΠΒ γωνία τῇ ὑπὸ I'BIT- ὥςτε καὶ πλευρὰ 
$4 BI' τῇ ΤῊ ἐστὶν ἴση. LÀ 5 μὲν ΓΒ τῇ HK ἐστὶν ἴση, 5 δὲ 
ΤῊ τῇ BK- ἰσόπλευρον ἄρα iovó τὸ ΤΙΚ. "Eysw δὲ καὶ ὀρϑὴν τὴν 
ὑπὸ I'BK γωνίαν" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΚ, καὶ ἔστιν ἀπὸ τῆς 
ΓΒ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΘΖ τετράγωνόν ἔστι, καὶ Roviv ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς .AI* τὰ ἄρα I'K OZ τετράγωνά ἔστι, καὶ ἔστιν Voc τοῖς 
ἀπὸ vOv ΑΤ' I'D. Koi ἐπεὶ (cov ἐστὲ τὸ AH τῷ ΠΕ, καὶ ἔστι τὸ 
AH τὸ ὑπὸ τῶν ΑΤ' I'B* ἴση γὰρ 5 ΤῊ τῇ ΓΒ: καὶ τὸ EH 
ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4ΤΠ' ΓΒ" τὰ ἄρα AH HE ἴσα ἐστὶ τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΑΤ' I'D. "Eovw δὲ xoi τὰ ΓΚ OZ ἴσα τοῖς ἐπὸ 
τῶν ΑΤ' ΓΒ’ τὸ ἄρα I'K. OZ AH. ΜῈ oo dovi τοῖς τὲ ἀπὸ τῶν 
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AU UD καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AT' UB. ᾿Αλλὸ τὰ UK ΘΖ καὶ τὰ 
AH HE ὅλον ἐοτὶ τὸ AE, 0 ἐστιν ὁπὸ τῆς AD τετράγωνον" τὸ doe 
ἀπὸ τῆς 4D τετράγωνον laor ἐστὲ τοῖς τὲ ἀπὸ τῶν Α1' EB τετρα- 
γώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AL I'D περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


2. 
Ad Lib. HI. prop. 7. 

Ἤ καὶ οὕτως. ᾿Επεζεύχϑω 7, ΕΚ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ?oviv ἡ HE 
aj EK, κοινὴ δὲ ἡ EZ, καὶ βάοις ἡ ZH βόσει τῇ ZK ἴση" γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ HEZ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΑΖ ἴση ἐστίν. .1λ}: ἡ ὑπὸ HEZ 
vj ὑπὸ ZEO ἐστὶν ἴοη" καὶ ἡ ὑπὸ ZEO ἄρα τῇ ὑπὸ KEZ ἐστὶν 
Vox, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα ἀπὸ τοῦ 
Z σημείου ἑτέρα τις προςπεσείτοι πρὸς vor κύκλον ἴση τῇ ΜΖ" μία 


ἄρα μόνη. ᾿Εὸν ἄρα κύχλου, καὶ v4 ἑξῆς, 


3. 
Ad Lib. IlI. prop. 8. 

ἪΙ καὶ ἄλλως. Καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ MIN. ᾿Επεὶ ἴση ἐστὴν ἡ KM τῇ 
IAN, κοινὴ δὲ ἡ M, καὶ βάσις ἡ 4K βάσει τῇ AN ἴση" γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ KM γωνίᾳ τῇ ὑπὸ INMZ ion ἐστίν. ᾿Ἵλλ᾿ ἡ ὑπὸ 
ΚΙΗΔ τῇ ὑπὸ BM ἐστὶν ἔση" καὶ ἡ ὑπὸ BM ἄρα τῇ ὑπὸ INMA 
ioviv ἴση, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἔστιν ἀδύνωτον, Οὐκ ἄρα 
πλείους ἢ δύο ἴσαν πρὸς τὸν ΑΒΙ' χκύχλον ἀπὸ τοῦ Z4 σημείου ἐφ᾽ 
ἑκάντερᾳ τῆς ΔῊ ἐλαχίστης προςπεσοῦνται. ᾿Εὰν ἄρα κύκλου, καὶ 
τὰ ἕξξῆς. 

4. 
Ad Lib. ill. prop. 9. 
Ἄλλως. 

Κύχλου γὰρ τοῦ ΑΒ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐντὸς τὸ 4, ἀπὸ δὲ 
τοῦ 4 πρὸς τὸν ΑΒΥ κύκλον προςπιπτένωσαν πλείους ἡ δύο ἴσαι 
εὐθεῖαι, αἱ 44 AB Zly* λέγω ὅτι τὸ ληφϑὲν οημεῖον τὸ Zl κέντρον 
ἐοτὶ τοῦ 418γ κύκλου. , 

Mi yàg, ἀλλ εἰ δυνατὸν, ἔστω τὸ c, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα 7 Ze 
διήχϑω ἐπὶ τὰ D ἡ σημεῖα, ἡ ζη ἄρα διάμετρός ἐστι τοῦ .ABy 
κύχλου. Ἐπεὶ οὖν κύκλου τοῦ 418) ἐπὶ νῆς Gu διαμέτρου εὔληπταί 
τι σημεῖον τὸ 4, ὃ μή ἐστι κέντρον τοῦ κύκλου, μεγίστη μὲν ἔσται ἡ 
Ζη, μείζων δὲ ἣ μὲν ΔΎ τῆς 4B, ἡ δὲ 48 τῆς 4141. Ad καὶ 
Voy, ὅπερ avi» ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τὸ ε κέντρον ἐστὲ τοῦ ABy 
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κύχλου. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλο vw πλὴν τοῦ 4: τὸ 4 
cou οημεῖον κέντρον ἐστὲ τοῦ 418} κύκλου. 


5. 
Ad Lib. III. prop. 10. 


Ἄλλως. 

Κύκλος γὰρ πύώλιν ὁ Α4181΄ κύχλον τὸν 4Ε2Ζ τεμνέτω κατὰ 
πλείονα οημεῖα 5 δύο, τὰ DB MH Z, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ 
ADIU κύκλου, τὸ x, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ xD ΧΗ κΖ. 

Ἐπεὶ οὖν κύκλου τοῦ 21:2 εἴληπταί τὸ σημεῖον ἐντὸς, τὸ x, καὶ 
ἀπὸ τοῦ x πρὸς τὸν 242 κύκλον προςπεπτώκαοι πλείους ἢ δύο 
εὐθεῖαι ἴσαν, αὖ xD κΖ xH* τὸ κ ἄρα οημέεϊον κέντρον ἐοτὺ τοῦ 
ALEZ κύκλου. ᾿Βοτὲ δὲ καὶ τοῦ Α4181' κύκλου κέντρον τὸ x: δύο 
ἄρα κύκλων τεμνόντων ἀλλήλους τὸ αὐτὸ κέντρον ἐστὲ τὸ x, ὅπερ 


ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα κύκλος, καὶ τὰ ἑξῆς. 


θ. 
Ad Lib. III. prop. 11. 


Ἄλλως. 

AÀÀà δὴ πιπτένω ὡς ἡ ΗΖΙ', καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπ᾿ εὐθείας ἢ 
HZI' ini τὸ O οημεῖον, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AH 4Ζ. 

"us οὖν αἱ AH ΗΖ μείζους εἰοὺ τῆς .AZ, ἀλλὰ ἡ ZA ἴση 
joi τῇ ZI, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ ΖΘ, κοινὴ ἀφῃρήοϑω $3 ΖΗ: λοιπὴ ἄρα 
5 AH λοιπῆς τῆς HO μεέζων ἐστὶν, τοῦτ᾽ Tour 5 HA τῆς HO, ἣ 
ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. “Ὁμοίως, κἂν ἐκτὸς ἢ 


τοῦ μικροῦ τὸ κέντρον τοῦ μείζονος κύκλου, δείξομεν τὸ αὐτὸ ὄτοπον. 


7. 
Ad Lib. III. prop. 31. 


Ἄλλως. 
CH ἀπόδειξις τοῦ ὀρϑὴν εἶναι τὴν ὑπὸ BAI.) ᾿Επεὶ διπλῆ ἔστιν 
ἢ ὑπὸ AED τῆς ὑπὸ BAE, Voy γὰρ δυσὶ ταῖς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον" 
ἐστὶ δὲ καὶ 5 ὑπὸ AEB διπλὴ τῆς ὑπὸ EAI" αἱ ἄρα ὑπὸ 4ΕΒ 
AEI' διπλαοίονές εἰσι τῆς ὑπὸ BAI. ᾿Αλλὰ αἱ ὑπὸ AEB AED 
δυοὴν ὀρϑαῖς ἔσαν εἰσίν' 5j ἄρα ὑπὸ BAI δρϑή ἔστιν, ὅπερ 
ἔδεν δεῦξαυ, . 
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8. 
Ad Lib. VI. prop. 90. 


4L LA c. 

«Ἰεἰξομεν δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον ὁμόλογα τὰ τρίγωνα, 

᾿᾿ἰχκείσϑωσαν γὰρ πάλιν τὰ ADBIVIE ZIIGKL πολύγωνα, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἵ IDE ED ΠᾺ 40-* λέγω ὅτι loviv ὡς τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZILA, οὕτως τὸ 91 πρὸς τὸ AHO καὶ τὸ 
IAE πρὸς τὸ ΘΚΑ. 

"amu γὰρ ὅμοιόν ἔστε τὸ ABE τρίγωνον τῷ ZILA τριγώνῳ, τὸ 
ABE ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ZH.A διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΒΕ 
πρὸς τὴν 14, «Διὰ τὸ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ DEI τρίγωνον πρὸς τὸ 
ILAO τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἣ IDE πρὸς τὴν 11.’ 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZIIAL τρίγωνον, οὕτως τὸ 
EDD πρὸς τὸ ΠΘ. Πάλιν, ἑπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EDBI' τρίγωνον 
τῷ «110 τριγώνῳ" τὸ EBI' ὄρα πρὸς τὸ A1IO διπλαοίονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ | DE εὐθεῖα πρὸς τὴν Θ.4. «Μιὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ EI 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZO K τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ 1; ΓῈ 
πρὸς τὴν ΘΑ͂: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ EBI τρίγωνον πρὸς τὸ .Π0, οὕτως 
τὸ ΕΓΖ πρὸς τὸ 4ΘΚ. ᾿Ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ ΕΒΙΓ πρὸς τὸ 
ΔῊΘ, οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ ΖΗΖ: καὶ ὡς coc τὸ .ABE πρὸς 
τὸ ZILA, οὕτως τὸ ΒΕΙ͂ πρὸς τὸ Η49 καὶ τὸ El πρὸς τὸ ΘΚ’ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


0. 
Ad Lib. VI. prop. 80. 


Ἄλλως. . 

Ἔστω ἣ δοθεῖσα εὐθεῖα 1; 48: δεῖ δὴ τὴν AD εὐθείαν ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 

Τετμήσϑω γὰρ a AB κατὰ τό y, ὥςτε τὸ ὑπὸ τῶν 48 By 
ἔσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς “47 τετραγώνῳ. : 

Ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AB By ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς γ44" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν «Αγ, οὕτως ἢ Ay πρὸς τὴν 7B. Ἢ ἄρα AB 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον vérpajvct κατὰ τὸ γ' ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 

10. 
Ad Lib. VI. prop. 31. 
4AA0c. 
Ead τὰ ὅμοια σχήματα ἐν διπλασίονε λόγῳ ἐστὲ τῶν ὃμολόγων 


πλευρῶν, τὸ ἀπὸ τῆς BI' ἄρα εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς DA εἶδος δι-- 
σ-λασίονα 
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πλασίονωα λόγον ἔγχει, ἥπερ ἡ DB πρὸς vi» DA. "Ἔχει δὲ καὶ vo 
ἀπὸ τῆς ΒΙ᾽ τειράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ τετράγωνον διπλα-- 
σίονω λόγον, ἤπερ ἣ ΓΒ πρὸς τὴν DA: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ εἶδος, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓῚ τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγωνον. hà τὰ αὐτὼ. καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς 5Τ' εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 1:4 εἶδος, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI" τετρά-- 
γωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 1.4 τετράγωνον" ὥςτε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ εἶδος πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ ΑΤ' εἴδη, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI 
τετράγωνον πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν DA ΑΤ' τετράγωνα. Ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΙ' τετράγωνον τοῖς ἀπὸ τῶν BA AI' τετραγώνοις" ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς BI εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ AT' εἴδεσι, τοῖς ὅμοίοις 
ve καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις" ὅπερ ἔδεν δεῖξαν. 
11. 
Ad. Lib. VII. prop. 33. 
À Ἄλλως. 

Ἔστω σὔνϑετος ἀριϑμὸς ὃ 4, λέγω ὅτι ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀρι-: 
ϑμοῦ μετρεῦταυ, 

᾿Επεὶ γὰρ σύνθετός ἔστιν ὃ 4, μετρηθήσεται ὑπὸ ἀριϑμοῦ, xci 
ἔστω ἐλάχιστος τῶν μετρούντων αὐτὸν ὃ Β' λέγω ovv ὃ DB πρῶτός 
ἔστιν, Ei γὰρ μή" σύνθετός ἔστιν, μετρηϑήσεταν ἄρα ὑπὸ ἀριϑμοῦ 
τιψος. Πϊετρείσϑω" καὶ ἔστω ὃ 1' o μετρῶν αὐτὸν" δ I' ἄρα τοῦ 
B ἐλάσσων ἐστί, Καὶ ind ὃ Τ' vóv DB μετρεῖ, ἀλλὰ καὶ ὃ Β τὸν 
4A μέτρει" xal ὃ Τ' ἄρα τὸν A4 μετρεῖ, ἐλάσσων ὧν τοῦ B, ἐλαχίστου 
ὄντος τῶν μετρούντων' ὅπερ ἄτοπον. Οὐκ ἄρα o B σύνθετος ἀρι-- 
ϑμὸς ἔστι" πρῶτος ἄρα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Appendix II. 
De claris mathematicis Graecorum ante 


Euclidem et de vita et scriptis huius 
p J 
geometrae. (ex Proclo.) 


AV 


PVMVAA 


Cum saepius disseratur de Graecorum in mathe- 
maticis disciplinis eruditione, multaque nomina claro- 
rum virorum exhibeantur; pergratum me facturum 
putavi discentibus, si locum Procli exscriberem ex 
lib. II, ad Euclid, pag. 19. qui brevem quandam geome- 
iriae ante Euclidem continet historiam. 
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ΠῚαρ ᾿Αἰγυπτίοις μὲν εὑρῆσϑαι πρῶτον ἡ yto- 
μετρία παρὰ πολλῶν ἱστορεῖται (x τῆς τῶν χωρίων 
ἀναμέτρήσεως λαβοῦσα τὴν γένεσιν, 1) ᾿αναγκαῖα γὰρ 
ἦν ἐκείνοις. αὐτὴ διὰ τὴν ἄνοδον τοῦ Νείλου τοῦς 
προσήκοντας ἑκάστοις ἀφανίζοντος ὕρους χαὶ ϑαυ- 
μαστὸν οὐδὲν, ἀπὸ τῆς χρείας ἄρξασίλαι τὴν εὕρεσιν 
καὶ ταύτης καὶ τῶν ἄλλων ἐπιστημῶν, "nen πᾶν 
Γὸ ἐν γενέσει φερόμενον ἀπὸ τοῦ ἀτελοῦς πρὸς τὸ 
τέλειον πρόεισιν .... Ὥςπερ οὖν παρὰ τοῖς XDobniét 
διὰ τὰς ἐμπορίας καὶ τὰ συναλλάγματα τὴν ἀρχὴν 
ἔλαβεν ἡ τῶν ἀρυϑμῶν ἀχριβὴς γνῶσις, οὕτω δὴ xc 
περὶ Αἰγυπτίοις ἡ γεωμετρία διὰ τὴν εἰρημένην αἰτίαν 
εὕρηται. Θαλῆς δὲ πρῶτον εἰς Αἴγυπτον ἐλϑὼν 
μετήγαγεν εἰς τὴν “Ελλάδα τὴν ϑεωρίαν ταύτην" καὶ 
πολλὰ μὲν αὐτὸς εὗρε, πολλῶν δὲ τὰς ἀρχὰς τοῖς 
peT αὐτὸν ὑφηγήσατο, τοῖς μὲν καϑολικώτερον ἐπι- 
βαλλων τοῖς δὲ αἰσϑητικώτερον. Μετὰ δὲ τοῦτον 
᾿μέριστος ὃ Στησιχόρου τοῦ ποιητοῦ ἀδελφὸς, ὡς 
ἐφαψάμενος τῆς περὶ γεωμετρίας σπουδῆς μνημονεύε- 
ται, καὶ Ἱππίας ὁ ᾿Ηλεῖος ἱστόρησεν ὡς ἐπὶ γεωμε- 
τρίας δόξαν αὐτοῦ λαβόντος. "Eni δὲ τούτοις Πυ- 
ϑαγόρας τὴν msg αὐτὴν φιλοσοφίαν εἰς σχῆμα 
παιδείας ἐλευϑέρου μετέστησεν ἄνωϑεν τὰς ἀρχὰς 
αὐτῆς ἐπισχοπούμενος xci ἀΐλως καὶ νοερῶς τὰ ϑεω- 
ρήματα διερευνώμενος, ὃς δὴ xci τὴν τῶν ἀλόγων 
(alii ἀναλόγων) πραγματείαν καὶ τὴν τῶν κοσμε- 
κῶν σχημάτων σύστασιν ἀνεῦρε. [Μετὰ δὲ τοῦτον 
᾿ναξαγόρας ὃ Κλαζομενίος πολλῶν ἐφήψατο 
χατὰ γεωμετρίαν, xoi Θἰνοπίδης ὁ Xiog,?) 
ὀλίγῳ νεώτερος ὧν τοῦ ᾿Αναξαγόρου, ὧν xoci ὃ 
Πλάτων ἐν τοῖς ἀντερασταῖς ἐμνημόνευσεν ὡς ἐπὺ 
τοῖς μαϑήμασι δόξαν λαβόντων. ἐφ᾽ οἷς Ἵππο- 
χράτης ὃ Χῖος ὁ τὸν τοῦ μηνίσχου τετραγωνισ- 
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pov εὑρὼν 3) καὶ Θεώδωρος 4) ὁ Κυρηναῖος ἐγένοντο 
περὶ γεωμετρίαν ἐπιφανεῖς" πρῶτος γὰρ ὁ ἹἹπποχρά- 
τῆς τῶν μνημονευομένων καὶ στοιχεῖα συνέγραψε" 
Πλάτων δὲ ἐπὶ τούτου γενόμενος μεγίστην ἐποίησεν 
ἐπίδοσιν τά τὲ ἄλλα μαϑήματα xci τὴν γεωμετρίαν 
λαβεῖν, διὰ τὴν περὶ αὐτὴν σπουδὴν, ὕςπερ δῆλός 
ἐστι xol τὰ συγγράμματα τοῖς μαϑηματικοῖς λόγοις 
καταπυχνωσας καὶ πανταχοῦ τὸ περὺὴὺ αὐτὰ ϑαυμα- 
στὸν φιλοσοφίας ἀντεχόμενον ἐπεγείρων. Ἂν δὲ τούτῳ 
TQ χρόνῳ xci εωδάμας ὁ Θάσιος ἣν καὶ Aoyv- 
T0465) ὁ Ταραντῖνος χαὶ Θεαίτητος ὁ ᾿4'ϑηναῖος 
παρ᾿ ὧν ἐπηυξήϑη τὰ ϑεωρήματα καὶ προήλϑεν εἷς 
ἐπιστημονικωτέραν σύστασιν. “Ἰεῳωδάμαντος δὲ νεώ- 
τερος ὁ Νεοκλείδης καὶ ὃ τούτου μαϑητὴς “4 ἐων, 
οἵ πολλὰ προςεπόρισαν τοῖς πρὸ αὐτῶν, ὥςτε τὸν 
“έοντα χαὶ τὰ στοιχεῖα συνεῖναι τῷ τε πλήϑει καὶ 
τῇ χρείῳ τῶν δεικνυμένων ἐπιμελέστερον, καὶ διορι- 
σμὸν εὑρεῖν, πότε δυνατόν ἔστι τὸ ζητούμενον πρό- 
βλημα καὶ πότε ἀδύνατον. Εὔδοξος δὲ ὁ Κυίδιος 
"Léovrog μὲν ὀλίγῳ νεώτερος, ἑταῖρος δὲ τῶν περὶ Πλά- 
τωνα 5) γενόμενος, πρῶτος τῶν χαϑόλου ϑεωρημάτων 
τὸ πλῆϑος ηὔξησε καὶ ταῖς τρισὶν ἀναλογίαις ἄλλας 
τρεῖς προφςέϑηχκε καὶ τὰ περὶ τὴν τομὴν, ἀρχὴν λα- 
βόντα παρὰ Πλάτωνος, εἰς πλῆϑος προήγαγεν καὶ 
ταῖς ἀναλύσεσιν ἐπὶ αὐτῶν χρησάμενος. ᾿“μύκλας 
δὲ ὁ Ἡρακλεώτης εἷς τῶν Πλάτωνος ἑταίρων καὶ 
Μέναιχμος ἀχροατὴς ὧν Ευδόξου καὶ Πλάτωνι 
δὲ συγγεγονὼς καὶ ὁ ἀδελφὸς αὐτοῦ  εινόστρατος ΤῈ 
ἔτι τελεώτεραν ἐποίησαν τὴν ὅλην γεωμετρίαν. Θεύ- 
διος δὲ ὃ Μάγνης ἔν τε τοῖς μαϑήμασιν ἔδοξεν εἶναι, 
διαφέρων καὶ χατὰ τὴν ἄλλην φιλοσοφίαν: καὶ γὰρ 
τὰ στοιχεῖα καλῶς συνέταξε καὶ πολλὰ τῶν ὁριχῶν 
χαϑολιχώτερα ἐποίησεν. Καὶ μέντοι xoi ὃ Kwti- 
κῖνος ᾿“ϑηναῖος κατὰ τοὺς αὐτοὺς γεγονὼς χρόνους 
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καὶ ἐν τοῖς ἄλλοις uiv ιαϑήμασι, μάλιστα δὲ κατὰ 
γεωμετρίαν καταφανὴς ἐγένετο. Διῆγον οὖν οὗτοι 
μετ ἀλλήλων ἐν ἀκαδημείᾳ κοινὰς ποιούμενοι τὰς 
ζητήσεις. ρμότεμος δὲ ὃ Κολοφώνιος τὰ ὑπ Βύ- 
δόξου προηυπορημένα xat Θεαυτήτου προήγαγεν ἐπὸὺ 
πλέον καὶ τῶν στοιχείων πολλὰ ἀνεῦρε καὶ τῶν TÓ- 
cV τινὰ συνέγραψεν, Φίλιππος δὲ ὁ Μεταῖος 
(Μεδμαῖος) Πλάτωνος ὧν μαϑητὴς χαὶ vm ἐχείνου 
προτραπεὶς εἰς τὰ μαϑήματα καὶ τὰς ζητήσεις ἐποιεῖτο 
κατὰ τὰς llÀárovog ὑφηγήσεις καὶ ταῦτα προὔβαλλεν 
ἐαυτῷ ὅσα dero vij Πλάτωνος φιλοσοφίᾳ συντελεῖν. 
Οἱ μὲν οὖν τὰς ἱστορίας ἀναγράψαντες (inter quos est 
Εὔδημος ὁ ἸΠερίπατητικος) μέχοι τούτου προάγουσι 
τὴν τῆς ἐπιστήμης ταύτης τελείωσιν: οὐ πολὺ δὲ τού- 
τῶν νεώτερός ἐστιν ὐκλείδης ὁ τὰ στοιχεῖα συνα- 
γαγὼν καὶ πολλὰ μὲν τῶν Lv0ótov συντάξας πολλὰ 
δὲ τῶν Θεαιτήτου τελεωσάμενος, ἔτνυ δὲ τὰ μαλα- 
κώτερον δεικνύμενα τοῖς ἔἕμπροσϑεν εἰς ἀνελέγχτους 
ἀποδείξεις ἀναγαγών. Γέγονε δὲ οὗτος ὃ ἀνὴρ ἐπὶ 
τοῦ πρώτου Πτολεμαίου: xoi γὰρ ὁ ᾿ἡρχιμήδης καὶ ἐν 
τῷ πρώτῳ μνημογεύει Εὐκλείδους. Καὶ μέντουν καί 
φασιν ὅτυ Πτολεμαῖος ἤρετό ποτε αὐτόν: Εἰ τίς 
ἐστι περὺ γεωμετρίαν (προχειρότερα ϑεωρία, αὐτὸς δὲ 
ἀπεχρίνατο"- μὴ εἶναι βασιλικὴν ἄτραπον πρὸς γεω- 
μετρίαν). Νεώτερος μὲν οὖν ἐστι τῶν περὶ Πλάτωνα, 
πρεσβύτερος δὲ ᾿Ερατοσϑένους καὶ ᾿Αρχιμήδους οὗτοι 
γὰρ σύγχρονοι ἀλλήλοις, ὥςπερ καί φησιν ᾿Βρατοσϑέ- 
γῆς" xci τῇ προαιρέσει δὲ Πλατώνιχός ἐστι καὶ τῇ 
φιλοσοφίᾳ ταύτῃ οἰχεῖος" ὅϑεν δὴ καὶ τῆς συμπάσης 
στοιχειώσεως τέλος προεστήσατο τὴν TOV χαλουμένων 
Πλατωνικῶν σχημάτων σύστασιν. Πολλὰ μὲν οὖν καὶ 
ἄλλα τοῦ ἀνδρὸς τούτου μαϑηματιχὰ συγγράμματα 
ϑαυμαστῆς ἀχριβείας καὶ ἐπιστημονικῆς ϑεωρίας μέστα' 
τοιαῦτα γὰρ καὶ τὰ ὀπτικὰ χαὺ τὰ κατοπτρικῶ, 
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τοιαῦταν δὴ καὶ αἱ κατὰ μουσικὴν στοιχειώσεις ἔτι 
δὲ τὸ περὺ διαιρέσεων βιβλίον, Διαφέρόντως δ᾽ ἄν 
τις αὐτὸν ἀγαϑείη κατὰ τὴν γεωμετριχὴν στοιχεί- 
01V τῆς τάξεως ἕνεχα xol τῆς ἐκλογῆς τῶν πρὸς τὰ 
στοιχεῖα πεποιημένων ϑεωρημάτων τε καὶ προβλημά- 
τῶν": καὺ γὰρ οὐχ ὅσα ἐνεχώρει λέγειν, ἀλλ᾽ ὅσα OTOL- 
χειοῦν ἠδύνατο παρείληφεν... Μεϑόδους παραδέ- 
δωκε καὺ τῆς διορατιχῆς φρονήσεως, ἃς ἔχοντες γυμ- 
γάζειν δυνησόμεϑα τοὺς ἀρχομένους τῆς ϑεωρίας ταύ- 
τῆς πρὸς τὴν εὕρεσιν τῶν παραλογισμῶν, ἀνεξαπάτητου 
δὲ διαμένειν καὶ τοῦτο δὴ τὸ σύγγραμμα δὲ οὐ τὴν 
παρασχευὴν. ἡμῖν ταυτὴν ἐντίϑησι ϑευδαρίων 8) 
ἐπέγραψε, τρόπους τε αὐτῶν ποικίλους ἔν τάξει δια- 
ουϑμησάμενος xci καϑ' ἕχαστον γυμνάσας ἡμῶν τὴν 
διάνοιαν παντοίοις ϑεωρήμασι" τῷ δὲ ψεύδεν τὸ 
ἀληϑὲς παραϑεὶς καὶ τῇ πείρᾳ τὸν ἔλεγχον τῆς ἀπά- 
τῆς συναρμόσας (συναρμύσαντες)" (pag. 80.) χαὶ .. 
πορισματα Μυκλείδης γέγραφε, βιβλία προβλημά- 
των συντάξας. 

1) €f. Herodot. IT, 109. qui etiam addit, polum et diei partes 
duodecim a Dabyloniiss ad Graecos pervenisse, Platonis Phaedrus, 
Servius ad. Virgil. eclog. III. Aristot. metaphys. 1. 

2) Hic locus in ed. Bas. corruptissimus est. conf. Mem. d. 
l'Acad. d. Berl. II. a. 1746. IV. a. 1748. 

3) cf. Arist. de Soph. IL. ubi Bryson tanquam ψευδόγραφος 
idem fere tentasse videtur, (Loquitur Aristot, de circuli quadra- 
tura per meniscos.) 

4) Magister Platonis, cf, Laert: in Platone. £c Πέγαρα πρὸς 
Ἐυκλείδην σὺν ἄλλοις viol Σωκρατικοῖς ὑπεχώρησεν" ἔπειτα εἰς Ku- 
ρήνην ἀπηλϑὲε πρὸς Θεόδωρον τὸν μαϑηματικὸν κἀκεῖϑεν cds ᾿Ιταλίαν 
πρὸς τοὺς Πυϑαγορικοὺς Φιλόλαον καὶ Εὔρυτον. 

5) cf. Diog. Laert. VIIT. Archytas. 

6) c£. Diog. Laert. in Eud, xa? Πλάτωνα αὐτὸν ἀκοῦσαι. Suie 
das Πλάτωνος ἡλικιώτης. Cicero Platonis auditor: 

7) Dinoswatus, inventor quadratricis (τῆς τετρωγονιζούσης) cf, 
Papp. IV. 25. — Klügel Lex, math. Tom. IV. pag. 49. 


S) in quo libro τῶν ψευδογράφων (quos persmingit Arigtot, 


de Soph. 1i.) libros refellisse videtur. 


18 
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De vita et scriptis Euclidis Geometrae. 


Av 


De vita clarissimi hujus Graecorum mathematici, 
cujus subtilitatem in elementis geometricis illustrandis 
nemo non admiratur, parum nobis constare dolemus. 

Graecum eum fuisse, nomen ipsius (Εὐκλείδης, 
Euclides, et apud Arabes Uklid's) operisque venustas osten- 
dit, multorumque scriptorum testimonia probant, in- 
ler quos Proclus (Constantinopolitanus ann. 412 — 485 post 
Ch. ».) et Pappus (Alexandrinus 370 post Ch.) primum 
locum obtinent, quibus nimirum omnis fere nostra, 
quae minima est, vitae morumque celeberrimi Geo- 
metrae debetur notitia. 

De parentibus ejus nihil accepimus, nihil de 
urbe, qua natus sit; nisi Arabum (Naszir-Eddini alio- 
rumque) fabulosis credendum esse putas narrationibus, 
qui Naucralis filium, Zenarchi nepotem eum fuisse 
contenderunt, genere quidem graecum, domicilio au- 
tem Damascenum, ortu "'yrium. 1) 

Quo floruerit tempore ex Procli commentario 
de primo Elementorum libro conscripto abunde patet, 
in quo legimus, recentiorem fuisse Euclidem Platonis 
discipulis, Eratosthene vero et Archimede ?) (aequali- 
bus cire. anu, 240. ant. Ch. ».j antiquiorem, vixisse enim 
temporibus Ptolomaei 1 (Lagi. Verisimile est Euclidem 
Alexandriae celebrem illam scholam mathematicam 
aut instituisse, 3) aut certe ab aliis institutae inter pri- 
mos operam et studium navasse. Ptolemaeus enim 
ex eo quaesisse dicitur, an faciliorem sibi tradere pos- 
set mathematicarum rerum discendarum methodum, 
responsumque retulisse; Nulla exstat regia ad 
mathematicam via. Haec a Proclo tradita nugis 


ἂν 
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quibusdam Arabici interpretis (Naszir-Eddini) ansam 
praebuisse videntur. lste enim in operis praefatione: 
Regem quendam Graecorum, narrat, litterarum ma- 
themalicarum curiosum, Euclidis 'lhusini (Thus erat 
Eddini patri) fama audita, arcessisse virum eti ab eo 
petiise, ut Elementorum libros, qui jam exstarent, sed 
regi displicerent, in ordinem certum redigeret illustra- 
retque, lllum igitur regi obsequentem, a numero 
quindecim illorum veterum librorum duobus resectis, 
reliquos suo nomine promulgasse. | 


Moribus Euclides usus est temperatis suavissi- 
misque, si Pappo *) fides habenda est, qui modestia 
ejus probata hoc. maxime ei laudi tribuit, quod iis, 
qui studiis mathemalicis ingenium accommodarent, 
amicissimum se praebuerit, nec de laudibus aliorum 
per nova inventa paralis detrahere studuerit. "lali 
enim invidia Apollonium Pergeum, quem mag- 
num geometram vocabant, liberum non fuisse, idem 
Pappus memoriae tradidit. 

Omnium, quae hucüsque disputata sunt, ralione 
habita; quam falsa sit eorum opinio, qui Euclidem 
Megareum, celebrem illum Socratis discipulum, cen- 
tum fere annos ante Ptolemaeum Athenis florentem; 
elementorum fuisse auctorem contenderunt, facile ap- 
parel.. Quem in errorem cum multos alios tum Se- 
bastianum Mattei apud Vitalem Giordanum,5) ltalicum 
Euclidis interpretem, incidisse videmus; cujus imbe- 
cilla argumentatio jam eo refelli potest, quod, quam- 
quam permulti Graecorum Romanoruimque scriptorum 
de illo disserunt Megaricae scholae auciore, viro ve- 
hemente et litigioso, ut. perhibet Laertius; 5) mathe- 
maiücas disciplinas ab eo egregie auctas. vel provecias 
esse, cx tauto numero uemo commeiiorai; nisi Va- 
lerium Maximum tale quid sensisse putas, qui cum 
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Platonem ad Euclidem Geometram conductores quos- 
dam misisse narrel, aut tempora aut nomina confu- 
disse aut ficta narasse videtur. 7) 


At Euclidem geometram Platonis doctrina 
imbutum fuisse a Proclo 8) docemur, qui summum 
Elementorum finem in constructione quinque figura- 
rum mundanarum, quas etiam Platonicas appellant, 
positum esse existimat; quem ad finem monente Ke- 
plero *) omnes omnino referri possunt propositiones 
omnium librorum, exceptis iis, quae ad numerum per- 
feclum inveniendum excogitata sunt. Sed utut 
est; nemo infitias ibit, omnia Euclidis opera ita insti- 
tuta esse, ut singularis philosophi schola nulla repe- 
riatur, quae sua haec omnia propria vindicare possit; 
adeo ille simplicissimis notionibus, quae omnibus ho- 
minibus nedum philosophis communia sunt, praemis- 
sis, nunquam aut ornandi causa aut ut placita quae- 
dam philosophorum confirmaret, a proposito deflectit. 
Quod si philosophorum morem imitari voluisset, mul- 
lis locis occasionem ei oblatam fuisse, quis non videt. 
Legas ad primum Elementorum librum Procli locu- 
pletissimi scriptoris commentarium, ut intelligas, quae 
de punctis, lineis, de unitate multisque aliis, quae ad 
mathematicen perüinent, inepta et a mathematica ra- 
lione prorsus aliena celeberrimi philosophi disputa- 
verint, somniaverint. 19) Admirandum igitur est Geo- 
metrae illustris ingenium, qui ex minimis et per se 
nolis ad rerum abditissimarum cognitionem perve- 
niendi certam aperuit viam, quam ingressi omnes, qui 
post eum per bis mille annos exstiterunt clarissimi 
mathematici, scientiam suam ad eam perfectionem 
perduxere, a qua ceteras disciplinas longe abesse con- 
fitendum est. 


Jom superest, ut Euclidis opera ipsa breviter enume- 
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remus, quae, quantopere ad omnes Mathematicas dis- 
ciplinas, tum temporis hominibus cognitas, toto animo 
et studio incubuerit vir egregius, certissima sunt docu- 
menta. Pythagorei in quatuor partes universam, ma- 
thematicam dividere solebant, quae sunt Arithmeti- 
ca, Musica, Geometria, Sphaerica, cujus divisionis 
ralionem Proclus exposuit, 

Arithmeticam et Geometriam Euclides egregie 
ilustravit 1) praeclarissimo Elementorum opere, 
(Σ τοιχεῖα) quod ita, ut ab ipso scriptore confecium 
est, si pauca excipias, quae addita aut immmtata esse 
videntur, ad nostra tempora integrum permansit, 
2) Datis (4εδομένα), quorum Proclus quidem men- 
lionem non fecit 11) sed quae testibus Pappo et Ma- 
rino huic geometrae tribuenda sunt, Haec quoque 
nobis integra sunt relicta. 12) 3) Libro de divisioni- 
bus (Περὶ διανρέσεων), qui a Proclo laudatus ad nostra 
iempora non pervenit; ilie enim ejusdem argumenti 
tractatus latino sermone conscriptus, cujus aucto- 
rem Gregorius nominat Mahomedum Bagdedinum, 
num ex graeco Euclidis libro translatus sit, nec ne, 
viri docti dubitant, 4) Tribus libris Porismatum 
(Πορίσματα), quorum nomen Proclus, exempla aliquot 
Pappus memoriae tradiderunt. 5) libro Fallaciarum 
(3Pevóücgue), quem nomine tantum ex Proclo novimus, 
6) tribus libris Conicorum, quorum Pappus mentio- 
nem facit. 7) libro, qui Loci in plano (rozot πρὸς 
ἐπιφάνειαν) incribitur, a Pappo laudato, 

Musices elementa docuit Euclides duobus libris, 
quorum alter 8) Introductio Harmonica (Etga- 
γωγὴ eguovuxg), alter 9) Sectio canonis ( Kara- 
τομὴ x«&vovog) inscriptus, uterque nobis relictus est. 

Sphaericam uno quidem tanium libro 10) P.hac- 
uomenon (Doeioguevo) illustravit, cui tamen duo ad- 
jungenda sunt 11) O pti ca(Orruxe)et 19) Catoptrica 
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(Κατροπτριχὰ γ} quorum. mentionem Proclus | fecit. 
Reliecti sunt nobis tres libri hujus argumenli graece 


conscripti; sed vera eorum origo ambigitur, 


1) Conf, Gartz de interpretibus Euclidis Arab. pag. 3. 

2) Archimedem in Aegypto edoctum esse scribit Diodor, Sicul, 
V. p. 217. Conf, Procli locum supra exhibitum. 15. Ad ca, quae se- 
quuntur, notanduin est, Senecam Ep. 91. similia de Alexandro magno 
narrare, , Alexander Macedonum rex discere Geometriam infelix coe- 
»perat ... Erant illa, quae tradebantur subtilia et diligenti intentione 
» discenda: non quae percipere posset vesanus homo et urans Oceanum 
»Cogitationes suas mittens: ,,Facilia" inquit: ,,me doce!" Cui prae- 
»€eptor ,lsta" inquit, ;,,0mmnibus eadem sunt aeque difficilia." 

3) Apollonium Pergeum, qui teste Heraclide (apud Eutocium 
in vita Archimedis) sub. Ptolemaeo Euergete (247 — 221 a. Ch.) 
vixit, Euclidis discipulis longo tempore operam Alexandriae de- 
disse scribit Pappus. Coll, Math. VII. 

4) Pappus Collect, math. VIL — £xAe(Ónuc ἀποδεχόμενος τὸν 
"Auovée ἄξιον ὄντα ἐφ᾽ oig ἤδη παρεδεδώκει κωνικοῖς καὶ μὴ φϑάσας 
ἢ) μὴ ϑελήσας ἐπικαταβάλλεσθαι τούτων τὴν αὐτὴν πραγματείαν, ἔπι-- 
εἰκέοτατος ὧν, καὶ πρὸς ἅπαντας εὐμενὴς τοὺς καὶ κατὰ πόοον συναύξειν 
δυναμένους τὰ μαϑήματα, ὡς δεῖ, καὶ μηδαμῶς προςκρουστιπὸς ὑπάρχων 
καὶ ἀκριβὴς μὲν οὖκ ἀλαζονικὸς δὲ καϑόάπερ οὗτος. (Apollonius Per- 
geus qui paulo infra οχολάοας dicitur fuisse τοῖς ὑπὸ Τεὐκλείδου 
μαϑηταῖς ἐν αἸλεξανδρείᾳ πλεῖστον χρόνον.) ex Cod. Vindeb. Pappi. 

5) Di questo Autore dubitano, ed anco ne fauno lunghe dis- 
cussioni i Commentatori, se fu il Prencipe della Setta Megarense 
o altro Geometra celebre negli anni seguenti, perche del Megarense 
δὶ δὰ, che nell infanüa d'Alesandro occupó la catedra ad Aristotele 
quando passava legato degli Ateniensi in Persia, e del Matemaüco si 
legge, che fü familiare a Tolomeo primo Ré d'Egitto, ma in venticinque 
o trenta anui soli di differenza non só per qual ragione non possa 
essere 1] mmedesimo giovane nel tempo d'Alessandro, ed anüano in 
que) di Tolomeo. Euclide restituto pagina 9. (ab initio). 

6) Diog. Laert, (Euclid.) Timonis versum exhibet de Éuclide, 
Evx):(0ov, Πεγαρεῦσυν ὃς ἔμβαλε λύσσαν ἐριομοῦ. 

7) ,,Plato conductores sacrae arcis (arae Cod.) de modo et forma 
,ejus secum sermonem conferre conatos, Euclidem Geometram adire 
jussit scientiae ejus cedens, immo professioni.* Val, Max. Lib. VI. 
cap. 12. Qui locus nisi corruptus est scribarum inscitia, verba Eu d. 
Cnid. (Eudoxum Cuidium, quem primum Aegyptorum de moü- 
bus stellarum cognitionem in Graeciam transtulisse Seneca. affirmat 
Nat. quaest. VII, 2. quique, ut Cicero ait, (De. divinat. HW, 42) in 
aswologia, judicio doctissimorum hominum facile princeps erat 
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in Euclidem mutantium, errorem Valerii osténdit credentis Éu- 
clidem  geometram Platonis temporibus vixisse, Philosophum ab 
eo Megareum pro Geometra habitum esse, vix crediderim, Verbum 
enim Geometram discernendi causa nomini additum esse vide- 
tur, eaque, quae sequuntur ,,Platonem professioni cessisse" haud 
perplexe indicant, Euclidem illum, de quo agitur, mathematicis stu- 
diis majorem quam ceteris operam dedisse; quod de Megareo dici 
non potest, quem ipse Plato mathematico acumine facile superasset; 
Hunc enim (ὡς γεωμετρυκὸν) Deli adiisse dicuntur, aram. cubicam 
duplicare ab Apolline jussi. Exstant enim similes de Platone narra- 
tiones, quarum eam, quae ad Delium notissimum problema 
atünet, ex Plutarchi libro de Genio Socratis VIL in medium pro- 
ferre liceat, "v χρηομὸς, Ζἰηλίοις καὶ τοῖς ἄλλοις “Ἔλλησι παῦλαν 
τῶν παρόντων κακῶν ἔσεοϑαν διπλαοιάσασι τὸν ἐν ΖΙήλῳ βωμόν" οὔτε 
δὲ τὴν διάνοιαν ἐκεῖνον συμβάλλειν δυνάμενοι, καὶ περὸὲ τὴν τοῦ βω-- 
μοῦ κατασκευὴν γελοῖα πάοχοντες, (ἑκάστης γὰρ τῶν τεσσάρων πλευ-- 
ρῶν διπλαοιαζομένης ἔλαϑον τῇ αὐξήσει τόπον στερεὸν ὀκταπλάσιον 
ἀπεργασάμενου δὲ ἀπειρίαν ἀναλογίας, ἢ τῷ μήκει διπλάσιον παρε-- 
χέται) Πλάτωνα τῆς ἀπορίας ἐπεκαλοῦντο βοηϑόν" ὃ δὲ τοῦ Αἰγυπτίου 
(Chonuphis scil.) μνηοσϑεὶς προςπαΐζειν ἔφη τὸν ϑεὸν Ἕλλησιν ὀλιγοροῦσι 
παιδείας οἷον ἐφυβρίζοντα τὴν ἀμαϑίων ἡμῶν καὶ κελεύοντα γεωμετρίας 
ἅπτεσθαι μὴ παρέργως" οὐ yao τοι φαῦλον οὐδ᾽ ἀμβλὺ διανοίας δρώ-- 
σης, ἄκρως δὲ τὰς γραμμὰς ἠσχημένης ἔργον εἶναι, καὶ δυοῖν μέσων 
ἀνάλογον λῆψιν" ἣ μόνῃ διπλαοιάζεταν σχῆμα κυβικοῦ σώματος ἐκ 
πάσης ὁμοίως αὐξόμενον διαστάσεως" τοῦτο μὲν οὖν Εὔδοξον αὐτοῖς 
φὸν Κνίδιον, ἢ τὸν Κυζικηνὸν ᾿ Πλικῶνα συντελέοειν. 

Non multum ab his abhorrent, quae Joh. Philoponus (640) in 
Annal. Poster 1, 7 his verbis narrat. 4Ζ]ηλίοις λοιμώξασιν ἔχρησεν 
ὃ ᾿Ἰπόλλων ἀπαλλαγήσεσϑων τοῦ λοιμοῦ, εἰ τὸν βωμὸν διπλα- 
σιάσουσιν, κυβικὸν ἔχοντα σχῆμα" οὗ δὲ ἐπῳκοδόμησαν προςϑέντες 
τῷ προτέρῳ βωμῷ ἕτερον κύβον ἴσον: ἀλλ ἣ τῶν δύο κύβων 
συνϑήκη τὸ τοῦ κύβου σχῆμα ἡλλοίωσε' γέγονε γὰρ ἀντὲ κύβου 
δοκχίς- τοῦ λοιμοῦ δὲ μὴ παυσαμένου, ἔχρησεν ὃ ϑέος, μὴ πεποιηκέ- 
vt. αὐτοὺς τὸ προςταχϑέν: ὃ μὲν γὰρ προςέταξε διπλαοιάσαν τόν 
κύβον τουτέοτι βωμὸν κατασκευάσαι πκυβικὸν τοῦ προτέρου διπλάοιον" 
οὗ δὲ κύβον émi κύβῳ ἐπέϑηκαν. HÀOov οὖν πρὸς Πλάτωνα, ζητοῦντες 
μέϑοδον, πῶς ἂν τὸν κύβον διπλασιάσαιεν. ὃ δὲ πρὸς αὔτους φήσιν."Εοικεν 
ὑμῖν ὀνειδίζειν ὃ ϑεὸς ὡς ἀμελοῦσι γεωμετρίας. ὃ δὲ τοῦ κύβου δι-- 
πλασιασμὸς εὑρεϑήσεταί, φησιν, εἰ δύο εὐθειῶν δύο μέσαι ἀνάλογον 
εὑρεϑεῖεν. καὶ τοῦτο τὸ πρόβλημα τοῖς μαϑηταῖς (inter quos fuit 
Eudoxus Cnidius) προεβάλλετο, οἵτινες καὶ περὶ τούτου γεγράφασιν, 
ὡς δεδύνηται ἕκαστος, ὧν οὐδέν τι τερισώζεται μεχρὲ τοῦ νῦν, ἀλλ: οὐδ᾽ 
ὃ Τεωμέτρης (Euclidem nostrum intellige, quem, ut vides, Philo- 
ponus a Platonis discipulis sejungit.) egi τοῦτο ἐπεσημήνατο. Cc- 
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terum cubi duplicatio ab Archyta inventa esse traditur. conf. Diog. 
Laert. Lib. VIIL. in Archyta, De re ipsa vide Klügel Lcx Math, 
I. p. 721. 

8) cf, Procli locum supra exhibitum. 16. 

9) οἱ “])υϑαγόρειοι τὸ σημεῖον ἀφορίζονται μονόδα προςλαβοῦ- 
σαν ϑέσιν, (pag. 6. lin, 7. afine) ... . 9v τοῦ δωδεκαγώνου γω-- 
vía». “]ιὸς εἶναί φησιν ὃ Φιλόλαος ὡς κατὰ μίαν ἕνωσιν τοῦ ZI(oc 
ὅλον συνέχοντος τὸν τῆς δυωδεχάδος ἀριϑιμιόν" ἡγεῖται γὰρ καὶ παρὰ τῷ 
ἸΠλότωνι δυωδεκάδος ὁ Ζεὺς καὶ ἀπολύτως ἐπυκροπεύει «à πᾶν (pag. 
48.lin. 15. ab ulüma).,.J2 δὲ εἰς σῶμα καὶ ψυχὴν θέλεις διαιρεῖν, 
mv μὲν τὸ σωματικὸν τῆς τοῦ εὐθέως μερίδος θήσεις, πᾶν δὲ τὸ 
ψυχικὸν τὴς τοῦ κύχλου ταυτότητος καὶ ὁμοιότητος μετέχειν. (pag. 
41. lin. 19.) , 

Conf. Ciceronem, Si vero aut numerus quidam sit animus, 
quod subüliter magis quam dilucide dicitur, etc. 

11) Datorum mentionem Proclus non fecit. Erravit igitur in- 
dicis ad Proclum apud Fabricium (Bibl. Graec. ed. Harl, IV. pag. 
83.) confector, qui nomini Euclidis librorum nomina addit locos- 
que indicat, ubi Proclus de iis disserit, Quem autem ad δεδομένα 
attrahit locum, negligentissime inspexisse videtur, cum ibi non de 
singulari quodam Éuclidis libro agatur, sed de iis, quae ad tertium 
theorema libri I, Elementorum data sunt. Scripsit enim Proclus: 
"Lnuóy δὲ δυνατὸν ἦν, τὰς uiv δύο πλευρὰς ἴσας ἔχειν τας δύο 
πλευραῖς, οὐ μέντοι τὸ ϑεώρημα ἀληθεύειν, τῷ μὴ yeu ἑκατέραν 
ἑκατέρᾳ ἴσην, ἀλλ ἅμα ἀμφονέρας, διὰ τοῦτο προςέϑηκεν 2v τοῦς 
δεδομένους ἴσας εἶναν τὰς πλευρὰς οὐχ ἁπλῶς ἀλλ᾽ ἑκατέραν ἕκα-- 
πέρᾳ. 

12) Marinus Pappo recentior, praefationem scripsit ad li- 
brum datorum, quae huic praefixa est in graecis textus editioni- 
bus sub titulo ZMagírov τοῦ φιλοσόφου ἣ εἰς τὰ δεδομένα Τ]ὐκλεί-- 
δου προϑεωρία. In hoc tractatu legitur (Ed. Oxon, pag. 458.) Τὸ 
τῶν δεδομένων βιβλίον ὃ Ἐυκλείδης ἐξεπόνησεν, ὃν καὶ στοιχειωτὴν 
κύριον ἐπονώμασαν' πάσης γὰρ σχεδὸν μαϑηματιπῆς ἐπιστήμης 
στοιχεῖα καὶ οἷον εἰςαγωγὰς προέταξεν, ὡς γεωμετρίας μὲν ὅλης 2v 
τοῖς ἐγ βιβλίοις καὶ τῆς ἀστρονομίας 2v τοῖς φαινομένοις καὶ μουσι-- 
xijg δὲ «eb ὀπτικῆς δμοίως στοιχεῖα, παραδέδωχεν καὶ τῆς περὶ δεδο- 
μένου ταύτης πραγματείας iy τῷ προχειμένῳ βιβλίῳ στοιχείωοιν ἀνα- 
Àvruxgr ἐποιήσατο. 

Fuere alii decem, quibus nomen Euclidis erat, quos perceuset 
Fabiicius 811. 19, in. adnotat. 
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De elementis geometricis. 
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Elementa sive initia omnium rerum Graeci στοι- 
χεῖα nominabant, e quibus omnia nascuntur nascen- 
lia et in quod omnia ultimum dissolvuntur, Quam- 
obrem Euclides libros hos, quibus omnia ea, quae ad 
diversas mathematicarum disciplinarum partes cognos- 
cendas maxime necessaria sunt, cerlo ordine dispo- 
suit, hoc nomine appellavit, illorum imitatus exempla, 
qui ante ipsum doctrinae iniliis in conspectu ponen- 
dis operam dederant, Hippocratis, Leontis, 'l'heudii, 
quos omnes multo se inferiores reliquit acumine, sub- 
lilitate, perfectione, 1) 

Proclus, qui, ut supra memoravi, mundanarum 
figurarum (i. e. quiuque corporum regularium) construc- 
tonem ulümum Euclidis scopum in conscribendis 
elementis fuisse contendit, hunc tamen operis unicum 
finem constitui non posse confitetur; aliud enim pro- 
positum cum eo arcte conjunctum esse, scilicet ut tiro- 
nibus hac illarum figurarum descriptione methodus 
traderetur, qua in omnibus mathematicis demonstratio- 
nibus uti possent, fundamentaque, ut ita dicam, poneren- 
tur, quibus nemo carere posset, qui in tam recondita 
arte subtilique versari vellet,?) ΕἸ re vera,si ab his 
initiis profecti non essent mathematici, dubitandum est, 
an nullos unquam fructus tulisset Geometriae studium. 

Quod autem mundanas illas figuras attinet, ultimum 
quidem Elementorum librum, decimum tertium dico, in 
iis versari,nec ultra provectam videmus geometriam ele- 
mentariam in his libris; sed multa theoremata offendi- 
mus, quarum demonstralione supersedere potuisset Eu- 
clides, si illum tantum. scopum intueri cursummque suum 
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in eum ununi dirigere voluisset. At elementa figurarum 
nec non numerorum tradilurus id potissimum egit, ut 
nihil omitteret, quod ex aliqua parte ad perfectam figu- 
rarum omnium, quibus circuli et lineae rectio notio 
subest, cognitionem necessarium esset; nihil insereret, 
quod ex iis, quae jam demonstrata erant, facile probari 
posset, quin novum aliquid et simplex offerret, Non om- 
nia igitur docuit, sed quae aditum praeberent ad om- 
nia. Recte igitur Proclus ea tantum elementa esse dicit, 
quibus quasi simplicissimis fundamentis fulta doctrina 
ad aliorum perceptionem ascendat, quaeque ad ma- 
themalicam | cognitionem perficiendam ut singulae 
litterae ad vocem formandam maxime sint necessa- 
ria. Exstare enim permulta, quae símplicia quidem 
sint, sed nihil ad mathematicam doctrinam absolven- 
dam conferant, ut notissimum illud theorema, quo 
probatur, lineas perpendiculares e trianguli angulis 
ad latera opposita ductas uno eodemque puncto con- 
venire. 3) Hujusmodi igitur demonstrationibus, quas 
Elementis similes Proclus appellat, omissis, earumque, 
quae ne simplex quidem aliquid exhibent, prorsus 
nulla habita ratione, ambages reliquit, certissimamque 
Geometra indagavit viam, quae ad elementariae doc- 
trinae consummatam cognitionem perducere posset. 
Quod quam feliciter ei contigerit, et opus ipsum οἱ 
multorum eruditissimorum hominum. laudes testantur, 


Non omnia, quaein elementis traduntur, ab Eu- 
clide ipso inventa esse, sed ex aliorum scriptis collecta, 
et in hunc ordinem redacta, et per se patet et ex 
Procli commentario discitur, qui Eudoxi et 'Theaeteti in- 
choatis operibus Euclidem fastigium imposuisse demon- 
strationesque eorum magis perspicuas et ad proposi- 
tiones probandas aptiores fecisse memoriae tradidit. * 
Nam si collegisse dicimus Euclidem aliorum inventa, 
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cave intelligas,eum problemata et theoremata descripsisse, 
sicut in aliorum scriplis exstareni; ordine enim mu- 
tato in mathematicis omnis argumentandi ratio immu- 
tetur necesse est, "lheoremata igitur cum perinulta 
ut suo loco indicabimus, aliunde ab Euclide in haec 
elementa translata sint; nulla tamen controversia est, 
quin eas, quae in elementis reperiuntur, propositionum 
demonstrationes aut ipse invenerit aut ab aliis inven- 
las ita mutaverit, ut ad propositum sibi finem perveniret. 


Quamquam numerus Elementorum — Euclidis 
praeter Marinum qui litterarum signis eum notavit, 
ἃ scriptorum nemine recensetur; tertium decimum ta- 
men librum ultimum fuisse multis probatur argumentis. 
Libri enim duo, qui sub titulo quarti decimi et quinti 
decimi adjuncti sunt, praefationem habent, quam in 
ceteris desideramus; atque haec ipsa praefatio indi- 
cai, post Apollonii (Pergaei sine dubio) tempora eos 
conscriptos esse, Praeterea ipsa demonstrandi me- 
thodus prodit, non esse Euclidis hos duos ultimos 
libros. . Haec enim verba: τοῦτο δὲ γράφεταν ὑπὸ 
μὲν ᾿Αρισταίου 5) ἐν τῷ ἐπιγραφομένῳ ,,ὄπέντε σχη- 
μάτων σύγκρισις-ς ὑπὸ δὲ ᾿Απολλωνίου ἐν τῇ δευ- 
τέρᾳ ἐχδόσει τῆς συγχρίσεως τοῦ δωδεχαέδρου πρὸς 
τὸ εἰχοσάεδρον . ... γραπτεὸν δὲ xol ἡμῖν αὐτοῖς 
ὅτε . . . . quae habes in altera quarti dicimi libri 
demonstratione, Euclidem certe non sapiunt, qui 
nullo loco in elementis ad alios libros lectores de- 
legare solet. 5) Adde, quod elementorum vim non 
habent ea, quae his libris continentur, secundum illam, 
quam supra exhibuimus definitionem; continent enim 
ampiificationem aliquam cognitionis sed ad altiora 
progrediendi viam non aperiunt, Ceterum in codice 
quodam antiquissimo, Savilio teste, in fine tertii decimi 
libri Scholiastes adscripserat, δὐκχλείδης ὃ τὰ στοι- 
χεῖα συναϑροίσας ἣν ἐπὶ χρόνοις ᾿Αλεξάνδρου τοῦ 
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JMMaztdovogs. Θέων δὲ ὁ συντάξας αὐτὰ ἐπὶ Θεωδω- 
σίου τοῦ βασιλέως. 1) 'Γαϊία autem in. fine operis ad- 
scribi solent, Praeterea sicuti Marinus tredecim tan- 
tum agnoscit libros elementorum, ita arabica Nasir- 
Eddini versio, multique codices graeci hunc tantum 
numerum conlinent. 5) Haec ommia satis probare 
videntur, Euclidem hos duos ultimos libros non scrip- 
sisse; qui Hypsicli (Isidori discipulo ) 9) Alexandri- 
no!?) tribui solent, quem "l'heophylactus 11.) inter 
praecipuos mathemalicos fuisse tradidit, cuique ea 
quae in praefatione illa dicuntur optime conveniunt. 


Fuere jam apud antiquos, qui Euclidis elementa 
scripts illustrarent (quos ἐξηγήτας Proclus nominat p. 
53. .Aeneas Hieropolites in compendium ea contu- 
lit, 32) 'PTheon Alexandrinus universa recensuisse, 
perpauca, quae sibi displicerent, rejecisse, passim no- 
vas demonstrationes addidisse videtur. Proclus locuple- 
lissimum et copiosissimum ad primum librum Euclidis 
commentarium quatuor libris confecit, cujus in fine 
se reliquos Elementorum libros eodem modo illustra- 
turum esse pollicetur, aliarum rerum cura liberatum. 

De compendiaria ila Elementorum editione ab 
Aenea instituta, quae ad nostra tempora non per- 
venit, nihil fere praeter auctoris nomen Proclus 
tradidit libro IV. ad 1, 13) Ipse Proclus, inter- 
Platonicos philosophos scriptor haud ignobilis, 
Constantinopoli natus, Xantho, urbe Lyciae, eru- 
ditus. Alexandriae Olympiodorum audivit, postea 
Athenis Syriani cathedram (450. p. Ch. n.) occupavit 
et usque ad morlem (485. p. Ch.) 11) tenuit. Com- 
mentarius ejus in primum Elementorum librum, opus 
magnae assiduitatis et doctrinae non solum mathema- 
ticis sed philosophis etiam et literarum historiae stu- 
diosis perutilis est, Disputatur enim in primo libro, 

quem 
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quem locum inter disciplinas mathematica. occupet, 
quasque partes habeat; in secundo de geometria, de 
claris mathematicis, de methodo mathematico pro- 
positionumque divisione, de definitionibus; in tertio 
de postulatis et axiomatis propositionibusque, quae ad 
triangula pertinent (1— 26); in quarto de reliquis primi 
libri propositionibus. Exhibentur in his libris defini- 
tiones, postulata, axiomata, theoremata, problemata eo- 
dem ordine et, si pauca excipias, iisdem verbis, ac in 
vulgatis Elementorum Euclidis editionibus graecis legun- 
tur, quare non est dubitandum, quin hae textum conti- 
neant non multum ab eo alienum, quo ipse Proclus 
usus est. Demonstrationes theorematum et proble- 
matum omittuntur quidem in hoc commentario; sed 
ex iis, quae explicandi et illustrandi causa disputantur, 
satis apparet, has quoque cum iis, quae ad nostra 
tempora venerunt, maxime congruentes fuisse, Cujus 
rei cum in adnotationibus ad singulas propositiones 
multa exempla exhibiturus sim, hoc loco disjunctionis 
nolissimae problematum et theorematum mentionem 
fecisse sufficiet, qua in fine demonstrationum utitur Eu- 
clides, his quidem verba ὅπερ ἕδει δεῖξαι, 115 ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαν adjiciens. Hoc in editionibus nostris factum 
esse videmus, et Proclus Euclidem hoc fecisse affir- 
mat.1:5) Cum praeterea Proclus aliorum mathema- 
licorum demonstrationes saepius addere soleat, nomi- 
naque inventorum proferre, in quo cum Diogene 
Laertio plerumque consentire eum intelleximus; mi- 
rum est, inter tot nomina 'T'heonis Alexandrini mentio- 
nem nullam factam esse, quem Pappi, a Proclo tribus 
locis laudati,1*) aequalem, quinquaginta fere annis ante. 
Proclum vixisse constat. Incredibile est, Proclum, 1 7) 
qui Alexandriae fuerat, "lheonis de rebus mathema- 
licis merita ignorasse, aul, si non ignoraret, tacuisse. 
[ 20 j 
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Quamobrem, nisi forte iis locis, qui e nostris Procli 
editionibus temporum injuria exciderunt, illam 'Phe- 
onis Elementorum editionem laudatam [fuisse cense- 
mus; hoc Procli silentium probare videtur, editionem 
illam non adeo a ceteris discrepasse, ut ejus jam 
ab initio rationem habere opportuisset. 


At perscrulantibus nobis, quae existant ''heonicae 
editionis certa indicia, ad ipsius '"Theonis in Alma- 
gestum commentarium redeundum est, ubi ipse affir- 
mat, se ad finem sexti libri demonstrasse, sextores 
circulorum aequalium proportionales esse angulis ad 
centrum constitutis. Hoc additamentum in omnibus 
exemplaribus legitur post verba illa ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 
quae finem imponunt demonstrationi Euclideae, (Conf.. 
pag. 191.) Quare hoc et his similia, quae per se magni mo- 
menli non sunt, ut alterae demonstrationes, a 'l'heone 
editioni suae adjecta esse videntur.1*) In primo Elemen- 
torum libro nullae reperiuntur alterae demonstratio- 
nes, nihilque, quod additum esse et superfluum videatur, 
quare hunc a 'T'heone non mutatum, et Proclo illius 
laudandi occasionem nullam praebitam esse censemus. 


Haec si recte perpendimus, ilam nonnullorum. 
codicum inscriptionem: .ÉüzAs(óov στοιχείων ix rov 
Θέωνος συνουσιῶν... ex τῆς Θέωνος ἐχδόσεως et 
similes!9) non ita interpretabimur, ut textum Euclides 
a 'heone prorsus immutatum et theoremata in alium 
ordinem redacta putemus, ?9) nec in eorem senten- 
tiam abibimus, qui Euclidi quidem theoremata, 'Theoni 
demonstrationes tribuerunt, 31) sed persuasum nobis 
erit, textum nos habere Euclidis, si quem alius scrip- 
toris graeci, integrum, paucis quidem locis scribarum 
neglisentia corruptum, sed nullo loco ita depravatum, 
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ut verum aut vero proximum facili negolio reperiri 
non possit, ??) 
1) Cf. Proclum p. 20. (illum locum quem supra pag. 292. $. 


17—18. exscripsimus,) Praeterea, id quod maxime operis praestan- 
tam probat, Archimedes, Apollonius et ceteri Geometrae propo- 
sitionibus Euclidis tanquam principiis et notissunis elementis uiun- 
tur. Καϑάπερ δὴ καὶ ὃ Ἀρχιμήδης ἐν τοῖς περὶ οφαίρας καὶ κυλένδρου 
καί οἱ ἄλλοι, πάντες τοῖς ἐν αὐτῇ τῇ πραγματείᾳ δεδειγμένοις ἀρχαῖς 
δμολογουμέναις χρώμενοι. (Procl. p. 20.) 

2) Conf, locum ex Proclo pag. 203. 9. 18. 

8) Ζτοιχεῖα μὲν oU» ἐπονομιάζεταν, ὧν ἡ ϑεωρία διϊκνεύται πρὸς 
τὴν τῶν ἄλλων ἐπιστήμην καὶ 6q ὧν παραγίγνεται ἡμῖν τῶν ἐν 
αὐτοῖς ἀπόρων ἢ διάλυσις: ὡς γὰρ τῆς ἐγγραμμάτου φωνῆς εἰοὲν 
ἀρχαὶ πρῶται καὶ ἁπλούσταται καὶ ἀδιαίρεται, αἷς τὸ ὄνομα τῶν στοι-- 
χείων ἐπιφημίζομεν καὶ πᾶσα λέξις ἐκ τόυτων ὑφέστηκεν καὶ πᾶς λόγος, 
οὕτω δὴ καὶ τῆς ὅλης γεωμετρίας ἐστέ τινὰ ϑεωρήματᾳ προηγούμενα 
καὶ ἀρχῆς λόγον ἔχοντα πρὸς τὰ ἐφεξὴς διήκονφτα διὸ πάντων καὶ 
περιεχόμενα πολλῶν ἀποδείξεις συμπτωμάτων g& δὴ οτοιχεῖω προς-- 
ἀγορεύουσι: στοιχειώδη δἔστὶν ὅσα διατείνει μὲν Eni πλείω καὶ τὸ 
ὡπλοῦν ἔχεν καὶ τὸ χαρίεν, οὐκέτι μὴν καὶ τῶν στοιχείων, τῷ μὴ πρὸς 
πᾶσαν αὐτῶν τὴν ἐπιστήμην κοινὴν εἶναι τὴν ϑεωρίαν, otov τοῖς τρι-- 
γώνοις τὸς ἀπὸ τῶν γωνιῶν καϑέτους ἐπὶ τὰς πλαγίας καϑ' ἕν owu- 
μεῖον συμπίπτειν: ὅσα τὲ μήτε εἰς πλῆϑος ἔχει διήκουσαν τὴν γνῶ-- 
σιν μήτε αὖ γλαφυρόν τι προφαίνεν καὶ χαρίεν, ταῦτα καὶ τῆς τῶν 
στοιχειωδῶν ἔξω πίπτειν δυνάμεως. (Procl. p. 21.) 

4) Conf. locum ex Proclo p. 292. $. 15. 

5) Hujus Aristaei quinque alios libros τόπων στερεῶν descripsit 
Papp. in praef. ad lib. VIT. 

6) Ne elementorum quidem numerum exhibet Éuclides, si 
ea, quae jam demonstrata sunt, in meinoriam revocat, sed verba 
theorematis ipsa adhibet, In Iypsiclis libris vero elementorum uu- 
inerus saepius indicatur ut XIV. 1. φανερὸν δὴ ἐκ τῶν ἐν τῷ τρις- 
καιδεκάτῳ βιβλίῳ θεωρημάτων. XV. 5. in fine ὡς ἐν τοῖς οτοι- 
χείοις συναποδέδεικται τοῦτο" quae verba sola probare possunt, haec 
theoremata ab Euclide non esse. ' 

7) Conf, Praefat. ad. Éuclidis editionem Oxoniensein, 

8) In codice quodem Mediceo Florentiae, secundum Baudiniui 
ütulus libri XIV. est: ᾿ἡψικλέους τὸ εἰς τὸν Εὐκλείδην ὠνωφερόμε-- 
vov. Similem titulum Codex Monacensis ex saeculo decimo (Ν, 427 
teste Hardtio) habet. — Eig JvxAc(ón» veqegóuevov (0 ὑψιυικλέα. 
(sine dubio pro 7 ψικλέους.) 

9) Isidori discipulum se ipse indicat XV, 7. ᾿Ισίδωρος ὃ ἡμέτε-: 
Qog μέγας διδάσκαλος, Post Proclum ergo vixit Hypsicles; fuit enim 
Isidorus, qui Jusüniano imperante floruit, et Alexandriam Athenis 
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se contulit, Marini, Marinus Procli discipulus. (Phot. bibl, Cod, 242. 
p. 338. ed, Beck.) 

10) In bibliotheca Bodleiana exstat Versio arabica tredecim 
librorum Éuclidis per Isaac Ibn Honein; posteriores, qui Hypsicli 
Ascalonitae tribuuntur arabice vertit Costu Ibn Lucae, 

. 11) Sin teneri (princeps) philosophia videbitur et mathemati- 
cis delectari, obsidebunt ostium aulae pleni Platonis homines et ne 
janitoribus quidem Archimedes, Euclides, Hypsicles ignoti fuerint, 
Theoph. insüt. reg, 19. 

12) Pappum et Heronem commentarios ad elementa counscrip- 
sisse, ex Procli commentario conjicere licet pag. 111, ubi haec le- 
guntur ad 1, 47. τῆς δὲ τοῦ στοιχειώτου αποδείξεως οὔσης φανερῶς 

| οὐδὲν ἡγοῦμαι δεῖν προς ϑεῖναυ περιττὸν, ἀλλὰ ἀρχεῖσθαι τοῖς γεγραμ-- 

μιένοις, ἐπεὲ δὲ ὅσοι προςέϑηκάν τι (προζέϑεσαντι Bas.) πλέον ὡς 
περὶ Ἅρωνα καὶ Πάππον, (h. e. Hero et Pappus) ἠναγκάσθησαν 
προςλαβεῖν τὸ τῶν ἐν τῷ ἕχτῳ δεδειγμένων. 

13) Procl. p. 95. 6 Ἱϊεραπολέίτης Aiveteg ὃ τὴν ἐπιτομὴν γράψας 
τῶν στοιχείων. 

14) Aliter apud Hardt. in bibl. Monac. IV. 249 scribat. ,,Proclus 
Diad. Philos. A, C. 518 vel 19 plusquam septuagenarius obiit. 

15) Ὅτι δὲ καὶ ἡ E)xAt(Óov στοιχείωσις ἔχεν τὰ niv 7 i. am wet 
τὰ δὲ ϑεωρήματα φανερὸν ἔσται τοῦτο διὰ τῶν καϑ' ἕκαστον, xcb 
αὐτοῦ προςτεϑέντος inb τέλει τῶν δεικνυμένων ὅπου μὲν τὸ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαε, ὅπου δὲ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

16) ad lib. I, axiom. ult, pag. 55. ad I. 5. pag. 67. ad lib. 
1. 47. pag. 111. 

17) Quam multa Proclus perlegerit quamque rationem in opere 
conficiendo inierit ex ipso discas, "ralofóveec ἐπιβραχὺ (in locu- 
pleüssimo copiosissimoque opere!) τὴν — P! τῶν ϑεωρημάτων 
xci προβλημάτων "vd καὶ περὶ διαφορᾶς αὐτῶν καὶ τῶν ἑχατέρου 
μερῶν καὶ τῶν iv αὐτοῖς διαιρέσεων iui τὴν ἐξήγησιν τραπώμεϑα 
τῶν δεικνυμένων ὑπὸ τοῦ Στοιχειωτοῦ, τὰ μὲν γλαφυρώτερα τῶν 
εἰς ταῦτα γεγραμμένων τοῖς παλαιοῖς ἀναλεγόμενον χαὺ τὴν ἀπέ- 
ραντον αὐτῶν πολυλογίαν  συντέμνοντες, τὰ δὲ τεχνικώτερα καὶ 
μεϑόδων ἐπιοτημονικῶν ἐχόμενα παραδίδοντες, τῇ τῶν πραγμά- 
τῶν ἐπεξεργασίᾳ πλέον ἀπονέμοντες ἢ τῇ ποικιλίᾳ τῶν πτώσεων 
καὶ λημμάνων, oic ὡς τὸ πολὺ, νεωροπρεπῶς (fortasse legendum 
ψεωροπρεπεῖς ) ἐπιτρεχόντας δρῶμεν — Cui haec legenti non ÉEutocii 
in mentem venit anxia cura omnes casus enumerantis in com- 
mentariis suis. 

18) Alexander (Aphrodisiensis) qui aliquot saecula ante 'Theo- 
nem vixit, eam quae quinta est decimi libri citat pro quarta pag. 
97. commentariorum in priora Aristotolis, nt necesse sit, aliquam 
ex praecedentibus, quartem uti reor, qua sine magno incommodo 
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sane carere potuissemus, suo tempore ab elementorum libro abfuissc 
vel saltem cum tertia coaluisse, — Sic Savilius in praelect. pag. 7. 
et seq. 

19) Cod. CIIT, in bibl, Caesar, Vindeb. habet 24 τῆς O* ?«- 
δόσεως. Cod. Florentini duo ὠπὸ συνουσιῶν τοῦ O. Edit Bas. 
à» τῶν O-* συνουσιῶν. cf. etiam quae supra annotavimus. 

20) Quod P. Ramum in praefatione Arithmeticae (Paris 1555.) 
arbitratum esse videmus, qui Euclidis theoremata de numeris a 
Theone male composita, ut putat, pro arbitrio suo invertens, veram 
Éuclide dignam numerorum theoriam invenisse sibi videtur, 

21) Homines stulü et perridiculi, inquit Savilius, quasi ul- 
lus unquam artifex suas edi voluerit conclusiones, nullis adjectis 
probationibus. Praef, ad ed. Ox, 

22).Cave omnia, quae falsa et Éuclide minus digna videantur, 
Theoni adscribas. Recte enim Gregorius in praefatione: , Sunt 
»vero ex his quaedam, quae Theonem non sapiunt; sed a sciolis qui- 
»busdam conscriptae sunt; sunt et lemmata et corollaria quaedam 
»,in Elem. 10. quae ab ageoietris subjuncta sunt, 
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Cu ante hos tres annos priorem Euclidis elemen- 
lorum partem rerum. mathemalicarum studiosis lra- 
derem, sperabam, fore ut breviore temporis intervallo 
haec altera illam sequeretur. Novo autem suscepto 
publico munere auctisque inde curis alque. negolis, 
fieri non potuit, quin diminuerentur tempora illa 
subcisiva, quae sola his studiis possunt consecrari. 
Serius igitur in lucem prodit hic secundus elemen- 
torum tomus, sed eadem qua prior diligentia elabo- 
ratus. Omnes addidi in. appendicibus sexta et sep- 
üma varias codicum editionumque lectiones, ut, quod 
graecum textum atünet, haec mea editio omnibus 
satisfaceret lectoribus totumque contineret apparatum, 
quem dicunt, criticum. Multae quidem lectionum va- 
rietates quae noientur dignae non videntur; sed codi- 
cum editonumque inler se similitudinem et quasi 
cognationem perscrutanti maximi inlerdum momenti 
sunt ea, quae nonnisi argumentum ipsum Speclantes 
parvi facere solent. Cum autem lectorum hujus 
operis majorém partem mathematicos, minorem cri. 
ucos fore exspectarem, utrisque ut /satüisfacerem, 
nihil. quidem. minutarum istarum rerum plane omisi; 
sed ne asleriscis el uncis et nolis marginalibus 
nimium distraherentur lectorum oculi,. non singu- 


lis plagulis sed toti operi eas subnectere malui. 


Quamquam vero magna laudabilique typothetae sedu- 
litate faetum. est, ut quam minimo spalio haec δά. 
nolaliones eriicae imprimerentur, ita tamen plagula- 
rum numerum crescere vidi, ut indicem in praefatione 
tomi prioris promissum huie lomo adjungere non 
possem. Quamobrem terlium Euclidis operum tomum 
adjicere statui, qui Data, Phaenomena, Optica, Ca- 
toptrica, Regulam canonis, ceteraque continebit opus- 
cula, quae quamvis in editione Oxonia conjunela, 
novam tamen editoris operam quasi flagitare mihi 
videntur. Impune enim, ut uno tantum exemplo 
utar, usque ad nostra tempora illuditur a Savilio 
(ed. Ox. p. 649.) Catoptricorum quisquis est scriptor, 
qui non demonstratione absurda, ut ille perhibet, . sed 
figura usus est a Saviliana diversa, eaque meliore, rei 
ipsi aptiore. Huic tertio tomo, qui separatim. venibit , 
indicem. omnium vocabulorum mathematicorum, quae 
apud Euclidem et apud Proclum inveniuntur, addam, 
finemque exoptatum, operi abhinc nono anno sus- 


cepto, favente Deo brevi tempore imponam. 


Seripsi Berolini Calendis Octobribus 
anni 1829. 
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EYKAEIAOY ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν 
BIBAION AEKATON. 


Ὅροι. 

[i , 5 , τ — ? m— 

é Σύμμετρα μεγέϑη λέγεται τὰ τῷ αὐτῷ 
μέτρῳ μετρούμενα. 

β. σύμμετρα δὲ, ὧν μηδὲν ἐνδέχεται xowóv 
μέτρον γενέσϑαι. 

, 3 - P , ? , , «t 

yg. Εὐϑεῖαν δυνάμει σύμμετροί εἰσιν, ὅταν 
τὰ ἀπ αὐτῶν τετράγωνα τῷ αὐτῷ χωρίῳ μετρῆται. 

y. σύμμετροι δὲ, ὅταν τοῖς ἀπὶ αὐτῶν τε- 
τραγώγοις μηδὲν ἐνδέχεται χωρίον χοινὸν μέτρον γε- 
νέσϑαι. 

& Τούτων ὑποχειμένων δείκνυται ὅτι τῇ προτε- 
ϑείσῃ εὐϑείς ὑπάρχουσιν εὐϑεῖαν πλήϑεν ἄπειροι 
σύμμετροί rs xoi ἀσύμμετροι, αἱ μὲν μήκει μόνον, αἵ 
δὲ χαὶ δυνάμει. καλείσϑω οὖν y μὲν προτεϑεῖσα 
εὐθεῖα ῥητή. 

' € 7 , i 2» , v 

c. Καὶ αἱ ταύτῃ σύμμετρον, εἴτε μήκχεν χαὶ δυ- 
γάμει, εἴτε δυνάμει μόνον, ῥηταί. 

t. Αἱ δὲ ταύτῃ ἀσύμμετρον ἄλογον καλείσϑω- 

t D 
σαν. 

ἡ. Καὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς προτεϑείσης εὐϑείας τε- 
τράγωνον ῥητόν. 

9', Καὶ τὰ τούτῳ σύμμετρα δητά. 
(. Τὰ δὲ τούτῳ ἀσύμμετρα ἄλογα καλείσϑω. 


ἢ, Ε 11 
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p-« , ^ ) 
uw. Koi αἱ δυνάμεναι αὐτὰ ἄλογοι εἰ μὲν τε-. 


τράγωνα εἴη, αὐταὶ αἱ πλευραὶ" εἰ δὲ ἕτερά τινα 
3. 6 , 2d B. » - . , , » ? , 
ευϑυγράμμα, Ct toC CUTOIG T«TO0G)J (ve «va oco ovaoct, 


Ilgóreotg «. 

4vo ueyeO nv ἀνίσων ἐχκειμένων, ἐὰν 
ἀπὸ τοῦ μείζονος ἀφαιρεϑὴ μεῖζον ἡμίσους 
ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ ἀπὸ τοῦ χαταλειπομένου 
μεῖζον ἡμίσους ἢ τὸ ἤμκίσυ, καὶ τοῦτο Gtl 
γίγνηται: λειφϑησεταί τι μέγεϑος, ὃ ἔσται 
ἕλασσον τοῦ ἐκχειμένου ἐλάσσονος μεγέ- 
Üov;. 


{ 


» ga JU , , ^ δ - 3* 
Eoro δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ 4B D, ov μεῖζον Fg. 


τὸ 41}. λέγω ὅτι ἐὰν ἀπὸ τοῦ AD ἀφαιρεϑῇ μεῖζον 
ἡμίσους 5 τὸ ἥμισυ, καὶ ἀπὸ τοῦ καταλειπομένου μεῖ- 
Cov ἡἰσους ἢ) τὸ ἥμισυ, χαὶ τοῦτο ἀεὶ γίγνηται, λειφ- 
ϑήσεταί τι μεγέϑος, ὃ ἔσται ἔλασσον τοῦ 1' μεγέϑους. 

Τὸ γὰρ [' πολλαπλασιαζόμενον ἔσταν ποτὲ τοῦ 
AB μεγέϑους μεῖζον. Πεπολλαπλασιάσϑω, καὶ ἔστω 
τὸ 4" τοῦ μὲν I' πολλαπλάσιον, τοῦ δὲ AD μεῖζον, 
zci διηῃρήσϑω τὸ 4E εἰς τὰ τῷ 1 ἴσα τὰ 42 ZH 
HE, χαὶ ἀφηρήσϑω ἀπὸ μὲν τοῦ AD μεῖζον ἡ μίσους 
ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΒΘ, ἀπὸ δὲ τοῦ AO μεῖζον ἡμίσους 
ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΘΚ, καὶ τοῦτο ἀεὶ γιγνέσϑω, ἕως ἂν 
αἱ ἐν τῷ 48 διαιρέσεις ἰσοπληϑεῖς γένωνται ταῖς ἐν 
τῷ 4" διαιρέσεσιν. 

Ἔστωσαν οὖν αἱ AK ΚΘ OB διαιρέσεις ἰσο- 
πληϑεῖς οὐδαι ταῖς 4Z ZH HE- xc ἐπεὶ μεῖζόν 
ἐστι τὸ Εἰ τοῦ .AB, xci ἀφήρηται ἀπὸ μὲν τοῦ AE 
ἔλασσον τοῦ ἡμίσους τὸ EH, ἀπὸ δὲ τοῦ AB μεῖζον 
ἡμίσους ἢ τὸ ἥμισυ τὸ BO- λοιπὸν ἄρα τὸ H4 λοι- 
ποῦ τοῦ ΘΑ͂ μεῖζόν ἐστι. Καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ HA 
τοῦ O A, καὶ ἀφήρηται τοῦ μὲν HA ἥμισυ τὸ HZ, τοῦ 
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δὲ ΘΑ μεῖζον ἡμίσους 1 τὸ ἥμισυ τὸ ΘΚ' λοιπὸν 
ἄρα τὸ 4Z λοιποῦ τοῦ AK μεῖζόν ἐστιν. σον δὲ 
τὸ 4Ζ τῷ 1᾽-. καὶ τὸ 1' ἄρα τοῦ AK μεῖζόν ἐστιν, 
"EAaccor ἄρα τὸ AK τοῦ I. | 

Καταλείπεται ἄρα ἀπὸ τοῦ AD μεγέϑους τὸ AK 
μέγεϑος ἔλασσον ὃν τοῦ ἐχχειμένου ἐλάσσονος μεγέϑους 
τοῦ 7. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρύότασις g. 

᾿Βὰν δύο μεγεϑῶν ἐχχειμένων ἀνίσων 
ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἑλάσσονος ἀπὸ 
τοῦ μείζονος τὸ καταλειπόμενον μηδέποτε 
καταμετρῇ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ: ἀσύμμετρα ἔσταν 
τὰ μεγέϑη. 

Δύο γὰρ μεγεϑῶν ἐχκειμένων ἀνίσων τῶν AD 14, 
καὶ ὄντος ἐλάσσονος τοῦ AB, ἀνϑυφαιρουμένου ἀεὶ 
τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείζονος, τὸ περιλειπόμενον 
μηδέποτε χαταμετρείτω τὸ πρὸ ἑαυτοῦ: λέγω ὅτι ἀσύμ- 
μέτρά ἐστι τὰ 48 I4 μεγέϑη. 

. Ev γάρ ἐστι σύμμετρα, μετρήσει τι αὐτὰ μέγε- 
Üog. ετρείτω, εἰ δυνατόν, xci ἔστω τὸ E- καὶ τὸ 
μὲν AB τὸ AZ χαταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον 
τὸ l'Z, τὸ δὲ Il'Z τὸ BH καταμετροῦν λειπέτω ἑαυ- 
τοῦ ἕλασσον τὸ 4H, καὶ τοῦτο ἀεὶ γιγνέσϑω, ἕως 
οὗ AsupÜ i τι μέγεϑος, 0 ἐστιν ἔλασσον τοῦ E. I'syo- 
γέτω, xai λελείφϑω τὸ .AH ἔλασσον τοῦ DL, "End 
οὖν τὸ E τὸ AB μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ AD τὸ AZ μετρεῖ" καὶ 
τὸ E ἄρα τὸ AZ μετρήσει.  Merget δὲ καὶ ὅλον τὸ 
14: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΓΖ μετρήσει. ᾿Αλλὰ τὸ 
IZ τὸ BH μετρεῖ: xoi τὸ E ἄρα τὸ BH μετρεῖ. 
ἹΜετρεῖ δὲ xoi ὅλον τὸ 418: xoi λοιπὸν ἄρα τὸ ΑΜ 
μετρήσεν, τὸ μεῖζον τὸ ἔλασσον, ὅπερ ἐστίν ἀδύνα- 
τον. Οὐχ ἄρα τὰ AB ΓΔ μεγέϑη μετρήσει τι μέ- 
γεϑος: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστι τὰ AB. [4 μεγέϑη, 


Fs. 2. 
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Lv ἄρα δύο μεγεϑῶν ἐχχειμένων ἀνίσων vOv. 
φαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλύσσονος ἀπὸ τοῦ μείζονος τὸ 
καταλειπόμενον μηδέποτε καταμετρῇ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ" 
» , " ᾿ , L4 Mes - 
ἀσύμμετρα ἔσται τὰ μεγέδη" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότατις y. 

Δύο μεγεϑῶν συμμέτρων δοϑέντων, τὸ 
μέγιστον αὐτῶν χοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

"Eóoro τὰ δοϑέντα δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ 
4B ΓΊ, ὧν ἔλασσον τὸ AB- δεῖ δὴ τῶν 4:8 14 τὸ 
μέγιστον χοιγὸν μέτρον εὑρεῖγ. 

. Τὸ AB γὰρ μέγεϑος ἤτον μετρεῖ τὸ D'4 ἢ οὔ. 
EX μὲν οὖν τὸ 4B τὸ ['4 μέτρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτὸ- τὸ 4D &o« τῶν 411) [4 xowóv μέτρον ἐστὶ, 
καὶ φανερόν ὅτι καὶ μέγιστον: μεῖζον γὰρ τοῦ AB 
μεγέϑους T0 .4D οὐ μετρήσει. 

Mi μετρείτω δὴ τὸ .AB τὸ 14: ἀνϑυφαιρου- 
μένον ἄρα τοῦ ἐλάσσονος ἀεὶ ἀπὸ τοῦ μείζονος, 
τὸ περιλειπόμενον μετρήσει ποτὲ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, διὰ 
τὸ μὴ εἶναι ἀσύμμετρα τὰ 48 [4: καὶ τὸ μὲν AB 
τὸ EA χαταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ ΕἾ", 
τὸ δὲ ΕΓ τὸ ZB χαταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἕλασ- 
gov τὸ AZ, τὸ δὲ AZ τὸ ['E μετρείτω. 

᾿Επεὶ οὖν τὸ AZ τὸ I'E μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ ΓΕ τὸ 
ZB μετρεῖ: καὶ τὸ AZ ἄρα τὸ ZB μετρήσει. Merost 
02 xoi ἑαυτό- xci ὅλον ἄρα τὸ AB μετρήσει τὸ AZ. 
᾿λλὰ τὸ AB τὸ AE μετρεῖ: καὶ τὸ AZ. ἄρα τὸ AE 
μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ ΠΕ- καὶ ὅλον ἄρα τὸ I'4 
μετρεῖ" τὸ AZ ἄρα τὰ ,.18Β 14 μετρεῖ" τὸ AZ ἄρα τῶν 
AB DA κοινὸν μέτρον ἐστί. “έγω δὴ ὅτι καὶ μέγε- 
στον. Εἰ γὰρ μή, ἔσται τε μέγεϑος μεῖζον τοῦ AZ, ὁ 
μετρήσει τὰ 48 Γ4. Μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ H. ᾿Επεὶ 
οὖν τὸ H τὸ AB μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ AB τὸ ΕΖ μετρεῖ: 
καὶ τὸ H ἄρα τὸ E4 μετρήσει. Μετρεῖ δὲ xoi ὅλον 


Fig 3. 
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τὸ I'- καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ I'E μετρήσει τὸ H. ᾿Αλλὰ 
τὸ I'E τὸ ΖΒ μετρεῖ. καὶ τὸ Η ἄρα τὸ ΖΒ μετρή:- 
ou. Μετρεῖ δὲ x«i ὅλον τὸ .AB* καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ 
AZ μετρήσει, τὸ μεῖζον τὸ ἔλασσον, ὕπερ ἐστὶν ἀδύ- 
γατον" οὐκ ἄρα μεῖζόν τι μέγεϑος τοῦ 42 τὰ AB 
14 μεγέϑη μετρήσει" τὸ 412 ἄρα τῶν AD. Γά τὸ 
μέγιστον χοινὸν μέτρον ἐστί. 

4vo ἄρα μεγεϑῶν συμμέτρων δοϑέντων, τῶν AB 
UA, τὸ μέγιστον χουνὸν ᾿μέτρον εὕρηται τὸ AZ, ὕπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 

Πόρισμα. 

Ἂχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν μέγεϑος δύο 
αἐγέϑη μετρῇ, χαὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 

᾿ 
πετρησει. 

Πρότασεις o. 
: 

Towov μεγεθῶν συμμέτρων δοϑέντων, 
γὸ μέγιστον αὐτῶν χοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

"Eoto τὰ δοϑέντα τρία μεγέϑη σύμμετρα τὰ .4 B 
Γ- δεῖ δὴ τῶν 44 D 1' τὸ μέγιστον xowóv μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν .4 αὶ τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, χαὶ ἔστω τὸ 4- τὸ δὴ 4 τὸ 1’ ἤτοι μετρεῖ ἢ 
οὐ μετρεῖ. ἸΜετρείτω πρότερον. "Ens οὖν τὸ 4 τὸ 
[' μετρεῖ, μετρεῖ δὲ xoi τὰ .4 Β- τὸ 4 ἄρα τὰ 4 
Bh 1᾽ μετρεῖ: τὸ 4 ἄρα τῶν 4 D I'xowóv μέτρον 
ἐστί, Καὶ φανερὸν ὅτε καὶ μέγιστον, μεῖζον γὰρ 
τοῦ 4 μεγέϑους τὰ 4 D οὐ μετρεῖ. 

Μὴ μετρείτω δὴ τὸ 4 τὸ 1, «“Π1έγω πρῶτον ὅτι 
οὐμμετρά ἐστι τὰ 1' 4. ᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι 
τὰ 4 B 1᾽, μετρήσει τὸ αὐτὰ μέγεϑος, ὃ δηλαδὴ καὶ 
τὰ ΑΔὶ B μετρήσει: ὥςτε xai τὸ τῶν A D μέγιστον 
κοινὸν μέτρον τὸ 4 μετρήσει. ετρεῖ δὲ xo τὸ I^ 
dere τὸ εἰρημένον μέγεϑος μετρήσει τὰ Γ' 4: σύμμε- 
roe ἄρα ἐστὶ τὰ I' 4, Εἰλήφϑω οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον 
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κοινὸν μέτρον, xci ἔστω τὸ 4. 'Ln& οὖν τὸ Κὶ τὸ 4 
μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ 4 τὰ ΑἹ B μετρεῖ: καὶ τὸ E ἄρα τὰ 
A B μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ 1. Τὸ E ἄρα τὰ 
4 B 1' μετρεῖ. τὸ E ἄρα τῶν A4 B [' κοινόν ἐστι 
μέτρον. ““έγω δὴ ὅτι καὶ μέγιστον, Εἰ γὰρ δυνα- 
τόν, ἔστω τι τοῦ E μεῖζον μέγεϑος τὸ Ζ, καὶ μετρείτω 
τὰ A4 D I. Koi ἐπεὶ τὸ Z τὰ 4. DB 1' μετρεῖ, καὶ 
τὰ 44 DB μετρήσεν' χαὶ τὸ τῶν 4 B ἄρα μέγιστον 
κοινὸν. μέτρον μετρήσει. “ὃ δὲ τῶν 4 DB μέγιστον 
χοινὸν μέτρον ἐστὶ τὸ 4" τὸ Ζ ἄρα τὸ 4 μετρεῖ, Με- 
τρεῖ δὲ χαὶ τὸ 1᾽. τὸ Z ἄρα τὰ 1᾽ 4 μετρεῖ: καὶ τὸ 


τῶν Í' 4 ἄρα μέγιστον χοινὸν μέτρον μετρήσει TO . 


Ζ. TO δὲ τῶν I' 4 μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶ τὸ L- 
τὸ Z ἄρα τὸ E μετρήσει, τὸ μεῖζον τὸ ἔλασσον, ὕπερ 
ἑστὶν ἀδύνατον: οὐχ ἄρα μεῖζόν τι τοῦ E μεγέϑους 
μέγεϑος τὰ 44 D Γ' μεγέϑη μετρεῖ. τὸ E ἄρα τῶν 
«1 B 1' τὸ μέγιστον χοινὸν μέτρον ἐστὶν. 

Τριῶν ἄρα μεγεϑῶν συμμέτρων δοϑέντων, τῶν 
A Β1᾽, τὸ μέγιστον χοινὸν μέτρον, τὸ E, εὕρηται" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πόρισμα. 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν μέγεϑος τρία 
μεγέϑη μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μέτρήσει. 

( μοίως δὲ καὶ ini πλειόνων τὸ μέγιστον χοινὸν 
μέτρον ληφϑήσεται, καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει.) 

Πρότασις ε. 

Τὰ σύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λό- 
γον ἔχεν, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀρεϑιμόν. 

"Eoro σύμμετρα μὲἐγέϑη τὰ A4 Β' λέγω ὅτι τὸ 
4 πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ 4 B, μετρήσει τι 
αὐτὰ μέγεϑος. Μετρείτώ, καὶ ἔστω τὸ 1΄. Καὶ δὁσά- 
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xi; τὸ 1) τὸ Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν 
m ) -—- *« , NJ ^ 7», ^ 7} — Lr 
τῷ d ἀριϑμῷ, ὁσάκις δὲ τὸ [L'vÓ DB μετρεῖ, τοσαῦται 

μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ L. 

᾿Επεὶ ovv» τὸ [' τὸ .d μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τῷ 4 
μονάδας, μετρεῖ δὲ xai ἡ μονὰς τὸν 4] χατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας: ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 1] μετρεῖ ἀρι- 
ϑμὸν,καὶ τὸ Π'᾿ μέγεϑος τὸ .4- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ /' πρὸς 
τὸ 4, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4: ἀνάπαλιν ἄρα, ὡς 
τὸ 4 πρὸς τὸ 1', οὕτως ὁ 4 “πρὸς τὴν μονάδα. Πά- 
Aw, ἐπεὶ τὸ 1᾽ τὸ D μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ LE μο- 
γάδας, μετρεῖ δὲ xol ἡ μονὰς τὸν E χατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν E μετρεῖ, xol 
τὸ 1' τὸ B- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 1' πρὸς τὸ DB, οὕτως 
ἡ μονὰς πρὸς τὸν E. ᾿βδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ A πρὸς 
τὸ 1᾽, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὴν μονάδα" διίσου ἄρα ἐστὶν 
ς ' , ' ' «, « E 2 E] 1 * 
ὡς τὸ d πρὸς τὸ D, οὕτως ὁ 4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν EF. 

Τὰ ἄρα σύμμετρα μεγέϑη τὰ ΑΙ B πρὸς ἄλληλα 

Υ »» C Li 3 A] M 3 A] A] * 

λόγον ἔχει, ὧν ὁ 4 ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμὸν τὸν F- 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


lloóraotg ς. 

βὰν δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχῃ, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν: σύμμετρά ἐστι 
τὰ WeyéO n. 

Δύο γὰρ μεγέϑη τὰ .4 D πρὸς ἄλληλα λόγον 
ἐχέτω, ὃν ἀριϑμὸς ὁ 4 πρὸς ἀριϑμὸν τὸν E- λέγω 
« , , 1 * , 
ot, συμμετρα ἐστὶ τὰ ΑἹ D μεγέϑη. 

Ur) , 5 2 ind 2 , 3 - 

σαι γάρ εἰσιν ἐν τῷ 4 μονάδες, εἰς τοσαῦτα 
ἴσα διῃρήσϑω τὸ 4, xci ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ I^ 
« , 2 E] * gd -Y , , 
ὁσαν δέ εἰσιν ἐν τῷ LE μονάδες, ix τοσούτων ucyc- 
"qv (oov τῷ 1' συγχείσϑω τὸ Z. 

2p" * » «r 3 (ἢ » -— , LE 

ἐπεὶ ovv ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ 4 μονάδες τοσαῦτά 
ἔστι xci ev τῷ “1 μεγέϑη ἴσα τῷ ['- ὃ ἄρα μέρος 
ἑστὲν ἡ μονὰς τοῦ 4], τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ τὸ [' 


Pis. 6. 
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TOU 4* ἐστὶν ἄρα. ὡς τὸ 1᾿ πρὸς τὸ .A, οὕτως ἡ uo- 
γὰς πρὸς τὸν 4. Μετρεῖ δὲ ἡ μονὰς τὸν 4 ἀρυϑμόν' 
μετρεῖ ἄρα καὶ τὸ 1' τὸ 4. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 
1' πρὸς τὸ 4, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν' 
ἀνάπαλιν ἄρα ὡς τὸ A πρὸς τὸ 1', οὕτως ὁ 4 ἄρι- 
ϑμὸς πρὸς τὴν μονάδα. Πάλιν, ἐπεὶ, ὅσαν εἰσιν ἐν 
τῷ E μονάδες, τοσαῦτά ἔστι καὶ ἐν τῷ Z μεγέϑη ἴσα 
τῷ 1᾽. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ I' πρὸς τὸ Ζ, οὕτως ἡ μονὰς 
πρὸς τὸν E ἀριϑμὸν. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ .4 πρὸς 
τὸ 1᾿, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὴν μονάδα" διΐσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς τὸ ΑΙ πρὸς τὸ Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E. 'AAX 
ὡς ὁ 4 πρὸς τόν E, οὕτως τὸ .4 πρὸς τὸ B- καὶ ὡς 
ἄρα τὸ .4 πρὸς τὸ D, οὕτως xci τὸ .4 πρὸς τὸ Z- 
τὸ .4 ἄρα πρὸς ἑχάτερον τῶν  Ζ τὸν αὐτὸν ἔγχει 
λόγον": ἴσον ἄρα ἐστι τὸ D τῷ Z. Μετρεῖ δὲ τὸ 1" 
τὸ Z, μετρεῖ ἄρα xci τὸ B, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ 4- τὸ 1' 
ἄρα τὰ A DB μετρεῖ: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ τῷ Β. 

'Εὰν ἄρα δύο μὲεγέϑη ec S καὶ τὰ ξξῆς ὡς ἐν τῇ προ- 
τίσει » “ὁ ὅπερ δεν δεῖξαι. 


(Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν σι δύο ἀρι- 
ϑιοὶ, ὡς οἱ 4 E, καὶ εὐθεῖα, ὡς ἡ «4, δύνατόν ἐστι 
ποιῆσαν ὡς τὸν 4 ἀριϑμὸν πρὸς τὸν E ἀριϑμὸν, οὕτως 
τὴν εὐθεῖαν πρὸς εὐθεῖαν, ᾿Εὰν δὲ xoi τῶν 4 Z 
μέση ἀνάλογον ληφϑῆ, ὡς ἡ H, ἔσταν ὡς ἡ .4 πρὸς 
τὴν Z, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς A πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς H, τοῦτ᾽ 
ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, τὸ ὅμοιον καὶ 
ὁμοίως ἀναγραφόμενον. AX ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Z, 
ovrog ἐστὶν ὁ 4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E ἀριϑμόν" γέ- 
γονεν ἄρα x«i ὡς 0 4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E ἀριϑμὸν, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 εὐθείας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς H 
εὐϑείας.) 
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Πρότωσις t. 

Τὰ ἀσύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λό- 
γον οὐκ ἔχει, 0v ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑιμόν. 

Ἔστω ἀσύμμετρα μεγέϑη τὰ .4 B- λέγω ὅτι τὸ 
44 πρὸς τὸ B λόγον οὐκ ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑιμόν. | 

Et γὰρ ἔχει τὸ ΑἹ πρὸς τὸ B λόγον, Ov ἀριϑμὸς 
πρὸς ἀριϑμὸν, σύμμετρον ἔσται τὸ .4 τῷ DB. Οὐκ 
ἔστι δέ. οὐκ ἄρα τὸ .4 πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν 
ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

Τὰ ἄρα ἀσύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα ... 
x«i τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσιε . « . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες ἡ. e 


᾿Εὰν δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον μὴ 
ἔχῃ, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. ἀσύμμετρά 
ἐστι τὰ μεγέϑ᾽η. 

4vo γὰρ μεγέϑη τὰ .4 Β πρὸς ἄλληλα λόγον 
μὴ ἐχέτω, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν- λέγω ὅτι ἀσύιι- 
pero ἐστὶ τὰ ΑΙ B μεγέϑη. 

Ev γάρ ἐστι σύμμετρα, τὸ -4 πρὸς τὸ B λόγον 


ἕξει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. Οὐκ ἔχεν δέ, ἀσύμι- 


μέτρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΑΔ D μεγέϑη. 
᾿ξὰν ἄρα δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον up... 
[44 » - 
παὶ TG ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . e 0760 ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες o. 

Tà ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐϑειῶν 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀρυιϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριε- 
ϑμὸν, καὶ τὰ τετράγωνα τὰ πρὸς ἄλληλα λό- 

» LY r ᾿ DN 
γον ἔχοντα, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμὸν καὶ τὰς πλευρὰς ἕξει 


Fig. 7. 


Fre, 8. 
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μήκει συμμέτρους: τὰ δὲ ἀπὸ τῶν μήχει 
ἀσυμμέτρων εὐϑειῶν τετράγωνα πρὸς ἄλλη- 
λα λόγον οὐχ ἔχει, ὕνπερ τετράγωνος ἀρι- 
ὑϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, x«i τὰ τε- 
τράγωνα τὰ πρὸς ἄλληλα λόγον μὴ ἔχοντα, 
ὕνπερ τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 
νον ὠριϑμὸν οὐδὲ τὰς πλευρὰς ἕξει μήκει 
συμμέτρους. ᾿ 

ἥστωσαν γὰρ αἱ .4 αὶ μήχει σύμμετροι: λέγω 
ὅτε τὸ ἀπὸ τῆς .4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B 
τετράγωνον λόγον ἔχει, ὅνπερ τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Lana γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ Α τῇ D μήκει: ἡ 
A ἄρα πρὸς τὴν B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν. "Eyre, ὃν ὁ I' πρὸς τὸν 4. 'Ema οὖν 
ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν D, οὕτως ὁ [' ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν 41 ἀριϑμὸν, ἀλλὰ τοῦ μὲν τῆς 4 πρὸς τὴν DB 
λόγου διπλασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ἀπὸ τῆς .4 τετραγώνου 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D τετράγωνον: τὰ γὰρ ὅμοια σχή- 
ματα ἐν διπλασίονν λέγῳ ἐστὲ τῶν ὁμολόγων πλευ- 
ρῶν: τοῦ δὲ τοῦ 1" ἀριϑμοῦ πρὸς τὸν 4 ἀριϑμὸν 
λόγου διπλασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ἀπὸ τοῦ D τετραγώνου 
πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 τετράγωνον, δύο γὰρ τετραγώ- 
γων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμὸς, καὶ 
ὁ τετράγωνος πρὸς τὸν τετράγωνον ἀριϑμὸν διπλα- 
Giove λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευράν" 
ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς «44 τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς DB τετράγωνον, οὕτως ὁ ἀπὸ τοῦ 1᾽ τετρά- 
γωνος πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 τετράγωνον. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β τετράγωνον, οὕτως ὁ ἀπὸ τοῦ 
|' τετράγωνος πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 τετράγωνον" λέγω 
ὅτι σύμμετρός ἔστιν ἡ A4 τῇ B μήχει. 


Fip 
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᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D, οὕτως ὁ ἀπὸ τοῦ [" τετράγωνος 
πρὸς τὸμ ἀπὸ τοῦ 4- ἀλλὰ ὁ μὲν τοῦ ἀπὸ τῆς 4 
τετραγώνου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D λόγος διπλασίων ἐστὶ 
τοῦ τῆς .4 πρὸς τὴν DB λόγου, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τοῦ 1' 
τετραγώνου πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 τετράγωνον λόγος 
διπλασίων ἐστὲ τοῦ τοῦ 1’ πρὸς τὸν 4 λόγου" ἔστιν 
ἄρα καὶ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν DB, οὕτως ὁ [' πρὸς τὸν 
4- ἡ A ἄρα πρὸς τὴν Β' λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς 0 I' 
πρὸς ἀριϑμὸν τὸν 4: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ 
B μήχει. 

᾿Αλλὰ δὴ ἀσύμμετρος ἕστω ἡ A τῇ D μήκει: 
λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς .À τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
B λόγον οὐχ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον ἀρυϑμόν. 

Ev γὰρ ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς ΑἹ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς B λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριυϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον ἀριϑμὸν, σύμμετρος ἔσται ἡ ΑἹ! τῇ D μή- 
κει. Οὐχ ἔστι δέ- οὐκ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΑἹ τετρά- 
γωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 

l[&Aw δὴ τὸ ἀπὸ τῆς .4 τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς D λόγον μὴ ἐχέτω, ὃν τετράγωνος ἀριϑιμὸς 
πρὸς setgeyavoy Gov MOV: λέγω Ort ig contia 
ἔστιν ἡ A τῇ DB μήκει. 

Et γάρ ἐστι φήμμεεροο ἡ Α τῇ B μήκει, ἕξει τὸ 
ἁπὸ τῆς A πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D λόγον, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. Οὐχ ἔχει δέ: 
οὐκ ἄρα δὐυμμετρός ἐστιν ἡ 4 τὴ D μήκει. 

T& ἄρα ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐϑειῶν τε- 
τράγωνα “νὸν καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει «..«Ἃ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 
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Πόρισμα. 

Καὶ φανερὸν ix τῶν δεδειγμένων ἐστι, ὅτι αἱ 
μήκει σύμμετροι πάντως xci δυνάμει, αἱ δὲ δυνάμει 
σύμμετροι οὐ πάντως χαὶ μήχει, χαὶ αἱ μήχει ἀσύμ- 
μέτροι, οὐ πάντως zc δυνάμει ἄσυμμετροι, ci δὲ δυ- 
γάμεν ἀσύμμετροι πάντως χαὶ μήκει. 


(7 ἡ μμα. 

“έδεικται ἐν τοῖς ἀριϑμητιχοῖς, ὅτε οἱ ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχουσιν, ὃν 
τετράγωνος ἀρεϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἐριϑμόν" xol 
ὅτι ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχωσιν, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, ὕμοιοί 
εἶσιν ἐπίπεδοι. Καὶ δῆλον ἐκ τούτων, ὅτι οἱ μὴ 
ὅμοιον ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ, τοῦτ᾽ ἔστιν οἱ μὴ ἀνάλογον 
ἔχοντες τὰς πλευρὰς, πρὸς ἀλλήλους λόγον OUX ἔχουσιν 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 
Et γὰρ ἕξουσιν, ὕμοιον ἐπίπεδοι ἔσονται, ὅπερ οὐχ 
ὑπόχειται" οἱ ἄρα μὴ ὅμοιοι ἐπίπεδοι πρὸς ἀλλήλους 
λόγον οὐκ ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον ἀριϑμόν.) 


πρότασις v (i4). 


Τῇ προτεϑείσῃ eDOstic προςευρεῖν δύο 10. 
εὐθείας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκεν μόνον, (11.) 
τὴν δὲ καὶ δυνάμει. 

"Eoro ἡ προτεϑεῖσα εὐϑεῖα ἡ 4: δεῖ δὴ τῇ Δ ri; το. 
προςευρεῖν δύο εὐθείας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκεν 
μόνον, τὴν δὲ καὶ δυνάμει. 

᾿Εχκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀριϑμοὶ οἱ B I, πρὸς 
ἀλλήλους λόγον μὴ ἔχοντες, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, τοῦτ᾽ ἔστι μὴ ὅμοιοι ἐπί- 
πεδοι, καὶ γεγονέτω ὡς ὁ B πρὸς τὸν I, οὕτως τὸ ἀπὸ 
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τῆς ΑΔ πετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωγον’ 
(ἐμάϑομεν γάρ.) σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς .4 τῷ 
ἀπὸ τῆς 4. Καὶ ἐπεὶ ὁ DB πρὸς τὸν [' λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμὸν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 λό- 
γον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ .4 τῇ 4 μήκει. 
Εἰλήφϑω τῶν A4 4 μέση ἀνάλογον ἡ E- ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ A πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΑἹ τετράγω- 
vov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς LE. ᾿Δσούμμετρος δέ ἐστιν ἡ .A 
τῇ 4 μήκει. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ xci τὸ ἀπὸ τῆς Α͂ 
τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς [2 τετραγώνῳ: ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ E δυνάμιει. 

Τῇ ἄρα προτεϑείσῃ εὐϑείᾳ τῇ «4, προςεύρηνται δύο 
εὐθεῖαι ἀσύμμετροι αἱ 4 E μήκει μὲν μόνον ἡ A, 
δυνάμει δὲ καὶ μήκει δηλαδὴ ἡ E: ὅπὲρ ἔδει δεῖξαι. 

Πρόταωσις τά (t). 

᾿Εὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀφιάλογιαν ἢ, τὸ δὲ 11. 
πρῶτον τῷ duc ἐν σύμμετρον ἢ)» καὶ τὸ τρί- (10. 
τον τῷ τετάρτῳ σύμμετρον ἔσται: κἂν τὸ 
πρῶτον τῷ δευτέρῳ dou peto. ἢ, καὶ τὸ 
τρίτον τῷ τετάρτῳ ἀσύμμετρον ἕσται. 

Ἔστωσαν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον, τὰ .4 DB 1' Fig. 11. 
4, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ [' πρὸς τὸ 4, τὸ 
A δὲ τῷ DB σύμμετρον ἔστω". λέγω ὅτι xci τὸ [" τῷ 
4 mw ἕσται. , 

᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστὶ τὸ .4 τῷ D, τὸ .4 ἄρα 
πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀρυϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. Καὶ 
ἔστιν ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ l' πρὸς τὸ 4- 
καὶ τὸ 1’ ἄρα πρὸς τὸ 4 λόγον ἔχει, ὃν ἀρυϑμὸς πρὸς 
ἀρεϑιμόν" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ I' τῷ 4. 

᾿λλὰ δὴ τὸ 4! τῷ B ἀσύμμετρον ἔστω: λέγω 
ὅτε καὶ τὸ {' τῷ 4 ἀσύμμετρον éorew. ᾿Επεὶ γὰρ 
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ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ A τῷ 41: τὸ ΑἹ ἄρα πρὸς τὸ B 
λόγον οὐκ ἔχει ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἐριϑϑιόν, Καὶ 
ἔστιν ὡς τὸ Αἱ πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ [᾿ πρὸς τὸ 4: 
οὐδὲ τὸ 1᾿ ἄρα πρὸς τὸ 4 λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς 
πρὸς ἀριϑιιὸν» ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὲ τὸ 1' τῷ 4. 

μὰν ἄρα τέσσαρα μὲγέϑη ἀνάλογον. .. καὶ τὸ 
ijs ὡς ἐν τῇ προτάσει « «- ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις qr. 
B. - 3 - , , * ? 
T«& τῷ αὐτῷ μεγέϑει σύμμετρα καὶ ἀλ- 
λήλοις ἐστὶ σύμμετρα. 
€ g^ , * - - » , 
Πχάτερον γὰρ τῶν ΑἹ D τῷ I' ἔστω σύμμετρον. 
λέγω ott καὶ τὸ 4! τῷ D ἐστὲ σύμμετρον. 


€ 3 * νι , : , E] ' - ' » 
ἐπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ 4 τῷ l', τὸ 4 ἄρα 


πρὸς τὸ 1᾿ λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀρυϑμὸν, 
᾿βχέτω, ὃν ὁ 4 πρὸς τὸν E. Πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρόν 
ἐστι τὸ D τῷ 1, τὸ 1᾿ ἄρα πρὸς τὸ D λόγον ἔχει, ὃν 
ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμὸν. "Eyéro, ὃν ὁ Ζ πρὸς τὸν H. 
Καὶ λόγων δοϑέντων ὁποσωνοῦν, τοῦ τε, ὃν ἔχει ὁ 4 
πρὸς τὸν E, καὶ ὁ Ζ πρὸς τὸν H, εἰλήφρϑωσαν ἀρι- 
ϑιιοὶ ἑξῆς ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις, οἱ O K 41: ὥςτε 
εἶναι ὡς μὲν τὸν 4 πρὸς τὸν DL, οὕτως τὸν Θ πρὸς τὸν 
Κ, ὡς δὲ τὸν Ζ πρὸς τὸν LH, οὕτως τὸν K πρὸς 
τὸν 4. 

᾿Επεὶ οὖν ἐστὶν ὡς τὸ A4 πρὸς τὸ 7᾿, οὕτως ὁ A 
πρὸς τὸν E, ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν L, οὕτως ὁ Θ 
πρὸς τὸν K- ἔστιν ἄρα καὶ ὡς T0.4 πρὸς τὸ 1, οὕτως 
ὁ Θ πρὸς τὸν K. 1]|άλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ [' πρὸς 
τὸ B, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν LH, ἀλλ᾽ ὡς ὁ Z πρὸς τὸν 
H, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν .4- xci ὡς ἄρα τὸ 1" πρὸς 
τὸ B, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν .4. Ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ 
A πρὸς τὸ 1, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν K- διίσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς τὸ 4 τρὸς τὸ D, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν 4. 
τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὁ Θ 


12. 


Fig. 1 
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' 39 ' ' , » * ' 
πρὸς ἀριϑμὸν τὸν «1. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ .4 
ro b. 

rp 


G ἄρα τῷ αὐτῷ μεγέϑει σύμμετρα . . v κιὶ τὰ 


ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προοτύσεν . « « ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


: , 
ΠΙρότασις s. 
3 ι y t , ' ' , 
"n 3 " 
iro ἢ δύο μεγέϑη, καὶ τὸ μὲν σύμμε 
- ? “ ^ AE e δ 
τρον ἢ τῷ αὐτῷ, τὸ δὲ ἕτερον GOUMMETQOY: 
ἀσύμμετρα ἔσταν τὰ μεγέϑη. 
"Lore γὰρ δύο μεγέϑη τὰ .4 DB, ἄλλο δὲ τὸ I, 


xci τὸ μὲν 4 τῷ 1' σύμμετρον ἔστω, τὸ δὲ DB τῷ 1" 


3 , - , «" Ἢ ^ - 7 , , 
ἀσύμμετρον!" λέγω OTt χαὶ τὸ 4 τῷ D ἀσυμμέτρον 
ἐστιν. | 
32 , 2 , ' €-— e » CN ec ^ 
Et γάρ ἐστι σύμμετρον τὸ Αἱ τῷ D, ἔστι δὲ xai 
τὸ [' τῷ “1: καὶ τὸ 1' ἄρα τῷ DB σύμμετρόν ἐστιν" 
ὕπερ οὐχ ὑπόχειται. 


ΠΙΠρότασις w. 

'"E&v ἢ δύο μεγέϑη σύμμετρα, τὸ δὲ ἕτε- 
ρον αὐτῶν μεγέϑει τινὶ ἀσύμμετρον ἢ" καὶ 
τὸ λοιπὸν τῷ αὐτῷ ἀσύμμετρον ἕσται. 

"Eorw δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ Αἱ D, τὸ δὲ ἕτε- 
oov αὐτῶν τὸ ΑΙ ἄλλῳ τινὶ τῷ Í' ἀσύμμετρον ἔστω" 
λέγω ὅτι χαὶ τὸ λοιπὸν τὸ D τῶ 1΄ ἀσύμμετρόν 
ἐστιν. 

Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρον τὸ B τῷ 1΄, ἀλλὰ xol 
τὸ 4 τῷ B σύμμετρόν ἔστι: xoi τὸ .4 ἄρα τῷ [" 
σύμμετρόν ἐστιν. ᾿Αλλὰ καὶ ἀσύμμετρον, ὕπερ ἀδύ- 
γατον: οὐκ ἄρα σύμμετρόν ἐστι τὸ DB τῷ |. ἀσύμι- 
μέτρον ἄρα. 

᾿Βὰν ἄρα καὶ δύο μεγέϑη σύμμετρα ... καὶ τὸ ἑξὴς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει - « . ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


15. 


Fis, 13. 
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(of naa. 

Avo δοϑεισῶν εὐϑειῶν ἀνίσων, εὑρεῖν, rivt μεῖ- 
Cov δύναται 5 μείζων τῆς ἐλάσσονος. 

στωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο ἄνισοι εὐΐξλεῖαν αἱ 
AB 1, ὧν μείζων ἔστω ἡ AB- δεῖ δὴ εὑρεῖν, τίνει 
ucttov δύναται ἡ .“1}} τῆς IF. 

Τεγράφϑω ἐπὶ τῆς AD ἡμικύχλιον, τὸ 448, 
καὶ εἰς αὐτὸ ἐνηρμόσϑω τῇ 1" ἴση ἡ A4, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ 41), Φανερὸν δὴ ὅτι ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ 
4148 γωνία, καὶ ὅτι κἡ AD τῆς A4, τοῦτ᾽ ἔστι τῆς I, 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς 48. 

“Θιιοίως δὲ καὶ δύο δοϑεισῶν εὐϑειῶν, 7) δυνα- 
μένη τὰ ἀπὶ αὐτῶν εὑρίσκεται οὕτως. 

Ἔστωσαν αἱ δύο εὐϑεῖαι δοϑεῖσαι αἱ 44 AD 
xci δέον ἔστω εὑρεῖν τὴν δυναμένην τὰ &m αὐτῶν. 
Κείσϑωσαν γὰρ, ὥςτε ὀρϑὴν γωνίαν περιέχειν, τὴν 
ὑπὸ 4148, καὶ ἐπεζεύχϑω 5 418: φανερὸν πάλιν, 
Ur, ἡ τὰ ἀπὸ τῶν 414 AB δυναμένη ἐστὶν ἡ AB.) 


Illopóraeatg 


'"Eàv τέσσαρες εὐϑεῖανι ἀνάλογον ὦσε, 15. 
δύνηται δὲ ἡ πρώτη τῆς δευτέρας μεῖζον 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ" καὶ ἡ τρίτη τῆς 
τετάρτης μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέ- 
τρου ἑαυτῇ. Καὶ ἐὰν ἡ πρώτη τῆς δευτέρας 
μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ: 
καὶ ἡ τρίτη τῆς τετάρτης μεῖζον δυνήσεταν 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Ἔστωσαν δὴ τέσσαρες εὐϑεῖαν ἀνάλογον αἱ « Εἰφ. 15. 
B D' A, ὡς ἡ Α πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 1" πρὸς τὴν 
4A, καὶ ἡ μὲν «4 τῆς DB μεῖζον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ τῆς 
E, ἡ δὲ Τ' τῆς 4 μεῖζον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ τῆς Z 
λέγω ὅτι εἴτε σύμμετρός ἐστιν ἡ .4 τῇ E, σύμμετρός 

ἐστι 
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ἐστι xe ἡ D' τῇ Ζ- εἴτε ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ A τῇ 
E, ἀσύμμετρός ἐστι xai ἡ 1' τῇ Ζ. 

'Ens γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 
Τ᾽ πρὸς τὴν 4- ἔστιν ἄρα xoi ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Α͂ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς DB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Τ' πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 4. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .4 ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν E Β, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 1΄ ἴσα ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῶν 
Ζ 4- ἔστιν ἄρα ὡς τὰ ἀπὸ τῶν E D πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς B, οὕτως τὰ ἀπὸ τῶν Z 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 4: διελόντι ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Β,, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4- 
ἔστιν Goo καὶ ὡς ἡ E πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Ζ πρὸς 
τὴν 4: ἀνάπαλιν ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ DB πρὸς τὴν E, 
οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν Z. Ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ Α“,' πρὸς 
τὴν B, οὕτως ἡ [{ πρὸς τὴν 4" διΐσου ἄρα ἔστιν ὡς 
5 4 πρὸς τὴν E, οὕτως ἡ I' πρὸς τὴν Z- εἴτε οὖν 
σύμμετρός ἐστιν ἡ .4 τῇ E, σύμμετρός ἐστι καὶ ἡ T' 
τῇ Ζ: εἴτε ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ E, ἀσύμμετρός 
ἔστι καὶ ἡ I' τῇ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον... καὶ τὰ 


^ 


zc ὡς ἐν τῇ lor ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει « « « ΟΠξ( TI-02 P 


| Πρότασις «s. 

Ἐὰν δύο μεγέϑη σύμμετρα συντεϑῇ, καὶ 10. 
τὸ ὅλον ἑκατέρῳ αὐτῶν σύμμετρον ἔσται" 
κἂν τὸ ὅλον ἑνὶ αὐτῶν σύμμετρον ἢ, καὶ τὰ 
ἐξ ἀρχῆς μεγέϑη σύμμετρα ἔσται. 

Συγκείσϑω γὰρ δύο μεγέϑη σύμμετρα, τὰ 48 Fig. 16. 
DBI* λέγω ὅτι καὶ ὅλον τὸ [44 ἑκατέρῳ τῶν 48Β BI 
ἐστὶ σύμμετρον. 

᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ 41} ΒΙΓ, μετρήσει 
τι αὐτὰ μέγεϑος. lMerosiro, καὶ ἔστω τὸ 4. ᾿Επεὶ 
οὖν τὸ 4 τὰ AB ΒΓ μετρεῖ, χαὶ ὅλον τὸ .Al' με- 
τρήσει, Ἰετρεῖ δὲ καὶ τὰ AB. ΒΙ᾽. τὸ 4 ἄρα τὰ 

II. [2j 
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AE BI καὶ τὸ 4I μετρεῖ. σύμμετρον ἄρα “ἐστὶ τὸ 
AI ἑκατέρῳ τῶν AD 1". 

᾿λλὰ δὴ τὸ 41' ἑνὶ τῶν AB DBI' ἔστω σύμιμε- 
τρον: ἔστω δὴ τῷ 4 D* λέγω δὴ ὅτι καὶ τὰ AB BI 
σύμμετρά ἐστιν, 

FEna γὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ 441' AD, μετρήσει 
τι αὐτὰ μέγεϑος. Μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ 4. "Lue 
οὖν τὸ 4 τὰ lA AB μετρεῖ, xci λοιπὸν ἄρα τὸ BI 
μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ “18. τὸ 4 ἄρα τὰ AB 
BI' μετρήσει" σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ AB DI. 

βὰν ἄρα «δύο μεγέϑη σύμμετρα συντεϑῇ ... 
καὶ τὸ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτύσει . - . ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις c. 

Eàv δύο μεγέϑη ἀσύμμετρα συντεϑῆ, 
καὶ τὸ ὅλον ἑχατέρῳ αὐτῶν ἀσύμμετρον 
ἔσται" χἂν τὸ ὕλον ἑνὶ αὐτῶν ἀσύμμε- 
τρον ἢ, καὶ τὰ ἐξ ἀρχῆς μεγέϑη ἀσύμμετρα 
ἕσται. 

Συγκείσϑω γὰρ δύο μεγέϑη ἀσύμμετρα, τὰ AB 
BI- λέγω ὅτε καὶ ὅλον τὸ AI' ἑκατέρῳ τῶν AB Β1' 
ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

Ev γὰρ μὴ ἐστιν ἀσύμμετρα τὰ I'A AB, με- 
τρήσει τι αὐτὰ μέγεϑος. Ἰετρείτω, εἰ δυνατὸν, χαὶ 
ἔστω τὸ 4. "End οὖν τὸ 4 τὰ L'A AB μετρεῖ, καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΙ᾽ μετρήσει. Ἀϊετρεῖ δὲ καὶ τὸ 418: 
τὸ 4 ἄρα τὰ 538 BI' μετρεῖ: σύμμετρα ἄρα ἐστὶ 
τὰ 4B BI ὑπέχειτο δὲ καὶ ἀσύμμετρα, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον: οὐχ ἄρα τὰ [4 AD μετρήσει τι μέγεϑος" 
ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ 1:4 AB. “Ὁμοίως δὴ δείξο- 
μὲν ὅτι zcà τὰ ΑΓ IB. ἀσύμμετρά ἐστι" τὸ AI' ἄρα 
ἑχατέρῳ τῶν AB Β1' ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ 411' ἑνὶ τῶν AB Β' ἀσύμμετρον 
ἔστω, xci πρότερον τῷ 418 λέγω ὅτι καὶ τὰ AB BI' 


17. 


Fie 


S 
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ἀσύμμετρά ἐστιν. Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρα, μετρήσει 
τι αὐτὰ μέγεϑος. ἹΜετρείτω, καὶ ἕστω τὸ 4. "End 
οὖν τὸ 4 τὰ Α͂Β Β΄ μετρεῖ, καὶ ὅλον ἄρα τὸ .AT' 
μετρήσει. ετρεῖ δὲ καὶ τὸ .4DB* τὸ 4 ἄρα τὰ 4.4 
AB μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ IA 418, Ὑπέ- 
κειτο δὲ καὶ ἀσύμμετρα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: οὐκ 
ἄρα τὰ 48 BI' μετρήσεν τι μέγεϑος: ἀσύμμετρα 
ἄρα ἐστὶ τὰ .AB BI. “Ομοίως δὴ δείξομεν ὅτι εἰ 
τὸ .AI' τῷ λοιπῷ τῷ ΒΙ' ἀσύμμετρόν ἐστι, καὶ τὰ 
AB BI' ἀσύμμετρα ὅσται. 

᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη ἀσύμμετρα συντεϑῇ ... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν . « . ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 


“ἤμμα. 

᾿Βὰν παρά τινὰ εὐϑεῖαν παραβληϑῇ παραλλη- 
λόγραμμον, ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ" τὸ παραβλη- 
Üiv ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ἐκ τῆς παραβολῆς γενο- 
μένων τμημάτων τῆς εὐϑείας. 

Παρὰ γάρ τινὰ εὐθεῖαν τὴν AB παραβεβλήσϑω 
παραλληλόγραμμον τὸ A, ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
τῷ 48-. λέγω ὅτι ἴσον ἐστὲ τὸ 44 τῷ ὑπὸ τῶν 
AT' 1.8. 

Καὶ ἔστιν αὐτόϑεν φανερόν: ἐπεὶ γὰρ τετρά- 
γωνόν ἐστι τὸ 4D, ἴση ἐστὶν ἡ AT' τῇ LB, καὶ ἔστι 
τὸ 44 τὸ ὑπὸ τῶν AI' l'4, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν 
AI'IB. 

᾿Εὰν ἄρα παρά τινὰ εὐϑεῖαν mepgefAnO... 


s 5 ctv c - , Ej -ὃ ὃ 6G 
καὶ τὰ ἕξῆς ὡς ἕν τῇ προτάσει » . . O7teQ €O€L OtLSt. 


Πρότασις qj 
᾿Εὰν oov δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τε- 18. 
τάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον 
παραλληλόγραμμον παρὰ τὴν μείζονα πα- 
ρθαβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ 
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εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ μήκει» ἡ μείζων 
τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, Καὶ ἐὰν ἡ μείζων 
τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ἐλάσσονος ἴσον παραλληλόγραμμον 
παρὰ τὴν μείζονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴ- 


δὲει τετραγώγῳ: εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ 


μη κει. 

"ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἱ 4 BI, ὧν μείζων 
ἡ BI, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος 
τῆς 4, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς “1, ἴσον 
παρὰ τὴν BI' παραλληλόγραμμον παραβεβλήσϑω ἐλ- 
λεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, xci ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BÁ4 
41, σύμμετρος δὲ ἔστω ἡ Β4 τῇ 41' μήκει" λέγω 
ὅτε ἡ Β1' τῆς Α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ino 
ἑαυτῇ μήχει., 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ BI' δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, 
καὶ χείσϑω τῇ 4E ἴση ἡ EZ: λοιπὴ ἄρα ἡ 41 ἴση 
ἐστὲ T] ΒΖ. Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ BI τέτμηται εἰς 
μὲν ἴσα κατὰ τὸ L, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ 4" τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν Β4 AT' epulo: b dp fit μετὰ TOU 

ἀπὸ τῆς LA τετραγώνου ἴσον iori τῷ ἀπὸ τῆς ET 
τετραγώνῳ: XC» τὰ τετραπλάσια" τὸ ἄρα τετράχις 
ὑπὸ τῶν Β4 AI' μετὰ τοῦ τετραπλασίου τοῦ ἀπὸ 
τῆς 4E ἴσον ἐστὲ τῷ τετράκις ἀπὸ τῆς Κ᾽ τετρα- 
γώνῳ. ᾿“λλὰ τῷ μὲν τετραπλασίῳ τοῦ ὑπὸ τῶν B4 
41' ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς .4 τετράγωνον, τῷ δὲ τε- 
τραπλασίῳ τοῦ ἀπὸ τῆς 4E ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
AZ τετράγωνον, διπλασίων γάρ ἐστι ἡ Z4 τῆς 4E 
τῷ δὲ τετραπλασίῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς DBI' τετράγωνον, διπλασίων γάρ ἐστι πάλιν ἡ 
Β1' τῆς Ε1'. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν A4 Á4Z τετράγωνα ἴσα 
ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΙ' τετραγώνῳ" ὥςτε τὸ ἀπὸ τῆς 


Fig. 18 
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BI' τοῦ ἀπὸ τῆς .4 μεῖζόν ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς AZ ἡ 
ΒΓ ἄρα τῆς «4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς ZA. Δεικτέον 
ὅτι καὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ BI' τῇ ZA. ᾿Επεὶ γὰρ σύμ- 
, , € 4 ] , , » 
uergóg ἐστιν ἡ .D4 τῇ 41' μηῆκει, σύμμετρος ἄρα 
ἐστὲ xci ἡ Β τῇ 14 μήκει. ᾿Αλλὰ ἡ 14 ταῖς [4 
BZ ἐστὲ σύμμετρος μῴκει, ἴση γάρ ἐστιν ἡ 1᾽΄(ἱ τῇ 
BZ- καὶ ἡ BI' ἄρα σύμμετρός ἐστι ταῖς ΒΖ 14 μήκει» 
ὥςτε χαὶ λοιπὴ τῇ Ζ4 σύμμετρός ἐστιν ἡ DI' μήκει» 
€ 27 -Ὁ - , - 3 1 , 
ἡ Β1' ἄρα τῆς 4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
« - e 
ἑαυτῇ μήκει. i 
Ἁ A] £ - -. ὦ MJ , m^ 
"AM δὴ ἡ 81' τῆς .4 μεῖζον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς 
A ἴσον παρὰ τὴν BI' παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, xci ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ AD. Δεικτέον 
ὅτι σύμμετρός ἐστιν ἡ Β4 τῇ AD μήκει. 
τ Τῶν γὰρ αὑτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δεί- 
t Hi € ΨΥ ^ t. , “Ὁ E] * mM. 
Souev Ort ἡ DÍ' τὴς ΑΓ, μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ τὴς 
Z4. δύναταν δὲ ἡ Β1' μεῖζον τῆς .4 τῷ ἀπὸ συμ- 
, [4 - , » , 1 € ] m 
μέτρου ἑαυτῇ. σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BI'«v5 Z4 
μήκει: ὥςτε καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ 4Γ' σύμ- 
μετρός ἐστιν ἡ DBI' μήκει. ᾿4λλὰ συναμφότερος 3 
Ὕ , P x 3 T Ls E » ν᾿ 2 
ΒΖ 41' σὐμμετρός ἔστι τῇ AT" μήκει. ἴση γάρ ἔστιν 
€ - « ' c - ' L , 
ἡ ΒΖ τῇ 41’ ὥςτε καὶ ἡ BI' τῇ 1'4 σύμμετρός ἐστι 
wizeu* καὶ διελόντι ἄρα ἡ DA τῇ 41{᾽ ἐστὶ σύμμε- 
τρος μήχει. 
»χιν 27 3 , 3f -— » 
ἐὰν ἄρα ὡσι δυο εὐϑεῖαν ἄνισον « « « καὶ τὸ ἑξῆς 
, 7 «ἧς 
ὡς ἂν 7 προτάσεν « . ο ὅπερ εδὲν δεῖξαι. 


Πρότασιες ιϑ'. 
᾿Βὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνιοοι, τῷ δὲ τε- 
τάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἔσον 
παρὰ τὴν μείζονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴ- 
δει τετραγώνῳ, καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν 
διαιρῇ μήκει" ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖ- 


19, 
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- 


Sov δυνήσεται TQ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, 
Καὶ ἐὰν ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύ- 
νηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ τε- 
τάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος (cov παρὰ 
τὴν μείζονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τε- 
τραγώνῳ: εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ 
Uyzet. | 

"Lorocav δύο εὐϑεῖαι ἄνισον αἱ 1 BD, ov μεί- 
ζων ἡ BI, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρεν τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσ- 
covog τῆς .4 ἴσον παρὰ τὴν BI' παραβεβλήσϑω ἐλ- 
λεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν D 
41', ἀσύμμετρος δὲ ἔστω ἡ BA τῇ 41' μήκει. λέγω 
ὅτε ἡ BI τῆς A μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων τῷ πρότε- 
gov, ὁμοίως δείξομεν ὅτι ἡ BI' τῆς 4 μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ τῆς ZA. ΠΖεικτέον οὖν ὕτι καὶ ἀσύμμετρός 
ἔστιν ἡ ΠΙ' τῇ AZ μήχει. ᾿Επεὶ γὰρ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἡ BA τῇ 4{' μήκει, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ 
ἡ ΒΙ' τῇ 4l' μήκει. ᾿Αλλὰ ἡ 41' σύμμετρός ἐστυ 
συναμφοτέραις ταῖς ΒΖ 41'- καὶ ἡ BI' ἄρα ἀσύμ- 
uerpóg ἐστι συναμφοτέραις ταῖς ΒΖ 41'-. ὥςτε καὶ 
λοιπῇ τῇ Z4 ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ BI' μήκει, καὶ ἡ 
ΒΙ' τῆς .4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς Ζ4: ἡ BI 
ἄρα τῆς 4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Δυνάσϑω δὴ πάλιν ἡ Β΄ τῆς 4 μεῖζον τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς d 
ἴσον παρὼ τὴν BlI' παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τε- 


τραγώνῳ, xci ἕστω τὸ ὑπὸ τῶν BA .11΄. Δεικτέον. 


ὕτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ BA τῇ 41 μήκει. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν χατασχευασϑέντων, ὁμοίως δεί- 
ἕξομεν ὕτε ἡ BI τῆς ΑἹ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τὴς 
ZA. 42A ἡ BI' τῆς Α͂ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρυυ ἑαυτῇ" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BI' τῇ Z4 


Fig, 19 
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μήκει: ὥςτε καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ. ΒΖ AI 
ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ Bl'. ᾿Αλλὰ συναμφότερος ἡ 
ΒΖ 4Γ τῇ 41 σύμμετρός ἐστι μήκει" καὶ ἡ BT ἄρα 
τῇ 41' ἀσύμμετρός ἐστι μήκει- ὥςτε xui διελόντι ἡ 
- Li 3 , r 5 , 

B4 τῇ 41 ἀσύμμετρος ἐστι poke. 

' E&v ἄρα 006 δύο εὐϑεῖαν ἄνισον... καὶ τὰ ἑξῆς 

er VAN] - 

ὡς ἐν τῇ προιάσει - « « OTteQ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιες x. 

Τὸ ὑπὸ ῥητῶν μήχεν συμμέτρων εὐϑειῶν 20, 
περιεχύμενον ὀρϑογώνιον, δητὸν ἐστιν. 

“Ὑπὸ γὰρ ῥητῶν μήχει συμμέτρων εὐϑειῶν TOV Fig. 20. 
AB. BI' ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ ΑΓ - λέγω ὅτι 
ῥητόν ἐστι τὸ AT. 

᾿ναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὸ 
ΑΔ. ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 44. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός 
ἐστιν ἡ AD τῇ DI' μήκει, ἴση δέ ἐστιν ἡ AD τῇ 
54: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BA τῇ BI' μήκει. Ko 
ὅστιν ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν DI', οὕτως τὸ 4.4 πρὸς τὸ 
AI σύμμετρος δὲ ἐστιν ἡ B4 τῇ BI σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 44 τῷ AI. “Ρητὸν δὲ τὸ 44- 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 411. 

TO ἄρα ὑπὸ ῥητῶν μήκεν συμμέτρων . . . ze) τὸ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . . . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρύότασιεις κά. 

'"Eàdv ῥητὸν χωρίον παρὰ ῥητὴν παρα- 241. 
ϑληϑῇ: πλάτος ποιεῖ ῥητὴν, xai ούμμετρον 
τῇ παρ ἣν παράκειται μήκει. 

“Ρητὸν γὰρ χωρίον τὸ AI' παρὰ ῥητὴν τὴν AD Τρ. 21 
παραβεβλήσϑω, πλάτος ποιοῦν τὴν BI λέγω ὅτι 
ῥητή ἐστιν ἡ BI', καὶ σύμμετρος τὴ AD. μήκει. 

᾿αΑναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 418 τετράγωγον τὸ 
Α4: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4141. “Ῥητὸν δὲ καὶ τὸ 441" 
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σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4/4 τῷ AI. Καὶ ἔστιν ὡς 
τὸ 44A πρὸς τὸ AI', οὕτως ἡ 48 πρὸς τὴν BI* σύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὲ xol ἡ 48 τῇ DI* "Low δὲ ἡ 48 
τῇ DA, σύμμετρος ἄρα ἐστὲ xci ἡ AD τῇ DI. 
Puro δέ ἔστιν ἡ 418- ῥητὴ ἄρα ἐστὶ xoi ἡ BI, 
καὶ σύμμετρος τῇ AD μήκει. 

᾿Πὰν ἄρα ῥητὸν χωρίον πας ἃ ῥητὴν .. « χαὶ «à 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτίσει . . ὁ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες xy. 

Τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμεν μόνον συμμέ- 
τρῶν εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
ἄλογόν ἐστι, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστι. Καλείσϑω δὲ μέση. 

“Ὑπὸ γὰρ ῥητῶν δυνάμεν μόνον συμμέτρων εὖ- 
ϑειῶν τῶν AB BI' ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ .AT* 

, « 27 , , i] ^ c , 3. »κα 
λέγω ort ἄλογόν ἐστι TO Α1', xoi ἡ δυναμένη αὐτὸ 
ἄλογός ἐστι. 

᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AD τετράγωνον τὸ 
AA* ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 44. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἡ AB τῇ BI' μήκει, δυνάμει γὰρ μόνον ὑπό- 
κεινταν σύμμετροι, ἴση δὲ ἡ B τῇ Β4' ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶ xci ἡ 48 τῇ BI' μήκει, Καὶ éorw ὡς ἡ 
Β4 πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ 414 πρὸς τὸ AI ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ 44 τῷ AI. “ῬΡητὸν δὲ τὸ 44- 
ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ Α1΄- ὥςτε καὶ ἡ δυναμένη τὸ 
AT, τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ ἴσον αὐτῷ τετράγωνον ἀναγράώ- 
φουσα, ἄλογός ἐστι. 

(Τὸ ἄρα ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων 

E M , 2 , » , 3 ' 
εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρϑογῶνιον ἄλογόν ἔστι, καὶ 
ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστι") καλείσϑω δὲ μέση. 


Τὶρ 22, 


- 
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Τὸ ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 23. 
μένον χωρίον πλάτος ποιεῖ ῥητὴν, καὶ ἀσύμ- 
μέτρον τῇ παρ ἣν παράχειταν μήκει. 

Ἔστω μέση μὲν ἡ A, ῥητὴ δὲ ἡ DB, καὶ τῷ Fig. 23. 
ἀπὸ τῆς «4 ἴσον παρὰ τὴν BI' παραβεβλήσϑω χωρίον 
ὀρϑογώνιον τὸ BA πλάτος ποιοῦν τὴν 1'4* λέγω ὅτι 
ῥητή ἐστιν ἡ [4, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΒ μήκει. 

᾿Επεὶ γὰρ μέση ἐστὶν ἡ 4,, δύναταν γωρίον πε- 
ριἐχόμενον ὑπὸ ῥητῶν δυνάμεν μόνον συμμέτρων. 
Δυνάσϑω τὸ HZ. δύναται δὲ καὶ τὸ 4}- ἴσον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 48 τῷ HZ. Ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον, 
τῶν δὲ ἴσων xoi ἰσογωνίων παραλληλογράμμων ἄντι- 
πεπόνθασιν ei πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" 
ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ Β' πρὸς τὴν EH, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 1᾽΄4: ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
Β΄ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EH, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς 14- σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
.TQ ἀπὸ τῆς Ell, ῥητὴ γάρ ἔστιν ἑχατέρα αὐτῶν". 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ xci τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ τῷ ἀπὸ τῆς 
14. “Ῥητὸν δέ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς l'4- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 14. Καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ EZ τῇ EH μήκει, δυνάμει 
γὰρ μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 
EH, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ZL 
EH- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ τῷ ὑπὸ 
τῶν ΖΕ ΕΗ]. ᾿Δλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΕΖ σύμμετρόν ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆς 14, ῥηταὶ γάρ εἶσι δυνάμει, τῷ δὲ ὑπὸ 
τῶν ΖΕ LH σύμμετρόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 4[' I'D, 
ἴσα γάρ ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς d: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 14 τῷ ὑπὸ τῶν 41' IB περιεχο- 
μένῳ. Ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 14 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AD 
ΓΒ, οὕτως ἐστὶν ἡ 41 πρὸς τὴν 18. ἀσύμμετρος 
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ἄρα ἐστὶν ἡ 41' τῇ 15 μήχει" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ I'4 
xci ἀσύμμετρος τῇ 1} μήκει" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
ΤΙ) ρότασις s. 

JH τῇ μέσῃ σύμμετρος μέση ἐστίν. 

᾿βστω μέση ἡ «4, χαὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω ἡ 
DB- λέγω ὅτι καὶ ἡ D μέση ἐστίν. 

᾿Εχχείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 1΄4, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
A ἴσον παρὰ τὴν ['4 παραβεβλησϑὼ χωρίον ὀρϑο- 
γώνιον τὸ Í'E πλάτος ποιοῦν τὴν E4: ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ EA, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 14 μήχεις. Τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς DB ἴσον παρὰ τὴν 4{' παραβεβλήσϑω χωρίον 
ὀρϑογώνιον τὸ 12 πλάτος ποιοῦν τὴν Z4. ᾿Μπεὶ 
οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ Α͂ τῇ B, σύμμετρόν ἐστι χαὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς D. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς 4] ἴσον ἐστὶ τὸ EI', τῷ δὲ ἀπὸ τῆς D ἴσον ἐστὶ 
τὸ IZ: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ El'vro IZ. Καὶ 
ἔστιν ὡς τὸ LI' πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΔ πρὸς τὴν 
AZ- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EA τῇ AZ μήκει. “Ῥητὴ 
δέ ἐστιν ἡ EA, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 41' μήκει" ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ 4Z, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4᾿ μήκει: αἱ I4 
AZ ἄρα ῥηταί εἰσι, δυνάμει μόνον σύμμετροι. | To δὲ 
ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐϑειῶν περιε- 
χόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν ἐστι χαὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ 
ἄλογος: χκαλεῖταν δὲ μέση" ἡ ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 14 4Z 
δυναμένη μέση ἐστὶ, καὶ δύναται τὸ ὑπὸ τῶν I'4 AZ 
ἡ DB: μέση ἄρα ἐστὶν ἡ D. 

Πόρισμα. 

'"Ex δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι τὸ τῷ μέσῳ χωρίῳ 
σύμμετρον μέσον ἐστίν. Δύνανται γὰρ αὐτὼ εὐϑεῖαι 
ct εἰσι δυνάμει σύμμετροι, ὧν ἡ ἑτέρα μέση: ὥςτε 
καὶ ἡ λοιπὴ μέση ἐστίν. (Ὡραύτως δὲ τοῖς ἐπὶ τῶν 
ῥητῶν εἰρημένοις καὶ ἐπὶ τῶν μέσων ἐξαχολουϑεῖ, τὴν 
τὴ μέοῃ σύμμετρον λέγεσϑαι μέση v.) 
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Fig. 24, 
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ΠΠρότασιες κι. 

Τὸ ὑπὸ μέσων uxxsv συμμέτρων εὐϑειῶν 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον, μέσον ἐστίν. 

“Ὑπὸ γὰρ μέσων μήκει συμμέτρων εὐϑειῶν τῶν 
AB BI' περιεχέσϑω ὀρϑογώνιον τὸ AI* λέγω ὅτι τὸ 
AI' μέσον ἐστίν. 

᾿“ναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AD τετράγωνον τὸ 
“44: μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 44. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός 
ἔστιν ἡ AD τῇ DBI' μήχει, ἴση δὲ ἡ 448 τῇ B4- 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶ xci ἡ 48Β τῇ ΒΙ' μήκει" ὥςτε 
xci τὸ 44, τῷ Α11' σύμμετρόν ἐστι. Μέσον δὲ τὸ 
4.41: μέσον ἄρα καὶ τὸ 411'. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΠρότασις xz. 

Τὸ ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρων εὐϑειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον, 
ἤτον ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

“Ὑπὸ γὰρ μέσων δυνάμεν μόνον συμμέτρων cU- 
ϑειῶν τῶν AD BÍ' περιεχέσϑω ὀρϑογώνιον τὸ AI" 
λέγω ὅτι τὸ .AI' ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῶν 418 BI' τετράγωνα 
τὰ 44 BE- μέσον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 44 ΒΕ, 
Καὶ ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ ZH, καὶ τῷ μὲν «44 ἴσον παρὰ 
τὴν ZH παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλληλόγραμ- 
μον τὸ HO πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΘ, τῷ δὲ AI' ἴσον 
παρὰ τὴν OM παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλλη- 
λόγραμμον τὸ MK πλάτος ποιοῦν τὴν OK, xoi ἔτι 
τῷ DL (oov ὁμοίως παρὰ τὴν ΚΝ παραβεβλήσϑω 
τὸ ΝΑ͂ πλάτος ποιοῦν τὴν Κα. ἐπὶ εὐθείας ἄρα 
εἰσὶν αἱ ZO OK ΚΑ. "Ena o)v μέσον ἐστὶν ἑχώ- 
τερον τῶν Α4 BE, xoi ἔστιν ἴσον τὸ μὲν Α4 τῷ 
ΗΘ, τὸ δὲ BE τῷ ΝΑ͂- μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ ἑχάτε- 
ρον τῶν HO NA, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΗ παρά- 
XEVTCL* ῥητὴ ἄρα ἐστὶ χαὶ ἑκατέρα τῶν Zo ΚΑ, καὶ 


25. 


Fe. 25. 


26. 
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ἀσύμμετρος τῇ ZH. μήκει. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι 
τὸ .44 τῷ 8.1. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ χαὶ τὸ HO τῷ 
ΝΩ͂. Καὶ ἔστιν ὡς τὸ HO πρὸς τὸ ΝΩ͂, οὕτως ἡ 
ZO πρὸς τὴν ΚΑ͂ἥ- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ 
ΚΑ μήχει. αἱ ZO ΚΑΊ ἄρα ῥηταί εἰσι μήκει σύμ» 
μέτρον" ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ZO KA. Καὶ 
ἐπεὶ ἔση ἐσεὶν ἡ μὲν BA τῇ ΒΑ, ἡ δὲ EB τῇ, BI- 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BI', οὕτως ἡ AD πρὸς 
τὴν BZX. ᾿Αλλ ὡς μὲν ἡ 4}} πρὸς τὴν BI', οὕτως 
τὸ 4A πρὸς τὸ AI. ὡς δὲ ἡ .4DB πρὸς τὴν DS, 
οὕτως τὸ «Τ᾽ πρὸς τὸ I'Z- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4A πρὸς 
τὸ 41, οὕτως τὸ 41' πρὸς τὸ I'3. Ἴσον δέ ἐστι τὸ 
μὲν 44 τῷ ΗΘ, τὸ δὲ AT τῷ ΜΚ, τὸ δὲ ΓΞ τῷ 
NA ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΗΘ πρὸς τὸ MK, οὕτως τὸ 
ΜΚ πρὸς τὸ IN.A* ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ ZO πρὸς τὴν 
OK, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν Κι: τὸ ἄρα ὑπὸ τῷν 
ZO ΚΑ ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς OK. “Ρητὸν δὲ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΖΘ ΚΑ- ῥητὸν ἄρα ἐστὶ xot τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ' 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΚ. Καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστι τῇ 
OM, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ ZH, μήκει, ῥητόν ἐστι τὸ ΘΝ: εἰ 
δὲ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ ZI μήκει, αἱ ΚΘ OM ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΘΝ’ 
v0 ΟΝ ἄρα ἤτοι ῥητὸν 3j μέσον ἐστίν. Ἴσον δὲ τὸ 
ON τῷ 41’ v0 411’ ἄρα ἤτοι ῥητὸν 3j μέσον ἐστί, 

Τὸ ἄρα ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον . .. καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἕν τὴ προτάσει « . « ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις xr. 

Μέσον μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, μέσον τὸ AB μέσου τοῦ Al 
ὑπερεχέτω ῥητῷ τῷ AB, καὶ ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, 
καὶ τῷ AD ἴσον παρὰ τὴν EZ παραβεβλήσϑω πα- 
ραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ ΖΘ πλάτος ποιοῦν 
τὴν EO, τῷ δὲ AI' ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ ZH- λοιπὸν 


27. 


' Fig. 27. 
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ἄρα τὸ B4 λοιπῷ τῷ KO ἐστὶν ἴσον. ᾿Επεὶ οὖν μέ- 
cov ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 48 411᾿, καὶ ἔστι τὸ μὲν 418 
τῷ ZO ἴσον, τὸ δὲ AI' τῷ ZH- μέσον ἄρα καὶ ἑχά- 
τερον τῶν ΖΘ ΖΗ͂, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παρά- 
κειταν" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑχατέρα τῶν LO EH, καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ KZ μήκει. Καὶ ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ 
AB, xci ἔστιν ἴσον τῷ ΚΘ' ῥητὸν ἄρα ἐστὶ xol τὸ 
ΚΘ, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" ῥητὴ ἄρα 
ἐστὴν ἡ HO, καὶ σύμμετρος τῇ ΕΖ μήχει. ᾿Αλλὰ 
xal ἣ EH ῥητή ἐστι, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει: 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 5 EH τῇ ΗΘ μήκει. Καὶ 
ἔστιν ὡς ἡ EH πρὸς τὴν HO, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EH 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν EH HO- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς EH τῷ ὑπὸ τῶν EH ΗΘ. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν 
ἀπὸ τῆς EH σύμμετρα ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν EH HO 
τετράγωνα, ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν EH 
HO σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν EH HO, δι- 
πλάσιον γάρ ἐστὶν αὐτοῦ: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν EH ἘΙΘ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν EH HO- xoi 
συναμφότερα ἄρα τά τὲ ἀπὸ τῶν EH HO καὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΕΠ ΗΘ, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΘ, 
ἀσύμμετρά ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν EH HO. “Ρητὰ δὲ 
τὰ ἀπὸ τῶν EH HO- ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
EO- ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΘ. ἀλλὰ καὶ ῥητὴ, ὕπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐχ ἄρα μέσον μέσου ὑπερέχει QmtQ* ὅπερ ἔδει 


Ἶ Πρότασις »j 
Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους, ῥητὸν περιεχούσας. 
᾿χχείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ 41 B, καὶ εἰλήφρϑω τῶν 41 B μέση ἀνάλογον ἡ D, καὶ 
γεγονέτω ὡς ἡ “4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ I' πρὸς τὴν 4. 


28. 
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Καὶ ἐπεὶ αἱ A B ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A4 D, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 
1, μέσον ἐστί: μέση ἄρα ἡ 1. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 1᾿ πρὸς τὴν 4, αἱ δὲ “4 
B δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσι" καὶ αἱ ID 4 ἄρα δυ- 
γάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. Καὶ ἔστι μέση ἡ 1΄- μέση 
ἄρα καὶ ἡ 4: αἱ I' 4 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμεν μόνον 
σύμμετροι. “έγω δὴ ὕτι xci ῥητὸν περιέχουσιν. 
᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ .4 πρὸς τὴν D, οὕτως ἡ D 
πρὸς τὴν 4, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ A πρὸς τὴν I, 
οὕτως ἡ B. πρὸς τὴν 4. ᾿Αλλὰ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν [Π, 
οὕτως ἡ Τ' πρὸς τὴν Β-. xci ὡς ἄρα ἡ 1" πρὸς τὴν 
B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν 4- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Γ' A 
ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς D. ρητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς DB 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν [' Ζ. 

Εὕρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
ῥητὸν περιέχουσαι, αἱ T 4: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις xo, 

Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρους, 
μέσον περιεχούσας. 

᾿Εχχείσϑωσαν τρεῖς ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
τρον αἱ .4 B D, καὶ εἰλήφϑω τῶν .4 B μέση ἄνά- 
Aoyov ἡ 4, καὶ γεγονέτω ὡς ἡ B πρὸς τὴν 1", οὕτως 
ἡ 4 πρὸς τὴν L. | 

᾿Επεὶ αἱ A B ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α D, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 4, 
μέσον ἐστί: μέση ἄρα 9, 4. Καὶ ἐπεὶ αἱ B I' δυνά- 
μὲι μόνον εἰσὶ σύμμετροι, xci ἔστιν ὡς 5 D πρὸς 
τὴν I, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E- αἱ 4 E ἄρα σύμμε- 
τρον δυνάμει μόνον εἰσί. Μέση δὲ ἡ 4: μέση ἄρα 
καὶ ἡ E- αἱ 4 E ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμεν μόνον σύμ- 
μέτροι. «“έγω δὴ ὅτι χαὶ μέσον περιέχουσιν. ᾿Επεὶ 
γάρ ἐστιν ὡς ἡ, B πρὸς τὴν 1", οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν 


20, 


Fis. 29 
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E, ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ἡ DB πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ Dl 
πρὸς τὴν E. "£29 δὲ ἡ B πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ 4 
πρὸς τὴν 4, καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν A, οὕτως ἡ 
1' πρὸς τὴν É- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑἹ 1᾽ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν 4 E. έσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΑἹ ['. μέσον 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4 PE. 

Εὕρηνται ἄρα μέσαν δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
μέσον περιέχουσαι, αἱ 4 μι ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


(2ημ μα c. 

Εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἀριϑμοὺς, ὥςτε χαὶ τὸν 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν εἶναι τετράγωνον. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ . 4B. BI', ἔστωσαν 
δὲ ἤτοι ἄρτιοι 1) περιττοί. Καὶ ἐπεὶ ἐάν τε ἀπὸ ἀρ- 
τίου ἄρτιος ἀγαιρεϑῆ, ἐάν ve ἀπὸ περιττοῦ περιττὸς, 
ὁ λοιπὸς ἄρτιός ἐστιν: ὃ λοιπὸς ἄρα ὁ Α΄ ἄρτιός 
ἔστι. “ετμήσϑω ὁ ΑΓ' δίχα κατὰ τὸ 4. Ἔστωσαν 
δὲ xoi οἱ AB Β[' ἤτοι ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἢ τετράγω- 
voL, οἵ καὶ αὐτοὶ διιοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι: ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
AB Β1' μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ I'4 τετραγώνου ἴσος ἐστὲ 
τῷ ἀπὸ τοῦ 48 τετραγώνῳ. Καὶ ἔστι τετράγωνος ὃ 
ex τῶν AD BI, ἐπειδήπερ ἐδείϑγη ὅτι ἐὰν δύο 
ὅμοιοι ἐπίπεδοι πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί 
τινα, ὁ γενόμενος τετράγωνός ἐστιν: εὕρηνται ἄρα 
δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὶ, 0. τὲ ἐκ τῶν AB. BI, καὶ 
ὁ ἀπὸ τοῦ l'4, οἱ συντεϑέντες ποιοῦσι τὸν ἀπὸ τοῦ 


«Ἥ 


Β4 τετράγωνον. ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πόρισμα. 
7L ^ 1 ε « , , , 
Kal φανερὸν ὃτι εὕρηνται πάλιν δύο τετράγωγοι, 
« 3 A] € T L1] € 3 A - « a € 
ὁ τὲ ἄπο TOU D4 καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ 1, ὡςτε τὴν ὑπε- 
θοχὴν αὐτῶν, τὸν ὑπὸ τῶν ΑΒ DI εἰναι τετράγω- 
« « € rs Sd un 
vov, ὅταν οἱ ΑΒ BI' ὅμοιοι ὠσιν ἐπίπεδοι. “Ὅταν 
L] 5 «(r ἊΣ « 
δὲ μὴ ocu ὅμοιοι ἐπίπεδοι, εὕρηνται δύο τετράγω- 
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vot, ὃ rt ἀπὸ τοῦ B4 xe ὁ ἀπὸ τοῦ D'Àl, ὧν ἡ 
€« ^ « € A] “Ψ , 7 » , 
ὑπεροχὴ, ὁ ὑπὸ τῶν 4B BI, οὐκ ἔστι τετράγωνος. 


ij une g. 

Evosv δύο τετραγώνους ἀριϑμοὺς, ὥςτε τὸν ἐξ 
αὐτῶν συγκείμενον μὴ εἶναι τετράγωνον, 

Ἔστω γὰρ ὁ ἐκ τῶν 4B BI, ὡς ἔφαμεν, τετρά- 
γωγος, xai ἄρτιος ὁ 1:4, καὶ τετμήσϑω ὁ I'A δίχα 
χατὰ τὸ Δ" φανερὸν δὴ ὕτι ὃ ἐκ τῶν AD ΒΤ' τε- 
τράγωνος μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ 1,4 τετραγώνου ἴσος 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ DA τετραγώνῳ. ᾿Αφῃρήίσϑω μονὰς 
ἡ 41}. ὁ ἄρα ἐκ τῶν AB. BI' τετράγωνος μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τοῦ ΓΕ ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ ἀπὸ τοῦ DA τετρα- 
γώνου. “έγω οὖν ὅτι ὁ ἐκ τῶν AB BI' τετράγωνος 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ 1' οὐκ ἔσταν τετράγωνος. 

Ei γὰρ ἔσταν τετράγωνος, ἤτοι ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τοῦ ΒΕ ἢ ἐλάσσων, οὐχέτι δὲ καὶ μείζων, ἵνα μήτε 
τμηϑῇ ἡ μονὰς, μήτε Ó ἐκ τῶν AB BI' μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τοῦ L'A, 0g ἐστιν ὁ ἀπὸ τοῦ 48, ἴσος ἢ τῷ ἀπὸ 
τῶν AB BI' μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ I ' E, (μήτε ἐλάσσων αὐτῶν)» 
Ἔστω, εἰ δυνατόν, πρότερον ὃ ix τῶν .AB BI' μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τοῦ I'E ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ B.E, καὶ ἔστω τῆς 
AE μονάδος διπλασίων ὁ ΗΑ͂. ᾿Επεὶ οὖν ὅλος ὁ 4 
ὕλου τοῦ 1,4 ἐστὶ διπλασίων, ὧν ὁ AH τοῦ AE ἐστὶ 
διπλασίων: xai λοιπὲς ἄρα ὁ HI' λοιποῦ τοῦ EI' 
ἐστὲ διπλασίων: δίχα ἄρα τέτμηται ὁ Μ᾿ τῷ Ε:- ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν HD ΒΙ' μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ IE ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ ΡῈ τετραγώνῳ. ᾿Αλλὰ καὶ ὃ ἐκ τῶν 48 
ΒΓΙΓ' μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ l'E ἴσος ὑπόκειται τῷ ἀπὸ 
τοῦ BE τετραγώνῳ: ὃ ἄρα ἔχ τῶν IB Β1' μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τοῦ Í'E ἴσος ἐστὴ τῷ ἔχ τῶν 418 BI' μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τοῦ I'E. Καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ἀπὸ 
τοῦ ΓΕ, συνάγεται ὃ 418 ἴσος τῷ HB, ὅπερ ἄτοπον: 
οὐκ ἄρα ὃ ἐκ τῶν .4B Β1' μετὰ τοῦ ὁπὸ τοῦ DL'E 

ἴσος 
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(cog ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ BE, .4éyo δὴ ὅτι οὐδὲ iAdo- 
cov τοῦ ἀπὸ τοῦ BE. Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τῷ 
ἀπὸ τοῦ ΒΖ ἴσος, xci τοῦ 4Z διπλασίων χείσϑω ὃ 
ΘΑ͂. Koi συναχϑήσεται πάλιν διπλασίων ó OI' τοῦ 
ΓΖ, ὥςτε καὶ τὸν [Θ δίχα τετμῆσϑαι χατὰ τὸ Z- 
καὶ διὰ τοῦτο τὸν ἐκ τῶν OB Β1' μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ 
ZI' ἴσον γενέσϑαι τῷ ἀπὸ τοῦ ΒΖ. “Ὑπόκχειται δὲ 
καὶ ὃ ἐκ τῶν ΑΒ ΒΙ᾽ μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ ΓΕ ἴσος 
τῷ ἀπὸ τοῦ ZB- gre xal ὁ ἐκ τῶν ΘΒ BI' μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τοῦ ΓΖ ἴσος ἔσται τῷ ἐκ τῶν 418 ΒΓ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ I'E, ὅπερ ἄτοπον: οὐκ ἄρα ὃ 
ix τῶν .AB Β' μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ I'E ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἑλάττονι τοῦ ἀπὸ DE. ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ 
αὐτῷ τῷ ἀπὸ τοῦ BE, οὐδὲ μείζονν αὐτοῦ. οὐχ ἄρα 
ὃ ix τῶν AB ΡΙ᾽ μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ D'E τετράγω- 
vóg ἐστι. [Δυνατοῦ δὲ ὄντος xoi κατὰ πλείονας τρό- 
ποὺς τὸ εἰρημένον ἐπιδειχνύναν, ἀρχείσϑω ἡμῖν ὃ 
εἰρημένος, ἵνα μὴ μακροτέρας οὔσης τῆς πραγματείας 
ἐπιπλέον αὐτὴν μηκύνωμεν. ]) 


Πρότασιες x. 
Εὑρεῖν δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον συμμέ- 530. 
τρους, ὥςτε τὴν μείζονα τῆς ἐλάττονος μεῖ- 
ζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μή- 
δε, | 
᾿Εχκείσϑω γάρ τις ῥητὴ ἡ 4B, καὶ δύο rerQG- Fig. 30. 
γωνοι ἀριϑμοὶ οἱ [4 4E, ὥςτε τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν, 
τὸν ΓΕ, μὴ εἶναι τετράγωνον, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ 
τῆς AB ἡμιχκύχλιον τὸ AZD, xol πεποιήσθω ὡς ὃ 
AI' πρὸς τὸν ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς .4Z τετράγωνον, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ ΖΒ. 
᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 42, οὕτως ὁ 41' πρὸς τὸν I'E, τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ 
Π. [à] 
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«pe πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ λόγον ἔχει, Ov ἀρυϑιμὸς ὃ 
AI' πρὸς ἀριϑμὸν τὸν [I'E- σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς D. τῷ ἀπὸ τῆς AZ. 'Pyuroóv δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς AD-* ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AZ ῥητὴ ἄρα 
καὶ ἡ AZ. Koi ἐπεὶ ὁ LL! πρὸς τὸν I'E λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον &ov- 
ϑιμόν.: οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς D.4 ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
AZ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BA τῇ AZ 
μήκει: αἱ BA AZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι. Καὶ ἐπεί. ἐστιν ὡς ὁ AI! πρὸς τὸν I'E, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς D.4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ: ἀναστρέψαντι 
ἄρα ὡς ὁ I'A πρὸς τὸν AE, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ. 'O δὲ 1.4 πρὸς τὸν AE λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀϑφιϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἄρι- 
Üuóv- καὶ τὸ ἀπὸ τῆς .΄1}8 ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΖ μήκει. 
Καὶ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 418 (oov τοῖς ἀπὸ τῶν AZ ΖΒ: 
ἡ AB ἄρα τῆς .4Z μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

βύρηνται ἄρα δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
rgo, αἱ B.A .AZ, ὥςτε τὴν μείζονα τὴν 418 τῆς ἐλάσ- 
σονος τῆς AZ μεῖζον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις λά. 

Εὑρεῖν δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον συμ- 
μέτρους, ὥςτε τὴν μείζονα τῆς ἐλάττονος 
μεῖζον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
paz eu. 

᾿Εχχκείσϑω ῥητὴ ἡ AB, καὶ δύο τετράγωνοι ἄρι- 
ϑμοὶ οἱ ΓΕ EA, ὥςτε. τὸν συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 
I'A μὲ εἶναι τετράγωνον, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AD 


Fig. B 
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ἡμικύκλιον τὸ AZB, καὶ πεποιήσϑω ὡς ὁ I'4 πρὸς 
τὸν I'E, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς “418 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΒΖ. " 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὡς ἔν τῷ πρὸ τούτου" ὅτι 
αἱ BA AZ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 0 AI' πρὸς τὸν 11}, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς Β. πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς .4Z- ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν 
ὡς ὁ 14 πρὸς τὸν AE, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ. 'O δὲ 144 πρὸς τὸν 4E λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 448 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἄρι- 
ϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΖ μήχει. 
Καὶ δύναταν ἡ AD τῆς .4Z μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Ai AB AZ ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι, xoi ἡ ΑΒ τῆς Α,Ζ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
τῆς ΖΒ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασιυς 5g. 

Εὑρεῖν δύο μέσας δυνάμεν μόνον συμ- 
μέτρους, ῥητὸν περιεχούσας" ὥςτε τὴν μεί- 
ζονα τῆς ἑλάώσσονος μεῖζον δύνασϑαι τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

᾿Εχχείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι, αἱ .A4 DB, ὥςτε τὴν Α͂, μείζονα οὖσαν, τῆς ἐλάσ- 
σονος τῆς D μεῖζον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήχει. Καὶ τῷ ὑπὸ τῶν A4 DB ἴσον ἔστω τὸ 
ἀπὸ τῆς 1. [Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν Α' Β' μέσον ἄρα 
xci τὸ ἀπὸ τῆς 1᾽- μέση ἄρα καὶ ἡ D. To δὲ ἀπὸ 
τῆς D ἴσον ἕστω τὸ ὑπὸ τῶν 1΄ 4, ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς Β΄. ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν I'4. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΑΔ πρὸς τὴν D, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 
A B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν Α 


32. 


Fig. 32 
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B ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς I', τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B (oov 
τὸ ὑπὸ τῶν [' 4: ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 1᾿ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 14. “Ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς 1' πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν [' 4, οὕτως ἡ I' πρὸς τὴν 4: 
* € » € ^ * « € ^ LI 
xci ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν D, οὕτως ἡ Í' πρὸς τὴν 
S € m" , , , 
4. ΦΣύμμετρος δὲ ἡ 4 τῇ B δυνάμει μόνον: σύμ- 
Pd ' € , “ 4 , » 
μέτρος ἄρα χαὶ ἡ 1 τῇ 4 δυνάμει μόνον. Καὶ ἔστι 
μέση ἡ DP- μέση ἄρα καὶ ἡ 4. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
ΑἹ πρὸς τὴν D, οὕτως ἡ I' πρὸς τὴν 4, ἡ δὲ A τῆς 
B μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ: καὶ ἡ 
» M -“ἷ- , - 3 ^ , 
1 ἄρα τῆς 4 μεῖζον δυνήσεται TQ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. 
Εὕρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι, αἱ I' 4, ῥητὸν περιέχουσαι, καὶ ἡ I' τῆς 4 μεῖ- 
Cov δυνάται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ὅπερ 


- 


ἔδεν ποιῆσαι. 


Πόρισμα. 
Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τὸ ἀπὸ ἀσυμμέτρον, 
orav τῆς B μεῖζον δύνηται ἡ 4] τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 


ἑαυτῇ. 


Πρότατις iy. 

Εὑρεῖν δύο μέσας δυνάμει μόνον συμ- 
μέτρους, μέσον περιεχούσας" ὥςτε τὴν μεί- 
Cove τῆς ἐλάττονος μεῖζον δύνασϑαι τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 

᾿Εχχείσϑωσαν τρεῖς ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι αἱ .4 B D', ὥςτε τὴν 4 τῆς Γ' μεῖζον δύνασϑαι 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ" καὶ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν .4 B 
ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς 4. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν Α͂ B* μέ- 
σον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4: καὶ ἡ 4 ἄρα μέση ἐστί. To δὲ 
ὑπὸ τῶν B 1΄ ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν 4 E. Καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς τὸ ὑπὸ τῶν .4 B πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν B I, οὕτως ἡ A 
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πρὸς τὴν I, ἀλλὰ τῷ uiv ὑπὸ τῶν 4 B ἴσον ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς 4, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν B I' ἴσον ἐστὲ τὸ ὑπὸ τῶν 
4 E- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ «Α πρὸς τὴν 1", οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4 L. Ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4 E, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E- καὶ 
ὡς ἄρα ἡ A πρὸς τὴν 1, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν EL. 
Δ ύμμετρος δὲ ἡ .4 τῇ 1' δυνάμει μόνον: σύμμετρος 
ἄρα xci ἡ 4 τῇ LE δυνάμει μόνον.  Méoy δὲ ἡ 4 
μέση ἄρα καὶ ἡ E. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ͵ ΑἹ πρὸς 
τὴν 1, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E, ἡ δὲ ΑΔ τῆς I' μεῖ- 
jov δύναταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ" καὶ ἡ 4 ἄρα 
τῆς E μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, 
“έγω δὴ ὅτι x«i μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4 E. ᾿Επεὶ 
γὰρ ἴσον ἐστὲ τὸ ὑπὸ τῶν DB 1᾿ τῷ ὑπὸ τῶν 4 E, 
μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν B 1΄- αἱ γὰρ DB 1' ῥηταί εἶσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι" μέσον ἄρα xoi τὸ ὑπὸ 
τῶν 4 L. 

EvVornvraw ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τρον αἱ 4 E, μέσον περιέχουσαν: ὥςτε τὴν μείζονα 
τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ" ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πόρισμα. 
Ὁμοίως δὴ πάλιν δειχϑήσεται καὶ τὸ ἀπὸ &ova- 
L 4 t 
, , Ὁ tfe. bd 3 * 
μέτρου, ὅταν ἡ .4 τῆς 1" μεῖζον δύνηταν τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 


“ημμα. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ABI, ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν ὑπὸ [5411 γωνίαν, καὶ ἤχϑω χάϑετος ἡ 44- λέγω 
Ur. τὸ μὲν ὑπὸ τῶν I'B BA ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
BA, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν BI' [4] ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂, 
χαὺ τὸ ὑπὸ τῶν BA 41' ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς “44, καὶ ἔτι 
τὸ ὑπὸ τῶν BI' 44 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν BA ΑΙ, 
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Καὶ πρῶτον ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΒ BA ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς DA. 

End γὰρ ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἤχται ἡ 44, τὰ ABA 
441 ἄρα τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τὲ ὅλῳ τῷ ABI 
καὶ ἀλλήλοις. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ADBI' τρί- 
yovov τῷ .4184 τριγώνῳ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 1᾿8ΠΒ πρὸς 
τὴν B.A, οὕτως ἡ 418 πρὸς τὴν Β4- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
IB B4 ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς Ὑ18. 

Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν DBI' [4 ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Al. 

Kal ἐπεὶ ἐὰν ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς Óg- 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν χάϑετος ἀχϑῇ, ἡ ἀχϑεῖσα 
τῶν τὴς βάσεως τμημάτων μέση ἀνάλογόν ἐστιν": ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ BA πρὸς τὴν 4A, οὕτως ἡ 44 πρὸς τὴν 41" 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Β4 4Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 44A. 

“Ἵ]έγω ὅτι xoi τὸ ὑπὸ τῶν BI' AA ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν BA ΑΓ ᾿Επεὶ γὰρ, ὡς ἔφαμεν, ὁμοιόν 
ἔστε τὸ ΑΒΓ τῷ 414. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Β1' πρὸς 
τὴν IA, οὕτως ἡ B.A πρὸς τὴν 444. "Eàv δὲ τέσσα- 
ρὲς εὐθεῖαι ὀνάλογον ὦσι, τὸ ὑπὸ τῶν ἄχρων ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BI' 44 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ AI. (Ἢ καὶ ὅτι, ἐὰν 
ἀναγράψωμεν τὸ ΕΓ ὀρϑογώνιον παραλληλέγραμμον, 
καὶ συμπληρώσωμεν τὸ AZ, ἴσον ἔσται τὸ ΕἼ τῷ 
“412, ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν διπλάσιόν ἐστι τοῦ ΑΒ 
τριγώνου. χαὶ ἔστι τὸ μὲν ΕΓ τὸ ὑπὸ τῶν BI' 44, 
τὸ δὲ 42 τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ͂ AI* τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BI' 
44 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν BA AI.) 

Πρότασις iw. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμεν ἀσυμμέ- 
τρους, ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δὲ 0m αὐὖὐ- 
τῶν μέσον. 


34. 
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' Exxela oov. δύο ῥηταὶ Óvvausu μόνον σύμμε- Fig. 34. 
tgo. αἱ 418 BI, ὥςτε τὴν μείζονα τὴν 418 τῆς 
ἐλάσσονος τῆς Β' μεῖζον δύνασϑαν τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, καὶ τετμήσϑω ἡ DI' δίχα κατὰ τὸ 4, 
καὶ τῷ &q ὁποτέρας τῶν DA AI' ἴσον παρὰ τὴν AB 
παραβεβλήσϑω παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τε- 
τραγώνῳ, x«i ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AL ED, καὶ γεγρά- 
qu ἐπὶ τῆς 418 ἡμικύκλιον τὸ AZD, xoi ἤχϑω τῇ 
AB πρὸς ὀρϑὰς ἡ EZ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AZ. ZB. 

Καὶ ἐπεὶ δύο εὐϑεῖαν ἄνισοι εἰσιν αἱ AB. DI, 
καὶ ἡ AD τῆς BI' μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς Dl, τοῦτ᾽ 
ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας αὐτῆς, ἔσον παρὰ τὴν 
AD παραβέβληται παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, καὶ ποιεῖ τὸ ὑπὸ τῶν Α δὶ ΒΒ. ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΙ τῇ ED. Καὶ ἔστιν ὡς ἡ AE 
πρὸς τὴν ED, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ͂ 4 πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν 4b BL, toov δὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν BA AE 
τῷ ἀπὸ τὴς “12, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AD BE τῷ ἀπὸ 
τῆς DZ* ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς AZ τῷ 
ἀπὸ τῆς ZD- αἱ AZ ΖΒ ἄρα δυνάμεε εἰσὶν ἀσύμιμε- 
τροι. Καὶ ἐπεὶ ἡ 4D ῥητή ἔστι, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 
x«i τὸ ἀπὸ τῆς 4D- ὥςτε xoi τὸ ουγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν J4Z ZD ῥητόν ἐστιι Καὶ ἐπεὶ πάλιν τὸ 
ὑπὸ τῶν AE ED ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EZ, ὑπόχει- 
ταν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE ΕΒ χαὶ τῷ ἀπὸ τῆς BA toov: 
ἴση ἄρα. ἐστὴν ἡ ZE τῇ Ρ4- διπλὴ ἄρα ἡ BI τῆς 
EZ- ὥςτε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB. BI' διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ ὑπὸ τῶν 41,8 EZ: ὥςτε καὶ σύμμετρον. Μέσον 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB Β΄. μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AB LZ. Ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB EZ τῷ ὑπὸ τῶν 
AZ 28" μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ ZD. ᾿Πδείχϑη 
δὲ καὶ ῥητὸν τὸ συγκχείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τε- 
τραγώνων. 
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Εὕρηνται ἄρα δύο εὐϑεῖαν δυνάμεν ἀσύμμετροι 
αἱ AZ ZD, ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ex τῶν dm 
αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δὲ ὑπ’ αὐτῶν μέσον" 
ὄπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις i. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέ- 
τρους, ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὶ αὐ- 
τῶν ῥητόν͵ 

᾿Ιχκείσϑωσαν δύο μέσαν δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι αἱ ΑΒ DBI', ῥητὸν περιέχουσαν τὸ 9m αὐτῶν, 
ὥςτε τὴν .AB τῆς BI' μεῖζον δύνασϑαν τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς .4DB τὸ 
44} ἡμικύχλιον, xoi τετμήσϑω ἡ ΒΙ᾽ δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν AB τῷ ἀπὸ τῆς 
BE ἴσον παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετρα- 
γώνῳ, τὸ ὑπὸ τῶν AZ ZB- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ AZ τῇ ZB μήκει" xoi ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Z τῇ 48 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ Z4, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 AD. 

᾿Επεὶ οὖν ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZD, ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν B.4 AZ τῷ ὑπὸ τῶν 
AB ΒΖ. Ἴσον δὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν B.A AZ τῷ ἀπὸ 
τῆς Α4, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB BZ τῷ ἀπὸ τῆς 48: 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ xai τὸ ἀπὸ τῆς 44 τῷ ἀπὸ 
τῆς 4B- αἱ 44 AB ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. 
Καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AB, μέσον ἄρα xci 
τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB. Καὶ ἐπεὺ 
διπλῆ ἐστιν ἡ DBI' τῆς 4Z- διπλάσιον ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν AB BI' τοῦ ὑπὸ τῶν AB Ζ4- ὥςτε καὶ 
σύμμετρον. 'Ῥητὸν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 418, ΒΙ".- ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν .AB Z4. Τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB 
Ζ4 ἴσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν 44 48" ὥςτε καὶ. τὸ ὑπὸ 
τῶν 44 48 ῥητόν ἔστιν. 


30. 


Fig. 35. 
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Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαν δυνάμει ἀσύμμετροι, 
αἱ 44 48, ποιοῦσαν τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ' αὐτῶν ῥητόν" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 


Πρότασις az. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέ- 30. 
τρους, ποιούσας τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, χαὺ τὸ ὑπ 
αὐτῶν μέσον, καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν &m αὐτῶν τῷ ὑπὶ αὐτῶν. 

᾿Εχχείσϑωσαν δύο μέσαν δυνάμεν μόνον σύμμε- Fig. 36. 
rgo. αἱ 418 BI, μέσον περιέχουσαν, ὥςτε τὴν 48 
τῆς BI' μεῖζον δύνασθϑαν τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, 
xci γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 418 ἡμικύκλιον τὸ 4141, xoi 
τὰ λοιπὰ γεγονέτω τοῖς ἐπάνω εἰρημένοις ὁμοίως. 

Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZB μήκει, 
ἀσύμμετρός ἐστι καὶ ἡ ΑΔ τῇ 4D δυνάμει. Καὺ 
ἐπεὶ μέσον ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς AD, μέσον ἄρα καὶ τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB. Καὶ ἐπεὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν AZ ZB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BE 
AZ, ἴση ἄρα ἐστὲν ἡ ΒΕ τῇ 4Ζ: διπλῆ ἄρα ἡ BI 
τῆς Z4- ὥςτε xoi τὸ ὑπὸ τῶν 4.18 BI' διπλάσιόν 
ἔστι τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΒ Ζά:. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 
AB BI' μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AD ZA- xoi 
ἔστιν ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν .44 4856, μέσον ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν “4 AB. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἢ 
AB τῇ BI' μήκει, σύμμετρος δὲ ἡ ΓΒ τῇ BE- ἀσύμ- 
μέτρος ἄρα xoi ἡ 48 τῇ ΒΕ μήκχει" ὥςτε καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς AB τῷ ὑπὸ τῶν AB. ΒΕ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 
᾿λλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AD ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν A4 
AD, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB BE ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AB Z4, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν 44 41}. ἀσύμμετρον 
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ἄρα ἐστὶ τὸ avyxeiuevoy ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB τῷ 
ὑπὸ τῶν 44 AD- 

εὕρηνται ἄρα δύο εὐϑεῖαι, αἱ 44 AB, δυνάμει 
ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τό TE συγκείμενον ἐκ τῶν dmi 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον, 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν" ὕπερ ἔδευν ποιῆσαι. 


Πρότασις ic, 

᾿Εὰν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 97. 
συντεϑῶσιν, ἡ ὕλη ἄλογός ἐστι: καλείσϑω δὲ 
€x δύο ὀνομάτων. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμ- Fig. 37. 
μέτροι αἱ 4) 51. λέγω ovv ὅλη ἡ 411’ ἄλογός ἐστιν. 

"Enà γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AD τῇ BI μή- 
κει, δυνάμει γὰρ μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ὡς δὲ ἡ AD 
πρὸς τὴν Bl, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AD DBlI' πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς BÍ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 415 
ΒΙ' τῷ ἀπὸ τῆς DI. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν AB 
BI' σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Ab BI, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς ΒΙ᾽ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AD BI 
αἱ γὰρ AB. BI' ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 41 Dl' τοῖς 
ἀπὸ τῶν AB Β΄, καὶ συνϑέντι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Ab 
BI' μετὰ τῶν ἀπὸ τῶν 41) DÍI', τοῦτ᾽ ἔστε τὸ ἀπὸ 
τῆς AT, ἀσύμμετρόν ἔστι τῷ συγκειμένῳ £x τῶν ἀπὸ 
τῶν AB BI. 'Pqróv δὲ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΒ BI'- ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 41 
ὥςτε xoi ἡ 41’ ἄλογός ἐστι: κχκαλείσϑω δὲ ἐκ δύο 


ὀνομάτων. 
Πρύότασις i. 


Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον oUg- 
μέτρον συντεϑῶσι, ῥητὸν περιέχουσαι" ἢ 
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ὅλη ἄλογός ἐστι, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων 
πρώτη. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο μέσαι δυνάμεν μόνον 
σύμμετροι αἱ 418 Β΄, ῥητὸν περιέχουσαι: λέγω ὅτι 
ὅλη ἡ Α΄ ἄλογός ἐστιν. 

᾿βπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AB τῇ ΒΓ μήκει, 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ BI' ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν AB Β]"- καὶ συνϑέντι τὰ ἀπὸ τῶν AB 
ΒΙ᾽ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI', ὅπερ ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς AI, ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν AB BI. 
"Puróv δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB BI', ὑπόκχεινταν γὰρ oi 
AB BI' ῥητὸν περιέχουσαι: ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
AT- ἄλογος ἄρα ἡ A[* χαλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέ- 
σων πρώτη. 


Πρότασις i9. 

᾿Εὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι συντεθῶσι, μέσον περιέχουσαι" ἡ ὅλη 
ἄλογός ἐστι: καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων δευ- 
τέρα. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο μέσαν δυνάμει μόνον 
σύμμετροι αἱ 418 EI', μέσον περιέχουσαν" λέγω ὅτι 
ἄλογός ἐστιν ἡ Al. 

᾿Εχχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ AE, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AD 
ἴσον παρὰ τὴν 4E παραβεβλήσθω τὸ 4Z, πλάτος 
ποιοῦν τὴν 4H. Καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς ,Α1{᾿ ἴσον ἐστὶ 
τοῖς τε ἀπὸ τῶν 48 Β᾽' χαὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB 
BI', παραβεβλήσϑω δὴ παρὰ τὴν 4E τοῖς ἀπὸ τῶν 
B BTI' ἴσον τὸ EO- λοιπὸν ἄρα τὸ ZO ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AD BI. Καὶ ἐπεὶ μέση ἐστὶν ἕχα- 
τέρα τῶν ΑΒ Β1]᾽. μέσα ἄρα ἐστὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
AD BI. Μέσον δὲ ὑπόχειται xai τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB BI', καὶ ἔστι τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB BI' ἴσον 
τὸ EO, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AD BI' ἴσον τὸ ZO- 


Fio. 38. 


39. 


Fe. 39. 
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μέσον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν EO OZ, καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν 4E παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα 
τῶν 40 OH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ AE μήχει, ᾿Επεὶ οὖν 
ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 48 τῇ Bl' μήκει, καὶ ἔστιν ὡς 
ἡ AB πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς “18 πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν AB BI'- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς .4B τῷ ὑπὸ τῶν AB BI. '4ÀÀà τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς .4DB σύμμετρόν ἔστι τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν 415 BI' τετραγώνων, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AD Τ᾽ 
σύὐμμετρύν ἔστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48 DI', ἀσύμμε- 
τρον ἄρα ἐστι τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ 
BI' τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI. ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν 415 BI' ἴσον ἐστὶ τὸ EO, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB 
BI' ἴσον ἐστὶ τὸ OZ- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ EO 
τῷ OZ- ὥςτε καὶ ἡ 4O τῇ OH ἀσύμμετρός ἐστι 
μήκει, ᾿Βδείχϑησαν δὲ ῥηταί" αἱ 4Θ OH ἄρα ῥηταί 
εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ὥςτε ἡ 4H. ἄλογός 
ἐστι. "Puri δὲ ἡ AE, τὸ δὲ ὑπὸ ἀλόγου χαὶ ῥητῆς 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν ἐστιν: ὥλογον ἄρα 
ἐστὲ τὸ 42 χωρίον: καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἔστι. 
“Πύναται δὲ τὸ AZ ἡ AI" ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AT, 
χαλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 


Πρότασις qu. 

'E&v δύο εὐϑεῖαινι δυνάμει. ἀσύμμετροι 
συντεϑῶσι, ποιοῦσαι τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ Ó iz 
αὐτῶν μέσον: ἡ ὅλη εὐϑεῖα ἄλογός ἔστι: 
χαλείσϑω δὲ μείξων. 

Συγχείσϑωσαν γὰρ δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμ- 
μέτρον, αἱ ΑΒ BI, ποιοῦσαι τὰ προχείμενα- λέγω 
ὕτι ἄλογός ἐστιν ἡ AI. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν AB BI' μέσον ἐστὶ, zai 
τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ BI' μέσον ἐστί. TO δὲ 
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συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB BI' ῥητόν: ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ DBI' τῷ συγ- 
χειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB BI' ὥςτε καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AB ΒΙ᾽ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI, ὅπερ 
ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς 41’, ἀσύμμετρόν ἔστι τῷ ovyxeuuévo 
ex τῶν ἀπὸ τῶν AB BI. 'Puróv δὲ τὸ συγκείμενον 
ex τῶν ἀπὸ τῶν AD BI. ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς 41΄- ὥςτε xoi ἡ Α΄ ἄλογός ἐστι, καλείσϑω δὲ 
μείξων. 


Πρότασις uc. 


᾿Εὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετρον 
συντεθῶσι, ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπ αὐτῶν τετραγώγων μέσον, τὸ Ó ὑπ' 
αὐτῶν δητόν' ἡ ὅλη εὐϑεῖα ἄλογός ἐστι. 
χαλείσϑω δὲ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. 

Συγκχείσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαν δυνάμει ἀσύμι- 
μέτροι αἱ ΑΛ Bl, ποιοῦσαι τὰ προχείμενα" λέγω 
ὅτι ἄλογός ἐστιν ἡ AI. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ovyxsiusvov ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB 
ΒΙ᾽ μέσον ἐστὶ, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 41} ΒΤ' ῥητόν. 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AB BTI' τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI* ὥςτε καὶ συνϑέντι 
τὸ ἀπὸ τῆς .Al' ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB BI. 'Pgróv δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI ἄλο- 
γον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AI* ἄλογος ἄρα ἡ AI, καλείσϑω 
δὲ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. 


Πρότασις ug. 

Cà» δύο εὐϑεῖαν δυνάμεν ἀσύμμετροι 
συντεθῶσι, ποιοῦσαν TO τε συγχείμενον ἐκ 
τῶν ἀπ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, χαὶ τὸ 
ὑπ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτε ἀσύμμετρον τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τῷ ὑπὶ αὐτῶν: 


41. 


Fig, 41. 


42. 
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ἡ ὅλη εὐϑεῖα ἄλογός ἐστι: χαλείσϑω δὲ δύο 

μέσα δυναμένη. 
Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμ- Fig. 42. 

μέτροι αἱ AB. IBI, ποιοῦσαν τό τὲ συγκείμενον ἐκ 

τῶν ἀπὸ τῶν .AB Β1' μέσον, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB 51' 

μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 

τῶν AB BI τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν λέγω ὅτι ἡ 411' ἄλογός ἐστιν, 
᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4L, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ 

τὴν 4} τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AD DBI' ἴσον τὸ AZ, τῷ. 

δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI' ἴσον τὸ HO- ὕλον ἄρα τὸ 

40 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς “411' τετραγώνῳ. Καὶ ἐπεὶ 

μέσον ἐστὶ τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν .AB BI, 

καὶ ἴσον τῷ 4Ζ-: μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ AZ, xol 

παρὰ ῥητὴν τὴν 4E παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 

AH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4E μήκει. Διὰ τὰ αὐτὰ 

δὴ καὶ ἡ HK ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΗΖ, τοῦτ᾽ 

ἔστι τῇ 4E, μήχει. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ 

ἀπὸ τῶν AB BI' τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AD BI ἀσύμμε- 

τρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4Z τῷ ΗΘ: ὥςτε καὶ ἡ AH Tli 

ΗΚ ἀσύμμετρός ἐστι. Καὶ εἴσι ῥηταί" αἱ 4H ΗΚ 

ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροί: ἄλογος ἄρα 

ἐστὶν ἡ AK ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων. “Ῥητὴ δὲ 

ἡ AE- ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 4Θ, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ 

ἄλογός ἐστι. Δύναται δὲ τὸ 4Θ ἡ AI* ἄλογος ἄρα 

ἐστὶν ἡ AT, καλείσϑω δὲ δύο μέσα δυναμένη. 

(]ημμα. β 

᾿Ἐχχκείσϑω εὐϑεῖα ἡ 418, καὶ τετμήσϑω ἡ ὕλη | 

εἰς ἄνισα χαϑ᾽ ἑκατέρα τῶν I' 4, ὑποχείσϑω δὲ μεί- β 

Cov ἡ 41 τῆς AB- λέγω ὃτι τὰ ἀπὸ τῶν AI' IB | 

μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB. | 
Teruxodo γὰρ ἡ .4B δίχα κατὰ τὸ E. Καὶ 

ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ AI! τῆς 48, κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ 

41" λοιπὴ ἄρα ἡ 44 λοιπῆς τῆς DB μείζων ἐστίν. 

lo δὲ ἡ AE τῇ EB- ἐλάττων ἄρα ἐστὶν ἡ AE τῆς 
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EI* τὰ I' 4 ἄρα σημεῖα οὐκ ἴσον ἀπέχουσι τῆς διχο- 
τομίας. Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν Α1' ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὲ 
τὴς E[' ἴσον ἐστὶ τῶ ἀπὸ τῆς ED, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν Α4 48 μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 4L ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς ED- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AI I'D uera τοῦ 
ἀπὸ τῆς Μ᾽ ἴσον iori τῷ ὑπὸ τῶν 44 AD μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς Z4E- ὧν τὸ ἀπὸ τῆς 4E ἔλασσόν ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς Ε΄. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν AI'I'B 
ἔλαττόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν 44 AD. ὡςτε xci τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν AI' I'B ἐλαττόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AA 
418. Καὶ qnot ἑχάτερα ἀπὸ τοῦ ἀπὸ «τῆς 44D τετραγώνου" 
λοιπὸν ἄρα τὸ συγχείμενον ex των ἀπὸ τῶν AI' I'D 
μεῖζόν ἔστι τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν A4 48. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι.) 


Πρότασις uy. 

Ἢ ix δύο ὀνομάτων xaJ ἐν μόνον cy- 
μεῖον διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα. 

Ἔστω ix δύο ὀνομάτων ἡ AB διῃρημένη εἰς τὰ 
ὀνόματα χατὰ τὸ 1"- αἱ ALI I'B ἄρα ῥηταί εἰσι δυ- 
γάμει μόνον σύμμετροι. “Ἰέγω ὅτε ἡ Α1} κατ᾽ ἄλλο 
σημεῖον οὐ διαιρεῖταν εἰς δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον 
συμμέτρους. 

Et γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω κατὰ τὸ d, ὥςτε χαὶ 
τὰς 44 48 ῥητὰς εἶναι δυνάμει μόνον συμμέτρους. 
(ανερὸν δὴ ὃτι ἡ Α1' τὴ AD. οὔχ ἐστιν ἡ αὐτή. 
δὶ γὰρ δυνατόν, ἔστω" ἔσται δὴ xal ἡ A4 ru I'B 
ἡ αὐτή: x«l ἔσταν ὡς ἡ ÁI' πρὸς τὴν 1B, οὕτως ἡ 
B4 πρὸς τὴν 4.4, χαὶ ἔσται ἡ 4D χατὰ τὰ αὐτὰ 
τμήματα τῇ κατὰ τὸ ]' διαιρέσει διαιρεϑεῖσα xci 
κατὰ τὸ 4, ὅπερ οὐχ ὑπόκειται: οὐκ ἄρα ἡ Al τῇ 
4B ἐστὶν ἡ αὐτῇ" διὰ δὴ τοῦτο xci τὰ I' 4 σημεῖα 
οὐκ ἴσον ἀπέχουσι τῆς διχοτομίας: ᾧ ἄρα διαφέρει 
τὰ ἀπὸ τῶν .AI' Il'B τῶν ἀπὸ τῶν .4“4 AB, τούτῳ 


43. 
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διαφέρει καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AT' 1}, διὰ τὸ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AD I'B μετὰ τοῦ 
δὶς ὑπὸ τῶν .AI' I'B χαὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44 AB μετὰ 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν A44 AB ἴσα εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς AB. 
᾿λλὰ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΙ ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB 
διαφέρειν ῥητῷ, ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα": καὶ τὸ δὶς ἄρα 
ὑπὸ τῶν 44 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT' I'B διαφέρει 
ῥητῷ, μέσα ὄντα, ὅπερ ἄτοπον: μέσον γὰρ μέσου οὐχ 
ὑπερέχει ῥητῷ. 

Οὐκ ἄρα ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο 
σημεῖον διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα" xe ἕν ἄρα μό- 
γον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

| Πρότασιες y. 

HE ἐκ δύο μέσων πρώτη χαϑ' Ev μόνον 
σημεῖον διαιρεῖται. 

Ἔστω ix δύο μέσων πρώτη ἡ AB διῃρημένη κατὰ 
τὸ I, ὥςτε τὰς Α1' ΓΒ μέσας εἶναι δυνάμει μόνον 
συμμέτρους ῥητὸν περιεχούσας: λέγω ὅτι ἡ 43,18 xov 
ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Et γὰρ δυνατόν, διηρήσϑω κατὰ τὸ 4, ὥςτε καὶ 
τὰς 44 48 μέσας εἶναν δυνάμει μόνον συμμέτρους 
ῥητὸν περιεχούσας. ᾿Επεὶ οὖν ᾧ διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν 44 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT' I'B, τούτῳ διαφέ- 
ρει τὰ ἀπὸ τῶν .AI' ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν A4 AB, ῥητῳ 
δὲ διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν .44 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AT ΓΒ, ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" ῥητῷ ἄρα διαφέρει 
xci τὰ ἀπὸ τῶν AI'I'B τῶν ἀπὸ τῶν Α4 48, μέσα 
ὄντα, ὕπερ ἄτοπον. 

Οὐκ ἄρα ἡ ἐκ δύο μέσων πρώτη xcT ἄλλο καὶ 
ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται" xc ἕν ἄρα μόνον. ὅπερ 
ἐδεν δεῖξαι. 

Πρότασις μέ. 

Ἡ àx δύο μέσων δευτέρα καϑ' ἐν μόνον 
σημεῖον διαιερεῖται - 

Ἔστω 


41. 


Fig, 44, 
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"Eoro ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἡ AB Ownonuérm Fig. 45 
χατὰ τὸ ]', ὥςτε τὰς .AI' ΓΒ μέσας εἶναι δυνάμει 
μόνον συμμέτρους μέσον περιεχούσας" φανερὸν δὴ ὅτι 
τὸ Γ᾿ οὐκ ἔστι χατὰ τὴν διχοτομίαν, ἐπειδήπερ οὐκ 
εἰσὲ μήχει σύμμετροι" λέγω ὅτι ἡ AB κατ ἄλλο 
σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Et γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω κατὰ τὸ 4, ὥςτε 
τὴν AD τῇ 4B μὴ εἶναι τὴν αὐτὴν, ἀλλὰ μείξονα 
καϑ' ὑπόϑεσιν τὴν AD, (δῆλον δὴ ὅτι καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν 44 4B ἐλάσσονα τῶν ἀπὸ τῶν AI'I'B, ὡς 
ἐπάγω ἐδείξαμεν, καὶ τὰς 44 48 μέσας εἶναι δυ- 
νάμεν μόνον συμμέτρους μέσον περιεχούσας. Καὶ éx- 
κείσϑω ῥητὴ ἡ ΕΖ, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 418 ἴσον 
παρὰ τὴν ΕΖ παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον πα- 
βθαβεβλήσϑω τὸ ΕΚ, τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν .AI' I'B tcov 
ἀφῃρήσϑω τὸ EH- λοιπὸν ἄρα τὸ OK ἴσον ἐστὶ τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν .AI' ΓΒ. Πάλιν δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν 44 
AB, (ἅπερ dAdocova: ἐδείχϑη τῶν ἀπὸ τῶν 41' I'B) 
ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ Ef καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΜΚ ἴσον 
ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΔ AB. Καὶ ἐπεὶ μέσα ἐστὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν AI'I'B- μέσον ἄρα καὶ τὸ EH, καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΘ, xoi ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἡ ON ῥητή ἐστι, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. 
Καὶ ἐπεὶ αἱ AT' ΓΒ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ Α1' τῇ LB μηκει. 
Ὡς δὲ ἡ AT πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς .AI' 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν .AI' ΓΒ." ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς .Al'TO ὑπὸ τῶν AT'I'B. ᾿4λλὰ τῷ μὲν 
ἀπὸ τῆς .Al' σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AI'I'D, 
δυνάμιεν γάρ εἰσν σύμμετρον αἱ ΑΓ I'B, τῷ δὲ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ I'B. σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AT 
I'B- καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΤἹ' ΓΒ ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι. 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν .AI' I'B. ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
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AI UB ἴσον ἐστὶ τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AT 
I'D. ἴσον ἐστὶ τὸ ΘΚ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὲ τὸ EH 
τῷ ΟΚ' ὥςτε καὶ ἡ EO τῇ ON ἀσύμμετρός ἐστι 
wajpkeus χαὶ eov ῥηταί" αἱ EO ON ἄρα ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. Ev δὲ δύο ῥηταὶ δυνά- 
κι μόνον σύμμετροι GvvreU ow, ἡ ὅλη ἄλογός ἔστιν, 
ἡ χαλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων: ἡ ΕΝ ἄρα ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη χατὰ τὸ Θ. Κατὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ δειχϑήσονται καὶ αἱ EM MN ῥηταὶ δυνάμεν 
μόνον σύμμετροι, xai ἔσται ἡ ΒΝ ἐκ δύο ὀνομάτων 
κατ᾿ ἄλλο καὶ ἄλλο διῃρημένη, τό τε Θ καὶ τὸ M, 
καὶ οὐκ ἔστιν ἡ LO τῇ ΜΝ ἡ αὐτὴ, ἐπειδήπερ τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΤ ΓΒ μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB. 
᾿Αλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν 44] 48. μείζονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν 44 4Β: πολλῷ ἄρα χαὶ τὰ ἀπὸ τῶν «411 I'D, 
τοῦτ᾽ ἔστι τὸ EH, μεῖζόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν A4 
48, τοῦτ᾽ ἔστι τοῦ MK- ὥςτε xci ἡ EO τῆς MIN μεί- 
ζων ἐστίν. ἡ ἄρα LO τῇ ΜΝ. οὐκ ἔστιν ἡ αὐτή. 
'H ἄρα ἘΝ ἐκ δύο ὀνομάτων οὖσα" διηρήται καὶ ἄλλο καὶ ἄλλο 
σημεῖον" ὅπερ ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα 7, ἐκ δύο μέσων δευτέρα κατ᾽ ἄλλο καὶ 


ν - - D. ΣΝ * Ὅ EO. ὃ it 
ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται" καϑ' ἕν ἄρα μόνον. πὲρ €O0€L O€&LSCt. 


“Πρότασις "s. 

'H μείζων κατὰ τὸ αὐτὸ μόνον σημεῖον 
διαιρεῖται. 

"Eoto μείζων ἡ 4B διῃρημένη χατὰ τὸ Γ ὡςτε 
τὰς AT' ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι, ποιούσας τὸ 
μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI I'B τετραγώνων 
ῥητὸν, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΑΤ' I'B μέσον: λέγω ὅτι ἡ 
AB xav ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Ei γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω κατὰ τὸ 4, ὥςτε 
καὶ τὰς 414 4B δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι, ποιού- 
σας τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44 48 ῥη- 
τὸν, τὸ δὲ Óm αὐτῶν μέσον. Καὶ ἐπεὶ ὦ. διαφέρει 


40. 
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τὰ ἀπὸ τῶν Α1᾽ ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44 AD, τούτῳ 
διαφέρειν καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44 48 τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΑΙ 18: ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν AI'I'B τῶν ἀπὸ 
τῶν 44 48 ὑπερέχει. ῥητῷ, ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" 
καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν A4 AB. ἄρα τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
“41.118 ὑπερέχει ῥητῷ, μέσα ὄντα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
ψατον" οὐχ ἄρα ἡ μείζων κατ ἄλλο xoi ἄλλο σημεῖον 
διαιρεῖται. xard τὸ αὐτὸ ἄρα μόνον διαιρεῖται: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 1 


llooraotg ur. 

Ἢ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη xcd Ev 
μόνον σημεῖον διαιρεῖται. | 

-Eoro ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἡ AB διῃρη- 
μένη χατὰ TO 1΄, ὥςτε τὰς ΑΤ᾽ ΓΒ δυνάμει ἀσυμ- 
μέτρους εἶναι, ποιούσας τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν .Al' ΓΒ μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ 
ῥητόν. λέγω ὅτι ἡ .4B xcov ἄλλο σημεῖον οὐ δίαι- 
δεῖται. 

Et γὰρ δυνατόν, διηρήσϑω χατὰ τὸ A, ὥςτε καὶ 
τὰς 414 AB δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι, ποιούσας τὸ 
μὲν συγκείμενον ἐχ τῶν ἀπὸ τῶν 44 48 μέσον, τὸ 
δ᾽ ὑπὸ τῶν .44 AB ῥητόν. ᾿Επεὶ οὖν ᾧ διαφέρει τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 4 ΓΒ, τού- 
τῳ διαφέρει χαὶ τὰ ἀπὸ τῶν AT' I'B τῶν ἀπὸ τῶν 
A4 48, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν A4 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AI' ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ: xoi τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ 
ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν 44 4B ὑπερέχεν δητῷ, μέσα ὄντα, 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐχ ἄρα ἡ ῥητὸν xol μέσον 
δυναμένη κατ᾽ ἄλλο xoi ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται. καϑ' 
£v ἄρα μόνον διαιρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιες μή. 
Ἡ δύο μέσα δυναμένη xad? ὃν μόνον ση- 
μεῖον διαιρεῖται. 


47. 
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"Earo δύο μέσα δυναμένη ἡ AB διῃρημένη κατὰ Fig. 48. 
τὸ 1᾿, Gere τὰς 41' ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι, 
ποιούσας τό τὲ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν “11 ΓΒ 
μέσον, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν .Al' lU'B μέσον, καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μέτρον τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τῷ ὑπ᾽ αὖ- 
τῶν- λέγω ὅτι ἡ AD. xev ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖ- 
ται, ποιοῦσα τὰ προχείμενα. 

EX γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω κατὰ τὸ 4, ὥςτε πά- 
Aw δηλονότι τὴν 41' τῇ AB μὴ εἶναι τὴν αὐτὴν; 
ἀλλὰ μείζονα χαϑ' ὑπόϑεσιν τὴν Al', καὶ χείσϑω 
ῥητὴ ἡ EZ, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν EZ τοῖς 
μὲν ἀπὸ τῶν AI'I'B ἴσον τὸ LII, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ 
τῶν 4I' ΓῈἘ ἴσον τὸ OK- ὅλον ἄρα τὸ EK ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς AD τετραγώνῳ. Πάλιν δὴ παραβεβλήσϑω 
παρὰ τὴν ΕΖ τοῖς ἀπὸ τῶν 44 AB ἴοον τὸ ΓΔΑ: 
λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44 48 λοιπῷ τῷ ΜΚ 
ἴσον ἐστί. Καὶ ἐπεὶ μέσον ὑπόκειται τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 41' l'B- μέσον ἄρα ἐστὶ “αὶ τὸ EH, 
xci παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ OE, xci ἀσύμμετρος τῇ LZ μηκει. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ xci 5 ON ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τὴ EZ μή- 
χει. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ I'B. «9 δὶς ὑπὸ τῶν AI 1᾽Β- καὶ 
τὸ EH ἄρα τῷ ΘΚ ἀσύμμετρόν ἔστιν. gre καὶ ἡ 
ΕΘ τῇ ΘΝ ἀσύμμετρός ἐστι. Καί εἰσι ῥηταί: αἱ 
EO ΘΝ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἡ ΕΝ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ 
O. Ὁμοίως δὴ δείξομεν Ort καὶ κατὰ τὸ M διήρη- 
ται, χαὶ οὐχ ἔστιν ἡ ΕΘ τῇ MN ἡ αὐτή: ἡ ἄρα ἐκ 
δύο ὀνομάτων x«T ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον διηρηται, 
ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον: οὖκ ἄρα ἡ δύο μέσα δυναμένη 
xov ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται: xa ἐν ἄρα 
μόνον σημεῖον διαιρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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“Ὅρος δεύτεροι. 
- r1 , € -» “ LI - 2 , , 
ὦ Ὑποχειμένης ῥητῆς, καὶ τῆς ἐκ δύο Óvoucrwv 
΄ 3 ^ r e Α -— » - 
διῃρημένης εἰς τὰ ὀνόματα, ἧς τὸ μεῖζον ὄνομα TOU 
ἐλάττονος μεῖζον δύναται τῷ ἀπὰ συμμέτρου ἑαυτῇ 
, ΕΣ 1 1 , , , à , 
μήκει» ἐὰν μὲν τὸ μείζὸον ὄνομα σύμμετρον ἢ μήχει 
τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ὅλη ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν πρώτη. 
* ' L , 3 
β΄. ᾿Εὰν δὲ τὸ ἐλάσσον ὄνομα σύμμετρον ἢ μήκει 
τῇ ἐκχειμιένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομάτων 
δευτέρα. 
y. ᾿Εὰν δὲ μηδέτερον τῶν Óvoncerov σύμμετρον 
3. 7 a - , ΡῈ , διὰ. SE 
ἢ μήκει τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ἐξ δύο ὀνο- 
μάτων τρίτη. 
ὃ. ll&Aw δὴ ἐὰν τὸ μεῖζον ὄνομα τοῦ ἐλάσσο- 
- er Ὁ E ' 2 , € -Ὁ , 
vog μεῖζον δύνηταν τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" 
γν * M - » , 3 n c 3. 
ἐὰν μὲν τὸ μεῖζον ὄνομα σύμμετρον ἢ μήκει τῇ ἔχκει- 
μένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὁνομάτων τετάρτη. 
ἐ. Lev δὲ τὸ ἔλαττον, πέμπτη. 
3 γιυν * , «r, 
g. Eav δὲ μηδέτερον, ἕκτη. 


Πρότασις iu. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 

᾿Εχχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 41΄ ΓΒ, ὥςτε τὸν 
συγχείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 41Β πρὸς μὲν τὸν BI' λόγον 
ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμὸν, πρὸς δὲ τὸν I'4 λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, xoi ix- 
χείσϑω τις ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω μή- 
χεν ἣ EZ. ῥητὴ ἄρα ἐστὲ καὶ ἡ EZ. Καὶ γεγονέτω 
ὡς 0 B.4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ὋὉ δὲ AB πρὸς τὸν AT' 
λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν: καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς EZ ἄδα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν ἀρι- 
ϑμὸς πρὸς ἀριώμόν. ὥςτε σύμμετρόν ἔδτι τὸ ἀπὸ 
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τῆς EZ τῷ ἀπὸ τῆς ZH. Καὶ ἔστι ῥητὴ ἡ EZ: 
ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ZH. Καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΗ πρὸς τὸν AT' 
λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά-: 
γωγνον ἀριϑμόν-: οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς LZ ἄρα πρὸς τὸ 
ἀπὸ τὴς ZH λόγον ἔγχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
EZ τὴ ΖΗ μήκει: αἱ ΕΖ ΖΗ ἄρα ῥηταί. εἰσι δυνάμευ 
μόνον σύμμετροι: ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ Ἢ. 

Jéye ὅτι καὶ πρώτη. : 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ Β4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν ΑΓ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, μείζων 
δὲ ὁ BA τοῦ 41" μεῖζον ἄρα xal τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΗ. Ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς EZ ἴσα 
τὰ ἀπὸ τῶν ZH Θ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ BA πρὸς 
τὸν Α1', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ: ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ AB πρὸς τὸν BI 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O. Ὁ δὲ 
AB πρὸς τὸν Β1' λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. xot τὸ ἀπὸ τῆς EZ ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΖ τῇ O μήκει. ἡ ΕΖ ἄρα τῆς ΖΗ μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καί εἰσι ῥηταὶ αἱ ΕΖ 
ZH, καὶ σύμμετρος ἡ ΕΖ τῇ 4 μήκει. 

'H EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη" ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις v. 


Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4 ΓΒ, ὥςτε τὸν 
συγχείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 48 πρὸς μὲν τὸν Β΄ λό- 
γον ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν, πρὸς δὲ τὸν .AI' λόγον μὴ ἔχειν. ὃν τετρά- 
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γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, x«i ἐχ- 
χείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω ἡ ΖΗ͂ 
μήκεν: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ. 1 ἐγονέτω δὴ καὶ ὡς 
ὁ I'A ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς HZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς HZ τῷ ἀπὸ τῆς ZE-* ῥητὴ ἄρα ἐστὶ χαὶ ἡ ZE. 
Kai ἐπεὶ ὁ 1᾽44 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AD λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμόν: οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZL λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρώ- 
γωνον ἐριϑμόν- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΖ τῇ ΖΕ 
μήκει: αἱ LZ ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσιν δυνάμει μόνον σύμ- 
u£rQot* ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EH. 

Δεικτέον δὴ ὅτι καὶ δευτέρα. 

"End γὰρ ἀνάπαλίν ἐστιν ὡς ὁ B ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν Α{᾿, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH- μείζων δὲ ὁ ΒΑ͂ τοῦ AI" μεῖζον ἄρα καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς LZ τοῦ ἀπὸ τῆς ZH. "Loro τῷ ἀπὸ τῆς 
ΕΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ZH O- ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν 
ὡς ὁ .4B πρὸς τὸν BI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς LZ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς O. ᾿Αλλ ὁ AB πρὸς τὸν BÍ1' λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 
χαὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΜΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἄρι- 
ϑμόν- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ O μήκει- ὥςτε 
ἡ “2 τῇ ZH μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυ- 
τῇ. Καὶ εἴσι ῥηταὶ αἱ EZ ΖΗ δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι, καὶ τὸ ΖἼ ἔλαττον ὄνομα σύμμετρόν ἐστε τῇ 
ἐχχειμένῃ ῥητῇ τῇ 4, μήκει. 

JH EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα. ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις νά. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτην. 51. 

"ExxiicUwaav δύο ἀριϑμοὶ οἱ AI' I'B, ὥςτε τὸν Fig. 51. 
συγχείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν .AB πρὸς uiv τὸν BI'Aó- 
γον ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν, πρὸς δὲ τὸν 41’ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γωγὸος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἐκχχείσϑω 
δέ τις χαὶ ἄλλος μὴ τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ 4, καὶ 
πρὸς ἑκάτερον τῶν ΒΑ͂ Α1' λόγον μὴ ἐχέτω ὃν τε-. 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. χαὶ ἐχκ- 
κείσϑω τις ῥητὴ εὐϑεῖα ἡ E, καὶ γεγονέτω ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν 4D, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH- σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς E τῷ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ. Kei ἔστι ῥητὴ ἡ E- ῥητὴ ἄρα ἐστὶ xol ἡ 
ΖΗ. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 πρὸς τὸν 418 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς É πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- ἀσύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὶν ἡ E τῇ ΖΗ μήκει. 1 εγονέτω δὴ 
πάλιν ὡς 0 BA ἀριϑμὸς πρὸς τὸν .AI, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO- σύμμετρον ἄρα 
ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ρΗητὴ δὲ ἡ 
ΖΗ- ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΗΘ, Koi ἐπεὶ ὃ AB πρὸς 
τὸν AI' λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμὸν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH 
τῇ ΗΘ μήκει: αἱ ΖΗ HO ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι: ἡ ΖΘ ἄρα éx δύο ὀνομάτων ἐστί. 

iym δὴ ὅτι καὶ τρίτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 418, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τὴς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, ὡς δὲ ὁ AB πρὸς 
τὸν A[', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΗΘ. διίΐίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν AL, οὕτως 
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τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ὋὉ δὲ 4 πρὸς 
τὸν 41 λόγον οὐχ ἔχεν ὃν τετράγωνος ἀριϑιιὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀρυϑμόν- οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς HO λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
E τὴ ΗΘ μήκει. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ͂ πρὸς τὸν 
AI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ: 
μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ. "Eoro 
οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ZH ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν HO K- ἄνα- 
στρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 48 πρὸς τὸν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὋὉ δὲ 48 πρὸς 
τὸν BI' λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον ἀριϑμόν": xoi τὸ ἀπὸ τῆς ZH ἄρα πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Καὶ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον covÜuov- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ 
K μήκει. ἡ ΖΗ ἄρα τῆς ΗΘ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καί εἰσιν αἱ ΖΗ HO ῥηταὶ 
δυνάμεν μόνον σύμμενθυν, καὶ qr αὐτῶν σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ E μήκει. 

Ἢ ZO ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων iori τρίτη. ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις wg. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. 

᾿Εχχείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ .4I' ΓΒ, ὥςτε τὸν 
AB πρὸς τὸν BI' λόγον μὴ ἔχειν, μήτε μὴν πρὸς τὸν 
AT, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον &pi- 
Üuov. xci ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος 
ἔστω μήκει ἡ ΕΖ: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ EZ. Καὶ 
γεγονέτω ὡς ὁ ΒΑ͂ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AI', οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ: σύμμετρον ἄρα 
ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν xoi ἡ ZH. Koi ἐπεὶ ὁ ΒΑ͂ πρὸς τὸν AT" λό- 
γον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 


52. 
Fig. 52. 
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vov ἀριϑμόν: οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς LZ πρὺς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 
vov ἀριϑμόν- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ ΖΗ 
μήκει. αἱ ΕΖ ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι" dere ἡ EH. ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστί. 

«Μέγω δὴ ὅτε xci τετάρτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 3.4] πρὸς τὸν AT, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς LZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, μείζων δὲ ὁ 
B4 τοῦ 411. μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ. "Eorwe οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσα τὰ 
ἀπὸ τῶν ZH Θ' ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὁ AD ἀρι- 
Juóg πρὸς τὸν DI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς O. Ὁ δὲ AD πρὸς τὸν BI'Xóyov οὐχ ἔγει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς LZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
Ünó». ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ Θ μήκει" ἡ 
LZ ἄρα τῆς ΖΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. Καὶ εἴσιν αἱ EZ ΖΗ ῥηταὶ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι, καὶ ἡ EZ τῇ 4 σύμμετρός ἔστι μήκει. 

Ἡ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη ὕπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις w. 
Εύρεϊν τὴν ix δύο ὀνομάτων πέμπτην, 

. ᾽᾿Ἐχχείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 41᾽ 18, ὥςτε τὸν 
AD πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ éz- 
χείσϑω ῥητὴ τις εὐθεῖα ἡ d, καὶ τῇ d σύμμετρος 
ἔστω μήκει ἡ ΗΖ' ῥητὴ ἄρα ἡ HZ. Καὶ γεγονέτω 
ὡς ὁ ΓΑ͂ πρὸς τὸν AD, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς HZ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ZE* ῥητὴ ἄρα ἐστὶ χαὶ ἡ ΖΕ. Καὶ ἐπεὶ 
ὁ ΓΑ͂ πρὸς τὸν AB λόγον οὐχ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν - οὐδὲ τὸ. ἀπὸ τῆς 


23. 
Fig 58 
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HZ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZE λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" αἱ .EZ ZH 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμεν μόνον σύμμετροι: ἐκ δύο ἄρα 
ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EH. 

iym δὴ ὅτι καὶ πέμπτη. 

“Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ ΓΑ͂ πρὸς τὸν AB, οὕτως, 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZE- ἀνάπαλιν ἄρα 
ὡς ὁ ΒΑ͂ πρὸς τὸν 41, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ: μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς EZ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ. Ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν 
ZH O-* ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς δ᾽ AB ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν DBI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς O. Ὃ δὲ AB πρὸς τὸν BI' λόγον ovx ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. οὐδ' 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ᾽ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑιιόν- 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ O xe ὥςτε ἡ 
EZ τῆς ΖΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἕἑαυ- 
rj. Καὶ εἴσιν αἱ EZ ΖΗ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι, xai τὸ ΖΠ ἔλαττον ὄνομα σύμμετρόν ἐστι 
τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ τῇ 4 μήκει. 

H EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη" ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 

Πρότασιες w. 

Εὐρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων ἕχτην͵ 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4I I'D, ὥςτε τὸν 
AB πρὸς ἑχάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.: ἔστω δὲ 
καὶ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ 4 μὴ τετράγωνος ὦν, μήτε πρὸς 
ἑχάτερον τῶν B.4 .AI' λόγον ἔχων, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" καὶ ἐκχείσϑω τις 
ῥητὴ εὐθεῖα ἡ E, καὶ γεγονέτω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
AB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ: 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς E τῷ ἀπὸ τῆς ZH. 


54. 
Ἑΐρ. 54. 
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Καὶ ἔστε ῥητὴ ἡ E* ῥητὴ ἄρα χαὶ ἡ ΖΗ, Ka ἐπεὶ 
οὐκ ἔχει ὁ 4 πρὸς τὸν 4B λόγον, ὃν τετράγωνος ἄρι- 
ϑμὸς πρὸς τετράγωγον ἀριϑιιὸν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E 
ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὴν ἡ E τῇ ΖΗ μήκει. 1 ἐγονέτω δὴ πάλιν ὡς ὃ 
ΒΑ͂ πρὸς τὸν ΑΠ' οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΘ. Σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὲ τῆς ZH τῷ 
ἀπὸ τῆς HO. ἹῬητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH-* ῥητὸν ἄρα 
xai τὸ ἀπὸ τῆς HO- ῥητὴ ἄρα ἡ HO. Καὶ ἐπεὶ ὁ 
BA πρὸς τὸν Α1' λόγον οὐχ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν-: ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ HO μήκει: αἱ ZH HO 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμεν μόνον σύμμετροι": ἐκ δύο ἄρα 
ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΖΘ. | 

Δειχτέον δὴ ὅτι xoi ἕχτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 48, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ἔστι δὲ χαὶ ὡς ὁ 
BA πρὸς τὸν 411, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς HO- διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς Ó 4 πρὸς τὸν 
AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Εἰ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO. Ὁ 
δὲ 4 πρὸς τὸν .AI' λόγον οὐκ ἔγει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
E ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γωγος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.: ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν ἡ E τῇ HO μήκει. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ 
τῇ ΖΗ ἀσύμμετρος: ἑκατέρα ἄρα τῶν ZH HO ἀσύμ- 
μετρός ἐστι τῇ E μήχει. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ͂ 
πρὸς τὸν AL, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΘ- μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ τοῦ ἀπὸ τῆς 
HO. Ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ZH ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν 


HO Κ' ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὁ AB πρὸς τὸν BI, 
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οἵἴτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὋὉ δὲ 
AB. πρὸς τὸν DBI' λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑιμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- ὥςτε οὐδὲ τὸ ὁπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Καὶ λόγον ἔχει, ὃν τετράγω- 
vog ἀριϑιμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρειϑμόν. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ K μήκει: :5 ZH ἄρα τῆς HO 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ dovuuérgov ἑαυτῇ. Kot εἰσιν 
αἱ ZH HO ῥηταὶ δυνύμεν μόνον σύμμετροι, καὶ 
οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἔστι μήκει τῇ ἐχκειμένῃ 
ῥητῇ, τῇ E. 

Ἢ ZO ἄρα ix δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕχτη.- ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 

| (aj uua. 

"Eoro δύο τετράγωνα τὰ AB. BU, καὶ κείσϑωσαν 
ὥςτε ἐπ᾿ εὐϑείας εἶναι τὴν AB τῇ BE: ἐπὶ εὐϑείας 
ἄρα ἐστὲ καὶ ἡ ZD τῇ ΒΗ, Καὶ συμπεπληρώσϑω 
τὸ .AI' παραλληλόγραμμον. λέγω ὅτι τετράγωνόν ἐστι 
τὸ AT, καὶ ὅτι τῶν 48Β BI μέσον ὠνάλογόν ἐστι τὸ 
AH, καὶ ἔτι τῶν 41 I'B μέσον. &veAoyóv ἐστι τὸ AI. 

Ene γὰρ ἴση ἐστὲν ἡ μὲν AB τῇ ΒΖ, ἡ δὲ BE 
τῇ BH- ὅλη ἄρα ἡ 4E ὅλῃ τῇ ZH ἐστὶν ἴση. ᾿41λλ 
5 μὲν 4E ἑκατέρᾳ τῶν 40 KI' ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ΖΗ 
ἑχατέρᾳ τῶν ΑΚ OI' xoi ἑχατέρα ἄρα τῶν AO 
ΚΙ' ἑχατέρᾳ τῶν AK ΘΙ ἐστὶν ἴση" ἰσόπλευρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 411᾿ παραλληλόγραμμον: ἔστι δὲ καὶ ὀρϑογώ- 
γον" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ τὸ Al. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ZB πρὸς τὴν BH, οὕτως 
ἡ 4B πρὸς τὴν BE, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ZB πρὸς τὴν 
ΒΗ, οὕτως τὸ 41 πρὸς τὸ 4H, ὡς δὲ ἡ 48 πρὸς 
τὴν BE, οὕτως τὸ AH πρὸς τὸ BI'- καὶ ὡς ἄρα τὸ 
AB πρὸς τὸ 4H, οὕτως τὸ 4H πρὸς τὸ DI* τῶν 
AB Β1' ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ AH. 

yc δὴ ὅτι καὶ τῶν .AI' ΓΒ μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ AI. 
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End γάρ ἐστιν ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν AK, οὕτως 
ἡ KH πρὸς τὴν HT, ἴση γάρ ἐστιν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ" 
xci συνϑέντει ὡς ἡ AK πρὸς τὴν KA, οὕτως ἡ ΚΙ' 
πρὸς τὴν 1]. ᾿41λλ: ὡς μὲν ἡ AK πρὸς τὴν KA, 
οὕτως τὸ AI' πρὸς τὸ 14, ὡς δὲ ἡ KI' πρὸς τὴν 
I'H, οὕτως τὸ AT' πρὸς τὸ ΓΒ" καὶ ὡς ἄρα τὸ AT' 
πρὸς τὸ 41', οὕτως τὸ 41' πρὸς τὸ DI* τῶν 41’ I'B 
ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ 41΄. ὅπερ προύχειτ 
δεῖξαι.) | 
Πρότασες w. 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηταν ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης" ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη ἐκ δύο 
ὀνομάτων. 

Χωρίον γὰρ τὸ ABI'A περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς 
τῆς AB, καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης τῆς 444 
λέγω ὅτι ἡ τὸ ΑΠ' χωρίον δυναμένη ἄλογός ἐστιν, 
ἡ καλουμένη ἐχ δύο ὀνομάτων. 

Ἐπεὶ γὰρ ix δύο ὀνομάτων iori πρώτη ἡ 444, 
διῃρήσϑω εἰς τὰ ὀνόματα χατὰ τὸ E, καὶ ἔστω τὸ 
μιεῖζον ὄνομα τὸ AE. Φανερὸν δὴ ὅτι αἱ AE E4 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῇ 
E4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ 
AE σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχχειμένῃ δητῇ τῇ 448 μήκει. 
Τετμήσθω δὴ ἡ ΕΔ δίχα κατὰ τὸ Z σημεῖον. Καὶ 
ἐπεὶ ἡ AE τῆς ΕΖΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέ- 
τρου ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
ἐλάσσονος, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ, ἴσον παρὰ 
τὴν μείζονα τὴν .AE παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τε- 
τραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. Παραβεβλή- 
σϑω οὖν παρὰ τὴν AE τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ (oov τὸ ὑπὸ 
τῶν AH HE- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν 9? AH τῇ EH 
μήκει. Καὶ ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν H E Z ὁποτέρᾳ τῶν 
AB [4 παράλληλοι αἱ HO ΕΚ Z* xai τῷ μὲν 
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A0 παραλληλογράμμῳ. ἴσον τετράγωνον συνεστάτω 
τὸ ΣΝ, τῷ δὲ HK ἴσον τὸ INII, καὶ κείσϑω ὡςτε 
ἐπὶ εὐϑείας εἶναι τὴν ΜΝ τῇ ΝΞ: ἐπὶ εὐθείας ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ ΝΡ vj NO. Καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ 
XII παραλληλόγραμμον" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ τὸ 
XH. Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶ ΜΗ HE ἴσον ἐστὲ τῷ 
ἀπὸ τῆς EZ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .AH πρὸς τὴν EZ, 
οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν EH- καὶ ὡς ἄρα τὸ AO πρὸς 
τὸ ΒΑ, οὕτως τὸ E4 πρὸς τὸ ΚΗ: τῶν 46 ΠΚ 
ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ EM. ᾿Δ4λλὰ τὸ μὲν 410 
ἴσον ἐστὲ τῷ ΣΙΝ, τὸ δὲ HK ἴσον ἐστὶ τῷ INIE- τῶν 
ΣΝ NII ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἔστι τὸ K.4. Ἔστι δὲ 
τῶν αὐτῶν τῶν XN NII μέσον ἀνάλογον καὶ τὸ ΜΓ. 
ἴσον ἄρα ἑστὶ τὸ MP τῷ ΒΑ. ᾿Αλλὰ τὸ μὲν MP 
τῷ OX ἴσον ἐστὶ, τὸ δὲ ΕΑ τῷ Ζ1'. ὅλον ἄρα τὸ 
El' τοῖς MP O0. ἴσον ἐστίν: ἔστι δὲ xol τὰ A40 HK 
τοῖς ΣΝ ΝΠ ἴσα: ὅλον ἄρα τὸ Α1' ἴσον ἐστὶν 020 
τῷ ΣΠ|, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς MZ τετραγώνῳ: τὸ 
AT' ἄρα δύναται ἡ M. 

“Ἵέγω ὅτι ἡ M.E ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ AH τῇ HE, 
σύμμετρός ἐστι xal ἡ .AE ἑχατέρᾳ τῶν AH HE. 
Ὑπόχειται δὲ καὶ ἡ ΑΙ τῇ AD σύμμετρος μή- 
xe xal αἱ AH HE ἄρα τῇ AD σύμμετροί εἰσι. 
Καὶ ἔστε ῥητὴ ἡ 448. ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἑχατέρα 
τῶν AH HE- ῥητὸν ἄρα ἐστὶν ἑχάτερον τῶν AO 
HK, ὥςτε καὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ 40 τῷ HK. ᾿Αλλὰ 
τὸ μὲν 410 τῷ XN ἴσον ἐστὶ, τὸ δὲ HK τῷ IVII- xoi 
τὰ ΣΝ ΝΗ ἄρα, τοῦτ᾽ ἔστι τὰ ἀπὸ τῶν ΜΝ NZ. 
ῥητά ἐστι χαὶ σύμμετρα. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ AE τῇ EA μήκει, ἀλλὰ ἡ uiv AE τῇ 4l iari 
αὐμβέξρος, ἡ δὲ AE τῇ. EZ miupergag: fiaippumoog 
ἄρα χαὶ ἡ AH τῇ EZ μήχει. ὥςτε xoi τὸ 40 τῷ 
E44 ἀσύμμετρόν ἐστιν, * AAAG τὸ μὲν A0 TQ XN ἐστὶν 
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ἴσον, τὸ δὲ E44 τῷ MP- καὶ τὸ EN ἄρα τῷ MP 
ἀσύμμετρόν ἐστιν.  'AÀX ὡς τὸ ΣΝ πρὸς τὸ MP, 
οὕτως ἡ ΟΝ πρὸς τὴν ΝΡ.’ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ON τῇ NP. Ἴση δὲ ἡ μὲν ON τῇ ΝΜ, ἡ δὲ 
ΝΡ τῇ ΝΙ͂. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ MN τῇ INS. 
Καὶ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς MN σύμμετρον τῷ ἀπὸ τῆς 

Z, καὶ ῥητὸν ἑχάτερον- αἱ ΜΝ INA ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 

Ἡ M3 ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ, καὶ δύναται 
τὸ 411. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις w. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς, καὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας" ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη ἐκ δύο 
μέσων πρώτη. 

Περιεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ ABI'A ὑπὸ ῥητῆς 
τῆς 418, καὶ τῆς ix δύο ὀνομάτων δευτέρας τῆς 44: 
λέγω ὅτε ἡ τὸ .AI' χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων 
πρώτη ἐστίν͵ 

᾿Επεὶ γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρα ἐστὴν ἡ 44, 
διηρήσϑω εἰς τὰ ὀνόματα χατὰ τὸ E, Ogre τὸ μεῖζον 
ὄνομα εἶναι τὸ 4.Ε-: αἱ AE ΕΑ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 4 τῆς ΕΔ μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, χαὶ τὸ ἔλαττον ὄνομα, ἡ 
ΕΔ, σύμμετρόν ἐστι τῇ 418 μήχει. Τετμήσϑω ἡ EA 
δίχα χατὰ τὸ Z, x«i τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον παρὰ τὴν 
AE παραβθεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, τὸ ὑπὸ 
τῶν AH ΗΓ: σύμμετρος ἄρα ἡ .4H τῇ HE μήκει: 
Καὶ διὰ τῶν H E Z παράλληλον ἤχϑωσαν ταῖς 
AB Al' αἱ ΗΘ EK ΖΩ͂, καὶ τῷ μὲν A40 παραλ- 
ληλογράμμῳ ἴσον τετράγωνον συνεστάτω τὸ XN, 
τῷ δὲ HK ἴσον τετράγωνον τὸ NII, καὶ κείσϑω 
ὥςτε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν MN τῇ ΝΙ͂ - ἐπ εὐὖ- 
ϑείας ἄρα ἐστὲ καὶ $ PN τῇ NO. Καὶ συμπε- 

πλη- 
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πληρώσϑω τὸ XII τετράγωνον" «αγδρὸν δὴ ἐκ τοῦ 
, « ' , 3 , , Ὕ ^ 
προδεδειγμένου, Ott TO MP μέσον ἀναλογὸν ἔστι τῶν 
EN NH, καὶ ἴσον τῷ E, xoi ὅτι τὸ Α΄ χωρίον 
δύναταν ἡ MEA. Δεικτέον δὴ ὃτυ ἡ ME ἐκ δύο μέ- 
? Α , 2g" ' 3 , r P c — 
cov ἐστὶ πρώτη. Lnd ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ AE τῇ 
- ῇ ^ e y" m 3 , 
EA μήκει, σύμμετρος δὲ ἡ {4 τῇ 418. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἡ AE τῇ AB μήκει. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἔστιν 
ἡ AH τῇ ΗΒ, σύιμιμετρός ἐστε xoi ἡ AE ἑκατέρῳ 
τῶν AH HE. Καὶ ἔστι ῥητὴ ἡ .AE- ῥητὴ ἄρα xo 
ἑκατέρα τῶν AH HE. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ AE τῇ AB, σύμμετρος δὲ ἡ AE ἑκατέρᾳ τῶν AH 
HE- αἱ AH HE ἄρα ἀσύμμετροί εἰσι τῇ AB. μήκει: 
ai DA AH HE ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
« , ἢ D G , Dd e «[ 
μέτρου" ὥςτε μέσον ἐστὶν ἑχάτερον τῶν 410 IIK- ὡςτε 
ἑκάτερον τῶν ΣΙΝ ΝΙ μέσον ἐστί. xoi αἱ ΜΝ INZ 
ἄρα μέσαν εἰσί. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AH 
τῇ ΠΕ μήκει, σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ 40 τῷ ΗΚ, 
ἐ ε ᾿ 
τοῦτ ἕστι τὸ ΣΙΝ τῷ JNIÍ, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 
ΜΝ τῷ ἀπὸ τῆς JN X- ὥςτε δυνάμει etol σύμμετροι 
αἱ ΜΝ JVZ. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ 
EA μήκει, ἀλλ ἡ μὲν AE σύμμετρός ἐστι τῇ ΑΗ, 
ἡ δὲ AE τῇ ΕΖ σύμμετρος: ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ATH 
τῇ ΕΖ: ὥςτε καὶ τὸ .4O τῷ ΒΑ ἀσύμμετρόν ἐστι, 
τοῦτ ἔστε τὸ ΣΝ τῷ ΜΡ’. gre ἡ ΟΝ τῇ ΝΡ, 
-- 2 » ς d jm] 3 , , , , 
τοῦτ s&0riV ἡ ΜΙΝ τῇ ΝΞ ἀσύμμετρός ἔστι μήκει. 
᾿Εδείχϑησαν δὲ αἱ ΜΝ INS καὶ μέσαι οὔσαιν καὶ 
δυνάμει σύμμετρον. αἵ ΜΙΝ IN.Z ἄρα μέσαι εἰσὶ δυ- 
γάμεν μόνον σύμμετροι. “Ἰέγω δὴ ὅτι καὶ ῥητὸν 
περιέχουσιν. ᾿Επεὶ γὰρ ἡ 4E ὑπόχκειταν ἑκατέρᾳ τῶν 
AB ΕΖ σύμμετρος: σύμμετρος ἄρα ἐστὲ xci ἡ ZE 
τῇ ΕΚ. Καὶ ῥητὴ ἑκατέρα αὐτῶν: ῥητὸν ἄρα καὶ 
τὸ Ε24,, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ MP, τὸ 02 MP ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν MIN NX. Ἐὰν δὲ δύο μέσαν δυνάμει μόνον 
dL " epo ἢ 
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σύμμετροι cvrrec)oct ῥητὸν περιίχουσσι, ἡ ὅλη ἄλογός 
ἐστι, καλεῖται δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη. 
4l ἄρα MX ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη: ὕπερ 


"as Jg - 
ἐδει δεῖξαι. 


Πρύτασις vr. 


᾿ὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ 


τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης: ἡ τὸ χωρίον 


δυναμένη ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη ἐκ δύο 
μέσων δευτέρα. 

Χωρίον γὰρ τὸ .4BI'A περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητὴς 
τῆς AD, χαὶ τῆς ix δύο ὀνομάτων τρίτης τῆς 44, 
διηρημένης εἰς τὰ ὀνόματα χατὰ τὸ E, ὧν μεῖζον 
ἔστω τὸ .11}.- λέγω Ort ἡ τὸ 441' χωρίον δυναμένη 
ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. Καὶ 
ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη ἡ Ad- αἱ AE EA ἄρα 
ῥηταί εἰσε δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῆς 
ΕΔ4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ 
οὐδετέρα τῶν AE L4 σύμμετρός ἐστι τῇ .4 B μήκει. 
Ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δεδειγμένοις δείξομεν ὅτι ἡ 
ME ἐστὶν ἡ τὸ .Al' χωρίον δυναμένη, χαὶ αἱ ΜΝ 
INZ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" ὥςτε ἡ E 
ἐκ δύο μέσων ἐστί. 

4Δειχτέον δὴ ὅτι καὶ δευτέρα. 

Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ AE τῇ. AB μήκει, τοῦτ᾽ 
ἔστι τῇ EK, σύμμετρος δὲ ἡ 4E τῇ EZ- ἀσύμμετρος 
ὥρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΕΚ μήκει. Καὶ εἴσι ῥηταί: αἱ ΖΕ 
ΕΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δύναμεν μόνον σύμμετροι" μέσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ EA, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ MP, καὶ περιέχεται 
ὑπὸ τῶν ΜΝ NEZ. (Μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΜΝ ΝΕ. 

Ἢ ME ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα" ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι. 
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Πρύτασες νή. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ δητῆς καὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομύτων τετάρτης ?) τὸ χωρίον 
δυναμένη ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη μείζω ν. 

Χωρίον γὰρ τὸ 4411' περιεχέσϑω ὑπὸ δητῆς τῆς 
ABD, xai τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτης τῆς .44,, διῃ- 
ρημένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὧν μεῖζον ἔστω 
τὸ AE- λέγω ὅτι ἡ τὸ 4I χωρίον δυναμένη ἄλογός 
ἔστιν, 1) χαλουμένη μείζων, 

᾿Επεὶ γὰρ ἡ 444 éx δύο ὀνομάτων ἐστὶ τε- 
τάρτη, αἱ AE EA ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμεν μόνον 
σύμμετρον, xol ἡ AE τῆς E4 μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμιιέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ AE τῇ 48 σύμμετρός 
ἐστι μήκει. Τετμήσθω δὴ ἡ AE δίχα κατὰ τὸ Ζ, 
xci τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον παρὰ τὴν AE παραβε- 
βλήσϑω παραλληλόγραμμον τὸ ὑπὸ τῶν AH ἨΔ 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AH τῇ HE μήκει. ᾿Ἤχϑω- 
σαν παράλληλον τῇ 48 αἱ HO EK Z4, καὶ τὰ 
λοιπὰ τὰ αὐτὼ τοῖς πρὸ τούτου γεγονέτω" φανερὸν 
δὴ ὅτι ἡ τὸ 411᾽ χωρίον δυναμένη ἐστὶν ἡ MA. 4da- 
χτέον δὴ ὅτι ἡ M,S ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη μείζων. 
' Ene γὰρ ἀσύμμετρὸς ἐστιν ἡ AH τῇ EH μήκει, ἀσύμ- 
μεέτρόν ἐστι xal τὸ 4Θ τῷ HK, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ΣΝ 
τῷ ΝΠ: αἱ MN IN ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. 
Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ AB μήχει, ῥητόν 
ἐστι τὸ AK, καὶ ἔστιν ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν MIN INZ- 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ xoi τὸ συχγχείμενον ἐχ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΜΝ ΝΞ. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 4E τῇ 48 
μήκει, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ EK, ἀλλὰ ἡ 4E σύμμετρος ἐστι 
τῇ EZ- ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ΕΖ τῇ ΕΚ μήκει. αἱ KE 
EZ ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: μέσον 
ἄρα τὸ 4L, τοῦτ᾽ ἐστι τὸ MP, καὶ περιέγεταν ὑπὸ 
τῶν MN INZ- μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν MN INS, 
καὶ ῥητὸν τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN NN, 
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χαὶ εἴσιν ἀσύμμετροι αἱ MIN INS δυνάμει. "Lev δὲ 
δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμπετρον GUYTCÜQOL, ποιοῦ- 
σαι τὸ μὲν συγχείμενον X τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
ῥητὸν, τὸ δ᾽ ὑπ᾿ αὐτῶν μέσον, ἡ ὅλη ἄλογός ἐστι. 
. ^ - A LE 7 
Καλεῖται δὲ μείζων. 
EM 28 , , , , 
ΙΓ ME ἄρα ἄλογός ἐστιν ἡ χαλουμένη μείζων, 
ἐμ ὁ Ἵ , « »"»o n ad 

(xoi δύγαται τὸ A1! χωρίον": ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις v9. 

᾿ὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς χαὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης" ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἄλογός ἔστιν, ἡ καλουμένη ῥητὸν 
καὶ μέσον δυνωμέγη. 

Χωρίον y&o τὸ AÍ' πεοιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB, χαὶ τῆς £x δύο ὀνομάτων πέμπτης τῆς A4, Ouj- 
ρημένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ LE, ὥςτε τὸ μεῖζον 
ὄνομα εἰναν τὸ 411}: λέγω ὅτι ἡ τὸ 41’ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη ῥητὸν χαὶ μέσον 
δυναμένη. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμέ- 
νοις" φανερὸν δὴ ὅτι ἡ τὸ 411’ χωρίον δυναμένη ἐστὶν 
ἡ, ΜΞ. δεικτέον δὴ orb ἡ ME ἐστὶν ἡ ῥητὸν xe 
μέσον δυναμένη. Lv γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AH 
τῇ ΗΒ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ χαὺὶ τὸ ..1Θ τῷ OL, 
τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς MN τῷ ἀπὸ τῆς ΝΞ: αἱ ΜΝ 
ΝΞ, ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. Καὶ ἐπεὶ ἡ 414 
ἐχ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη, καὶ ἔστιν ἕλασσον αὖ- 
τῆς τμῆμα τὸ E4- σύμμετρος ἄρα ἡ EA τῇ .48 μή- 
κει, ᾿Αλλ: ἡ AE τῇ EA ἐστὶν ἀσύμμετρος μήκει, καὶ 
ἡ AB ἄρα τῇ AE ἐστὶν ἀσύμμετρος μήκει" αἱ BA 
AE ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" μέσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ Α4Κ' τοῦτ᾽ ἔστι τὸ συγκείμενον ix τῶν 
ἀπὸ τῶν MN ΝΞ. Ναὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 4E 
τῇ AB μήκει, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ ΕΚ, ἀλλ᾿ ἡ 4E τῇ ΕΖ 


F;», 
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σύμμετρός ἐστι" καὶ ἡ EZ ἄρα τῇ EK σύμμετρός 
ἐστι. Καὶ ῥητὴ ἡ EK- ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ E, τοῦτ᾽ 
ἔστι τὸ MP, τοῦτ᾽ ἔστε τὸ ὑπὸ τῶν MIN N- αἵ 
ΜΝ INÀ ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροί εἶσι, ποιοῦσαι τὸ 


μὲν συγχείμεγον ἔκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων μέ- 


σον, τὸ δὲ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 
'"H ΜῈ ἄρα ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶ, καὶ 
δύναται τὸ ZÍ' χωμίον. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ξ. 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηταν ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης" ἡ τὸ χωρίον δυ- 
ναμένη ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένη δύο μέσα 
δυναμένη. 

Χωρίον γὰρ τὸ 481'΄2 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς 
τῆς AB, καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕχτης τῆς 414, 
διηρημένης εἰς τὰ ὀνόματα χατὰ TO E, ὥςτε τὸ 
μεῖζον ὄνοιια εἶναι τὸ A4E- λέγω ὅτι d τὸ AT' δυ- 
γαμένη ἡ δύο μέσα δυναμένη ἐστί. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγ- 
μένοις. Φανερὸν δὴ ὅτι ἡ τὸ ΑΓ' δυναμένη ἐστὶν 
ἡ ΜΕ, καὶ ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ MIN τῇ INE δυ- 
γάμει, Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ Ld τῇ 4b 
viet: αἱ EA AB. ἄρα ῥηταί εἰσι δυνόμεν μόνον 
σύμμετροι» μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ AK, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ουγ- 
χείμενον iz τῶν ἀπὸ τῶν MN NAE. Πάλιν, ἐπεὶ 
ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ 4 τῇ AD μήκει, ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶ xol ἡ ΕΖ τῇ EK- xoi ci ZE EK ἄρα 
ῥητάί εἰσι δυνώμεε μόνον σύμμετροι: μέσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ Ε.,, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ MP, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν ΜΝ 
ΝΞ. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ ΕΖ, καὶ 
τὸ AK τῷ L4 ἀοὐμμετρόν ἐστιν. ᾿Αλλὰ τὸ μὲν AK 
ἐστὶ TO συγχείμενον ix τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ INE, τὸ δὲ 
L4 ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν MN NZ- ἀσύμμετρον ἄρα 
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ἐστὶ τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN NE τῷ 
ὑπὸ τῶν MN ΝΞ. Καὶ ἔστι μέσον ἑκάτερον αὐτῶν, 
καὶ αἱ ΜΝ N.Z δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. 

'"H ME ἄρα δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ, καὶ δύ- 
verat τὸ 411’. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


nuno. 

᾿Εὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἄνισα, τὰ ἀπὸ 

τῶν ἀνίσων τετράγωνα μείζονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ἀνίσων περιεχομένου ὀρϑογωνίου. 

Ἔστω εὐϑεῖα ἡ AB, xci τετμήσϑω εἰς ἄνισα 
κατὰ τὸ l', καὶ ἔστω μείζων ἡ “11᾽- λέγω ὅτι τὼ 
ἀπὸ τῶν Α1' I'D μείζονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AT' IB. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ AD δίχα κατὰ τὸ A. nsi οὖν 
εὐθεῖα γραμμὴ τέτμηταν εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ 4, εἰς 
δὲ ἄνισα κατὼ τὸ I^ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AT' I'B μετὸὼ 
τοῦ ἀπὸ τῆς 41' ἴσον ἐστὶ τῶ ἀπὸ τῆς dd: ὥςτε τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΠ' ΓΒ ἕλαττόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 44: τὸ 
ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν 411' I'B ἔλαττον ἢ διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆς «44. ᾿“λλὰ τὰ ἀπὸ τῶν AÍ' 1} δι- 
πλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν A4 41’: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
AI' 18 μείζονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 41᾿ I'B- ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ΠΠρότασες ξά. 

Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥη- 
τὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ 
δύο ὀνομάτων πρώτην. 

"Eoo ix δύο ὀνομάτων ἡ AD, διῃρημένη εἰς τὰ 
ὀνόματα κατὰ τὸ D, ὥςτε τὸ μεῖζον ὄνομα εἶναι τὸ 
AL, καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ AE. χαὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 
(cov παρὰ τὴν 41 παραβεβλήσϑω τὸ “ΕΖΗ, πλά- 
τος ποιοῦν τὴν 417: λέγω ὅτι ἡ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν ἐστὶ πρώτη. 
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Παραβεβλήσϑω γὰρ παρὰ τὴν 4E τῷ uiv ἀπὸ 
τῆς 411’ ἴσον τὸ 4O, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς DÍ' ἴσον τὸ 
ΚΑΊ: λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AI' [18 ἴσον ἐστὶ 
τῷ MZ. Τετμήσϑω ἡ MH δίχα κατὰ τὸ Ν, καὶ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΝΙ͂ ἑχατέρα τῶν MA 14Ζ: 
ἑχάτερον ἄρα τῶν MA ΝΖ ἴσον ἐστὲ τῷ ἅπαξ ὑπὸ 
τῶν ΑΤ' 118. Καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 
AB διηρημένη εἰς τὰ ὀνόματα κατὼ τὸ 1'- αἱ .AI' 
18 ἄρα ῥηταί εἰσν δυνάμει μόνον σύμμετροι: τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν AI' I'B ῥητά ἐστι xol σύμμετρα ἀλ- 
λήλοις- ὥςτε καὶ τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 447’ 
1'B σύμμετρόν ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν AI' 18: ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶν τὸ συγκείμενον ex τῶν ΑΙ [Π}8Β. Καὶ ἔστιν 
ἴσον τῷ 444: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 44, καὶ παρὰ ῥη- 
τὴν τὴν 4E παράκειταν" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 4M, καὶ 
σύμμετρος τῇ AE μήχει. Πάλιν, ἐπεὶ αἱ AT ΓΒ 
ῥηταί εἰσι δυνάμεν μόγον σύμμετροι" μέσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 41' I'B,vovv ἔστι τὸ ΜΖ, Καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΓΙΑ παράκειται: ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ MH 
ἐστὶ, χαὶ ἀσύμμετρος τῇ ΜΑ͂, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ 4E, μή- 
χει. Ἔστι δὲ χαὶ ἡ MA ῥητὴ, καὶ τῇ 4E μήχει 
σύμμετρος" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4M τῇ MH μήκει. 
Καὶ eov ῥηταί: αἱ 4M MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἔκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 

Δεικτέον δὴ ὅτι καὶ πρώτη. 

᾿Επεὶ yi τῶν ἀπὸ τῶν AT' UB μέσον ἀνάλογόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν AT" I'B- καὶ τῶν 4Θ KA ἄρα μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὸ M.E- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4Θ πρὸς τὸ ME, 
οὕτως τὸ MZ πρὸς τὸ ΚΑ͂, τοῦτ᾽ ἔστιν ὡς ἡ AK πρὸς τὴν 
MN, οὕτως ἡ ΜΝ πρὸς τὴν MK-* τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
4K KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. Καὶ ἐπεὶ σύμ- 
μεέτρόν ἐοτι τὸ ὠπὸ τὴς .{1’ τῷ ἀπὸ τῆς I'D, σύμ- 
μετρόν ἔστι καὶ τὸ 49 τῷ ΚΑ: ὥςτε καὶ ἡ AK TI] 
KM c/peroóg ἐστι μήχει. Καὶ ἐπεὶ μείζονά ἐστι 
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ve ἀπὸ τῶν Al I'B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT' I'B- μεῖζον 
ἄρα καὶ τὸ 4.1 τοῦ MZ: ὥςτε καὶ ἡ 4M τῆς MH 
μείζων ἐστί, Καὶ ἔστιν ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν 4K KM 
τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς MH, καὶ σύμμετρος ἡ AK τὴ KM μήκει. 
᾿Ρὰν δὲ oot δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάττονος ἴσον παρὼ τὴν μείζονα παρα- 
βληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ εἰς σύμμετρα 
αὐτὴν διαιρῇ, ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύνα- 
rav τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ" ἡ 4M ἄρα τῆς MH 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἴσι 
ῥηταὶ αἱ 4M MH, καὶ ἡ 4M μεῖζον ὄνομα οὖσα 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ τῇ 4 μήκει. 

Ἢ 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη ὅπερ 
ἔδει δεῖξαιυ. 


Il ρότασις tg . 

Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων πρώτης παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ 
δύο ὀνομάτων δευτέραν. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτη ἡ AB, διῃρημένη εἰς 
τὰς μέσας χατὰ τὸ D' ὧν μείζων ἡ AD, καὶ ἐχ- 
κείσϑω ῥητὴ ἡ AE, καὶ παρὰ τὴν 4E παραβεβλήσϑυ. 
τῷ ἀπὸ τῆς AB ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ 42, 
πλάτος ποιοῦν τὴν Δ4Π- λέγω ὅτι ἡ 4H ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων iori δευτέρα. 

Κατεσχευάσθω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρὸ τούτου. 
Καὶ ἐπεὶ ἡ 4D ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη, διῃρημένη 
κατὰ τὸ Γ- αἱ 41 ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μό- 
vov σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι: ὥςτε καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν 41' ΓΒ μέσα ἐστί" μέσον ἄρα τὸ 44, καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν AE παραβέβληται. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ MA, 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΔΕ μήκει, Πάλιν, ἐπεὶ ῥητόν ἐστι 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AT' ΓΒ, ῥητὸν ἐστι καὶ τὸ M, καὶ 
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παρὰ ῥητὴν τὴν M4 παράκειται: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ 
xci ἡ MH, καὶ μήκει σύμμετρος τῇ ΜΩ͂, τοῦτ᾽ ἔστι 
τῇ 4E- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4M τῇ MH μήκει. 
Καὶ sou ῥηταί" αἱ 4M MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ AH. 

Δεικτέον δὴ ὅτι καὶ δευτέρα. 

᾿Επεὶ γὰρ τὰ ἀπὸ τῶν AI'I'B μείζονά ἐστι 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI' I'B- μεῖζον ἄρα καὶ τὸ 4. 
τοῦ ΜΖ: ders καὶ ἡ 4Μ τῆς MH. Καὶ ἐπεὶ σύμμε- 
τρόν ἐστι xci τὸ ἀπὸ τῆς ΑΠ' τῷ ἀπὸ τῆς 18, 
σύμμετρόν ἐστι τὸ 4Θ τῷ ΚΑΊ ὥςτε καὶ ἡ AK τῇ 
KM σύμμετρός ἐστι. Καὶ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν AK ΚΜ 
ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. ἡ 4M ἄρα τῆς MI μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ ἔστιν ἡ 
ΜΗ σύμμετρος τῇ 4E μήκει. 

Ἡ AH ἄρα ex δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι 


Πρότασις g. 


Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων δευτέρας παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν 
&x δύο ὀνομάτων τρίτην. 

"Love ix δύο μέσων Soda ἢ 48, διῃρημένη 
εἰς τὰς μέσας κατὰ τὸ 1, ὥςτε τὸ μεῖζον τμῆμα εἶναι 
τὸ Al', ῥητὴ δέ τις ἔστω ἡ AE, καὶ παρὰ τὴν 4E 
τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ ἴσον παραλληλόγραμμον παραβε- 
βλήσϑω τὸ 4Z, πλάτος ποιοῦν τὴν AH- λέγω ὅτι 
ἡ 4H ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη, 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμέ- 
voig. Καὶ ἐπεὶ ἔχ δύο μέσων ἐστὲ δευτέρα ἡ AB, 
διῃρημένη κατὰ τὸ 1' αἱ AI' ΠἘ ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον περιέχουσαι" ὥςτε 
καὶ τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 1᾿ ΓΒ μέσον 
ἐστί" καὶ ἔστιν ἴσον τῷ 4.1: μέσον ἄρα καὶ τὸ 44: 
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καὶ παράχειταν παρὰ ῥητὴν τὴν 4E ὁητὴ ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἡ AM, xot ἀσύμμετρος τὴ LE μήκει, Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ MH ῥητῆ ἐστι, χαὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΜΑ͂, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ AE, μήκει" ῥητὴ ἄρα éoriv. ἕχω- 
τέρα τῶν Μ MH, x«i ἀσύμμετρος τὴ 4L μήκει. 
Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ MM τὴ 15 μήκει, ὡς 
δὲ ἡ 411’ πρὸς τὴν ['DB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Α1' πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν 411' I'B* ἀσύμμετρον ἄρα χαὶ τὸ ἀπὸ 


τῆς AI' τῷ ὑπὸ τῶν AI' 18: ὥςτε καὶ τὸ συγκεί-" 


usvov x τῶν ἀπὸ τῶν AI IU'B τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 411’ 
18 ἀσύμμετρόν ἐστι, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ 4.4 τῷ ΜΖ: ὥςτε 
xci ἡ 4M τῇ ΜῊ ἀσύμμετρός ἐστι. Καὶ εἴσι ῥηταί: 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 

Δειχτέον δὴ ὅτι καὶ τρίτη. 

“Ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον ἐπιλογιούμεϑα, ὅτι 
μείζων ἐστὶν ἡ 4M τῆς MH, καὶ σύμμετρος ἡ 
AK τῇ ΚΜ. Καὶ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν AK KM ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ: ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ οὐδετέρα τῶν 4M 
MH σύμμετρός ἐστι τῇ AE μήκει. 

Ἢ 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις &. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μείζονος παρὰ ῥητὴν παρα- 
βαλλύμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνο- 
μίτων τετάρτην. 

"Loro μείζων ἡ AB, διηρημένη κατὰ τὸ D, ὥςτε 
μείζονα εἰναι τὴν zAl' τῆς [B, ῥητὴ δέ τις ἕστω ἢ 
AL, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB toov παρὰ τὴν 4E παρα- 
βεβλήσϑω τὸ AZ παραλληλόγραμμον, πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΔΗ λέγω ὅτι ἡ ΔῊ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τε- 
ταυτή. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμέ- 
γοῖς. Act ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ d B. διῃρημένη κατὰ 
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τὸ D, αἱ 47 18 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. ποιοῦσαι 
τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τετραγώνων ῥὴη- 
τὸν, τὸ δ᾽ ix αὐτῶν μέσον. Ls οὖν ῥητόν ἐστι τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI' UB, ῥητὸν ἄρα καὶ 
τὸ 4.2: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ χαὶ ἡ 4M, καὶ σύμμετρος τῇ 4Ε 
μήκει. Πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AU I'D, 
τοῦτ᾽ ἐστι τὸ MZ, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν M.A παράκειται" 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ MH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4E μή- 
χει. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4M τῇ MH μήκει: 
αἱ 4M MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σὐμμετρου" 
E , » ) , , ^ c 
&x δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 
, M Ι * , 

Δεικτέον δὴ Ort xoà τετάρτη. 

« , * -— , 1 , « 

Ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον ἐπιλογιούμεϑα, ὃτι 

μ 3 Ἢ c c ' ! M c ij - 
μείζων ἐστὴν ἡ 4M τῇ MH, καὶ Orv τὸ ὑπὸ τῶν 
AK KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς MN. ᾿Επεὶ ovv 
3 , , 2 . 3 s - ^ Ὁ 3 i| b 
ἀσυμμετρὸν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς JI' τῷ ἀπὸ τῆς 1}. 
, R] ^ ᾿ M ; d J 2 , 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 4O τῷ ΚΑ: ogre ἀσύμ- 
μετρός ἔστι xci ἡ 4Κ τῇ ΚΩ͂. ᾿Βὰν δὲ σι δύο 
» - » d * , , e 3 a -— 
εὐϑεῖαν ἄνισον, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
ἐλάσσονος ἴσον παραλληλόγραμμον παρὰ τὴν μείζονα 
nw j3 * - 32» , 3 2 2 ι΄ 

παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ εἰς ἀσύμ- 
μέτρα αὐτὴν διαιρῇ μήχεν, ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρυυ ἑαυτῇ μήχει" ἡ 
4M ἄρα τῆς ME μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἴσιν αἱ 4M ΜῊ ῥηταὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 41 σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκει- 
μένῃ ῥητῇ τῇ AE. 

Ἢ AH ἄρα zx δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη" ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


lloóreoig -ξέ. 
Τὺ ἀπὸ τῆς ῥητὸν καὶ uéoov δυναμένης 
ene onvgv πιραβδαλλόμενον πλάτος TOME 
τὴν ἐκ δύο ὀνομότων πέμπτη. 
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"Ecro ῥητὸν xci μέσον JUN ἡ ABD, διῇφη» Fig. 65. 
u£v) εἰς τὰς εὐϑείας κατὰ τὸ [', ὥςτε μείζονα εἶναι 
τὴν AT, καὶ ἐχχείσϑω ῥητὴ ἡ AE, χαὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
AB ἴσον παρὰ τὴν AE παραβεβλήσϑω τὸ AZ, πλά- 
τος ποιοῦν τὴν 4H-* λέγω ὅτι ἡ ΔΗ ἐκ δύα Óvouc- 
τῶν ἐστὶ πέιιπτη. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρὸ τούτον. 
"ne οὖν ῥητὸν xci μέσον δυναμένη ἐστὶν ἡ AB, 
διῃρημένη κατὰ τὸ 1΄. αἱ AI I'B ἄρα δυνάμει εἰσὲν, 
ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν (C 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ vm αὐτῶν ῥητόν. 
"Las οὖν μέσον iori τὸ συγκείμενον ix τῶν ἀπὸ τῶν 
41 18. μέσον ὥρα ἐστὲ χαὶ τὸ 4.241: ὥςτε ῥητή ' 
ἐστιν ἡ 4M, καὶ μήκει ἀσύμμετρος τῇ 41, Πάλιν, 
ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AI' I'D, τοῦτ᾽ ἔστι 
τὸ ΜΖ: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ MH, καὶ σύμμετρος τῇ 
41} μήκει: ἀσύμμετρος ἄρα ἡ 4M ΤΊ τῇ MH* αἱ 4M 
MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνώμεν μόνον σύμμετροι" ἐκ 
δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4Ή. 

“έγω δὴ ὅτι καὶ πέιιπτη. 

Ὁμοίως γὰρ δειχϑήσεται ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AK 
KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς MN, zai ἀσύμμετρος 
ἡ AK τῇ KM μήκει. ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ... Koi εἴσιν αἱ 
AM MH ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ ἐλάτ- 
των ἡ MH σύμμετρος τῇ 4E μήκει. 

“Ἢ AH ἄρα ἐκ Oo ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

Iloóreotg ἔς. 

Τὸ ἀπὸ τῆς δύο μέσα δυναμένης παρὰ 66, 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν 
£x δύο ὀνομάτων ἕχτην. 

ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἡ 4B, Oujonacvi κατὰ Fig. 6 
τὸ l', ῥητὴ δὲ ἔστω ἡ 4E, καὶ παρὰ τὴν 4E τῷ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ AEKATON. X. Y 


ἀπὸ τῆς 4B ἴσον παραβεβλήσϑω τὸ 4Z, πλάτος 
ποιοῦν τὴν 4H- λέγω ὅτε ἡ 1Π] ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶν ἕκτη. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. Καὶ 
ἐπεὶ ἡ AD δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ, διηρημένη χατὰ 
τὸ 1 αἱ 41' ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, 
ποιοῦσαι τό τε συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν TéTQG- 
γώνων μέσον xci τὸ Um αὐτῶν μέσον, καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μέτρον τὸ συγκείμενον éx τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώγων 
τῷ ὑπ αὐτῶν- ὥςτε χατὰ τὰ προδεδειγμένα μέσον 
ἐστὶν ἑχάτερον τῶν 4141 MZ, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
AE παράκειται: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἑχατέρα τῶν 4M 
MH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4L μήκει. Καὶ ἐπεὶ ἀσύιι- 
μετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ex τῶν ἀπὸ τῶν Α1' {8 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 41 ID, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
44 τῷ MZ. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ zal ἡ AM τῇ 
ΜΗ: αἱ AM ME ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμεν μόνον 
σύμιιετροι. ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ AH. 

éyo ὅτι xci ἕχτη. 

“Ὁμοίως γὰρ πάλιν τοῖς πρὸ τούτου δείξομεν 
ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 4K KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
MN, xe ὅτε ἡ 4K τῇ KM μήκει ἐστὶν GoVu- 
ueroog* καὶ διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ 4M τῆς MH μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. Καὶ οὐ- 
δετέρα τῶν 4M ΜΗ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ 
(ητῇ τῇ 4E μήκει. 

I AH. ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι, 

Πρότασις s. 


, 


, 


3 , ) ^ ^ “ P 
vO OvVOUCTOYS6OTUXGU τῇ τάξει 
1 : 


€ - 2 2 , , , 
H τῇ £x δύο ὀνομάτων μήκει σύμμετρος 
ἐκ ὃ 


ἡ αὐτή. 
στω £x δύο ὀνομάτων ἡ AD, xc τῇ AB κή- 
κει σύμμετρος ἔστω ἣ 14: λέγω ὅτι ἡ Γ4 gx δύο 
3 , , 3 Α ^ ,?€ c } ^ -- 
ὀνομάτων ἐστὶ καὶ τῇ ταξει ἡ αὐτὴ Tr AB. 
4 t 
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Wü γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν 5$ AB, διῃ- 
ρήσίύδω εἰς τὰ ὀνόματα χατὰ τὸ L, καὶ ἔστω μεῖζον 
ovouc τὸ “11. αἱ 411. EB. ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. L'eyovéro ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν 14, 
οὕτως ἡ AL πρὸς τὴν Ζ: καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ LB 
πρὸς λοιπὴν τὴν Z4 ἐστὶν, ὡς ἡ D πρὸς τὴν 14. 
Σύμμετρος δὲ ἡ AB τῇ ΓῚ μήκει" σύμμετρος ἄρα 
ἐστὶ xoi ἡ μὲν 411) τῇ 12, ἡ δὲ EB τῇ ZA. Καὶ. 
εἴσι δηταὶ αἱ AE EB- ῥηταὶ ἄρα εἰσὶ zai αἱ ΙΖ 
Z4. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν 1'Z, οὕτως 
ἡ EB πρὸς τὴν Z4-* ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AE 
πρὸς τὴν ED, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Zá- αἱ δὲ ATE 
EB δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καὶ αἱ [ΓΖ ΖΑ 
ἄρα δυνάμει μόνον etol σύμμετροι. Καὶ εἴσε ῥηταί" 
ex δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 1.4. 

““έγω δὴ ὅτι τῇ τάξει ἐστὶν ἡ αὐτὴ τῇ AB. 

ἪἫ γὰρ AE τῆς EB μεῖζον δύναταν ἤτον τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Et μὲν 
οὖν ἡ AE τῆς ED μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ συμμέ- 
τρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ [2 τῆς Z4 μεῖζον δυνήσεται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν 
5 AE τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ 12 σύμμετρος αὐτῇ 
ἔσται- καὶ διὰ τοῦτο ἑχατέρα τῶν 4B 1.4 ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὲ πρώτη, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ τάξει ἡ αὐτή. 
Εἰ δὲ ἡ EB σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ δητῇ, καὶ 
ἡ Ζ4 σύμμετρός ἐστιν αὐτῇ, καὶ διὰ τοῦτο πάλιν 
τῇ τάξει ἡ αὐτὴ ἔσται τῇ 4B, ἑκατέρα γὰρ αὐτῶν 
ἐστι ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρα. Εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν 
AE EB σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ, οὐδετέρα 
τῶν ΓΖ Z4 σύμμετρος αὐτῇ ἔσται, καὶ ἔστιν ἑκατέρα 
τρίτη. Εἰ δὲ ἡ AE τῆς ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ I'Z τῆς Z4 μεῖζον δυνήσε- 
ται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν ἡ AE 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ 12 σύμμε- 
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τρος ἐσται αὐτῇ, καὶ ἔστιν ἑκατέρα τετάρτη. Et δὲ ἡ 
EB, xoi ἡ ZA, καὶ ἔστιν ἑκατέρα πέμπτη. Εἰ δὲ οὐδε- 
τέρα τῶν AE EBD, καὶ τῶν 1 ἃ Z4 οὐδετέρα σύμ- 
μετρος ἔσται τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἔστιν ἑκατέρα ἕχτη.- 
"Oers ἡ τῇ ἐχ δύο ὀνομάτων μήχειν σύμμετρος... 
καὶ τὰ ἑξῆς. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασιες 5. 

HI τῇ ἐκ δύο μέσων μήκει σύμμετρος καὶ 
αὐτὴ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 

Ἔστω ἐχ δύο μέσων ἡ AB, καὶ τῇ AB σύμμε- 
vgog ἔστω μήκει ἡ [΄4: λέγω ὅτι ἡ IA ἐκ δύο μέσων 
ἐστὶ xol τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 418. 

“Ἐπεὶ γὰρ ix δύο μέσων ἐστὴὲν ἡ AB, διηρήσϑω 
εἰς τὰς μέσας χατὰ τὸ Ε- αἱ AE EB ἄρα μέσαι 
εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὶ γεγονέτω ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν 14, οὕτως ἡ .AE πρὸς τὴν ΓΖ- καὶ 
λοιπὴ ἄρα ἡ EB πρὸς λοιπὴν τὴν Ζ4 ἐστὶν, ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν 14. Φύμμετρος δὲ ἡ AB τῇ 1.4 
μήκει. σύμμετρος ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν AE EB ἔχα- 
τέρᾳ τῶν 172 Ζ4: μέσαι δὲ αἱ AE ΒΒ. μέσαι ἄρα 
καὶ αἱ 2 Z4. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν 
EB, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4, αἱ δὲ AE EB óvya- 
μὲν μόνον σύμμετροί εἰσιν: καὶ αἱ 1'Z ZA ἄρα δυνά- 
ue μόνον σύμμετροί εἰσιν. ᾿Εδείχϑησαν δὲ καὶ μέ- 
σαν" ἡ 14] ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστί. 

““έγω δὴ ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή ἐστι τῇ AB. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως 
ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4- καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AE 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς [Ζ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ Ζ4: ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
AE πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AE 
EB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ Ζ4. Σύμμετρον δὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς .4E τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ: σύμμετρον ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ ΕΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ ZA. Εἴτε οὖν 


68. 


Fig. 68. 


ὑητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AE ED, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ 
Zl ῥητὸν ἔσται" καὶ διὰ τοῦτό ἐστιν ἑχατέρα ἐκ δύο 
μέσων πρώτη. Eirs μέσον τὸ ὑπὸ τῶν AE. EB, μέσον 
καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 12 Ζ4: καὶ ἔστιν ἑχατέρα δευτέρα. 

Καὶ διὰ τοῦτο ἔσταν ἡ 14] τῇ AB τῇ τάξει ἡ 

αὐτή" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασις »νϑ'. 

HL τῇ μείζονι σύμμετρος καὶ αὐτὴ μεί- 
ζων ἐστίν. 

"Eoto μείζων ἡ AB, καὶ τῇ 4B σύμμετρος ἔστω 
ἡ I4: λέγω ὅτι ἡ IA μείζων ἐστί. 

Διῃρήσϑω 5 ΑΒ χατὰ τὸ L- αἱ AE ED ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν τὸ μὲν συχγκείμε- 
γον ἐκ τῶν «m αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δ᾽ óm 
αὐτῶν μέσον- καὶ γεγονέτω τὰ αὐτὼ τοῖς πρότερον. 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB. πρὸς τὴν 14, οὕτως 1] τε 
AE πρὸς τὴν 12 καὶ ἡ ΕΒ πρὸς τὴν Ζ4" καὶ ὡς 
ἄρα ἡ AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΒ πρὸς τὴν Z4. 
Σύμμετρος δὲ ἡ AB τῇ 14. σύμμετρος ἄρα καὶ 
ἑχατέρα τῶν .4E EB ἑχατέρᾳῳ τῶν 12 Ζά. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΒ πρὸς 
τὴν Z4, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ AE ngog τὴν ΕΒ, οὕτως 
ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Ζ4: xai συνϑέντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν BE, οὕτως ἡ [4 πρὸς τὴν 4Ζ: καὶ 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 418 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς [4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Ζ. ἑΘμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς AE, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς l'4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
IZ- καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4B πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν 
AE EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς l'4 πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν 
ΓΖ Z4- καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 14, οὕτως τὰ ἀπὸ τῶν AE EB 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν 12 Ζ4. Σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς AB τῷ ἀπὸ τῆς D'4- σύμμετρα ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ 

τῶν 
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τῶν AE EB τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΖ Z4. Koi ἔστι τὼ 
ἀπὸ τῶν .AE EB ἅμα Quróv: καὶ τὰ ἀπὸ τῶν I'Z 
ZA ἄρα ἅμα ῥητόν ἐστιν. ᾿Θμοίως δὲ καὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν AE ΚΒ σύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν I'Z ΖΖ. 
Καὶ ἔστι μέσον τὸ δὲς ὑπὸ τῶν ΑΕ EB: μέσον ἄρα 
xai τὸ δὶς ὑπὸ τῶν [2 Ζ4: αἱ I'Z Ζ4 ἄρα δυνάμει 
ἀσύμμετροί, εἰσι, ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον x τῶν 
ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δ᾽ ὑπ᾿ αὐτῶν μέσον" 
ὅλη ἄρα ἡ 14] ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένῃ μείζων. 

Ἢ ἄρα τῇ μείζονι σύμμετρος μείζων ἐστίν: ὕπερ 
ἔδεν δεῖξαι. 


πρότασις ὁ. 

Ἢ τῇ δητὸν καὶ μέσον δυναμένῃ σύμμε- 
τρος x«i αὐτὴ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη 
ἐστίν. 

Ἔστω ῥητὸν zal μέσον δυναμένη ἡ 41}, καὶ τῇ 
AB σύμμετρος ἕστω ἡ [4]: δειχτέον ὅτι xoi ἡ 1.4 
ἑητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστί, 

διῃρήσθω 5 .4B εἰς τὰς εὐθείας χατὰ τὸ ΚΕ: 
αἱ AE ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν 
τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ TOV ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων 
μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὶ αὐτῶν ῥητόν- xoi τὰ αὐτὰ κατε- 
σχευάσϑω τοῖς πρότερον. ὋὉμοίως δὴ δείξοιιεν ὃτι 
xci αἱ [2 Ζ4 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ σύμ- 
μέτρον τὸ uiv συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48 EB 
τῷ συγχειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν [2 ΖΖΩ, τὸ δ᾽ ὑπὸ 
τῶν 4Ε EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ Ζ4- ὥςτε καὶ τὸ μὲν 
συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 12 Ζ4 τετραγώνων 
ἐστὴ μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν ΓΖ Z4 ῥητόν. 

“Ῥητὸν ἄρα καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶν ἡ ΓΔ: ὅπερ 
ἔδευ δεῖξαι. 


-— | [6] 


Fig. 
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Ilopóreotg οὐ. 

TI τῇ δύο μέσα δυναμένῃ σύμμετρος δύο Τί. 
μέσα δυναμένη ἐστίν. 

"Esro δύο μέσα δυναμένη ἡ .418 καὶ τῇ AB rig. 
σύμμετρος ἡ 1.1: δεικτέον ὅτι καὶ ἡ ΓΔ δύο μέσα 
δυναμένη ἐστίν. 

"Enü γὰρ δύο μέσα δυναμένη ἐστὶν ἡ AB, διη- 
ρήσϑω εἰς τὰς εὐθείας χατὰ τὸ 1. αἱ AE EB ἄρα 
δυνώμεν εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν TO TE συχγχείμε- 
vov ix τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, καὶ τὸ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μέσον, καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκχείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AE EB τετραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν AE 
Ε}}. καὶ χατεσχευάσϑω τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ αἱ [ΓΖ ZA δυνύμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι, καὶ σύμμετρον τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AE EB τῷ συγχειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΓΖ ZA, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE EB τῷ ὑπὸ τῶν 
IZ Ζ4-. ὥςτε καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΓΖ ZA τετραγώνων μέσον ἐστὶ, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 12 
ZA μέσον, καὶ ἔτε ἀσύμμετρον τὸ συγχείμενον ἔκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΓΖ Z4 τετραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν I'Z ΖΖ4. 

Ἢ Γ4 ἄρα δύο μέσα δυναμένη ἐστίν" ὅπερ 


ἔδει δέϊξαι. 


Πρότασις og. 

Ῥητοῦ zai μέσου συντυϑεμένου τέσσα- 72. 
psg ἄλογοι γίνονται, ἤτοι ἐκ δύο ὀνομάτων, 

ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη, ἢ μείζων, ἢ καὶ δη- 
τὸν xci μέσον δυναμένη. 

Ἔστω ῥητὸν μὲν τὸ AB, μέσον δὲ τὸ 14. λέγω Fig. 7 
ὅτι ἡ τὸ 44 γωρίον δυναμένη ἤτοι ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶν, ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη, 1) μείζων, ἢ ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη. 

Τὸ γὰρ AB τοῦ [4 ἤτοι μεῖζόν ἐστιν, ἢ &àao- 
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cov. "Loro πρότερον μεῖζον: καὶ ἐχχείσϑω ῥητὴ ἡ 
EZ, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν EZ τῷ AD ἴσον 
τὸ EH, πλάτος ποιοῦν τὴν ΕΘ’. τῷ δὲ I'A ἴσον 
παρὰ τὴν OH, τοῦτ᾽ ἔστι τὴν EZ, παραβεβλήσϑω 
τὸ ΘΙ, πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΚ. Καὶ ἐπεὶ ῥητόν dou 
τὸ 4}, xoi ἔστιν ἴσον τῷ Ell: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ 
EH, χαὶ παρὰ ῥητὴν τὴν EZ παραβέβληται πλάτος 
ποιοῦν τὴν .EO- ἡ EO ἄρα ῥητή ἐστι xot σύμμετρος 
τῇ EZ exe. Πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὲ τὸ [᾽4, xol 
ἔστιν ἴσον τῷ OI- μέσον ἄρα ἐστὶ xci τὸ ΘΙ, καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν OH, τοῦτ᾽ ἔστι τὴν OH, παράκειται, 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΚ: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ OK, καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ ΚΖ μήκει. Καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ["4, 
ῥητὸν δὲ τὸ ΑΒ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ AB τῷ 
I'J- ὥςτε καὶ τὸ EH ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ OI. Ὡς 
δὲ τὸ EH πρὸς τὸ OI, οὕτως ἐστὶν ἣ EO πρὸς τὴν 
ΘΚ: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὲ xoi ἡ EO τῇ OK μήχει- 
καὶ εἴσιν ὀμφότεραι δηταί" αἱ ΕΘ OK ἄρα ῥηταί εἰσι 
δυνάμεν μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν 
ἡ EK διῃρημένη χατὰ τὸ O. Καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι 
τὸ 41 τοῦ 1'4, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΑΒ τῷ EH, τὸ δὲ 
I'4 τῷ ΘΙ: μεῖζον ἄρα χαὶ τὸ EH τοῦ OI- καὶ ἡ 
ΕΘ ἄρα μείζων ἐστὶ τῆς OK. "How οὖν ἡ ΕΘ τῆς 
ΘΚ μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήχει, 
ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Δυνάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, xci ἔστιν ἡ μείζων ἡ OE σύμμε- 
τρος τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ: ἡ ἄρα ΕΑ ἐκ δύο 
ὀνομάτων “ἐστὶ πρώτη: ῥητὴ δὲ ἡ EZ- ἐὰν δὲ χωρίον 
περιέχηταν ὑπὸ ῥητῆς χαὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώ- 
τῆς, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν - 
ἡ ἄρα τὸ ΕἸ δυναμένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. ὥςτε καὶ 
ἡ τὸ 44 δυναμένη ix δύο ὀνομάτων ἐστίν. ᾿4λλὰ δὴ 
δυνάσϑω ἡ ΕΘ τῆς OK μεῖζον τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἔστιν ἡ μείζων ἡ EO σύμμετρος τῇ ἐχκει- 
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μένῃ ῥητῇ τὴ AZ μήκει. ἡ ἄρα EN. ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν ἐστὶ τετάρτη" ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ γωρίον me- 
ριέχηται ὑπὸ ῥητῆς χαὶ τὴς ἐκ δύο ὀνομώτω τετάρ- 
τῆς, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἄλογός ἐστιν, ἡ χαλου- 
μένη μείζων. ἡ ἄρα τὸ KI χωρίον δυναμένη μείζων 
ἐστίν. ὥςτε χαὶ ἡ τὸ 414] δυναμένη μείζων ἐστίν. 
᾿λλὰ δὴ ἔστω ἔλασσον τὸ 4B τοῦ 1'4. zc τὸ 
EH ἄρα ἔλαττόν ἐστι τοῦ ΘΙ. ὥςτε καὶ ἡ LO ἐλάσ- 
cov ἐστὶ τῆς ΘΚ' ἤτοι δὲ ἡ ΘΚ τῆς EO μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήχει, 1 τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου. Ζ4υνάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἔστιν ἡ ἐλόσσων ἡ LO σύμμετρος τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ μήκει’ ἡ ἄρα EK ἐκ δύο óvo- 
μάτων ἐστὶ δευτέρα" ῥητὴ δὲ ἡ ΕΖ: ἐὰν δὲ χωρίον 
περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς χαὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων δευ- 
τέρας, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ 
πρώτη" ἡ ἄρα τὸ EI γωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ 
πρώτη" ὥςτε zc ἡ τὸ 414] χωρίον δυναμένη ἐκ δύο 
μέσων iori πρώτη. ᾿“λλὰ δὴ ἡ KO τῆς EO μεῖζον 
δυνάσϑω τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, χαὶ ἔστιν ἡ ἐλάσ- 
σων ἡ EO σύμμετρος τῇ ἐχχειμένῃ ῥητὴ τῇ Ζ: ἡ ἄρα 
EK ix δύο ὀνομάτων ἐστὲ πέμπτη" ῥητὴ δὲ ἡ ΕΖ: 
ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς £x δύο 
ὀνομάτων πέμπτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη ἐστίν: ἡ ἄρα τὸ EI χωρίον δυναμένη 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν: ὥςτε καὶ ἡ τὸ 44 
χωρίον δυναμένη ῥητὸν xal μέσον δυναμένη ἐστί. 

Ῥητοῦ ἄρα καὶ μέσου συντιϑεμένου , . . καὶ τὰ 

ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . « « ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασις oy. 

Δύο μέσων ἀσυμμέτρων ἀλλήλοις συντι- 
ϑεμένων, αἱ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γίνονται" 
ἦτον ἡ ἐκ δύο μέσων δευτέρα, ἢ ἡ δύο μέσα 
δυναμένη. 


73. 
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“Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο μέσα ἀσύμμετρα ἀλλη- 
λοις τὰ AB. Γ4- λέγω ὅτε ἡ τὸ AA χωρίον δυναμένη, 
ἤτον ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα, 1) δύο μέσα δυναμένη. 

Τὸ γὰρ .AD τοῦ [4 ἤτοι μεῖζόν ἐστιν, ἢ ἕλασ- 
σον. Ἔστω πρότερον μεῖζον τὸ 4D τοῦ L['4- καὶ 
ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, καὶ τῷ μὲν ΑΒ ἴσον παρὰ 
τὴν EZ παραβεβλήσϑω τὸ EH, πλάτος ποιοῦν τὴν 
ΕΘ, τῷ δὲ 14] ἴσον τὸ Ol, πλάτος ποιοῦν τὴν OK. 
Καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶν ἑχάτερο» τῶν ΑΒ 14: μέσον 
ὥρα καὶ ἑκάτερον τῶν LH ΘΙ, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
EZ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὰς ΕΘ OK- ἑκατέρα 
ἄρα τῶν EO OK ῥητὴ ἔστι, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ 
“ἥκει, Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ AD τῷ 14, καὶ 
ἔστιν ἴσον τὸ μὲν AD τῷ EH, τὸ δὲ [4 τῷ ΘΙ: 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὲ καὶ τὸ EH τῷ Ol. Ὡς 
τὸ ΕΗ πρὸς τὸ ΘΙ, οὕτως. ἐστὶν ἡ ΕΘ πρὸς τὴν 
OK- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΘ τῇ OK μήκει. 
αἱ ΕΘ OK ἄρα ῥηταί sov δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EK. Ἤτοι δὲ 
ἡ ΕΘ τῆς OK μεῖζον δύναται τῷ ἀπὲ συμμέτρον ἑαυτῇ 
“ἤχει, dj τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Δυνάσϑω πρότερον τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ οὐδετέρα τῶν KO) ΘΚ 
οὐμμετρός ἐστι τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ μήκει" ἡ 
EK ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὲ τρίτη, ῥητὴ δὲ ἡ EZ. 
Ev δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο 
ὀνομάτων τρίτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέ- 
σῶν iori δευτέρα" ἢ ἄρα τὸ ΕἾ, voUr ἔστι τὸ 44, 
δυναμένη ix δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα, ᾿Αλλὰ δὴ ἡ 
EO τῆς OK μεῖζον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει, καὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἑκατέρα τῶν ΕΘ 
OK τῇ EZ μήκει, ἡ ἄρα EK ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν 
ὅχτη. ᾿Βὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἕχτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη δύο 
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ue δυναμένη ἐστίν: ὥςτε ἡ τὸ 44 χωρίον δυνα- 
μένη δύο μέσα δυναμένη ἐστίν, 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὕτι χἂν ἔλαττον ἢ τὸ .AB 
τοῦ 14: ἡ τὸ 414] χωρίον δυναμένη à] ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα ἐστὶν, ἢ δύο μέσα δυναμένη. 

dvo ἄρα μέσων ἀσυμμέτρων ἀλλήλοις... χαὶ 
τὼ HH ὡς ἐν τῇ προτάσει « «. ὕπερ ET δεῖξαι. 


Π]ρότασις ox. 


᾿Εὰν ἀπὸ ῥητῆς ῥητὴ ἀφαυρεϑῇ; δυνώμει 74. 
μόνον σύμμετρος οὐσα τῇ ὕλῃ" ἡ λοιπὴ ἄλο- 
γός ἐστι. Καλείσϑω δὲ ἀποτομή. 

Ano γὰῤ ῥητῆς τῆς AD ῥητὴ ἀφῃρήσθω ἡ BI'Fs.74 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ τῇ 48: λέγω 
ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ 41 ἄλογός ἐστιν, 

᾿Επεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΑΒ τῇ BI' μή- 
χει, καὶ ἔστιν ὡς ἡ .4B. πρὸς τὴν DBI', οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν .AB BI, ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AD τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ BDI' 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 48 σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ 
τῶν AB ΒΙ᾽ τετράγωνα, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB BI 
σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Α͂Β DI'. τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν ΑΒ Β΄ ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB. BI'- καὶ λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς AI! ἀσύμμετρά 
ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν .AD DI, (ἐπειδήπερ τὰ ἀπὸ τῶν 
AB. BI' ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI' μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς .41'). "Pura δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB BI. ἄλο- 
γος ἄρα ἐστὶν ἡ 41. Καλείσϑω δὲ ἀποτομή. 


ΠΠρότασις o. 
᾿Εὰν ἀπὸ μέσης μέση ἀφαιρεϑῇ, δυνάμεε 
μόνον σύμμετρος οὐσαὰ τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς 
ὅλης ῥητὸν περιέχουσα: ἡ λοιπὴ ἄλογός 
ἐστι. Καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ πρώτη. 
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'Anó γὰρ μέσης τῆς .4D μέση ἀφῃρήσϑω ἡ BI, 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ τῇ 448, μετὰ 
δὲ τῆς 418 ῥητὸν περιέχουσα τὸ ὑπὸ τῶν .4B BI* 
λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ ἢ 411' ἄλογός ἐστιν ——— 

"Ens γὰρ αἱ 418 BI' μέσαι εἰσὶ, μέσα ἐστὺ καὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν Α DI. ῬΡητὸν δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AD BI*- ἀσύμμετρα ἄρα τὰ ἀπὸ τῶν AB Β΄ τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν 418 DBI- καὶ λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς 
AI'ac)uueroóv ἐστί τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI ἐπεὶ 
χἂν τὸ ὅλον ἑνὶ αὐτῶν ἀσύμμετρον 7i; xai τὰ ἐξ ἀρ- 
χῆς μεγέϑη ἀσύμμετρα ἔσται. “Ῥητὸν δὲ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν “8 Β΄. ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AI ἄλογος 
ἄρα ἐστὶν ἡ Α1, Καλείσϑω δὲ μέσης ἀπο- 
τομὴ πρώτη. 


Προτασες og. 

᾿Εὰν ἀπὸ μέσης μέση ἀφαιρεϑῇ, δυνάμει 
μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ; μετὰ δὲ τῆς 
ὅλης μέσον περιέχουσα: ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστι. 
Καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. 

᾿Απὸ γὰρ μέσης τῆς Α48 μέση ἀφῃρήσθω ἡ BI, 
δυνάμεν μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ τῇ 48, μετὰ 
δὲ τῆς ὕλης τῆς AB μέσον περιέχουσα τὸ ὑπὸ τῶν 
AB BI' λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ, ἡ “411΄, ἄλογός ἐστιν͵ 

᾿Εχχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 41, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AB DBI' ἴσον παρὰ τὴν 4] παραβεβλήσθω τὸ AE 
πλάτος ποιοῦν τὴν 4H, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI 
ἴσον παρὰ τὴν 4l παραβεβλήσϑω τὸ 4Θ πλάτος 
ποιοῦν τὴν 4Ζ- λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 411΄, Καὶ ἐπεὶ μέσα καὶ σίμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 
AB Β1'. μέσον ἄρα καὶ τὸ 4Ε. Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
AI παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν A4H- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ 4H, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4I μήκει., Πάλιν, ἐπεὶ 
μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 48 BI- καὶ τὸ δὲς ἄρα ὑπὸ 


Fig. 72. 


Fig. 70. 
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rov AB BÍI' μέσον ἐστί. Καὶ ἔστιν ἴσον τῷ 40- 
καὶ τὸ 4O ἄρα μέσον ἐστὶ, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 4I 
παραβέβληται, πλάτος ποιοῦν τὴν 4Ζ: ῥητὴ ἄρα 
ἐστὲν ἡ AZ, καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT μήκει. Καὶ ἐπεὺ 
αἱ AB. DBI' δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὴν ἡ 41) τῇ BI' μήκει. ἀσύμμετρον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AD τετράγωνον τῷ ὑπὸ τῶν AB 
BÍ. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 418 σύμμετρά ἐστι τὰ 
ἀπὸ τῶν .AB Ρ]', τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB Β΄ σύμμε- 
τρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB. BI'- ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB ΒΙ΄ τοῖς ἀπὸ τῶν AB. BT. 
Ἴσον δὲ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB ΒΒ τὸ 41, τῷ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν AB ΡΠ τὸ 4O- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ 4E τῷ 40. Ὡς δὲ τὸ AE πρὸς τὸ 4Θ, οὕτως 
ἡ H4 πρὸς τὴν 4Ζ-: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΔ 
τῇ 4Z μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραν ῥηταί: αἱ ἄρα 
HA AZ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: ἡ ZH 
ἄρα ἀποτομή ἐστι. Puri δὲ ἡ 41, τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς 
χαὶ ἀλόγου περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν ἔστι, ze 
ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογος ἐστι. ᾿Αλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ZE, xoi δύναται τὸ ZE ἡ AI- ἡ 4Α1' ἄρα ἄλογός 
ἐστι. Καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. 


Πρότασις ot. 


3: id 5 * 3 , 5 1 Ld 3 Ὁ 
Ἐὰν ἀπὸ εὐθείας εὐϑεῖα ἀφαιρεϑῇ δυ- 77, 


γνώμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς 
ὕλης ποιοῦσα τὰ μὲν ἀπὶ αὐτῶν ἅμα ῥητὸν, 
τὸ δ᾽ ὑπ αὐτῶν μέσον" y λοιπὴ ἄλογός ἐστι. 
Καλείσϑω δὲ ἐλάσσων. 


᾿“πὸ γὰρ εὐϑείας τῆς AB εὐθεῖα ἀφηρήσϑω Fig. 7 


5 BP, δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ, ποιοῦσα 
τὼ τῆς ὅλης τῆς 48 τὸ μὲν συγκείμενον ἔχ τῶν 
ἀπὸ τῶν 4.8 ΒΓ ῥητὸν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI' 
μέσον" λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ .«41΄ ἄλογός ἐστιν. 
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"Ens γὰρ τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AB BI' τετραγώνων ῥητόν ἐστι, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 
8 BI' μέσον: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
AB BI' τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI xoi ἀναστρέψαντι 
ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AD BI' λοιπῷ τῷ ἀπὸ 
τῆς AI. ητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB Β1'-: ἄλογον 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 411΄- ἄλογος ἄρα ἡ Α1΄. Καλείσϑω 
δὲ ἐλάσσων. 


Πρότασις οὐ. 

᾿Εὰν ἀπὸ εὐϑείας εὐθεῖα ἀφαιρεϑῇ, 
δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ 
τῆς ὅλης ποιοῦσα τὸ μὲν συγχείμενον ix τῶν 
ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ 
αὐτῶν ῥητόν: ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστι. Κα- 
λείσϑω δὲ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὕλον ποιοῦσα. 

-Anó γὰρ εὐϑείας τῆς AB εὐϑεῖα ἀφῃρήσϑω 
ἡ BI', δυνάμεν ἀσύμμετρος ovoc τῇ ὅλῃ τῇ ΑΒ, 
ποιοῦσα τὸ μὲν συγχείμενον éx τῶν ἀπὸ τῶν AB 51 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB. ΒΙ' ῥητόν- 
λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ AT' ἄλογός ἐστιν. 

'"En& γὰρ τὸ μὲν συγκείμενον ix τῶν ἀπὸ τῶν 
AB BI' τετραγώνων μέσον iori, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB BI' ῥητόν: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
48 ΡΙ͂' τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI' καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς .4l' ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB BI. Καὶ ἔστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB DBI' ῥητόν" 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 41' ἄλογόν ἐστιν- ἄλογος ἄρα ἐστὶν 
ἡ AI. Καλείσϑω δὲ 7 μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ 
ὅλον ποιοῦσα. 


Πρότασις oo. 
᾿Εὰν ἀπὸ εὐθείας εὐϑιεῖα ἀφαιρεϑῆ, δυ- 
, ΑῚ , * TP 04. ^ Mà ox ^ 
oveueu ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, uere δὲ τῆς 
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ὅλης ποιοῦσα τό Té συγκείμενον ἐκ τῶν à 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τό τε δὶς ὑπὶ αὐ- 
τῶν μέσον, ἔτι τε τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα 
ἀσύμμετρα τῷ δὶς 0m αὐτῶν: ἡ λοιπὴ ἄλο- 
γός ἐστι. Ἰαλείσϑω δὲ ἡ μετὰ μέσου μέσον 
τὸ ὕλον ποιοῦσα. | 
᾿“πὸ γὰρ εὐθείας τῆς 418 εὐθεῖα ἀφῃρήσϑω ἡ 
BI', δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ AD, ποιοῦσα τό 
re συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB DBI' τετραγώνων 
μέσον, τὸ τε δὶς ὑπὸ τῶν .AB DBI' μέσον, ἔτι τε τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΒ ΒΙ' ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB 
BI λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ «41΄ ἄλογός ἐστιν. 
᾿Εχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 4l, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν .AB BI' ἴσον παρὰ τὴν AI παραβεβλήσϑω τὸ 
AE, πλάτος ποιοῦν τὴν 4H, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB 
Β1' ἴσον ἀφῃρήίσϑωῳ τὸ 46, πλάτος ποιοῦν τὴν AZ- 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον iori τῷ ἀπὸ τῆς «41'- ὥςτε 
ἡ AD δύναται τὸ ΖΕ. Καὶ ἐπεὶ τὸ συγχείμενον &x 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ BI' τετραγώνων μέσον ἐστὶ, xoi 
ἔστιν ἴσον τῷ 4: μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4, καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν 41 παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν 4H- 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 411, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 41 μήκει. 
Πάλιν, ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 418 ΒΙ1' μέσον ἐστὶ, zo 
ἔστιν ἴσον τῷ 4Θ: τὸ ἄρα 4O μέσον ἐστὶ, καὶ παρὰ 
ῥητὴν [τὴν 41 παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν 42: 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 42, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 41 μήκει. 
Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν Α͂Ρ DBI' τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν 418 Β1', ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὲ xci τὸ 
AE τῷ 40. Ὥς. δὲ τὸ AE πρὸς τὸ 4Θ, οὕτως ἡ 
AH πρὸς τὴν 4Ζ: ἀσύμμετρος ἄρα iori ἡ ΔΗ τῇ 
AZ. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ HA AZ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ ὥρα 
ἐστὶν ἡ ZH, ῥητὴ δὲ ἡ ΖΘ. To δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
ἀποτομῆς περιεχόμενον ὀρϑογώγιον ἄλογόν ἔστι, καὶ 
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ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστι. τὸ ZE ἄρα ἄλογόν 
ἐστι χαὶ δύναται τὸ ZE ἡ AI. ἡ AI' ἄρα ἄλογός 
ἐστι, Καλείσϑω δὲ ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ 
ὅλον ποιοῦσα. 


Πρότασις π. 
Τῇ ἀποτομῇ μία μόνον προφραρμόξει εὖ- 
ἴα ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα 


Γ 
τῇ ὅλῃ. 


: 

Ἄστω ἀποτομὴ ἡ AB, προραρμόζουσα δὲ αὐτῇ 
ἡ ΒΙ᾽- αἱ Α1 1.8 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" λέγω ὅτι τῇ 448 ἑτέρα οὐ προςαρμόζει 
ῥητὴ, δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. 

Et γὰρ δυνατόν, προφαρμοζέτω καὶ ἡ Β4:- αἱ 
“434. 48 ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
Καὶ ἐπεὶ, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν .44 48 τοῦ δὶς 
ὑπὸ τῶν 44 488, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
AI' I'D τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν Α]' I'B- τῷ γὰρ αὐτῷ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ ἀμφότερα ὑπερέχει: ἐναλλὰξ ἄρα, 


- 


« 


ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν Α4 48 τῶν ἀπὸ τῶν .AT' 
18, τούτῳ ὑπερέχει xot τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Α4 AB τοῦ 
δὶς ὑπὸ τῶν Al'I'D. Te δὲ ἀπὸ τῶν 44 AD τῶν 
ἀπὸ τῶν AI' BI' ὑπερέχει ῥητῷ: ῥητὰ γὰρ ἀμφό- 
τερα" xal τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν Α4 AB τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν AI'I'B ὑπερέχει ῥητῷ, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, 
μέσα γὰρ ἀμφότερα, μέσον δὲ μέσου οὐχ ὑπερέχει 
ῥητῷ- τῇ ἄρα 4B ἑτέρα οὐ προφαρμόζεν ῥητὴ, δυ- 
γάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ. 

Μία ἄρα μόνον τῇ ἀποτομῇ προςαρμόζεν.,., καὶ 
τὰ ἑξῆς ὡς iv τῇ προτάσει... ὅπερ ἐδὲὺ δεῖξαι, 


Πρότασις s. 
Γῆ , E as 5 — f, , , 
ἢ μέσης ἀποτομῇ πρώτῃ μία μόνον 
προφςαρμόζεν εὐϑεῖα μέση, δυνάμει μόνον 


80. 
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σύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ῥητὸν περιέχουσα. 

"Loro γὰρ μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἡ AD, xc τῇ 
AB προφαρμοζέτω ἡ 11᾽. αἱ 41’ I'B ἄρα μέσαι εἰσὶ , 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπὸ 
τῶν AU 1}. λέγω ὅτι τῇ AB ἑτέρα οὐ προφαρμό- 
ξεν μέση, δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ, 
μετὰ δὲ τῆς ὕλης ῥητὸν περιέχουσα. 

Ev γὰρ δυνατόν, προφαρμοζέτω xci ἡ 48" αἱ 
ἄρα 414. 4B μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν 44 48, Καὶ ἐπεὶ, 
ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 44 48 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
44 AD, τούτῳ ὑπερέχεν xoi τὰ ἀπὸ τῶν AI' I'B 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI' l'B- τῷ γὰρ αὐτῷ πάλιν ὑπερ- 


- 
€ 


ἔχουσι τῷ ἀπὸ τῆς 418. ἐναλλὰξ ἄρα, o ὑπερέχει τὰ 
ἀπὸ τῶν 44 4} τῶν ἀπὸ τῶν AI' ΓΒ, τούτῳ ὑπερ- 
ἔχεν καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44 AD τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AI' ΓΒ, Τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 414] 48Β τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν AI' I'B ὑπερέχειν ῥητῷ, ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" 
καὺ τὰ ἀπὸ τῶν .44 48 ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν AI I'B 
ὑπερέχει ῥητῷ, ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον, μέσα γὰρ &u- 
φότερα, μέσον δὲ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Τὴ ἄρα μέσης ἃποτομῇ!' πρώτῃ μία μόνον... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τὴ προτάσει "e ὕπερ ἕδὲιυ δεῖξαι. 


Πρότασες ag. 

Τῇ μέσης ἀποτομῇ δευτέρᾳ μία μόνον 
που σμϑξεν εὐϑεῖα μέση, δυνάμεν μόνον 
σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὕλης 

μέσον περιέχουσα. 
"Ἔστω μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἡ AD, καὶ τῇ AB Fig. 8 
προφςαρμύζουσα ἡ DBI' ei ἄρα 4 ΓΒ μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον περιέχουσαι τὸ ὑπὸ 


τῶν Α1 δ Β. λέγω ὅτι τῇ AB ἑτέρα οὐ προςαρμό- 
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ζει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ 
ὕλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον περιέχουσα, 

Ei γὰρ δυνατόν, moog«ouoléro χαὶ 5 Β4" ci 
ἄρα 444 AB μέσαν εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
μέσον περιέχουσαν τὸ ὑπὼ τῶν 44 AD. Καὶ ix- 
κείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν .4I' ΓΒ 
(cov παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβλήσϑω τὸ EH, πλάτος 
ποιοῦν τὴν EM- τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 41 ΓΒ ἴσον 
ἀφῃρήσϑω τὸ OH, πλύτος ποιοῦν τὴν ΘΙ- λοιπὸν 
ἄρα τὸ E ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4.8. ὥςτε ἡ AB 
δύναταν τὸ ΕΖ. Πάλιν δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν “4 AB 
ἴσον παρὰ τὴν LZ παραβεβλήσϑω τὸ EI, πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΕΝ. ἔστι δὲ καὶ τὸ E ἴσον τῶ ἀπὸ τῆς 
“18 τετραγώνῳ λοιπὸν ἄρα τὸ ΘΙ] ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν 44 AB. Καὶ ἐπεὶ μέσαι siot δυνάμει σὐμμεῖροι GU 
AT' ΓΒ, μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 41΄ I'B. Καὶ 
ὅστιν ἴσα τῷ Η- μέσον ἄρα καὶ τὸ EH, καὶ παρὼ 
ῥητὴν τὴν EZ παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν EM: 
ὁητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EM, xoi ἀσύμμετρος τῇ EZ μὴη- 
κει, Πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν .AI' I'D, 
χαὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Α' I'D μέσον ἐστί, Καὶ ἔστιν 
ἴσον τῷ OH- καὶ τὸ ΘΗ ἄρα μέσον ἐστὶ, καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν OM- 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ OM, xci ἀσύμμετρος τῇ ΚΖ 
μῆχει, Καὶ ἐπεὶ αἱ Α EB δυνάμεν μόνον σύμμε- 
τροί εἰσιν, ἀσύιιμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AD τῇ IB μή- 
zu. Ὥς δὲ ἡ 411΄ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
Α1' πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑἹ' 1}. ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 41' τῷ ὑπὸ τῶν AI' I'B. ᾿Δ4λλὰ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς Al' σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AT 
I'D, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AI' 118 σύμμετρόν ἔστι τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν .A4I' 18. ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
41 ΓΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ,,1' UB, Καὶ ἔστι τοῖς 
“μὲν ἀπὸ τῶν JAI' Τ᾽ Β ἴσον τὸ EH, τῷ δὲ Óig ὑπὸ 
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rov “1 15 ἴσον τὸ OH-* ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
EH τῷ OH. Ὥς δὲ τὸ EH πρὸς τὸ ΘΗ, οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΕΜ πρὸς τὴν ΘΜ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ EM τῇ OM μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι ῥηταί" 
αἱ EM OM ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάϊεν μόνον σύμμε- 
τροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὲν ἡ 1.0, προςαρμόζουσα δὲ 
αὐτῇ ἡ OM. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἡ ON 
αὐτῇ προςαρμόξει». τῇ ἄρα ἀποτοιιῆ, τῇ EO, ἄλλη 

ἢ "OOcHOM H QW py Τῇ y 
xci ἄλλη προςαριιόζει εὐθεῖα, δυνάμει μόνον σύμμε- 
τρος οὐσα τῇ ὅλῃ, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Τῇ ἄρα μέσης ἀποτομῇ δευτέρᾳ μία μόνον... 

, » D - 

καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν vi προτάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ay. 

Τῇ ἐλάσσονι μία μόνον προφαρμόζξει εὖ - 
ϑεῖα δυνόώμει ἀσύμμετρος οὐσα τῇ ὕλῃ, 
ποιοῦσα μετὰ τῆς ὅλης τὸ μὲν ἐκ τῶν dm 
αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δὲ δὶς o αὐὖ- 
τῶν μέσον. 

"Eoro ἐλάσσων ἡ AB, καὶ τῇ AB προςαρμό- 
ζουσα ἔστω 39 DBI'- αἱ ἄρα AI'I'B δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπ’ 
αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δὲ δὶς ὑπ αὐτῶν μέσον" 
λέγω ὅτι τῇ AB ἑτέρα εὐϑεῖα οὐ προςαρμόζει, τὰ 
αὐτὰ ποιοῦσα. 

Ev γὰρ δυνατόν, προφαρμοζέτω ἡ DB4- xci ci 
44 48 ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τὰ 
μὲν ἀπὸ τῶν A4 AB τετράγωνα ἅμα ῥητὸν, τὸ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44 AB μέσον- καὶ ἐπεὶ, ᾧ ὑπερέχει τὰ 
ἀπὸ τῶν A4 AB τῶν ἀπὸ τῶν AI' l'B, τούτῳ ὑπερ- 
ἔχει χαὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 411 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AT' ΓΒ, τὰ δὲ ἀπὸ τῶν A4 AB τετρἄγωνα τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΤ' [Γ8 τετραγώνων ὑπερέχεν ῥητῷ, δητὰ γάρ 
ἐστιν ἀιιφότερα- καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Α44 48 ἄρα 


Ν 
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τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI'I'B ὑπερέχει ῥητῷ, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον, μέσα γάρ ἔστιν ἀμφότερα. 

Τῇ ἄρα ἐλάσσονι μία μόνον προφαρμόζει « . . καὶ 
τὸ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσευ... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις a. 


Τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 
ute μόνον προςαρμόζξζει ὐϑεῖα, δυνάμει ἀσύμ- 
«serpog οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ποιοῦσα τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐ- 
τῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὶ αὐτῶν 
ῥητόν. 

"Eoro ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 
AB, προςαρμόζουσα δὲ ἡ BI'* αἱ ἄρα .AI' I'B δυ- 
νάμεν εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν τὸ μὲν συγκείμενον 
ex τῶν ἀπὸ τῶν .41' 18 τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν AI' I'B. ῥητόν: λέγω ὅτι τῇ 418 ἑτέρα 
οὐ προςαρμόζει τὰ αὐτὰ ποιοῦσα. 

Li γὰρ δυνατόν, προςαρμοζέτω ἡ Β4- καὶ αἱ 
AA AB. ἄρα εὐϑεῖαι δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦ- 
σαν τὸ μὲν συγχείμενον ex τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB τε- 
τραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν Α4 ABD ῥητόν. 
᾿Επεὶ οὖν, o ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν A44 AB τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ I'B, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
A4 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AD I'B- τὸ δὲ δὶς ὑπὸ 
τῶν 44 AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 41' I'B ὑπερέχει ῥη- 
τῷ, ῥητὰ γάρ ἔστιν ἀμφότερα- καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
A4 AB ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν AI' I'B ὑπερέχει ῥητῷ, ὕπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον: μέσα γάρ ἐστιν ἀμφότερα. οὐκ ἄρα 
τῇ AB ἑτέρα προςαρμόζεν εὐϑεῖα. 

Τῇ ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ μία 
μόνον... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


84. 
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Πρύότασις a 

Τῇ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὕλον ποιούσῃ 
μέα. μόνον προφραρμόζεν εὐϑεῖα δυνάμει 
ἐσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὼ δὲ τῆς ὕλης 
ποιοῦσα τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐ- 
τῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὶ αὐτῶν 
μέσον, καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τῷ Um αὐτῶν. 

"Eoro ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 
AD, προςαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἡ BI'* αἱ ἄρα AT! 18 
δυνάμεν εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τό τὲ συγχείμενον 
ἐχ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, καὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν .AT' I'B μέσον, eru τε τὰ ἀπὸ τῶν AI' IB τε- 
τράγωνα ἀσύμμετρα τῷ ὑπὸ τῶν Α1' ΓΒ. λέγω ὅτι 
τῇ AB ἑτέρα εὐϑεῖα οὐ προςαρμόζενι δυνάμεν ἀσύμει- 
ἱέτρος οὖσα τῇ ὅλῃ μετὰ δὲ τῆς ὕλης ποιοῦσα τὰ 
προχείμενα. : | 

Et γὰρ δυνατόν, προφςαρμοζέτω ἡ BA, ὥςτε καὺ 
τὰς 44 AB. δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι, ποιούσας τά 
τε ἀπὸ τῶν 44 AB τετράγωνα ἅμα μέσον, χαὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44] 48 μέσον, χαὶ ἔτι τὰ ἀπὸ τῶν 
44 AD. ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν Α4 48: 
καὶ ἐχχείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AI' 18 ἴσον παρὰ τὴν EZ παραβεβλήσθω τὸ EH 
πλάτος ποιοῦν τὴν EM, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI' I'B 
ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ OH, πλάτος ποιοῦν τὴν OM- 
λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς .AB ἴσον ἐστὲ τῷ ΕΑ: αὶ 
ἄρα AB δύναται τὸ ΕΑ. Πάλιν, τοῖς ἀπὸ τῶν 44 
AB ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβλήσθω τὸ EI, πλά- 


τος ποιοῦν τὴν ΕΝ. Ἔστι δὲ xoi τὸ ἀπὸ τῆς AD. 


ἴσον τῷ ΕΖ: λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν Α4 AB 
ἴσον ἐστὲ τῷ ΘΙ. Kai ἐπεὶ μέσον ἐστὲ τὸ συγκείμε- 
vov ex τῶν ἀπὸ τῶν AÍ' I'D, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ EH- 
μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ LH-* καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν EZ 


xy ἃ 
"Te oec- 


Fig, & 
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παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν EM- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ EM, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει. Πάλιν, ἐπεὶ 
μέσον ἐστὺ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AI' ΓΒ, καὶ ἔστιν ἴσον 
τῷ OH, μέσον ἄρα καὶ τὸ OH, καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν EZ παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν OM?- ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ OM, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει. 
Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AI'I'B τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ, ἀσύμμετρόν ἐστι χαὺ τὸ EH 
τῷ ΘΗ. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὲ xoi ἡ EM τῇ MO 
μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραν ῥηταί. αἱ ἄρα EM 
MO ῥηταί εἰσι δυνάώμεν μόνον σύμμετροι: ἀποτομὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ EO, προςαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἡ OM. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι ἡ EO πάλιν ἀποτομή ἐστι, 
προφςαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἡ ΟΝ: τῇ ἄρα ἀποτομῇ 
ἄλλη καὶ ἄλλη πρσερμοςοι ῥητὴ, δυνάμεν μόνον 
σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, O ὅπερ ἐδείγϑη ἀδύνατον. Ovx 
ἄρα τῇ AD ἑτέρα 4b AM aus εὐϑεῖα. 

T M AB μία μόνον προςαρμόσεν εὐϑεῖα 
δυνάμει ; NN d οὐσα τῇ ὅλῃ, μετὼ δὲ τῆς ὕλης 
ποιοῦσα τά τὲ ἀπ αὐτῶν τετράγωνα ἅμα μέσον, xat 
τὸ δὶς ὑπ αὐτῶν μέσον, ἔτι τὲ τὰ Gm αὐτῶν τετρά- 
γωνα ἀσύμμετρα τῷ Om αὐτῶν. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


"pou τρίτοι. 
Ὑποχειμένης ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς, ἐὰν μὲν 
ὶ bf: τῆς πευυσομυβούσησ λα δύνηται τῷ ἀπὸ συμ-- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει, καὶ ἡ ὅλη σύμμετρος ῇ τῇ &X- 
κειμένῃ ῥητῇ EN καλείσϑω ἀποτομὴ πρώ ΤΊ). 

g. Eev δὲ ἡ ibd aita σύμμετρος 4j tü 
ἐκχειμένῃ ῥητῇ μήκει, χαὶ ἡ ὅλη τῆς προςαρμοζυύσης 
μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ- χκαλείσϑω 
E. δευτέρα. | 

᾿Βὰν δὲ μηδετέρα σύμμετρος ἢ τῇ ἐχχειμένῃ 
P wilde 5? δὲ ὅλη τῆς προςαρμοζούσης μεῖζον 
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δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ" καλείσϑω d7o- 
τομὴ τρίτη. 

y, Πάλιν, ἐὼν ἡ ὅλη τῆς προςαρμοζούσης μεῖζον 
δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήχει, ἐὰν μὲν 
ὅλη σύμμετρος ἡ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει" καλείσϑω 
ἀποτομὴ τετάρτη. 

᾿βὰν δὲ ἢ προςαρμόξουσα, πέμπτη. 
ς΄. Μιὰν δὲ μηδετέρα, ἕχτη. 
Πρότασιες ag. 

Εὑρεῖν τὴν πρώτην ἀποτομήν. 

᾿᾿χκείσϑω ῥητὴ ἡ «44, καὶ τῇ “4 μήκει σύμμετρος 
ἔστω ἡ ΒΗ" ῥητὴ ἄρα ἐστὶ χαὶ ἡ ΒΗ. Καὶ ἐκχκεί- 
σθϑωσαν δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὺὶ οἱ AE ΕΖ, ὧν ἡ 
ὑπεροχὴ ὁ Z4 μὴ ἔστω τετράγωνος" οὐδ᾽ ἄρα ὁ ΕΑ 
πρὸς τὸν AZ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. Καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ Ε4 πρὸς τὸν 
AZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς DH τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς HI- σύμμετρον ἄρα ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς BH τῷ 
ἀπὸ τῆς HI. ἹῬητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BH-* ῥητὸν ἄρα 
χαὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΠ: ῥητὴ ἄρα ἐστὲ καὶ ἡ 
HI. Καὶ ἐπεὶ ὃ Ε4 πρὸς τὸν 4Ζ λόγον οὐκ 
ἔγει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς B.H πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
HI' λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
yovov ἀριϑμόν- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὲν ἡ BH τῇ HI 
μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ BH. ΗΠ 
ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ ἄρα Β1' 
ἀποτομὴ ἐστι, 

““έγω δὴ ὅτι p πρώτης 

"D, γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΗΙ , ἕστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. Koi ἐπεί ἐστιν ὡς 
ὁ AE πρὸς τὸν ZA, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς HI καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ AE 
πρὸὶς τὸν EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ πρὸς τὸ ἀπὲ 


δύ. 


Fig. 86, 
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τῆς O. Ὁ δὲ AE πρὸς τὸν EZ λόγον ἔγχει, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, ἑκάτερος 
γὰρ τετράγωνός ἐστι": καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἄρα πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς Θ᾽ λόγον ἔγχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἢ 
HB τῇ Θ μήκει, Καὶ δύναται ἡ BH τῆς HI' μεῖζον 
τῷ ἀπὸ: τῆς O- ἡ ΒΗ ἄρα τῆς HI' μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὲ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. Καὶ ἔστιν ὅλη ἡ 
BH σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, τῇ 4, μήκει" ἡ 
DBI' ἄρα ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

Ἐὕρητανι ἄρα ἡ πρώτη ἀποτομὴ ἡ DI" ὅπερ 
ἐδεν ποιῆσαι- 


Πρότασις at^ 

Εὑρεῖν τὴν δευτέραν ἀποτομήν. 

᾿᾿χκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, xci τῇ .4 σύμμετρος μη;- 
κεν 0) HI'* ῥητὴ ἄρα ἐστὲ καὶ ἡ HI. Καὶ ἐχχείσϑω- 
σαν δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἱ AE EZ, ὧν ἡ ὑπερ- 
οχὴ ὃ 4Ζ μὴ ἔστω τετράγωνος. Καὶ πεποιήσϑω ὡς 
ὁ Z4 πρὸς τὸν 4E, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓῊ τετρά- 
yovov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ’ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ τῷ ἀπὸ τῆς HB. Ῥητὸν δὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΓΗ. ῥητὸν ἄρα ἐστὶ xoi τὸ ἀπὸ τῆς HB. 
δητὴ ἄρα ἐστὴν ἡ ΗΒ: Καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HB λόγον οὐκ ἔχει, ὃν 
τετϑάγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, ἀσύμ- 
μετρός ἄρα ἐστιν ἡ L'H τῇ ΗΒ μήκει. Καὶ εἴσιν cus 
φότεραν ῥηταί" αἱ ΓΗ HB ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι: ἡ BI' ἄρα ἀποτομή ἐστι. 

«“έγω δὴ ὅτι καὶ δευτέρα. 

QJ) γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΗΓ’, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς O. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI', οὕτως ὁ ΕΔ 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AZ ἀριϑμόν" ἀναστρέιναντι ἄρα 


87. 
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ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς DII πρὸς τὸ ὠπὸ τῆς Θ, οἵτως 
ὁ 4E πρὸς τὸν EZ. Kai ἔστιν ἑκάτερος τῶν AE LZ 
τετράγωνος" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
Θ᾽ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 
vov ἀριώμόν. σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ DH τῇ O 
μήκει. Καὶ δύναται ἡ BH τῆς ΗΠ' μεῖζον τῷ ἀπὸ 
τὴς O- ἡ ΒΗ ἄρα τῆς ΗΠ' μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, Καὶ ἔστιν ἡ προφςαρμόζουσα 
ἡ ΤῊ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, τῇ .4, μήκει" ἡ 
BI' ἄρα ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εὕρηται ἄρα ἡ δευτέρα ἀποτομή ἡ ΒΙ᾽- ὕπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 

Πρότασις nj. 

Εὑρεῖν τὴν τρίτην ἀποτομήν. 

᾿Εχκείσϑ ῥητὴ ἡ 4, καὶ ἐκκείσϑωσαν τρεῖς ἀρι- 88, 
ϑμοὶ οἱ ΄ BI' [4, λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους, Fiz. 88 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, 
ὁ δὲ I'B πρὸς τὸν B4 λόγον ἐχέτω, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, καὶ πεποιήσϑω 
ὡς μὲν ὁ E πρὸς τὸν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς «4 τε- 
τράγωγον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον, ὡς δὲ 
ὁ ΒΓ πρὸς τὸν I'4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς HO. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὃ Ε πρὸς τὸν BI, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς .4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς β 
ΖΗ τετράγωνον: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4, 
τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετραγώνῳ. “Ρητὸν 
δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Jd: ῥητὸν ἄρα χαὺ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ. δητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ZH. Καὶ ἐπεὶ ὃ E πρὸς 
τὸν BI' λόγον οὐχ ἔγχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμὸν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετρά- 
γωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τετράγω- 
vog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ .4 τῇ ΖΗ μήκει. Πάλιν, ἐπεί, ἐστιν ὡς 
ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὸν I'A, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH τετρά- 
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vov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO* σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ρητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ: 
ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HO- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 7, 
HO. Καὶ ἐπεὶ ὁ BI' πρὸς τὸν I4 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.- οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' 
ἀσύμμετρος oe ἐστὶν ἡ ZH τῇ HO μήκει. Καὶ 
εἴσεν ὠμιρότεραν ῥηταὶ" αἱ ZH HO oe ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστίν ἡ ΖΘ. 

“έγω δὴ ὅτι καὶ τοίτη. 

᾿Επεὶ γὰρ ἐστιν ὡς μὲν ὁ E πρὸς τὸν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 44 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, ὡς 
δὲ ὁ ΒΙ' πρὸς τὸν 1΄4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς Π|Θ- διίσου. &g« ἐστὺν ὡς ὃ. E πρὸς τὸν 
Γ4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς .4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΗ" ὃ 
δὲ E πρὸς τὸν 14 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀρεϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- οὐδ᾽ &gc τὸ ἀπὸ 
τῆς «4 πρὸς τὸ ἀπὰ τῆς HO λόγον ἔχει, ὃν. τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.: ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ 4 τῇ HO μήκει: οὐδετέρα ἄρα τῶν ΖΗ 110 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ; τῇ d, μήκει, Qu 
οὖν μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ZH τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ, 
ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς K. Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ ΒΓ πρὸς 
τὸν 1'4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO- 
ἀναστρέιναντι ἄρα ἐστὲν ὡς ὃ I'B πρὸς τὸν BÁ, οὕ- 
τῶς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
Κ, ὋὉ δὲ ΓΒ πρὸς τὸν BA λόγον ἔχεν, ὃν τετράγω- 
γος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λόγον ἔγει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς. τετράγωνον ἀριϑμόν: cUu- 
μέτρος ἄρα ἐστὶν 3) ΖΗ τῇ Καὶ μήκει. Καὶ δύναται 
ἢ ΖΗ τῆς HO μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς Κα' ἡ ἄρα ZH 


d -- , - » ' Li c - 
“τὴς HO μεῖζον δύναται τῷ «πὸ σύμμετρον ἑαυτῇ. 
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Καὶ οὐδετέρα τῶν ZH HO σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκει- 
μένῃ ῥητῇ τῇ Α μήκει. ἡ ZO ἄρα ἀποτομή ἐστε 
τρίτη. 

Εὕρηται ἄρα ἡ τρίτη ἀποτομὴ ἡ ΖΘ ὅπερ ἔδευ 
ποιῆσαι. 


lloór«eotg πϑ'- 

Eoosiv τὴν τετάρτην ἀποτομήν. 

᾿Εχχείσϑω ῥητὴ ἡ 4, xci τῇ 4 μήκει σύμμε- 
τρος ἡ BH: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ xci ἡ ΒΗ, Καὶ ἐχκεί- 
σϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ AZ ΖΕ: ὥςτε τὸν AE ὅλον 
πρὸς ἑκάτερον τῶν AZ ΖΕ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. Καὶ πε- 
ποιήσϑω ὡς 0 4E πρὸς τὸν EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
BH τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς BH τῷ ἀπὸ τῆς HI. Ῥητὸν δὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς BH: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HI 
ῥητὴ ἄρα ἐστὲν ἡ HI. Καὶ ἐπεὶ ὁ AE πρὸς τὸν 
ΕΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωγον ἀριϑμὸν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς HI' λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος aov uog 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
BH τῇ HI μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ 
BH d ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετρου" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΤ΄.. τ 

“άγω δὴ ὅτι καὶ τετάρτη. 

Ὧν γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ 
τῆς HI, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς O. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς 
ὁ 4E πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς B7 πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς HI, ἀναστρέψαντε ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ L4 
πρὸς τὸν 4Ζ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς O. Ὃ δὲ EA πρὸς τὸν 412 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑιὸς πρὸς τετράγωνον cgrfuóv: οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O λόγον ἔχει, 


89. 
Fi. 89, 
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ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΗ͂ τῇ O μήκει- καὶ δύνα- 
ra. ἡ BH τῆς HI' μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς Θ' ἡ ἄρα 
BH τῆς HI' μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. Καὶ ἔστιν ἡ ὅλη ἡ BH σύμμετρος τῇ 
ἐχχειμένῃ ῥητῇ, τῇ «4, μήκει" ἡ ἄρα BI' ἀποτομὴ ἐστι 
τετάρτη. ' 

Εὕρηται ἄρα τετάρτη ἀποτομή ἡ BI ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


Πρότασις S. 

Εὐρεῖν τὴν πέμπτην ἀποτομήν, | 90. 

᾿Εχχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 μήκει σύμμετρος Fig, 90. 
ἔστω ἡ LH-* ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ LH. Καὶ ἐχχείσϑω- 
σαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Z ZE, ὥςτε τὸν 4E πρὸς ἑχά- 
τέρον τῶν 4Ζ ZE λόγον πάλιν μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
;ovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.: xci πε- 
ποιήσϑω ὡς ὁ ΖΕ πρὸς τὸν Ε4, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς [Ἢ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ- σύμμετρον ἄρα coti 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ͂ τῷ ἀπὸ τῆς HB. “Ρητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΗ: ῥητὸν ἄρα xoi τὸ ἀπὸ τῆς HB- ῥητὴ ἄρα 
dori χαὶ ἡ BH. Καὶ ἐπεὶ iorw ὡς ὁ 4E πρὸς τὸν 
EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI, 
ὁ δὲ 4E πρὸς τὸν ΕΖ λόγον οὐχ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑιμόν- οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΠΠ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν'" ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ Π]' μήκει. Ke εἴσιν ἀμ- 
qóreoet ῥηταί: αἱ BH HI' ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι: ἡ BI' ἄρα ἀποτομή ἐστι. 

““έγω δὴ ὅτι καὶ πέμπτη. 

εἰ γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς 
HI, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς O. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI', οὕτως ὁ AE πρὸς τὸν 
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1.2: ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ E4 πρὸς τὸν AZ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O. Ὃ δὲ 
L4 πρὸς τὸν 4Z λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.: οὐδ᾽ ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O λόγον ἔχει, ὃν τε- 
τράγωγος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωγον ἀριϑμόν: ἀσύμ- 
μέτρος ἄρα ioriv ἡ DH τῇ O μήχει. Καὶ δύναται 
ἡ BH τῆς ΠΙ' μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς O- ἡ BH ἄρα 
τῆς HI' μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
μήκει. Καὶ ἔστιν ἡ προφςαρμόζουσα ἡ ΓῊ σύμμε- 
τρος τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ τῇ Α jaja ἡ ἄρα DI: 
ἀποτομή ἐστι πέμπτη. ᾿ 

Εὕρηται ἄρα ἡ πέμπτη ἀποτομὴ, ἡ BI" ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις δά. 

Εὑρεῖν τὴν ἕχτην ἀποτομήν. | 91. 

᾿Εχχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, xai τρεῖς ἀριϑμοὶ οἱ E Fig. 91. 
ΒΙ' 14] λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- ἔτι δὲ 
καὶ ὁ I'B πρὸς τὸν BA λόγον μὴ ἐχέτω, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- καὶ 
πεποιήσϑω ὡς μὲν ὁ EL πρὸς τὸν BI οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς 44 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ὡς δὲ ὃ DBI' πρὸς τὸν 
1'4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO. 

᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὃ E πρὸς τὸν BI', οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH: σύμμετρον ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς ZH. 'Próv δὲ v0 ἀπὸ 
τῆς 44: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ- ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶ xoi ἡ ZH. Καὶ ἐπεὶ ὁ E πρὸς τὸν DI' λόγον 
οὐχ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἄρι- 
Üuóv* οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸςτὸ ἀπὸτῆς ZH λόγον 
ἔγει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν- 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ ZE μήκει. Πάλιν, ἐπεί 
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ἐστιν ὡς ὁ BI' πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO-* σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. 'Próv δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
ZH- ῥητὰν ἄρα xoi τὸ ἀπὸ τῆς HO- ῥητὴ ἄρα καὶ 
ἡ ΗΘ. Καὶ ἐπεὶ ὁ DI' πρὸς τὸν 14 λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑιμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
Üuórv. οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΗΘ λόγον ἔγχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ 
ΗΘ μήκει Καὶ εἴσιν ἀμφότεροι ῥηταί» αἱ ZH HO 
ἄρα ῥηταὶ εἰσι δυνάμει gn σύμμετροι. ἡ ZO ἄρα 
ἀποτομή ἔστι. 

“έγῳω δὴ ὅτι xoi ἕχτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἔστιν ὡς μὲν ὃ Ε πρὸς τὸν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς .4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, ὡς δὲ ὃ BI' 
πρὸς τὸν [4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς HO- διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ E πρὸς τὸν 1.4, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς .4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO. ὋὉ δὲ 
E πρὸς τὸν 14 λόγον οὐχ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἄρι- 
ϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυϑμόν.- οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς .4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO λόγον ἔχεν, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν.- ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν ἡ .4 τῇ HO μήκει" οὐδετέρα ἄρα 
τῶν ΖΗ ΗΘ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχχϑιμένῃ ῥητῇ, τῇ 
A, μήκει. Ὧι οὖν μεῖζόν ἐστε τὸ ἀπὸ τῆς ZH 
τοῦ ἀπὸ τῆς Π|Θ, ἕστω τὸ ἀπὸ τῆς K. "Ens 
οὖν ἐστιν ὡς ὁ DI' πρὸς τὸν I'4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν 
ὡς 0 ΓΒ πρὸς τὸν BA, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς K. Ὃ δὲ [ΓΒ πρὸς τὸν BA λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον GQi- 
ϑμόν. οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
K λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ K 
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paxe Καὶ δύναταὶ ἡ ZH τῆς HO μεῖζον τῷ ἀπὸ 
τῆς Κ' ἡ ZH ἄρα τῆς HO μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ quje. Καὶ οὐδετέρα τῶν 
ZH ΗΘ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ, τῇ A, 
μήκει. ἢ ἄρα ZO ἀποτομὴ ἐστιν ἕχτη. 
Ev EA € c 2 ^ € «r » 

ὕρηταν ἄρα ἡ ἕχτη ἀποτομὴ, ἡ ΖΘ" ὃπερ ἔδεε 

ποιῆσαι. ᾿ 


Πρότασις 5g. 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς xci 
ἀποτομῆς πρώτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη 
ΟΡ 
ἀποτομή ἔστι. 

Π]εριεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ .4B ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AT! xc ἀποτομῆς πρώτης τῆς 44- λέγω ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη ἀποτομή, ἐστιν. : 

᾿Επεὶ γὰρ ἀποτομή, ἐστε πρώτη ἡ A4, ἔστω αὐτῇ 
προφςαρμόζουσα ἡ 4H* αἱ AH HA ἄρα ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὶ ὅλη ἡ ΑἍΠΠ| σύμμε- 
τρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΙ, καὶ ἡ AH τῆς 
ΗΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" 
ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρεν τοῦ ἀπὸ τῆς 4H ἴσον 
παρὰ τὴν AH παραλληλόγραμμον παραβληϑῇ ἑλλεῖ- 
πον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διελεῖ, 
Τετμήσϑω ἡ 4H δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, χαὶ ἕστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ ΖΗ͂: σύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ZH. Καὶ διὰ τῶν καὶ Ζ 
H σημείων τῇ ΑἹ’ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ EO 
ΖΙ ΗΚ. 

Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZH μή- 
κει" za ἡ AH ἄρα ἑκατέρῳ τῶν MZ ZH σύμιιετρός 
ἐστε μήχει. ᾿“λλὰ ἡ AH σύμμετρός ἐστι τῇ AT 
καὶ ixi on ἄρα τῶν 42 ZH σύμμετούΆς ἐστι τῇ 
D μήχει. Καὶ ἔστι ῥητὴ ἡ 1^ ῥητὴ ἄρα καὶ 
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ἑχατέρα τῶν 472 ΖΗ: ὥςτε καὶ ἑχάτερον τῶν AI ΖΚ 
ῥητόν ἐστι. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἔστιν ἡ AE τῇ EH 
μήκει, καὺ 2 AH ἄρα ἑἕχατέρᾳ τῶν AE. EH σύμμε- 
τρός ἐστι μήκει. “Ῥητὴ δὲ ἡ 47, καὶ ἀσυμμετρος τῇ 
AT! μήχευ. ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 4E EH, καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ .4I' μήχει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 4Θ 
EK μέσον ἐστί. 

Κείσδϑω δὴ τῷ μὲν ΑἹ ἴσον τετράγωνον 
τὸ ΑΜ, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον τετράγωνον ἀφῃρήσϑω, 
κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, τὴν ὑπὸ 40M, τὸ NÀ- 
περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΑΜ NZ 
τετράγωνα. "Eoro αὐτῶν διάμετρος ἡ OP, καὶ χα- 
ταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ᾿Επεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AZ ZH περιεχόμενον ὀρϑογώνιον τῷ ἀπὸ τῆς 
EH τετραγώνῳ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν EH, 
οὕτως ἡ ΕΠ πρὸς τὴν ZH. '4AX ὡς μὲν ἡ AZ 
πρὸς τὴν EH, οὕτως τὸ 411 πρὸς τὸ ΕΚ, ὡς δὲ ἡ 
EH πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἐστὶ τὸ EK πρὸς τὸ KZ- 
τῶν ἄρα ΑΙ ΚΖ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ EK. Ἔστι 
δὲ καὶ τῶν ΑΜ INE μέσον ἀνάλογον τὸ MN, (ὡς 
ἐν τοῖς ἕξιιπροσϑεν ἐδείχϑη,) καὶ ἔστε τὸ μὲν ΑΙ τῷ 
A4 M τετραγώνῳ ἴσον, τὸ δὲ ΖΚ τῷ INX- καὶ τὸ MIN 
ἄρα τῷ EK ἴσον ἐστίν. ᾿Αλλὰ τὸ μὲν EK τῷ 40 
ἐστὶν ἴσον, τὸ δὲ ΠΝ τῷ Χ.3- τὸ ἄρα AK ἴσον ἐστὶ 
τῷ ΥΦΧ γνώμονν zai τῷ. INZ.. Ἔστι δὲ xot τὸ AK 
ἴσον τοῖς ΑΜ NE τετραγώνοις: λοιπὸν ἄρα τὰ AB 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ. τὸ δὲ ΣΤ τὸ ἀπὸ τῆς AN ἐστὶ 
τετράγωνον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AN τετράγωνον ἴσον 
ἐστὲ τῷ 48: ἡ Α͂Ν ἄρα δύναται τὸ AB. 

“έγω δὴ ὅτι καὶ ἡ AN ἀποτομή ἐστιν. 

᾿πεὶ γὰρ δητόν ἐστιν ἑχάτερον τῶν ΑΙ ΖΚ, 
xci ἔστιν ioc roig 4M INE. καὶ ἑκάτερον ἄρα τῶν 
AZ4AM NE ῥητόν iari, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ cO ἑκατέρας τῶν 
AO. ΟΝ: καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν MO ON ῥητή ἐστι. 
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Πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ 4O, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ 
A4LX- μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 43. "Dna οὖν τὸ μὲν 
AX μέσον ἐστὶ, τὸ δὲ INE. ῥητόν. ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὲ τὸ Α τῷ NEZ. ὡς δὲ τὸ AX πρὸς τὸ ΝΕ, 
οὕτως ἐστὶν ἡ 10) πρὸς τὴν OIN* ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ 410 τῇ ΟΝ μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι 
ῥηταί: αἱ 40 ON ἄρα ῥηταί εἰσι δυνώμεν μόνον 
σύμμετρον" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΝ, καὶ δύναται 
τὸ AB χωρίον. ἡ ἄρα τὸ 418 χωρίον δυναμένη ἀπο- 
TOU) ἐστιν. 

᾿Εὰν ἄρα χωρίον περιεχήταν ὑπὸ ῥητῆς «. . καὶ 
τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει οὖὺ ὁ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασεις oy. 
"Rv χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ 


ἀποτομῆς δευτέρας, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη 
μέσης ἀποτομὴ ἔστε πρώτη. 


99, 


Χωρίον γὰρ τὸ 4B περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς Εἰρ. 9: 


AT καὶ ἀποτομῆς δευτέρας τῆς 44. λέγω ὅτι ἡ τὸ 
.4.18ΒἘ χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη. 
Ἔστω γὰρ τῇ .44 προφςαρμόζουσα ἡ 4H- αἱ 
ἄρα AH ἨΔ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
xci ἡ προφςαρμύζουσα ἡ 4H σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκ- 
χειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΙ, ἡ δὲ ὅλη, ἡ AH, τῆς προφαρ- 
μοζούσης, τῆς HA, μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. ᾿Επεὶ οὖν ἡ .AH τῆς HA μεῖζον δύνα- 
ται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει» ἐὰν ἄρα τῷ τε- 
τάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 14 toov παρὰ τὴν AH 
παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα 
αὐτὴν διελεῖ. Τετμήσθω οὖν y ΔΗ δίχα κατὰ τὸ 
E- καὶ τῷ ἀπὸ τῆς LH ἴσον παρὼ τὴν AH παρα- 
βεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, xoi ἔστω τὸ 
ὑπὸ τῶν AZ ΖΗ. σύμιιετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 412 τῇ 
ZH μήκει. Καὶ διὰ τῶν E Ζ H σημείων τῇ 41’ 
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παράλληλον ἤχϑωσαν αἱ EO ZI HK. Καὶ ἐπεὶ 
σύμμετρός ἐστιν ἡ .AZ τῇ ZH μήκει. καὶ ἡ AH ἄρα 
ἑχατέρῳᾳ τῶν .4Z ZH σύμμετρός ἐστε μήχει. “Ῥητὴ 
? ἡ 4H χαὺ ἀσύμμετρος τῇ Α4' μήκει» καὶ ἑκατέρα 
ἄρα τῶν .AZ ZI ῥητή ἐστι, καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT 
μήκει" ἑκάτερον ἄρα τῶν AI ZK μέσον ἐστί, Πάλιν, 
ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ EH, καὶ ἡ 4Η͂ ἄρα 
ἑκατέρῳ τῶν 4E ΕΗ σύμμετρός ἐστιν. ᾿4λλ᾽ ἡ AH 
σύμμετρός ἐστι τῇ .Al' μήκει" ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὺ 
ἑκατέρα τῶν AE EH, καὶ σύμμετρος τῇ ΑἹ μήκει" 
ἑχάτερον ἄρα τῶν 40 ῥητόν ἐστι. 

Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI ἴσον τετράγωνον τὸ 
ΑΜ, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ INE, περὶ τὴν 
αὐτὴν γωνίαν ὃν τῷ 4M, τὴν ὑπὸ ΟΜ: περὶ τὴν 
αὐτὴν ὥρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΑΜ IN. τετράγωνα. 
ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ OP, καὶ χαταγεγράφϑω 
τὸ σχῆμα. ᾿Επεὶ οὖν τὰ AI ΖΚ μέσα ἐστὶ, καὶ σύμ- 
μέτρα ἀλλήλοις, καὶ ἔστιν ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν 40 
ΟΝ: χαὺ τὰ ἀπὸ τῶν 10 ΟΝ ἄρα μέσα ἐστί: xoi 
αἱ 40 ON ἄρα μέσαν εἰσί δυνάμει συμμέτροι. 
Kai ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν .4Z ZH ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς EH, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4Z πρὸς τὴν EH, 
οὕτως ἡ EH πρὸς τὴν ΖΗ: ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AZ πρὸς 
τὴν EH, οὕτως τὸ AI πρὸς τὸ EK- ὡς δὲ ἡ EH 
πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἐστὶ τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ZK- τῶν 
ἄρα AI ΖΚ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ EK. Ἔστι δὲ 
xci τῶν 4M IN τετραγώνων μέσον ἀνώλογον τὸ 
ΠΝ, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ μὲν .4I τῷ 4M, τὸ δὲ ΖΚ 
τῷ IVA- καὶ τὸ ΜΙΝ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΕΚ. ᾿Δ4λλὰ 
τῷ μὲν EK ἴσον ἐστὲ τὸ 4Θ, τῷ δὲ MN ἴσον τὸ 
4LE- ὅλον ἄρα τὸ AK ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι, 
καὶ τῷ IV S. ᾿Επεὶ οὖν ὅλον τὸ AK ἴσον ἐστὶ τοῖς 
4M NE, ὧν τὸ AK ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι, 
. xui τῷ ΝΞ - λοιπὸν ἄρα τὸ 48 ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ, 
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τοῦτ᾽ ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς 44 N- τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ALN ἴσον 
ἐστὶ τῷ ALB χωρίῳ ἡ NN ἄρα δύναται τὸ AB χωρίον. 

“Ἱέγω δὴ Ort ἡ «ΙΝ μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

né γὰρ ῥητόν ἐστι τὸ EK, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ 
MN, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ .4Z* ῥητὸν ἄρα ἔστι τὸ 
AZ, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν 140 ON. “Μέσον δὲ 
ἐδείχϑη τὸ INZ- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4E τῷ 
ΝΕ. ὡς δὲ τὸ 4E πρὸς τὸ INZ, οὕτως ἐστὶν ἡ 40 
πρὸς τὴν ON- αἱ 10 ΟΝ ἄρα ἀσύμμετροί εἰσι μή- 
χει. αἱ ἄρα 440 ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμι- 
μέτρον, ῥητὸν περιέχουσαν" ἡ ΑΝ ἄρα μέσης ἀπο- 
τομή ἐστι πρώτη, καὶ δύναται τὸ 418 χωρίον. 

Ἢ ἄρα τὸ AD χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή 
ἐστι πρώτη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Π]ρότασες 5o. 

'"EGv χωρίον περιέχηταν ὑπὸ ῥητῆς xol 
ἀποτομῆς τρίτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μέ- 
σης ἀποτομὴ ἐστι δευτέρα. 

Χωρίον γὰρ «0 AB περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AT' xci ἀποτομῆς τρίτης τῆς 444: λέγω ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Ἴξστω γὰρ τῇ 414] προςαρμόζουσα ἡ 4H* αἱ AH 
HA ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
οὐδετέρα τῶν ΑΠ ΗΔ σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκ- 
χειμένῃ ῥητῇ τῇ 41', ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προςαρ- 
μοζούσης τῆς 4H μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. ᾿Επεὶ ovv ἡ AH τῆς AH μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ: ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΔῊ ἴσον παρὰ τὴν 4H παραβληϑῇ 
ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. 
Τετμήσθω οὖν ἡ 4H δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς EH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖ- 
πον εἴδει τετραγώνῳ, xci ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν d4Z ZH. 
Καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν E Ζ Η σημείων τῇ AÍ' πα- 
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ράλληλον αἱ EO ZI HK. σύμμετρου ἄρα εἰσὶν αἱ 
AZ ΖΗ: σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ AI τῷ ΖΚ. Καὶ 
ἐπεὶ αἱ 412 ZH σύμμετροί εἰσι μήκει, καὶ ἡ AH 
ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν .4Z ZH σύμμετρός ἐστι μήκει. 
“Ῥητὴ δὲ ἡ AH καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΑΙ’ μήκει. καὶ 
ἑκατέρα ἄρα τῶν AZ ΖΗ ῥητή ἔστι καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ALD μήκει: καὶ ἑκάτερον ἄρα τῶν AI ΖΚ μέσον 
ἐστί. Πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρός ἐστῶν ἡ AE τῇ EH 
εήκεν, καὶ ἡ 4H. ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AE EH σύμμε- 
τρός ἐστι μήχει. "Pur δὲ ἡ AH καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ALI μήκει" ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν AE ΕΗ, καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ 411᾿ μήκει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 40 EK μέ- 
σον ἐστί. Καὶ ἐπεὶ αἱ -4 ΗΙ HA δυνάμει μόνον σύμμετροί 
εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ μήκει ἡ AH τῇ 4H. ᾿Αλλὰ 
5 μὲν AH τὴ AZ σύμμετρός ἐστι μήκει, ἡ δὲ AH 
τῇ 1}. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ EH μήκει. 
ὼς δὲ ἡ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως ἐστὶ τὸ AI πρὸς 
τὸ EK- ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ .4I τῷ EK. 
“υνεστάτω oUv τῷ μὲν “11 ἴσον τετράγωνον τὸ 4M, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ IZ, περὸ τὴν αὐτὴν 
γωνίαν ὃν τῷ ΑΠΠ, τὴν 1ΟΜ- περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
διάμετρόν ἐστι τὰ .4M NC. Ἔστω αὐτῶν διάμε- 
τρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ᾿Επεὶ οὖν 
τὸ ὑπὸ τῶν 42 ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH- 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως ἡ EH πρὸς 
τὴν ZH. ᾿4λλ ὡς μὲν ἡ AZ ngog τὴν EH, οὕτως 
ἐστὶ τὸ 41 πρὸς τὸ ΕΚ. ὡς δὲ EH πρὸς τὴν ZH, 
οὕτως ἐστὶ τὸ EK πρὸς τὸ ΖΚ: xoi ὡς ἄρα τὸ AI πρὸς 
τὸ ΕΚ, οὕτως τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ZK- τῶν ἄρα Al ΖΚ 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΕΚ. Ἔστι δὲ xoi τῶν 1Μ 
ANA τετραγώνων μέσον ἀνάλογον τὸ MN, xoi ἔστιν 
ἔσον τὸ μὲν 41] τῷ 4M, τὸ δὲ ΖΚ τῷ ΝΙ͂, καὶ τὸ 
EK ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΜΙΝ. ᾿Αλλὰ τὸ μὲν ΜΝ ἴσον 
il τῷ 447, τὸ, 08 EK TQ 4O- καὶ ὕλον ἄρα τὸ AK 
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ἴσον ἐστὶ τῷ YO X γνώμονι xo τῷ ΝΞ. ἔστι δὲ καὶ 
τὸ AK ἴσον τοῖς 4M ΝΞ. λοιπὸν ἄρα τὸ 41 ἴσον 
ἐστὶ τῷ NT, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς IN τετραγώνῳ" 
ἡ ΑΝ ἄρα δύναται τὸ AD. χωρίον. 

““έγω ὅτι ἡ J4IN. μέσης ἀποτομή ἔστι δευτέρα. 

'"En& γὰρ μέσα ἐδείχϑη τὰ ΑἹ ΖΚ, καὶ ἔστιν 
ἔσα τοῖς ἀπὸ τῶν JO ΟΝ: μέσον ἄρα ze ἑκάτερον 
τῶν ἀπὸ τῶν 10 ΟΝ: μέση ἄρα ἑκατέρα τῶν 40 
ON. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ AI τῷ ΖΚ, σύμ- 
μέτρον ἄρα xci τὸ ἀπὸ τῆς 4410 τῷ ἀπὸ τῆς ON. 
Πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ ΑἹ τῷ EK, 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὲ xoci τὸ ΑΜ τῷ ΜΝ, τοῦτ᾽ 
ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 10 τῷ ὑπὸ τῶν 10 ΟΝ: ὥςτε 
χαὶ ἡ 40. ἀσύμμετρός ἐστε μήκει Tjj ΟΝ- αἱ 410 
ΟΝ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμεν μόνον σύμμετροι, 

““έγω δὴ ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. 

- "Ἐπεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη. τὸ EK, καὶ ἔστιν ἴσον 
τῷ ὑπὸ τῶν 10 ΟΝ: μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 10 ΟΝ. ὥςτε καὶ αἱ .10 ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυ- 
γάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι" ἡ AUN 
ἄρα μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα, καὶ δύναται τὸ 
AB χωρίον. 

'H ἄρα τὸ .4B χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή 
ἐστι δευτέρα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις δε. 

'"E&v χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς ucl 
ἀποτομῆς τετάρτης, 7? τὸ χωρίον δυναμένη 
ἐλάσσων ἐστί. 

Χωρίον γὰρ τὸ AB περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
4Γ καὶ ἀποτομῆς τετάρτης τῆς 414: λέγω ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν. 

"Eoro γὰρ τῇ 44 προςαρμόζουσα y» 4Η: αἱ ἄρα 
AH. ἨΔ ῥηταὶ εἶσι δυνάμεν μόνον σύμμετροι, χαὶ ἡ 

AH 
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AH σύμμετρός ἐστε τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ τῇ 4 μήκει, 
ἡ δὲ ὅλη ἡ .4H τῆς προςαρμοζούσης τῆς H4 μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, ᾿Επεὶ ovv. 
7 AH τῆς HA μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρεν τοῦ ἀπὸ 
τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν ΑΗ παραβληϑῇ ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ, Τε- 
τμήσϑω οὖν ἡ 4H δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EH ἴσον παρὰ τὴν .AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν .AZ ΖΗ: 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ZH μήχει, ᾿Ἤχϑωσαν 
οὖν διὰ τῶν E Z H παράλληλοι ταῖς .AI' BA, ot 
EO ZI HK. ᾿Επεὶ οὖν δητή ἐστιν ἣ AH, καὶ σύμ- 
μέτρος τῇ ΑΓ' μήκει» ῥητὸν ἄρα ἐστὶν ὅλον τὸ ΑΚ, 
Πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστὶν ἡ 4H. τῇ AT". μήκει, 
xci εἴσιν ἀμφότεραν ῥηταί. μέσον ἄρα ἐστὲ τὸ AK. 
Πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ .4Z τῇ ΖΗ μήκει, 
ἀσύμμετρον ἄρα xoi τὸ AI τῷ ΖΚ. «Συνεστάτω οὖν 
τῷ μὲν AT ἴσον τετράγωνον τὸ 44M, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον 
ἀφῃρήσϑω τὸ INZ, nob τὴν αὐτὴν γωνίαν ὃν τῷ 
AM, τὴν ὑπὸ ΟΜ: περὺ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν 
ἐστι τὰ 4M INE τετράγωνα. "Eoro αὐτῶν διάμετρος 
ἡ OP, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα, "Ems οὖν τὸ 
ὑπὸ τῶν AZ ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH, ἄνάλο- 
γον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως ἡ EH 
πρὸς τὴν HZ. :4ÀW ὡς μὲν ἡ 412 πρὸς τὴν ΕΗ, 
οὕτως ἐστὶ τὸ 411 πρὸς τὸ ΕΚ ὡς δὲ ἡ EH πρὸς τὴν 
ZH, οὕτως τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ZK* τῶν ἄρα ΑΙ ΖΚ 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΕΚ. Ἔστι δὲ καὶ τῶν 4M NÀ 
τετραγώνων μέσον ἀνάλογον τὸ MN, xoi ἔστιν ἴσον τὸ 
μὲν 41 τῷ 4M, τὸ δὲ ΖΚ τῷ Ν,Ξ- καὶ τὸ ΕΚ ἄρα 
ἴσον ἐστι τῷ MN. ᾿4λλὰ τὸ μὲν EK toov ἐστὶ τῷ 40* 
τὸ δὲ ΙΝ ἴσον ἐστὶ τῷ Α5- ὅλον ἄρα τὸ ΔΚ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι καὶ τῷ IVA. ᾿Επεὶ οὖν ὅλον 
II. [8] 
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τὸ .4K ἴσον ἐστὶ roig ΑΜ IN À τετραγώνοις, ὧν τὸ 
AK ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονε xci τῷ IN τετρα- 
γώνῳ" λοιπὸν ἄρα τὸ 41} ἴσον ἐστὶ τῷ XT, τοῦτ' 
ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς LIN τετραγώνῳ: ἡ Α͂Ν ἄρα δύνα- 
ται τὸ AB χωρίον. 

“έγω δὴ ὅτι ἡ ΑΝ ἄλογος ἐστιν ἡ καλουμένη 
ἐλάσσων. : 

᾿Επεὶ γὰρ ῥητόν ἐστι τὸ ΑΚ, καὶ ἔστιν ἴσον τοῖς 
ἀπὸ τῶν 10). ΟΝ τετραγώνοις: τὸ ἄρα συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶνρ 440 ΟΝ ῥητόν ἐστι. 1]άλιν, ἐπεὺ 
τὸ AK μέσον ἐστὶ, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ “Καὶ τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν 40 ON* τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν 440 ΟΝ μέσον 
ἐστί. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ 41 τῷ ΖΚ, 
ἀσύμιιετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς “10. τετράγωνον τῷ 
ἀπὸ τῆς ON- αἱ 40 ΟΝ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μεέτροι, ποιοῦσαν τὸ μὲν συγχείμενον ix τῶν am αὖ- 
τῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δὲ δὶς 0m αὐτῶν μέσον" 


- ἡ ΑΝ ἄρα ἄλογός ἔστιν, ἡ καλουμένη ἐλάσσων, καὶ 


δύναται τὸ 418 χωρίον. ; 
. Ἢ ἄρα τὸ 448 χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν: 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 
Πρότασις ὃς. 

'"Edv χωρίον περιέχηταν ὑπὸ δητῆς καὶ 
ἀποτομῆς πέμπτης: ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἡ 
μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστι. 

Χωρίον γὰρ τὸ .4B περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AI' καὶ ἀποτομῆς πέμπτης τῆς 44: λέγω ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 44 προφραρμόξζουσα ἡ 4H-* αἱ ἄρα 
AH HA ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 
προφςαρμόζουσα ἡ 48 σύμμετρός ἔστι μήκει τῇ ἐἔκκευ- 
μένῃ ῥητῇ τῇ AU, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προςαριιο- 
ζούσης τῆς AH μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. Ἐπεὶ οὖν ἡ 4H τῆς Η4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὲ 
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ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν God τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ, Terunodo 
οὖν ἡ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς EH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω᾽ ἐλλεῖ- 
mov εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ 
ZH- ἀσύμμετρος ἄρα écrw ἡ 42 τῇ ZH μήκει. 
Καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν E Ζ H τῇ AI' παράλληλοι 
αἱ EO ZI HK. Koi ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AH 
τῇ 41' μήκει, καὶ εἴσιν ἀμφότεραν ῥηταί: μέσον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΚ. Πάλιν, ἐπεὶ ῥητή ἐστιν ἡ AH, xo 
σύμμετρος τῇ ΑΠ]' μήκει, ῥητόν ἐστι xol τὸ AK. 
Συνεστάτω οὖν τῷ uiv AI ἴσον τετράγωνον τὸ 4M, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον τετράγωνον ἀφῃρήσϑω περὶ τὴν αὖ- 
τὴν ὃν τῷ ΑΜ γωνίαν, τὴν ὑπὸ A4OM, τὸ ΝΞ". 
«egi τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΑΜ ΝΞ τε- 
τράγωνα. Ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ OP, xoi κατα--: 
γεγράφϑω τὸ σχῆμα. “Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε ἡ ΖΝ 
δύναται τὸ 4D χωρίον. 

“έγω ὅτι ἡ ΑΝ ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

"Ens& γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ ΑΚ, καὶ ἔστιν 
ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν 40 ON* τὸ ἄρα συγχείμενον 
ἐχ τῶν ἀπὸ τῶν 410 ΟΝ μέσον ἐστί,  [IdAw, 
ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ AK, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν 410 ΟΝ: καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 109 ON 
ῥητόν ἐστι. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ AI τῷ 
ΖΚ: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 10 τῷ 
ἀπὸ τῆς ΟΝ: αἱ 10 ΟΝ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ--: 
μέτρου, ποιοῦσαν τὸ μὲν συγχείμενον ex τῶν Gm αὖ- 
τῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς Um αὐτῶν ῥητὸν. ἡ 
λοιπὴ ἄρα ἡ 44 IN ἄλογός ἐστιν, ἡ καλουμένῃ μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα, καὶ δύναται τὸ AB χωρίον. 

Ἢ τὸ AB ἄρα χωρίον δυναμένη, ἡ μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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᾿Εὰν χγωρίον περιέχηταν ὑπὸ ῥητῆς καὶ 97. 
ἀποτομῆς ἕκτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ 
Ἡέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστι. 

Χωρίον γὰρ τὸ 4B. περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς Εἰφ. 57. 
“Γ᾽ καὶ ἀποτομῆς ἕχτης τῆς 414: λέγω ὅτι ἡ τὸ 48 
χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἔστιν, ἷ 

Ἔστω γὰρ τῇ .44 προςαρμόξουσα ἡ 4H-* αἱ ἄρα 
AH HA ῥηταὶ εἰσι δυνάμεν μόνον σύμμετροι, καὲ 
οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ 
τῇ AI' μήκϑι, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προςαρμοζούσης 
τῆς 4H μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
quise. ᾿Επεὶ οὖν ἡ ΑΗ τῆς ΗΔ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ 
μέρεν τοῦ ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν .AH παρα- | 
βληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὖ- | 
τὴν διελεῖ, Τετμήσϑω ovv ἡ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ 
E σημεῖον, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΚῊ ἴσον παρὰ τὴν AH | 
παραβεβλήσθω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, χαὶ ἔστω 
τὸ ὑπὸ τῶν 42 ZH- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ | 
τῇ ZH μήκει, Ὡς δὲ ἡ .4Z πρὸς τὴν ZH, οὕτως 
ἔστε τὸ i πρὸς τὸ ΖΚ. ἀσύμμετρον ἄρα | 
ἐστὶ τὸ 41 τῷ ΖΚ. Καὶ ἐπεὶ αἵ 47 Α΄ δηταί | 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: μέσον ἐστὲ τὸ ΑΚ. 
Πάλιν, ἐπεὶ αἱ ΑΓ’ AH ῥηταί εἰσε xoi ἀσύμμετροι 
μήκει, μέσον ἐστὲ καὶ τὸ 4Κ. ᾿Επεὶ οὖν αἱ AH Μά 
δυνόμεν μόνον σὐμμετροί εἶσιν, ἀσύμμετρος ὄρα ἐστὶν 
25 AH τῇ AH μήκει. ὼς δὲ ἡ 4H. πρὸς τὴν ΗΔ, 
οὕτως ἐστὲ τὸ ΑΚ πρὸς v0 K4- ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΚ τῷ ΚΑ. «Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI ἴσον 
τετρόγωνον τὸ 44M, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω περὶ 
cv αὐτὴν ὃν τῷ AM γωνίαν τὸ INZ- περὶ τὴν αὖ- 
τὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΑΜ NÀ τετράγωνα. 
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"Loro αὐτῶν διάμετρος ἡ OP, καὶ καταγεγράφϑω τὸ 


σχῆμα. Ὁμοίως δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν ὅτε ἡ ΑΝ 


δύναται τὸ “418 χωρίον. 
“έγω ὅτι ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 
"Ens γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ ΑΚ, καὶ ἔστιν ἴσον 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40 ΟΙΪΝ. τὸ ἄρα συχγχείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν 40 ΟΝ μέσον ἐστίίὶ “Πάλιν, ἐπεὶ 
μέσον ἐδείχϑη τὸ 4Κ, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν 10 ΟΝ. καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 440 ΟΝ μέσον 


ἐστί. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ AK τῷ 4Κ, 


ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ καὺ τὰ ἀπὸ τῶν 40 ΟΝ τετρά- 
γωνα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 40 ON. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμε- 
τρόν ἐστι τὸ ΑΙ τῷ ΖΚ, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς 40 τῷ ἀπὸ τῆς ΟΝ. αἱ 410 ON ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν τό τε συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, xci τὸ δὲς Ur 
αὐτῶν μέσον, £r τὲ τὰ C αὐτῶν τετράγωνα ἀσύμ- 
μέτρα τῷ δὶς ὑπὶ αὐτῶν: ἡ ἄρα ΑΝ ἄλογός ἐστιν, 
ἢ χαλουμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα, καὺ 
δύψαταν τὸ 448 χωρίον. 

Ἢ ἄρα τὸ .48 γωρίον δυναμένη μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν" ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 

JI ρότασις | 

Τὸ ἀπὸ ἀποτομῆς A ῥητὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην. 

Ἔστω ἀποτομὴ ἡ AB, ῥητὴ δὲ ἡ I, xoi τῷ 
ἀπὸ τῆς 48 ἴσον παρὰ τὴν 14 παραβεβλήσϑω τὸ 
I'E, πλάτος ποιοῦν τὴν [Ζ- λέγω ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή 
ἐστι πρώτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ .48Β προςαρμόξζουσα ἡ ΒΗ͂: αἱ ἄρα 
AH HB ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὶ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΑΜ ἴσον παρὰ τὴν 4 παραβε- 
βλήσϑω τὸ I'O, πλάτος ποιοῦν τὴν I'K, τῷ δὲ ἀπὸ 
“τῆς ΒΗ τὸ KA, πλάτος ποιοῦν τὴν KM- ὅλρον 
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ἄρα τὸ ΓΑ͂ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH HB- ὧν τὸ 
I'L ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς .4B- λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΑ͂ 
ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI HB. Τετμήσϑω ἡ 
ZM δίχα κατὰ τὸ IN σημεῖον, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ IN 
τῇ 1,4 παράλληλος ἡ ΝΞ- ἑχάτερον ἄρα τῶν ZZ 
ANN ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH ΗΒ. Καὶ ἐπεὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν 4H. HB ῥητά ἐστι, xoi ἔστε: τοῖς ἀπὸ τῶν 
AH ΗΒ ἴσον τὸ 4M- ῥητὸν ἄρα ἐστὶ χαὶ τὰ 4Μ: 
χαὶ παρὰ ῥητὴν τὴν [4 παραβέβληται, πλάτος ποιοῦν 
τὴν I'M* ῥητὴ ἄρα ἐστὴν ἡ I'M, καὶ σύμμετρος τῇ 
I4 μήκει, Πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AH ΠΡ, καὶ ἔστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB ἴσον τὸ 
“1Ζ- μέσον ἄρα τὸ .4Z. Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν Γά 
παράκειται, πλάτος ποιοῦν τὴν ZM-* ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ZM χαὶ ἀσύμμετρος τῇ 14 μήκει. Καὶ ἐπεὶ τὰ 
μὲν ἀπὸ τῶν AH HB ῥητά ἐστι, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 
AH HB μέσον, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῶν 
AH ΗΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH ΗΒ. |. Kei τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν 4H HB ἴσον ἐστὶ τὸ l4, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH 
HB τὸ ΖΑ͂: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 1.4 τῷ ΖΑ͂. Ὡς 
δὲ τὸ ΓΖ πρὸς τὸ ΖΑ͂, οὕτως ἐστὶν ἡ I'M πρὸς τὴν 
MZ- ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ I'M τῇ ΜΖ μήκει. 
Καὶ &ow ἀμφότεραι ῥηταί" αἱ ἄρα I'M ΜΖ ῥηταί 
εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστι. 

Ley δὴ ὅτε καὶ πρώτη. 

᾿Επεὶ γὰρ τῶν ἀπὰ τῶν AT1 HB μέσον ἀνάλογον 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH HB, καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH ἴσον τὸ KA, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH. HB τὸ ΝΑ͂' καὶ τῶν 1 ΚΑ 
ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΝΑ͂: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
I'O πρὸς τὸ ΝΑ͂, οὕτως τὸ ΝΑ πρὸς τὸ KA. ᾽4λλ 
ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ IN.4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ πρὸς 
τὴν ΝΜ: ὡς δὲ τὸ INA πρὸς τὸ ΚΑ͂, οὕτως ἐστὶν 
ἡ NM πρὸς τὴν ΚΜ' ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς τὴν NM, 
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οὕτως ἐστὶν. 7) IVM πρὸς τὴν ΚΙ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΓΚ KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς MN, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ 
τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ZM. Koi ἐπεὶ σύμμε- 
τρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 44Π| τῷ ἀπὸ τῆς HB, σύμμε- 
τρόν ἔστι xal τὸ Γ[Θ τῷ ΚΑ. (ὡς δὲ τὸ 1} πρὸς 
τὸ KA, οὕτως ἡ ΓΚ πρὸς τὴν KM- σύμμετρος ἄρα 
ἐστὴὲν ἡ ΓΚ τῇ ΚΙΜ. ᾿Επεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαν ἄνισοί 
εἰσιν, αἱ ΓΜ ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρεν τοῦ ἀπὸ 
τῆς ZM. ἴσον παρὰ τὴν I'M παραβέβληται ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ KM, καὶ ἔστι σύμ- 
μέτρος ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ' ἡ ἄρα ΓΜ τῆς MZ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήχει, Καὶ ἔστιν 
ἡ ΓΙΜ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, τῇ 1.4, μήκει" 
ἡ ἄρα I'Z ἀποτομή ἔστι πρώτη. 

Τὰ ἄρα ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν .. . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν « ὁ « ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις 5e. 

Τὸ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀπο- 
τομὴν δευτέραν. 

"Eovro μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἡ ΑΒ, δητὴ δὲ ἡ 
1.4, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 ἴσον παρὰ τὴν I'4 παρα- 
βεβλήσϑω τὸ ΓΕ, πλάτος ποιοῦν τὴν I'Z- λέγω ὅτι 
ἡ 1.2 ἀποτομή ἐστε δευτέρα. 

Ἔστω γὰρ τῇ .48 προςαρμόζουσα ἡ BH- αἱ 
ἄρα 4H HB μέσαν εἰσὶ δυνάμεν μόνον σύμμετροι, 
ῥητὸν περιέχουσαι. Καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον 
παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσθω τὸ 20, πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΓΚ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΜΒ ἴσον τὸ KA, πλάτος ποιοῦν 
τὴν KM- ὅλον ἄρα τὸ 1'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 
AH HB μέσοις οὖσι: μέσον ἄρα καὶ τὸ 144. Καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν [4 παραβέβληται, πλάτος ποιοῦν 
τὴν I'M- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ I'M, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
 J'À4 μήκει, Καὶ ἐπεὶ τὸ 1.4 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 
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AH HB, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς .AB ἴσον ᾿ἐστὶ τῷ I'E- 
λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΜ HD ἴσον ἐστὶ τῷ 
ΖΑ. “Ῥητὸν δέ ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH ΗΒ: ῥη- 
τὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ Z4, xci παρὰ ῥητὴν τὴν ZE 
παράχειται, πλάτος ποιοῦν τὴν ZM- ῥητὴ ἄρα ἐστὺ 
καὶ ἡ ZM, xci σύμμετρος τῇ 14 μήκχει. ᾿Επεὶ οὖν 
τὰ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΗ HD, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ 1:4, μέσον 
ἐστί: τὸ 0s δὶς ὑπὸ τῶν AH ΗΒ, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ΖΑ, 
ῥητόν: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 14 τῷ ΖΑ͂. Ὡς δὲ τὸ 
I'4 πρὸς τὸ ΖΩ͂, οὕτως ἐστὶν ἡ I'M πρὸς τὴν ZM-* 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ I.M τῇ ΜΖ μήκει. Καὶ 
εἴσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ ἄρα I'M ΜΖ ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ [7 ἄρα ἀποτομή ἐστι. 
iym δὴ ὅτι χαὶ δευτέρα. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ ZM δίχα κατὰ τὸ N, καὶ 
ἤχϑω διὰ τοῦ IN τῇ L4 παράλληλος ἡ INX* ἑκάτερον 
ἄρα τῶν ZZ ΝΑ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH HB. 
Καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AH HB τετραγώνων μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν .AH HB, καὶ ἔστιν ἴσον 
τὸ μὲν ἀπὸ τῆς AH τῷ 1, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AH 
HB τῷ IVA, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς HB τῷ ΚΑ wo τῶν 
ΓΘ ΚΑ ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΪΝ 4: ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΝΑ͂, οὕτως τὸ INA πρὸς τὸ 
ΚΑ. "ARX ὡς μὲν τὸ [Θ πρὸς τὸ INA, οὕτως ἐστὶν 
5j ΓΚ πρὸς τὴν ΝΗ͂, ὡς δὲ τὸ ΝΑ͂ πρὸς τὸ KA, 
οὕτως ἐστὶν 5 ΝΙ πρὸς τὴν KM- ὡς ἄρα ἡ ΓΚ 
πρὸς τὴν ΝΜ, οὕτως ἐστὶν ἡ NM πρὸς τὴν KM-* 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ KM ἴσον iori τῷ ἀπὸ τῆς IN M, 
τοῦτ᾽ ἔστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ. Ko 
ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς .4H τῷ ἀπὸ τῆς 
HB, σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ 1}0 τῷ ΚΑ͂, τοῦτ᾽ ἔστιν 
ἡ ΓΚ τῇ KM. Ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαν ἄνισοί εἶσιν 
αἱ ΓΜ ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς MZ, 
ἴσον παρὰ τὴν μείζονα τὴν L'M παραβέβληται ἐλλεῖ- 
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πον εἴδεν τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ KM, καὶ εἰς 
σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. ἡ ἄρα I'M τῆς MZ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, Καὶ ἔστιν 
ἡ προφςαρμόζουσα ἡ ZM σύμμετρος μήκει τῇ ἐκχκχευ- 
μένῃ ῥητῇ τῇ [4: ἡ ἄρα I'Z ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥη- 

τὴν eco χαὺὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ mQováott e e « ὕπερ ἔδει δεῖξαι- 
Πρότασις g. 

Τὸ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀπο- 
τομὴν τρίτην. 

Ἔστω μέσης ἀποτομὴ δευτέρα y) AD, ῥητὴ δὲ ἢ 
14, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 418 ἴσον παρὰ τὴν [4 παρα- 
βεβλήσϑω τὸ I'E, πλάτος ποιοῦν τὴν Dl'Z* λέγω ὅτι 
ἡ LZ ἀποτομή ἐστι τρίτη. —— 

Ἔστω γὰρ τῇ .4B προςαρμόζουσα ἡ ΒΗ͂- αἱ ἄρα 
AH ΗΒ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον 
περιέχουσαν, Καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4Η ἴσον παρὰ 
τὴν 14] παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν 
I'K, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ ἴσον παρὰ τὴν KO παρα- 
βεβλήσϑω τὸ ΚΑ πλάτος ποιοῦν τὴν KM-* ὅλον ἄρα 
τὸ [41 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH HB. Kol ἔστε 
μέσα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ HB καὶ σύμμετρα" μέσον ἄρα 
καὺ τὸ 147, xoi παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ παραβέβληται 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΙ͂- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ DM, xol 
ἀσύμμετρος τῇ l'4 μήκει. Καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ ΓΑ͂ 
(cov ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH ΗΒ, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 418. λοιπὸν ἄρα τὸ Z4 ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH ΗΒ. Τετμήσθω οὖν ἡ ΖΗ͂ 
δίχα κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ τῇ 1᾽4 παράλληλος 
ἤχϑω ἡ IZ. ἑκάτερον ἄρα τῶν ZZ ΝΩ͂ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν AH HB. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AH 
HB- μέσον ἄρα ἐστὲ καὶ τὸ ΖΩ͂, καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν EZ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZM- ῥητὴ 
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ἄρα xci» ΖΜ, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 1'7 μήκει. Καὶ 
ἐπεὶ αἱ 4H. ΗΠ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ἀσύμ- 
péroog ἄρα ἐστὶ μήκει ἡ AH τῇ HB* ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ xal τὸ ἀπὸ τῆς ATH τῷ ὑπὸ τῶν AH ΗΒ. 
᾿“λλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ 
τῶν .4H ΗΒ, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH HB σύμμετρόν 
ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν .4H HB- ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ HD τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB. 
᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AH HB ἴσον ἐστὶ τὸ 1.4, 
τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB ἴσον ἐστὲ τὸ ΖΑ: ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ 1:4 τῷ ZA. Ὡς δὲ τὸ 1:4 πρὸς 
τὸ ΖΑ͂, οὕτως ἐστὶν ἡ I'M πρὸς τὴν ΖΩ͂: ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν ἡ I'M τῇ ZM μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμ- 
φότεραι ῥηταί" αἱ ἄρα I'M ΖΜ ῥηταί εἶσι δυνάμες 
μόνον σύμμετροι: ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ IZ. 

““έγω δὴ ὅτι καὶ τρίτη. 

᾿ξπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΗ τῷ 
ἀπὸ τῆς HB, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 1'O τῷ 
ΚΑ. ὡςτε xol ἡ ΓΚ τῇ KM. Koi ἐπεὶ τῶν ἀπὸ 
τῶν AH HB μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH 
HB, καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον τὸ I'O, τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἴσον τὸ ΚΩ͂, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH 
HB ἴσον τὸ ΝΑ͂" καὶ τῶν 10 KA ἄρα μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὰ IN44- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 10 πρὸς τὸ 
ΝΑΩ͂, οὕτως τὸ INA πρὸς τὸ ΚΑ͂. ᾿Αλλ ὡς μὲν τὸ 
10 πρὸς τὸ INA, οὕτως ἐστὶν ἡ I'K πρὸς τὴν IN M, 
ὡς δὲ 10 INA πρὸς τὸ ΚΑ͂, οὕτως ἐστὲν ἡ ΝΙΜ πρὸς 
τὴν KM- ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς τὴν ΝΜ, οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΝΗ πρὸς τὴν ΚΗ͂: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ KM 
(oov ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΙ, τοῦτ᾽ ἔστε τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ZM. ᾿Επεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαν ἄνι- 
σοί εἶσιν αἱ ΓΜ ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν ΓΙ παραβέβληταν ἐλ- 
λεῖπον εἴδει τετραγώγῳ, καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαυ- 
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ρεῖ: ἡ ΓΗ͂ ἄρα τῆς MZ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. Ko οὐδετέρα τῶν I'M MZ σύμ- 
μετρός ἐστι μήκει τῇ ἐχχκειμένῃ δητῇ τῇ [4 ἡ ἄρα 
12 ἀποτομή ἔστι τρίτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ 
ῥητὴν e | καὶ τὰ ἑξὴς ὡς ἐν τῇ προτάσει e « ὁ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

Πρότασις oc. 

Τὸ ἀπὸ ἐλάσσονος παρὰ ῥητὴν παρα- 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τε- 
τάρτην. 


Ἔστω ἐλάσσων 4 AB, ῥητὴ δὲ ἡ Γά, καὶ τῷ Fis. 101. 


ἀπὸ τῆς .AB ἴσον παρὰ τὴν 14] παραβεθλήσϑω τὸ 
ΓΕ, πλάτος ποιοῦν τὴν 1.2" λέγω Ott ἡ ΓΖ ἀπο- 
τομὴ ἔστι τετάρτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ .48 προφαρμόζουσα ἡ BH-* αἱ ἄρα 
AH HB δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὰ τῶν AH HB τετραγώνων 
ῥητὸν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4H HB μέσον. Καὶ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς .4H ἴσον παρὰ τὴν I'A παραβεβλήσϑω 
τὸ 1'O, πλάτος ποιοῦν τὴν I'K, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH 
ἴσον παρὰ τὴν KO παραβεβλήσθω τὸ KA, πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΚΜ ὅλον ἄρα τὸ I'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ τῶν AH HB. Koi ἔστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν AH HB ῥητάν: ῥητὸν ἄρα iori χαὶ τὸ 
I'4, χαὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 14 παράχειται πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΓΜ' ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΓΜ, καὶ σύμμε- 
τρος τῇ 14 μήχει, Καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ Γ΄ ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ànó τῶ AH HB, ὧν τὸ ΓΕ ἴαον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ’ λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΑ ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH ΗΒ. Τετμήσϑω οὖν ἡ ΖΜ 
δίχα κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ IN ὅπο- 
τέρᾳ τῶν 1.4 M4 παρἄλληλος ἡ NNÀ- ἑκάτερον ἄρα 
τῶν ZZ INA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH HB. Καὶ 


101. 


e 
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ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν .4H HD μέσον ἐστὶ, καὶ ἔστιν 
ἴσον τῷ ΖΑ: καὶ τὸ ΖΗ ἄρα μέσον ἐστὶ, καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ZE παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZM* 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ZM, καὶ ἀσύμμετρος τῇ I4 μή- 
κει, Καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν συγχείμενον ix τῶν ἀπὸ τῶν 
AH. HB ῥητόν ἐστι, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB 
μέσον, ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AH HB τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν .4H HB. Ἴσον δέ ἐστι τὸ Γ΄. τοῖς ἀπὸ 
τῶν 4H HB, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB ἴσον ἐστὶ 
τὸ ΖΩ͂: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὰ ΓΑ͂ τῷ ΖΑ͂. Ὡς δὲ τὸ 
I'4 πρὸς τὸ ΖΩ͂, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΜ πρὸς τὴν ZM- 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΗ͂ τῇ ΖΜ μήκει. αὶ 
εἴσιν ἀμφότερεν ῥηταί" αἱ ἄρα ΓΜ MZ ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμεγροι: ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ LZ. 

“Ἱέγω δὴ ὅτι καὶ τετάρτη. 

᾿Επεὶ γάρ, αἱ 4 HB δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι: 
ἀσύμμετρον ἄρα xol τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ἀπὸ τῆς 
HB. Καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .AH ἴσον τὸ 10, 
τῷ δὲ ἀπὰ τῆς HB ἴσον τὸ Κὶ4. ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 1'O τῷ ΚΑ. Ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὰ KA, 
οὕτως ἐστὶν ἣ ΓΚ πρὸς τὴν KM* ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΚ v5 ΚΗ μήκει. Koi ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 
AH HB μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH ΗΒ, 
xci ἔστιν ἴσον τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .4H τὸ 100, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς ΗΒ τὸ ΚΩ͂, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH HB τὸ 
ΝΑ͂: τῶν ἄρᾳ ΓΘ ΚΑ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ INA4- 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ I'O πρὸς τὸ INA, οὕτως τὸ INA 
πρὸς τὸ ΚΑ. ᾿4λλ: ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΝΑ͂, 0U- 
τως ἐστὶν 7 IK πρὸς τὴν NM. Ὡς δὲ v0 IN.A4 mede 
τὸ KA, οὕτως ἐστὶν ἡ ΝΙΗ͂ πρὸς τὴν KM- ὡς ἄρα 
ἡ ΓΚ πρὸς τὴν INM, οὕτως ἐστὶν ἡ INM. πρὸς τὴν 
KM- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν U'K KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΜΝ, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
ZM. "Ent οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ 
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MZ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς MZ ἴσον 
παρὰ τὴν IM παραβέβληταν ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
τὸ ὑπὸτῶν ΓΚ KM, καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαι-- 
θεῖ. ἡἣ ἄρα I'M τῆς MZ μεῖζον δυνάταν τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ ἔστιν ὅλη ἡ I'M σύμμετρος 
μήκεν τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ τῇ 14. ἡ ἄρα 1 Ζ ἀποτομή 
ἐστι τετάρτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ ἐλάσδονος παρὰ ῥητὴν .. . καὶ «à 
ἑξῆς ὡς dv τῇ προτάσει e «e ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις og. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 109. 
ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλά- 
τος ποιεῖ ἀποτομὴν πέμπτην. 

Ἔστω ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ Fig. 102. 
AB, δητὴ δὲ ἡ L'A, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 418 ἴσον παρὰ 
τὴν 14 παραβεβλήσϑω τὸ 1} πλάτος ποιοῦν τὴν 
I'Z- λέγω ὅτε ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστι πέμπτη. 

"Eoro γὰρ τῇ AB προφςαρμόξζουσα ἡ BH* αἱ ἄρα 
AH ΗΒ εὐϑεῖαν δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν 
τὸ μὲν συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, 
τὸ δὲ δὶς ὑπὶ αὐτῶν ῥητόν. Καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .AH 
ἴσον παρὰ τὴν [4 παραβεβλήσϑω τὸ I'O- τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς HB ἴσον τὸ ΚΑ" 0Aov ἄρα τὸ I'4 ἴσον 
ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 4H HB. Τὸ δὲ συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν 4H HB μέσον ἐστί. μέσον ἄρα ἐστὺ 
καὺ τὸ I4, χαὶ παρὰ ῥητὴν τὴν [A4 παράκειται πλά- 
τος ποιοῦν τὴν ΓΜ. ῥητή ἄρα ἐστὶν ἡ I'M, καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ Γ4. Καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ I'4 ἴσον ἐστὺ 
τοῖς ἀπὸ τῶν AH HB, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ 
τῆς 418. λοιπὸν ἄρα τὸ Z.4 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν AH HB. Τετμήσϑω οὖν ἡ ZM δίχα κατὰ τὸ 
JN, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ NN ὁποτέρᾳ τῶν I'A MA πα- 
ράλληλος ἡ INX* ἑκάτερον ἄρα τῶν ZAà ΝΑ ἴσον 
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ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH HB. Καὶ ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΑΜ ΗΒ ῥητόν ἐστι, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ ΖΑ͂: 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ Z4, Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν EZ 
παράχειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZM- ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΖΜ, καὶ σύμμετρος τῇ [4] μήκει. Καὶ ἐπεὶ τὸ 
μὲν 1.41 μέσον ἐστὶ, τὸ δὲ ΖΑ ῥητόν: ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ l4 τῷ ΖΑ. (Ὡς δὲ τὸ I'4 πρὸς τὸ 
Ζ., οὕτως ἐστὶν ἡ I'M πρὸς τὴν MZ- ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ I'M τὴ MZ μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότε- 
ραν ῥηταί": αἱ ἄρα I'M ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει uó- 
vov σύμμετρον" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ IZ. 

““έγω δὴ ὅτι καὶ πέμπτη. | 

Ὁμοίως γὰρ δείξομεν ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ KM 
tcov ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΙΗ͂, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ZM. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆς 4H τῷ ἀπὸ τῆς ΗΒ, ἴσον δὲ τὸ μὲν 
ἀπὸ τῆς 4 τῷ ['O, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ τῷ ΚΑ: 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ [ τῷ ΚΑ. Ὡς δὲ τὸ ['O 
πρὸς τὸ ΚΑ, οὕτως ἡ Καὶ πρὸς τὴν ΚΗ͂: ἀσύμμε- 
τρος ἄρα ἡ ΓΚ τῇ KM μήκει. ᾿Επεὶ οὖν δύο εὐ- 
ϑεῖαν ἄνιδοί εἰσιν αἱ I'M ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὸ τῆς ZM ἴσον παρὰ τὴν ΓΙΜ παραβέβληται 
ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν 
διαιρεῖ. ἡ ἄρα ΓΗ͂ τῆς MZ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Koi ἔστυν ἡ προςαρμόξζουσα ἡ 
ZM σύμμετρος τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ τῇ 4: ἡ ἄρα ΓΖ 
ἀποτομή ἔστι πέμπτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον . . « καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτώσεν e 9 9 ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις ΟΥ. 
Τὸ ἀπὸ τῆς μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 
ποιούσης παρὰ δητὴν παραβαλλόμενον πλά- 
τος ποιεῖ ἀποτομὴν EXTTV. 


103. 
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Ἔστω ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ Fi ἐφ, 103. 
AB, ῥητὴ δὲ ἡ L'A, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 ἴσον παρὰ 
τὴν 114 παραβεβλήσϑω τὸ ['E, πλάτος ποιοῦν τὴν 
I'Z- λέγω ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστιν ἕχτη. 

"Loro γὰρ τῇ .4B προφαρμόζουσα ἡ ΒΗ. αἱ ἄρα 
AH HB δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν τό Te 
συγχείμενον ex τῶν GT αὐτῶν τετραγώνων μέσον, καὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΗ HB μέσον, ἔτι τε ἀσύμμετρα τὰ 
ἀπὸ τῶν AH ΗΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB. Πα- 
ραβεβλήσϑω οὖν παρὰ τὴν [4 τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH 
ἔσον τὸ 1'O πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
BH τὸ KA-* ὅλον ἄρα τὸ I'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ 
τῶν AH ΗΒ- μέσον ἄρα iori xoi τὸ ΓΑ. Καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν 14 παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν 
ΓΙ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ I'M, καὶ ἀσύμμετρος τῇ 14 
μήχειω, ᾿Επεὶ ovv τὸ 1.4 ἴσον ἐστὲ τοῖς ἀπὸ τῶν AH 
HB, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB- λοιπὸν 
ἄρα τὸ ΖΑ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB. 
Καὶ ἔστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4H HB μέσον. καὶ τὸ 
Ζ. ἄρα μέσον ἐστί. Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ πα- 
ράχειταν πλάτος ποιοῦν τὴν ZM* ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἣ 
ZM, xo ἀσύμμετρος τῇ 14 μήκει, Καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AH ΗΒ ἀσύμμετρά ἔστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH 
HB, χαὶ ἔστι τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AH HB ἴσον τὸ 
ΓΑ͂, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH HB ἴσον τὸ ZA. ἀσύμ- 

μέτρον ἄρα ἐστὺ τὸ 14 τῷ ΖΑ͂. Ὡς δὲ τὸ [ΓΔ πρὸς 
τὸ ZA, οὕτως ἐστὶν $ ΓΜ πρὸς τὴν MZ- ἀσύμμε- 
τοὺς ἄρα ἐστὶν ἡ I'M τῇ MZ μήκει. Καὶ εἴσιν Gi 
φάτεράι ῥηταί" αἱ ΤῊ MZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμεξροῦ» ἀποτομὴ ἄρα ἐστὲν ἡ ΓΖ. 

“έγω δὴ ὅτι καὶ ἕχτη. 

nd ydo τὸ Z4 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH 
HB, τετμήσϑω δίχα 5 ZM κατὰ τὸ N, καὶ ἤχθω. 
διὰ τοῦ Ν τῇ I'4 παράλληλος ἡ INA* ἑχάτερον ἄρα 
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τῶν ZZ NA ἴσον iori τῷ ὑπὸ τῶν AH HB. Καὶ 
ἐπεὶ αἱ ATI HB. δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. ἀσύμμε- 
τρον ἄρα ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς .4H τῷ ἀπὸ τῆς HB. 
᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 41 ὋΠ ἴσον ἐστὶ τὸ 1'O, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς ΜΒ ἴσον ἐστὲ τὸ ΚΑΙ͂. ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὲ τὸ 19 τῷ ΚΑ. Ὡς δὲ τὸ I'O πρὸς 
τὸ ΚΑ, οὕτως ἐστὶν τὸ I'K πρὸς τὴν KA 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ΚΙΜ. Καὶ ἐπεὶ τῶν | 
ἀπὸ τῶν ATH HB μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν : 
AH. ΗΒ καὶ ἔστι τῷ uiv ἀπὸ τῆς 4H ἴσον τὸ ΓΘ, | 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς HB ἴσον τὸ ΚΩ͂, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH | 
HB ἴσον τὸ INL* καὶ τῶν ἄρα ΓΘ KA μέσον &vá- | 
Aoyóv ἐστι τὸ IN.4* ἔστιν ἄρα ὡς τὸ I'O πρὸς τὸ 
ΝΑ͂, οὕτως τὸ IN-4 πρὸς τὸ KA. Καὶ διὰ τὸ αὐτὰ | 
τοῖς πρότερον ἢ JM τῆς MMZ μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ 
— ἑαυτῇ. Καὶ οὐδετέρα αὐτῶν Ny han 
ἔστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 14" ἡ 412 ἄρα ἀπο- | 
τομὴ ἐστιν ἕχτη. " 

Τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον . .. καὶ τὰ | 
EX. ὡς à τῇ προτάσεν e e e ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 

Πρότασις οδ΄. 

Ἢ τῇ ἀποτομῇ μήκει σύμμετρος ἀπο- 104. 
τομή ἐστι χαὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. Ϊ 

" Eoro — ἡ AB, xoi τῇ AB μήκει σύμμε- Fig. iC 
τρος ἔστω ἡ [Δ4" λέγω Or, χαὶ ἡ 14] ἀποτομή ἐστι j 
καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 418. : ! 

"Ens γὰρ ἀποτομή ἐστιν j| AD, ἔστω αὐτῇ ᾿ 
προςαρμόζουσα ἡ ΒΕ" αἱ 4Ε EB ἄρα ῥηταί εἰσι i 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὶ τῷ τῆς .4B πρὸς ; 
τὴν I4 λόγῳ ὃ αὐτὸς γεγονέτω ὃ τῆς BE πρὸς τὴν 
4Ζ- καὶ ὡς ἕν ἄρα dori πρὸς ἕν, πάντα ἐστὶ “πρὸς 
πάντα" ἔστιν ἄρα xoi ὡς ὅλη ἡ AE πρὸς ὅλην τὴν 
ΓΖ, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν Γ4. ΦΣύμμετρος δὲ ἣ 


AB τῇ Γ4 μήκει" σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ μὲν .AE τῇ 
IZ, 
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ΓΖ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ 4Z- αἱ δὲ AE EB δηταὶ εἶσι δυ- 
γάμενι μόνον σύμμετροι: καὶ αἱ 12 ZA ἄρα ῥηταί 
εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ og ἐστὶν 
ἡ 14. 

““έγω δὴ ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ AD. 

“Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως 
7j BE πρὸς τὴν Ζ4- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AE 
πρὸς τὴν ED, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4. Ἤτοι δὲ 
ἡ 48 τῆς ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Εἰ μὲν οὖν ἡ AE 
τῆς ΕΒ μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, 
καὶ ἡ ΓΖ τῆς Z4 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. Καὶ ev μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ ἐχχειμένῃ 
δητῇ μήκει, xoi ἡ ΓΖ, Εἰ δὲ ἡ ΕΒ, καὶ ἡ AZ. Εἰ 
δὲ οὐδετέρα τῶν E ED, καὶ οὐδετέρα τῶν ΓΖ Z4. 
Εἰ δὲ ἡ 4 τῆς ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἄσυμ- 
péroov ἑαυτῇ, xoi ἡ ΓΖ τῆς Z4 μεῖζον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἔστιν ἡ AE τῇ ἐχκειμένῃ δητῇ μήκει, xoi ἡ ΓΖ. Εἰ 
δὲ ἡ BE, καὺ ἡ Z4. Ev δὲ οὐδετέρα τῶν .AE ED, 
οὐδετέρα τῶν 12 Z4, 

᾿Ἵποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 14 καὶ τῇ τάξεν ἡ αὐτὴ 
τῇ 448. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις oc. 

Ἢ τῇ μέσης ἀποτομῇ σύμμετρος μέσης 105. 
ἀποτομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 

Ἔστω μέσης ἀποτομὴ ἡ AB, xci τῇ 448 μήκει Fig. 105. 
σύμμετρος ἔστω ἡ [4]. λέγω ὅτι καὶ ἡ ΓΖά μέσης 
ἀποτομή ἔστι Xo τῇ τάξεν ἡ αὐτὴ τῇ 48. 

᾿Επεὶ γὰρ μέσης ἀποτομή ἐστιν ἡ 418, ἔστω αὐτῇ 
προςαρμόζουσα ἡ ΒΕ: αἱ AE EB ἄρα μέσαν εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὶ γεγονέτω ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν [4, οὕτως ἡ BE πρὸς τὴν AZ- σύμμετρος 

II, [9] 
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ἄρα καὶ ἡ μὲν BE τῇ 4Z, ἡ δὲ. ΕΚ τῇ ΓΖ' αἱ δὲ 48 
KB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" καὶ αἱ IZ 
Ζ4 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνώμει μόνον σύμμετρον" μέσης 
ἄρα ἀποτομή ἐστιν ἡ 1'4. 

“έγω δὴ ὅτι καὶ τῇ τάξει ἐστὶν ἡ αὐτὴ τῇ AB. 

"Ens γάρ ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν EB, οὕτως ἡ 
[2 πρὸς τὴν Ζ4 ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς τὴν EB, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΑΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE ΕΒ: 
ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 1Ζ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 12 Z4- ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς 4E πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE EB, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς 12 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ Ζ4: ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ 
ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AE 
EB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ Ζ4. Σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
AE τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AE EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ ZA. Εἴτε οὖν ῥητόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν 4E LB, ῥητὸν ἔσται καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΓΖ ΖΖ4. εἴτε μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE EB, μέσον 
ἔσται καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 12 ΖΖ4. 

Μέσης ἄρα ἀποτομὴ ἐστιν ἡ I'4 καὶ τῇ τάξει ἡ 
αὐτὴ τῇ 418- ὅπερ ἔδει δεῖξαι, | 


Πρότασις og. — 106. 

ἯΙ τῇ ἐλάσσονι σύμμετρος ἐλάσσων ἐστίν. Fig. 4C. 

Ἔστω ἐλάσσων ἡ ΑΒ, καὶ τῇ AB σύμμετρος | 
ἡ Γ4: λέγω ὅτι καὶ ἡ I'A4 ἐλάσσων ἐστί. 

ΤΓεγονέτω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. Καὶ ἐπεὶ 
αἱ AE ΕΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ αἱ ΓΖ Z4 
ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 
AE πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΖά ἔστιν ἄρα 
καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς «41 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΒ, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΑ" συνϑέντν ἄρα ἐστὶν 
ὡς τὰ ἀπὸ τῶν AE ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΒ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῶν ΓΖ ZÁ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZA, καὶ ἐναλλάξ, 
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Σύμμετρον δέ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς BE τῷ ἀπὸ τῆς AZ- 
σύμμετρον ἄρα xci τὸ συγκχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AE EB τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
1.2 Ζ4 τετραγώνων. ἹΡητὸν δέ ἐστι τὸ συγκείμενον 
ἐχ τῶν ἀπὸ τῶν AE EB τετραγώνων: ῥητὸν ἄρα 
ἐστὲ καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 12 Z4 
τετραγώνων. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν .4E EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν 12 Z4, καὶ ἐναλλάξ" σύμμετρον δὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς 41 τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς I'Z τετραγώνῳ, 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE ΕΒ τῷ ὑπὸ 
τῶν 12 Z4. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν .AE Μ᾽. μέσον 
ἄρα ἐστὶ xoi τὸ ὑπὸ τῶν I'Z Ζ4" αἱ 12 Ζ4 ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαν τὸ μὲν συχγκεί- 
μένον ἔχ TOV ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων ῥητὸν, τὸ δ᾽ 
im αὐτῶν μέσον, 
᾿Ελάττων ἄρα ἐστὶν ἡ [4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ot. 

H τῇ μετὼ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 107. 
σύμμετρος μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ AB, »;.. κ΄ 
καὶ τῇ 4B σύμμετρος ἔστω y ΓΔ. λέγω ὅτι ἡ 1 
μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

"Eoro γὰρ τῇ AB moogaguotovoe ἡ BE* αἱ ATE 
EB ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE EB τετραγώνων 
μέσον, τὸ δ᾽ om αὐτῶν ῥητόν, Καὶ τὰ αὐτὰ κατε- 
σχευάσϑω. Ὁμοίως δὴ δείξομεν τοῖς πρότερον, ὕτι 
αἱ [2 Z4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ ταῖς AE ΕΒ, καὶ 
σύμμετρόν ἐστι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
“4.΄ EB τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
12 Ζ4 τετραγώνων, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE EB τῷ ὑπὸ 
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τῶν ΓΖ Ζ4: ὥςτε χαὶ ad ΓΖ Z4 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
uerQOL, ποιοῦσαν τὸ μὲν συγκχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
1.2 Z4 τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὶ αὐτῶν ῥητόν. 

Jd I' ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὕλον ποιοῦσά 
ἐστιν» ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ρή. 
Ἡ τῇ were μέσου μέσον τὸ ὕλον ποιούσ 
ἤ te μ μὲσ ? 
, a , , 4 «f fw 
συμμετρος μέτα μέσου μέσον TO λον ποιοῦ- 
co ἐστιν, 

"Eoro μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 418, 
καὶ τῇ AB ἔστω σύμμετρος ἡ 1'4- λέγω ὅτι ἡ [4 
μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

"Eoro γὰρ τῇ AB προραρβϑάμρο ἡ BE, καὶ τὰ 
αὐτὰ κατεσχευάσϑω: ci AE EB ἄρα δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τό τὲ συγχείμενον ἐκ τῶν Cm 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, καὶ τὸ Um αὐτῶν μέσον, 
xal ἔτει ἀσύμμετρον τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν Gm αὐτῶν 
τῷ ὑπὶ αὐτῶν, Καὶ εἴσιν, ὡς ἐδείχϑη, αἱ AE EB 

ΙΑ — * * , E ^ 
σύμμετρον ταῖς [2 Z4, xoi τὸ συγχείμενον ἔχ τῶν 
ἀπὸ τῶν «415 ΕΒ τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ x τῶν 
ἀπὸ τῶν [2 Z4, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE ΕΒ τῷ ὑπὸ 
τῶν ΓΖ Z4- καὶ αἱ UZ ZA ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 

ἑτροι, ποιοῦσαν τὸ τε συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν 
Hcc Ops " 
τετραγώνων μέσον, χαὶ τὸ ὑπὶ αὐτῶν μέσον, χαὶ ἔτι 
ἀσύμμετρον τὸ ceyiipavn ἐχ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τῷ UT 
αὐτῶν. 

Ἢ [4 ἄρα μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
» «ε 3, - 
ἐστιν: Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ρ9'΄. 


dno ow to? μέσου ἀφαιρουμένου, ἣ τὸ 
λοιπὸν γωρίον δυναμένη μία δύο ἀλόγων γί- 
γεται, ἤτοι ἀποτομὴ, ἢ ἐλάττων. 


108, 


Fia. 1 


109. 


08 


4 
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"Ano γὰρ δητοῦ τοῦ BI' μέσον ἀφῃρήσθω τὸ rig. 100. 


Β4:- λέγω ὅτι ἡ τὸ λοιπὸν χωρίον δυναμένη, τὸ ET, 
μέα δύο ἀλόγων γίνεται, ἤτοι ἀποτομὴ, ἢ ἐλάττων. 

᾿Ραχείσϑω γὰρ δητὴ ἡ ZH, καὶ τῷ μὲν BI' ἴσον 
παρὰ τὴν ZH παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλλη- 
λόγραμμον τὸ HO, τῷ δὲ BA ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ 
HK- λοιπὸν ἄρα τὸ EI' ἴσον ἐστὲ τῷ 430. "Ἐπεὶ 
οὖν δητὸν μέν ἐστι τὸ BI, μέσον δὲ τὸ BA, ἴσον δὲ 
τὸ uiv BI' τῷ HO, τὸ δὲ DA τῷ HK-* ῥητὸν μὲν 
ἄρα ἐστὲ τὸ HO, μέσον δὲ τὸ HK- xol παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΖΗ παράκειται" ῥητὴ ἄρα μὲν ἡ ZO καὶ σύμ- 
μετρος τῇ ZH μήκει, ῥητὴ δὲ ἡ ZK καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ZH μήκει" ἀσύμμετρος ἄρα ioriv ἡ ΖΘ τῇ ΖΚ 
μήκει. αἱ ΖΘ ΖΚ ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὴν ἣ ΚΘ, προοαρμόζουσα 
δὲ αὐτῇ ἡ KZ. Ἤτοι δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον δύ- 
ναταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, 3 τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου. 

Δδυνάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου. ἵζαὺ 
ἔστιν ὕλη ἡ ΘΖ σύμμετρος τῇ ἐχκειμένῃ δητῇ μήκει, 
τῇ ZH: ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὴν ἡ KO. Τὸ δὲ 
ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς πρώτης περιεχόμενον ἡ δυ- 
γαμένη ἀποτομή ἔστιν, ἄρα τὸ 440, τοῦτ᾽ ἔστι 
τὸ I'E, δυναμένη ἀποτομὴ ἔστιν, 


Et δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμι- 
μέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἔστιν ὅλη ἡ ZO σύμμετρος τῇ 
ἐχχειμένῃ ῥητῇ μήκει, τῇ ZH- ἀποτομὴ ἄρα τετάρτη 
ἐστὶν ἡ KO. Τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς τε- 
τάρτης περιεχόμενον ἡ δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν, Ἢ 
ἄρα τὸ .10, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ EI', δυναμένη ἐλάσσων 
ἐστίν. ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 
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Πρότασις qt. 
πὸ μέσου ῥητοῦ ἀφαιρουμένου, ἄλλαι 
δύο ἄλογοι γίνονται, ἤτοι μέσης ἀποτομὴ 


πρώτη, ἢ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 


110. 


απὸ γὰρ μέσου τοῦ DI' ῥητὸν ἀφῃρήσϑω τὸ Fig. 110, 


4: λέγω ὕτι ἡ τὸ λοιπὸν τὸ Ε΄ δυναμένη μία δύο 
ἀλόγων γίνεται, ἤτον μέσης ἀποτομὴ πρώτη, ἢ μετὰ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

᾿Εχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ ΖΗ, καὶ παραβεβλήσϑω 
ὁμοίως τὰ χωρία" ἔστν δὴ ἀχολούϑως ῥητὴ μὲν ἡ 
ZO, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZH μήκει. "Pur δὲ ἡ ZK, 
καὶ σύμμετρος τῇ ZH μήκει" αἱ ΘΖ ΖΚ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
KO, προφαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἡ ΖΚ. Ἤτοι δὲ ἡ ΘΖ 
τῆς ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, ἢ 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 

Ev μὲν οὖν ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἔστιν ἡ προςαρμόζουσα 
ἡ ΖΚ σύμμετρος τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ μήκει, τῇ ZH* 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ δευτέρα ἡ ΚΘ. Puri δὲ ἡ ΖΗ- 
ὥςτε ἡ τὸ “10, τοῦτ' ἔστι τὸ EID, δυναμένη μέσης 
ἀποτομὴ πρώτῃ ἐστίν. 

ἔξ δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον δύναταν τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἔστιν ἡ προφςαρμόζουσα ἡ ΖΚ 
σύμμετρος τῇ ἐχχειμέγῃ ῥητῇ μήκει, τῇ ZH-« ἀποτομὴ 
ἄρα πέμπτη ἐστὲν  KO-* ὥςτε ἡ τὸ Ε΄ δυναμένη 
“τὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν: ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις qu. 
᾿“πὸ μέσου μέσου ἀφαιρουμένου ἄσυμμέ- 
- € , 5» , 
roov τῷ 0Aq, αἱ λοιπαὶ δύο ἄλογοι νένονται, 
ἤτοι μέσης ἀποτομὴ δευτέρα, ἢ μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. | 


111. 
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"AqnonaOw γὰρ ὡς ἐπὶ τῶν προχειμένων κατα- Fis. 111. 
γραφῶν ἀπὸ μέσου τοῦ BI' μέσον τὸ B4, ἀσύμμε- 
τρον τῷ ὕλῳ" λέγω ὅτι ἡ τὸ EI' δυναμένη μία ἐστὶ 
δύο ἀλόγων, ἤτον μέσης ἀποτομὴ δευτέρα, ἢ μετὰ 
μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. à 

᾿Επεὶ γὰρ μέσον ἐστὶν ἕχάτερον τῶν BI' BÁ, 
ἔσται ἀχολούϑως ῥητὴ ἕχατέρα τῶν ΖΘ ZK καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ ΖΗ μήχει, Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἔστι 
τὸ Bl':à Β4, vovv ἔστε τὸ HO τῷ HK, ἀσύμμε:- 
τρός ἔστι xal ἡ OZ τῇ ZK* ci ΘΖ ΖΚ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι» ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΘΚ, προραρμόζουσα δὲ ἡ KZ. "Hrow δὲ ἡ OZ τῆς 
ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ. συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον shvordà τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, χαὶ οὐδετέρα τῶν ΘΖ ΖΚ 
σύμμετρός ἐστε τῇ Exxceuuévm ῥητῇ, τῇ ZH, μήκει» 
ἀποτομὴ ἄρα τρίτη ἐστὶν ἡ KO. Ῥητὴ δὲ ἡ ΚΑ͂, τὸ δὲ 
ὑπὸ ῥητῆς xci ἀποτομῆς τρίτης περιεχόμενον ὀρϑὸο- 
γώνιον ἀλογὸν ἔστι, καὶ 7) δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστι, καλεῖταν δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα" ὥςτε ἡ τὸ 
440, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ EI' δυναμένη μέσης ἀποτομή ἔστε 
δευτέρα. 

Ej δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ. μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, καὶ οὐδετέρα τῶν ΘΖ ΖΚ 
σύμμετρός ἐστε τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ, τῇ ZH, μήκει" 
ἀποτομὴ ἄρα ἕχτη ἐστὲν ἡ ΚΘ. Τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
ἀποτομῆς ἕχτης ἡ δυναμένη ἐστὶν ἡ μετὰ μέσου μέ- 
σον τὸ ὅλον ποιοῦσα" ἢ τὸ 441O ἄρα, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ 
ED, δυναμένη μετὸ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

II πεν ed 

ἋἪἫ ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν Ἶ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο 119. 

ὀνομάτων. 
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"Esto ἀποτομὴ ἡ .4B* λέγω ὕτι ἡ AD οὐκ ἔστιν Fig. 112. 
ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" χαὶ ἐχχείϑω ῥητὴ ἡ AT, 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4B ἴσον παρὰ ῥητὴν τὴν 41' πα- 
ραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον τὸ I'E, πλάτος ποιοῦν τὴν 
4, ᾿Επεὶ οὖν ἀποτομή ἐστιν ἡ 418, ἀποτομὴ πρώτη 
ἐστὴν ἡ AE. Ἔστω αὐτῇ προφραρμόζουσα ἡ EZ- αἱ 
42 ΖΕ ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
καὶ ἡ 42 τῆς ΖΕ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ AZ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκχειμένῃ ῥητῇ 
τῇ 41 μήκει, Πάλιν, ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν 
7? 438. ix δύο ἄρα ὀνομάτων πρώτη ἑστὴν ἡ AE, 
διῃρήσθω εἰς τὰ ὀνόματα χατὰ τὸ H, καὶ ἔστω μεῖ- 
ζον ὄνομα τὸ 4H- αἱ AH HE ἄρα ῥηταί εἶσι δυ- 
γάμεν μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 4H τῆς HE μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ μείζων dj 
4H σύμμετρός ἐστὶ τῇ ἐχκειμένῃ δητῇ τῇ 41' μήχει, 
Ἡ 42 ἄρα τῇ AH σύμμετρός ἐστι μήκεν" χαὶ λοιπὴ 
ἄρα ἣ ΖΗ σύμμετρός ἐστε τῇ AZ. ᾿Επεὶ οὖν 
σύμμετρός ἐστιν ἡ 42 τῇ ZH, ῥητὴ δέ ἐστιν ἡ 4Ζ: 
ῥητὴ ἄρα ἐστὲ xoci ἡ ΖΗ. ᾿Επεὶ οὖν σύμμετρός 
ἐστιν ἡ 42 τῇ ZH μήκει, ἀσύμμετρος δὲ ἡ AZ τῇ 
ZE μήκει. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ xoà ἡ ΖΗ τῇ ΖΕ 
μήκει. Καὶ εἴσι ῥηταί: αἱ ΗΖ ΖΕ ἄρα δηταί stat 
δυνάμεν μόνον σύμμετρον" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ HE, 
AMA καὶ ῥητή, ὕπερ ἐστὲν ἀδύνατον. 

Ἢ ἄρα ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν ἡ αὐτὴ. . o χω τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν ὁ « « ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πόρισμα. 

"H ἀποτομὴ καὶ αἱ μετ αὐτὴν ἄλογον 
οὔτε τῇ μέσῃ οὔτε ἀλλήλαις εἰσὶν αἱ αὗταί, 

Τὸ uiv γὰρ ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ παρ᾽ 
ἣν παράκειται μήκει, τὸ δὲ ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥδη- 
τὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀπατομὴν πρώτην, 
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τὸ δὲ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν πα- 
ραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευτέραν, τὸ 
δὲ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ ῥητὴν παρα- 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην, τὸ δὲ 
ἀπὸ ἐλάττονος παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
voit ἀποτομὴν τετάρτην, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιούσης παρὰ δητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πέμπτην, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μετὰ 
μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν ἕχτην. ᾿Επεὶ οὖν τὰ 
δἰρημένα πλάτη διαφέρει τοῦ vs πρώτου καὶ ἀλλήλων" 
τοῦ μὲν πρώτου, ὅτι ῥητή ἐστιν: ἀλλήλων δὲ, ἐπεὺ 
τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν αἱ αὐταί. δῆλον ὡς καὶ αὐταὺ 
αἱ ἄλογοι διαφέρουσιν ἀλλήλων. Koi ἐπεὶ δέ- 
δειχταν 4j ἀποτομὴ οὐκ οὐσα ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο 
ὀνομάτων, ποιοῦσι δὲ πλάτη παρὰ ῥητὴν παραβαλ- 
λόμεναι αἱ μὲν μετὰ τὴν ἀποτομὴν ἀποτομὰς, ἄκο- 
λούϑως ἑχάστη τῇ τάξει τῇ καϑ' αὑτήν, αἱ δὲ μετὰ 
τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τὰς ἐχ δύο ὀνομάτων, καὶ αὖ- 
ταῦ τῇ τάξεν ἀχολούϑως" ἕτεραι ἄρα εἰσὶν αἱ μετὰ 
τὴν ἀποτομὴν, καὶ ἕτεραι αἱ μετὰ τὴν ἐκ δύο ὄνο- 
μάτων, ὡς εἶναι τῇ τάξει πάσας ἀλόγους ty, 

&. “Πέσην. 

g. Ex δύο ὀνομάτων. 

y. Ex δύο μέσων πρώτην. 

δ΄, "Ex δύο μέσων δευτέραν. 

ἐ. “Μείζονα. 

c. Ρητὸν xoi μέσον δυναμένην, 

t. Δύο μέσα δυναμένην. 

ἡ. Anorousv. 

δ΄. Πέσης ἀποτομὴν πρώτην. 

ι. Μέσης ἀποτομὴν δευτέραν, 

it, Βλάττονα. 

ig. Πετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν, 

.)}γ. Μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν, 
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Πρότασες ow. 

Τὸ ἀπὸ ῥητῆς παρὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομό.- 113. 
των παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτο- 
μὴν, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνόμασι, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ" καὶ ἔτει ἡ γινομένη ἀποτομὴ τὴν αὐὖ- 
τὴν ἕξει τάξιν τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Σ "Loro ῥητὴ μὲν ἡ 4,, ἐκ δύο ὀνομάτων δὲ ἡ Br, Fig. 11: 
ἧς μεῖζον ὄνομα ἔστω ἡ 1.4, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΔΑ ἴσον 

ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BI' ΕΖ: λέγω ὅτε ἡ ΕΖ ἀποτομή 
ἐστιν, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς 1.4 AD, 

καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτε ἡ ΕΖ τὴν αὐτὴν ἔχει 

τάξιν τῇ BI. 

Ἔστω γὰρ πάλιν τῷ ἀπὸ τῆς .4 tcov τὸ ὑπὸ τῶν 
BA H. ᾿᾽Ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν BI' EZ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν DA H- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 1.8 πρὸς τὴν BA, 
οὕτως ἡ Ἡ πρὸς τὴν EZ. Μείζων δὲ ἡ 18 τῆς 
BÁ-* μείζων ἄρα καὶ ἡ H τῆς ΕΖ. ἔστω τῇ H ἴση 
ἡ ΕΘ- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ 
OE πρὸς τὴν EZ- διελόντε ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 14 πρὸς 
τὴν Β4, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ΖΕ.  lsyovéro ὡς 
ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ZE, οὕτως ἡ ΖΚ πρὸς τὴν Κα' καὶ 
ὅλη ἄρα ἡ ΘΚ πρὸς ὕλην τὴν ΖΚ ἐστὶν, ὡς ἡ ΖΚ πρὸς 
τὴν ΚΕ, ὡς γὰρ ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἐν τῶν ἑπομένων, 
οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρός ἅπαντα τὰ ἑπόμενα. 
Ὡς δὲ ἡ ΖΚ πρὸς τὴν ΚΕ, οὕτως ἐστὶν ἡ 14 πρὸς 
τὴν 48: καὶ ὡς ἄρα ἡ € K πρὸς τὴν ΚΖ, οὕτως ἡ 1.4 
πρὸς τὴν AB. ΦΣύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 1.4 τῷ ἀπὸ 
τῆς AD* σύμμετρον ἄρ ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ τῷ «nc 
τῆς ΚΖ. Καὶ ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς OK πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΚΖ, οὕτως ἡ OK πρὸς τὴν KE, ἐπεὶ αἱ τρεῖς 
αἱ ΘΚ KZ KE d vdàgyón εἶσι. σύμμετρος ἄρα ἡ OK 
τῇ ΚΕ μήκει ὥρτε καὶ ἡ OE τῇ EK σύὐμμετρὸς ἔστι 
μήκει. Καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
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τῶν OE BA, δητὸν δὲ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς «1: δητὸν 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν OE Β4. Καὶ παρὰ ῥητὴν 


τὴν B4 παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΘ καὶ σύμ- 


μέτρος τῇ B4 μήκει" ὥςτε xoi 7) σύμμετρος αὐτῇ ἡ 
EK ῥητή ἐστι καὶ σύμμετρος τῇ BA μήχει. ᾿Επεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς ἡ I'4 πρὸς τὴν 48, οὕτως ἡ ΖΚ πρὸς 
τὴν KE, αἱ δὲ Γά AB δυνάμει μόνον εἰσὺ σύμμε- 
τροι" καὶ αἱ ΖΚ KE ἄρα δυνάμει μόνον siot σύμ-- 
μέτροι. ἹῬητὴ δέ ἐστιν ἡ KE, καὶ σύμμετρος τῇ Β4 
μήκει. ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΚ, καὶ σύμμετρος τῇ 
I4 μήκει" αἱ ZK KE ἄρα ῥηταὶ δυνάμεν μόνον 
εἰσὶ σύμμετρον" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EZ. 

Ἤτοι δὲ ἡ 14 τῆς 48 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου, 

Εἰ μὲν οὖν ἡ Γ4 τῆς 48 μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΖΚ τῆς KE μεῖζον δὺυ- 
νήσεταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν σύμ- 
μετρός ἔστιν ἡ [4 τῇ ἐκχειμένῃ δητῇ μήκει, καὶ ἡ 
ZK- εἰ δὲ ἡ Β4, καὶ ἡ KE: εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν 
I'4 AB, καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ KE. 

Εἰ δὲ ἡ 14 τῆς AB μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΖΚ τῆς KE μεῖζον δυνή- 
σεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν ἡ D4 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ZK- 
εἰ δὲ ἡ Β4, καὶ ἡ KE- εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν Γ4 
48, καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ ΚΕ. ὥςτε ἀποτομή ἐστιν 
ἡ ΖΕ, ἧς τὰ ὀνόματα τὰ ΖΚ KE σύμμετρά ἐστι 
τοῖς τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνόμασι, τοῖς I'A AD, xoi 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, xci τὴν αὐτὴν τάξιν ἔχει τῇ BI 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις qu. 


Τὸ ἀπὸ ῥητῆς παρὰ ἀποτομὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων, 


114. 


42 .ὅ ΡΥΚΑΕΙΖΟῪΥ 


ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς ἅπο- 


τομῆς ὀνόμασι, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ: Érs δὲ 
ἡ γινομένη ἐκ δύο ὀνομύότων τὴν αὐτὴν ἕξει 
τάξιν τῇ ἀποτομῇ. 


———— 


Ἔστω ῥητὴ uiv ἡ ΑἹ, ἀποτομὴ δὲ ἡ B4, wig 114 


τῷ ἀπὸ τῆς Α ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν Β4 KO, ὥοτε 
τὸ ἀπὸ τῆς ΑΔ ῥητῆς παρὰ τὴν BA ἀποτομὴν παρα- 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν KO- λέγω Urt ix δύο 
ὀνομάτων bor ἡ KO, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά 
ἔστι τοῖς τῆς DÀ ὀνόμασι, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγω, καὶ 
ἕτε ἡ ΚΘ τὴν αὐτὴν £y τάξιν τῇ ΒΖ. 

"Ecro γὰρ τῇ Β4 προςαρμόζουσα ἡ AI'* αἱ ΒΓ 
I'4 ἄρα ῥηταί εἰσε δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὺ 
τῷ ἀπὸ τῆς 44 toov ἕστω τὸ ὑπὸ τῶν Β΄ Η: 
“Ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 41- ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὲ 
τῶν ΡΠ H. Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν DBI' παραβέβλη- 
ταῦ" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ H, καὶ σύμμετρος τῇ BI' 
μήκει. ᾿Επεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΙ᾽ H ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν BA KO- ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ I'B πρὸς 
τὴν Β4, οὕτως ἡ KO πρὸς τὴν H. Μείζων δὲ 
ἡ ΓΒ τῆς BÁ- μείζων &o& καὶ ἡ KO τῆς Ἡ. 
Κείσϑω τῇ H ἴση ἡ KE- σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
KE τῇ BI' μήκει. Καὶ ἐπεί ἐστίν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς 
τὴν B4, οὕτως ἡ OK πρὸς τὴν KE- ἀναστρέψαντι 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ BI' πρὸς τὴν Γ[44,, οὕτως ἡ KO πρὸς 
τὴν OE. Γεγονέτω ὡς ἡ KO πρὸς τὴν OE, οὕτως 
ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ZE- χαὶ λοιπὴ ὥρα ἡ ΚΖ πρὸς τὴν 
ΖΘ ἐστὶν, ὡς ἡ KO πρὲς τὴν OE, τοῦτ᾽ ἔστιν ὡς ἡ 
ΒΓ πρὸς τὴν 14. .4i δὲ DI' I'4 δυνάμεν μόνον 
εἰσὶ σύμμετροι" καὶ αἱ ΚΖ ZO ἄρα δυνάμει μόνον 
εἰσὶ σύμμετροι, Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς τὴν 
ΘΕ, οὕτως ἡ KZ πρὸς τὴν ΖΘ, ἀλλ ὡς ἡ ΚΘ πρὸς 
τὴν OE, οὕτως ἡ OZ πρὸς τὴν ΖΕ: καὶ ὡς ἄρα ἢ 
ΚΖ πρὸς τὴν ΖΘ, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ΖΕ. ὥςτε 
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καὶ ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας" καὶ ὡς ἄρα ἣ 
ΚΖ πρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΘ. Σύμμετρον δέ ἐστι. τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ τῷ 
ἀπὸ τῆς ZO, αἵ γὰρ ΚΖ ZO δυνάμει εἰσὲ σύμμετροι» 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ KZ τῇ ΖΕ μήκει" ὥςτε sj 
ΖΚ καὶ τῇ KE σύμμετρός ἐστε μήκει. “Ῥητὴ δὲ ἔστιν 
ἡ ΚΕ, καὶ σύμμετρος τῇ BI' μήκει" ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ 
ΚΖ, καὶ σύμμετρος τῇ Β1᾽ μήκει. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 
3 ΒΒ] πρὸς τὴν 1.4, οὕτως ἡ KZ πρὸς τὴν ΖΘ. ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ὡς ἡ ΒΙ᾿ πρὸς τὴν ΚΖ, οὕτως ἡ 41' πρὸς 
τὴν ZO. Σύμμετρος δὲ ἡ ΒΙ᾽ τῇ ΚΖ: σύμμετρος 
ἄρα καὶ ἡ Γά τῇ ZO μήκεν AL δὲ BI' I'A ῥηταί 
sto, δυνάμει μόνον σύμμετροι" καὶ αἱ ΚΖ ZO ἄρα 
ῥηταί εἰσν δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ὀνομώ- 
των ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ ΒΓ τῆς 14 μεῖζον. δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, xci ἡ ΚΖ τῆς ΖΘ μεῖζον δυ- 
γήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν σύμ- 
μετρός ἐστιν ἢ ΒΙ' τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ μήκει, wo 3] 
ΚΖ, Li δὲ I'A σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
μήκει, «a ἢ ZO. Εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν BI' Γ4, xot 
οὐδετέρα τῶν ΚΖ ΖΘ, 

Εἰ δὲ ἡ ΒΙ τῆς I4 μεῖζον ἐμ α τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, x«L ἢ ΚΖ τῆς ZO μεῖζον δυνή- 
σεταῦ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν σύμ- 
μετρός ἐστιν ἣ ΒΙ' vij ἐκχειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἢ 
KZ, Εἰ δὲ DA, καὶ ἡ ZO. Μὲ δὲ οὐδετέρα τῶν 
Β1' IA, xoi οὐδετέρα τῶν KZ ZO. 

"Ex δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ KO, ἧς τὰ ὀνόματα 
τὰ KZ ZO σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνό- 
μασι τοῖς BI' 14, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ- καὶ & ἡ 
KO τῇ δ τὴν αὐτὴν ἔχει τάξιν. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασες qu, 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆς 
καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων, ἧς τὰ ὀνόματα 
σύμμετρά τέ ἐστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνό- 
μασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ" ἡ τὸ χωρίον δυ- 
ναμένη ῥητή ἐστι, | 

Περιεχέσϑω γὰρ γωρίον τὸ ὑπὸ τῶν .AB L'A, 
ὑπὸ ἀποτομῆς τῆς “3,18, καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων 
τῆς ΓΔ, ἧς μεῖζον ὄνομά ἐστι τὸ I'E- καὶ ἔστω τὰ 
ὀνόματα τῆς ἐχ δύο. ὀνομάτων τὰ I'E EA σύμμετρά 
T: τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι τοῖς .4Z ZD, χαὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ" καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AB I'4 δυνα- 
μένη ἡ H* λέγω ὅτι ῥητή ἐστιν ἡ H. 

᾿Εχχείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ Θ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς Θ 
ἴσον παρὰ τὴν 14 παραβεβλήσϑω πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΚΑ͂' ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΑ, ἧς τὰ ὀνόματα 
ἔστω τὰ ΚΜ ΜΙ, σύμμετρα τοῖς τῆς ἐκ δύο Ovo- 
μάτων ὀνόμασι τοῖς ΓΕ Ε4, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
᾿“λλὰ καὶ αἱ DE EA σύμμετροί τέ εἰσι ταῖς 42 
ΖΒ, xai ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AZ πρὸς 
τὴν ΖΒ, οὕτως ἡ KM πρὸς τὴν 9,4: ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ .4Z πρὸς τὴν ΚΜ, οὕτως ἡ ZB πρὸς 
τὴν ΑΜ. xo λοιπὴ ἄρα 1) 4B πρὸς λοιπὴν τὴν ΚΑ, 
ἐστὶν ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν KM. Σύμμετρος δὲ ἡ .4Z 
τῇ ΚΙΜ: σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ AB τῇ ΚΑ. Καὶ 
ἔστιν ὡς ἢ AB πρὸς τὴν KA, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 1.4 
AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν [4 ΚΑ: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
xai τὸ ὑπὸ τῶν [4 AB τῷ ὑπὸ τῶν 14 KA. Ἴσον 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν Γά ΚΑ τῷ ἀπὸ τῆς O* σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔ AB τῷ ἀπὸ τῆς O. Τὸ 
δὲ ὑπὸ τῶν Γά 418 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς H-* σύμ- 
μέτρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς H τῷ ἀπὸ τῆς Θ. “Ῥητὸν 
δὲ τὸ ἀπὸ τῆς O- δητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς H- 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ H, καὶ δύναται τὸ ὑπὸ τῶν 14 AD. 


115, 


Τὶρ, 
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"xv ἄρα χωρίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆς ... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν «τῇ προτάσει e » - ὕπερ ἔδευ δεῖξαι. 


Πόρισμα, 
Καὶ γέγονεν ἡμῖν καὶ διὰ τούτων φανερὸν, ὅτι 
δυνατόν ἐστε ῥητὸν γωρίον ὑπὸ ἀλόγων εὐϑειῶν 
περιέχεσϑ'αι. 


Πρότασες qw. 

᾿“πὸ μέσης ἄπειροι &Aoyot γίνονται, καὺ 110. 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον αἱ αὐταί, 

Ἔστω μέση ἡ .41. λέγω ὅτι ἀπὸ τῆς A ἄπειροι Fig. 116. 
ἄλογον γίνονται, καὶ οὐδεμιᾷ τῶν προτερόν αἱ αὐταί, 

᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἡ DB, καὶ τῷ ὑπὸ τῶν A4 B 
ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς l' ἄλογος ἄρα ἐστὲν ἡ 7. 
τὸ γὰρ ὑπὸ ἀλόγου xci ῥητῆς ἄλογόν ἐστι, Kol 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερόν ἔστυν ἡ αὐτή" τὸ γὰρ ἀπὸ 
οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ μέσην. “Πάλιν δὴ, τῷ ὑπὸ τῶν B T' 
ἔσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς 4. ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4- 
ἄλογος τὴν ἐστὴν ἡ 4, χαὶ οὐδεμιᾷ τῶν πρότερόν 
ἐστιν ἡ αὐτή" τὸ γὰρ Gm οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν nempe πλάτος ποιεῖ τὴν I. 
Ὁμοίως δὴ τῆς γοϊαύνης τάξεως ἐπὶ χων προβαι- 
-γούσης, φανερὸν Ort ἀπὸ τῆς μέσης E phá 


γίνονται, xol οὐδεμιᾷ TOV HÀ αὖ αὐταί" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Τέλος τοῦ δεκάτου βιβλίου, 


δι} EYKAEIAOY 
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EYKAEIAOY ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
BIBAION 'ENAEKATON. 


Ὅροι. 

ἁ. Στερεόν ἐστι τὸ μῆχος xoi πλάτος καὶ βά- 
ϑὸος ἔχον, 
᾿ β. Στερεοῦ δὲ πέρας ἐπιφάνεια. 

τ y. Εὐϑεῖα πρὸς ἐπίπεδον ὀρϑή ἐστιν, ὅταν 
πρὸς πάσας τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐϑείας xoi οὔσας 
ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιῇ γωνίας. 

δ, Επίπεδον πρὸς ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστιν, 
ὕταν cL τῇ xowij τομῇ τῶν ἐπιπέδων πρὸς ὀρϑὰς 
ἀγόμεναν εὐϑεῖαι ἐν ἑνὴ τῶν ἐπιπέδων τῷ λοιπῷ ἐπι: 
πέδῳ πρὸς. ὀρθὰς ὦσιν. | 

& Εὐϑείας πρὸς ἐπίπεδον κλίσις ἐστὶν, 
ὅταν ἀπὸ τοῦ μετεώρου πέρατος τῆς εὐθείας ἐπὶ τὸ 
ἐπίπεδον κάϑετος ἀχϑῇ, καὶ ἀπὸ τοῦ γενομένου ση- 
μείου ini τὸ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ πέρας τῆς εὐϑείας εὖ- 
ϑεῖα ἐπιζευχϑῇ, ἡ περιεχομένη ὀξεῖα γωνία ὑπὸ τῆς 
ἀχϑείσης καὶ τῆς ἐφεστώσης. 


ς΄, Ἐπιπέδου πρὸς ἐπίπεδον κλίσις ἐστὶν 


ἡ περιεχομένη ὀξεῖα γωνία ὑπὸ τῶν πρὸς ógOdg τῇ 
xowij τομῇ ἀγομένων πρὸς τῷ αὐτῷ σημείῳ ἐν ἕκα- 
τέρῳ τῶν ἐπιπέδων. 

v. Ἐπίπεδον πρὸς ἐπίπεδον ὁμοίως κε- 
κλίσϑαι λέγεται, καὶ ἕτερον πρὸς ἕτερον» ὅταν al 
εἰρημέναι τῶν κλίσεων γωνίαν loot ἀλλήλαις ὦσι. 

ἡ. Hes. 


| 
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ἡ. Παράλληλα ἐπίπεδα ἐστε τὰ ἀσύμπτωτα. 

$9. Ὅμοια στερεὰ σχήματα ἔστι τὰ ὑπὸ 
ὁμοίων ἐπιπέδων περιεχόμενα ἴσων τὸ πλῆϑος. 

.. Ἴσα τὲ καὶ ὅμοια στερεὰ σχήματά ἔστι 
τὰ ὑπὸ ὁμοίων ἐπιπέδων περιεχόμενα ἴσων τῷ πλήϑει 
xol τῷ μεγέϑει, 

id. Saegta yovia ἐστὶν ἢ ὑπὸ πλειόνων ἢ δύο 
γωνιῶν ἐπιπέδων περιεχομένη, μὴ οὐσῶν ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ, πρὸς &Y& σημείῳ συνισταμένων. 

ig» Πυραμίς ἔστι σχῆμα στερεὸν ἐπιπέδοις περι- 
ἐχόμενον, ἀπὸ ἑνὸς ἐπιπέδου πρὸς ivi σημείῳ συ- 
γεστώς. 

vy. Πρίσμα ἐστὶ σχῆμα στερεὸν ἐπιπέδοις πε- 
οἰεχόμενον, ὧν δύο τὰ ἀπεναντίον ἴσα τε καὶ ὅὕμοιώ 
ἐστι xoi παράλληλα, τὰ δὲ λοιπὰ παραλληλόγραμμα. 

Σφαῖρα ἔστιν, ὅταν ἡμικυκλίου μενούσης 
τῆς διαμέτρου, περιενεχϑὲν τὸ ἡμικύκλιον εἰς τὸ αὐτὸ 
πάλιν ἀποχατασταϑῇ, ὅϑεν ἤρξατο φέρεσθαι, τὸ πε- 
ριληφρϑὲν σχῆμα. 

᾿Ἄξων δὲ τῆς σφαίρας ἐστὶν ἡ μένουσα 
εὐϑεῖα περὺ ἣν τὸ ἡμικύχλιον στρέφεται. 

ες. Κέντρον δὲ τῆς σφαίρας ἐστὶ τὸ αὐτὸ 0 xo 
τοῦ ἡμικυχλίου. 

i. Διάμετρος δὲ τῆς σφαΐρας ἐστὶν εὐθεῖά 
τις διὰ τοῦ dva: ἡγμένῃ, καὶ περατουμένη ἐφ᾽ 
ἑχάτε - τὰ μέρη ὑπὸ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

. Κνός ἔστιν, ὅταν ὀρϑογωνίου τριγώνου με- 
τυ μιᾶς πλευρᾶς τῶν περὺ τὴν ὀρϑὴν γωνίαν, 
περιενεχϑὲν τὸ τρίγωνον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποχα- 
τασταϑῇ, ὅϑεν ἤρξατο φέρεσϑαι, τὸ περιληφϑὲν 
σχῆμα. Κἂν μὲν ἡ μένουσα εὐθεῖα ἴση ἢ τῇ λοιπῇ 
τῇ περί τὴν ὀρϑὴν περιφερομένῃ, ὄρ ϑογώνιος ἔσταῦ 
ὁ χῶνος- ἐὰν δὲ ἐλάττων, ἀμβλυγώνιος" ἐὰν δὲ 
μείζων, ὁξυγώνιος. 


II. [10] 


11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


16. 


17. 


18. 
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io, ἄξων δὲ τοῦ κώνου ἐστὶν ἡ μένουσα εὖ-- 
ϑεῖα περὶ 1)ν τὸ γρίγωνὸν ϑηφηρϑέαι 
. Βάσις δὲ ὁ χκύχλος ὃ ὑπὸ τῆς περιϊρερομενηῇ 
nói γραφόμενος. 
κά. Κύλινδούός ἐστιν, ὅταν ὀρϑογωνίου παραλ- 
ληλογράμμου μενούσης μιᾶς πλευρᾶς, περιενεχϑὲν τὸ 
παραλληλόγραμμον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταϑῇ, 
ὅϑεν ἤρξατο φέρεσϑαι, τὸ περιληφϑὲν σχῆμα. 
sg. Sov δὲ τοῦ κυλίνδρου ἐστὶν ἡ μένουσα 
εὐϑεῖα περὶ ἣν τὸ παραλληλόγραμμον στρέφεται. 
κγ. Βάσεις δὲ οἱ χύχλοι οἱ ὑπὸ TOV ἀπεπανγ- 
τίον M d eis δύο πλευρῶν γραφόμενοι. 
Ὅμοιοι κῶνοι καὶ κὐλινδροί εἰσιν, ὧν 
OL τε utn καὶ αἱ διάμετρον τῶν βάσεων ἀνάλο- 
γόν εἶσι. 
κέ, Κύβος ἐστὶ σχῆμα στερεὸν ὑπὸ εξ τετραγώ- 
VOV ἴσων περιεχόμενον. 
xg. Τετράώεδρόν ἐστι σχῆμα στερεὸν ὑπὸ τετ- 
τάρων τριγώνων ἴσων καὶ ἰσοπλεύρων περιεχόμενον: 
xt. Οχτάεδρόν ἔστι σχῆμα στερεὸν ὑπὸ ὀχτὼ 
ad ἴσων καὶ ἰσοπλεύρων περιεχόμενον. 
οὐδ νο ἐωδῥ νὼ ἐστι σχῆμα στερεὸν ὑπὸ δώ- 
δεχα Aber ἴσων καὶ ἰσοπλὲ sUpov xai ἰσογωνίων 
περιεχόμενον. 
.9᾽. Εἰχοσαεδρόν ἔστι σχῆμα στερεὸν ὑπὸ εἴς- 
xogu τριγώνων ἴσων καὶ ἰσοπλεύρων περιεχόμενον. 


Πρότασις ἡ. 

Εὐϑείας γραμμῆς μέρος μέντιοῦκχ ἔστιν 
3, - € ' , 3 , , , , 
ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, μέρος δέ vu ἐν 
μετεωροτέρῳ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, εὐθείας γραμμῆς τῆς -4BI' μέ- 
ρος μέν τι τὸ Α͂Β ἔστω ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ, 
μέρος δέ τι τὸ BI' ἔν μετεωροτέρῳ. 


19. 


20. 


21. 


29. 
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Ἔσται δή τις τῇ 41 συνεχὴς εὐθεῖα ἐπὶ εὐϑείας 
ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ. "Eoto ἡ 4: δύο δὴ 
δοϑεισῶν τῶν ADBI' ABA κοινὸν τμῆμά ἐστιν ἡ 48, 
ὅπερ ἀδύνατον: εὐϑεῖα γὰρ εὐϑείς οὐ συμβάλλει 
κατὰ πλείονα σημεῖα 4) xc" ἕν- (εἰ δὲ μή, ἐφαρμό- 
σουσιν ἀλλήλαις αἱ εὐθεῖαι). 

Εὐϑείας age γραμμῆς μέρος . . . καὶ và ἑξῆς ὡς ἐν 
aj προτάσει « « - "red ὅδεν δεῖξαι. 


IIo di aia g. 

᾿Εὰν δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας, ἐν 
ἑνί εἶσιν ἐπιπέδῳ, καὶ πᾶν τρίγωνον ἐν ἑνί 
ἐστιν ἐπιπέδῳ. 

Δύο γὰρ εὐϑεῖαι αἱ AB Γ4 τεμνέτωσαν ἀλλή- 
λας κατὰ τὸ E σημεῖον- λέγω ὅτι αἱ 48 1.4 ἐν ἑνί 
εἰσιν ἐπιπέδῳ, καὶ πᾶν τρίγωνον ἐν évi ἐστιν ἐπιπέδῳ. 

Εἰλήφϑωου γὰρ ἐπὶ τῶν EI' EB τυχόντα σημεῖα, 
τὰ Ζ H, ἐπεζεύχϑωσαν αἱ I'B ZH, καὶ διήχϑωσαν 
αἱ ZO HK- λέγω πρῶτον ὅτι τὸ EI'B τρίγωνον ἐν 
ἑνὶ ἐστιν ἐπιπέδῳ. Ev γάρ ἐστι τοῦ ΕΓΒ τριγώνου 
μέρος ἤτοι τὸ ZI'O, ἢ τὸ HBK ἐν τῷ ὑποχειμένῳ 
ἐπιπέδῳ, τὸ δὲ λοιπὸν ἐν ἄλλῳ, ἔσται καὶ μιᾶς τῶν 
EI' EB εὐθειῶν μέρος μέν τι ἕν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπι- 
πέδῳ, τὸ δὲ ἐν ἄλλῳ. Er δὲ τοῦ EI'B τριγώνου τὸ 
ZI'BH μέρος ἐστὶν ἕν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ, τὸ δὲ 
λοιπὸν ἐν ἄλλῳ, ἔσταν καὶ ἀμφοτέρων τῶν ΕΤ' EB 
εὐϑειῶν μέρος μέν τι ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ, τὸ 
δὲ ἐν ἄλλῳ, ὕπερ ἄτοπον ἐδείχϑη: τὸ ἄρα ΕΓΒ τρί- 
yovov £v ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. ᾿Εν ᾧ δέ ἐστι τὸ ΕΓΒ 
τρίγωνον, ἐν τούτῳ καὶ ἑκατέρα τῶν EI' ΕΒ’ ἐν ᾧ 
δὲ ἑκατέρα τῶν EI' ΕΒ, ἐν τούτῳ καὶ αἱ AB. 14: 
αἱ AB [4] ἄρα εὐϑεῖαν ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ, καὶ 
τὸ LIB τρίγωνον ἐν ἑνί ἐστίν ἐπιπέδῳ. 


Fis. rA 
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᾿Εὰν ὥρα δύο εὐϑεῖαε τέμνωσιν i... καὶ τὰ ἑξῆς de 
ἐν € προτάσει e €? ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις y. 

᾿Εὰν δύο ἐπίπεδα τέμνῃ ἄλληλα, ἡ κοινὴ 3. 
αὑτῶν τομὴ εὐϑεῖά ἐστι. 

dio γὰρ ἐπίπεδα τὰ AB. BI' τεμνέτω ἄλληλα, Fig, 3, 
κοινὴ δὲ αὐτῶν τομὴ ἔστω ἡ 4B γραμμή" λέγω Ort 
ἡ 4B γραμμὴ εὐθεῖα ἐστιν. 

Εἰ yoQ μή, ἐπεζεύχϑω ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ D, ἐν 
μὲν τῷ AB ἐπιπέδῳ εὐθεῖα ἡ 41}, ἐν δὲ τῷ ΒΓ 
ἐπιπέδῳ εὐθεῖα ἡ 4ZDB* ἔσταν δὴ δύο εὐθειῶν τῶν 
AEB AZB τὰ αὐτὰ πέρατα, καὶ περιέξουσι δηλαδὴ 
χωρίον, ὅπερ ἄτοπον: οὐχ ἄρα αἱ ALB AZB εὖ- 
ϑεῖαί εἶσιν, “Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλη τις 
ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ D ἐπιζευγνυμένη, εὐϑεῖα ἕἔσταυ, 
πλὴν τῆς 48 χοινῆς τομῆς τῶν 4.18 BI' ἐπιπέδων, 

᾿Εὰν ἄρα δύο ἐπίπεδα τέμνῃ . . . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν 
σῇ προτάσει » « « ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις v. 

"Eàv εὐθεῖα δύο εὐθείαις τεμνούσαις ἀλ- 4, 
λήλας πρὸς ὀρϑὰς ἐπὶ τῆς κοινῆς τομῆς 
ἐπισταϑῇ, καὶ τῷ δὲ αὐτῶν ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρϑὰς ἕσταϊ, 

Εὐϑεῖα γάρ τις ἡ ΕΖ δύο εὐϑείαις ταῖς AB Fig. 4. 
I'À τεμνούσαις ἀλλήλας κατὰ τὸ E vi a ἀπὸ TOU 
E πρὸς ὀρϑὰς ἐφεστάτω" λέγω ὅτι ἡ EZ καὶ τῷ διὰ 
τῶν 418 [4 ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν. 

᾿“πειλήφρϑωσαν γὰρ αἱ 4Ε ΕΒ ΤῈ EA ἴσαι 
ἀλλήλαις, καὶ διήχϑω τις διὰ τοῦ E, ὡς ἔτυχεν, ἡ 
HEO, xoi ἐπεζεύχϑωσαν eai .“4 ΓΒ, καὶ ἔτει ἀπὸ 
τυχόντος τοῦ Z ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ZA ZH Ζ4 Ζ1' 
ZO ΖΒ. Koi ἐπεὶ δύο αἱ AE EA4 δυσὶ ταῖς I'E 
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EB ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι, βάσις ἄρα 
ἡ 44 fce τῇ ΓΒ ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ «14 τρίγωνον 
τῷ ΓΕΒ τριγώνῳ ἴσον ἔσται: ὥςτε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
441 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EBI' ἴση ἐστίν. Ἔστι δὲ καὶ 1 
ὑπὸ AEH γωνία τῇ ὑπὸ ΡΕΘ ἴση" δύο δὴ τρίγωνά 
ἐστι τὰ .AHE ΒΕΘ τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὺ γω- 
ψίαις ἴσας ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, καὶ μίαν πλευ- 
ρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην τὴν πρὸς ταῖς ἴσαις γωνίαις 
τὴν AE τῇ ΕΒ. καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς 
λοιπαῖς πλευραῖς ὕσας ἕξουσιν. ἴση ἄρα ἡ μὲν HE 
τῇ ΕΘ, ἡ δὲ AH τῇ BO. Kei ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
AL τῇ ED, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΖΕ, βάσις 
ἄρα ἡ ZA βάσει τῇ ZB ἴση ἐστίν, Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ xci ἡ Zl' τῇ Ζ4 ἐστὲν ἴση. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ 44 τῇ 18, ἔστε δὲ xov ἡ ZA τῇ ZB ἴση" δύϑ 
δὴ αἱ Z4 44 δυσὶ ταῖς ΖΒ BI' ἴσαι εἰσὶν, ἑχατέρα 
ἑκατέρᾳ, χαὶ βάσις ἡ Z4 βάσει τῇ ZI' ἐδείχϑη 
ἴση. καὶ γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ZAA γωνίᾳ τῇ. ὑπὸ ZBI 
to ἐστί. Καὶ ἐπεὶ ndhw ἐδείχϑη y AH τῇ ΒΘ 
ἴση, ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ ΖΑ τῇ ZB ton: δύο δὴ αἱ ΖΑ͂ 
ΕΗ δυσὶ ταῖς ΖΒ ΒΘ ἴσαι εἰσίέ. Καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
ZAH ἐδείχϑη toy τῇ ὑπὸ ZBO- βάσις ἄρα ἡ ZH 
βάσει τῇ ZO ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ πάλιν ἴση ἐδείχϑη, 
ἡ HE τῇ ΕΘ, κοινὴ δὲ ἣ EZ- δύο δὴ ci HE EZ 
δυσὶ ταῖς OE ΕΖ ἴσαι εἰσί, καὶ βάσις ἡ ZH βά- 
σεν τῇ ZO ἴση. γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ HEZ γωνίῳ τῇ 
ὑπὸ OEZ ἴση ἐστίν. ὀρϑὴ ἄρα ἑκατέρα τῶν ὑπὰ 
HEZ OEZ γωνιῶν: ἡ ΖΕ ἄρα πρὸς τὴν HO τυχόν- 
τως διὰ τοῦ E ἀχϑεῖσαν ὀρϑή ἐστιν, ὋὉμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτε ἡ ΖΕ καὶ πρὸς πάσας τὰς ἁπτομένας 
αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔσας ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας. Εὐϑεῖα δὲ πρὸς ἐπίπεδον 
ὀρϑή ἐστιν, ὅταν πρὸς πάσας τὰς ἁπτομένας αὐτῆς 
εὐθείας καὶ οὔσας ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιῇ 
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γωνίας" ἡ ZE ἄρα τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς 0o- 
ϑάς ἐστι. — 'l'0 δὲ ὑποχείμενον ἐπίπεδόν ἔστε τὸ διὰ 
τῶν AD [4 εὐϑειῶν. ἡ ZE ἄρα πρὸς ὀρϑάς. ἐστι 
τῷ διὰ τῶν 411) 14] ἐπιπέδῳ. 

ἐνὶ 


Qv ἄρα εὐϑεῖα δύο εὐϑείας . . . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
« "n " * 
i τῇ mgordon « - . περ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις & 

'"Eàv εὐθεῖα τρισὶν εὐθείαις ἁπτομέναις 
ἀλλήλων πρὸς ὀρϑὰς ἐπὶ τῆς χοινῆς τομῆς 
ἐπισταϑῇ, αἱ τρεῖς εὐθεῖαι ἐν ἑνί εἰσιν 
ἐπιπέδῳ. 

Εὐϑεῖα γάρ τις ἡ .“18 τρισὶν εὐθείαις ταῖς BI' 
B4 BE πρὸς ὀρϑὰς ἐπὶ τῆς κατὰ τὸ DB ἁφῆς ἐφε- 
στάτω- λέγω ὅτι αἱ BI' BA BE ἐν ἕνί εἶσιν ἐπιπέδῳ. 

Mi γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστωσαν αἱ μὲν B4 
BE ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, ἡ δὲ DBI' ὃν μετεω- 
goríoo, xci ἐχβεβλήσϑω τὸ διὰ τῶν AD Β΄ ἐπί- 
πεδον- χοινὴν δὴ τομὴν ποιήσει ἐν τῷ ὑποχειμένῳ 
ἐπιπέδῳ εὐθεῖαν. Ποιείτω τὴν ΒΖ. ᾿Εν ἑνὶ ἄρα 
εἰσὶν ἐπιπέδῳ τῷ διηγμένῳ διὰ τῶν AB Β1' αἱ τρεῖς 
εὐθεῖαν αἱ dB DI' BZ. Καὶ ἐπεὶ ἡ AB ὀρϑή ἐστι 
πρὸς ἑχατέραν τῶν D4 BE- καὶ τῷ διὰ τῶν Β4 BE 
ἄρα ἐπιπέδῳ ὀρϑή ἐστιν ἡ AB, Τὸ δὲ διὰ τῶν ΒΔ 
BE ἐπίπεδον τὸ ὑποκείμενόν ἐστιν» ἡ .18 ἄρα ὀρϑή 
ἔστι πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον: ὥςτε καὶ πρὸς 
πάσας τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐϑείας καὶ οὔσας ἐν 
τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας ἡ .AB. 
“ἌἍπτεται δὲ αὐτῆς ἡ ΒΖ οὖσα ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπι- 
πέδῳ: ἡ ἄρα ὑπὸ 4882 γωνία ὀρϑὴ ἐστιν. “Ὑπόκευ- 
ταῦ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 481] ὀρϑή: ἴση ἄρά ἡ ὑπὸ .ABZ 
γωνία τῇ ὑπὸ ABI. Καί εἰσιν £v ἑνὶ ἐπιπέδῳ, ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἡ DI εὐθεῖα ἐν μετεωρο- 
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τέρῳ ἐστὶν ἐπιπέδῳ: αἱ τρεῖς ἄρα εὐθεῖαν αἱ DI' 
Β4 BE ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. 

᾿Εὰν ἄρα εὐϑεῖα τρισὶν εὐθείαις... καὶ τὸ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει « « . ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις ς. 

᾿Εὰν δύο εὐθεῖαν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρϑὰς ὦσι, παράλληλοι ἔσονται αἱ εὐϑεῖαε. 

dvo γὰρ εὐθεῖαν αἱ AD I4 τῷ ὑποκειμένῳ ἐπι- 
πέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἔστωσαν: λέγω ὅτι παράλληλός 
ἐστιν ἡ 48 τῇ 144. 

Συμβαλλέτωσαν γὰρ τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ 
κατὰ τὰ DB 4 σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ DA εὐϑεῖα, 
xci ἤχϑω τῇ B4 πρὸς ὀρϑὰς ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπι-- 
πέδῳ ἡ 4L, καὶ κείσϑω τῇ 4148 ἴση ἡ AE, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἱ BE AE AA. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ AB ὀρϑιη ἐστι πρὸς τὸ ὑποχείμενον 
ἐπίπεδον: xol πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς 
εὐϑείας, καὶ οὔσας ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ, ὀρϑὰς 
ποιησεε γωνίας. “Ζπτεται δὲ τῆς AD. ἕχατέρα τῶν 
BA BE, οὖσα ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ- ὀρϑὴ ἄρα 
ἐστὶν ἑχατέρα τῶν ὑπὸ 4,84 ABE γωνιῶν. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ [48 14 ὀρϑη ἐστε. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AB τῇ AE, κοινὴ δὲ ἡ BA, 
δύο δὴ αἱ AB Β4 δυσὶ ταῖς 4 48 ἴσαι εἰσὶ, καὶ 
γωνίας ὀρϑὰς περιέχουσι" βάσις ἄρα ἡ 414 βάσει τῇ 
BE ἐστὶν ἴση. Καὶ émà ἴση ἐστὶν ἡ 418 τῇ AE, 
ἀλλὰ καὶ ἡ .44 τῇ BE, δύο δὴ αἱ 4B BE voi 
ταῖς E4 44 ἴσαι εἰσὶ, καὶ βάσις αὐτῶν κοινὴ ἡ .AE- 
γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ABE γωνίᾳ τῇ ὑπὸ E4A ἐστὶν 
ἴση. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ABE- ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
ἘΔΑΗ͂. ἡ E4 ἄρα πρὸς τὴν 444 ὀρϑῆ ἔστιν. 
Ἔστι δὲ καὶ πρὸς ἑκατέραν τῶν BA 41 ὀρϑὴ: ἡ EA 
ἄρα τρισὶν εὐϑείαις ταῖς DA 44 41 πρὸς ὀρϑὰς 
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ἐπὶ τῆς ἁφῆς ἐφέστηκεν: αἱ τρεῖς ἄρα εὐθεῖαν ci 
BA 44 4} ἐν ἑνί εἰσὶν ἐπιπέδῳ. ᾿Εν ᾧ δὲ αἱ AB 
44, ἐν τούτῳ καὶ ἡ AB, πᾶν γὰρ τρίγωνον ἐν ἕνέ 
ἔστιν ἐπιπέδῳ: αἱ ὥρα 4 BA. AT εὐϑεῖας ἐν ἕνέ 
εἰσιν ἐπιπέδῳ, Καὶ ἔστιν ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
ABA. 1.48 γωνιῶν: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ AB 
τῇ 1.4. ; 

᾿Εὰν ἄρα δύο εὐθεῖαν τῷ αὐτῷ .. . καὶ τὰ Eq 
ὡς ly τῇ προτάσει « « . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


IT οότα σις t. 

'"Là» ὦσι δύο εὐθεῖαι παράλληλοι, λη- 
φϑῇ δὲ ἐφ᾽ ἑκατέρας αὐτῶν τυχόντα σημεῖα" 
3j ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα ἐν 
τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἐστὶ ταῖς παραλλήλοις. 

"Eorocav δύο εὐθεῖαν παράλληλοι αὖ 48 14, 
καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ ἑἕχατέρας αὐτῶν τυχόντα σημεῖα 
τὰ E Ζ' λέγω ὅτι ἡ ἐπὶ τὰ E Ζ σημεῖα ἐπιζευγνυ- 
μένη εὐθεῖα iv τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἐστὶ ταῖς παραλ- 
λήλοις. 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾽, εἰ δυνατόν, ἕστω ἐν μετεωροτέρῳ 
ὡς ἡ ΕΗΖ, καὶ διίχϑω διὰ τῆς EHZ ἐπίπεδον" το- 
μὴν δὴ πουήσεε ἐν ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ εὐϑεῖαν. 
Ποιείτω ὡς τὴν ΕΖ: δύο ἄρα εὐϑεῖας αἱ EHZ, EZ 
χωρίον περιέξουσιν, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα ἡ 
ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ Ζ ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα ἐν μετεω- 
ροτέρῳ ἐστὶν ἐπιπέδῳ" ἐν τῷ διὰ τῶν AB 1.4 ἄρω 
παραλλήλων ἐστὶν ἐπιπέδῳ ἡ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ Z 
ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα. 

᾿Εὰν ἄρα δύο εὐϑεῖαν παράλληλον . . . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ πρότασερ » « . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις ἡ 

'Eàv ὦσι δύο εὐθεῖαι παράλληλοι, ἣ δὲ 
ἑτέρα αὐτῶν ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸςὀρϑὰς ἢ" καὶ 
ἡ λοιπὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸς ὑφ δὲ ἕστα!ε. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι παράλληλοι αἱ AB DA, 
ἢ δὲ ἑτέρα αὐτῶν ἡ .4B τῷ ὑποκειμένῳ ἐνιπέδῳ 
πρὸς ὀρϑὰς ἔστω" λέγω ὅτι καὶ ἡ λοιπὴ ἡ Κ4 τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. 

Συμβαλλέτωσαν γὰρ αἱ AB. I'A τῷ ὑποκειμένῳ 
ἐπιπέδῳ κατὰ τὰ D 4 σημεῖα, uci ἐπεζεύχϑω ἡ BA* 
cl 4B 14 BA ἄρα ἐν ἑνί etow ἐπιπέδῳ. γῆ. 
τῇ B4 πρὸς ὀρϑὰς ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ἡ 4E, 
καὶ κείσϑω τῇ 418 ἴση ἡ 48, ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΕ 
AE 44. Καὶ ἐπεὶ ἡ 418 ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ ὑπο- 
κείμενον ἐπίπεδον, καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομέ- 
γας αὐτῆς εὐϑείας, καὶ οὔσας ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπι-- 
πέδῳ, πρὸς ὀρϑάς ἐστιν ἡ 48: ὀρϑὴ ὥρα ἐστὲν 
ἑχατέρα τῶν ὑπὸ 484 ABE γωνιῶν. «Καὶ ἐπεὶ εἰς 
παραλλήλους τὰς 41 14 εὐθεῖα ἐμπέπτωχεν ἡ BA, 
αἱ ἄρα ὑπὸ 4884 148 γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς toos 
εἰσίν, ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ 484: ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
148. ἡ 14 ἄρα πρὸς τὴν BA ὀρϑη ἐστι. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ .AD. τῇ AE, κοινὴ δὲ ἣ Β4- δύο 
δὴ αἱ 418 Β4 δυσὶ ταῖς Ε4 AB ἴσαι εἰσί, καὶ γω- 
ψία ἡ ὑπὸ 4184 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAB ἴση, ὀρϑὴ γὰρ 
ἑχατέρα" βάσις ἄρα ἡ .44 βάσει τῇ ΒΕ ἐστὶν ἴση. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν AB τῇ AE, ἡ δὲ BE τῇ .AA- 
δύο δὴ αἱ .4B BE δυσὶ ταῖς EA 44 ἴσαι εἰσὶν éxa- 
τέρα ἑχατέρῳ, καὶ βάσις αὐτῶν κοινὴ ἡ AE- γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ ABE γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Ed.A ἐστὶν ἴση. ' Ogó ij 
δὲ ἡ ὑπὸ ABE- ἀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ Ε44:- ἡ EX ἄρα 
πρὸς τὴν 444 ὀρϑή ἔστιν, Ἔστι δὲ καὶ πρὸς τὴν 
AB ὀρϑή" ἡ E4 ἄρα καὶ τῷ διὰ τῶν B4 44A iz 
φέδῳ Doi. ἐστί καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁσιτομένας 
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αὐτῆς εὐθείας, καὶ οὔσας iv τῷ διὰ τῶν .44 48 
ἐπιπέδῳ, ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας ἡ LA. ᾿Εν δὲ τῷ 
διὰ τῶν DA 4A ἐπιπέδῳ ἐστὶν ἡ AT, ἐπειδήπερ ἐν 
τῷ διὰ τῶν BA 4.4 ἐπιπέδῳ εἰσὶν αἱ AB 4. ? Ev 
ᾧ δὲ αἱ AB. BA ἐν τούτῳ ἐστὶ καὶ ἡ AI ἡ EA 
ἄρα τῇ 41' πρὸς ὄρϑάς ἐστιν: ὥςτε καὶ ἡ I'4 τῇ 
4E πρὸς ὀρϑάς ἐστιν. Ἔστι δὲ καὶ ἡ [4] τῇ Β4- 
ἡ 14] ἄρα δύο εὐϑείαις τεμνούσαις ἀλλήλας ταῖς 
AE 4B ἀπὸ τῆς κατὼ τὸ 4 τομῆς πρὸς ὀρϑὰς ἐφέ- 
στηχεν-: ὥςτε καὶ ἡ [4 καὶ τῷ διὰ τῶν AE. AB éna- 
πέδῳ πρὸς ὀρϑάς iori: τὸ δὲ διὰ τῶν AE 4D ἐπί- 
σεδον τὸ ὑποκείμενόν ἐστιν: ἡ [4 ἄρα τῷ ὑποκειμένῳ 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν. 

"Ev ἄρα ὦσιν er χκαὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν e 
ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. | 

Πρότασις 9. 

Ai τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράλληλου, καὶ μὴ 
οὖσαι αὐτῇ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ, καὶ ἀλλή- 
λαις εἰσὶ παράλληλοι. 

βστω γὰρ ἑκατέρα τῶν 48 14 τῇ EZ παράλ- 
ληλος, μὴ οὖσα αὐτῇ. ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ" λέγω 
ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ AB τῇ IA. 

Εἰλήφϑω γὰρ ἐπὶ τῆς EZ τυχὸν σημεῖον τὸ H, 
χαὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ τῇ ΕΖ ἐν μὲν τῷ διὰ τῶν ΕΖ AB 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ HO, ἐν δὲ τῷ διὰ τῶν 
ΖΕ [4 τῇ ΕΖ πάλιν πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ ΗΚ, Καὶ 
ἐπεὶ ἡ ΕΖ πρὸς ἑκατέραν τῶν HO HK ὀρϑὴή ἐστιν, 
ἡ ΕΖ ἄρα καὶ τῷ διὰ τῶν ΗΘ ΗΚ ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρϑάς ἐστι. Καί ἐστιν ἡ EZ τῇ .48 παράλληλος" 
καὶ ἡ AB ἄρα τῷ διὰ τῶν OH HK ἐπιπέδῳ πρὸς 
ρϑάς ἐστι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ I'4 τῷ διὰ τῶν 
OH HK ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν: ἑχατέρα ἄρα 
τῶν AB 14 τῷ διὰ τῶν OH HK ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρϑάς ἐστιν. ᾿Εὰν δὲ δύο εὐϑεῖαν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ 
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πρὸς ὀρϑὰς ὦσι, πρράλληλοί εἶσιν αἱ εὐθεῖαι" πα- 
ράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ L4. 

Ai ἄρα τῇ αὐτῇ εὐϑείᾳ .. . . καὶ τὰ ξξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσει « « « ὕπερ δδει Lum 

Πρότασις : 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαν ἁπτόμεναε ἀλλήλων 
παρὰ δύο εὐθείας ἁπτομένας ἀλλήλων ὦσε, 
μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ: ἴσας γωνίας πε- 
ριέξουσι. 

dio γὰρ εὐϑεῖαε α 4 BI' ἁπτόμεναι ἀλλή- 
λων παρὰ δύο εὐθείας τὰς 4E EZ ἁπτομένας ἀλ- 
λήλων ἔστωσαν, μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ" λέγω ὅτι 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 415 γωνία τῇ ὑπὸ 462. 

᾿ἡπειλήφϑωσαν γὰρ αἱ BA ΒΓ EA EZ ἴσαι 
ἀλλήλαις, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 ΓΖ BE AT' AZ. 
Καὶ ἐπεὶ ἡ ΡΑ͂ τῇ Ε4 ἴση io: xoi παράλληλος, 
καὶ ἡ A44 ἄρα τῇ DE ἴση ἐστὶ καὶ παράλληλος. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΓΖ τῇ ΒΕ ἴση ἐστὶ καὶ παράλ- 
ληλος" ἑχατέρα ἄρα τῶν ΑΔ 102 τῇ 88 ἴση ἐοτὶ 
καὶ παράλληλος. di δὲ τῇ αὐτῇ εὐϑείᾳς παράλλη- 
λοι xoi μὴ οὖσαι αὐτῇ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ xci ἀλ- 
λήλαις εἰσὶ παράλληλοι- παράλληλος ἄρα ἐστὶν 7 
“44 τῇ IZ καὶ ἴση. Καὶ ἐπιζευγνύουσιν αὐτὰς ai 
AI' 4Ζ: καὶ ἡ AI! ἄρα τῇ AZ ἴση ἐστὶ καὶ παράλ- 
ληλος. Καὶ ins δύο αἱ .4B Π]1' δυσὶ ταῖς AE EZ 
ἵσαν εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ Α΄ βάσει τῇ 4Z ἴση" γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ AbI' γωνίῳ τῇ ὑπὸ 42 ἐστὶν ἴση. 

᾽Εὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προ-- 
τάσει « . . ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρόώτασις ιὰ, 
Π πὸ τοῦ δοϑέντος σημείου μετεώρου 
“ἐπὶ τὸ δοϑὲν ἐπίπεδον χάϑετον εὐϑεῖαν 
γραμμὴν ἀγαγεῖν. 
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Ἔστω τὸ uiv δοϑὲν σημεῖον μετέωρον τὸ A, τὸ riz. 4 
δὲ δοϑὲν ἐπίπεδον τὸ ὑποκείμενον " δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ 
A σημείου ἐπὶ τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον χάϑετον εὐ- 
ϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν, 

“ιήχϑω ydg τὶς ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ εὖ- 
ϑεῖα ὡς ἔτυχεν 7) BI, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 44 σημείου 
ἐπὶ τὴν BI! χάϑετος ἡ 44. Ei μὲν οὖν dj .44 χά- 
ϑετός ἐστε χαὶ ἐπὶ τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον, γεγονὸς 
ἂν ci τὸ ἐπιταχϑέν». εἰ δὲ οὔ, ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 ση- 
μείου τῇ BI' ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ 41, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ «4 ἐπὶ τὴν AE χάϑετος ἡ 
AZ, καὶ διὰ τοῦ Z σημείου τῇ BI' παράλληλος ἤχϑω 
7 ΠΟΘ. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ BI! ἑκατέρᾳ τῶν 44 AE πρὸς ὁρ- 
ϑάς ἔστιν͵ ἡ IBI' ἄρα καὶ τῷ διὰ τῶν 1:4 44A ἐπι- 
πέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι, καὶ ἔστιν αὐτῇ παράλληλος 
ἡ HO. ᾿Γὰν δὲ dot δύο εὐθεῖαι παράλληλοι, ἡ δὲ 
μία αὐτῶν ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸς ὀρϑὰς 1), xci ἡ λοιπὴ 
τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἔσται" xci ἡ HO ἄρα 
τῷ διὰ τῶν EA 4.4 ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι" καὶ 
πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας, καὶ 
οὔσας ἐν τῷ διὰ τῶν 4 44 ἐπιπέδῳ, ὀρϑή ἔστιν 
ἡ HO. “ἽἌπτεταε δὲ αὐτῆς ἡ 42 οὖσα ἐν τῷ διὰ 
τῶν E4 44A ἐπιπέδῳ. ἡ HO ὄρα ὀρϑή ἔστι πρὸς 
τὴν ΖΑ͂: ὥςτε καὶ ἡ ΖΑ͂ ὀρϑή ἐστι πρὸς τὴν HO. 
Ἔστι δὲ ἡ .AZ καὶ πρὸς τὴν 4Ε ὀρϑή:" ἡ .AZ ἄρα 
πρὸς ἑκατέραν τῶν HO AE ὀρϑή ἐστιν. ᾿Εὰν δὲ εὐ- 
ϑεῖα δυσὶν εὐθείαις τεμνούσαις ἀλλήλας ἐπὶ τῆς το- 
μῆς πρὸς ὀρϑὰς ἐπισταϑῇ, καὶ τῷ δὲ αὐτῶν ἐπιπέ- 
δῳ πρὸς ὀρϑὰς ὄὅσται" ἡ ZA ἄρα τῷ διὰ τῶν Ε 
HO ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι, Τὸ δὲ διὰ τῶν ΕΖ4 
HO ἐπίπεδόν ἐστι τὸ ὑποχείμενον. ἢ 41Z ἄρα τῷ 
ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἔστιν. 

"ἀπὸ τοῦ δοϑένφξος ἄρα σημείου μετεώρου τοῦ 
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“44 ἐπὶ τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον κάϑετος εὐϑεῖα 
γραμμὴ ἧἥχταν ἡ .4Ζ:" ὕπερ. ἔδεν ποιῆσαι. 


Πρότασις qr. 

Τῷ δοϑέντι ἐπιπέδῳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῷ 42. 
δοϑέντος σημείου πρὸς ὀρϑὰς εὐϑεῖαν 
γοαμμὴν ἀναστῆσαι. 

Ἔστω τὸ uiv δοϑὲν ἐπίπεδον τὸ ὑποχείμενον, τὸ Fig, 12. 
δὲ πρὸς αὐτῷ σημεῖον τὸ «41. δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ .4 ση- 
μείου τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς εὐϑεῖαν 
γραμμὴν ἀναστῆσαι, 

Νεγοήσϑω μετέωρόν τὺ σημεῖον τὸ B, καὶ ἀπὸ 
τοῦ DB ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον χάϑετος ἤχϑω 
ἡ BI, xoi διὰ τοῦ .4 σημείου τῇ Β1' παράλληλος 
ἤχϑω ἡ .44. 

᾿Επεὶ οὖν δύο εὐθεῖαν παράλληλοί, εἰσιν αἱ A44 
ΓΒ, ἡ δὲ μία αὐτῶν ἡ BI' τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸς ὀρϑάς ἐστι" καὺ ἡ λοιπὴ ἄρα ἡ .44 τῷ ὑπο- 
κειμένω ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἔστι. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι ἐπιπέδῳ, ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῷ 
σημείου τοῦ «(' πρὸς ὀρϑὰς εὐθεῖα γραμμὴ ἀνέσταταῦ 
4 .44. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις w. 


» 1 ^ 5 “Ὁ , - 3 ^— 5 
“πὸ τοὺ αὐτοῦ σημείου τῷ αὐτῷ ἐπι- 43. 
, 


πέδῳ δύο εὐϑεῖαινι πρὸς ὀρϑὰς οὐκ ἀναστή- 
σονται ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη. 

Εὐ γὰρ δυνατόν, ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τοῦ Fig. 13, 
A τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ δύο εὐϑεῖαν αἱ AB ΑΓ 
πρὸς ὀρϑὰς ἀνεστάτωσαν ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, καὶ 
διήχϑω τὸ διὰ τῶν DA Α΄ ἐπίπεδον, τομὴν δὴ 
-ποιήσεν διὰ τοῦ .4 ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ εὐ- 
ϑεῖαν, Ποιείτω τὴν 44.Ε- αἱ ἄρα AB ΑΓ 4A4E 
εὐθεῖαν ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ: Καὶ ἐπεὶ ἡ IA τῷ 
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ὑποχειμιέγῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι, χαὶ πρὸς πά- 
σας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐϑείας xci οὔσας ἐν 
τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιήσειν γωνίας. "An- 
vere δὲ αὐτῆς ἡ 4A E. οὐσα ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπι- 
πέδῳ. 7 ἄρα ὑπὸ 1΄41.1 γωνία ὀρϑή ἐστι. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ xoi ἡ ὑπὸ BAE ὀρϑή ἐστιν. ἴση ἄρα «ἡ 
ὑπὸ 1.41 τῇ ὑπὸ BAL, καί εἰσιν ἐν à ἐπιπέδῳ, 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
Οὐκ ἄρα ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τῷ αὐτῷ ἐπι- 
, r 3 - ' 3 ^ 3 , 3. 9 ^ 
πέδῳ δύο εὐϑεῖανι πρὸς ὀρϑὰς ἀναστήσονταν ἐπὶ τὰ 
* , r » - 
αὐτὰ μέρη" ὃπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιες w. 

Πρὸς ἃ ἐπίπεδα ἡ αὐτὴ εὐϑεῖα ὀρϑή 
ἐστι, παράλληλά ἐστι τὰ ἐπίπεδα. 

Ευϑεῖα γάρ τις ? 448 πρὸς ἑκάτερον τῶν I'4 
EZ ἐπιπέδων πρὸς ὀρϑὰς ἔστω" λέγω ὅτι παράλληλά 
ἐστι τὰ ἐπίπεδα. 

Εἰ γὰρ μή, ἐχβαλλόμενα συμπεσοῦνται. | Xvu- 
πιπτέτωσαν: ποιήσουσι δὴ κοινὴν τομὴν εὐϊϑιεεῖαν. 
Ilowirooav τὴν HO, xc εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς HO τυ- 
χὸν σημεῖον τὸ .K, χαὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AK ΒΚ, 
Καὶ ἐπεὶ ἢ 4B ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ ΕΖ ἐπίπεδον, καὶ 
πρὸς τὴν BK ἄρα εὐθεῖαν οὖσαν ἐν τῷ ΕΖ ἐχβλη- 
ϑέντι ἐπιπέδῳ ὀρϑή ἔστιν ἡ 48- ἡ ἄρα ὑπὸ ABK 
γωνία ὀρϑή ἐστι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ BAK 
ὀρϑή ἐστι. Τριγώνου δὴ τοῦ .ABK αἱ δύο γωνίαν ct 
ὑπὸ ABK BAK δυσὶν ὀρϑαῖς εἶσιν ἴσαι, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ [4 EZ ἐπίπεδα ἐκβαλλόμενα 
συμπεσοῦνται. παράλληλα ἄρα ἐστὶ τὰ 14 ΕΖ 
ἐπίπεδα. 

“Πρὸς & ἐπίπεδα ἄρα. “«χαὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτά- 
σεν « . . ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ἙἘΝΔΕΈΚΑΤΟΝ. ΧΙ, 459 


Προότασις ιἐ 

'Eàv δύο εὐθεῖαν ἁπτόμεναι ἀλλήλων 
παρὰ δύο εὐθείας ἁπτομένας ἀλλήλων ὦσι, 
μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὐσαιν" παράλληλά 
ἐστι τὰ δὲ αὐτῶν ἐπίπεδα. 

Δύο γὰρ εὐϑεῖαν ἁπτόμεναν ἀλλήλων αἱ AB 
BI' παρὰ δύο εὐθείας ἁπτομένας ἀλλήλων τὰς AE 
EZ ἔστωσαν, μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὔσαι-: λέγω 
ὅτι ἐκβαλλόμενα τὰ διὰ τῶν AB BI' AE ΕΖ ἐπί- 
"sóc οὐ συμπεσεῖται ἀλλήλοις. 

Ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ B σημείου ἐπὶ τὸ διὰ τῶν 
AE ΕΖ ἐπίπεδον κάϑετος ἡ BH, καὶ συμβαλλέτω 
τῷ ἐπιπέδῳ χατὰ τὸ H σημεῖον, καὺ διὰ τοῦ H τῇ 
μὲν EA παράλληλος ἤχϑω ἡ HO, τῇ δὲ ΕΖ ἡ ΗΚ. 
Καὶ ἐπεὶ ἡ ΒΗ ὀρϑή ἐστὶ πρὸς τὸ διὰ τῶν AE EZ 
ἐπίπεδον, χαὺ πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς 
εὐθείας x«i οὔσας ἐν τῷ διὰ τῶν 4 EZ ἐπιπέδῳ 
ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας. “Ἄπτεται δὲ αὐτῆς ἑχατέρα 
τῶν HO HK οὔσα ἐν τῷ διὰ τῶν AE ΕΖ ἐπιπέδῳ - 
ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ BHO BHK γω- 
γιῶν. Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΒΑ͂ τῇ ΗΘ- 
αἱ ἄρα ὑπὸ HD.4 BHO γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς toc 
εἰσίν. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΒΗΘ. ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
ΗΒΑ͂: ἡ ΗΒ ἄρα τῇ BA πρὸς ὀρϑάς ἔστι. Au 
τὰ αὐτὰ δὴ ἡ ΒΗ καὶ τῇ ΒΙ' ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς, 
Ἐπεὶ ovv εὐθεῖα ἢ ΒΗ δυσὶν εὐϑείαις ταῖς BA 
BÍ' τεμνούσαις ἀλλήλας πρὸς ὀρϑὰς ἐφέστηκεν. ἣ 
BH ἄρα xoi τῷ διὰ τῶν B.A BI' ἐπιπέδῳ πρὸς ὁρ- 
ϑάς ἐστι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ BH καὶ τῷ διὰ τῶν 
ΗΘ ΗΚ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι, Τὸ δὲ διὰ τῶν 
HO HK ἐπίπεδόν ἐστι τὸ διὰ τῶν 4 EZ- ἡ BH 
-ἄρω τῷ διὰ τῶν AE EZ ἐπιπέδῳ ἐστὲ πρὸς ὀρϑάς. 
᾿Εδείχϑη δὲ. ἡ HB xod τῷ διὰ τῶν .4B. ΒΤ ἐπιπέδῳ 
πρός ὀρϑάς" ἔστι δὲ καὶ τῷ διὰ τῶν 4E ΕΖ ἐπι- 


15. 


Ἑΐρ, 15. 
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πέδῳ ὀρϑὴ" 7) ΒΠῚ ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν διὰ τῶν 
AB UT. 42 ΕΖ ἐπιπέδων ὀρϑή ἐστι. Πρὸς ἃ δὲ 
ἐπίπεδα ἡ αὐτὴ εὐϑεῖα ὀρϑὴή ἐστι, παράλληλά ἐστι 
τὰ ἐπίπεδα" παράλληλον ἄρα ἐστὲ τὸ διὰ τῶν 48 
BI' ἐπίπεδον τῷ διὰ τῶν AE ΕΖ. 

"Eàv ἄρα δύο εὐϑεῖαν ἁπτόμεναν .., χαὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσευ * 5 ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

Πρότασις ις. 

Ἐὰν δύο ἐπίπεδα παράλληλα ὑπὸ ἐπι- 1θ. 
πέδου τινὸς τέμνηται, αἱ κοιναὶ αὐτῶν το- ᾿ 
uai παράλληλοί εἶσι: 

Δύο γὰρ ἐπίπεδα παράλληλα τὰ .4B 114 ὑπὸ Fig.16 
ἐπιπέδου τοῦ ΕΖΗΘ τεμνέσϑω, κοιναὶ δὲ αὐτῶν το- 
poi ἔστωσαν αἱ ΕΖ HO- λέγω ὅτι παράλληλός ἐστιν 
ἡ ΕΖ τῇ ΠΟ. 

Ei γὰρ μή, ἐκβαλλόμεναι αἱ ΕΖ ΗΘ, ἤτοι ἐπὶ 
τὰ Z Θ μέρη, ἢ ἐπὶ τὰ .E Η συμπεσοῦνται. ᾿ἔχβε- 
βλήσϑωσαν πρότερον ὡς ἐπὶ τὰ Ζ Θ᾽ μέρη, καὶ συμ- 
πιπτέτωσαν κατὰ τὸ K, Καὶ ἐπεὶ ἡ ΕΖΚ ἐν τῷ 
AB ἐστὶν ἐπιπέδῳ καὶ πάντα ἄρα τὰ ἐπὶ τῆς EZK 
σημεῖα ἐν τῷ .48Β ἐστὶν ἐπιπέδῳ. Ἐν δὲ τῶν imi 
τῆς EZK εὐϑείας σημεῖόν ἐστι τὸ Κα’ τὸ Καὶ ἄρα ἐν 
τῷ DB ἐστὶν ἐπιπέδῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ K zo 
ἐν τῷ I'4 ἐστὶν ἐπιπέδῳ: τὰ 418 14 ἄρα ἐπίπεδα 
ἐχβαλλόμενα συμπεσοῦνται. Θὺ συμπίπτουσι δὲ, 
διὰ τὸ παράλληλα ὑποκεῖσϑαι: οὐκ ἄρα αἱ EZ HO 
εὐθεῖαι ἐκβαλλόμεναι ἐπὶ τὰ Ζ Θ᾽ μέρη συμπεσοῦν- 
ται. “Ομοίως δὴ δείξομεν or, αἱ EZ HO εὐϑεῖαι 
οὐδὲ ἐπὶ τὰ E H μέρη ἐχβαλλόμεναν συμπεσοῦνται. 
Ai δὲ ἐπὶ μηδέτερα τὰ μέρη συμπίπτουσαι (καὶ ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι) παράλληλοί εἰσὶ" παράλληλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ HO. 

᾿Εὰν ἄρα δύο ἐπίπεδα παράλληλα . « « καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν vj προτάσευ e e * ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρά- 
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Πρότασις d. 

᾿Εὰν δύο εὐθεῖαι ὑπὸ παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τέμνωνται, εἰς τοὺς αὐτοὺς λόγους 
τμηϑήσονταις 

Δύο γὰρ εὐϑεῖαν αἱ 48 I'4 ὑπὸ παραλλήλων 
ἐπιπέδων τῶν HO ΚΑ MN τεμνέσϑθωσαν χατὰ τὰ 
A EB 1 Ζ24 σημεῖα" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4Ε 
εὐθεῖα πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZA. 

᾿᾿πεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ AI' BA AA, καὶ συμ- 
βαλλέτω ἡ 444 τῷ ΚΑ ἐπιπέδῳ κατὰ τὸ A σημεῖον, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ES ZZ. Koi ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα 


παράλληλα τὰ ΚΑ ΜΝ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΕΒ4 


τέμνεται, αἱ xowel αὐτῶν τομαὶ αἱ EZ BA παράλ- 
ληλοί εἰσι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ, ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα πα- 
ράλληλα τὰ HO ΚΑ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ AZZI' τέμνε- 
ται, αἱ χοιναὺ αὐτῶν τομαὶ αἱ AT' SZ παραλληλοί 
εἶσι. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4184 παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν Β4 εὐθεῖα ἧκται ἡ ES, ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως ἡ ΑΞ πρὸς τὴν 
X4. Πάλιν ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4141’ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν .AT' εὐθεῖα ἦκται ἡ AZ, ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ “4,3 πρὸς τὴν A4, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 
Z4. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ 4.2 πρὸς τὴν A4, οὕτως 
ἡ A4 E πρὸς τὴν EB* καὶ ὡς ἄρα ἡ AE πρὸς τὴν 
EB, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΖ. 

-Eàv ἄρα δύο εὐϑεῖαν ὑπὸ παραλλήλων. «. καὶ 
τὰ tc ὡς ἐν τῇ προτάσὲν e e ο ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις qw. 
᾿Εὰν εὐθεῖα ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ, 
xci πάντα τὼ δι᾽ αὐτῆς ἐπίπεδα τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. 


Fig. 17. 


18. 


Εὐθεῖα γάρ τις ἡ AB τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ Τ᾽. 18. 


πρὸς ὀρϑὰς ἔστω" λέγω ὅτι καὶ πάντα τὰ διὰ τῆς 


1, ( 11 ] 
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AB. ἐπίπεδα τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς 
ἐστιν, 

᾿Γχβεβλήσϑω γὰρ διὰ τῆς 418 ἐπίπεδον τὸ AE, 
καὶ ἔστω χοινὴ τομὴ τοῦ 4E ἐπιπέδου χαὶ τοῦ ὑποκεῖ- 
μένου ἡ I'E, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΓΕ τυχὸν σημεῖον τὸ 
Z, χαὶ ἀπὸ τοῦ Z τῇ I'E πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἐν τῷ 
AE ἐπιπέδῳ ἡ ZH. Καὶ ἐπεὶ ἡ AB πρὸς τὸ ὑπο- 
κείμενον ἐπίπεδον ὀρϑή ἐστι, καὶ πρὸς πάσας ἄρα 
τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔσας ἐν τῷ ὑπο- 
κειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρϑή ἐστιν ἡ 43,8. ὥςτε καὶ πρὸς 
τὴν I'E ὀρϑή ἐστιν. ἡ ἄρα ὑπὸ ABZ γωνία ὀρϑή 
ἐστιν. "Eorv δὲ καὶ ἡ ὑπὸ HZB ὀρϑή" παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ ΖΗ. δὲ AB τῷ ὑποχειμένῳ 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἔστι: καὶ ἡ HZ ἄρα τῷ ὑπο- 
κειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι. Καὶ ἐπίπεδον 
πρὸς ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστιν, ὕταν αἵ τῇ wowi τομῇ 
τῶν ἐπιπέδων πρὸς ὀρϑὰς ἀγόμεναι εὐθεῖαν ἐν ivl 
τῶν ἐπιπέδων τῷ λοιπῷ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ὦσι. 
Καὶ τῇ κοινῇ τομῇ τῶν ἐπιπέδων τῇ ΓΕ ἐν ἑνὺ τῶν 
ἐπιπέδων τῷ AE πρὸς ὀρϑὰς ἀχϑεῖσα ἡ ZH ἐδείχϑη 
τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς" τὸ ἄρα AE ἐπί- 
πέδον ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον. 
“Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ πάντα τὰ διὰ τῆς AD ἐπί- 
πεδὰ ὀρϑὰ τυγχάνοντα πρὸς τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον. 

᾿Εὰν ἄρα εὐθεῖα ἐπιπέδῳ τιυνὺ πρὸς ὀρϑὰς ... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἔν τῇ προτάσει e e . ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 

Πρότασις ιϑ', 

'"Eáv δύο ἐπίπεδα τέμνοντα ἄλληλα ἐπι- 
πέδῳ τινὶ πρὸς ὀρϑὰς ἢ; χαὶ ἡ κοινὴ αὐτῶν 
τομὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. 

Δύο γὰρ ἐπίπεδα τὰ .AB BI' τῷ ὑποκειμένῳ 
ἐπιπέδω πρὸς ὀρϑὰς ἔστω, κοινὴ δὲ αὐτῶν τομὴ ἔστω 
ἡ Β4- λέγω ὅτι ἡ Β4 τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρϑάς ἐστιν. 
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Μὴ γάρ, καὶ ἤχϑωσαν ὑπὸ τοῦ 4 σημείου ἕν 
μὲν τῷ 48 ἐπιπέδῳ τῇ 4144 εὐϑείῳᾳ πρὸς ὀρϑὰς 1j 
AE, ἐν δὲ τῷ ΡΙ' ἐπιπέδω τῇ 1'4 πρὸς ὀρϑὰς ἡ AZ. 
Καὶ ἐπεὺ τὸ AB ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸ ὑπο- 
κείμενον, καὶ τῇ χοινῇ αὐτῶν τομῇ τῇ 44 πρὸς ὁρ- 
às ἐν τῷ .AB. ἐπιπέδῳ qvos ἡ AE- ἡ AE ἄρα 
ὀδρϑή ἔστι πρὸς τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον. “Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι xoci ἡ 4Ζ ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ ὑπο- 
κείμενον ἐπίπεδον. ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἄρα σημείου τοῦ 
4 τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ δύο εὐϑεῖανι πρὸς ὀρϑὰς 
ἀνεσταμέναι εἰσὶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
γατον- οὐκ ἄρα ἄλλη τις εὐθεῖα τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ 
ἀπὸ τοῦ 4 σημείου ἀνασταϑήσεταν πρὸς ὁρϑὰς, πλὴν 
τῆς 48 χοινῆς τομῆς τῶν AB Β΄' ἐπιπέδων. 

᾿Εὰν ἄρα δύο ἐπίπεδα τέμνοντα , . . καὶ τὰ ἕξὴς 
ὧς ἕν τῇ προτάσει e « ο ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασες x. 

᾿Εὰν στερεὰ γωνία ὑπὸ τριῶν γωνιῶν 
ἐπιπέδων περιέχηταν, δύο ὅὃποιαιοῦν τῆς 
λοιπῆς μείζονές εἶσε πάντῃ μεταλαμβανό- 
μεναι. 

Στερεὰ γὰρ γωνία 7) πρὸς τῷ .4 ὑπὸ τριῶν γω- 
γιῶν ἐπιπέδων τῶν ὑπὸ DAI' [44 448 περι. 
ἐχέσϑω- λέγω ὅτι τῶν ὑπὸ B.AI' I'A4 448 γωνιῶν 
δύο ὁποιαιοῦν τῆς λοιπῆς μείζονές εἶσι πάντῃ μετα- 
λαμβανόμεναι. 

Ei μὲν οὖν oí ὑπὸ ΒΑΓ ΓΑ͂4 448 γωνίαι 
ἴσαι ἀλλήλαις εἰσὶ, φανερὸν ὅτι δύο ὁποιαιοῦν τῆς 
λοιπῆς μείζονές εἰσιν πάντῃ μεταλαμβανόμεναι. — EC 
δὲ οὔ, ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ BAT, καὶ συνεστάτω πρὸς 
τῇ AD εὐθείᾳ, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 τῇ 
ὑπὸ 4418 γωνίᾳ ἐν τῷ διὰ τῶν ΒΑ͂ 4 ἐπιπέδῳ 
ἴση ἡ ὑπὸ DAE, καὶ κείσϑω τῇ Α4 ἴση ἡ AE, καὶ 
διὰ τοῦ E σημείου διαχϑεῖσα ἡ BED τεμνέτω τὰς 


20. 


Fig. 20. 
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AB AT εὐθείας κατὰ và D Τ᾽ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύ.-: 
χϑωσαν αἱ 4D AD, Kai ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 44A τῇ 
AL, χοινὴ δὲ ἡ 4.1. δύο δὴ αἱ 44 AB. δυσὶν ταῖς 
AE AD ἴσαι εἰσὶν, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 4.418 γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ DAE ἴση: βάσις ἄρα ἡ 4D βάσει τῇ BE ἐστὶν 
ἴση. Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ AB AI' τῇ BU μείζονές εἰσιν, 
ὧν ἡ 4B τῇ BE ἐδείχϑη ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ 41" λοι- 
πῆς τῆς LI' μείζων ἐστί, Kot ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΔΑ͂ 
τῇ AE, κοινὴ δὲ ἡ AI", καὶ βάσις ἡ 41᾽ βάσεως τῆς 
EI' μείζων ἐστίν" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4.311’ γωνίας τῆς 
ὑπὸ EAI' μείζων ἐστίν, ᾿Εδείχϑη δὲ xoi ἡ ὑπὸ 
448 τῇ ὑπὸ B.AE ἴση" αἱ ἄρα ὑπὸ 4A4B 4411' τῆς 
ὑπὸ Β47' μείζονές εἰσιν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν Oru 
καὶ αἱ λοιπαὶ σύνδυο λαμβανόμεναιν τῆς λοιπῆς μεί- 
Covég εἶσιν. ᾿ 

᾿Εὰν ἄρα στερεὰ γωνία ὑπὸ τριῶν . . « καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει . « . ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις κά. 

πασα στερεὰ γωνία ὑπὸ ἐλασσόνων ἢ 
τεσσάρων ὀρϑῶν γωνιῶν ἐπιπέδων περιέ- 
getat. 

"Loro στερεὰ γωνία 7 πρὸς τῷ 4 περιεχομένη 
ὑπὸ ἐπιπέδων γωνιῶν, τῶν ὑπὸ ΒΑΓ I'A4 448- 
λέγω ὅτι αἱ ὑπὸ BAI' 1.44 448 τεσσάρων ὀρϑῶν 
ἐλάσσονές εἶσιν, 

Εἰλήφϑω γὰρ ἐφ ἑχάστης τῶν AB. 41'΄ 44 
τυχόντα σημεῖα τὰ B Τ' 4, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν at 
BI I4 AB. Koi ἐπεὶ στερεὰ γωνία ἡ πρὸς τῷ B 
ὑπὸ τριῶν γωνιῶν ἐπιπέδων περιέχεται τῶν ὑπὸ ΓΒΑ͂ 
ABA ΓΒΔ, δύο ὁποιαιοῦν τῆς λοιπῆς μείζονές εἶσιν» 
αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒΑ ABA τῇς ὑπὸ ΓΒΔ μείζονές εἶσι. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ μὲν ὑπὸ BIA 4114 τῆς ὑπὸ 
BI'A μείζονές εἶσιν, αἱ δὲ ὑπὸ [44 448 τῆς ὑπὸ 
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J'4B μείζονές εἶσιν. αἱ EE ἄρα γωνίαι αἱ ὑπὸ I'D.A 
ABA ΒΓΑ 414 144 AAB τριῶν τῶν ὑπὸ I'BA 
BIA 148 μείζονἑς εἰσιν. ᾿Αλλὰ αἱ τρεῖς αἱ ὑπὸ 
184 ΒΙ4 148 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσίν. αἱ ἐξ 
ἄρα αἱὑπὸ ΓΒΑ͂ 484 BUA 4[4 I4A AAB δύό 
ὑρϑῶν μείζονές εἰσι. Καὶ ἐπεὶ ἑχάστου τῶν ABT 
44. .4.48 τριγώνων αἱ τρεῖς γωνίαν δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἔσαε εἰσὶν, αἱ ἄρω τῶν τριῶν τριγώνων ἐννέα γωνίαν 
αἱ ὑπὸ 784 AUB ΒΑΓ 414 AAT I4A4. 448 
ABA Β44 ἕξ ὀρϑαῖς loot εἰσὶν, ὧν αἱ ὑπὸ ABT 
ΡΙ4 4141Δ441] 4448 ABA εξ γωνίαν δύο ὀρ- 
ϑῶν εἰσι μείζονες" λοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ BAI' ΓΑ4 
4415 τρεῖς γωνίαν περεέχουσαι τὴν στερεὰν γωνίαν 
τεσσάρων ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἰσιν͵ 

“Ἵπασα ἄρα στερεὰ γωνία e c c καὶ τὼ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσει « «. ὑπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ἰ]ρότασες sz. 

᾿Εὰν ὦσε τρεῖς γωνίαν ἐπίπεδοι, ὧν αἱ 599. 
δύο τῆς λοιπῆς μείξονὲς εἰσι πάντῃ uera- 
λαμβανόμεναι, περιέχωον δὲ αὐτὰς ἴσαν cU- 
ϑεῖαν: δυνατόν ἐστιν ἐκ τῶν ἐπιζευγνυου- 
σῶν τὰς ἴσας εὐϑείας τρίγωνον συστή- 
6«0 9 ct. 

"Eoroo«v τρεῖς γωνίαν ἐπίπεδος αἱ ὑπὸ ADI rFig.20. 
4Ε2Ζ ΗΘΚ, ov αἱ δύο τῆς λοιπῆς μείζονες ἔστωσων 
πάντῃ μεταλαμβανόμεναν, αἱ μὴν ὑπὸ ADI' 4ΕΖ 
τῆς ὑπὸ HOK, αἱ δὲ ὑπὸ 4EZ HOK τῆς ὑπὸ ADT, 
καὶ ἔτι αἱ ὑπὸ HOK 4481 τῆς ὑπὸ A4EZ, xci ἔστω- 
cov toa, aL 48 BI' 4E EZ HO OK εὐϑεῖαι, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AT! AZ HK- λέγω Uri δυνατόν 
ἔστιν ex τῶν ἴσων ταῖς AI' 4Z HK τρίγωνον συστή:- 
σασϑαν, τοῦτ᾽ ἔστιν ὅτι τῶν ΑΤ' 4Z HK δύο 
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ὁποιαιοῦν τῆς λοιπῆς μείζονές εἰσιν πάντῃ μεταλαμ- 
βανόμεναι. | 

Ei uiv οὖν αἱ ὑπὸ ABI'AEZ HOK γωνίαι 
ἔσαν ἀλλήλαις εἰσὶ, φανερὸν ὕτι xci, TOV .AI' AZ 
HK ἴσων γενομένων, δυνατόν ἐστιν ἐχ τῶν ἴσων ταῖς 
ATI AZ. HK τρίγωνον συστήσασϑαι. — Ei δὲ οὔ, 
ἔστωσαν ἄνισοι, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ OK εὐϑείᾳ, 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Θ, τῇ ὑπὸ ADI' γωνίᾳ 
(0 ἡ ὑπὸ ΚΘΑ͂: καὶ γείσϑω μιᾷ τῶν 41. BI' AE 
EZ HO OK ἴση ἡ O.4, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ KA 
HA. Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ AD BI' δυσὶ ταῖς KO ΘΑ͂ 
ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ πρὸς τῷ D γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ΚΘ. ἴση- βάσις ἄρα ἡ AI' βάσει τῇ ΚΑΊ ἐστὶν ἴση. 
Καὶ ἐπεὶ αἱ ὑπὸ 4181 HOK τῆς ὑπὸ AEZ μείζονές 
εἶσιν, ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΑΒΙ᾽ τῇ ὑπὸ ΚΘΑ͂- ἡ ἄρα ὑπὸ 
ΗΘ. τῆς ὑπὰὲ AEZ μείζων ἐστί, Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ 
HO ΘΑ͂ δυσὶ ταῖς AE EZ ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ 
ὑπὸ HOA γωνίας τῆς ὑπὸ 4ΕΖ μείζων. βάσις ἄρα 
ἢ H4 βάσεως τῆς 42 μείζων ἐστίν. ᾿Δλλὰ αἱ ΗΚ 
KA τῆς HA μείζονές εἰσι- πολλῷ ἄρα αἱ ΗΚ ΚΑ 
τῆς 4Ζ μείζονές εἶσιν. Ἴση δὲ ἡ ΚΑ, τῇ 4 - αἵ 
AT' HK ἄρα τῆς λοιπῆς τῆς 4Z μείζονές εἰσιν. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ αἱ μὲν AI' AZ τῆς HK 
μείζονές εἰσιν, αἱ δὲ 4Z ΗΚ τῆς AI. δυνατὸν ἄρα 
ἐστιν ἐκ τῶν ἴσων ταῖς .4l' 4Z HK τρίγωνον συστή- 


σασϑαι. 

'Eà» ἄρα ὦσι τρεῖς yovías .. . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
3 et » — 
προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις vy. 


'Ex τριῶν γωνιῶν ἐπιπέδων, ὧν αἱ δύο 
τῆς λοιπῆς μείζονές εἶσι πάντῃ μεταλαμβα- 
νόμεναι, στερεὰν γωνίαν συστήσασθϑαε" δεῖ 
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δὲ τὰς τρεῖς τεσσάρων ὀρϑῶν ἐλάσσονας 
εἶναι. 

Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι τρεῖς γωνίας ἐπίπεδοι αἱ 
ὑπὸ ABI'AEZ HOK, ὧν αἱ δύο τῆς λοιπῆς μεί- 
Coveg ἔστωσαν πάντῃ μεταλαμβανόμεναι, ἔτι δὲ od 
τρεῖς τεσσάρων ὀρϑῶν ἐλάσσονες" δεῖ δὴ ἐκ τῶν ἴσων 
ταῖς ὑπὸ .4BI' 4LZ HOK στερεὰν γωνίαν συστή- 
σασϑαι. 

᾿ἀπειλήφϑωσαν ἴσαι αἱ AB BI' JE ΕΖ ΗΘ 
OK, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Α1' 42 HK- δυνατὸν 
ἄρα ἐστὶν ἐκ τῶν ἴσων ταῖς 4I' AZ HK τρίγωνον 
συστήσασθαι. «Συνεστάτω τὸ ΑΔΙΝ, ὥςτε ἴσην εἶναι 
τὴν μὲν Α' τῇ .4M, τὴν δὲ AZ τῇ ΜΙΝ, καὶ ἔτι 
τὴν HK τῇ ΑΝ, καὶ περιγεγράφϑω περὶ τὸ «ΜΝ 
τρίγωνον χίχλος ὃ J4MIN, καὶ εἰλήφϑω αὐτοῦ τὸ 
xévrQov* ἔσται δὴ ἤτοι ἐντὸς τοῦ «ΠΝ τριγώνου, 
ἢ ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν αὐτοῦ, 1) ἐκτός. 

"Eoro πρότερον ἐντὸς, xoi ἔστω τὸ ,5, καὶ ἐπ- 
ἐζεύχϑωσαν αἱ 492 MX INÀ- λέγω ὅτι ἡ AB μείζων 
ἐστὶ τῆς A. Εἰ γὰρ μή: ἤτον ἴση ἐστὶν ἡ AB τῇ 
445, ἢ ἐλάττων. "Eoro πρότερον ἴση. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ AD τῇ .45, ἀλλ ἡ μὲν 48 τῇ ΒΓ ἐστὶν 
ἴση, ἡ δὲ 45 τῇ SM δύο δὴ αἱ 418 BI' δυσὶ ταῖς 

Z XM ἴσαν εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ 411’ 
βάσει τῇ 44M ὑπόκειταν ἴση. γωνία ἄρα. ἡ ὑπὸ ABI? 
τῇ ὑπὸ 4.5}Μ ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν 
ὑπὸ 4ΕΖ τῇ ὑπὸ ΜΙΝ ἐσεὶν ἴση, καὶ ἔτι ἡ ὑπὸ 
ΗΘΚ τῇ ὑπὸ ΝΙΑ͂: αἱ ἄρα τρεῖς αἱ ὑπὸ ABI AEZ 
HOK γωνίαν vow ταῖς ὑπὸ ΞΜ ΜΕΝ ΝΞΑ͂ 
ἔσαν εἰσίν, ᾿Αλλὰ αἱ τρεῖς αἱ ὑπὸ XM MEN 


Fig. 23. 


Lond , - 1 , c - 
ING τέτρασιν ὀρϑαῖς εἰσὶν ἔσαν. καὶ αἱ τρεῖς ἄρα 


αἱ ὑπὸ ABI' 4ΕΖ ΗΘΚ τέτρασιν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 
“Ὑπόκεινταν δὲ καὶ τεσσάρων ὀρϑῶν ἐλάσσονες, ὅπερ 


R74 5 , ^J » 3 , , 4 
ἄτοπον: οὐχ ἄρα ἡ .4DB τῇ AA ἴση ἐστί. “έγω δὴ 
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ὅτι οὐδὲ ἐλάττων ἐστὶν ἡ AB τῇ .45.. Fi γὰρ δὺ- 
veróv, ἔστω" xci χκείσϑω τῇ uiv AB ἴση ἡ Ξ0, τῇ 
δὲ ΒΤ᾽ ἴση ἡ ZI, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ OII. Καὶ ἐπεὶ 
ἔση ἐστὲν ἡ AB τῇ BI, ἴση iori καὶ ἡ EO τῇ AIT- 
ὥςτε xci λοιπὴ ἡ ΑΘ λοιπῇ τῇ Π ἐστὶν ἴση. 
Ἴ στιν ἄρα ὡς ἡ «10 πρὸς τὴν OZ, οὕτως ἡ MII πρὸς τὴν 15: 
᾿ παράλληλος ἄρα ἡ JM τῇ ΟΠ], καὶ ἰσογώνιον τὸ 
ΑΜΞ τῷ OILZ* ἔστιν ἄρα ὡς ἡ EA πρὸς τὴν ΑΜ, 
οὕτως ἡ ΞῸ πρὸς τὴν Ο11. ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ἡ AZ 
πρὸς τὴν Ξ0), οὕτως ἡ 41M πρὸς τὴν ΟΠ. Μείξων 
δὲ ἡ AE τῆς 50. μείζων ἄρα καὶ ἡ 44M τῆς ΟΠ. 
᾿Αλλ ἡ LM. χεῖταν τῇ MI ἴση: καὶ ἡ AI! ἄρα τῆς 
ΟἿ μείζων ἐστίν. ᾿Επεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι αἱ .AB. ΒΤ 
δυσὶ ταῖς OZ ZII ἴσαι εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ .411΄ βάσεως 
τῆς OII μείζων ἐστί: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ .ABI' γωνίας 
τῆς ὑπὸ OXII μείζων ἐστίν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν 
ὅτι xci ἡ μὲν ὑπὸ 4ΕΖ τῆς ὑπὸ [MEN μείζων ἐστὶν, 
ἡ δὲ ὑπὸ ΗΘΚ τῆς ὑπὸ ΝΞΖΑ͂: αἱ ἄρα τρεῖς γωνίαν 
αἱ ὑπὸ 487 AEZ ΗΘΚ τριῶν τῶν ὑπὸ ΑΞΗ͂ 
MEN NEA μείζονές εἰσιν. ᾽4λ} αἱ ὑπὸ 481 AEZ 
HOK τεσσάρων ὀρϑῶν ἐλάσσονες ὑπόχεινται" πολλῷ 
ἄρα αἱ ὑπὸ ΑΞΜ MEZN ΝΞΑ͂ τεσσάρων ὀρϑῶν 
εἶσιν ἐλάσσονες. ᾿4λλὰ καὶ ἴσαι, ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον". 
οὐκ ἄρα ἡ AB ἐλάσσων ἐστὶ τῆς «1.5. ᾿Εδείχϑη δὲ 
ὅτι οὐδὲ ἴση- μείζων ἄρα ἡ AB τῆς 4A. ᾿Ανεστάτω 
δὴ ἀπὸ τοῦ Z σημείου τῷ τοῦ 4 MN κύχλου ἐπιπέδῳ 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΞΡ.- xol ᾧ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 
AB τετράγωνον τοῦ ἀπὸ τῆς LZ, ἐκείνῳ ἴσον ἔστω 
τὸ ἀπὸ τῆς ZP, xoi ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΡΑ͂ PM PN. 
Καὶ ἐπεὶ ἡ ΞΡ ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ τοῦ 44 MN κύκλου 
ἐπίπεδον- καὶ πρὸς ἑκάστην ἄρα τῶν MES MEZ NZ 
ὀρϑή ἐστιν ἡ PA. Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AZ τῇ 
ΞΜ, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρθὰς ἡ ZP- βάσις ἄρα ἡ 
PA βάσει τῇ PM ἴση ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
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54 PN ἕἑχατέρᾳ τῶν PA4 PM ἐστίν ἴση" αἱ τρεῖς! ἄρα 
αἱ P4 PM PN ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, Καὶ ἐπεὶ ᾧ 
μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς AB τοῦ ἀπὸ τῆς A45, ἐκείνῳ 
ἴσον ὑπόκειται τὸ ἀπὸ τῆς 5: Ῥ- τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AB 
ἴσον ἐστὶ τοῖο ἀπὸ τῶν AZ XP. "loi; δὲ ἀπὸ τῶν 

Z EP ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς .1}Ρ, ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ 
«5. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 448 ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς 
P4: ἴση ἄρα ἡ AD τῇ PA. ᾿Αλλὰ τῇ μὲν .AB ἴση 
ἐστὴν ἑκάστη τῶν BI' 4Ε EZ HO ΘΚ, τῇ δὲ PA 
ἴση ἑχατέρα τῶν PM PIN* ἑκάστη ἄρα τῶν .AB Β1' 
AE EZ HO ΘΚ ixaorij τῶν PA PM ΡΝ ἴση ἐστί. 
Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ JP PM δυσὶ ταῖς AB Β΄ ἴσαι 
εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ 44M βάσει τῇ Α΄ ὑπόκειται lon 
γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ [PM γωνίᾳ τῇ ὑπὸ .4BI' ἐστὶν 
ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ MPN γωνία 
τῇ ὑπὸ 4 EZ ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ 4PN τῇ ὑπὸ ΗΘΚ. 

"Ex τριῶν ἄρα γωνιῶν ἐπιπέδων τῶν ὑπὸ A4PM 
MPN .A4PN, αἵ εἰσιν ἴσαι τρισὺ ταῖς δοϑείσαις ὑπὸ 
ABI' AEZ HOK qiipe ed γωνία συνέσταται ἡ πρὸς 
τῷ P περιεχομένη ὑπὸ τῶν ΑΡΗ͂ MPN APN 
γωνιῶν". ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 

-AAÀà δὴ ἕστω τὸ χέντρον τοῦ κύχλου ἐπὶ μιᾶς 
τῶν πλευρῶν τοῦ τριγώνου, τῆς ΜΝ, xoi ἔστω τὸ 
A, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ 3.4: λέγω πάλιν ὅτι μείζων ἐστὶν 
ἡ Ab τῆς AS, Εἰ γὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὲν ἡ AB 
τῇ 1.2, ἢ ἐλάττων, "Eorw πρότερον ἴση" δύο sd ὰξ 
AB BI τοῦτ᾽ ἔστιν αἱ AE ΕΖ, δυσὶ ταῖς ME E 
τοῦτ᾽ ἔστι τῇ MN, ἴσαι εἰσίν. AMAA ἡ MN τῇ AZ 
piis ἴση" καὶ ci 4E EZ ἄρα τῇ 4Z ἴσαι εἰσὶν, 

ὕπερ ἐστὴν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα ἡ .4B ἴση ἐστὶ τῇ 
AX. “Ὁμοίως δὲ οὐδὲ PED πολλῷ γὰρ τὸ ἀδύ- 
verov μεῖζον. 3, ἄρα 418 μείζων ἐστὶ τῆς “1.3. Καὶ 
ἐὼν ὁμοίως ᾧ μεῖζόν dort τὸ ἀπὸ τῆς 4B τοῦ 
ἀπὸ τῆς 44, ἐκείνῳ ἴσον. δυναμένην εὐϑεῖαν πρὸς 
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ὀρθὰς τῷ τοῦ χύχλου ἐπιπέδῳ ἀναστήσωμεν; ὡς 
τὴν EP, συσταϑήσεται τὸ πρόβλημα. 

᾿“λλὰ δὴ ἔστω τὸ χέντρον τοῦ χύκλου ἐχτὸς τοῦ 
AMAN τριγώνου, καὶ ἔστω τὸ ,5, xoi ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ 45 ME NEZ. λέγω δὴ καὶ οὕτως Ort μείζων ἐστὶν 
ἣ AB τῆς 41,5. Et γὰρ μή, ἤτον ἴση ἐστὶν, ἢ ἐλάτ- 
vov. "Eoro πρότερον ἴση" δύο οὖν αἱ AB .BI' δυσὶ 
ταῖς MX ΞΑ͂ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρῳ, καὶ βάσις 
ἡ AI' βάσει τῇ M ἴση: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ABI 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ MEA ἔση ἐστί, Διὰ τὼ αὐτὼ δὴ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΗΘΚ τῇ ὑπὸ AEN ἐστὶν ἴση" ὕλη ἄρα ἡ 
ὑπὸ ΜΝ δυσὶ ταῖς ὑπὸ 48 ΠΘΚ ἐστὶν ἴση. 
AAX αἱ ὑπὸ 411' ΗΘΚ τῆς ὑπὸ AEZ μείζονές 
εἰσὶ " xal ἡ ὑπὸ ΜΝ ἄρα τῆς ὑπὸ 4.2 μείζων ἐστί, 
Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ AE EZ δυσὶ ταῖς ΜΗ, ,ZN ἴσαι 
εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ 4Z βάσει τῇ ΜΝ ἴση" γωνία ἄρα 
ἢ ὑπὸ MEN γωνίᾳ vij ὑπὸ 4.2 ἐστὶν ἴση. ᾿Εδείχϑη 
δὲ xoi μείζων, ὕπερ. ἄτοπον: οὐχ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ 
AB τῇ .1.3. Ἑξῆς δὲ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ ἐλάττων" 
μείζων ἄρα. Καὶ ἐὰν πρὸς ὀρϑὰς τῷ τοῦ κύκλου 
ἐπιπέδῳ πάλιν ἀναστήσωμεν τὴν 5 ῬΡ, καὶ ἴσον δυνα- 
μένην αὐτὴν ὑποϑώμεϑα, o μεῖζον δύναται τὸ ἀπὸ 
τῆς AB τοῦ ἀπὸ τῆς “41,23, συσταϑήσεταν τὸ πρόβλημα. 

“έγω δὴ ὅτι οὐδὲ ἐλάττων ἐστὶν ἡ 418 τῆς AME. Εἰ 
γὰρ δυνατόν, ἔστω καὶ κείσϑω τῇ μὲν AD ἴση ἡ Ξ0, 
τῇ δὲ BI' ἴση ἡ Zll, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ OII. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ .AB τῇ ΒΓ, ἴση ἐστὶ καὺ ἡ ΞῸ τῇ 
ΞΠ- ὥςτε καὶ λοιπὴ ἡ OA λοιπῇ τῇ 14M ἐστὶν ἴση" 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ «ΑΜ τῇ ΠΟ, καὶ ἰσογώνιον 
τὸ AME τρίγωνον τῷ ILEO τριγώνῳ" ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ £4 πρὸς τὴν ΔΜ, οὕτως ἡ ΞΌ πρὸς τὴν OII, 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ 42 πρὸς τὴν ZO, οὕτως ἡ 4M 
πρὸς τὴν ΟΠ. Μείζων δὲ ἡ AZ τῆς ΞΟ: μείζων 
ἄρα καὶ ἡ 44M τῆς ΟΠ. ἀλλὰ ἡ ΦΜεῇ AI ἐστὶν 
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ἴση: xol ἡ ΓΑ͂ ἄρα τῆς OII ἐστὶ μείζων. ᾿Επεὶ 
οὖν δύο αἱ .4B BI' δυσὶ ταῖς OZ ZII ἴσαν εἰσὶν, 
ἑχατέρα ἑκατέρῳ, xol βάσις ἡ 4 βάσεως τῆς ΟΠ 
μείζων ἐστί: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ .ABI' γωνίας τῆς ὑπὸ 
O51! μείζων ἐστίν. Ὁμοίως δὴ χἂν τὴν ΞΡ ἴσην 
ἑχατέρᾳ τῶν ZO SII ἀπολάβωμεν, xoi ἐπιζεύξωμεν 
τὴν OP, δείξομεν ὅτι xoi ἡ ὑπὸ ΗΘΚ γωνία τῆς 
ὑπὸ ΟΞΡ μείζων ἐστί, Συνεστάτω δὴ πρὸς τῇ 4E 
εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ A τῇ μὲν ὑπὸ 
ABI γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 422, τῇ δὲ ὑπὸ ΗΘΚ ἴση 
ἡ ὑπὸ AZT, καὶ κείσϑω ἑκατέρα τῶν XX XT τῆ 

A ἴση, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ OX OT XT. Koi 
ἐπεὶ δύο αἱ 45 BI' δυσὶ ταῖς ΟΣ EX ἴσαν εἰσὶ, καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ABI' γωνίᾳ τῇ ὑπὸ OX ἴση: βάσις 
ἄρα ἡ AI, τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ 4M, βάσει τῇ ΟΣ ἐστὶν 
ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ Α͂Ν τῇ OT ἴση ἐστί. 
Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΠΑ AN δυσὶ ταῖς ΣῸ OT ἴσαι 
εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ MAN γωνίας τῆς ὑπὸ ΣΟΤ' 
μείζων ἐστί" βάσις ἄρα ἡ MN βάσεως τῆς XT μεί- 
ζων ἐστίν, AAA ἡ MEN τῇ 42 &oriw ἴση" xol ἡ 
AZ ἄρα τῇ ΣΤ μείζων ἐστίν. ᾿Επεὶ οὖν δύο αἱ AE 
EZ δυσὶ ταῖς XE XT ἴσαι εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ 4Ζ βά- 
σεως τῆς S T μείζων: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ AEZ γωνίας 
τῆς ὑπὸ XZT μείζων ἐστίν, Ἴση δὲ ἡ ὑπὸ XZ'T ταῖς 
ὑπὸ ΑΒΙ ΗΘΚ' ἡ ἄρα ὑπὸ A4EZ τῶν ὑπὸ ΑΒΓ 
ΗΘΚ μείζων ἐστίν, ᾿Αλλὰ καὶ ἐλάττων, ὅπερ ἀδύνατον. 


Πρότασις ss. 
᾿Εὰν στερεὸν ὑπὸ ὃ: παραλλήλων ἐπιπέ- 54, 
δωὼν περιέχηται, τὰ ἀπεναντίον αὐτοῦ ἐπί- 
medo ἴσα τε καὶ παραλληλόγραμμα ἐστέ, 
Στερεὸν γὰρ τὸ 14ΘῊ ὑπὸ ἐξ παραλλήλων 2nt- ris, 24, 
πέδων περιεχέσϑω τῶν ΑΙ HZ 40 AZ ΒΖ AE- 
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λέγω Ort τὰ ἀπεναντίον αὐτοῦ ἐπίπεδα ἴσα vs καὶ 
παραλληλόγραμμα ἐστιν. 

"End γὰρ δύο ἐπίπεδα παράλληλα τὰ BH ΤΕ 
ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ “1' τέμνεται, αἱ χοιναὶ αὐτῶν 
τομαὶ παράλληλοί εἰσι" παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ AB 


τῇ 4I. Πάλιν, ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα παράλληλα Td 


BZ AE ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΑΓ’ τέμνεται, αἱ κοιναὶ 
αὐτῶν τομαὶ παράλληλοί εἰσι" παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ BI τῇ 44. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ 9j AB τῇ AT' πα- 
ράλληλος" παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ AT. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι xai ἕχαστον τῶν AZ ZH 
HB BZ AE παραλληλόγραμμόν ἐστιν. 
᾿Επεζεύχϑωσαν αἱ 40 AZ. Καὶ ἐπεὶ παράλλη 
λός ἐστιν 7j μὲν .AB τῇ 41᾽, ἡ δὲ ΒΘ τῇ I'Z-* δύο 


δὴ αἱ 48 ΒΘ ἁπτόμεναι ἀλλήλων παρὰ δύο εὐϑείας 


τὰς 41 I'Z ἁπτόμενας ἀλλήλων εἴσιν, οὐκ ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ: ἴσας ἄρα γωνίας περιέξουσιν. ἴση 
ἄρα ἡ ὑπὸ ABO γωνία τῇ ὑπὸ 4ΓΖ. Ko ἐπεὶ 
δύο αἱ .4B BO δυσὶ ταῖς 4Γ᾽ ΓΖ ἴσαι εἰσὶ, καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ABO γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 412 ἴση: βάσις 
ἄρα ἡ 46 βάσει τῇ AZ ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ ABO 
τρίγωνον τῷ 412 τριγώνῳ ἴσον ἐστί, Καὶ ἔστι τοῦ 
μὲν ABO διπλάσιον τὸ BH παραλληλόγραμμον, 
τοῦ δὲ 412 διπλάσιον τὸ [᾽Ε παραλληλόγραμμον" 
ἴσον ἄρα τὸ BH παραλληλόγραμμον τῷ I'E παραλ- 
ληλογράμμῳ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν Ort χαὶ τὸ μὲν 
ΑΓ và ΗΖ ἐστὶν ἴσον, τὸ δὲ AE τῷ ΒΖ. 

᾿Εὰν ἄρα στερέὲὸν ὑπὸ ἐξ παραλλήλων ἐπιπέδων 
e « » καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ προτάσει « e ο ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις κέ. 

᾿ΕἘὰν στερεὸν παραλληλεπίπεδον éniné- 
δῳ τιηϑῆ παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον 
ἐπιπέδοις": ἔσται ὡς ἡ βάσις πρὸς τὴν βάσιν, 
οὕτως τὸ στερεὸν πρὸς τὸ στερεόν, 


25. 
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Στερεὸν γάρ παραλληλεπίπεδον τὸ ABI ἐπι- riz. 25. 
πέδῳ τῷ ΖΗ τετμήσϑω παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπ- 
ἐναντίον ἐπιπέδοις τοῖς ῬΑ͂ 4Θ-: λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς 
4 AEZQ βάσις πρὸς τὴν ΕΘΙΖ βάσιν, οὕτως τὸ 
ABZY στερεὸν πρὸς τὸ ΕΗ Π4 στερεόν. 

᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ἡ «446 ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη, 
zai κείσϑωσαν τῇ μὲν ΑΕ ἴσαν ὁσαιδηποτοῦν ct 
AK ΚΑ, τῇ δὲ EO ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ OM ΜΝ, 
καὶ συμπεπληρώσϑω τὰ 440 Kd OX MX παραλ- 
ληλόγραμμα, καὶ τὰ 4411 KP AM MT στερεά. Ka 
ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΑΚ KA AE εὐϑεῖαι. ἀλλήλαις, 
ἴσα ἐστὲ xol τὰ uiv 10 KO AZ παραλληλόγραμμα 
ἀλλήλοις, τὰ δὲ ΚΞ KB AH ἀλλήλοις, καὶ ἔτι τὰ 
ἂψ KII ΑἍΡ ἀλλήλοις, ἀπεναντίον γάρ. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ χαὶ τὰ uiv EI' OX MZ παραλληλόγραμμα 
ἴσα ἐστὶν ἀλλήλοις. τὰ δὲ ΘΗ ΘΙ IN ἴσα ἐστὶν ἀλ- 
λήλοις, καὶ ἕτι τὰ 4O M2 INT- τρία ἄρα ἐπίπεδα 
τῶν 11] KP ΑΥΥ στερεῶν τρισὶν ἐπιπέδοις ἐστὶν ἴσα. 
«λλὰ τὰ τρία τρισὶ τοῖς ἀπεναντίον ἐστὶν ἴσα" τὰ 
ἄρα τρία στερεὰ τὸ ΑΠ ΚΡ AY ἴσα ἀλλήλοις ἐστί, 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὰ τρία στερεὼ τὰ E4 4M MT 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ 4Ζ 
βάσις τῆς .4Z βάσεως, τοσαυταπλάσιόν ἐστι καὶ τὸ 
LY στερεὸν τοῦ ΑΥ̓͂ στερεοῦ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὅσα- 
πλασίων ἐστὲν ἡ ΝΖ βάσις τῆς ZO βάσεως, τοσαυ- 
ταπλάσιόν ἔστι καὶ τὸ ΝῪ στερεὸν τοῦ O Y στερεοῦ. 
Καὶ εἰ ἴση ἐστὶν ἡ .4Z βάσις τῇ ΝΖ βάσει, ἴσον 
ἐστὶ καὶ τὸ AY στερεὸν τῷ ΝΥ͂ στερεῷ, καὶ εἰ ὑπερ- 
ἔχει ἡ ΑΖ βάσις τῆς ΝΖ βάσεως ὑπερέχειν καὶ τὸ 
«Αὖ στερεὸν τοῦ IN Y στερεοῦ, xol εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. 
Τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν, δύο μὲν βάσεων τῶν 
AZ Z0, δύο δὲ στερεῶν τῶν .AY YO, εἴληπται ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τῆς μὲν AZ βάσεως καὶ τοῦ AY στε- 
φεοῦ, ἥτε ΑΖ βάσις καὶ τὸ AY στερεὸν, τῆς δὲ ΘΖ 
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βάσεως καὶ τοῦ OY στερεοῦ, ἥτε ΝΖ βάσις καὶ τὸ 
ΝῪ στερεόν: ac δέδειχται ὕτι εἰ ὑπερέχει ἡ AZ 
βάσις τῆς ΝΖ βάσεως, ὑ ὑπερέχδε καὺ τὸ ΑΥΥ στερεὸν 
τοῦ ΝῪ στερεδῦ- χαὶ εἰ ἴση, ἴσον: καὶ εἰ ἐλλείπει, 


ἐλλείπει" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .AZ βάσις πρὸς τὴν ΖΘ 


βάσιν, οὕτως τὸ .4Y στερεὸν πρὸς τὸ YO στερεόν. 
᾿Ἐὰν ἄρα στὲρ εὸν παραλληλεπίπεδον «οὖς καὶ τὰ ἑξῆς 
« » Ld 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... Ὁπὲρ ἑδει δεῖξαι. 


πρότασις x. 


^ ^ , 42 , 4 * -“ E 
Πρὸς τῇ δοθείσῃ sv Octo καὶ τῷ πρὸς 
E] -Ὁ- , -Ὁ , -Ὁ , » 
αὐτῇ σημείῳ τῇ δοϑείσῃ στερεᾷ γωνίᾳ ἴσην 
στερεὰν γωνίαν συστήσασθϑιαι. 


Ἔστω ἢ uiv δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ ) δὲ ode Fig, 20. 


αὐτῇ σημεῖον τὸ 44, ἡ δὲ δοϑεῖσα στερεὰ γωνία ἡ 
πρὸς τὸ 4, περιεχομένῃ ὑπὸ τῶν E4l' E4AZ ZAT 
γωνιῶν ἐπιπέδων. δεῖ δὴ πρὸς τῇ 418 εὐϑείᾳ xal 
τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ .4 τῇ πρὸς τῷ 4 στερεᾷ 
γωνίᾳ ἴσην στερεὰν γωνίαν συστήσασθαι. 

Fig ἐπὶ τῆς 4Z τυχὸν σημεῖον τὸ Z, xol 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Z ἐπὶ τὸ διὰ τῶν Ε4 ATI' ἐπίπεδον 
κάϑετος ἡ ΖΗ, xoci συμβαλλέτω τῷ ἐπιπέδῳ χατὰ 
τὸ H, xoi ἐπεζεύχϑω ἡ 4H, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 
AB εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ μὲν 
ὑπὸ Ε41᾽ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Ζ, τῇ δὲ ὑπὸ EAH 
ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Κ, καὶ κείσϑω τῇ ΔΗ ἴση ἡ AK, καὶ 
ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ Καὶ σημείου τῷ διὰ τῶν BA 414 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ KO, καὶ κείσϑω ἴση τῇ HZ 
ἡ ΚΘ, xai ἐπεζεύγϑω ἡ OA4- λέγω ὅτι ἡ πρὸς τῷ 
«ΑἹ στερεὰ γωνία περιεχομένη ὑπὸ τῶν Β44 Β4Θ 
OAA γωνιῶν ἴση ἐστὶ τῇ πρὸς τῷ 4 στερεᾷ γωνίᾳ 
τῇ περιεχομένῃ ὑπὸ τῶν EAI' EAZ ZAI' γωνιῶν. 

᾿Ππειλήφϑωσαν γὰρ ἴσαν αἱ 448 AE, καὶ ἐπ- 
ἐζεύχϑωσαν αἱ OB ΚΒ ΖΕ HE. Καὶ ἐπεὶ ἡ ZH 


20. 


"πῆρ 
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ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον, καὶ πρὸς 
πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐϑείας καὶ οὔσας 
ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ OgÜdg ποιήσει γωνίας" 
ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ZHA ZHE γωνιῶν, 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ OKA OKB 
γωνιῶν ὀρϑή ἐστι. Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΚΑ 48 δυσὶ 
ταῖς H4 AE ἴσαν εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρῳ, καὶ γωνίας 
ἔσας περιέχουσι: βάσις ἄρα ἢ KB. βάσει τῇ EH ion 
ἐστίν. Ἔστι δὲ xoi »$ KO τῇ HZ ion, καὶ γωνίας 
ὀρϑὰς περιέχουσιν: ἴση ἄρα καὶ ἡ ΘΒ τῇ ΖΕ. Πά- 
λὲν ἐπεὶ δύο αἱ AK KO δυσὶ ταῖς AH HZ ἴσαι 
εἰσὶ, καὶ γωνίας ὀρϑὲὰς περιέχουσι" βάσις ἄρα ἡ A40 
βάσεν τῇ AZ ἴση ἐστίν. Ἔστι δὲ καὶ ἡ Α͂Β τῇ AE 
ἴση" δύο δὴ αἱ OA AB δυσὶ ταῖς 42 AE ἴσαι εἰσὶ, 
xci βάσις ἡ ΘΒ βάσει τῇ ΖΕ ἴση: γωνία ἄρα 7) ὑπὸ 
Β46 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ἣ ὑπὸ O AA τῇ ὑπὸ ZAT' ἐστὶν ἴση" (ἐπειδή- 
πὲρ ἐὰν ἀπολάβωμεν ἴσας τὰς Α4 Al', καὶ ἐπι- 
ζεύξωμεν ràg ΚΑ ΘΑ͂ HI'ZDI, ἐπεὶ ὅλη ἡ ὑπὸ 
BALA ὅλῃ τῇ ὑπὸ EAT dori ἴση, ὧν ἡ ὑπὸ ΒΑΚ 
τῇ ὑπὸ EAH ὑπόχειταν ἴση: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ KAA 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ HAI'é£oww ἴση. Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ KA 
44 δυσὶ ταῖς HA 41 ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας 
περιέχουσι" βάσις ἄρα ἡ ΚΑ βάσει τῇ HT' ἐστὶν ἴση. 
Ἴστι δὲ xoi ἡ KO τῇ HZ ἴση: δύο δὴ αἱ .4K ΚΘ 
δυσὶ ταῖς L'H HZ εἰσὶν ἴσαι, καὶ γωνίας ὀρθὰς πε- 
Qi£govot* βάσις ἄρα ἡ ΘΑ͂ βάσει τῇ ZI' ἐστὶν ἴση. 
Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΘΑ 411 δυσὶ ταῖς ZA 4 ἴσαι εἰσὶ, 
xci βάσις ἡ ΘΑ͂ βάσει τῇ ZI' ἴση" γωνία ἄρα ἡ 
ὑπὸ O44 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΖ4Γ ἐστὶν ἴση). Ἔστι δὲ 
καὶ ἡ ὑπὸ BAA τῇ ὑπὸ EAI' ἴση. 

Πρὸς ἄρα τῇ δοθείσῃ εὐϑείᾳ, τῇ 1}, καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ, τῷ A, τῇ δοϑείσῃ στερεᾷ γωνίᾳ, τῇ πρὸς 
τῷ 4, ἴση στερεὰ γωνία συνέσταται. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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Πρότασις κζ΄. 

πὸ τῆς δοϑείσης εὐθείας τῷ δοϑέντι 
στερεῷ παραλληλεπιπέδῳ ὅμοιόν τὲ x«l 
ὁμοίως κείμενον στερεὸν παραλληλεπίπεδον 
ἀναγράψαι.» 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ AD, τὸ δὲ δοϑὲν 
στερεὸν παραλληλεπίπεδον τὸ 4['- δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς 
δοϑείσης εὐϑείας τῆς .4D τῷ δοϑέντι στερεῷ παραλ- 
ληλεπιπέδῳ τῷ 14 ὅμοιόν τὲ καὶ ὁμοίως κείμενον 
παραλληλεπίπεδον ἀναγράψαι. 

Συνεστάτω πρὸς τῇ .4}} εὐθείᾳ xal τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ TQ Α τῇ πρὸς τῷ 1᾽ στερεᾷ γωνία ἴση; 
ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν ΒΗΘ OAK KAB, ὥςτε ἴσην 
εἶναι τὴν μὲν ὑπὸ Β46Θ γωνίαν τῇ ὑπὸ EIZ, τὴν 
δὲ ὑπὸ BAK τῇ ὑπὸ ΕΓ Ὴ, καὶ ἔτυ τὴν ὑπὸ ΚΑΘ 
τῇ ὑπὸ HI'Z, καὶ γεγονέτω ὡς μὲν ἡ Ε1' πρὸς τὴν 
ΓΗ, οὕτως ἡἣ ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΑΚ, ὡς δὲ ἡ HI' πρὸς 
τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΚΑ πρὸς τὴν .40- δὲ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ZI, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 
A0. Καὶ συμπεπληρώσθω τὸ ΒΘ παραλληλόγραμ- 
μον χαὶ τὸ 414 στερεόν, 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ EI πρὸς τὴν ΓΗ, οὕτως 
ἡ BA πρὸς τὴν AK, xci περὺ ἴσας γωνίας τὰς ὑπὸ 
ΕΓῊ BAK αἱ πλευραὶ ἀνάλογόν εἶσιν: ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ HE παραλληλόγραμμον τῷ KB παραλληλο- 
γράμμῳ. Διὸ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ μὲν ΚΘ fo qas 
ληλόγραμμον τῷ HZ παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστι, 
καὶ ἔτι τὸ ΖΕ τῷ ΘΒ: τρία ἄρα παραλληλόγραμμα 
τοῦ 14 gegen τρισὶ παραλληλογράμμοις τοῦ 4 
στερεοῦ ὅμοιά ἐστιν. ᾿Αλλὰ τὰ μὲν τρία τρισὲ τοῖς 
ἀπεναντίον ἴσα τέ ἐστι χαὶ ὅμοια ; τὰ δὲ voie i in 
τοῖς ἀπεναντίον ἴσα τέ ἐστι καὶ ὅμοια" ὅλον ἄρα τὸ 
I'A στερεὸν ὅλῳ τῷ 444 στερεῷ ὅμοιόν ἐστιν. 

“πὸ τὴς γϑείσης ἄρα εὐϑείας τῆς 48 τῷ 

δοϑέντε 
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δοϑέντι στερεῷ παραλληλεπιπέδῳ τῷ 1.4 do UM τὲ 
xci ὁμοίως κείμενον ἀναγέγραπταν τὸ 441^ ὕπερ 
ἔδεν ποιῆσαι. 


Πρόταδιυς wi 

᾿Εὰν στερεὸν παραλληλεπίπεδον ἐπιπέ- 98, 
δῳ τμηϑῇ κατὰ τὰς διαγωνίους τῶν ἀπεν- 
αντίον ἐπιπέδων, δίχα τμηϑήσεται τὸ στε- 
ροεὸν ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου. 

Στερεὸν γὰρ παραλληλεπίπεδον τὸ .A4B ἐπιπέδῳ Fig. 28. 
τῷ ΓΔΕΖ τετμήσϑω κατὰ τὰς διαγωνίους τῶν ἀπεν- 
αντίον ἐπιπέδων τὰς ΓΖ 4 λέγω ὅτι δίχα τμηϑή- 
σεται τὸ 418 στερεὸν ὑπὸ τοῦ 1΄42 ἐπιπέδου. 

᾿Επεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν  I'HZ τρίγωνον τῷ 
I'ZB τριγώνῳ, τὸ δὲ 44} τῷ A4EO, ἔστι δὲ καὶ τὸ 
μὲν ΓΑ͂ παραλληλόγραμμον τῷ ΕΒ ἴσον, ἀπεναντίον. 
γὰρ, τὸ δὲ H.E τῷ ΓΘ’ καὶ τὸ πρίσμα ἄρα τὸ πε- 
οιεχόμενον ὑπὸ δύο μὲν τριγώνων, τῶν I'HZ AAE, 
τριῶν δὲ παραλληλογράμμων, τῶν HE 41'.Ὲ, ἴσον 
ἐστὺὴ τῷ πρίσματι τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ δύο uiv τρι- 
γώνων, τῶν [28 4Ε6Θ, τριῶν δὲ παραλληλογράμμων, 
τῶν I'O BE I'E, ὑπὸ γὰρ ἴσων ἐπιπέδων περιέχον-- 
ται τῷ τὲ πλήϑει καὶ τῷ μεγέϑει" ὥςτε ὅλον τὸ 48 
στερεὸν δίχα τέμνεται ὑπὸ τοῦ I'AEZ ἐπιπέδου. 

[Πὰν ἄρα στερεὸν ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . » «] 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις xo, 
T& ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα στερεὰ 90, 
παραλληλεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, 
ὧν αἱ ἐφεστῶσαν ἐπὶ τῶν αὐτῶν εἰσιν εὖὐ- 
ϑειῶν, ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 
Ἵστω ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς .4.}ΒἘ στερεὰ Fig. 29. 
παραλληλεπίπεδα τὰ I'M I'N ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος 


11. Di] 
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ὄντα, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι αἱ AZ ATI JM IN 14 
ΓΕ BO BK ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὐϑειῶν ἔστωσαν τῶν 
ΖΝ AK- λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ I'M στερεὸν τῷ ΓΝ 
στερεῷ. 

"na γὰρ παραλληλόγραμμόν ἐστιν ἑκάτερον τῶν 
ΓΘ I'K, ἴση ἐστὶν ἡ ΤΠ} ἑκατέρᾳ τῶν 40 EK- ὡς- 
τε xal ἢ 4O τῇ EK ἐστὶν ἴση. Κοινὴ ἀφῃρήσϑω 
ἡ EO- λοιπὴ ὥρα ἡ AE λοιπῇ τῇ OK ἐστὶν ἴση. 
ὥςτε xal τὸ μὲν Δ ΕΤ' τρίγωνον τῷ ΘΚΒ τριγώνῳ 
ἴσον ἐστὶ, τὸ δὲ AH. παραλληλόγραμμον τῷ ΟΝ πα- 
ραλληλογράμμῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xci τὸ ZAH τρί- 
yovov τῷ MAN τριγώνῳ ἴσον ἐστίν. Ἔστι δὲ χαὺ 
τὸ μὲν I'Z παραλληλόγραμμον τῷ DM παραλληλο- 
γράμμῳ ἴσον, τὸ δὲ ΤῊ τῷ ΒΙΝ, ἀπεναντίον γάρ" 
καὶ τὸ πρίσμα ἄρα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ δύο μὲν β 
τριγώνων, τῶν 4ΖΠ LAE, τριῶν δὲ παραλληλογράμ- ΐ 
μων, τῶν Α4 AH. HI' tcov ἐστὶ τῷ πρίσματι τῷ πε- 
ριεχομένῳ ὑπὸ δύο μὲν τριγώνων, τῶν MAN ΘΒΚ, 
τριῶν δὲ παραλληλογράμμων, τῶν BM ON NB. Κοι- 
γὸν προςχείσϑω τὸ στερεὸν, οὗ βάσις μὲν τὸ 48 | 
παραλληλόγραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ HEOM- ὅλον 
ἄρα τὸ I'M στερεὸν παραλληλεπίπεδον ὅλῳ τῷ Γ'Ν 
στερεῷ παραλληλεπιπέδῳ ἴσον ἐστί. 

Tà ἄρα ἐπὶ τῆς αὐτῆς ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς Pv τῇ 
προτάσει « « « ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις x. 
T& ἐπὺ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα στερεὰ 30. | 
, * € ' M 5 ᾿ «rr 
παραλληλεπίπεδα xai ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, 
ὧν αἱ ὑφεστῶσαει οὔκ εἰσιν ἐπὶ τῶν αὐτῶν 
εὐϑειῶν, ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 
"Loro γὰρ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς AB στε- Fig.8 
ose παραλληλεπίπεδα τὰ ΓΗ ΓΝ, καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 


ὕψορ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαν αἱ AZ AH AM AN. 14 
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I'EBO BK μὴ ἔστωσαν ini τῶν αὐτῶν εὐϑειῶν- 
λέγω ὅτι ἴσον ἐστὴ τὸ I'M στερεὸν τῷ ΓΝ στερεῷ. 


᾿Εκβεβλήσϑωσαν γὰρ αἱ INK 40, καὶ συμπιπτέ- 


τώσαν ἀλλήλαις κατὰ τὸ σημεῖον, xci ἔτι ἐχβε- 
βλήσϑωσαν αἱ Z]M HE ἐπὶ τὰ O II σημεῖα, xot 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΑΞ. 10 ΓΠ BP. Ἴσον δή ἐστι 
τὸ I'M στερεὸν, οὗ βάσις μὲν τὸ ΑΓΒ. παραλληλό- 
γραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ZA4OM, τῷ I'O στερεῷ, 
οὗ βάσις μὲν τὸ AI'BA παραλληλόγραμμον, ἀπεν- 
αντίον δὲ τὸ ΠΡΟ. ἐπί τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς 
εἶσι τῆς 4T DA, καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, ὧν αἱ ἐφεστῶσαν 
αἱ AZ AZ AM .40 14 I'II BO BP ἐπὶ τῶν 
αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν, τῶν ZO AP. ᾿Δ4λλὰ τὸ 1'O 
στερεὸν, οὗ βάσις μέν ἐστι τὸ 41 ΒΑ παραλληλό- 
γραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ EIIPO, ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΝ 
στερεῷ, οὗ βάσις μὲν τὸ 4 ΓΒ. παραλληλόγραμμον, 
ἀπεναντίον δὲ τὸ ΠΕΚΙΝ, ἐπί ve γὰρ πάλιν τῆς 
αὐτῆς βασεώς sou τῆς ΑΓ ΠΒΑ͂, xoi ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
Vwog, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι αἱ 4Η ΑΞ ΓΕΙΠ AN 
40 BK BP ἐπὶ τῶν αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν, τῶν ΗΠ 
ΝΙ,’. ὥςτε καὶ τὸ I'M στερεὸν loov zov τῷ 1'Ν 
στερεῷ. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ τῆς αὐτῆς͵ .. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσεν , , , ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασιυς λώ, 

Τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα στερεὰ πα- 
ραλληλεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ἴσα 
ἀλλήλοις ἐστίν, 

Ἅστω ἐπὶ ἴσων βάσεων τῶν .4B I'4 στερεὰ πα- 
. ραλληλεπίπεδα τὰ AE I'Z, καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, 
λέγω ὅτι ἴσον ἐστὲ τὸ AE στερεὸν τῷ 1'Z στερεῷ. 

Ἄβστωσαν δὴ πρότερον αἱ ἐφεστηκυῖαι αἱ ΘΚ 
BE AH .4M ΟἿ AZ DL'5 ΡΣ πρὸς ὀρϑὰς ταῖς 


180 EYKAEIAOY 


AB 1.4 βάσεσιν, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ εὐθείας τῇ IP 
εὐθείᾳ ἡ PT, καὶ συνεστάτω πρὺς τῇ PT scie 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ P τῇ ὑπὸ AAD γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ TPY, καὶ χείσϑω τῇ μὲν A44 ἴση ἡ PT, 
τῇ δὲ 38 ἴση ἡ PY, καὶ συμπεπληρώσϑω ἥτε PX 
βάσις καὶ τὸ WHY στερεόν. Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΤΡ 
PY δυσὶ ταῖς 41 B ἴσαν εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας 
περιέχουσιν. ἴσον ὥρα καὶ ὕμοιον τὸ PX. παραλληλό- 
γραμμον τῷ ΘΑ͂ παραλληλογράμμῳ. Καὶ ἐπεὶ πά- 
λιν ἴση ἐστὴν ἡ μὲν Α4 τῇ PT, ἡ δὲ 4M τῇ ῬΣ, 
καὶ γωνίας ὀρϑὰς περιέχουσιν. ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιόν 
ἔστι τὸ PIU παραλληλόγραμμον τῷ 4M παραλληλο- 
γράμμῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ AE τῷ ΣῪ ἴσον 
τέ ἐστι χαὶ ὅμοιον": τρία ἄρα παραλληλόγραμμα τοῦ 
AE στερεοῦ τρισὶ παραλληλογράμμοις τοῦ UY στε- 
ρεοῦ ἴσα τέ ἐστι zo ὅμοια. ᾿λλὰ τὰ μὲν τρία τρισὺ 
τοῖς ἀπεναντίον ἴσα τέ ἐστι χαὶ ὕμοια, τὰ δὲ τρία 
τρισὶ τοῖς ἀπεναντίον: ὅλον ἄρα τὸ 44 στερεὸν πα- 
ραλληλεπίπεδον ὅλῳ τῷ ΨῪ στερεῷ παραλληλεπιπέδῳ 
ἴσον ἐστί, Διήχϑωσαν αἱ 4} XY xoi συμπιπτέτω- 
σαν ἀλλήλαις χατὰ τὸ 42, xoci διὰ τοῦ CT τῇ 42 
παράλληλος ἤχϑω ἡ Tt, xci ἐχβεβλήσθϑωσαν ἡ Tr 
xai ἡ Od καὶ συνεζεύχϑωσαν χατὰ τὸ α, χαὶ συμ- 
πεπληρώσϑω τὰ f140 ΡΙ στερεά. Ἴσον δή ἐστι τὸ 
ΨΩ, στερεὸν, οὗ βάσις μέν ἐστι τὸ PW παραλληλό- 
γραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ Qm τῷ ΨΥ στερεῷ, οὗ 
βάσις μέν ἐστι τὸ PI παραλληλόγραμμον, ἄπεναν- 
τίον δὲ τὸ YO, ἐπί τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς εἰσιν 
τῆς PU, xoi ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι, 
αἱ ΡΩ PY Tr TX 2e ΣΝ Ψπ Ψῷῴ ἐπὶ τῶν 
αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν τῶν ὩΧ σῷ- ἀλλὰ τὸ ΨΥ 
στερεὸν τῷ AE ἴσον ἐστίν: καὶ τὸ ΨΩ ἄρα στερεὸν 
τῷ AE στερεῷ ἴσον ἐστίν, Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 


PYXT παραλληλόγραμμον τῷ 2T παραλληλόγραμ- 


- 
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po, ἐπί τὲ yàg τῆς αὐτῆς βάσεώς εἶσι τῆς PT, xoi 
ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς PT f2X* ἀλλὰ τὸ 
PYXT τῷ [{4 ἐστὶν ἴσον, ἐπεὶ xci τῷ 448- καὶ τὸ 
QT ἄρα παραλληλόγραμμον τῷ I4 ἐστὶν ἴσον. 74240 
δὲ τὸ 4Τ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 14 βάσις πρὲς τὴν AT, 
οὕτως ἡ XT πρὸς τὴν 417, Καὶ ἐπεὶ στερεὸν 
παραλληλεπίπεδον τὸ I'I ἐπιπέδῳ τῷ ΓΖ τέτμηται, 
παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις, coti ὡς 
ἡ [4 βάσις πρὸς τὴν AT βάσιν, οὕτως τὸ 1'Z στε- 
ρεὸν πρὸς τὸ ΡΙ στερεόν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ, ἐπεὺ 
στερεὸν παραλληλεπίπεδον τὸ 421 ἐπιπέδῳ τῷ PP 
τέτμηται, παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις, 
ἔστιν ὡς ἡ 2T βάσις πρὸς τὴν AT βάσιν, οὕτως τὸ 
S21 στερεὸν πρὸς τὸ PI στερεόν. LAW, ὡς ἡ I4 
βάσις πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ f2T βάσις πρὸς τὴν 
AT- καὶ ὡς ἄρα τὸ I'Z στερεὸν πρὸς τὸ PI στερεὸν, 
οὕτως τὸ 42) στερεὸν πρὸς τὸ Pl στερεόν' ἑκάτερον 
ἄρα τῶν Ζ f2!D στερεῶν πρὸς τὸ PI τὸν αὐτὸν 
ἔγεν λόγον: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΖ στερεὸν τῷ ὁ αὶ 
στερεῷ. ““λλὰ τὸ f2!U τῷ AE ἐδείχϑη ἴσαν: χαὶ τὸ 
AE ἄρα τῷ I'Z ἐστὶν ἴσον. 

Μὴ ἕστωσαν δὴ αἱ ἐφεστηχυῖαιν αὖ . AH OK BE 
4M [3 OII AZ PX πρὸς ὀρϑὰς ταῖς AB 14 
βάσεσι' λέγω πάλιν ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 41Ε στερεὸν τῷ 
I'Z στερεῷ. ᾿Ἤγχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν K E H M 
II Z 5 X σημείων ἐπὶ τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον κεΐ- 
ὅετον αὗ ΚΝ ET HY MO. IIX ZW £90 XI, καὶ 
συμβαλλέτωσαν τῷ ἐπιπέδῳ χατὰ τὰ Ν ΤΥ ΦΧ 
UJ £2 I σημεῖα, x«i ἐπεζεύχϑωσαν αὗ INT Yd NY 
Td —XW X40 OI DI. Ἴσον δή ἐστι τὸ ΚΦ ore- 
οεὸν τῷ 111 στερεῷ: ἐπί τε γὰρ ἴσων βάσεών εἰσι 
τῶν KM ILE καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, ὧν αἱ ἐφεστῶ- 
σαν πρὸς ὀρϑάς εἰσι ταῖς βάσεσιν. ᾿Αλλὰ τὸ μὲν 
Kd» στερεὸν τῷ 41Ε στερεῷ ἴσον ἐστὶ, τὸ δὲ III 
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τῷ ΓΖ, ini τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς εἰσι καὶ ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψος, (ὧν αἱ ἐφεστῶσαι οὔκ εἰσιν ἐπὶ τῶν 
αὐτῶν εὐϑειῶν.) καὶ τὸ 4.1" ἄρα στερεὸν τῷ D'Z στε- 
ρεῷ ἔστιν ἴσον. 
Τὰ ἄρα ἐπὶ ἴσων βάσεων ec 5. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν ü 
προτάσει « « . ὕπερ ἔδεν δεῖξαι, 


Πρότασις ig. 

Τὰ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα στερεὰ πα- 
ραλληλεπίπεδα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς αἱ 
βάσεις. 

Ἔστω ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος στερεὰ παραλληλεπί- 
πεδαὰ τὰ AB 1[΄4: λέγω ὅτι τὰ 418 I'A στερεὰ πα- 
ραλληλεπίπεδα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς αἱ βάσεις, τοῦτ᾽ 
ἔστιν ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 41 "βάσις πρὸς τὴν 12 βάσιν, 
οὕτως τὸ 418 στερεὸν πρὸς τὸ [ΓΔ στερεόν. 

Παραβεβλήσϑω γὰρ παρὰ τὴν ZH τῷ 44 πα- 
ραλληλογράμμῳ ἴσον τὸ ΖΘ, xci ἀπὸ βάσεως μὲν τῆς 
ΖΘ, ὕψους δὲ τοῦ αὐτοῦ τῷ 14 στερεὸν παραλληλ- 
ἐπίπεδον συμπεπληρώσθω τῷ ΠΚ' ἴσον δή ἐστι τὸ 
AB. στερεὸν τῷ ΗΚ στερεῷ, ἐπί ve γὰρ ἴσων βάσεών 
εἰσι τῶν 4 ZO, καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος. Καὶ ἐπεὶ 
στερεὸν παραλληλεπίπεδον τὸ Καὶ ἐπιπέδῳ τῷ AH 
τέτμηται, παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις, 
ἐστὶν ἄρα ὡς ἡ ΘΖ βάσις πρὸς τὴν 1Ζ βάσιν, οὕ- 
τως τὸ ΘΖ στερεὸν πρὸς τὸ ÁI' στερεόν, "low δὲ ἡ 
uiv ΖΘ βάσις τῇ AE βάσει, τὸ δὲ HK στερεὸν τῷ 
AH στερεῷ: ἔστιν ἄρα xoi ὡς ἡ AE βάσις πρὸς 
τὴν [2 βάσιν, οὕτως. τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸς τὸ 14 
στερεόν. 

Τὰ ἄρα ὑπὸ τὸ αὐτὸ id. e καὶ τὰ ἕξξῆς ὡς ἐν 
τὴ προτάσει ««« ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


92, 


F ig. 32. 
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Πρότασις iy. 

Tà ὅμοια στερεὰ παραλληλεπίπεδα πρὸς 
ἄλληλα ἕν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁο- 
λόγων πλευρῶν. 

"Eoro ὅμοια στερεὰ παραλληλεπίπεδα τὰ 48 
1.4, ὁμόλογος δὲ ἔστω ἡ ΑΔ τῇ I'É* λέγω ὅτι τὸ 
AB στερεὸν πρὸς τὸ 14] στερεὸν τριπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ ἡ AE πρὸς τὴν ΓΖ. 

χβεβλήσϑωσαν γὰρ ἐπ᾽ εὐϑείας ταῖς .4E HE 
OE αἱ EK ΕΑ EM, καὶ κείσϑω τῇ μὲν ΓΖ ἴση ἣ 
ΕΚ, τῇ δὲ ZIN ἴση ἡ EA, καὶ ἔτι τῇ ΖΡ ἴση ἡ EM, 
καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ Καὶ παραλληλόγραμμον, καὶ 
τὸ KO στερεόν. | 

Kei ἐπεὶ δύο αἱ KE ΒΑ voi ταῖς ['Z ΖΝ 
ἔσαν εἰσὶν, ἀλλὰ xci γωνία ἡ ὑπὸ KEA γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΖΝ ἐστὶν ἴση (ἐπειδήπερ xoi » ὑπὸ AEH 
τῇ ὑπὸ I'ZIN ἐστὶν ἔση διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΑΒ 
I'd στερεῶγ)-: ἴσον ἄρα ἐστὲ καὶ ὕμοιον τὸ ΚΑ, πα- 
ραλληλόγραμμον τῷ I'N παραλληλογράμμῳ, Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ τὸ μὲν KM παραλληλόγραμμον ἴσον 
ἐστὲ xci ὅμοιον τῷ I'P παραλληλογράμμῳ, καὶ ἔτι 
τὸ EO τῷ 4Ζ: τρία ἄρα παραλληλόγραμμα τοῦ ΚΘ 
στερεοῦ τρισὺ παραλληλογράμμοις τοῦ 1'4 στερεοῦ 
ἴσα ἐστὶ καὶ ὅμοια, ᾿Δλλὰ τὰ μὲν τρία τρισὶ τοῖς 
ἀπεναντίον ἴσα ἐστὶ καὶ ὅμοια, τὰ δὲ τρία τρισὶ τοῖς 
ἀπεναντίον ἴσα ἐστὶ καὶ ὅμοια: ὅλον ἄρα τὸ KO στε- 
oceóv ὅλῳ τῷ 14 στερεῷ ἴσον ἐστὲ καὶ ὅμοιον. Σὺυμ- 
πεπληρώσϑω τὸ HK παραλληλόγραμμον, καὶ ἀπὸ 
βάσεων μὲν τῶν HK ΚΑ παραλληλογράμμων, ὕψους 
δὲ τοῦ αὐτοῦ τῷ 418, στερεὰ συμπεπληρώσθω τὰ 
EZ AIL Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν .AB ΓΔ 
στερεῶν ἔστιν ὡς Y) 418 πρὸς τὴν IZ, οὕτως ἡ "Ἢ 
πρὸς τὴν ΖΙΝ, xci ἡ ΕΘ πρὸς τὴν ΖΡ, ἴση δὲ ἡ 
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μὲν ZI' τῇ ΕΚ, ἡ δὲ ΖΝ τῇ ΚΩ͂, ἡ δὲ ZP τῇ EM: 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .4E πρὸς τὴν EK, οὕτως ἡ HE 
πρὸς τὴν E, καὶ ἡ OE πρὸς τὴν EM. ᾿Αλλ ὡς 
μὲν ἡ AE πρὸς τὴν ΕΚ, οὕτως τὸ AH παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΠΗΚὶ παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ 
HE πρὸς τὴν EA, οὕτως τὸ HK πρὸς τὸ KA, ὡς 
δὲ ἡ OE πρὸς τὴν EM, οὕτως τὸ ILE πρὸς τὸ ΚΜ' 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ATH παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ HK, 
οὕτως τὸ ΚΗ πρὸς τὸ ΚΩ͂, xci τὸ ΠΕ πρὸς τὸ 
KM. ᾿4λ2 ὡς μὲν τὸ AH πρὸς v0 HK, οὕτως τὸ 
AB στερεὸν πρὸς τὸ ΕΞ στερεὸν, ὡς δὲ τὸ HK πρὸς 
τὸ KA, οὕτως τὸ E στερεὸν πρὸς τὸ Πἅ στερεὸν, 
ὡς δὲ τὸ ΠΕ πρὸς τὸ KM, οὕτως τὸ ILA στερεὸν 
πρὸς τὸ ΚΟ σπέβεόν": x«i ὡς ἄρα τὸ 48 στερεὸν 
πρὸς τὸ EZ, οὕτως τὸ EZ πρὸς τὸ ΠΑ͂, καὶ τὸ ILA 
πρὸς τὸ KO. ᾿Κὰν δὲ τέσσαρα μεγέϑη κατὰ τὸ συν- 
&yig ἀνάλογον ἢ; τὸ πρῶτον πρὸς τὸ τέταρτον TQL- 
πλασίονα λόγον ἔχεν ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον" τὸ ΑΒ 
ἄρα στερεὸν πρὸς τὸ ΚΟ — λόγον ἔχει, 
ἤπερ τὸ 48 πρὸς τὸ ΕΞ. ᾿4λλ ὡς μὲν τὸ AB nooc 
τὸ EZ, οὕτως τὸ AH παραλληλόγραμμον πρὸς TO 
HK, καὶ ἡ AE εὐθεῖα πρὸς τὴν EK: ὥςτε καὶ τὸ 
AB στερεὸν πρὸς τὸ KO τριπλασίονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ ἣ AE πρὸς τὴν EK. Ἴσον δὲ τὸ μὲν KO στε- 
ρεὸν τῷ ΓΖ4 στερεῷ, ἡ δὲ EK εὐϑεῖα τῇ 1Ζ' καὶ 
τὸ AB ἄρα στερεὸν πρὸς τὸ l'A στερεὸν τριπλασί- 
ove λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ὁμόλογος αὐτοῦ πλευρὰ ἡ 
AE πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν τὴν 1[")Ζ. 

Τὰ ἄρα ὅμοια στερεὰ παραλληλεπίπεδα ... 


? ε " « n ns 
καὶ τὰ E) ὡς ἐν τῇ προτάσει e » « O7UCQ ἔδει δεῖξαι, 
Πόρισμα. 


Ἔν δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν τέσσαρες εὖϑ εἴς 
ἄν ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
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τετάρτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης στερεὸν παραλ- 
ληλεπίπεδον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ ὕμοιον 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμεγον' (ἐπειδήπερ καὶ 7) πρώτη 
πρὸς τὴν τετάρτην τριπλασίονα λόγον ἔχεν ἤπερ πρὸς 
τὴν δευτέραν.) 


Πρότασις x, 

Τῶν ἴσων στερεῶν παραλληλεπιπέδων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι xal 
ὧν στερεῶν παραλληλεπιπέδων ἀντιπεπόν- 
ϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν, ἴσα ἐστὶν 
ἐχεῖνα. 

Ἔστω ἴσα στερεὼ παραλληλεπίπεδα τὰ .AD I' 
λέγω ὅτι τῶν 4B [Δ στερεῶν παραλληλεπιπέδων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι, καὶ ἔστεν ὡς 
3 EO βάσις πρὸς τὴν ΝΙ βάσιν, οὕτως τὸ τοῦ ΓΔ 
στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ LAB στερεοῦ ὕψος. 

"Eorocev γὰρ πρότερον αἱ ἐφεστηκυῖαν αἱ 45 
EZ 4B OK I'M NZ OA ΠΡ πρὸς ὀρϑὰς ταῖς 
βάσεσιν αὐτῶν" λέγω ὅτι dorww ὡς ἡ EO βάσις πρὸς 
τὴν ΝΗ βάσιν, οὕτως ἡ ΓΙ πρὸς τὴν AH. 

Et μὲν ovv ἴση ἐστὶν ἡ EO βάσις τῇ INII βά- 
σει, ὅστι δὲ καὶ τὸ 418 στερεὸν τῷ 14] στερεῷ ἴσον" 
ἔσταν χαὶ ἡ I'M τῇ AH ἴση. Εἰ γὰρ, τῶν EO ΝΗ 
βάσεων ἴσων οὐσῶν, μὴ εἴη τὰ AH ΓΜ ὕψη ἴσα" 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ .4D στερεὸν ἴσον ἔσταν τῷ [4, 'Ynó- 
κειται δὲ (oov οὐκ ἄρα ἄνισόν ἐστι τὸ ΓΙ ὕψος 
τῷ 4Η ὕψει" ἔσον ἄρα" καὶ ἔσταν ὡς ἡ ΕΘ βάσις 
πρὸς τὴν ΝΙ͂, οὕτως ἡ I'M πρὸς τὴν .AH, καὶ φα- 
γερὸν ὅτι τῶν 48 I'A στερεῶν παραλληλεπιπέδων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι. 

Μὴ ἔστω δὴ ἴση ἡ ΕΘ βάσις τῇ NII βάσει, 
ἀλλ᾽ ἔστω μείζων ἡ LO. Ἔστι δὲ xoi τὸ AB στε- 
ρεὸν τῷ 14 στερξῷ ἴσον" μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ IM 


34. 


Fig. 34. 
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τῆς 4H. Li γὰρ μή; οὐδ᾽ ἄρα πάλιν τὰ AB Γ4 
στερεὰ ἴσα ἔσται" ὑπόκειται δὲ loa. Κείσϑω οὖν τῇ 
AH ἴση ἡ IT, καὶ συμπεπληρώσϑω ἀπὸ βάσεως μὲν 
τῆς ΝΙΙ, ὕψους δὲ τοῦ ΓΊ, στερεὸν παραλληλεπίπε- 
δὸν τὸ (QI. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ AD στερεὸν 


τῷ [44 στερεῷ, ἄλλο δέ τι τὸ ΓΦ, τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ" 


αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 48 
στερεὸν πρὸς τὸ I'd) στερεὸν, οὕτως τὸ 1[΄4 στερεὸν 
πρὸς τὸ I'QD στερεόν. ᾿Αλλ: ὡς μὲν τὸ 418 στερεὸν 
πρὸς τὸ I'd) στερεὸν, οὕτως ἡ LO βάσις πρὸς τὴν 
ΝΗ βάσιν, ἰσοῦψῆ γὰρ τὰ .4B ΓΦ στερεά" ὡς δὲ 
τὸ 1,4 στερεὸν πρὸς τὸ I'd στερεὸν, οὕτως ἡ MII 
βάσις πρὸς τὴν IIT βάσιν, xai ἡ 111’ πρὸς τὴν 1'T* 
xci ὡς ἄρα ἡ ΕΘ βάσις πρὸς τὴν INII βάσιν, οὕτως 
ἡ MI πρὸς τὴν I'TI. Ἴση δὲ ἡ I'T τῇ AH: καὶ 
ὡς ἄρα ἡ ΕΘ βάσις πρὸς τὴν ΝῚ βάσιν, οὕτως ἡ 
MI' πρὸς τὴν 4Η. Τῶν AH 14 ἄρα στερεῶν πα- 
ραλληλεπιπέδων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι. 

Πάλιν δὴ τῶν 418 1΄4 στερεῶν παραλληλεπε- 
πέδων ἀντιπεπονϑέτωσαν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι, καὶ 
ἔστω ὡς ἡ EO βάσις πρὸς τὴν NNII βάσιν, οὕτως τὸ 
τοῦ I'/4 στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ 438 στερεοῦ ὕψος" 
λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 418 στερεὸν τῷ 14 στερεῷ. 

Ἔστωσαν γὰρ πάλιν αἱ ἐφεστηκυῖαι πρὸς ὀρϑὰς 
ταῖς βάσεσι. Καὶ εἰ μὲν ἴση eoviw ἡ ΒΘ βάσις τῇ 
ΝΗ βάσει, καὶ ἔστιν ὡς ἡ EO βάσις πρὸς τὴν ΝΗ 
βάσιν, οὕτως τὸ τοῦ 14 στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ 
ΑΒ στερεοῦ ὕψος" ἴσον ἄρα ἐστὶ χαὺὶ τὸ τοῦ [4 
στερεοῦ ὕψος τῷ τοῦ .4B στερεοῦ ὕψει. Τὰ δὲ ἐπὶ 
ἴσων βάσεων ὄντα στερεὰ παραλληλεπίπεδα καὶ ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψος ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
AB στερεὸν τῷ [4 στερεῷ. 

Mi ἔστω δὴ ἡ EO βάσις τῇ ΝΗ ἴση, ἀλλ ἔο- 
τω μείζων ἡ ΕΘ' μεῖζον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ τοῦ ij 
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στερεοῦ ὕψος τοῦ τοῦ 24D στερεοῦ ὕψους, τοῦτ᾽ ἕο- 
τιν ἡ ΓΗ͂ τῆς .AH. Κείσθω τῇ AH ἴση πάλιν ἡ 
I'T, xo συμπεπληρώσϑω ὁμοίως τὸ ΓΦ στερεόν. 
᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ EO βάσις πρὸς τὴν NNII βά- 
σιν, οὕτως ἡ I'M πρὸς τὴν ΑΗ, ἴση δὲ ἡ AH τῇ 
I'T- éorw ἄρα ὡς ἡ EO βάσις πρὸς τὴν INII βά- 
σιν, οὕτως ἡ ΠΙ͂Γ᾽ πρὸς τὴν I'T. '4AX ὡς μὲν ἡ 
EO βάσις πρὸς τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτως τὸ 41Β στε- 
ρεὸν πρὸς τὸ 1 ᾧ στερεὸν, ἰσοῦινὴ γάρ ἐστι τὰ .AB 
I'D στερεώ' ὡς δὲ 5 ΜΙ πρὸς τὴν I'T, οὕτως irs 
111 βάσις πρὸς τὴν IIT θάσιν, καὶ τὸ I'A στερεὸν 
πρὸς τὸ I'd" χαὶ ὡς ἄρα τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸς τὸ 
Τ ᾧ στερεὸν, οὕτως τὸ 1'A στερεὸν πρὸς τὸ 1 Φ στε- 
pe0v' ἑκάτερον ἄρα τῶν .4B 14 πρὸς τὸ I'd» τὸν 
αὐτὸν ἔχεν λόγον: ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ 418 στερεὸν τῷ 
l4 στερεῷ. 

ΠΠ]ὴ ἕστωσαν δὴ αἱ ἐφεστηκυῖαι αἱ ΖΕ B.4 HA 
KO ZN 40 ΜΙ PII πρὸς ὀρϑὰς ταῖς βάσεσιν 
αὐτῶν, χαὺ ἤχγϑωσαν ἀπὸ τῶν ZH B K ΞΗ4 P 
σημείων ἐπὶ τὰ τῶν ΕΘ ΝΗ βάσεων ἐπίπεδα χάϑε- 
τοι, χαὺ συμβαλλέτωσαν τοῖς ἐπιπέδοις χατὰ τὰ X T 
Yd X W « Q2 σημεῖα, xoi συμπεπληρώσϑω τὰ 
Zd 59 στερεά: λέγω ὅτι Xo οὕτως ἴσων ὄντων τῶν 
AB 14 στερεῶν, ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕ- 
weot, xoi ἔστιν ὡς 7; EO βάσις πρὸς τὴν ΝΠ βά- 
σιν, οὕτως τὸ τοῦ l'4 στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ. 48 
στερεοῦ ὕψος. 

᾿βπεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ 418 στερεὸν τῷ [4 στε- 
οεῷ, ἀλλὰ τῷ μὲν AB τὸ ΒΊ' ἐστὶν ἴσον, ἐπί vs 
γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς εἶσι τῆς ΖΚ xoi ὑπὸ τὸ αὖ- 
τὸ ὕψος, (ὧν αἱ ἐφεστῶσαι olz εἶσιν ἐπὶ τῶν αὐτῶν 
εὐϑειῶν,) τὸ δὲ ΓΖ στερεὸν τῷ 41 3 7 ἐστὶν ἴσον, ἐπί τε 
γὰρ πάλιν τῆς αὐτῆς βάσεώς εἰσι τῆς PE xci ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψος, (ὧν αἱ ἐφεστῶσαι olx εἰσιν ἐπὶ τῶν 
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αὐτῶν εὐϑειῶν") xai τὸ BT ἄρα στερεὸν τῷ AW 
στερεῷ ἴσον iori. Τῶν δὲ ἴσων στερεῶν παραλληλ- 
ἐπιπέδων, ὧν τὰ ὕψη πρὸς ὀρϑάς ἐστι ταῖς βάσεσιν 
αὐτῶν, ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ ΖΚ βάσις πρὸς τὴν ZP βάσιν, οὕτως τὸ 
τοῦ 4 στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ DT στερεοῦ ὕψος. 
Ἴση δὲ ἡ μὲν ΖΚ βάσις τῇ ΕΘ βάσει, ἡ δὲ ΞΡ βά- 
σις τῇῃ ΝΠ βάσει' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ EO βάσις πρὸς 
τὴν ΝΙΙ βάσιν, οὕτως τὸ τοῦ 4ΨΨ στερεοῦ ὕψος 
πρὸς τὸ τοῦ ΒΊ' στερεοῦ ὕψος. Τὰ δ᾽ αὐτὰ ὕψη 
ἐστὶ τῶν 4 BT στερεῶν χαὶ τῶν AI' ΒΑ͂' ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ EO βάσις πρὸς τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτως τὸ 
τοῦ 41' στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ 418 στερεοῦ ὕψος" 
τῶν 4,8 1[4΄ ἄρα στερεῶν παραλληλεπιπέδων ἀντεπε- 
πόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι. 

Πάλιν δὴ τῶν .4B 1'΄4 στερεῶν παραλληλεπι- 
πέδων ἀντιπεπονϑέτωσαν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι, καὺ 
ἔστω ὡς ἡ EO βάσις πρὸς τὴν ΝΙ βάσιν, οὕτως τὸ 
τοῦ [4] στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ .418 στερεοῦ ὕ- 
ψος" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὲ τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ 1.4 
στερεῷ. 

TOv γὰρ αὐτῶν κχατασχευασϑέντων, ἐπεί ἔστιν 
ὡς ἡ ΕΘ βάσις πρὸς τὴν ΝΗ βάσιν, οὕτως τὸ τοῦ 
1.4 στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ 4B στερεοῦ ὕψος: 
ἴση δὲ ἡ uiv ΕΘ βάσις τῇ ΖΚ βάσει, ἡ δὲ NII τῇ 
AP* ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΚ βάσις πρὸς τὴν ΞΡ βάσιν, 
οὕτως τὸ τοῦ [4 στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ 48 
στερεοῦ ὕψος. Τὰ δ᾽ αὐτὰ ὕψη ἐστὶ τῶν AB [4 
στερεῶν χαὺὶ τῶν BT 4Ψ' ἔστιν ἄρω ὡς ἡ ΖΚ βάσις 
πρὸς τὴν EP βάσιν, οὕτως τὸ τοῦ 4 στερεοῦ ὕψος 
πρὸς τὸ τοῦ ΒΊ' στερεοῦ ὕψος" τῶν BT 4Φ ἄρα 
στερεῶν παραλληλεπιπέδων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βά- 
σεις τοῖς ὕψεσιν. ὧν δὲ στερεῶν παραλληλεπιπέδων 
«i ἐφεστηκυῖαι πρὸς ὀρϑάς εἰσι ταῖς βάσεσιν αὐτῶν, 


————— 
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ἀντιπεπόνϑασι δὲ αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν" ἴσα ἐστὶν 
ἐχεῖνα" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BT gregeóv τῷ ΔΨ στερεῷ. 
᾿Αλλὰ τὸ μὲν BT τῷ 418 ἴσον ἐστὶν, ἐπί τε γὰρ 
τῆς αὐτῆς βάσεώς εἴσυ τῆς ΖΚ, καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕ- 
ᾳος, (ὧν αἱ ἐφεστῶσαι οὔκ εἰσιν ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὖ- 
ϑειῶν,) τὸ δὲ 41D στερεὸν τῷ 4117' στερεῷ ἴσον ἐστὶν, 
ἐπί ve γὰρ πάλιν τῆς αὐτῆς βάσεώς εἰσι τῆς ΤΡ 
καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, (ὧν αἱ ἐφεστηκυῖαι olx ἐν 
ταῖς αὐταῖς εὐϑείαις") καὶ τὸ AB ἄρα στερεὸν τῷ 
14 στερεῷ ἐστιν ἴσον. 

Τῶν ἄρα ἴσων στερεῶν . . . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἂν τῇ 
προτάσεν * . o ὅπερ &ÓcL δεῖξαι. 


πρότασις λέ. 


Ἐὰν ὦσι δύο γωνίαν ἐπίπεδοι ἔσαι, ἐπὶ 
δὲ τῶν κορυφῶν αὐτῶν μετέωρον εὐϑεῖαν ἐ- 
πισταϑῶσιν ἴσας γωνίας περιέχουσαν μετὰ 
τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐθειῶν, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, ἐπὶ 
δὲ τῶν μετεώρων ληφϑῇ τυχόντα σημεῖα, zat 
«m αὐτῶν ἐπὶ τὰ ἐπίπεδα ἐν οἷς εἶσιν αἱ ἐξ 
ἀρχῆς γωνίαι, κάϑετον ἀχϑῶσιν, ἀπὸ δὲ τῶν 
γενομένων σημείων, ἐν τοῖς ἐπιπέδοις ἐπὶ τὰς 
ἐξ ἀρχῆς γωνίας ἐπιζευχϑῶσιν εὐϑεῖαιυ ἴσας 
γωνίας περιέξουσι μετὼ τῶν μετεώρων. 

"Eorocav δύο γωνίαν εὐθύγραμμοι ἴσαι, αἱ ὑπὸ 
BAI' 42, ἀπὸ δὲ τῶν 4 4 σημείων μετέωρον εὐ- 
ϑεῖαν ἐφεστάτωσαν αἱ ΑΗ 4M ῳ ἴσας γωνίας περιέ- 
χουσαν μετὰ τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐθειῶν, ἑχατέραν ἑἕἑκατέ- 
Qc, τὴν μὲν ὑπὸ MAE τῇ ὑπὸ HAB, τὴν δὲ ὑπὸ 
MAZ τῇ ὑπὸ LLAI', καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῶν AH AM 
τυχόντα σημεῖα, τὰ ΠῚ M, xoi ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν H 
M σημείων ἐπὶ τὰ διὰ τῶν ΒΑ EAZ ἐπίπεδα χκά- 
Oro, αἱ ΙΑ ΠΝ, xo συμβαλλέτωσαν τοῖς ἐπιπέδοις 
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κατὰ τὰ «1 IN, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4A INA: λέγω ὅτι 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ HAM γωνία τῇ ὑπὸ MAN γωνίᾳ. 

Κείσϑω τῇ 4M ἴση ἡ 49, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ 
O σημείου τῇ Hl παράλληλος ἡ OK. Ἢ δὲ HA 
χὠϑετός ἐστιν ἐπὶ τὸ διὰ τῶν D.A AT! ἐπίπεδον" za 
ἡ OK ἄρα κάϑετός ἔστιν ἐπὶ τὸ διὰ τῶν BA AT' 
ἐπίπεδον. "HyOwoav ἀπὸ τῶν K IN σημείων ἐπὶ τὰς 
AB AI! AZ AE εὐϑείας κάϑετοιν αἱ KB KI' ΝΖ 
ΝᾺ xoi ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Θ᾽ 18 MZ ZE. Ko 
ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΘΚ 
KA, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς KA ἴσα ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῶν KI' 
I'4' καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ ἄρα ἴσον ἐστὶ «τοῖς ἀπὸ 
τῶν OK KI' I'A. ἽἝοῖς δὲ ἀπὸ τῶν OK KI' tcov 
ἐστὴ τὸ ἀπὸ τῆς Ol" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ ἴσον ἐστὺ 
τοῖς ἀπὸ τῶν ΘΙ' I'4- ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ OI'A 
γωνία. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ AZM γωνία ὀρ- 
ϑὴ ἐστιν: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ AI'O γωνία τῇ ὑπὸ 
AZM. Ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ OAI' τῇ ὑπὸ IMAZ ἴση; 
δύο δὴ τρίγωνώ ἔστι τὰ Π14Ζ O.AT!' τὰς δύο γωνίας 
ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα ἑχατέραν ἑχατέρα, za 
μίαν πλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, τὴν ὑποτείνουσαν 
ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων γωνιῶν, τὴν 4 τῇ AM: καὶ 
τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς ἴσας 
ἕξεν ἑχατέραν ἑχατέρᾳ: ἴση ἄρα ἐστὴν ἡ AI' τῇ AZ. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἡ 418 τῇ AE ἴση ἐστίν, 
(οὕτως. 

᾿᾿“πεζεύγϑωσαν αἱ OB ME. Kot ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
440 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AK KO, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
AK ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB ΒΑ: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
AB ΒΚ KO ἴσα ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AO, ᾿Αλλὰ τοῖς 
ἀπὸ τῶν BK KO ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς BO, ὀρϑὴ 
γὰρ ἡ ὑπὸ OKB γωνία, διὰ τὸ zai τὴν OK χκάϑε- 
TOV εἰναι ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον: τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς 41 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AB BO- ὀρϑὴ ἄρα 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 'ENAEKATON. ΧΙ. 491 


ἐστὶν ἡ ὑπὸ .ABO γωνία. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ 
AEM γωνία ὀρϑή ἐστιν. Ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ B.AO γωνία 
τῇ ὑπὸ EAM ἴση: ὑπόχεινταν γὰρ, καὶ ἔστιν ἡ 40 τῇ 
AM ἴση" ἴση ἄρα καὶ ἡ AD τῇ AE.) 

"Ene οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 41 τῇ 42, ἡ δὲ AB τῇ 41: 
δύο δὴ αἱ ΓΑ͂ AB δυσὶ ταῖς ZA AE ἴσαι ᾿εἰσίν. ᾿4λλὰ 
χαὶ γωνία ἡ ὑπὸ I AD γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ZA E ἐστὶν ἴση" βάσις 
ἄρα ἡ BI' βάσει τῇ ΕΖ ἴση ἐστί: xal τὸ τρίγωνον τῷ 
τριγώνῳ, καὶ cL λοιπαὶ γωνίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις» 
ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 418 γωνία τῇ ὑπὸ AZE. Ἔστι δὲ 
xci ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΑΤΚ ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ 4ΖΝ ἴση: καὶ 
λοιπὴ ἄρω ἡ ὑπὸ BI'K λοιπὴ τῇ ὑπὸ ΕΖΝ ἴση 
ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xc ἡ ὑπὸ ΓΒΚ τῇ ὑπὸ 
ZEN ἴση ἐστίν. vo δὴ τρίγωνά ἐστι và ΓΒΚ 
ZEN τὰς δύο γωγίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔγοντα 
ἑχατέραν ἑχατέρᾳ, καὶ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ 
ἴσην τὴν πρὸς ταῖς ἴσαις γωνίαις, τὴν ΒΙ' τῇ EZ 
καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς 
ἴσας ἕξει. Von ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ZN. Ἔστι δὲ 
καὶ ἡ «441 τῇ 4Z ἴση, δύο δὴ αἱ AI' I'K δυσὶ ταῖς 
AZ ΖΝ ἴσαι εἰσὶ xoi ὀρϑὰς γωνίας περιέχουσι: βά- 
σις ἄρα ἡ AK βᾶάσεν τῇ 4Ν ἴση ἐστί. Καὶ ἐπεὶ 
ἴση ioriv ἡ 4 τῇ 4M, ἴσον ἐστὶ xol τὸ ἀπὸ τῆς 
A40 τῷ ἀπὸ τῆς 4M. ᾿Δ4λλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς A40 
ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΚ ΚΘ, ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ 
«ΚΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 4M ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν AN ΝΗ͂, 
ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ ΔΝ. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AK ΚΘ 
ἴσα ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 4Ν NM, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς AK 
ἴσον éotl τῷ ἀπὸ τῆς ΖΝ’ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
KO ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς INM- ἴση ἄρα ἡ OK τῇ 
MN. Kal ἐπεὶ δύο αἱ ΘΑ͂ AK δυσὶ ταῖς MA AN, 
ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ OK βάσει τῇ 
NAM ἐδείχϑη ἴση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ OAK γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ MAN ἐστιν ἴση. 
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᾿Γὰν ἄρα ὦσι δύο γωνίαι . 4» χκαὶ τὰ ἑξῆς ὡς ὃν τῇ 
προτάσει « « « ὕπερ ἔδει δεῖξαι. | 


Πόρισμα. 

Ex δὴ τούτου φανερὸν, ὕτε ἐὰν ὦσι δύο γωνίαν | 
ἐπίπεδοι εὐϑύγραμμοι ἴσαι, ἐπισταϑῶσι δὲ ἀπὲ αὐτῶν 

μετέωρον εὐϑεῖαι ἴσαι, ἴσας γωνίας περιέχουσαν μετὰ | 

τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐθειῶν, ἑκατέραν ἑχατέρᾳ' αἱ dm ἀυτῶν 

κάϑετοι, ἀγόμεναι ἐπὶ τὰ ἐπίπεδα, ἐν οἷς εἶσιν αἱ ἐξ 

ἀρχῆς γωνίαι, ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν, | 


Πρότασις ij. ᾿ ' 

᾿Εὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσι τὸ ἐκ 36. 
τῶν τριῶν στερεὸν παραλληλεπίπεδον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης στερεῷ παραλληλε- | 
πιπέδῳ, ἰσοπλεύρῳ μὲν, ἰσογωνίῳ δὲ τῷ προ- | 
εὐρημένῳ, 

Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαν ἀνάλογον αἱ .4 B D, ὡς Fig. 36. 
ἡ A4 πρὸς τὴν DB, οὕτως ἡ Β πρὸς τὴν 1: λέγω ὅτε 
τὸ ἐκ τῶν .4 D I' στερεὸν ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς Db 
στερεῷ, ἰσοπλεύρῳ μὲν, ἰσογωνίῳ δὲ τῷ προειρημένῳ. 

᾿Ιχχκείσϑω στερεὰ γωνία ἡἣ πρὸς τῷ E περιεχο- 
μένη ὑπὸ τριῶν γωνιῶν ἐπιπέδων τῶν ὑπὸ AEH 
HEZ ZEA, xa χείσϑω τῇ uiv DB ἴση ἑκάστη τῶν 
411 HE ΕΖ, xoi συμπεπληρώσϑω τὸ EK στερεὸν 
παραλληλεπίπεδον, τῇ δὲ 44 κείσϑω ἴση ἡ 4M, καὺ 
συνεστάτω πρὸς τῇ 4M εὐθείᾳ xai τῷ πρὸς αὐτῇ 
σημείῳ τῷ 44 τῇ πρὸς τῷ LE στερεᾷ γωνίς. ἴση στε- 
ρεὰ γωνία ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν ΝΑ͂,Σ, 54M MAN, | 
καὶ κείσϑω τῇ uiv B ἴση ἡ AZ, τῇ 08 Γ΄ ἔσῃ. ἢ 1 
AN. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἢ , 
B πρὸς τὴν D, ἴση δὲ ἡ uiv Α τῇ AM, ἡ δὲ B é- 
κάστῃ τῶν 45 EZ EH E4,15 δὲ 1' τῇ .1Ν: ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ 4M πρὸς τὴν EZ, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν 

AN. 


ARAM 
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AN. Καὶ περὶ ἴσας γωνίας, τὰς ὑπὸ MAN AEZ 
αἱ πλευραὶ ἀντιπεπόνϑασιν" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ MN 
παραλληλόγραμμον τῷ 42 παραλληλογράμμῳ, Καὶ 
ἐπεὶ δύο γωνίαν ἐπίπεδον εὐθύγραμμοι ἴσαν εἰσὶν αἱ 
ὑπὸ 4ΕΖ NAM, xai im αὐτῶν μετέωρον εὐϑεῖαι 
ἐφεστήχασιν αἱ 45 EH ἴσαι vs ἀλλήλαις καὶ ἴσας 
γωνίας περιέχουσαι μετὰ τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐϑειῶν ἕκα- 
τέραν ἑχατέρᾳ᾽ αἱ ἄρα ἀπὸ τῶν H X σημείων χά- 
ϑέετον ἀγόμεναι ἐπὶ τὰ διὰ τῶν ΝΑΙ 412 ἐπίπε- 
δα ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. ὥοτε τὰ 41Θ ΕΚ στερεὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ἐστί, Τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων βάσεων 
στερεὰ παραλληλεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ἴσα 
ἀλλήλοις ἐστίν" ἴσον ἄρα ἐστὴ τὸ Θ. στερεὸν τῷ 
ΕΚ στερεῷ. Καὶ ἔστι τὸ μὲν Θ. τὸ ἐκ τῶν A B 
1' στερεὸν, τὸ δὲ ΕΚ τὸ ἀπὸ τῆς B στερεόν" τὸ ἄρα 
&x τῶν d ΒΒ 1' στερεὸν toov ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς B 
στερεῷ, ἰσοπλεύρῳ μὲν, ἰσογωνίῳ δὲ τῷ προειρημένῳ. 

᾿Εὰν. ἄρα τρεῖς εὐθεῖαν ἀνάλογον. « καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει e « « ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις if. 

᾿Εὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον à cu 27. 
καὶ τὰ ἀπὶ αὐτῶν στερεὰ παραλληλεπίπεδα 
ὅμοιά re καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενα ἀνάλο- 
γον ἔσται" καὶ ἐὰν τὰ dm αὐτῶν στερεὰ 
παραλληλεπίπεδα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἄνα- 
γραφόμενα ἀνάλογον d: καὶ αὐταὶ αἱ εὖ- 
ϑεῖαιν ἀνάλογον ἔσοντα 

στωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον αἱ AB Γ4 Fig. 97. 
ΕΖ HO, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν 14, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς 
τὴν HO, xoi ἀναγεγράφϑωσαν ἀπὸ τῶν AB 14 
EZ HO ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως χείμενα στερεὰ παραλ- 
ληλεπίπεδα τὰ ΚΑ Α΄ ΜῈ ΝΗ: λέγω ὅτε ἔστιν 
ὡς τὸ KA πρὸς τὸ AI, οὕτως τὸ ME πρὸς τὸ ΝΗ. 

II. [ 18] 
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᾿Επεὶ γὰρ ὕμοιόν ἐστε τὸ K.4 στερεὸν παραλ- 
ληλεπίπεδον τῷ .11'" τὸ ΚΑ ἄρα πρὸς τὸ .41' τρι- 
πλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ 4D πρὸς τὴν 1.4. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ IME πρὸς τὸ ΝΗ τριπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ EZ πρὸς τὴν HO. Καὶ ἔστιν ὡς 
ἡ AB πρὸς τὴν 1,4, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HO* ὡς 
ἄρα τὸ .AK πρὸς τὸ A41, οὕτως τὸ ME πρὸς τὸ ΝΗ. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὸ ΑΚ στερεὸν πρὸς τὸ .AT' 
στερεὸν, οὕτως τὸ ME στερεὸν πρὸς τὸ ΝΗ: λέγω 
ὅτι ἔστιν ὡς ἡ AB εὐϑεῖα πρὸς τὴν ['4, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν ΠΟ. 

᾿Επεὶ γὰρ πάλιν τὸ ΚΑ͂ πρὸς τὸ ΖΓ τριπλα- 
σίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ «18 πρὸς τὴν 1'4, ἔχει δὲ 
καὶ τὸ ME πρὸς τὸ ΝΗ͂ τριπλασίονα λόγον, ἤπερ ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν HO, καὶ ἔστιν ὡς τὸ KA πρὸς τὸ AT, 
οὕτως τὸ ML πρὸς τὸ ΝΗ͂’ καὶ ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς 
τὴν [4, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν ΗΘ, 

᾿ξὰν ἄρα τέσσαρες εὐϑεῖαν ἀνάλογον . . « καὶ τὰ 


᾿ , «r ΕΣ E 
ἑξῆς ὥς ἐν τῇ προτάσει » « . O7TeQ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις λη΄ 

᾿Εὰν ἐπίπεδον πρὸς ἐπίπεδον ὀρϑὸν ἢ, 
καὶ ἀπό τινος σημείου τῶν ἐν ἑνὶ τῶν ἐπι- 
πέδων ἐπὶ τὸ ἕτερον ἐπίπεδον κάϑετος ἀ- 
490i: ἐπὶ τῆς χοινῆς τομῆς πεσεϊταιτῶν ἐπι- 
πέδων ἡ ἀγομένη κάϑετος. 

᾿Επίπεδον γὰρ τὸ [4 ἐπιπέδῳ τῷ .418 πρὸς ὃὁρ- 
ϑὰς ἔστω, κοινὴ δὲ αὐτῶν τομὴ ἕστω ἡ 44, καὶ εἶ- 
λήφϑω ἐπὶ τοῦ 14 ἐπιπέδου τυχὸν σημεῖον τὸ E: 
λέγω ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ 418 ἐπίπεδον χάϑετος 
ἀγομέγνῃ ἐπὶ τῆς 4.4 πεσεῖται. 

Μὴ γάρ: ἀλλ΄, εἰ δυνατόν, πιπτέτω ἐχτὸς ὡς τἧ 
EZ, xai συμβαλλέτω τῷ 415 ἐπιπέδῳ κατὰ τὸ Ζ 
σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὴν 444 ἔν τῷ 418 ἐπι- 
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πέδῳ χάϑετος ἤχϑω ἡ ZH, ἥτις καὶ τῷ ΓΔ ἐπιπέ- 
Ó πρὸς ὀρϑάς ἐστι, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ EH, ᾿Επεὶ οὖν 
ἡ ZH τῷ [4 ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν, ἅπτεταυ 
δὲ αὐτῆς ἡ EH, οὖσα ἐν τῷ Γ4 ἐπιπέδῳ ὀρϑὴ ἄρα 
ἐστὶν ἣ ὑπὸ ZHE γωνία. ᾿Αλλὰ δὴ καὶ ἡ ΕΖ τῷ 


418 ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν" ἡ ἄρα ὑπὸ ΕΖΗ 


ὀρϑή ἐστι, Τριγώνου δὴ τοῦ ΕΖΗ αἱ δύο γωνίαι 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσὶν, ὅπερ ἀδύνατον: οὐκ ἄρα ἡ 
ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ .AB ἐπίπεδον χάϑετος ἀγομένη 
ἐχτὸς πεσεῖταν τῆς 44" ini τὴν 4.44 ἄρα πεσεῖται. 

"Edw ἄρα ἐπίπεδον πρὸς ἐπίπεδον « « . καὶ τὰ dis 
ὡς iv τῇ προτάσεν e . e ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις s. 

᾿Εὰν στερεοῦ παραλληλεπιπέδου τῶν 
ἀπεναντίον ἐπιπέδων αἱ πλευραὺ δίχα τμη- 
ϑῶσι, διὰ δὲ τῶν τομῶν ἐπίπεδα ἐχβληϑῆ: 
73 χοινὴ τομὴ τῶν ἐπιπέδων χαὺ ἡ τοῦ στε- 
οεἑοῦ παραλληλεπιπέδου διάμετρος δίχα 
τέμνουσιν ἀλλήλας. 

Στερεοῦ γὰρ παραλληλεπιπέδου τοῦ 42. τῶν 
ἀπεναντίον ἐπιπέδων τῶν 12 410 αἱ πλευραὶ δίχα 
τετμήσϑωσαν χατὰ τὰ K 2 M .N. S Π ΟΡ οη- 
μεῖα, διὰ δὲ τῶν τομῶν ἐπίπεδα ἐκβεβλήσϑω τὰ ΚΝ 
AP, κοινὴ δὲ τομὴ τῶν ἐπιπέδων ἔστω ἡ ὙΣ, τοῦ 
δὲ AZ oregeoU παραλληλεπιπέδου διαγώνιος ἡ AH- 
λέγω ὅτι αἱ ὙΣ AH δίχα τέμνουσιν ἀλλήλας, (τοῦτ᾽ 
ἔστιν ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ μὲν YT τῇ ΤΣ, ἡ δὲ AT 
τῇ TH.) 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ 4Y YE ΒΣ ZH. Καὶ 
. ἐπεὺ παράλληλός ἐστιν ἡ AZ τῇ ΟΕ, αἱ ἐναλλὰξ 
ἄρα γωνίαν αἱ ὑπὸ 45Y YOE ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 
Kai ἐπεὶ Von ἐστὶν ἡ uiv AZ τῇ ΟΕ, ἡ δὲ ΞΎ τῇ 
YO, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι βάσις ἄρα ἡ 4Y 


39. 


Fig. 39, 
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τῇ YE ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ ΔΙΞῪ τρίγωνον τῷ OYE 
τριγώνῳ ἴσον ἐστὲ, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοι- 
παῖς γωνίαις ἴσαι" ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ZYA4 γωνία τῇ 
ὑπὸ OYE γωνίᾳ" διὰ δὴ τοῦτο εὐθεῖά ἐστιν ἡ ΔΎ" 
καὶ ἴση ἡ AY τῇ YF. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ BXH 
εὐϑεῖά ἐστι xoi ἴση ἡ B2 τῇ XH. Καὶ ἐπεὶ ἡ IA 
τῇ AB ἴση τέ ἐστι καὶ παράλληλος, ἀλλὰ ἡ J.A καὶ 
τῇ EH ἴση τέ ἐστι xoi παράλληλος" χαὶ ἣ AB ἄρα 
τῇ EH ἴση τέ ἐστι καὶ παράλληλος. Καὶ ἐπιζευγνύ- 
ουσιν αὐτὰς εὐϑεῖαν αἱ AE HB: παράλληλος ἄρα 
priv ἡ 4E τῇ ΒΗ. Ke εἴληπταν ἐφ᾽ ἑκατέρας αὖ- 
τῶν τυχόντα σημεῖα τὰ Δ Y H X, καὶ ἐπιζευγνύου- 
σιν αὐτὰ αἱ AH YX: ἐν ἑνὶ ἄρα εἰσὶν ἐπιπέδῳ oi 
ΔΉ YX. Koi ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ AE τῇ ΒΗ, 
ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ EAT γωνία τῇ ὑπὸ BHT, ἐναλλὰξ 
γάρ. Ἔστι δὲ xoi ἡ ὑπὸ ATY τῇ ὑπὸ HTZX ἴση. 
Δύο δὴ τρίγωνά ἐστι τὰ 4 ΤῪ HTZX τὰς δύο yo- 
γίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα xoi μίαν πλευρὰν 
μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν 
ἴσων γωνιῶν, τὴν AY τῇ HX, ἡμίσειαν γάρ εἴσυ τῶν 
4E BH: καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς 
πλευραῖς ἴσας ἕξει" ἴση ἄρα ἡ μὲν AT τῇ 1H, ἡ δὲ 
YT τῇ 72. 

᾿Εὰν ἄρα στερεοῦ παραλληλεπιπέδου . . . καὶ «d 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . « « ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρύότασις w. 

Ἐὰν ἢ δύο πρίσματα ἰσοὐψῆ, καὶ τὸ μὲν 
ἔχῃ βάσιν παραλληλόγραμμον, τὸ δὲ τρίγω- 
γον, διπλάσιον δὲ ἢ τὸ παραλληλόγραμμον 
τοῦ τριγώνου: ἔσα ἔσταν τὰ πρίσματα. 


Ἔστω πρίσματα ἰσοϊινῆ τὰ ABI'AEZ HOKAMN, Fig. 40 


καὶ τὸ μὲν ἐχέτω βάσιν τὸ ΑΖ παραλληλόγραμμον, 


40. 
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τὸ δὲ τὸ HOK τρίγωνον, διπλάσιον δὲ ἔστω τὸ 
AZ παραλληλόγραμμον τοῦ  HOK τριγώνου" λέγω 
0r. ἴσον ἐστὶ τὸ .ABIAEZ πρίσμα τῷ HOKAMN 
πρέσματι. 

Συμπεπληρώσϑω γὰρ τὰ Α,3. HO στερεὰ πα- 
ραλληλεπέπεδα, Καὶ ἐπεὶ διπλάσιόν ἐστι τὸ AZ 
παραλληλόγραμμον τοῦ HOK τριγώνου, ἐστὶ δὲ καὶ 
τὸ OK παραλληλόγραμμον διπλάσιον τοῦ ΗΘΚ τρι- 
γώνου" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ .4Z παραλληλόγραμμον τῷ 
OK παραλληλογράμμῳ. Τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄν- 
τα στερεὰ παραλληλεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος 
 Vce ἀλλήλοις εἰσίν" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4,5) στερεὸν τῷ 
HO στερεῷ. Καὶ ἔστι τοῦ μὲν ΑἹ Ξ' στερεοῦ ἥμισυ 
τὸ ABI'AEZ πρίσμα, τοῦ δὲ HO στερεοῦ ἥμισυ τὸ 
HOKAMN πρίσμα" tcov ἄρα ἐστὲ τὸ ABIAEZ 
πρίομα τῷ HOKAMN πρίσματι. 

᾿Εὰν ἄρα ἢ δύα πρίσματα . .. καὶ τὰ ite ὡς ἐν 
Tjj προτάσεν * « - ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Τέλος τοῦ ἕνδεκότου βιβλίου, 
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EYKAEIAO0Y XE TOIXEIO2N 
BIBAION A9AEKATON. 


Illoóvrocue wv. 
Τὰ iv roig χύκλοις ὅμοια πολύγωνα 
πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέ- 
τρων τετράγωνα. 


Ἔστωσαν χύχλοι ob ABIAE ZHOKA, xoi ἐν Τίς. 1. 


αὐτοῖς ὅμοια πολύγωνα ἔστω τὰ ABI'AE ΖΗΘΚΑ͂, 
διάμετρον δὲ τῶν κύχλων ἔστωσαν αἱ BM HIN: λέγω 
ὅτι ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΝ τετράγωνον, οὕτως τὸ 4814 πολύ- 
jovov πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωνον. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE AM HA ΖΝ. Καὶ 
ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4Β ΓΔΕ πολύγωνον τῷ ZHOKA 
πολυγώνῳ, ἴση iori xoi ἡ ὑπὸ ΒΑΕ γωνία τῇ ὑπὸ 
HZA, καὶ ἔστιν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 41, οὕτως 7 
ΗΖ πρὸς τὴν ΖΩ͂" δύο δὴ τρίγωνά ἐστι τὰ BAE 
HZA μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, τὴν ὑπὸ 
BAE τῇ ὑπὸ HZA, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς 
σλευρὰς ἀνάλογον" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABE τρί- 
yovov τῷ ΖΗ , τριγώνῳ" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ AEB 
γωνία τῇ ὑπὸ ZAH. ᾿4λλ: ἡ μὲν ὑπὸ AEB τῇ ὑπὸ 
ΑΜΒ ἴση ἐστὶν, ἐπὶ γὰρ τῆς αὐτῆς περιφερείας βε- 
βήχασιν' ἡ δὲ ὑπὸ ZAH τῇ ὑπὸ ΖΝΗ: καὶ ἡ ὑπὸ 
AMB ἄρα τῇ ὑπὸ ZNH ἴση ἐστίν. "Εστι δὲ καὶ 
ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ D.4M ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ HZN ἴση" καὶ ἡ 
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λοιπὴ ἄρα τῇ λοιπῇ ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα τὸ 
ABM τρίγωνον τῷ ΖΗ͂Ν τριγώνῳ: ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ ΒΙ πρὸς τὴν ΗΝ, οὕτως ἡ B.4 πρὸς 
τὴν HZ. -AAÀà τοῦ μὲν τῆς BM πρὸς τὴν HN λό- 
yov διπλασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ἀπὸ τῆς bÍM τετραγώνου 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HN τετράγωνον, τοῦ δὲ τῆς Β΄ 41 
πρὸς τὴν HZ διπλασίων ἐστὶν ὁ τοῦ 41.1.4 πολυ- 
γώνου πρὸς τὸ ZHOK 4 πολύγωνον: καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΙΠ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HN τε- 
τράγωνον, οὕτως τὸ ΑΒΓΔΕ πολύγωνον πρὸς τὸ 
ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωνον. 

Τὰ ἄρα ἐν τοῖς πύχλοις ὅμοια πολύγωνα πρὸς 
ἄλληλά ἐστιν ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα" 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις g. 

Oi κύχλοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ 
ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα. 

"Eovocav χύκλοι οἱ 4814 ΕΖΗΘ, διάμετροι 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν αἱ BA ZO- λέγω ὅτι ἔστιν ὡς τὸ 
ἀπὸ τῆς Β4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZO, oV- 
roe ὃ 481,4 κύχλος πρὸς τὸν EZHO χύκλον. 

Ei γὰρ μή ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Β4 τετράγω- 
vov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ, οὕτως ὃ 4814 κύχλος 
πρὸς τὸν ΕΖΗΘ κύχλον' ἔσταν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς D 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ, οὕτως Ó 484 
κύκλος ἤτον πρὸς ἕλασσόν τι τοῦ "ΖΗΘ κύχλου χω- 
ρίον ἢ πρὸς μεῖζον. Ἔστω πρότερον πρὸς ἕλασσον 
τὸ X. Καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν ΕΖΗΘ κύχλον τε- 
τράγωνον τὸ EZHO: τὸ δὴ ἐγγεγραμμένον τετράγω- 
vov μεῖζόν ἔστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ ΕΖΗΘ κύχλου' ἐπει- 
δήπερ ἐὰν διὰ τῶν E Z H Θ σημείων ἐςφαπτομένας 
εὐθείας τοῦ κύχλου ἀγάγωμεν, τοῦ περιγραφομένου 
περὶ τὸν κύχλον τετραγώνου ἥμισύ ἐστι τὸ 12.110 
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τετράγωνον, Τοῦ δὲ περιγραφέντος τετραγώνου ἐλάσ- 
σων ἐστὶν ὃ χύκχλος' ὥςτε τὸ EZHO ἐγγεγραμμένον 
τετράγωνον μεῖζόν ἐστι τοῦ ἡμίσεως τοῦ EZHO χύ- 
4Aov. Τετμήσϑωσαν δίχα αἱ ΕΖ ZH HO OE περυ- 
φέρειαν χατὰ τὰ Καὶ 4 M IN σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑω- 
σαν αἱ EK KZ Z4 AH HM MO ON NE 
xai ἕκαστον ἄρα τῶν EKZ Z4H HMO ONE τρι- 
γώνων μεῖζόν ἐστιν ἢ TO ἥμισυ τοῦ χαϑ' ἑαυτὸ τμή:-- 
ματος τοῦ κύκλου" ἐπειδήπερ ἐὰν διὰ τῶ K .4 .M IN 
σημείων ἐφαπτομένας τοῦ κύχλου ἀγάγωμεν, καὶ ἄνα- 
πληρώσωμεν τὰ ἐπὶ τῶν ΕΖ ZH HO OE εὐϑειῶν 
παραλληλόγραμμα, ἕχαστον τῶν EKZ ΖΩΠ HMO 
ONE τριγώνων ἥμισυ ἔσταν τοῦ z«J' ἑαυτὸ παραλ- 
ληλογράμμου. ᾿Αλλὰ τὸ χκαϑ' ἑαυτὸ τμῆμα ἕλαττόν 
ἐστι τοῦ παραλληλογράμμου" ders ἕκαστον τῶν EKZ 
ZAH ΗΜΘ ONE τριγώνων μεῖζόν ἐστιν τοῦ ἡμί- 
σεως τοῦ καϑ' ἑαυτὸ τμήματος τοῦ χύκλου" τέμνοντες 
δὴ τὰς ὑπολειπομένας περιφερείας δίχα, καὶ ἐπιζεὺυ- 
γνύντες εὐϑείας, καὶ τοῦτο cei ποιοῦντες καταλείιμο- 
μέν τινα τμήματά ποτὲ TOÜ χύκλου, ἃ ἔσταν ἐλάσσο- 
γα τῆς ὑπεροχῆς, ἡ ὑπερέχειν ὁ ΕΖΗΘ κύχλος τοῦ 
A χωρίου. (δείχϑη γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ ϑεωρήμωτι τοῦ 
δεκάτου βιβλίου, ὅτε δύο μεγεϑῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, 
ἐὰν ἀπὸ τοῦ μείζονος ἀφαιρεϑῇ μεῖζον 1) τὸ ἥμισυ, 
wol τοῦ χαταλειπομένου μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ ταῦ- 
TO ἀεὶ γίγνηται, λειρϑήσεταί τι μέγεθος, ὃ ἔσται 
ἔλασσον τοῦ ἐχχειμένου ἐλάσσονος μεγέϑους.) 541εὲ- 
λείρϑω οὖν, καὶ ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν EK KZ Z4 AH 
HM MO ON NE τμήματα τοῦ ΕΖΗΘ κύχλου 
ἐλάσσονο τῆς ὑπεροχῆς, ἡ ὑπερέχει ὃ ΕΖΗΘ κύκλος 
τοῦ Z yoplov: λοιπὸν ἄρα τὸ EKZAHMOIN πολύγω- 
vov μεῖζόν ἐστι τοῦ X χωρίου. ᾿Εγγεγράφϑω καὶ εἴς 
τὸ 4“8[4 xóxiov τῷ EKZAHMON πολυγώνῳ 
ὅμοιον πολύγωνον τὸ AZBOIILAP: ἔστιν ἄρα ὡς 
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τὸ ἀπὸ τῆς Β4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ 
τετράγωνον, οὕτως τὸ AZBOI'IIAP πολύγωνον πρὸς 
τὸ EKZAHMON πολύγωνον. ᾿4λλὰ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς Β4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ, οὕτως ὃ 
ABIA κύκλος πρὸς τὸ 2 χωρίον: καὶ ὡς ἄρα ὃ 
“4184 κύκλος πρὸς τὸ Σ᾽ χωρίον, οὕτωςτὸ AZBOI'IAP 
πολύγωνον πρὸς τὸ EKZAHMON πολύγωνον" ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ὡς ὃ ABI'A χύχλος πρὸς τὸ ἐν αὐτῷ πολύ- 
γωγον, οὕτως τὸ X χωρίον πρὸς τὸ EKZAHMON 
πολύγωνον. ἸΜείζων δὲ ὁ 4814 χύκλος τοῦ ἐν 
αὐτῷ πολυγώγου" μεῖζον (oc καὶ τὸ Σ' χωρίον τοῦ 
EKZAHMON πολυγώνου. “4λλὰ καὶ ἕλαττον, ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Β4 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ, οὕτως ὁ 4814 
κύχλος πρὸς ἕλαττόν τι τοῦ ΕΖΘ κύκλου χωρίον. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BA, οὕτως ὃ ΕΖΗΘ κύκλος πρὸς 
ἔλαττόν τι τοῦ ADBI'A χύκλου χωρίον. 

“έγω δὴ Or& οὐδ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς B4 πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ZO, οὕτως ὁ ADBI'A κύκλος πρὸς μεῖζόν τι 
τοῦ ΕΖΗΘ κύκλου χωρίον, 

Et γὰρ δυνατύν' ἕστω πρὸς μεῖζον τὸ Σ΄ ἀνά- 
παλιν ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ZO τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B4, οὕτως τὸ Σ' χωρίον πρὸς τὸν 
4184 κύκλον! ἀλλ΄ ὡς τὰ Σ' χωρίον πρὸς τὸν 4814 
χύχλον, οὕτως ὁ ΕΖΗΘ κύχλος πρὸς ἔλαττόν τι τοῦ 
Α814 κύχλου χωρίον’ xoi ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZO 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β4, οὕτως ὃ ΕΖΗΘ 
χκύχλος πρὸς ἕλαττόν τι τοῦ 4154 χύκλου χωρίον, 
ὕπερ ἀδύγατον ἐδείχϑη" οὐκ ἄρα ἐαστὴν ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς B4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ, οὕτως ὁ 
ADI κύκλος πρὸς μεῖζόν τι τοῦ ΒΖΠΘ κύχλου 
χωρίον. ᾿Βδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς ἔλασσον' ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Β4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
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τῆς ZO τετράγωνον, οὕτως ὁ 4814 χύχλος πρὸς 
τὸν EZHO χύκλον. 

Οἱ ἄρα κύκλοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν... χαὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει « « . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

CA 7 wp a, 

““έγω δὴ, ὅτι τοῦ Σ' χωρίου μείζονος ὄντος τοῦ 
EZHO κύχλου, ἔστιν ὡς τὸ X χωρίον πρὸς τὸν ABI'A 
χύκλον, οὕτως ὁ ΕΖΗΘ κύκλος πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ 
4184] κύκλου χωρίον. 

Τεγονέτω γὰρ ὡς τὸ Σ᾽ χωρίον πρὸς τὸν 418 [4 
xixAov, οὕτως ὁ LZHO κχύχλος πρὸς τὸ T χωρίον' 
λέγω ὅτι ἔλασσόν ἐστι τὸ Ἵ' χωρίον τοῦ .4BI'A κύ- 
xAov. Ἐπεὶ γὰρ ἔστιν ὡς τὸ Σ' χωρίον πρὸς τὸν 
ABI'A χύχλον, οὕτως ὃ ΕΖΗΘ κύκλος πρὸς τὸ T 
χωρίον" ἐναλλὰξ ἄρα ἔστιν ὡς τὸ X χωρίον πρὸς 
τὸν ΕΖΗΘ χύκλον, οὕτως ὁ ABI'A κύχλος πρὸς τὸ 
T χωρίον. ἹΜεῖζον δὲ τὸ Σ' χωρίον τοῦ EZHO χύ- 
χλου: μείζων ἄρα καὶ ó 4814 κύχλος τοῦ T χω- 
ρίου" ὥςτε ἐστὶν ὡς τὸ Σ' χωρίον πρὸς τὸν “4814 
κύχλον, οὕτως ὃ EZHO κύκλος πρὸς ἔλαττόν τι τοῦ 
4184] κύκλου χωρίον" -ὅπερ ἔδει δεῖξαι.) 


Πρότασις y. 

Πᾶσα πυραμὶς τρίγωνον ἔχουσα βάσιν 
διαιρεῖται εἰς δύο πυραμίδας, τοιγώνους 
βάσεις ἐχούσας, ἴσας τὲ καὶ ὁμοίας ἄἀλλήη- 
λαις καὶ ὁμοίας τῇ ὅλῃ, καὶ εἰς δύο πρίσ- 
ματα ἴσα' καὶ τὰ δύο πρίσματα μείζονά 
ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆς ὅλης πυραμίδος. 

Ἔστω πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ ABÍ' τρίγωνον, 
χορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον" λέγω ὅτι ἡ .4BI'A πυρα- 
εὡς διαιρεῖται εἰς δύο πυραμίδας τριγώνους βάσεις 
ἐχούσας ἴσας τε xal ὁμοίας ἀλλήλαις καὶ ὁμοίας τῇ 
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ὅλῃ, καὶ εἰς δύο πρίσματα ἴσα" καὶ τὰ δύο πρίσματα 
μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆς ὅλης πυραμίδος. 
Τετμήσϑωσαν γὰρ αἵ AB Β᾽ l4 44 AB AT 
δίχα κατὰ τὰ E Z H O K 4 σημεῖα, x«i ἐπεζεύ- 
y9woov αἱ EO EH HO OK Κα 40 KZ ZH. Καὶ 
ἐπεὺ ἴση ἐστὶν ἡ uiv AE τῇ ΕΒ, ἡ δὲ .4O0 τῇ O4: 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΘ τῇ AB. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ xoci ἡ OK τῇ AB παράλληλός ἐστι" παραλληλό- 
γραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΘΕΒΚ' ἴση ἄρα ἐστὴν ἡ ΘΚ 
τῇ EB. ᾿Ζ4λλὰ » EB τῇ ΕΑ ἐστὶν ἴση" xoi ἡ L4 
ἄρα τῇ OK ἐστὶν ἴση. Ἔστι δὲ xoi ἡ AO τῇ OA 
ἴση" δύο δὴ αἱ EA A40 δυσὶ ταῖς KO OA ἴσαι εἰ- 
σὺν ἑκατέρα ἑχατέρῳ, xol γωνία ἡ ὑπὸ EAO γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΚΘΖ ἴση: θάσις ἄρα ἡ EO βάσει τῇ ΚΔ 
ἐστὴν ἴση" ἴσον ἄρα καὶ δμοιόν ἐστι τὸ A4EO τρί- 
γωνον τῷ OKA τριγώνῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xoi τὸ 
AOH τρίγωνον τῷ ΘΑ͂Δ τριγώνῳ Vgov τέ ἔστι xal 
ὅμοιον. Καὶ ἐπεὶ δύο εὐϑεῖαι ἁπτόμεναι ἀλλήλων 
οἱ EO OH παρὰ δύο εὐθείας ἁπτομένας ἀλλήλων 
τὰς KA 44 εἰσὶν, οὐκ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὐσαι" 
ἴσας γωνίας περιέχουσιν. Ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ EOH 
γωνία τῇ ὑπὸ KA γωνίᾳ. Koi ἐπεὶ δύο εὐϑεῖαι 
αἱ ΕΘ OH δυσὶ ταῖς KA 414 ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα: 
ἑχατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ EOH γωνίᾳ τῇ ὑπὸ KAA 
ἐστὶν ἴση" βάσις ἄρα ἡ EH βάσει τῇ KA ἐστὶν ἴση" 
ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΘΗ͂ τρίγωνον τῷ ΚΑ, 
τριγώνῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ AEH τρίγωνον 
τῷ OKA τριγώνῳ ἴσον τέ ἐστι χαὶ ὅμοιον: ἡ ἄρα 
πυραμὶς, ἧς βάσις μέν ἔστι τὸ ΑΙ ΕΜ τρίγωνον, χορυ- 
φὴ δὲ v0 Θ σημεῖον, ἴση καὶ ὁμοία ἐστὶ πυραμίδι, 
ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ ΘΚΑ͂ τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ 
4 σημεῖον. Kei ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4141} παρὰ μίαν 
τῶν πλευρῶν τὴν ΑΒ, ἤκται ἡ ΘΚ' ἰσογώνιόν ἐστι 
τὸ .148' τρίγωνον τῷ 4ΘΚ τριγώνῳ, καὶ τὰς πλευ- 


204 EYKAEIAOY 


ρὰς ἀνάλογον ἔχουσιν' ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4,48 τρί- 
yovov τῷ 4ΘΚ τριγώνῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 
μὲν ABI τρίγωνον τῷ AKA τριγώνῳ ὅμοιόν ἐστι, 
τὸ δὲ 4141 τῷ 440. Καὶ ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι ἅπτό- 
μέναν ἀλλήλων αἱ BA AT' παρὰ δύο εὐϑείας ἅπτο- 
μένας ἀλλήλων τὰς KO ΘΑ͂ εἰσὶν, οὐκ ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ οὐσαι ἴσας γωνίας περιέχαυσιν, Ἴση ἄρα 
icri ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ' γωνία τῇ ὑπὸ KO.4. Καὶ ἔστιν 
ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν .AI', οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς τὴν 10’ 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ OKA τρι- 
γώνῳ" καὶ πυραμὶς ἄρα, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ ABI? 
τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, ὁμοία ἐστὶ πυρα- 
pl, ἧς βάσις μέν ἐστε τὸ ΘΚΑ͂ τρίγωνον, κορυφὴ 
δὲ τὸ 4 σημεῖον. ᾿“λλὰ πυραμὶς, ἧς βάσις μέν ἔστι 
τὸ OKA τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, ὁμοία 
ἐδείχϑη πυραμίδι, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ .AEH τρί- 
java, κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον: ὥςτε καὶ πυραμὶς, 
ἧς βάσις μέν ἔστι τὸ 4181’ τρίγωνον, που δὲ τὸ 
4 σημεῖον, ὁμοία ἐστὶ παρ idit: qc βάσις μέν ἐστῳ 
τὸ AEH τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ O σημεῖον" ἑκατέρα 
ἄρα τῶν ΑΕἘΠΘ OKA4 πυραμίδων ὁμοία ἐστὶ τῇ 
ὅλῃ τῇ 4814 πυραμίδι, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΖ 
τῇ Zl, διπλάσιόν ἐστι τὸ ΕΒΖΗ παραλληλόγραμμον 
τοῦ HZI' τριγώνου. Καὶ ἐπεὶ ἐὰν ἢ δύο πρίσματα 
ἰσοὐψῆ, καὶ τὸ μὲν ἕχῃ βάσιν παραλληλόγραμμον, τὸ 
δὲ τρίγωνον, διπλάσιον δὲ ἢ τὸ παραλληλόγραμμον 
τοῦ τριγώνου, ἴσα ἐστὲ τὰ πρίσματα" ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὰ πρίσμα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ δύο μὲν τριγώνων 
τῶν ΒΚΖ EOH, τριῶν δὲ παραλληλογράμμων τῶν 
EBZH EBKO OKZH τῷ πρίσματι τῷ περιεχομένῳ 
ὑπὸ δύο μὲν τριγώνων τῶν HZI' OKA, τριῶν δὲ 
πορολλῃλόγράμμων τῶν ΚΖΙ 4 AI'HO OKZH. Koi 
φανερὸν ὅτε ἑχάτερον τῶν πρισμάτων, οὗ τε βάσις 
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εὐθεῖα, καὶ οὗ βάσις τὸ HZI' τρίγωνον, ἀπεναντίον 
δὲ τὸ ΚΑΘ τρίγωνον, μεῖζόν ἐστιν ἑκατέρας τῶν πυ- 
ραμίδων, ὧν βάσεις μὲν τὰ AEH ΘΚΑ͂ τρίγωνα, 
χορυφαὺ δὲ τὰ Θ 4 σημεῖα: ἐπειδήπερ καὶ ἐὰν ἐπι-- 
ζεύξωμεν τὰς ΕΖ ΕΚ εὐϑείας, τὸ μὲν πρίσμα, οὗ 
βάσις μὲν τὸ ΕΒΖΗ παραλληλόγραμμον, ἀπεναντίον 
δὲ ἡ ΘΚ εὐϑεῖα, μεῖζόν ἐστι τῆς πυραμίδος, ἧς βάσις 
μὲν τὸ EBZ τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ Καὶ σημεῖον, 
.4λλ: ἡ πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ EBZ τρίγωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ K σημεῖον, ἴση iori πυραμίδι, ἧς βά- 
σις μὲν τὸ AEH τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ O σημεῖον, 
ὑπὸ γὰρ ἴσων xoi ὁμοίων ἐπιπέδων περιέχονται ὥςτε 
καὶ τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ EBZH παραλληλό-ὄ 
γραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἣ OK εὐϑεῖα, μεῖζόν ἐστι 
τῆς πυραμίδος, ἧς βάσις μὲν τὸ AEH τρίγωνον, κο- 
ρυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον. Ἴσον δὲ τὸ μὲν πρίσμα, οὗ 
βάσις μὲν τὸ EBZH παραλληλόγραμμον, ἀπεναντίον 
δὲ ἡ OK εὐϑεῖα, τῷ πρίσματι, οὗ βάσις μὲν τὸ 
ΠΖΙ' τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΘΚΑ͂ τρίγωνον" 
ἡ δὲ πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ AEH τρίγωνον, κο- 
ρυφὴ δὲ τὸ O σημεῖον, ἴση iori πυραμίδι, ἧς βάσις 
μὲν τὸ OK. τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον" zd 
ἄρα εἰρημένα δύο πρίσματα μείζονά ἐστι τῶν εἰρη- 
μένων δύο πυραμίδων, ὧν βάσεις μὲν τὰ AEH OKA 
τρίγωνα, κορυφαὶ δὲ τὰ Θ 4 σημεῖα. 

HH ἄρα ὅλη πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, διήρηται εἰς δύο 
πυραμίδας, ἴσας τε χαὶ ὁμοίας ἀλλήλαις καὶ ὁμοίας 
τῇ ὅλῃ, καὺ εἰς δύο πρίσματα ἴσα, καὶ τὰ δύο πρίσ- 
wore μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆς ὅλης πυραμίδος" 
. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις y. 


"Av ὦσε δύο πυραμίδες ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
ὕψος, τριγώνους ἔχουσαν βάσεις, διαιρεϑῇ 
δὲ ἑχατέρα αὐτῶν εἴς τε δύο πυραμίδας 
(cag ἀλλήλαις καὶ ὁμοίας τῇ ὕλῃ, καὶ εἰς 
δύο πρίσματα toc, x«l τῶν γενομένων πυ- 
ραμίδων ἑκατέρα τὸν αὐτὸν τρόπον, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ γίνηταν; ἔσται ὡς ἡ τῆς μιᾶς πυ- 
ραμίδος βάσις πρὸς τὴν τῆς ἑτέρας πυραμί- 
δος βάσιν, οὕτως καὶ τὰ ἐν τῇ μιᾷ πυραμί- 
ὃν πρίσματα πάντα πρὸς τὰ ἐν τῇ ἑτέρᾳ 
πυραμίδι πρίσματα πάντα ἐἰσοπληϑῆ. 

Ἔστωσαν δύο πυραμίδες ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, τρυ- 
γώνους ἔχουσαν βάσεις τὰς 4181 AEZ, κορυφὰς δὲ 
τὰ H Θ σημεῖα, καὶ διῃρήσθω ἑχατέρα αὐτῶν εἴς 
τε δύο πυραμίδας ἴσας ἀλλήλαις καὶ ὁμοίας τῇ ὅλῃ, 
καὶ εἰς δύο πρίσματα ἴσα, καὶ τῶν γενομένων πυρα- 
μἰδὼν ἑκατέρα τὸν αὐτὸν τρόπον νεγοήσϑω διῃρη- 
μένη, καὶ τοῦτο ἀεὶ γιγνέσϑω" λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς ἡ 
ABI' βάσις πρὸς τὴν AEZ βάσιν, οὕτως τὰ ἐν τῇ 
ΑΒΙΗ πυραμίδι πρίσματα πάντα πρὸς τὰ ἐν τῇ 
AEZO πυραμίδι πρίσματα πάντα ἰσοπληϑῆ, 

᾿Επεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν BE τῇ ET, ἡ 08.44 
τῇ 41" παράλληλος ὥρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ 48, καὶ 
ὅμοιον τὸ .4BI' τρίγωνον τῷ AXI τριγώνῳ. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4.2 τρίγωνον τῷ POZ τριγώ- 
γῳ ὅμοιόν ἐστι. Καὶ ἐπεὶ διπλασίων ἐστὶν ἡ μὲν 
ΒΓ τῆς ΓΙ͂, ἡ δὲ ΕΖτῆς ΖΦ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI 


πρὸς τὴν [| '"Z, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν ΖΦ. Καὶ ἀνα-. 


γέγραπται ἀπὸ μὲν τῶν BI' ΓΞ δμοιά τὲ xai ὁμοίως 
χειμένα εὐθύγραμμα τὰ Α8Β7 414, ἀπὸ δὲ τῶν 
EZ ZO δμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐϑύγραμμα 
τὰ AEZ ῬΦΖ' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABI' τρίγωνον 


Fig. 4. 


| 
| 
| 
| 
| 
| 


ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν AQ94EKATON. XII. 907 


πρὸς τὸ ΑΓ τρίγωνον, οὕτως τὸ AEZ τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΡΦΖ τρίγωνον" ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 
ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 42 τρίγωνον, οὕτως τὸ 
AED πρὸς v0 ῬΦΖ. ᾿4λλ ὡς τὸ AZI' τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΡΦΖ τρίγωνον, οὕτως τὸ πρίσμα, οὗ βάσις 
μέν ἐστι τὸ 4.,51' τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ OMN, 
πρὸς τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ ΡΦΖ τρίγωνον, 
ἀπεναντίον δὲ τὸ ΣΤΥ’ xoi ὡς ἄρα τὸ 4481’ τρί- 
yovov πρὸς τὸ 4EZ τρίγωνον, οὕτως τὸ πρίσμα, οὗ 
βάσις μὲν τὸ ΑΞ τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ 
OMXN, πρὸς τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ ΡΦΖ τρί- 
yovov, ἀπεναντίον δὲ τὸ Σ' ΤΥ, Καὶ ἐπεὶ τὼ ἐν τῇ 
ABIH πυραμίδι δύο πρίσματα ἴσα ἐστὶν ἀλλήλοις, 
ἀλλὰ μὴν καὶ τὰ &v τῇ 4EZO πυραμίδι πρίσματα 
ἴσα ἐστὶν ἀλλήλοις" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ πρίσμα, οὗ βά- 
σις μὲν τὸ ΚΑΞΒ παραλληλόγραμμον, ἀπεναντίον 
δὲ ἡ MO εὐθεῖα, πρὸς τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ 
ΣΤ τρίγωνον, ἀπενοντίον δὲ τὸ OMN, οὕτως τὸ 
πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ EIILPO παραλληλόγραμμον, 
ἀπεναντίον δὲ ἡ XT εὐθεῖα, πρὸς τὸ πρίσμα, οὗ 
βάσις μὲν τὸ ΡΦΖ τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ Σ' ΤΎ' 
συνϑέντι ἄρα ὡς τὰ ΚΒΞΑ͂ΜΟ AZIMNO πρίο- 
ματα πρὸς τὸ ZLZI'MNO πρίσμα, οὕτως τὰ ΠΕΦ 
ΡΣΤ POZXTY πρίσματα πρὸς τὸ ΡΦΖΣΤΎ 
πρίσμα ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὰ ΚΒΞΑ ΟΜ AZI'OMN 
πρὸς τὰ ΠΕΦΡΣΊΤ POZXTY πρίσματα, οὕτως τὸ 
AZ IUMNO πρίσμα πρὸς τὸ POZXTY πρίσμα. Ὡς 
δὲ τὸ ΑΞ I'MINO πρίσμα πρὸς τὸ ΡΦΖΣ ΤΥ πρίσμα, 
οὕτως ἐδείχϑη ἡ ΑΞ βάσις πρὸς τὴν ῬΦΖ βάσιν, 
καὶ ἡ .4151' βάσις πρὸς τὴν 42 βάσιν: καὶ ὡς ἄρα 
τὸ 4151 τρίγωνον πρὸς τὸ 41:2 τρίγωνον, οὕτως τὰ 
ἐν τῇ -ABI'H πυραμίδι δύο πρίσματα πρὸς τὰ ἐν τῇ 
AEZO πυραμίδι δύο πρίσματα. “Ὁμοίως δὲ κἂν τὰς 
γενομένας πυραμίδας διέλωμεν τὸν αὐτὸν τρόπον οἷον 
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ὡς τὰς OMNH X'TYO* ἔσται ὡς ἡ OMN βάσις πρὸς 
τὴν Σ᾽ ΤΥ βάσιν, οὕτως và ἐν τῇ ΟΜ ΝΗ πυραμίδι 
δύο πρίσματα πρὸς τὰ ἐν τῇ Σ΄ ΤΥΘ πυραμίδι δύο 
πρίσματα. AX ὡς ἡ ΟΜΝ βάσις πρὸς τὴν Σ ΤΥ 
βάσιν, οὕτως ἡ 4181’ βάσις πρὸς τὴν AEZ βάσιν: 
ἴσον γὰρ ἑχάτερον τῶν ΟΜΝ ΣΤΥ τριγώνων ἑχατέρῳ 
τῶν ΔΑ] ῬΦΖ, xoi ὡς ἄρα ἡ ADI' βάσις πρὸς 
τὴν AEZ βάσιν, οὕτως xoi τὰ ἐν τῇ ABI'H πυρα- 
μίδι δύο πρίσματα πρὸς τὰ ἐν τῇ A4LZO πυραμίδι 
δύο πρίσματα, καὶ τὰ ἐν τῇ OMINH δύο πρίσματα 
πρὸς τὰ ἐν τῇ Σ ΤΎΘ πυραμίδι δύο πρίσματα, καὶ 
τέσσαρα πρὸς τέσσαρα. Τὰ αὐτὼ δὴ δειχϑήσεται 
καὶ ἐπὶ τῶν γενομένων πρισμάτων ἐκ τῆς διαιρέσεως 
τῶν .AKA40 xoi AIIPX πυραμίδων xol πάντων 
ἁπλῶς τῶν ἰσοπληϑῶν' ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


P ETT? 

“Ὅτι δὲ ἐστιν ὡς τὸ A ZT' τρίγωνων πρὸς τὸ ῬΦΖ 
τρίγωνον, οὕτως τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ LET 
τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ OMN, πρὸς τὸ πρίσμα, 
οὗ βάσις μὲν τὸ ΡΦΖ τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ 
XT, οὕτως δειχτέον. 

Ἐπὶ γὰρ τῆς αὐτῆς χαταγραφῆς Ψψενοήδϑωσαν 
ἀπὸ τῶν H O χάϑετοι ἐπὶ τὰ .4181' AEZ ἐπίπεδα, 
ἔσαν δηλαδὴ τυγχάνουσαν διὰ τὸ (coUweig ὑποκεί- 
σϑαι τὰς πυραμίδας. Καὶ ἐπεὶ δύο εὐϑεῖαι, ἥτε HI' 
καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ El κάϑετος ὑπὸ παραλλήλων ἐπιπέ- 
δων τῶν ABI! OMN τέμνονται εἰς τοὺς αὐτοὺς λό- 
yove τμηϑήσονται. Καὶ τέτμηται ἡ HI' δίχα ὑπὸ 
τοῦ ΟΜΝ ἐπιπέδου κατὰ τὸ INN: xoi ἡ ἀπὸ τοῦ H 
ἄρα χάϑετος ἐπὶ τὸ 4181’ ἐπίπεδον δίχα τμηϑήσεται 
ὑπὸ τοῦ OMN ἐπιπέδου. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xo ἡ 
ἀπὸ τοῦ O xdÜerog ἐπὶ τὸ 42 ἐπίπεδον δίχα τμη- 
ϑήσεται ὑπὸ τοῦ Σ ΤῪ ἐπιπέδου. Καὶ εἰσὶν ἴσαι αἱ 

ἀπὸ 


——— 
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ἀπὸ τῶν H O χάϑετον inj τὰ ABI AEZ ἐπίπεδα' 
ἴσαι ἄρα xai aL ἀπὸ τῶν ΟΝ ΣΤΥ τριγώνων eni 
τὰ .ABI' AEZ κάϑετοι" ἰσοὔύψῆ ἄρα ἐστὶ τὰ πρί- 
σματα, ὧν βάσεις μέν siot τὰ ET" ῬΦΖ τρίγωνα͵ 
ἀπεναντίον δὲ τὰ ΟΜΝ XTY: ὥςτε καὶ τὰ στερεὰ 
παραλληλεπίπεδα τὰ ἀπὸ τῶν εἰρημένων πρισμάτων 
ἀναγραφόμενα, icoVum τυγχάνοντα, πρὸς ἄλληλά 
ἐστιν ὡς αἱ βάσεις" xc τὰ ἡμίση. "Eorw ἄρα ὡς ἣ 
AT βάσις πρὸς τὴν ῬΦΖ βάσιν, οὕτως τὰ εἰρημέ- 
vo πρίσματα πρὸς ἄλληλα" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις v. 

Αἱ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος οὖσαι πυραμίδες 
x«l τριγώνους ἔχουσαι βάσεις πρὸς ἀλλήλας 
εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις. 

Ἔστωσαν ὑπὸ τὸ αὐτὸ υψος πυραμίδες, ὧν βά- 
σεις μὲν τὰ ABI' AEZ τρίγωνα, κορυφαὶ δὲ τὰ H 
Θ σημεῖα" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ .A4DBI' βάσις πρὸς 
τὴν 4ΕΖ βάσιν, οὕτως ἡ .4BI'H πυραμὶς πρὸς τὴν 
A4EZO πυραμίδα. 

Ev γὰρ μὴ ἐστιν ὡς 9 ΑΒ βάσις πρὸς τὴν 
4ΕΖ βάσιν, οὕτως ἡ ABI'H πυραμὶς πρὸς τὴν 41ΖΘ 
πυραμίδα, ἔσταν ὡς ἡ .ABI' βάσις πρὸς τὴν AEZ 
βάσιν, οὕτως ἡ ΑΒΗ πυραμὶς ἤτοι πρὸς ἔλαττόν 
T. τῆς 4ΕΖΘ nupupioog ἀτέρεναν, jj πρὸς βμεῖξον. 
Ἔστω πρότερον πρὸς ἕλαττον τὸ X, xol διῃηρήσϑω 7 
4EZO πυραμὶς εἴς τε δύο πυραμίδας ἴσας ἀλλήλαις 
xci ὁμοίας τῇ ὅλῃ καὶ εἰς δύο πρίσματα ἴσα" τὰ δὴ 
δύο πρίσματα μείζονά ἐστιν, ἢ τὸ ἥμισυ τῆς ὅλης 
πυραμίδος. Καὶ πάλιν αἱ ἐκ τῆς διαιρέσεως χερός 
eve πυραμίδες. ὁμοίως διῃρήσϑωσαν, καὶ τοῦτο ἀεὶ 
γιγνέσϑω ἕως οὗ ἀξ σι τινες πυραμίδες ἀπὸ τῆς 
AEZO πυραμίδος, αἵ εἰσιν ἐλάττονες τῆς ὑπεροχῆς, 
ἧς ὑπερέχειν ἡ 4EZO πυραμὶς τοῦ X στερεοῦ. .1ε- 

1I, [ 14 ] 


Fi. 5. 
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λείφϑωσαν χαὶ ἐστωσαν λόγου ἕνεχα αἱ AIIPE 
X'TYO: λοιπὰ ἄρα τὰ ἐν τῇ 4 2Θ πυραμίδι πρί- 
onere μείζονά ἐστι τοῦ X στερεοῦ, Διῃρήσϑω καὶ ἡ 
ABIH πυραμὶς ὁμοίως καὶ ἰσοπληϑῶς τῇ 4ΕΖΘ 
πυραμίδι; ἔστιν ἄρα ὡς ἡ A4DI' βάσις πρὸς τὴν AEZ 
βάσιν, οὕτως τὰ ἐν τῇ ABI'H πυραμίδι πρίσματα 
πρὸς τὰ ἐν τῇ 4ΕΖΘ πυραμίδι πρίσματα. ALAG xal 
ὡς ἡ 481’ βάσις πρὸς τὴν 4Ζ βάσιν, οὕτως ἡ 
ABI'H πυραμὶς πρὸς τὸ X στερεόν" χαὶ ὡς ἄρα ἢ 
4181} πυραμὶς πρὸς τὸ X. στερεόν, οὕτως τὰ ἐν τῇ 
ABUH πυραμίδι πρίσματα πρὸς τὰ ἕν τῇ 4ΕΖΘ 
πυραμίδι πρίσματα' ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ἡ ADBI'H nv- 
ραμὶς πρὸς τὰ ἐν αὐτῇ πρίσματα, οὕτως τὸ X στε- 
ρεὸν πρὸς τὰ ἐν τῇ 4EZO πυραμίδι πρίσματα. Μεί- 
ζων δὲ ἡ ABI'H πυραμὶς τῶν ἐν αὐτῇ πρισμάτων' 
μεῖζον ἄρα καὶ τὸ X στερεὸν τῶν ἐν τῇ 4EZO πυ- 
oculo, πρισμάτων. ᾿Αλλὰ καὶ ἔλαττον, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον" οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ABI' βάσις πρὸς τὴν 
AEZ βάσιν, οὕτως ἡ ABI'H πυραμὶς πρὸς ἔλαττόν 
τι τῆς 4ΕΖΘ πυραμίδος στερεόν, “Ὁμοίως δὴ δει- 
γϑήσεται ὅτι οὐδὲ ὡς ἡ 4ΕΖ βάσις πρὸς τὴν ABT 
βάσιν, οὕτως ἡ 4EZO πυραμὶς πρὸς ἕλαττόν τι τῆς 
ΑΒΓΗ πυραμίδος στερεόν. 

iym δὴ ὃτι οὐκ ἔστιν οὐδὲ ὡς ἢ ABI' βάσις 
πρὸς τὴν 4ΕΖ βάσιν, οὕτως ἡ ABI'H πυραμὶς πρὸς 
μεῖζόν τι τῆς 4ΕΖΘ πυραμίδος στερεόν. 

Ev γὰρ δυνατόν, ἕστω πρὸς μεῖζον τὸ Χ' ἀνά- 
παλιν ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 4ΕΖ βάσις πρὸς τὴν .ABT' 
βάσιν, οὕτως τὸ X στερεὸν πρὸς τὴν ΑΒ [Ἢ πυρα- 
μίδα. Ὡς δὲ τὸ X στερεὸν πρὸς τὴν 4BI'H πυρα- 
μίδα, οὕτως ἡ 4ΕΖΘ πυραμὶς πρὸς ἔλαττόν τι τῆς 
ABI'H πυραμίδος, ὡς ἕμπροσϑεν ἐδείχϑη" καὶ ὡς 
ἄρα ἡ 4ΕΖ βάσις πρὸς τὴν ABI' βάσιν, οὕτως ἡ 
4ΕΖΘ πυραμὶς πρὸς ἔλαττόν τι τῆς .ABI'H πυρα- 
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μίδος, ὅπερ ἄτοπον ἐδείχϑη- oix ἄρα ἐστὶν ὡς ἣ 
ABI βάσις πρὸς τὴν 42 βάσιν, οὕτως ἡ 4ΒΙ Ἢ 
πυραμὶς πρὸς μεῖζόν vt τῆς 4 ΕΖΘ πυραμίδος στε- 
ρεόν. ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς ἔλαττον" ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ .ABI' βάσις πρὸς τὴν 4Ε2Ζ βάσιν, οὕτως 1 
481 πυραμὶς πρὸς τὴν AEZO πυραμίδα. 

αἱ ἄρα ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος οὖσαι πυραμίδες... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς iv τῇ προτάσει . «“ ο ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασες ς,. 

Ai ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος οὖσαι πυραμίδες θ, 
καὶ πολυγώνους ἔχουσαι βάσεις πρὸς ἀλλή- 
λας εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις. 

Βστωσαν ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος πυραμίδες, ὧν αἱ Fig. 6. 
βάσεις μὲν τὰ ABI'AE ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωνα, χορυφαὺ 
δὲ τὰ ΜΝ σημεῖα" λέγω ὅτι ἐστὲν ὡς ἡ ABI'AE 
βάσις πρὸς τὴν ΖΗΘΚΑ͂ βάσιν, οὕτως ἡ ΑΒΙΔΕΙΜ 
πυραμὶς πρὸς τὴν ΖΗΘΚΑ͂Ν πυραμίδα. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ AI' 44 ΖΘ ΖΚ. "End 
οὖν δύο πυραμίδες εἰσὶν αἱ ABI'IM ADAM τριγώ- 
vovg ἔχουσαν βάσεις, καὶ ὕψος ἴσον, πρὸς ἀλλήλας 
εἰσὶν ὡς αἵ βάσεις" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΒΓ βάσις πρὸς 
τὴν 414 βάσιν, οὕτως ἡ ABI'M πυραμὶς πρὸς τὴν 
AUAM πυραμίδα" καὶ συνϑέντι ὡς ἡ 484 βάσις 
πρὸς τὴν 414 βάσιν, οὕτως ἡ .JABI'M πυραμὶς 
πρὸς τὴν 4147 πυραμίδα. ᾿ἡλλὰ καὶ ὡς ἡ 414 
βάσις πρὸς τὴν 414 βάσιν, οὕτως ἡ AI'AM πυρα- 
pie πρὸς τὴν ΑΔΕΜ πυραμίδα- διίσου ἄρα ὡς ἡ 
ABI βάσις πρὸς τὴν 444 βάσιν, οὕτως ἡ ABLAM 
πυραμὶς πρὸς τὴν 4141 πυραμίδα. Καὶ συνϑέντι 


᾿ πάλιν, ὡς ἡ 4184} βάσις πρὸς τὴν AAE, οὕτως ἡ 


ABIAEM πυραμὶς πρὸς τὴν AAEM πυραμίδα. 
Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται ὅτι καὶ ὡς ἡ ZHOKA βάσις 
πρὸς τὴν ΖΚΑ͂ βάσιν, οὕτως καὶ ἡὶ ZHOKAN πυ- 
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ραμὶς πρὸς τὴν ΖΚΑ͂Ν πυραμίδα, Kei ἐπεὶ δύο 
πυραμίδες εἰσὶν αἱ A44EM ZKAN τριγώνους ἔχου- 
σαν βάσεις, καὶ ὕννος ἴσον" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AAE βά- 
σις πρὸς τὴν ΖΚ. βάσιν, οὕτως ἡ AA4EM πυραμὶς 
πρὸς τὴν ΖΚΩ͂Ν πυραμίδα. "Ene οὖν ἐστιν ὡς μὲν 
ἡ 4814} βάσις πρὸς τὴν 44} βάσιν, οὕτως ἡ 
ABI'AEM πυραμὶς πρὸς τὴν 44 ]Π[ πυραμίδα: ὡς 
δὲ ἡ 441) βάσις πρὸς τὴν ΖΚΑ͂ βάσιν, οὕτως ἡ 
AAEM πυραμὶς πρὸς τὴν ZKAN πυραμίδα" διίσου 
ἄρα ὡς ἡ 484} βάσις πρὸς τὴν ΖΚΑ͂ βάσιν, οὕ- 
τως ἡ 4514 ΕΜ πυραμὶς πρὸς τὴν ZKAN πυρα- 
μίδα. ᾿4λλὰ μὴν xai ὡς ἡ ΖΚΑΩ͂ βάσις πρὸς τὴν 
ΖΗΘΚΑ βάσιν, οὕτως ἦν χαὶ ἡ ZKAN πυραμὶς 
πρὸς τὴν ZHOKAN πυραμίδα" καὶ διίσου πάλιν 
ἄρα ὡς ἡ 4848 βάσις πρὸς τὴν ZHOKA βάσιν, 
οὕτως ἡ ΑΒΙΔΕΙΗ͂ πυραμὶς πρὸς τὴν ZHOKAN 
πυραμίδα. 

AL πυραμίδες ἄρα, αἱ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος οὔσαιν 
χαὶ .... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ προτάσει e e» ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις rt. 

Πᾶν πρίσμα τρίγωνον ἔχον βάσιν διαι- 
ρεῖται εἰς τρεῖς πυραμίδας ἴσας ἀλλήλαις, 
τριγώνους βάσεις ἐχούσας. 

Ἔστω πρίσμα οὗ βάσις μὲν τὸ ABI' τρίγωνον, 
ἀπεναντίον δὲ τὸ 4EZ: λέγω ὅτι τὸ ABI'AEZ πρί- 
σμα διαιρεῖται εἰς τρεῖς πυραμίδας ἴσας ἀλλήλαις, 
τριγώνους βάσεις ἐχούσας. 


᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἵ BA EIU' 14. Καὶ ἐπεὶ. 


παραλληλόγραμμόν ἐστι τὸ BEA, διάμετρος δὲ αὖ- 
τοῦ ἡ Β4' ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4184] τρίγωνον τῷ EAB 
τριγώνῳ καὶ ἢ πυραμὶς ἄρα, ἧς βάσις μὲν τὸ 454 
τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 1' σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυρα- 
μίδι, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ LAB. τρίγωνον, κορυφὴ 
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δὲ τὸ Γ' σημεῖον. LAW ἣ πυραμὶς, ἧς βάσις μέν 
ἔστι τὸ EAB zglyunton, κορυφὴ δὲ τὸ Í' σημεῖον, ἣ 
αὐτή ἔστι fnt oai, ἧς βάσις HEN, ἐστι τὸ EBI' τρί 
yovov, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, ὑπὸ nea τῶν αὐτῶν 
ἐπιπέδων περιέχεται" xol πυραμὶς ἄρα, ἧς βάσις μέν 
ἔστε τὸ 41.)4 τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ [' σημεῖον, 
ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ ΕΒΤ' τρί. 
γωγον, χορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον. Πάλιν, ἐπεὶ πα- 
ραλληλόγραμμόν ἐστι τὸ ΖΙ ΒΕ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἡ 1}, ἴσον ἐστὶ τὸ EI'Z τρίγωνον τῷ I'BE τριγώ- 
vo' xci πυραμὶς ἄρα, ἧς βάσες μέν ἔστε τὸ BED 
τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυρα- 
μίδι, ἧς βάσις μέν ἐστε τὸ EI'Z τρίγωνον, κορυφὴ 
δὲ τὸ 4 σημεῖον. “ΓΙ δὲ πυραμὶς, ἧς βάσις μέν ἔστι 
τὸ BI'E τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ A4 σημεῖον, toy 
ἐδείχϑη πυραμίδι, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ ABA τρίγω- 
vov, χορυφὴ δὲ τὸ I' σημεῖον: καὶ πυραμὶς ἄρα, ἧς 
βάσις μέν ἔστι τὸ Γ΄ ΕΖ τρίγωγον, χορυφὴ, δὲ τὸ 4 
σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ 
ABA τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ 1’ σημεῖον" διήρηταν 
ἄρα τὸ 4151412 πρίσμα εἰς τρεῖς πυραμίδας ἴσας 
ἀλλήλαις, τριγώνους ἐχούσας βάσεις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
1 óguay a. 

Kai ἐπεὶ πυραμὶς, ἧς βάσις ue ἐστε τὸ 4824 
πρίχνον, χορυφὴ δὲ τὸ 1’ σημεῖον, ἡἣ αὐτή, ἐστι πυ- 
θαμέδι, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ IA DB τρίγωνον, κορυφὴ 
δὲ τὸ 4 σημεῖον, ὑπὸ γὰρ τῶν αὐτῶν ἐπιπέδων πε- 
Οἰέχεταν, ἡ δὲ πυραμὶς, ἧς βάσις μέν ἔστι τὸ 484 
τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 7᾽ σημεῖον, τρίτον ἐδείχϑη τοῦ 
πρίσματος, οὗ βάσις μὲν τὸ ABI τρίγωνον, ἀπεναντίον 


δὲ τὸ 4ΕΖ' xo ἡ πυραμὶς ἄρα, ἧς βάσις μὲν τὸ 


ABI τρίγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, τρίτον ἐστὺ 
τοῦ πρίσματος τοῦ ἔχοντος βάσιν τὴν αὐτὴν, τὸ ABI 
τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ 4ΕΖ' 
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JE δὴ τούτου φανερὸν ὅτι πᾶσα πυραμὶς τρίτον 
μέρος ἐστὶ τοῦ πρίσματος, τοῦ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχον- 
τος αὐτῇ x«l τὸ ὕψος ἴσον" (ἐπειδήπερ χἂν ἕτερόν τι 
σχῆμα εὐϑύγραμμον ἔχῃ τὴν βάσιν τὸ πρίσμα καὶ τὸ 
ἀπεναντίον, τὸ αὐτὸ διαιρεῖται εἰς πρίσματα τρίγω- 
γα ἔχοντα τὰς βάσεις xci τὰ ἀπεναντίον, xci ὡς ἡ 
ὅλη βάσις πρὲς ἕκαστον ᾿..᾿. xw «. ἢ. ὃ ὁ .) 


Πρότασις ἡ. 


Ai ὕμοιαε πυραμίδες, καὶ τρίγωνους 
ἔχουσαι βάσεις, ἐν τριπλασίονε λόγῳ εἰσὶ 
τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. | 

Ἔστωσαν ὅμοιαι xci ὁμοίως χείμεναν πυραμίδες, 
ὧν βάσεις μέν εἰσι τὰ ABI' AEZ τρίγωνα, κορυφαὶ 
δὲ τὰ H O σημεῖα" λέγω ὅτι ἡ ΑΒΙΓΗ πυραμὶς 
πρὸς τὴν 4ΖΘ πυραμίδα τριπλασίονα λόγον ἔγχει, 
ἤπερ ἡ DI' πρὸς τὴν ΕΖ. 

Συμπεπληρώσθω γὰρ τὰ BHMA EOIIO στε- 
ρεὰ παραλληλεπίπεδα. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστιν ἡ ΑΒΓΗ 
πυραμὶς τῇ 4Ε2ΖΘ πυραμίδι" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν 
ὑπὸ 4181’ γωνία τῇ ὑπὸ AEZ γωνίᾳ, ἡ δὲ ὑπὸ HBT' 
τῇ ὑπὸ OEZ, ἡ δὲ ὑπὸ ΑΒΗ τῇ ὑπὸ 4ΕΘ, καὶ 
ἔστιν ὡς ἡ 4188 πρὸς τὴν 4E, οὕτως ἡ BI' πρὸς τὴν 
EZ, καὶ ἡ ΒΗ πρὸς τὴν ΕΘ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν AE, οὕτως ἡ BI' πρὸς τὴν ΕΖ, καὶ 
περὶ ἴσας γωνίας αἱ πλευραὶ ἀνάλογόν εἶσιν" ὅμοιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ BM παραλληλόγραμμον τῷ ΕΠ παραλ- 
ληλογράμμῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ μὲν BN τῷ 
EP ὅμοιόν ἐστι, τὸ δὲ ΒΚ τῷ EZ τὰ τρία ἄρα πα- 
ραλληλόγραμμα τὰ ΜΒ BK ΒΝ τρισὶ τοῖς. EII EZ 
EP δμοιά ἐστιν. ᾿4λλὰ τὰ μὲν τρία τὰ MB BK 
ΒΝ τρισὶ τοῖς ἀπεναντίον ἴσα τε xoi ὅμοιά ἐστι, τὰ 
δὲ τρία τὰ EIL EZ EP τρισὶ τοῖς ἀπεναντίον ἴσα 
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τὰ καὶ ὕμοιώ ἐστε' τὰ ΒΗΜΑ EOIIO ἄρα στερεὰ 
ὑπὸ ὁμοίων ἐπιπέδων ἴσων τὸ πλῆϑος περιέχεται. 
Ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗ ΜΆ στερεὸν τῷ ΕΘΠῸ στε- 
ρεῷ. Τὰ δὲ ὕμοια στερεὰ παραλληλεπίπεδα ἐν τρι- 
πλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν: τὸ ΒΗΜΙΑ͂ 
ἄρα στερεὸν πρὸς τὸ EOIIO στερεὸν τριπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ ἡ Β1' πρὸς τὴν 
ὁμόλογον πλευρὰν τὴν ΕΖ. “Ὡς δὲ τὸ BHM.A οτε- 
ρεὸν πρὸς τὸ EOIIO στερεὸν, οὕτως 7) ABI'H πυ- 
ραμὶς πρὸς τὴν 4.EZO πυραμίδα, ἐπειδήπερ ἡ πυρα- 
pig ἕχτον μέρος ἐστὶ τοῦ στερεοῦ, διὼ τὸ καὶ τὸ πρί- 
σμα, ἥμισυ ὃν τοῦ στερεοῦ παραλληλεπιπέδου, τρι- 
πλάσιον εἶναν τῆς πυραμίδος. 

Καὶ ἡ ΑΒ Ἢ ἄρα πυραμὶς πρὸς τὴν 4ΕΖΘ 
πυραμίδα τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Β1' πρὸς 
τὴν LZ: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα. 

'"Ex δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι καὶ αἱ πολυγώνους 
ἔχουσαν βάσεις ὅμοιαι πυραμίδες πρὸς ἀλλήλας ἐν 
τριπλασίονν λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. Διαυ- 
ρεϑεισῶν γὰρ αὐτῶν εἰς τὰς ἐν αὐταῖς πυραμίδας 
τριγώνους βάσεις ἐχούσας, τῷ καὶ τὰ ὅμοια πολύγωνα 
τῶν βάσεων εἰς ὅμοια τρίγωνα διαιρεῖσθαι, xo ἴσα 

^ , * c , - «! γ, « , - 
τῷ nme xci ὁμόλογα TOig ὅλοις, ἔσταν ὡς ἔν τῇ 
€ 7 E κ zr » , M ' 
ἑτέρῳ μια πυραμὶς τρίγωνον ἔχουσα βάσιν, πρὸς τὴν 

ων Ὡς ὧὦν "4 5 7 » , 
ἐν τῇ ἑτέρᾳ pov πυραμίδα τρίγωνον ἔχουσαν βάσιν, 

« ἣ «f € v2 ma €x x ἢ 
οὕτως XCL ἀπασαν CL ἕν ΤΊ] éreQc πυραμῖδι πυραμι- 
δὲς τριγώνους ἔχουσαν βάσεις πρὸς τὰς ἐν τῇ ἑτέρᾳ 
πυραμιδι πυραμίδας τριγώνους βάσεις ἐχούσας, τοῦτ᾽ 
ἔστιν αὐτὴ ἡ πολύγωνον βάσιν ἔχουσα πυραμὶς πρὸς 
τὴν πολύγωνον βάσιν ἔχουσαν πυραμίδα. 'H δὲ τρί- 
γωνον βάσιν ἔχουσα πυραμὶς πρὸς τὴν τρίγωνον βά- 

» R , 2 ι - € , 
σιν ἔχουσαν ἐν τριπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολέμων 


216 ' EYKAFIAOY 


πλευρῶν" xol ἣ πολύγωνον ἄρα βάσιν ἔχουσα πρὸς τὴν 
ὁμοίαν πολύγωνον βάσιν ἕχουσαν τριπλασΐονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ ἡἣ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον 
σλευρᾶν. 


Πρότασις o. 


Τῶν ἴσων πυραμΐδων καὶ τριγώνους 
βάσεις ἐχουσῶν ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις 
τοῖς ὕψεσι' καὶ ὧν πυραμΐδων τριγώνους 
βάσεις ἐχουσῶν ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις 
τοῖς ὕψεσιν, toot εἰσὶν ἐκεῖναι. 

᾿βστωσαν γὰρ (oct πυραμΐδες, τριγώνους βάσεις 
ἔχουσαι, τὰς .ABI' 4ΕΖ, κορυφὰς δὲ τὰ H O ση- 
μεῖα" λέγω ὅτι τῶν ABI'H AEZO πυραμΐδων ἀντι- 
πεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι, καὶ ἔστιν ὡς ἡ 
ABI' βάσις πρὸς τὴν 42 βάσιν, οὕτως τὸ τῆς 
4ΕΖΘ πυραμΐδος ὕψος πρὸς τὸ τῆς ΑΒΙΗ͂ πυρα- 
μῖδος ὕψος. 

Συμπεπληρώσθω γὰρ τὰ BHMA ΕΘ110 στε- 
ped παραλληλεπίπεδα, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 45 ΓΗ 
πυραμὶς τῇ 4ΕΖΘ πυραμίδι, καί ἐστι τῆς μὲν ABI'H 
πυραμίδος ἑξαπλάσιον τὸ BHM. στερεὸν, τῆς δὲ 
4EZO πυραμίδος ἑξαπλάσιον τὸ EOIIO στερεόν" 
ἴσον ἄρα τὸ ΒΗΜΑ͂ στερεὸν τῷ .EOIIO στερεῷ. 
Τῶν δὲ ἴσων στερεῶν παραλληλεπιπέδων ἀντιπεπόν- 
ϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BM 
βάσις πρὸς τὴν ΕΠ βάσιν, οὕτως τὸ τοῦ .EOIIO 
στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ ΒΗΜΙ͂Α στερεοῦ ὕψος, 
C4AX ὡς ἡ BM βάσις πρὸς τὴν ΕΠ βάσιν, οὕτως 
τὸ 48 τρίγωνον πρὸς τὸ AEZ τρίγωνον: καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 4 ΕΖ τρίγωνον, οὕ- 
τως τὸ τοῦ EGIIO στερεοῦ ὕψος πρὸς τὸ τοῦ BHM.Á 
στερεοῦ ὕψος. ᾿4λλὰ τὸ μὲν τοῦ EOIIO στερεοῦ 
ὕψος τὸ αὐτό ἐστι τῷ τῆς AEZO πυραμίδος ὕψει, 


Fiz. 9. 
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τὸ δὲ τοῦ BIIM.4 στερεοῦ ὕψος τὸ αὐτό ἔστι τῷ 
τῆς ABI'H πυραμίδος Vwew ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ABI 
βάσις πρὸς τὴν AEZ βάσιν, οὕτως τὸ τῆς 4EZO 
πυραμίδος ὕψος πρὸς τὸ τῆς Α ΒΙΓΠ πυραμίδος ὕψος" 
τῶν ἄρα ADIH A4LZO πυραμίδων ἀντιπεπόνϑασιν 
αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. 

Aa δὴ τῶν ABI'H AEZO πυραμίδων ἄντι- 
σεπονϑέτωσαν cL βάσεις τοῖς ὕψεσι, xc ἔστω ὡς ἢἣ 
ΑΒΙ' βάσις πρὸς τὴν 4ΕΖ βάσιν, οὕτως τὸ τῆς 
AEZO πυραμίδος ὕψος πρὸς τὸ τῆς 4ΒΙῊ πυρα- 
μίδος ὕψος" λέγω ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ABI'H πυραμὶς 
τῇ 4Ε2ΖΘ πυραμίδι. 

TOv γὰρ αὐτῶν χατασχευασϑέντων, ἐπεί ἔστιν 
ὡς ἡ .ABI' βάσις πρὸς τὴν 4ΕΖ βάσιν, οὕτως τὸ 
τῆς 4ΕΖΘ πυραμίδος ὕψος πρὸς τὸ τῆς ABI'H πυ- 
ραμίδος ὕψος" ἀλλ᾽ ὡς ἡ ABT βάσις πρὸς τὴν 4 ΕΖ 
βάσιν, οὕτως τὸ BM παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΕΠ 
παραλληλόγραμμον" καὶ ὡς ἄρα τὸ BM παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΕΠ παραλληλόγραμμον, οὕτως τὸ 
τῆς 4EZO πυραμίδος ὕψος πρὸς τὸ τῆς ΑΒΙΗ πυ- 
ραμίδος ὕψος. ᾿4“λλὰ τὸ μὲν τῆς 4ΕΖΘ πυραμίδος 
ὕψος τὸ αὐτό ἐστι τῷ τοῦ EOIIO παραλληλεπιπέδου 
ὕψει, τὸ δὲ τῆς .4BI'H πυραμίδος ὕψος τὸ αὐτό 
ior. τῷ τοῦ ΒΗ͂ΜΑ παραλληλεπιπέδου ὕψει" ἔστιν 
«oc ὡς 7) ΒΜ βάσις πρὸς τὴν EII βάσιν; οὕτως τὸ 
τοῦ EOIIO παραλληλεπιπέδου ὕψος πρὸς τὰ τοῦ 
BHMA παραλληλεπιπέδου ὕψος. Ὧν δὲ στερεῶν 
παραλληλεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν αἱ. βάσεις τοῖς 
ὕψεσιν, ἴσα ἐστὶν ἐχεῖνα " ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗΜΑ͂ 
στερεὸν παραλληλεπίπεδον τῷ EOIIO στερεῷ παραλ-: 
ληλεπιπέδῳ. Καὶ ἐστι τοῦ μὲν ΒΗΖΙΩΑ͂ ἕκτον μέρος 
ἡ ΑΒΓΗ πυραμὶς, τοῦ δὲ EOIIO στερεοῦ παραλ- 
ληλεπιπέδου ἕχτον μέρος ἡ 4ΕΖΘ πυραμίς" ἴσῃ ἄρα 
ἡ ABI'H πυραμὶς τῇ AEZO πυραμίδι. 
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Τῶν doo ἴσων πυραμίδων καὶ τριγώνους. ., 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . * . ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις v. 


Πᾶς κῶνος κυλένδρου τρίτον μέρος ἐστὺ 


τοῦ τὴν αἰτὴν βάσιν ἔχοντος αὐτῷ καὶ ὕψος 
ἴσον. 

᾿Ἐχέτω γὰρ κῶνος κυλίνδρῳ βάσιν τε τὴν αὐτὴν, 
τὸν 41,814 κύχλον, καὶ ὕψος ἴσον" λέγω ὅτι ὃ κῶνος 
τοῦ κυλίνδρου τρίτον ἐστὲ μέρος τοῦτ᾽ ἔστιν ὅτε ὃ 
χύλινδρος τοῦ κώνου τριπλασίων ἐστίν. 

Εἰ γὰρ μή ἐστιν ὃ κύλινδρος τοῦ κώγου τριπλα- 
σίων, ἔσταν ὃ κύλινδρος τοῦ κώνου ἤτοι μείζων ἢ 
τριπλασίων, 1) ἐλάσσων 1) τριπλασίων. Ἔστω πρότε- 
gov μείζων ἢ. τριπλασίων, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν 
4814 κύκλον τετράγωνον τὸ 484’ τὸ δὴ 4814 
τετράγωνον μεῖζόν ἐστιν jj τὸ ἥμισυ τοῦ 4814 κύ- 
xAov. Καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ 4414 τετραγώνου 
πρίσμα ἰσοὐψὲς τῷ κυλίνδρῳ, τὸ δὴ ἀνεσταμένον 
πρίσμα μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ κυλίνδρου, ἐπει- 
δήπερ κἂν περὶ τὸν ΔΒΓ 4 κύκλον τετράγωνον megu- 
γράψωμεν, τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς τὸν ΑΒ} 4 κύκλον 
τετράγωνον ἥμισύ ἐστι τοῦ περιγεγραμμένου, xoi ἐστι 
τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν ἀνεστάμενα πρίσματα ἰσοῦιψῆ στερεὰ 
σαραλληλεπίπεδα" τὰ δὲ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα 
στερεὰ παραλληλεπίπεδα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς αἱ 
βάσεις" τὰ ἄρα πρίσματα ἐστὶν ὡς αἱ βάσεις xci τὸ 
ἀπὸ τοῦ ABI'4 ἄρα τετραγώνου ἀνασταϑὲν πρίσμα 
ἡμισύ ἐστι τοῦ ἀνασταϑέντος πρίσματος ἀπὸ τοῦ 
περὶ τὸν 4814 κύκλον περιγραφέντος τετραγώνου» 
καὶ ἔστιν ὃ κύλινδρος ἐλάττων τοῦ πρίσματος τοῦ 
ἀνασταϑέντος ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν 41Β1᾽4 κύκλον περε- 
γραφέντος τετραγώνου! τὸ ἄρα πρίσμα τὸ ἄναστα- 
ϑὲν ἀπὸ τοῦ ABI τετραγώγου ἰσοὺ ψὲς τῷ κυλίν- 
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δρῳ μεῖζόν ἐστε τοῦ ἡμίσεως τοῦ χυλίνδρουις Τε- 
τμήσϑωσαν αἱ AB BI' UA 44, περιφέρειαν δίχα 
κατὰ τὰ E Z H Θ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 
AE ΕΒ BZ ZI ΤῊ HA. 40 ΘΑ͂’ καὶ ἕκαστον 
ἄρα τῶν AEB BZI' I'HA 4ΘΑ͂ τριγώνων μεῖζόν 
ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ καϑ' ἑαυτὸ τμήματος τοῦ 
Α1ΒΓ4 κύκλου, ὡς ἔμπροσϑεν ἐδείκνυμεν, ᾿Ανεστάτω 
ἀφ᾽ ἑχάστου τῶν 4ΕΒ BZI'I'HA 404 τριγώνων 
πρίσματα ἰσοῦψῆ τῷ κυλίνδρῳ" καὶ ἕχαστον ἄρα τῶν 
ἀνασταϑέντων πρισμάτων μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ 
μέρος τοῦ xo^ ἑαυτὸ τμήματος τοῦ κυλίνδρου, ἐπει- 
δήπερ ἐὰν διὰ τῶν E Z H O σημείων «ταραλλήλους 
ταῖς AB BI' Γά AA ἀγάγωμεν, καὶ συμπληρώσω- 
μὲν τὰ ἐπὶ τῶν AB ΒΤ 14 AA παραλληλόγραμμα, 
καὶ ἀπ᾽ αὐτῶν ἀναστήσωμεν στερεὰ παραλληλεπίπεδα 
ἰσούψη τῷ κυλίνδρῳ, ἑκάστου τῶν ἀνασταϑέντων 
ἡμίσεά ἔστι τὰ πρίσματα τὰ ἐπὶ τῶν .AEB 8Ζ1' 
IHA 40. τριγώνων" καὶ ἔστι τὰ τοῦ κυλίνδρου 
τμήματα ἐλάττονα τῶν ἀναοιαϑέντων στερεῶν πα- 
ραλληλεπιπέδων" ὥςτε καὶ τὰ ἐπὶ τῶν AEB ΒΖΙ 
IL'HA 404A τριγώνων πρίσματα μείζονά ἐστιν 2) τὸ 
ἥμισυ τῶν xcÜ' ἑαυτὰ τοῦ κυλίνδρου τμημάτων" 
τέμνοντες δὴ τὰς ὑπολειπομένας περιφερείας δίχα, 
καὶ ἐπιζευγνύντες εὐθείας, καὶ ἀνιστάντες ἀφ᾽ ἑχά- 
στου τῶν τριγώνων πρίσματα ἰσοὐψῆ τῷ κυλίνδρῳ, 
καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες, καταλείψομέν τινά ποτε τμή-- 
ματα τοῦ χυλίνδρου, ὃ ἕσταν ἐλάττονα τῆς ὑπεροχῆς, 
4j ὑπερέχει ὃ χύλινδρος τοῦ τριπλασίου τοῦ κώνου. 
“Δελείρϑω, καὶ ἔστω τὰ 4Ε ΕΒ ΒΖ ZI' ΤῊ HA 
4O OA: λοιπὸν ἄρα τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ 
AEBZI'HAO πολύγωνον, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυ- 
λίνδρῳ, μεῖζόν ἔστιν ἢ τριπλάσιον τοῦ κώνου, ᾿Αλλὰ 
τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μέν ἐστι τὸ AEBZI'HAO πο- 
λύγωνον, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, τριπλάσιόν 
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ἐστι τῆς πυραμίδος, ἧἷς βάσις μέν ἐστι τὸ AEBZDHAO 
σολύγωνον, χορυφὴ δὲ ἡ αὐτὴ τῷ wvo' xci ἡ mv- 
ραμὶς ἄρα, ἧς βάσις μέν ἐστε τὸ 4ΕΒΖΓΗΖ4Θ πο- 
λύγωνον, κορυφὴ δὲ 7) αὐτὴ τῷ χώνῳ, μείζων ἐστὶ 


τοῦ χώγου, τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν 4154 χκύχλον. 


᾿“λλὰ καὶ ἐλάττων, ἐμπεριέχεται γὰρ ὑπ᾽ αὐτοῦ, ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον" οὐχ ἄρα ἐστὶν ὁ χύλινδρος τοῦ χώ- 
γου μείζων ἢ τριπλασίων. 

“έγω δὴ ὅτι οὐδὲ ἐλάττων ἢ τριπλασίων ἐστὶν 
ὃ χύλινδρος τοῦ κώνου. 

Et γὰρ δυνατόν, ἕστω ἐλάττων 1) τριπλάσιος ὃ χύ- 
λινδρος τοῦ κώνου" ἀνάπαλιν ἄρα ὃ χῶνος τοῦ κυλίν- 
δοου μείζων ἐστὶν ἢ) τρίτον μέρος. ᾿Εγγεγράφϑω δὴ εἰς 
τὸν 4514 xvxAov τετράγωνον τὸ ABI: τὸ ABI'A 
ἄρα τετράγωνον μεῖζόν ἐστιν 4j τὸ ἥμισυ τοῦ 4814 
κύχλου. Καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ 41514 τετραγώνου 
πυραμὶς, τὴν αὐτὴν χορυφὴν ἔχουσα τῷ χώνῳ" )) 
ἄρα ἀνασταϑεῖσα πυραμὶς μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ 
μέρος τοῦ κώνου, ἐπειδήπερ ὡς ἕμπροσϑεν ἐδείκνυ- 
μὲν, ὅτι ἐὰν περὶ τὸν κύχλον τετράγωνον περιγρά- 
ψωμεν, ἕσται τὸ .4BI'A τετράγωνον ἥμισυ τοῦ περὶ 
τὸν χύχλον περιγραφομένου τετραγώνου" καὶ ἐὰν ἀπὸ 
τῶν τετραγώνων στερεὰ παραλληλεπίπεδα ἀναστήσω- 
μὲν ἰσοῦύψῆ τῷ κώνῳ, ἃ καὶ καλεῖται πρίσματα, 
ἔσταν τὸ ἀνασταϑὲν ἀπὸ τοῦ ABI τετραγώνου 
ἥμισυ τοῦ ἀνασταϑέντος ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν κύχλον 
περιγραφέντος τετραγώνου, πρὸς ἄλληλα γάρ εἶσιν 
ὡς αἱ βάσεις" ὥςτε xaL τὰ τρίτα" καὶ πυραμὶς ἄρα, 
ἧς βάσις τὸ .ABI'A τετράγωνον, ἥμισύ ἐστι τῆς πυ- 
ραμίδος τῆς ἀνασταϑείσης ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν κύκλον 
περιγραφέντος τετραγώνου, Καί ἐστι μείζων ἡ mv- 
ραμὶς ἡ ἀνασταϑεῖσα ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν κύκλον τε- 
τραγώνου τοῦ κώνου, ἐμπεριέχει γὰρ αὐτόν’ ἡ ἄρα 
πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ ABI'A τετράγωνον, κορυιὴ 
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δὲ ἡ αὐτὴ τῷ κώνῳ, μείζων ἐστὴν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ χώ- 
vov. Τετμήσϑωσαν αἵ AB BI'I'A 44 περιφέρειαι 
δίχα κατὰ τὰ E Z H Θ σημεῖα, xoi ἐπεζεύγϑωσαν 
αἱ AE ΕΒ ΒΖ ZI' ΤῊ H4 A0 OA: καὶ ἕκαστον 
ἄρα τῶν AEB BZI' ΓΠά 40.4 τριγώνων μεῖζόν 
ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ μέρος τοῦ καϑ' ἑαυτὸ τμήματος 
τοῦ AEID'A κύκλου, Καὶ ἀνεστάτωσαν ἀφ᾽ ἑχάστου 
τῶν 4Η4 BZI' ΓΗΔ 404 τριγώνων πυραμίδες, 
τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσαν τῷ κώνῳ" xal ἑκάστη 
ἄρα τῶν ἀνασταϑεισῶν πυραμίδων xarà τὸν αὐτὸν 
τρόπον μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ χαϑ'᾽ ἑαυτὴν 
τμήματος τοῦ χώνου" "Téuvovreg δὴ τὰς ὑπολειπομέ- 
μας περιφεθείας δίχα, καὶ ἐπιζευγνύντες εὐϑείας, καὺ 
ἀνιστάντες ἀφ᾽ ἑχάστου τῶν τριγώνων πυραμίδα τὴν 
αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσαν τῷ χώνῳ, χαὶ τοῦτο Gtl που- 
οὔντες καταλείψομέν τινά ποτὲ τμήματα τοῦ χώγου, 
ἃ ἔσται ἐλάττονα τῆς ὑπεροχῆς, ἣ ὑπερέχει ὃ χῶγος 
τοῦ τρίτου μέρους τοῦ χυλίνδρου, “ελείρϑω, xal 
ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν AE ΕΒ ΒΖ ZI' ΓΗ HA 40 04 
λοιπὴ ἄρα ἡ πυραμὶς, ἧς βάσις μέν ἐστιτὸ 4 EBZI'HAO 
mos NODUM δὲ ἡ αὐτὴ τῷ κώνῳ, μείζων ἐστὶν 
ἢ τρίτον μέρος τοῦ κυλίνδρου. D ἡ πυραμὶς, ἧς 
βάσις μέν ἐστι τὸ AEBZI'HAO πολύγωνον, χορυφὴ 
δὲ ἡ αὐτὴ τῷ κώνῳ, τρίτον ἐστὶ μέρος τοῦ πρίσμα- 
τος, οὗ βάσις μέν ἐστι τὸ AEBZI'HAO πολύγωνον, 
ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ: τὸ ἄρα πρίσμα, οὗ 
βάσις μέν ἐστι τὸ AEBZI'HAO πολύγωνον, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, μεῖζόν ἐστι τοῦ κυλίνδρου, οὗ 
βάσις ἐστὴν ὃ 4814 χύχλος, ᾿Δλλὰ κχαὶ ἔλαττον, 
ἐιιπεριέχεταν γὰρ ὑπ᾽ αὐτοῦ, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" 
οὐχ ἄρα ὁ κχύλινδρος τοῦ χώνου ἐλάττων ἐστὶν ἢ 
τριπλάσιος. ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ μείζων ἢ τριπλά- 
σιος᾽ τριπλάσιος ἄρα ὃ κύλινδρος τοῦ κώνου" ὥςτε ὃ 
κῶνος τρίτον μέρος ἐστὶ τοῦ κυλίνδρου. 
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Πᾶς ἄρα κῶνος xuvÀivOpov roírOV . . . χαὶ «à ἑξῆς 
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ὡς ἐν v7, προτασὲν « » . ὕπερ &Oct δεῖξαι. 


πρότασις ww... 

Oi ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντες χῶνοιν καὶ 41. 
κύλινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις. 

Ἔστωσαν ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος κῶνοι xal κύλινδροι, Fig. 11. 
ὧν βάσεις μὲν οἱ 4814 EZHO κύχλοι, ἄξονες δὲ 
οἱ ΚΑ, ΜΝ, διάμετροι δὲ τῶν βάσεων αἱ .AI' EH* 
λέγω ὅτι dor ὡς ὁ 4184 κύχλος πρὸς τὸν ΕΖΗΘ 
κύκλον, οὕτως Ó ΑΔ κῶνος πρὸς τὸν ΕΝ χῶνον. 

Εἰ γὰρ μή" ἔσται ὡς ὃ 4814 κύκλος πρὸς τὸν 
ΕΖΗΘ κύχλον, οὕτως ὃ 4144 χῶνος ἤτοι πρὸς ἔλατ-- 
τόν τι τοῦ EN χώγνου στερεὸν ij πρὸς μεῖζον. "EcTo 
πρότερον πρὸς ἔλαττον τὸ Z, xci ᾧ ἔλασσόν ἐστι τὸ 
A στερεὸν τοῦ EIN χώνου, ἐχείνῳ ἴσον ἔστω τὸ ἃ 
στερεόν: ὁ ΕΝ κῶνος ἄρα ἴσον ἐστὶ τοῖς 5 WW στε- 
ρεοῖς. ᾿Εγγεγράφϑω εἰς τὸν ΕΖΗΘ κύκλον τετρά- 
γωνον τὸ EZHO: τὸ ἄρα τετράγωνον μεῖζόν ἐστιν 
ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ χύκλου. “ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ ΕΖΗΘ 
τετραγώνου πυραμὶς ἰσοῦψὴς τῷ κώνῳ ἡ ἄρα ἀνα- 
σταϑεῖσα πυραμὶς μείζων ἐστὴν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ χώ- 
vov: ἐπειδήπερ ἐὰν περιγράψωμεν περὶ τὸν κύχλον 
τετράγωνον, xci ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀναστήσωμεν πυραμίδα 
ἰσούψῆ τῷ κώνῳ, ἡ ἐγγραφεῖσα πυραμὶς ἡμισύ ἐστι 
τῆς περιγραφείσης" πρὸς ἀλλήλας γάρ εἰσιν ὡς αἵ 
βάσεις. ᾿Ελάττων δὲ ὃ κῶνος τῆς περιγραφείσης mv- 
ραμίδος᾽ ἡ ἄρα πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ ΕΖΗΘ 
τετράγωνον, κορυφὴ δὲ ἡ αὐτὴ τῷ κώνῳ, μείζων ἐστὶν ) 
ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ κώνου. Τετμήσϑωσαν αἱ EZ ZH .΄ 
HO OE περιφέρειαι δίχα κατὰ τὰ O II P X ση- 
μεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ OO OE ἘΠ ΜΖ ΖΡ 
PH HX ΣΘ' ἕκαστον ἄρα τῶν OOE EIIZ ZPH 
HEXO τριγώνων μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ xc 
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ἑαυτὸ τμήματος τοῦ χύχλου. ᾿ἀνεστάτω ἀφ᾽ ἕχάστου 
τῶν OOE EIIZ ZPH ἩΣΘ τριγώνων πυραμὶς 
ἐσοὐψὴς τῷ κώνῳ" καὶ ἑχάστη ἄρω τῶν ἀνασταϑει- 
σῶν πυραμίδων μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ μέρος τοῦ 
zc" ἑαυτὴν τμήματος τοῦ χώνου" τέμγοντες δὴ τὰς 
ὑπολειπομένας περιφερείας δίχα, καὶ ἐπιζευγνύντες 
εὐθείας, καὶ ἀνιστάντες ἀφ᾽ ἑκάστου τῶν τριγώνων 
συραμίδας ἰσοὐψεῖς τῷ κώνῳ, καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦν- 
τες, χαταλείψομέν τινά ποτὸ τμήματα τοῦ χώνου, ἃ 
ἔσταν ἐλάσσονα τοῦ UU στερεοῦ. “ελείφϑω, καὶ ἔστω 
τὰ ἐπὶ τῶν OO OE ἘΠ ΠΖ ZP PH HX X9» 
λοιπὴ ἄρα ἡ πυραμὶς, ἧς βάσις uiv τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ 
πολύγωνον, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κώνῳ, μείζων dori 
τοῦ ,5' στερεοῦ. ᾿Εγγεγράφϑω καὶ εἰς τὸ 484 
χύχλον τῷ ΘΟΕΠΖΡΗΣ πολυγώνῳ ὅμοιόν ve καὶ 
ὁμοίως κείμενον πολύγωνον τὸ “ΤΑΥΒΦΙ͂Σ, xoi 
ἀνεστάτω ἀπ᾽ αὐτῷ πυραμὶς ἰσοὐψὴς τῷ 4.1 χώνῳ. 
᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
EH, οὕτως τὸ ΔΤΑΎΒΦΙΧ πολύγωνον πρὸς τὸ 
OOEIIZPHEN πολύγωνον, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AT 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EH, οὕτως ὃ 4814 κύχλος σρὸς 
τὸν EZHO χύχλον' καὶ ὡς ἄρα ὃ ABI'A κύκλος 
πρὸς τὸν EZHO κύχλον, οὕτως τὸ 4ΤΑΎΒΦΓΙΓΧ 
πολύγωνον πρὸς τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ πολύγωνον. Ὡς 
δὲ ὁ ABI'A κύχλος πρὸς τὸν EZHO κύχλον, οὕτως 
ὁ 4 4 κῶνος πρὸς τὸ S στερεὸν, ὡς δὲ v0 ATTAYBDI'X 
πολύγωνον πρὸς τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ πολύγωνον, οὕτως 
ἡ πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ AT AYB TX. πολύγω- 
vov, χορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, πρὸς τὴν πυραμίδα, 
ἧς βάσις μὲν τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ πολύγωνον, κορυφὴ 
δὲ τὸ IN σημεῖον: xoi ὡς ἄρα ὃ .4.4 χῶνος πρὸς 
τὸ ,Ξ στερεὸν, οὕτως ἡ πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ 
ATAYBOI'X πολύγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 4. σημεῖον, 
πρὸς τὴν πυραμίδα, ἧς βάσις μὲν τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ 
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πολύγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ NN σημεῖον’ ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὁ “1,411 χῶνος πρὸς τὴν iv αὐτῷ πυραμίδα, 
οὕτως τὸ X στερεὸν πρὸς τὴν ἐν τῷ EN χώνῳ πυρα- 
μίδα. dMeibov δὲ ὁ A4 χῶνος τῆς ἐν αὐτῷ πυρα- 
μίδος" μεῖζον ἄρα καὶ τὸ Z στερεὸν τῆς ἐν τῷ ΕΝ 
χώνῳ πυραμίδος. ᾿Αλλὰ καὶ ἔλαττον, ὕπερ ἄτοπον" 
οὐχ ἄρα ὡς ὁ ADI κύχλος πρὸς τὸν ΕΖΗΘ κύκλον, 
οὕτως ὃ 4,41 κῶνος πρὸς ἔλαττόν τι τοῦ ΕΝ κώνου 
στερεόν, Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδέ ἐστιν ὡς ὃ 
EZHO χύχλος πρὸς τὸν 4814 χύκλον, οὕτως ὁ ΕΝ 
κῶνος πρὸς ἔλαττόν τι τοῦ “441 χώνου στερεόν. 

“έγω δὴ ὅτι οὐδέ ἐστιν ὡς ὁ 4814 κύκλος 
πρὸς τὸν ΕΖΗΘ κύκλον, οὕτως ὁ 44 κῶνος πρὸς 
μεῖζόν vv τοῦ ΕἾΝ xovov στερεόν. 

Ei γὰρ δυνατόν, ἔστω πρὸς μεῖζον τὸ E ἀνά- 
παλιν ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ ΕΖΗΘ κύκλος πρὸς τὸν ABI. 
χύχλον, οὕτως τὸ X στερεὸν πρὸς τὸν 444 χῶνον, 
᾿4λ} ὡς τὸ X στερεὸν πρὸς τὸν 4141 κῶνον, οὕτως ὃ 
ἘΝ κῶνος πρὸς ἕλαττόν τι τοῦ Α Α΄ κώνου στερεόν" 
xai ὡς ἄρα ὁ ΕΖΗΘ κύχλος πρὸς τὸν 481,4 χύ- 
xAov, οὕτως ὃ EN χῶνος πρὸς ἔλαττόν τι τοῦ 44 
κώνου στερεὸν, ὕπερ ἀδύνατον ἐδείχϑη" οὐκ ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὁ 4814 χύχλος πρὸς τὸν EZHO κύκλον, 
οὕτως ὃ d χῶνος πρὸς μεῖζόν τε τοῦ ΕΝ κώνου 
στερεόν, ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς ἔλασσον" ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 1814 κύχλος πρὸς τὸν ΖΗΘ κύκλον, 
οὕτως ὃ 411] χῶνος πρὸς τὸν EN χῶνον. 

"4λλ ὡς ὁ χῶνος πρὸς τὸν χῶγον, οὕτως ὃ χύλιν- 
δρος πρὸς τὸν χύλινδρον, τριπλασίων γὰρ ἑχάτερος 
ἑχατέρου" καὶ ὡς ἄρα 0 ABI'A κύκλος πρὸς τὸν ΕΖΗΘ 
χύχλον, οὕτως οἱ ἐπ᾿ αὐτῶν ἰσοὐψεῖς τοῖς κώνοις κύ- 
λινδροοι. 

Οἱ ἄρα ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, .. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἂν 
τῇ προτάσει « . « ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 
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Πρότασις «β΄. 


Oi ὅμοιοι κῶνον zai κύλινδροι πρὸς ἀλ- 12, 
λήλους ἐντριπλασίονε λόγῳ εἰσὺ τῶν ἐνταῖς 
βάσεσι διαμέτρων. 

"Ἔστωσαν ὅμοιοι κῶνον καὶ κύλινδρον, ὧν βάσεις Fig. 12. 
μὲν οἱ ABI'A EZHO κύκλοι, διάμετροι δὲ τῶν βά- 
σέων αἱ Β4 ΖΘ, ἄξονες δὲ τῶν κώνων καὶ κυλίνδρων 
οἱ K4 ΜΙΝ’ λέγω ὅτι ὃ χῶνος, οὗ βάσις μέν ἐστιν 
ὁ 4114 κύκλος, χορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, πρὸς τὸν 
χῶνον, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὃ EZHO κύκλος, κορυφὴ 
δὲ τὸ IN σημεῖον, τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΒΔ 
πρὸς τὴν ΖΘ, 

Et yàp μὴ ἔχει ὁ.4.8 4. χῶνος πρὸς τὸν EZHON 
κῶνον τριπλασίονα λόγον, ἤπερ ἡ. B4 πρὸς τὴν ΖΘ' 
ἕξεν 0 4154. χῶνος ἢ πρὸς ἔλαττόν vc τοῦ EZHON 
κώνου στερεὸν τριπλασίονα λόγον, ἤπερ ἡ BA πρὸς τὴν 
ΖΘ, 1) πρὸς μεῖζον. "Eyéro πρότερον πρὸς ἔλαττον τὸ 
ΕΞ, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν EZHO κύχλον τετράγωνον 
τὸ EZHO- τὸ ἄρα ΕΖΗΘ τετράγωνον μεῖζόν ἐστιν 
ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ EZHO κύκλου. Καὶ ἀνεστάτω ἐπὶ 
τοῦ EZHO τετραγώνου πυραμὶς τὴν αὐτὴν κορυφὴν 
ἔχουσα τῷ κώνῳ" ἡ ἄρα ἀνασταϑεῖσα πυραμὶς μεί- 
ζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ μέρος τοῦ κώνου. Τετμήσϑω- 
σαν δὴ αἱ EZ ZH HO OE περιφέρειαι δίχα κατὰ 
τὰ Ὁ ΠΡ Σ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EO OZ 
ZII IIH HP PO OX ΣΕ" καὶ ἕκαστον ἄρα τῶν 
ΕΟΖ ZIIH HPO ΘΣ τριγώνων μεῖζόν ἐστὺν 2) τὸ 
ἥμισυ μέρος τοῦ xc" ἑαυτὸ τμήματος τοῦ ΕΖΗΘ 
χύχλου. Καὶ ἀνεστάτω ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν EOZ ZIIH 
HPO OZE τριγώνων πυραμὶς τὴν αὐτὴν κορυφὴν 
ἔχουσα τῷ κώνῳ" καὶ ἑκάστη ἄρα τῶν ἀνασταϑεισῶν 
πυραμίδων μείζων ἐστὶν 1) τὸ ἥμισυ μέρος τοῦ za 
ἑαυτὴν τμήματος τοῦ xovov. “έμνοντες δὴ τὰς 
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ὑπολειπομένας περιφερείας δίχα, καὶ ἐπιζευγνύντες 
εὐϑείας, καὶ ἀνιστάντες qp ἑκάστου τῶν τριγώνων 
πυραμίδας, τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσας τῷ ovo, xal 
τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες, καταλείψομέν τυνώ ποτὲ τμήμα- 
τα τοῦ κώνου, ἃ ἔσται ἐλάττονα τῆς ὑπεροχῆς, " 
ὑπερέχειν ὁ EZHON κῶνος τοῦ Z στερεοῦ. “ελείρϑω, 
χαὶ ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν EO OZ Ζ IIH HP PO ΟΣ 
XE: λοιπὴ ἄρα ἡ πυραμὶς, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ 
FEOZIIHPOX πολύγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ IN σημεῖον, 
μείζων ἐστὶ τοῦ ,5' στερεοῦ, ᾿Εγγεγράφϑω καὶ εἰς τὸν 
ABUA κύχλον τῷ EOZIIHPOX πολυγώνῳ ὅμοιόν 
ve χαὶ ὁμοίως χείμενον πολύγωνον τὸ ΑΙ ΤΓΒΎΓΦΑΝΧ, 
καὶ ἀνεστάτω ἐπὶ τοῦ ΑΤΒΥΓΦΔΧ πολυγώνου πυ- 
ραμὶς τὴν αὐτὴν χορυφὴν ἔχουσα τῷ κώνῳ, καὶ τῶν 
uiv περιεχόντων τὴν πυραμίδα, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ 
ΑἸ ΒΥΓΦΖΔΑΧ πολύγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 24 σημεῖον, 
εν τρίγωνον ἔστω τὸ BT, τῶν δὲ περιεχόντων τὴν 
πυραμίδα, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ πολύ- 
γωνον, χορυφὴ δὲ τὸ Ν᾿ σημεῖον, ἕν τρίγωνον ἔστω 
τὸ ΝΟΖ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ KT. MO. Koi ἐπεὶ 
ὅμοιός ἐστιν ὃ .ABI'4.4 κῶνος τῷ EZHON χώγῳ: 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν ΖΘ, οὕτως ὁ ΚΑ 
ἄξων πρὸς τὸν ΜΝ ἄξονα. Ὥς δὲ ἡ BA πρὸς τὴν 
ΖΘ, οὕτως ἡ ΒΚ πρὸς τὴν ZM* καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΚ 
πρὸς τὴν Z(M, οὕτως ἡ ΚΑ πρὸς τὴν MIN* καὶ ἐναλ- 
λὰξ ὡς ἡ ΒΚ πρὸς τὴν ΚΑ, οὕτως ἡ ZM πρὸς τὴν 
ΠΝ, καὶ γωνίαι αἱ ὑπὸ ΒΚΑ͂ ZMN ἴσαι, ὀρϑὴ γὰρ 
ἑκατέρα, καὶ περὶ ἴσας γωνίας τὰς ὑπὸ ΒΚΩ͂ ZMN 
αἱ πλευραὶ ἀνάλογόν εἶσιν" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΚΑ͂ 
τρίγωνον τῷ ΖΗ͂Ν τριγώνῳ. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἡ ΒΚ πρὸς τὴν ΚΊ, οὕτως ἡ ΖΙ πρὸς τὴν ΜΟ, 
xc περὶ ἴσας γωνίας τὰς ὑπὸ BKT ZMO, ἐπειδή- 
πὲρ ὃ μέρος ἐστὲν ἡ ὑπὸ DKT γωνία τῶν πρὸς τῷ 
K κέντρῳ τεσσάρων ὀρϑῶν, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xol 
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2j ὑπὸ ZMO γωγία τῶν πρὸς τῷ 77 κέντρῳ τεσσά- 
ρων ὀρϑῶν. "Ens οὖν περὶ ἴσας γωνίας αἱ πλευραὶ 
ἀνάλογόν εἰσιν: ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΚΊ' τρίγωνον 
τῷ ZMO τριγώνῳ. Πάλιν, ina ἐδείχϑη ὡς ἡ BK 
πρὸς τὴν ΚΑ͂, οὕτως ἡ ZM πρὸς τὴν MN, ἴση δὲ 
ἡ μὲν ΒΚ τῇ KT, ἡ δὲ ΖΜ τῇ OM: ἔστιν ἄρα ὡς 
5j KT πρὸς τὴν KA, οὕτως ἡ OM πρὸς τὴν MN. 
Καὶ περὶ ἴσας γωνίας τὰς ὑπὸ ΤΚΑ͂ OMN, ὀρϑαὺὶ 
γὰρ, αἱ πλευραὶ ἀνάλογόν εἰσιν" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
AKT τρίγωνον τῷ INMO τριγώνῳ. Καὶ ἐπεὶ διὰ 
τὴν ὁμοιότητα τῶν JKB NMZ τριγώνων ἐστὶν ὡς 
ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΚ, οὕτως ἡ ΝΖ πρὸς τὴν ZM, 
διὰ δὲ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΒΚΊ' ZMO τριγώνων 
ἐστὶν ὡς ἡ ΚΒ πρὸς τὴν BT, οὕτως ἡ MZ πρὸς 
τὴν ZO- διίσου ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BT, οὕτως 
ἡ ΝΖ πρὸς τὴν ZO. Πάλιν, ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιό- 
τητὰ TOV TK NOM τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ 4T 
πρὸς τὴν TK, οὕτως ἡ NO πρὸς τὴν OM, διὰ δὲ 
τὴν ὁμοιήτητα τῶν ΚΒΊ OMZ τριγώνων ἐστὶν ὡς 
ἡ KT πρὸς τὴν TD, οὕτως ἡ MO πρὸς τὴν OZ- 
διίσου ἄρα ὡς ἡ ΑΤ' πρὸς τὴν "TB, οὕτως ἡ INO 
πρὸς τὴν OZ. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ TB πρὸς τὴν 
ΒΑ, οὕτως ἡ ΟΖ πρὸς τὴν ZNN* διίσου ἄρα ὡς ἢ 
TAA πρὸς τὴν 418, οὕτως ἡ ΟΝ πρὸς τὴν ΝΖ' τῶν 
A'TB ΝΟΖ ἄρα τριγώνων ἀνάλογόν εἰσιν αἱ πλευ- 
ραί; ἰσογώνια ἄρα ἐστὶ τὰ ΑἿΒ ΝΟΖ τρίγωνα" 
ὥςτε καὶ ὅμοια" καὶ πυραμὶς ἄρα, ἧς βάσις μὲν τὸ 
ΒΚΊ τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ A σημεῖον, ὁμοία ἐστὺ 
πυραμίδι, ἧς βάσις μὲν τὸ ΖΜΟ τρίγωνον, χορυφὴ 
δὲ τὸ Ν σημεῖον, ὑπὸ γὰρ ὁμοίων ἐπιπέδων περιέ: 
χονται ἴσων τὸ πλῆϑος.ς 4i δὲ ὁμοίαι πυραμίδες 
καὶ τριγώνους ἔχουσαι βάσεις ἐν τριπλασίονν λόγῳ 
εἰσὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν: ἡ ἄρα ΒΚΤΑ πυραμὶς 
πρὸς τὴν ZMON πυραμίδα τριπλασίονα λόγον ἔχει, 
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ἥπερ ἡ DK πρὸς τὴν ZM. “Ὁμοίως δὴ ἐπιζευγνύντες 
ἀπὸ τῶν Α͂ X 4 D'Y εὐϑείας ἐπὶ τὸ K, xoi 
ἀπὸ τῶν E X OP H II ἐπὶ τὸ M, χαὶ ἀνιστάντες 
ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν τριγώνων πυραμίδας τὰς αὐτὰς κο- 
ρυφὰς ἐχούσας τοῖς χώγοις, δείξομεν ὅτι καὶ ἑκάστη 
τῶν ὁμοταγῶν πυραμίδων πρὸς ἑκάστην ὁμοταγῆ πυ- 
ραμίδα τριπλασίονα λόγον ἕξει, ἥπερ ἡ DK ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ΖΙΜ ὁμόλογον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν, 
ἤπερ ἡ BA πρὸς τὴν ZO. ᾿4λλ᾽ ὡς ἕν τῶν ἡγουμέ- 
γῶν πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγού- 
μένα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ 
ΒΚΤΑ͂ πυραμὶς πρὸς τὴν ZMON πυραμίδα, οὕτως 
ἡ ὅλη πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ ATDBYI' AX πο- 
λύγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ «1 σημεῖον, πρὸς τὴν ὕλην 
πυραμίδα, ἧς βάσις μὲν τὸ EOZIIHPOX πολύγω- 
vov, χορυφὴ δὲ τὸ NN σημεῖον" ὥςτε xci πυραμὶς, 
ἧς βάσις μὲν τὸ ATBYI'DAX πολύγωνον, κορυφὴ 
δὲ τὸ «1 σημεῖον πρὸς τὴν πυραμίδα, ἧς βάσις μὲν 
τὸ EOZIIHPOZN πολύγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ ΙΝ ση- 
μεῖον, τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ DA πρὸς τὴν 
ΖΘ. Ὑπόκειται δὲ xci ὃ κῶνος, οὗ βάσις μὲν ὃ 
ΑΒΓΔ κύκλος, χορυφὴ δὲ τὸ «4 σημεῖον, πρὸς τὸ (Ξ' 
στερεὸν, τριπλασίονα λόγον ἔχων, ἥπερ ἡ Β4 πρὸς 
τὴν ZO: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ χῶνος, οὗ βάσις “μέν ἔστιν 
ὁ 4214 χύχλος, open δὲ τὸ 4 σημεῖον, πρὸς τὸ 
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στερεὸν, οὕτως 1j πυραμὶς, ἧς βάσις μὲν τὸ 
ATBYIOAX πολύγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ 24, πρὸς 
τὴν πυραμίδα, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ EOZIIHPOX 
πολύγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ Ν' ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ὃ χῶ- 
γος, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὃ 4814 κύκλος, χορυφὴ δὲ 
τὸ 4 σημεῖον, πρὸς τὴν ἔν αὐτῷ πυρι etc, ἧς βάσις 
μὲν τὸ ATBYI' AX. πολύγωνον, xogvqii δὲ TO 4, 
οὕτως τὸ E στερεὸν πρὸς τὴν πυραμίδα, ἧς βάσις 


μέν ἐστι τὸ EOZIIHPOZX πολύγωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
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N. Meite» δὲ ὃ εἰρημένος κῶνος τῆς ἐν αὐτῷ 
πυραμίδος, ἐμπεριέχει γὰρ αὐτήν" μεῖζον ὥρα καὶ 
τὸ ,E στερεὸν τῆς πυραμίδος, ἧς βάσις μέν ἐστι τὸ 
EOZIIHPO2 πολύγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ IN. AG 
καὶ ἔλαττον, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα ὃ κῶνος, 
οὗ βάσις μέν ἐστιν ὃ ΑΒΙΓΔ κύκλος, χορυφὴ δὲ 

“1 σημεῖον, πρὸς ἔλαττόν τι τοῦ κώνου στερεὸν, οὕ 
βάσις μέν ἐστιν ὃ EZHO κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ IV 
σημεῖον, τριπλασίονα λόγον ἔχεν, ἤπερ ἡ DA πρὸς 
τὴν ZO. ὋὉμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ ὃ ΕΖΗΘΙΝ 
χῶνος πρὸς ἕλαττόν τι τοῦ Α41814.41 κώνου στερεὸν 
— λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΖΘ πρὸς τὴν D4. 

““ἐγω ὅτι οὐδὲ ὃ 4814.1 κῶνος πρὸς μεῖζόν τι 
τοῦ ΕΖΗΘΝ χώνου στερεὸν τριπλασίονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ ?) DA πρὸς τὴν ΖΘ. 

ΕἸ γὰρ δυνατόν" ἐχέτω πρὸς μεῖξον τὸ E. ἀνά- 
παλιν ἄρα τὸ ,3 στερεὸν πρὸς τὸν ABIAA κῶνον 
τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΖΘ πρὸς τὴν BA. 
“ὃς δὲ τὸ ,,' στερεὸν πρὸς τὸν 4184.1 κῶνον, οὕτως 
0 EZIION χῶνος πρὸς ἕλαττόν τι τοῦ 41.81.44] χώ- 
vov στερεόν" χαὺ ὃ ΕΖΗΘΝ ἄρα χῶνος πρὸς ἔλοτ- 
τόν τι τοῦ ABIA κώνου στερεὸν τριπλασίονα λό- 
yov ἔχει, ἤπερ ἡ ΖΘ πρὸς τὴν DA, ὕπερ ἀδύνατον 
ἐδείχϑη" οὐκ ἄρα ὃ ADBIAA χῶνος πρὸς μεῖζόν vc 
τοῦ EZHON χῶνου στερεὸν τριπλασίονα λόγον ἕγει, 
ἤπερ ἡ B4 πρὸς τὴν ΖΘ. ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς 
ἔλαττον: ὁ 451,44 ἄρα κῶνος πρὸς τὸν ΕΖΗΘΝ 
κῶνον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Β4 πρὸς τὴν 
ΖΘ. 

“Ὡς δὲ ὃ χῶνος πρὸς τὸν χῶνον, οὕτως ὁ κύλιν- 
δρος πρὸς τὸν χύλινδρον, m γὰρ ὃ κύλιν- 
τοῦς τοῦ κώνου, ὁ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως τῷ χώνῳ 
καὶ ἰσοὐψὴς αὐτῷ" καὶ eie μι ἄρα πρὸς τὸν ban: 
δρον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ DÁ πρὸς τὴν ΖΘ. 
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Oi ἄρα ὅμοιον χῶνοι χαὶ χύλινδρον . . « καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει « « * ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις y. b 

᾿Εὰν κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλ- 13. 
λήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις" ἔσταν 
ὡς Ó κύλινδρος πρὸς τὸν κύλινδρον, οὕτως 
ὁ ἄξων πρὸς τὸν ἄξονα. 

Κύλινδρος γὰρ Ó A44 ἐπιπέδῳ τῷ HO τετμή- Fig. 13. 
σϑὼ παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις τοῖς 
AD. 1.4, καὶ συμβαλλέτω τῷ ΕΖ ἄξονι τὸ HO ἐπί- 
πέδον χατὰ τὸ Καὶ σημεῖον" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ BH 
κύλινδρος πρὸς τὸν H4 κύλινδρον, οὕτως ὁ ΕΚ ἄξων 
πρὸς τὸν ΚΖ ἄξονα. 

᾿Ιχβεβλήσϑω γὰρ ὃ EZ ἄξων ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ 
μέρη ἐπὶ τὰ 44 M σημεῖα, xol ἐχκείσϑωσαν τῷ μὲν 
EK ἄξονι ἴσοι ὁσοιδηποτοῦν οἱ EIN ΝΑ͂, τῷ δὲ ΖΚ 
ἴσον ὁσοιδηποτοῦν οἱ ZZ XM, xci νοείσϑω ὁ ἐπὺ ; 
τοῦ 4M ἄξονος κύλινδρος ὃ OX, ov βάσεις οἱ ΟΠ 
ΦΧ χύκλοι" x«i ἐχβεβλήσθω διὰ τῶν IN Z σημείων 
ἐπίπεδα παράλληλα τοῖς AB 14, καὶ ταῖς βάσεσι 
τοῦ OX κυλίνδρου: καὶ ποιείτωσαν τοὺς ἘΣ TY 
χύχλους περὶ τὰ IN E κέντρα. Καὶ ἐπεὶ οἱ ΑΝ NE 
EK ἄξονες ἴσοι εἰσὶν ἀλλήλοις" οἱ ἄρα IIP PB BH ᾿ 
κύλινδοον πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις, Ἴσαι 
δέ εἶσιν αἱ βάσεις" ἴσον ἄρα καὶ oh IIP PB BH : 
χύλινδροι ἀλλήλοις. ᾿Επεὶ ovv οἱ 4N INE EK ἄξο- ; 
veg ἴσον εἰσὶν ἀλλήλοις, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ IIP PB BH | 
κύλινδροι ἴσοι ἀλλήλοις, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ πλῆϑος 
τῶν 4N NE EK τῷ nOn τῶν ΠΡ PB BIH* 
ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ὁ ΑΚ ἄξων τοῦ EK ἄξονος, 
τοσαυταπλασίων ἔσταν καὶ ὁ ILH κύλινδρος τοῦ HB 
κυλίνδρου. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλασίων ἐστὶν 
€ MK ἄξων τοῦ ΚΖ ἄξονος, τοσαυταπλασίων ἐστὺ 
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καὶ ὃ XH χύλινδρος τοῦ Πά Σ᾿κυλίνδορουι Καὶ εἰ 
uiv ἴσος ἐστὶν ὁ ΚΑ ἄξων τῷ KM ἄξονι, ἴσος ἔσται 
καὶ ó ΠΗ͂ κύλινδρος τῷ HX κυλίνδρῳ" εἰ δὲ μείζων 
ὁ ἄξων τοῦ ἄξονος, μείζων xai ὃ κύλινδρος. τοῦ xv-' 
λίνδρου, χαὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσσων. “Γεασάρων δὴ 
μεγεϑῶν ὄντων, ἀξόνων μὲν τῶν ΕΚ ΚΖ, χυλίνδρων 
δὲ τῶν BH HA, εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια, τοῦ 
μὲν EK ἄξονος καὶ τοῦ BH κυλίνδρου, ὃ ve ΑΚ 
ἄξων xci ὃ ΠΗ miM psn τοῦ δὲ KZ ἄξονος καὶ 
τοῦ HA κυλίνδρου, 0 τε KIM ἄξων καὶ ὁ ΗΧ κυλίν- 
δρος, καὶ δέδειχται, ὅτι εἰ ὑπερέχει ὁ K.4 ἄξων τοῦ 
KM ἄξονος, ὑπερέχει xoi ὁ ΠΗ͂ κύλινδρος τοῦ HX 
κυλίνδρου, καὶ εἰ ἴσος, ἴσος, καὶ εὖ ἐλάττων, ἐλάττων" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΕΚ ἄξων πρὲς τὸν ΚΖ ἄξονα, οὕτως 
ὁ ΒΗ κύλινδρος gis τὸν HA κύλινδρον" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


Πρότασιεις w. 

Oi ἐπὶ ἴσων βάσεων ὕντες κῶνοι καὶ κύ- 14. 
λινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ ὕψη. 

"Eorocoav γὰρ ἐπὶ ἴσων βάσεων, τῶν 415. 1'4 χύ- Fig. 4. 
χλων, κύλινδροι οἱ ΕΒ ZA: λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ EB 
κύλινδρος πρὸς τὸν Z4 κχύλινδρον, οὕτως ὁ HO ἄξων 
πρὸς τὸν ΚΑ ἄξονα. 

᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ὃ Κα ἄξων ἐπὶ τὸ IN σημεῖον, 
καὶ χείσϑω τῷ HO ἄξονε ἴσος ὁ IN, xa περὶ ἄξονα 
τὸν ΑΝ κύλινδρος νενοήσϑω ὁ I'M. ᾿Επεὶ οὖν οἱ 
ΕΒ I'M κύλινδροι ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος εἰσὶ, πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις. Ἴσαε δέ εἰσιν αἱ βάσεις 
ἀλλήλαις" ἴσοι ἄρα εἰσὶ καὶ οἱ ΕΒ I'M κύλινδροι 
ἀλλήλοις. Καὶ ἐπεὶ κύλινδρος ὃ ΖΙ ἐπιπέδῳ τέ- 
τμηται τῷ l'4 παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπι- 
πέδοις" ἔατιν ἄρα ὡς ὃ I'M κύλινδρος πρὸς τὸν ZÁ 
χύλινδρον, οὕτως ὃ ΑΝ ἄξων πρὸς τὸν Κι ἄξονα. 
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deog δὲ ἐστιν ὁ μὲν I'M κύλινδρος τῷ EB κυλίνδρῳ, 
ὁ 08 ANN ἄξων τῷ HO ἄξονι" ἔστιν ὥρα ὡς ὃ ED 
κύλινδρος πρὸς τὸν Z4 κύλινδρον, οὕτως ὁ HO ἄξων 
πρὸς τὸν ΚΑΊ ἄξονα. Ὡς δὲ ὁ ED κύλινδρος πρὸς 


τὸν Z4 κύλινδρον, οὕτως ὁ ΑΙ ΒῊ κῶνος πρὸς TÓV' 


{4Κ xàvov: τριπλάσιον γὰρ οἱ κύλινδροι τῶν χώνων' 
zal ὡς ἄρα ὁ HO ἄξων πρὸς τὸν ΚΑ ἄξονα, οὕτως 
ὃ ΑΒΗ χῶνος πρὸς τὸν I'AK κῶνον καὶ ó EB χύ- 
λινδρος πρὸς τὸν Z4 κύλινδρον" ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασες w«. 


Tov toov κώνων χαὶ κυλίνδρων ἀντιπε- 
πόνϑασιν «i βάσεις τοῖς ὕψεσι καὶ ὧν κώ- 
νῶν καὶ χυλίνδρων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βά- 
σεις τοῖς ὕψεσιν, ἴσοι εἰσὶν ἐκεῖνοι, 

Ἔστωσαν ἴσοι κῶνοι χαὶ κύλινδροι, ὧν βάσεις 
μὲν οἱ ABI'A ΕΖΗΘ κύχλοι, διάμετρον δὲ αὐτῶν αἱ 
ATI EH, ἄξονες δὲ οἱ ΚΑ MIN, οἵ τινες καὶ ὕψη 
εἰσὶν τῶν κώνων ἢ κυλίνδρων, καὶ συμπεπληρώσϑω- 
σαν οἱ AZ EO κύλινδροι" λέγω ὅτε τῶν AZ EO 
κυλίνδρων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι, τοῦτ᾽ 
ἔστιν ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ MBA βάσις πρὸς τὴν EZHO 
βάσιν, οὕτως τὸ ΠΝ ὕψος πρὸς τὸ ΚΑ ὕψος. 

Τὸ γὰρ ΚΑ ὕψος τῷ MN ὕψει ἤτοι ἴσον ἐστὶν, 


ἢ oU. "Eoro πρότερον ἴσον. Ἔστι δὲ καὶ ὃ AZ xv-. 


λινδρος τῷ .EO κυλίνδρῳ ἴσος. OL δὲ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
Vwog ὄντες κῶνοι καὶ κύλινδρον πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν 
ὡς αἱ βάσεις" ἴση ἄρα καὶ ἡ 4814 βάσις τῇ ΕΖΗΘ 
βάσει" ὥςτε xoi ἀντιπέπονθεν, ὡς ἡ 4,84 βάσις 
πρὸς τὴν EZHO βάσιν, οὕτως τὸ ΜΝ ὕψος πρὸς 
τὸ ΚΑ ὕψος. ᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω τὸ ΚΑ ὕψος τῷ 
MN ἴσον, ἀλλ᾿ ἔστω μεῖζον τὸ ΠΙ͂Ν, καὶ ἀφῃρήσϑω 
ἀπὸ τοῦ MIN ὕψους τῷ Κι ἴσον τὸ ΠΗ͂, καὶ διὰ 


15. 


Fig. 15. 
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τοῦ 1I σημείου τεμνέσϑω ὃ EO κύλινδρος ἐπιπέδῳ 
τῷ TYX παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις 
τῶν EZHO PO κύχλων, καὶ ἀπὸ βάσεως μὲν τοῦ 
ΕΖΗΘ κύκλου, ὕψους δὲ τοῦ 11M κύλινδρος νενοή- 
σϑω ὃ ΕΣ. Koi ἐπεὶ ἴσος ἐστὶν Ó Α,Δ5’ κύλινδρος 
τῷ .EO κυλίνδρῳ, ἄλλος δέ τις ὃ EX κύλινδρος" ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ ΑΞ κχύλινδοος πρὸς τὸν EX κύλινδρον, 
οὕτως ὃ ΕΟ κύλινδρος πρὸς τὸν EX κύλινδρον, ^AAX 
ὡς μὲν ὁ AS κύλινδρος πρὸς τὸν EX κύλινδρον, οὕτως 
ἡ 4814 βάσις πρὸς τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, ὑπὸ γὰρ τὸ 
αὐτὸ ὕψος εἰσὶν οἱ A45 EX κύλινδροι ὡς δὲ ὃ ΕΟ κύ- 
λινδρος πρὸς τὸν ΕΣ κύλινδρον, οὕτως τὸ MIN ὕψος 
πρὸς τὸ ΜΠ ὕψος, ὃ γὰρ EO κύλινδρος ἐπιπέδῳ 
τέτμηται τῷ ΤΎΣ παραλλήλῳ ὄντι τοῖς ἀπεναντίον 
ἐπιπέδοις" ἔστιν ἄρα xci ὡς ἡ .4BI'4 βάσις πρὸς 
τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτως τὸ MN ὕψος πρὸς τὸ ΜΠ 
ὕψος. Ἴσον δὲ τὸ MII ὕψος τῷ ΚΑ ὕψει" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ ABI'A βάσις πρὸς τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕ- 
τως τὸ MIN ὕψος πρὸς τὸ ΚΑ ὕψος" τῶν ἄρα 4 
EO κυλίνδρων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. 

LÀ δὴ τῶν AZ EO κυλίνδρων ἀντιπεπονϑέ- 
τωσαν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι, καὶ ἔστω ὡς ἡ 4814 
βάσις πρὸς τὴν EZIO βάσιν, οὕτως τὸ MN ὕψος 
πρὸς τὸ ΚΑ ὕψος" λέγω ὅτι ἴσος ἐστὲν ὃ ΑΞ κύλιν- 
δρος τῷ .EO xvàivógo. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν χατασχευασϑέντων ἐπεὶ ἔστιν 
ὡς ἡ .ABI'A βάσις πρὸς τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτως 
τὸ ΠΝ ὕψος πρὸς τὸ ΚΑ͂ ὕψος, ἴσον δὲ τὸ ΚΑ ὕψος 
τῷ MII ὕψει: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 484 βάσις πρὸς 
τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτως τὸ ΠΙ͂Ν ὕψος πρὸς τὸ ΜΠ 
ὕψος. ᾿.4λλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4814 βάσις πρὸς τὴν EZHO 
βάσιν, οὕτως ὁ AZ κύλινδρος πρὸς τὸν ΕΣ κύλιν- 
ὅρον, ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος εἰσίν: ὡς δὲ τὸ MN 
ὕψος πρὸς τὸ MIT ὕψος, οὕτως ὁ ΕΟ κύλινδρος πρὸς 
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τὸν LN χύλινδρον' ἔστιν ἄρα ὡς Ó A497 κύλινδρος 
πρὸς τὸν EX κύλινδρον, οὕτως ὁ EO κύλινδρος πρὸς 
τὸν LX κύλινδρον" ἴσος ἄρα ὁ AZ κύλινδρος τῷ EO 
κυλίνδρῳ. Ὡραύτως δὲ xci ἐπὶ τῶν χώνων. 

Tov ἴσων ἄρα χώνων ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσει « « « ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις ιε΄. 


Δύο κύχλων περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον ὄντων, 
εἰς τὸν μείζονα χύχλον πολύγωνον ἰσό- 
πλευρόν ve καὶ ἀρτιόπλευρον ἐγγράψαι μὴ 
ψαῦον τοῦ ἐλάσσονος κύκλου. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο χύχλοι οἱ 4814 
ΕΖΗΘ περὶ τὸ αὐτὸ χέντρον τὸ K* δεῖ δὴ εἰς τὸν 
μείζονα κύκλον τὸν 4184 πολύγωνον ἰσόπλευρόν τὲ 
xci ἀρτιόπλευρον ἐγγράψαν μὴ ψαῦον τοῦ ΕΖΗΘ 
κύκλου. 

ἼἬΝνϑω διὰ τοῦ K xévrgov εὐθεῖα ἡ BKA, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Η σημείου τῇ BA εὐϑεῖα πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω 
ἡ HA, καὶ διήχϑω ἐπὶ τὸ 1 ἡ AI' ἄρα ἐφάπτεται 
τοῦ ΕΖΗΘ χύχλου" τέμνοντες δὴ τὴν 35 444 περιφέ- 
ρειαν δίχα, καὶ τὴν ἡμίσειαν αὐτῆς δίχα, καὶ τοῦτο ἀεὶ 
ποιοῦντες, καταλείψομέν more περιφέρειαν ἐλάττονα 
τῆς 44. “ελείφϑω, καὶ ἔστω ἡ 244, xoi ἀπὸ τοῦ 
A ἐπὶ τὴν Β4 χάϑετος ἤχϑω ἡ MM, xe διήχϑω 
ἐπὶ τὸ IN, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ .14 AN-* ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ .14 τῇ 4N. Koi ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ 
AN τῇ ALD, ἡ δὲ AT ἐφάπτεται τοῦ EZHO κύχλου' 
ἡ AN ἄρα οὐκ ἐφάπτεται τοῦ EZHO χύκλου" πολ- 
λῷ ἄρα αἱ 44 4Ν οὐκ ἐφάπτονται τοῦ "ΖΗΘ κύ- 
χλου. ᾿Εὰν δὴ τῇ 444 εὐθείᾳ ἴσας κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἐναρμόσωμεν εἷς τὸν 418Γ4Δ κύχλον, ἐγγραφήσεται 
εἰς τὸν ΑΒΙΓ4 κύκλον πολύγωνον ἰσόπλευρόν τε xal 
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ἀρτιόπλευρον, μὴ ψαῦον τοῦ ἐλάττονος κύκλου τοῦ 
EZHO- ὕπερ ἔδεε ποιῆσαι. 


Πρότασις t. 

Δύο σφαιρῶν περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον οἷ- 17. 
σῶν, εἰς τὴν μείζονα σφαῖραν στερεὸν πο- 
λύεδρον ἐγγράψαι μὴ. ψαῦον τῆς ἐλάσσο- 
γος σφαίρας κατὰ τὴν ἐπιφάνειαν. 

Ἱγενοήσϑωσαν δύο σφαῖραι περὶ τὸ αὐτὸ χέν- Fig.17. 
τρον τὸ Α͂' δεῖ δὴ εἰς τὴν μείζονα σφαῖραν στερεὸν 
πολύεδρον ἐγγρώψαν μὴ ψαῦον τῆς ἐλάττονος σφαί- 
ρας xard τὴν ἐπιφάνειαν. 

Τετμήσθϑωσαν αἱ σφαῖραι ἐπιπέδῳ τινὶ διὰ τοῦ 
κέντρου" ὅσονται δὴ αἱ τομαὶ κύκλοι, ἐπειδήπερ με-- 
γούσης τῆς διαμέτρου xci περιφερομένου τοῦ ἡμιχυ- 
χλίου ἐγίγνετο ἡ σφαῖρα" ὥςτε xoi xa οἵας ἂν 
ϑέσεως ἐπινοήσωμεν τὸ ἡμιχύχλιον, τὸ δι᾽ αὐτοῦ 
ἐχβαλλόμενον ἐπίπεδον ποιήσει ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας 
τῆς σφαίρας κύκλον. Καὶ φαρερὸν ὅτι καὶ μέγιστον, 
ἐπειδήπερ ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας, ἥτις ἐστὶ χαὶ 
τοῦ ἡμιχυχλίου διάμετρος δηλαδὴ xci τοῦ χύκλου, 
μείζων ἐστὲ πασῶν τῶν εἰς τὸν κύχλον ἢ τὴν σφαῖς- 
ραν διαγομένων εὐθειῶν. "Eoro οὖν ἐν μὲν τῇ μεί- 
Cow σφαίρᾳ χύχλος ὁ BI'4E, ἐν δὲ τῇ ἐλάσσονι 
σφαίρᾳ κύκλος ὁ ΖΗΘ, καὶ ἤχϑωσαν αὐτῶν δύο 
διάμετρον πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ Β4 ΓΕ, καὶ δύο 
κύχλων περὶ τὸ αὐτὸ χέντρον ὄντων τῶν ΒΓΔΕ 
ΖΗΘ εἰς τὸν μείζονα κύκλον τὸν BIE πολύγωνον 
ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιόπλευρον ἐγγεγράφϑω μὴ 
ψαῦον τοῦ ἐλάσσονος κύχλου τοῦ ZHO, οὗ πλευραὶ 
ἔστωσαν ἐν τῷ ΒΕ τεταρτημορίῳ, αἱ BK ΚΑ AM 
ME, xci ἐπιζευχϑεῖσα, ἡ KA διήχϑω ἐπὶ τὸ IN, καὶ 
ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ 4 σημείου τῷ τοῦ BIE κύκλου 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 413, καὶ συμβαλλέτω τῇ ἐπι- 
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φαγνείᾳ τῆς σφαίρας κατὰ τὸ 4, καὶ διὰ τῆς AZ χαὶ 
ἑκατέρας τῶν B4 KN ἐπίπεδα ἐχβεβλήσϑω:" mouj- 
σουσι δὴ διὰ τὰ εἰρημένα ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας Tig 
σφαίρας μεγίστους κύχλους. Jlowtrooov, ὧν ἡμικχύ- 
κλια ἕστω ἐπὶ τῶν Β4 ΚΝ διαμέτρων τὰ [3,54 
ΚΑ͂Ν. Καὶ ἐπεὶ ἡ (4 ὀρϑη ἐστι πρὸς τὸ τοῦ ΒΔΕ 
χύχλου ἐπίπεδον, χαὶ πάντα ἄρα τὰ διὰ τῆς AA 
ἐπίπεδά ἐστιν ὀρϑὰ πρὸς τὸ τοῦ DI'AE κύχλου ἐπί- 
πεδον" ὥςτε xc τὰ ΒΙΞ4 KEZN ἡμικύκλια ὀρϑά ἐστι 
πρὸς τὸ τοῦ DI'AE κύχλου ἐπίπεδον, Καὶ ἐπεὶ ἴσα 
ἐστὶ τὰ BEA Β54 KZN ἡμιχύκλια, ἐπὶ γὰρ ἴσων 
εἰσὺ διαμέτρων τῶν Β4 ΚΝ, ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ BE 
BZ ΚΕ' τεταρτημόρια ἀλλήλοις" ὅσαι ἄρα εἰσὶν ἐν 
τῷ BE τεταρτημορίῳ πλευραὶ τοῦ πολυγώνου, τοσαῦ- 
ταί εἶσι καὶ ἐν τοῖς DB KZ Ξ5τεταρτημορίοις ἴσαι 
ταῖς ΒΚ ΚΑ 4M ME εὐϑείαις. ᾿Εγγεγράφϑωσαν 
χαὶ ἔστωσαν αἱ BO OH ΠΡ̓ῬΙΙ͂ ΚΣ ET TY YA, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 30 ΤΙ YP, καὶ ἀπὸ τῶν Ὁ 
Σ ἐπὶ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκλου ἐπίπεδον χκάϑετοι ἤχϑω- 
σαν: πεσοῦνται δὴ ἐπὶ τὰς κοινὰς τομὰς τῶν ἐπιπέ- 
ov τὰς DA ΚΝ, ἐπειδήπερ. καὶ τὰ τῶν ΒΞ4 ΚΙΝ 
χύχλων ἐπίπεδα ὀρϑά ἔστι πρὸς τὸ τοῦ BI'AE κύχλου 
ἐπίπεδον. ἸΠιπτέτωσαν, καὶ ἔστωσαν αἱ Od XX, xoi 
ἐπεζεύχϑω ἡ DX. Καὶ ἐπεὶ ἐν ἴσοις ἡμικυχλίοις τοῖς 
ΒΞ4 ΚΕΝ ἴσαι ἀπειλημμέναν εἰσὶν αἱ BO KX, καὶ 
κάϑετοι ἠγμέναι εἰσὶν αἱ ΟΦ NX, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
μὲν ΟΦ τῇ ΣΧ, ἡ δὲ ΒΦ τῇ KX. Ἔστι δὲ καὶ 
ὅλη ἡ ΒΑ ὅλῃ τῇ ΚΑ ἴση" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ DA 
λοιπῇ τῇ ΧΑ͂ ἐστὶν ἴση" ἔστιν ἄρα ὡς Y, ΒΦ πρὸς 
τὴν ΦΩ͂, οὕτως ἡ KX πρὸς τὴν ΧΑ͂' παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ X τῇ ΚΒ. Καὶ ἐπεὶ ἑκατέρα τῶν 
ΟΦ ΣΧ ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ τοῦ BIAE κύχλου ἐπί- 
πέδον, παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΟΦ τῇ XX. ᾿Πδείχϑη 
δὲ αὐτῇ καὶ ἴση" καὶ αἱ ΧΦ ZO ἄρα ἴσαι εἰσὶ καὶ 
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παράλληλοι. Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ Χ i 
ΣῸ, ἀλλὰ ἡ ΧΦ τῇ KD ἐστὶ παράλληλος" καὶ ἡ 
ΣῸ ἄρα τῇ KB ἐστὶ παράλληλος. Καὶ ἐπιζευγνυοῦ- 
σιν αὐτὰς αἱ BO KX: τὸ KBOZX ἄρα τετράπλευρον 
ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἐπειδήπερ ἐὰν ὦσι δύο εὐϑεῖαι 
παράλληλοι, καὶ ἐφ᾽ ἑκατέρας αὐτῶν ληφϑῇ τυχόντα 
σημεῖα, ἡ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἐστὶ ταῖς παραλλήλοις. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ χαὶ ἑχατέρον τῶν XOIIT ὙΠΡΥῪ τετραπλεύρων 
ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. Ἔστι δὲ καὶ τὸ YDPZ τρίγω- 
vov ἐν ἑνὰ ἐπιπέδῳ, ᾿Βὰν δὴ νοήσωμεν ἀπὸ τῶν ὦ 
X IJI T P Y σημείων ἐπὶ τὸ «ΑΙ ἐπιζευγνυμένας εὐ- 
ϑείας, συσταϑήσεταί τὸ σχῆμα στερεὸν πολύεδρον 
μεταξὺ τῶν BE KE περιφερειῶν ἐκ πυραμίδων συγ- 
κείμενον, ὧν βάσεις μὲν τὰ ΚΒΟΣ XOIIT IHPY 
τετράπλευρα καὶ τὸ YD τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ .A 
σημεῖον. ᾿Γὰν δὲ xoi ἐπὶ ἑχάστης τῶν ΚΑ AM ME 
πλευρῶν, χαϑάπερ ἐπὶ τῆς ΚΒ τὰ αὐτὰ κατασχευά- 
σωμεὲν, χαὶ ἕτν ἐπὶ τῶν λοιπῶν τριῶν τεταρτημορίων, 
χαὺ ini τοῦ λοιποῦ ἡμισφαιρίου: συσταϑήσεταί TL 
σχῆμα πολύεδρον ἐγγεγραμμένον εἰς τὴν σφαῖραν ix 
πυραμίδων συγκείμενον, ὧν βάσεις μὲν τὰ ἑἰρημένᾳ 
τετράπλευρα xci τὸ Υ 5 τρίγωνον καὶ τὰ ὁμοταγῆ 
αὐτοῖς, χορυφὴ δὲ τὸ .4 σημεῖον, 

“Ἱέγω δὴ ὅτι τὸ εἰρημένον πολύεδρον οὐχ ἐφά- 
οἀψέται τῆς ἐλάσσονος σφαίρας, κατὰ τὴν ἐπιφάνειαν, 
ἐφ᾽ ἧς ἐστιν ὁ ΖΗΘ κύχλος. 

"HyÜw ἀπὸ τοῦ 44 σημείου ἐπὶ τὸ τοῦ ΚΒΟΣ 
τετραπλεύρου ἐπίπεδον χάϑετος ἡ 4, χαὶ συμβαλ- 
λέτω τῷ ἐπιπέδῳ κατὰ τὸ '"U σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχϑω- 
ccv ci DB, VO, Καὶ ἐπεὶ AW ὀρϑή ἔστι πρὸς 
τὸ τοῦ ΚΒΌΣ τετραπλεύρου ἐπίπεδον, καὶ πρὸς πί- 
σας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔσας ἐν 
τῷ τοῦ τετραπλεύρου ἐπιπέδῳ ὀρϑή ἐστιν, ἡ AW 


238 EYKAEIAOY 


ἄρα ὀρϑὴ ior. πρὸς ἑχατέραν τῶν D WO. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ AD τῇ AO, ἴσον ἔστι καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς 418 τῷ ἀπὸ τῆς 470, Καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
-AB ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν AU 4B, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς 
τῷ Ψ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς AO ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν AV. WO* 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AU ΨῈ ἴσα ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 
A DO. Κοινὸν ἀφηῃρήσϑω τὸ ἀπὸ τῆς ΑΔ" λοι- 
πὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BP λοιπῷ τῷ ἀπὸ τῆς UO 
ἴσον ἐστίν" ἴση ἄρα ἡ BP τῇ WO. Ὁμοίως δὴ δεί- 
ξομὲν ὅτι xoi αἱ ἀπὸ τοῦ Ψ ἐπὶ τὰ K X ἐπιζευγνύ- 
μέναν εὐθεῖαι ἴσαν εἰσὶν ἑκατέρᾳ τῶν BW WO-* ὃ 
ἄρα χέντρῳ τῷ ἃ xci διαστήματι ivi τῶν «BB «PO 
γραφόμενος χύκλος ἥξει καὶ διὰ τῶν Καὶ X, καὶ ἔσται 
ἐν κύχλῳ τὸ ΚΒΟΣ τετράπλευρον. 

Καὶ ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ ΚΒ τῆς ΧΦ, ἴση δὲ 
ἡ ΧΦ τῇ XO: μείζων ἄρα ἡ ΚΒ τῆς XO. Ἴση δὲ 
ἡ KB ἑκατέρᾳ τῶν ΚΣ BO" καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν 
ΚΣ BO τῆς ΣῸ μείζων icri. Καὶ ἐπεὶ ἐν κύχλῳ 
τετράπλευρόν ἐστι τὸ ΚΒΟΣ, καὶ ἴσαν αἱ ΚΒ BO 
ΚΣ, καὶ ἐλάσσων ἡ OX, καὶ ix τοῦ χέντρου τοῦ χύ- 
κλου ἐστὶν ἡ Β͵Ψ' τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς BO τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΒΨ μεῖζόν ἐστιν ἢ διπλάσιον. Καὶ ἥχται ἀπὸ τοῦ 
O ἐπὶ τὴν BA χάϑετος ἡ ΟΦ. Koi ἐπεὶ ἡ B4 
τῆς ΔΦ ἐλάττων ἐστὶν ἢ διπλῆ, καί ἐστιν ὡς 
ἡ Β4 πρὸς τὴν 4Φ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AB Βῴ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4o ΦΒ' ἀναγραφομένου δὴ ἀπὸ 
τῆς BG τετραγώνου, xci συμπληρουμένου τοῦ ἐπὶ 
τῆς O4 παραλληλογράμμου, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4B 
ΒΦ ἄρα τοῦ ὑπὸ τῶν 4Φ B ἔλαττόν ἐστιν ἢ) δὲ- 
πλάσιον. Καὶ ἔστι τῆς 400 ἐπιζευγνυμένης, τὸ μὲν 
ὑπὸ τῶν 48Β ΒΦ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΒΟ, τὸ δὲ ὑπὸ 
τῶν 4Φ ΦΒ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΟΦ’ τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς ΟΒ τοῦ ἀπὸ τῆς ΟΦ ἔλαττόν ἐστιν ἢ διπλά- 
σιον. ᾿Αλλὰ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΟ τοῦ ἀπὸ τῆς DU μεῖζόν 
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ἐστιν ἢ) διπλάσιον" μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΟΦ τοῦ 
ἀπὸ τῆς BW. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ BA τῇ 40, 
ἴσον ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς DA τῷ ἀπὸ τῆς AO. Καὶ 
ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν DW ΨΑ, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς OA ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΟΦ QA: τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν DU A ἔσα ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΟΦ 
QA, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς ΟΦ μεῖζον τοῦ ἀπὸ τῆς BU, 
λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΦΑ͂ ἔλαττόν ἐστι τοῦ ἀπὸ 
τῆς UA* μείζων ἄρα ἡ AW τῆς A4 πολλῷ ἄρα ἡ 
A. μείζων ἐστὶ τῆς AH. Καὶ ἔστιν ἡ μὲν AD ἐπὶ 
μίαν τοῦ πολυέδρου βάσιν, ἡ δὲ AH ἐπὶ τὴν τῆς 
ἐλάσσονος σφαίρας ἐπιφάνειαν" ὥςτε τὸ πολύεδρον 
οὐ ψαύσει τῆς ἐλάττονος σφαίρας χατὰ τὴν ἐπι- 
φάγειαν. 

Δύο ἄρα σφαιρῶν περὶ τὸ αὐτὸ χέντρον οὐσῶν 
εἰς τὴν μείζονα σφαῖραν στερεὸν πολύεδρον ἐγγέ- 
γραπται, μὴ ψαῦον τῆς ἐλάττονος σφαίρας κατὰ τὴν 
ἐπιφάνειαν" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πόρισμα. 


'E&v δὲ καὶ εἴς ἑτέραν σφαῖραν τῷ ἐν τῇ BI'AE 
σφαίρᾳ στερεῷ πολυέδρῳ ὅμοιον στερεὸν πολύεδρον 
ἐγγραφῇ, τὸ ἐν τῇ BI'AE σφαίρᾳ στερεὸν πολύεδρον 
πρὸς τὸ ἐν τῇ ἑτέρᾳ σφαίρᾳ στερεὸν πολύεδρον τρι- 
πλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ τῆς BIAE σφαίρας 
διάμετρος πρὸς τὴν τῆς ἑτέρας σφαίρας διάμετρον' 
Διαιρεϑέντων γὰρ τῶν στερεῶν εἰς τὰς ὁμοπληϑεῖς 
xci ὁμοταγεῖς πυραμίδας, ἔσονται αἱ πυραμίδες δμοιαι. 

« | € , | 3 , , 
i δὲ δμοιαιν πυραμίδες πρὸς ἀλλήλας ἐν τριπλασίο- 
γι. λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν" ἡ πυραμὶς ἄρα, 
ἧς βάσις μέν ἐστε τὸ ΚΒΟΣ τετράπλευρον, χορυφὴ 
δὲ τὸ 4 σημεῖον, πρὸς τὴν ἐν τῇ ἑτέρῳ σφαίρᾳ ὁμο- 
Tay!) πυραμίδα τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ὁμά- 
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Aoyog πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν, 
ἤπερ ἡ .4D ἐκ τοῦ χέντρου τῆς σφαίρας τῆς περὲ τὸ 
κέντρον τὸ .4 πρὸς τὴν ἐχ τοῦ κέντρου τῆς ἑτέρας 
σφαίρας. Ὁμοίως δὴ καὶ ἑκάστη πυραμὶς τῶν &v τῇ 
περὶ τὸ χέντρον τὸ Α΄ σφαίρᾳ πρὸς ἑχάστην ὁμοτα- 
γῆ πυραμίδα τῶν ἐν τῇ ἑτέρῳ σφαίρᾳ τριπλασίονα 
λόγον ἕξει, ἤπερ ἡ 418 πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς 
ἑτέρας σφαίρας. Καὶ ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν 
τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς 
ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὥςτε καὶ ὅλον τὸ ἐν τῇ περὶ τὸ 
χέντρον τὸ “4 σφαίρᾳ στερεὸν πολύεδρον πρὸς ὅλον 
τὸ ἐν τῇ ἑτέρῳ σφαίρᾳ στερεὸν πολύεδρον τριπλασίο-- 
vc λόγον ἕξει, ἤπερ ἡ 4418 πρὸς τὴν ἐκ τοῦ χέντρου 
τῆς ἑτέρας σφαίρας, τοῦτ᾽ ἔστιν, ἤπερ ἡ BA διάμε- 
τρος πρὸς τὴν τῆς ἑτέρας σφαίρας διάμετρον. 


Πρότασις Uje 


Ai σφαῖραν πρὸς ἀλλήλας àv τριπλα- 
σίονν λόγῳ εἰσὶ τῶν ἐδίων δια μέτρων, 

γενοήσϑωσαν σφαῖραν αἵ 4181’ AEZ, διάμε- 
roo, δὲ αὐτῶν αἵ BI' EZ: λέγω ὅτι ἡ ABI' σφαῖρα 
πρὸς τὴν AEZ σφαῖραν τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
ἡ ΠΒ1' πρὸς τὴν EZ. ᾿ 

E γὰρ μὴ ἡ ABI! σφαῖρα πρὸς τὴν AEZ σφαῖ- 
ραν τριπλασίονα΄ λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ Β' πρὸς τὴν 
LZ, ἕξειν ἄρα ἡ .ABI' σφαῖρα πρὸς ἐλάσσονά τινὰ 
τῆς 4 LZ σφαίρας ἢ πρὸς μείζονα τριπλασίονα λόγον 
ἤπερ ἡ ΒΙ' πρὸς τὴν ΕΖ. ᾿Εχέτω πρότερον πρὸς 
ἐλάσσονα τὴν LOK, καὶ νενοήσϑω ἡ 4Ε2Ζ σφαῖρα 
τῇ ΠΘᾺΚ περὶ τὸ αὐτὸ χέντρον, zal ἐγγεγράφϑω εἰς 
τὴν μείζονα σφαῖραν τὴν 42 στερεὸν πολύεδρον 
μὴ ψαῦον τῆς ἐλάττονος σφαίρας τῆς ΗΘΚ χατὰ 
τὴν ἐπιφάνειαν, ἐγγεγράφϑω δὲ καὶ εἰς τὴν ABI 


σιραῖ- 


18, 


Figs. 1:] 


1 
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σφαῖραν TQ tv τῇ A4EZ σφαίρᾳ στερεῷ πολυέδρῳ 
ὅμοιον στερξὸν πολύεδρον" τὸ ἄρα ἐν τῇ ADI' στε- 
ρεὸν πολύεδρον πρὸς τὸ ἐν τῇ 4ΕΖ στὲρεὸν πολύε- 
δρον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν 
EZ. Ἔχει δὲ xoi ἡ .4BI' σφαῖρα πρὸς τὴν ΗΘΚ 
σφαῖραν τριπλασίονα. λόγον, ἤπερ 7) ΒῚ' πρὸς τὴν 
EZ: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 448’ σφαῖρα πρὸς τὴν HOK 
σφαῖραν, οὕτως τὸ ἐν τῇ 487’ σφαίρᾳ στερεὸν πο- 
λύεδρον πρὸς τὸ tv τῇ AEZ σφαίρᾳ στερεὸν πολύε- 
δρον" ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ἡ ADI' σφαῖρα πρὸς τὸ ἐν 
αὐτῇ πολύεδρον, οὕτως ἡ ΠΘΚ. σφαῖρα πρὸς τὸ ἐν 
τῇ AEZ σφαίρᾳ στερεὸν πολύεδρον. Ἰϊείζων δὲ ἡ 
A DBI' σφαῖρα τοῦ ἐν αὐτῇ πολυέδρου" μείζων ἄρα 
καὶ ἡ ΠΘΚ σφαῖρα τοῦ ἐν τῇ A4EZ σφαίρᾳ πο- 
λυέδρου. ᾿4λλὰ xci ἐλάσσων, ἐμπεριέχεται γὰρ ἀπ 
αὐτοῦ, ὅπερ ἀδύνατον: οὔκ ἄρα ἡ ABI' σφαῖρα 
πρὸς ἐλάσσονα τῆς 4 2 σφαίρας τριπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ ἡ Π' διάμετρος πρὸς τὴν ΕΖ, “Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι οὐδὲ ἡ 4ΕΖ σφαῖρα πρὸς ἐλάσσονα 
τῆς .4BI' σφαίρας τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
ἡ EZ πρὸς τὴν DI. 

““έγω δὴ ὅτι οὐδὲ ἡ ABT σφαῖρα πρὸς μείξονά 
τινα τῆς 4ΕΖ σφαίρας τριπλασίονα λόγον. ἔχει, ἤπερ 
7? 51΄ πρὸς τὴν EZ. 

Li γὰρ δυνατόν, ἐχέτω πρὸς μείζονα τὴν A4MNN* 
ἀνάπαλιν ἄρα ἡ ΑΝ σφαῖρα πρὸς τὴν ABI oqoi- 
ρᾶν τριπλασίονα λόγον ἔχεν, ἤπερ ἡ EZ διάμετρος 
πρὸς τὴν Β΄" διάμετρον. ὥς δὲ ἢ AMN σφαῖρα 
πρὸς τὴν .4DI' σφαῖραν, οὕτως ἡ 442 σφαῖρα 
πρὸς ἐλάττονά τινὰ τῆς ADI σφαίρας, ὡς ἔισρο- 
σϑὲεν ἐδείχϑη, ἐπειδήπερ μείζων ἐστὶν ἡ MIN τῆς 
AEZ: καὶ ἡ AEZ ἄρα σφαῖρα πρὸς ἐλάσσονά τινα 
τῆς 4181' σφαίρας τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ 
EZ πρὸς τὴν Β1', ὕπερ ἀδύνατον ἐδείγϑη; οὖκ ἄρα 
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ἡ ABI' σφαῖρα πρὸς μείζονά τινα τῆς 42 σφαί- 
ρας τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ DI' πρὸς τὴν 
EZ. ᾿Εδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς ἐλάσσονα" ἡ ἄρα 
ABI' σφαῖρα πρὸς τὴν 4Ε2Ζ σφαῖραν τριπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ DI' πρὸς τὴν LZ. 

JL ἄρα σφαῖραν πρὸς .. « καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσει « « « ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Τέλος τοῦ δωδεκάτου βιβλίου, 


EYKAEIA0Y ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
BIBAION ΤΡΙΣΚΑΔΕΚΑ͂ΤΟΝ, 


Πρότασις αἱ 


᾿Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ ἄκρον sai μέδον —1, 
λόγον τμηϑῆ, τὸ μεῖζον τμῆμα προςλαβὸν 
τὴν ἡμίσειαν τῆς ὅλης πενταπλάσιον δύνα- 
ται τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δλης. 

Εὐϑεῖα γὰρ γραμμὴ 9) 418 ἄκρον καὶ μέσον λό- Fig. 1. 
yov τετμήσϑω χατὰ τὸ [1 σημεῖον, καὶ ἔστω μεῖζον 
τμῆμα ἡ AI, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπ᾽ εὐθείας τῇ AD 
εὐϑεῖα 7) 414, καὶ κείσϑω τῇ τῆς AD ἡμισείᾳ ἴση ἢ 
“414: λέγω ὅτι πενταπλάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς [4 
τοῦ ἀπὸ τῆς 44. 

“4Ιναγεγράρϑω γὰρ ἀπὸ τῶν 4B 47 τετράγω- 
γα τὰ AE AZ, καὶ χαταγεγράφϑω ἔν τῷ AZ τὸ 
σχῆμα, καὶ διήχγϑω ἢ ZI' ἐπὶ τὸ H. Καὶ ἐπεὶ ἡ 
AD ἄχρον xai μέσον λόγον τέτμηται χατὰ τὸ [Π" τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ Β1' ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς AI. 
Καὶ ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB ΒΒ τὸ ΓΕ, τὸ δὲ 
ἀπὸ τῆς 4' τὸ ΖΘ' ἴσον ἄρα τὸ ΓΕ τῷ ΖΘ, Καὶ 
ἐπεὶ διπλὴ ἔστιν ἡ DB.A τῆς 44, ἴση δὲ ἡ uiv BA 
τῇ ΚΑ͂, ἡ δὲ 44 τῇ .9' διπλῆ ἄρα xoi ἡ ΚΑ τῆς 
40. Ὡς δὲ ἡ KA πρὸς τὴν 40, οὕτως τὸ ΚΙ 
πρὸς τὸ [Θ’ διπλάσιον ἄρα τὸ KI' τοῦ ΓΘ' Efi 
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δὲ xci τὰ 7160 ΘΙ" τοῦ I'O διπλάσια" ἴσον ἄρα τὸ 
ΚΙ' τοῖς .4O ΘΙ], ᾿"δείχϑη δὲ καὶ τὸ I'E τῷ ZO 
(cov: ὅλον ἄρα τὸ ΑΕ τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ 
MNE γνώμονι. Καὶ ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ BA τῆς 
AA, τετραπλάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς D.4 τοῦ ἀπὸ 
τῆς 44, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ AE τοῦ 4Θ. Ἴσον δὲ τὸ 
AE τῷ MNES γνώμονι, καὶ ὁ MINE ἄρα γνώμων 
τετραπλάσιός ἐστι τοῦ 4Θ" ὅλον ἄρα τὸ 4Z πεντα- 
πλάσιόν ἐστι τοῦ 4Θ. Ko ἔστι τὸ μὲν AZ τὸ ἀπὸ 
τῆς 41, τὸ δὲ OA τὸ ἀπὸ τῆς 44 τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 
11 πενταπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 44. 

'"Eàv ἄρα εὐϑεῖα γραμμὴ ἄχρον καὶ μέσον λό- 
yov τμηϑῇ, τὸ μεῖζον τμῆμα προφρλαβὸν τὴν ἡμί- 
σειαν τῆς ὅλης πενταπλάσιον δύναται τοῦ ἀπὸ τῆς 
ὑμισείας τῆς ὕλης" ὅπερ ὅδεν δεῖξαι. 


Πρότασις g. 

Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμήματος ἑαυτῆς 
πεμταπλάσιον δύνηται" τῆς διπλασίας τοῦ 
εἰρημένου τμήματος ἄχρον καὶ μέσον λόγον 
τεμνομένης τὸ μεῖζον τμῆμα τὸ λοιπὸν μέ- 
ρος ἐστὶ τῆς ἐξ ἀρχῆς εὐϑείας. ; 

Εὐϑεῖα γὰρ γραμμὴ ἡ 448 τμήματος ἑαυτῆς, 
τῆς A1', πενταπλάσιον δυνάσϑω, τῆς δὲ AI' διπλὴ 
ἔστω ἡ 14’ λέγω ὅὃτι τῆς L'A ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τεμνομένης τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ I'B. 

᾿“ναγεγράφϑω γὰρ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΑΒ 1.4 
τετράγωνα τὰ .“Ζ2 DH, καὶ χαταγεγράφϑω ἐν τῷ 
AZ τὸ σχῆμα, xci διήχϑω ἡ ΖΒ ἐπὶ τὸ E. Καὶ 
ine πενταπλάσιόν ἕστι τὸ ἀπὸ τῆς DA τοῦ ἀπὸ 
τῆς AI, πενταπλάσιόν ἐστι τὸ 4Z τοῦ AO" τετρα- 
πλάσιος ἄρα ὃ MN. γνώμων τοῦ .40. Καὶ ἐπεὶ 
διπλὴ ἐστιν ἡ 4] τῆς [ΓΑ͂, τετραπλάσιον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 τοῦ ἀπὸ τῆς l4, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ 1 Ἢ 


Fis. 2. 
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τοῦ 460. ᾿ΒΕδείχϑη δὲ καὶ ó ΜΙΝΙΞ γνώμων τετρα- 
πλάσιος τοῦ 440" ἴσος ἄρα ὁ MNZ γνώμων τῷ 1]. 
Καὶ ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ AD τῆς ΓΑ͂, ἴση δὲ ἡ μὲν 
41' τῇ ΓΚ, ἡ δὲ 4 τῇ ΓΘ' διπλῆ ἄρα καὶ ἡ KI 
τῆς !'O- διπλάσιον ἄρα καὶ τὸ KD τοῦ ΒΘ. Eoi 
08 χαὶ τὰ 19 OB τοῦ OB διπλάσια" ἴσον ἄρα τὸ 
KB τοῖς 40 OB. ᾿Βδείχϑη δὲ καὶ ὅλος ὃ MN 
γνώμων ὅλῳ τῷ ΓῊ ἴσος" καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ OZ 
λοιπῷ τῷ DH ἐστὶν ἴσον. Καὶ ἔστι τὸ μὲν BH τὸ ὑπὸ 
τῶν I'A AB, ἴση γὰρ ἡ 14 τῇ 4H, τὸ δὲ ΘΖ τὸ 
ἀπὸ τῆς BI" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν [4 AB ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΓΒ. Ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 41' πρὸς τὴν I'D, oU- 
τως 7 [B πρὸς τὴν 4. Πείζων δὲ ἡ AI' τῆς £'Br 
μείζων ἄρα καὶ ἡ I'D τῆς BA. Τῆς 14] ἄρα εὐ- 
ϑείας ἄκρον x«i μέσον λόγον τεμνομένης τὸ μεῖζον 
ἐμῆμα ἐστιν ἡ ['D. 

'"Làv ἄρα εὐϑεῖα γραμμὴ . .. καὶ τὸ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ 
προτάσεν «.« . ὕπερ ἔδεν δεῖξαι, 


4 5 uu a. 

Ὅτι δὲ ἡ διπλῆ τῆς I μείζων ἐστὶ τῆς 18, 
οὕτως δειχτέον. 

Et γὰρ μή" ἔστω, εἰ δυνατόν, ἡ BI' διπλῆ τῆς 
141: τετραπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς DBI' τοῦ ἀπὸ 
τῆς l'd: πενταπλάσιον ἄρα ἑκάτερον τῶν ἀπὸ τῶ» 
ΒΙ' I'A τοῦ ἀπὸ τῆς 1.41]. ὋὙπόχειταν δὲ xoi τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ πενταπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς 141" τὲ 
ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν DI' ['A, 
ὅπερ ἀδύνατον". οὐκ ἄρα ἡ Β1' διπλασίων ἐστὶ τῇ 
141. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδὲ ἐλάττων τὴ 
BI' διπλασίων ἐστὶ τῆς [᾿44' πολλῷ γὰρ μεῖζον τ 
ἄτοπον, 

JI ἄρα τῆς ΑΓ διπλὴ μείζων ἐστὶ τῆς 1Β 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι, . 
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Πρότασις y, 


᾿Βὰν εὐθεῖα γραμμὴ ἄκρον χαὶ μέσον 38, 
λόγον τμηϑῇ: τὸ ἔλασσον τμῆμα προσλαβὸν 
τὴν ἡμισείαν τοῦ μείζονος τμήματος πενγ- 
ταπλάσιον δύναται τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας 


τοῦ μείζονος τμήματος τετραγώνου. 

Τὐϑεῖα γάρ τις ἡ 41 ἄκρον zal μέσον λόγον Fig.3. 
τετμήσϑω κατὰ τὸ 1 σημεῖον, xci ἕστω μεῖζον τμῆ- 
μα ἡ AI χαὶ τετμήσϑω ἡ .41' δίχα χατὰ τὸ 4: 
λέγω ὅτι πενταπλάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς Β4 τοῦ 
ἀπὸ τῆς Al. 

᾿ Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 418 τετράγωνον τὸ 
AE, καὶ χκαταγεγράφϑω διπλοῦν τὸ σχῆμα. Καὶ 
ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ ΑΪ' τῆς ['4* τετραπλάσιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4ἅ1᾽ τοῦ ἀπὸ τῆς l'4, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ 
P2 τοῦ ZH. Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB Π1' ἴσον 
ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς AI, καὶ ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB 
ΒΓ τὸ ΓΕ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΑἹ τὸ PX: τὸ ἄρα ΓΕ 
ἴσον ἐστὶ τῷ PX. ἽΖΤετραπλάσιον δὲ τὸ PX τοῦ 
ZH* τετραπλάσιον ἄρα καὶ τὸ I'E τοῦ ΖΗ. Πάλιν 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ AI, ἴση ἐστὶ καὶ ἡ OK τῇ 
KZ: ὥςτε καὶ τὸ HZ τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΑ͂ 
τετραγώνῳ ἴση ἄρα ἡ HK τῇ KA, τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ 
MN τῇ INE: ὥςτε xoci τὸ ΜΖ τῷ ΖΕ ἐστὶν ἴσον. 
᾿Αλλὰ τὸ ΜΖ τῷ ΤῊ ἐστὶν ἴσον: xoi τὸ I'H ἄρα 
τῷ ΖΕ ἐστὶν ἴσον. Κοινὸν προσχείσϑω τὸ Ν᾿ ὁ 
ἄρα ΞΟΙ͂ γνώμων ἴσος ἐστὶ τῷ ΓΕ. ᾿Ζ4λλὰ τὸ ΓΕ 
τετραπλάσιον ἐδείχϑη τοῦ HZ: καὶ ὁ ΞΟΠ ἄρα 
γνώμων τετραπλάσιός ἔστι τοῦ ΖΗ τετραγώνου". ὃ 


53.011] ἄρα γνώμων xai τὸ ZH τετράγωνον πεντα- 
πλάσιόν ἐστι τοῦ ZH, ᾽4λ᾽ à ΞΟΙ͂ γνώμων καὶ τὸ 
ZH τετράγωνόν ἐστι τὸ 4Ν' τὸ ἄρα AN πενταπλά- 
σιόν ἔστε τοῦ HZ τετραγώνου, Καὶ ἔστι τὸ μὲν ΔΝ 
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τὸ ἀπὸ τῆς 4B, τὸ δὲ HZ τὸ ἀπὸ τῆς 4I" τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆς 4D πενταπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 


14, ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις w. 


᾿Βὲν εὐθεῖα γραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον 
λόγον rund jr τὸ ἀπὸ τῆς ὕλης καὶ τοῦ ἐλάτ- 
τονος τμήματος, τὰ συναμφότερα τετράγω- 
γα, τριπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τοῦ μείξονος 
“τμήματος τετραγώνου. 

"Eoro εὐϑεῖα ἡ AB, χαὶ τετμήσϑω ἄχρον xol 
μέσον λόγον χατὰ τὸ 1, καὶ ἕστω μεῖζον τμῆμα ἡ 
411΄. λέγω ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν 418 ΒΙ᾽ τριπλάσιά ἔστι 
TOU ἀπὸ τῖς 1 4. 

vaysyocqio γὰρ ἀπὸ τῆς 44D τετράγωγον τὸ 
AAEB, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ᾿Επεὶ οὖν ἡ 
AB ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ l1, xoi 
μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ AT τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AB BTI' 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 441, Καὶ ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ 
τῶν 4B ΒΙ τὸ AK, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς AI' τὸ OH- 
ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ AK τῷ OH. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ 
τὸ AZ τῷ ΖΕ, κοινὸν προςχείσϑω τὸ ΓΚ' ὅλον ἄρα 
τὸ AK ὅλῳ τῷ I'E ἐστὲν (cov τὰ ἄρα AK ΓΕ τοῦ 
AK ἐστὶ διπλάσια. ᾿“λλὰ τὰ .AK ΤΕ 0 AMN yvo- 
μων ἐστὲ xoi τὸ ΓΚ τετράγωνον. ὃ ἄρα ΜΝ 
γνώμων καὶ τὸ I'K τετράγωνον διπλάσιάώ ἐστι τοῦ 
AK. ᾿Δλλὰ μὴν xoci τὸ AK τῷ OH ἐδείχϑη. ἴσον" 
ὁ ἄρα ΑΠΙ͂Ν γνώμων, καὶ τὸ Καὶ τετράγωνον διε- 
πλάσιά ἐστι τοῦ OH-* ὥςτε καὶ ὁ ΜΝ γνώμων xai 
τὰ ΓΚ OH τετράγωνα τριπλασιά ἔστι τοῦ OH τε- 
τραγώνου. Καὶ ἔστιν Ó μὲν ΑΠΗ͂Ν γνώμων καὶ τὰ 
ΓΚ OH τετράγωνα ὅλον τὸ AE καὶ τὸ ΓΚ, ἅπερ 
ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῶν 415 Β7' τετράγωνα, τὸ δὲ ΗΘ τὸ 


Fig. 4, 
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ἀπὸ τῆς AT' τετράγωνον" và ἄρα ἀπὸ τῶν AB BI 
τετράγωνα τριπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 41’ τετρα- 
γώγνου" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις v. 

᾿Εὰν εὐϑεῖα γραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον A0- 
yov τμηϑῇ, καὶ προφςτεϑῇ ἴση τῷ μείζονι 
τμήματι ἡ ὅλη εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον λύ- 
γον τέτμηται, χαὺ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ 
ἐξ ἀρχῆς eU O eta, 

Εὐϑεῖα γὰρ γραμμὴ ἡ 418 ἄκρον καὶ μέσον Aó- 
yov τετμήσϑω κατὰ τὸ 1" σημεῖον, xci ἕστω μεῖζον 
τμῆμα ἡ AI, καὶ τῇ AID ἴση κείσϑω ἡ A: λέγω 
ὅτι ἡ 4B εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται 
κατὰ τὸ 41, xci τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ ἐξ ἀρχῆς 
εὐθεῖα ἡ 41. 

᾿ναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 48 τετράγ (0VOV τὸ 
AE, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ᾿Επεὶ ovv ἡ AB 
ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέτμηταν κατὰ τὸ 1, τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν .4B BI' ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4. Kol 
ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB Β1' τὸ ΓΕ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς 
ΑΓ τὸ D'O, ἴσον ἄρα τὸ I'E τῷ ΓΘ. ᾿Δ4λλὰ τῷ 
μὲν ΓΕ ἴσον ἐστὲ τὸ ΕΘ, τῷ δὲ ΘΙ ἴσον τὸ 4O* 
καὶ τὸ 4Θ ἄρα ἴσον ἐστὲ τῷῦ ΘΕ.  Kowov spog- 
κείσϑω τὸ ΘΙ" ὅλον ἄρα τὸ 4Κ ὅλῳ τῷ 4 ἐστὶν 
ἴσον, Καὶ ἔστι τὸ μὲν AK τὸ ὑπὸ τῶν BA 44, ἴση 
γὰρ ἡ 44 τῇ 44, τὸ δὲ AE τὸ ἀπὸ τῆς 4188 τὸ 
ὥρα ὑπὸ τῶν B4 ΔΑ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 418’ 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν B4, οὕτως ἡ ΒΑ͂ 
πρὸς τὴν 44. ἹΜείζων δὲ ἡ AB τῆς ΒΑ͂' μείζων 
Goa καὶ ἡ DA τῆς “44. ΐ 

Ἢ ἄρα 48 ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται 
xor τὸ 4, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ AB: ὅπερ 

δεῖξαι, 
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Πρότασις ,. 


Ἐὰν εὐθεῖα ῥητὴ ἄκρον zai μέσον λό- 
yov τμηϑῇ, ἑκάτερον τῶν τμημάτων ἄλογός 
ἐστιν ἡ καλουμένη ἀποτομή. 

Ἔστω εὐϑεῖα ῥητὴ ἡ AD, xoi τετμήσϑω ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον κατὰ τὸ Í', χαν ἔστω μεῖζον τμῆμα 
ἡ AI λέγω ὅτι ᾿ἑκατέρα τῶν ΑΓ' [Π ἄλογός ἔστιν 
ἡ χαλουμένη ἀποτομή. 

᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ἡ BA ἐπὶ τὸ 4, uoi χκείσϑω 
τῇ τῆς BA ἡμισείᾳ ἴση ἡ 44. ᾿Επεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ 
AB τέτμηται nb χαὺ μέσον Apo χατὰ τὸ l', καὺ 
τῷ μείζονι τμήματι τῷ AT ϑρήσίκαξος ἡ A44, ἡμί- 
σεια οὖσα τῆς AB- τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς l'4 τοῦ ἀπὸ 
τῆς 444 πενταπλάσιόν ἐστι' τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 4 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Α͂ λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν: σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς l4 τῷ ἀπὸ 
τῆς 4A. Ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 44, ῥητὴ γάρ ἐστιν 
ἡ 44 ἡμίσεια οὖσα τῆς 48 ῥητῆς οὔσης" ῥητὸν 
ἄρα xol τὸ ἀπὸ τῆς [4 ῥητὴ ἄρα icri xo ἡ 144. 
Καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς [4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 44 λό- 
γον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν: ἀσύμμετρος ἄρα μήχει ἐστὶν ἡ [4 τῇ ΔΑ͂' 
αἱ [4 44 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμεε μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ .41΄. Πάλιν, ἐπεὶ ἡ AB ἄκραν 
xoi μέσον λόγον τέτμηται, xol τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν 
ἡ AI', τὰ ἄρα ὑπὸ τῶν AB ΒΙ᾽ ἴσον iori τῷ ἀπὸ 
τῆς ΑΙ]: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς .Al' ἀποτομῆς παρὰ τὴν 
AB ῥητὴν παραβληϑὲν πλάτος ποιεῖ τὴν BI. Τὸ 
δὲ ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν iia DÁ AUAM πλά- 
τος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην: ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἣ 
DA. ᾿ΒΕδείχϑη δὲ καὶ ἡ AT ἀποτομή. 

'"Eav ἄρα εὐθεῖα ῥητὴ ἄκρον καὶ μέσον .;. xu 
τὰ ἕξῆς ὡς ἐν τῇ προγάσεν e v. ὅπερ δδευ δεῖξαι. 


Ε ἐξ. 6. 
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Πρότασις t. 


᾿ὰν πενταγώνου ἰσοπλεύρου αἱ τρεῖς 
γωνίαι, ἤτον αἱ χατὰ τὸ ἑξῆς ἢ αἱ μὴ κατὰ 
τὸ ἑξῆς, ἴσαι ὦσιν" ἰσογώνιον ἔσται τὸ πεν- 
τάγωνον. 

Πενταγώνου γὰρ ἰσοπλεύρου τοῦ ABI'AE αἱ 
τρεῖς γωνίαν πρότερον αἱ κατὰ τὸ ἑξῆς αἱ πρὸς τοῖς 
A B 1' ἴσαι ἀλλήλαις ἔστωσαν" λέγω ὅτι ἰσογώνιόν 
ἔστι τὸ 4 ΓΖ πεντάγωνον. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ AT' BE Z4. Καὶ ἐπεὶ 
δύο αἱ I'B B.4 δυσὶ ταῖς B.A AE ἴσαι εἰσὶν ἕχα- 
τέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ {ΠΠ44 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
BAE ἐστὶν ἴση: βάσις ἄρα ἡ 441 βάσει τὴ BE 
ἐστὶν ἴση, καὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ ABE τριγώνῳ 
ἴσον, zai αἱ λοιπαὶ γωνίαις ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι 
ἔσονται, ὑφ᾽ Ce αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν, ἡ μὲν 
ὑπὸ DI'A τῇ ὑπὸ BEA, ἡ δὲ ὑπὸ 488 τῇ ὑπὸ 
I'AB: ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ AZ πλευρᾷ τῇ ΒΖ ἐστὶν 
ἴση. ᾿Εδείχϑη δὲ xci ὅλη ἡ Α1' ὅλῃ τῇ ΒΗ ἴση" 
καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ Ζ1' λοιπῇ τῇ ZE ἐστὶν ἴση. Ἔστι 
δὲ xci ἡ ΓΔ τῇ AE ἴση: δύο δή αἱ ZI' 14 δυσὶ 
ταῖς ΖΕ E4 ἴσαι εἰσὶ, καὶ βάσις αὐτῶν χοινὴ ἡ Z4 
γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΔ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΕ4 ἐστὶν 
ἴση. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΙΓΑ γωνία τῆ ὑπὸ 
AEB ἴση" καὶ ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΙ 4 ὅλῃ τῇ ὑπὸ 
AEA ἐστὶν ἴση. ᾿4λλὰ ἡ ὑπὸ Β1᾽4 ἴση ὑπόχειται 
ταῖς πρὸς τοῖς .4 B γωνίαις" καὶ ἡ ὑπὸ AE4 ἄρα 
ταῖς πρὸς τοῖς .4 Β γωνίαις ἴση ἐστίν. “Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι καὶ ἡ ὑπὸ 4Ε γωνία ἴση ἐστὶ ταῖς πρὸς 
τοῖς 4 DB γωνίαις: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI'AE 
πεντάγωνον. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστωσαν ἴσαι αἱ κατὰ τὸ ἑξῆς γω- 
γίαι, ἀλλ᾽ ἔστωσαν ἴσαι αἱ πρὸς τοῖς .4 1' 4 ση- 


Fig. 7. 
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μείοις" λέγω ὅτι καὶ οὕτως ἰσογώνιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ4Ε 
πεντάγωνον. ͵ 

᾿Επεζεύχϑω γὰρ ἡ Β4. Καὶ ἐπεὶ δύο ei BA 
AE δυσὶ ταῖς DBI' 14 ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας 
περιέχουσι" βάσις ἄρα 1) ΒΕ βάσει τῇ BA ἴση ἐστὶ; 
xai τὸ ABE τρίγωνον τῷ BIA τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, 
καὶ αἱ λοιπαὺ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσον- 
ται, ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" ἴση ἄρα 
7j ὑπὸ AED γωνία τῇ ὑπὸ 148. Ἔστι δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ BEA γωνία τῇ ὑπὸ Β4Ε ἴση, ἐπεὶ πλευρὰ ἡ 
ΒΕ πλευρᾷ τῇ Β4 ἔστιν ἴση" ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ 44 
γωνία ὅλῃ τῇ ὑπὸ Γ4Ε ἐστὶν ἴση. ᾿Δλλὰ ἡ ὑπὸ 
14." ταῖς πρὸς τοῖς «4 1' γωνίαις ὑπόχειται ἴση, καὶ 
ἡ ὑπὸ 4114 ἄρα γωνία ταῖς πρὸς τοῖς 4 l' ἴση 
ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΙ' ἴση ἐστὶ 
ταῖς πρὸς τοῖς .4 1΄ 4 γωνίαις: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ 4814} πεντάγωνον" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Προότασις ἡ. 

᾿Εὰν πενταγώνου ἰσοπλεύρου καὶ ἴσογω- 
viov τὰς χατὰ τὸ ἑξῆς δύο γωνίας ὑποτεί- 
vocw εὐϑεῖαι, ἄκρον x«i μέσον λόγον τέμ- 
νουσιν ἀλλήλας, καὶ τὰ μείζονα αὐτῶν τμή- 
ματα ἔσα ἐστὶ τῇ τοῦ πενταγώνου πλευρᾷ. 

Πενταγώνου γὰρ ἰσοπλεύρου καὶ ἐσογωνίου τοῦ 
ABI'AE δύο γωνίας, τὰς κατὰ τὸ ἑξῆς τὰς πρὸς 
τοῖς 4 D, ὑποτεινέτωσαν εὐϑεῖαι αἱ ADI ΒΕ, τέ- 
μρουσαν ἀλληλας κατὰ τὸ Θ᾽ σημεῖον" λέγω ὅτι ἕχα- 
τέρα αὐτῶν ἄχρον xci μέσον λόγον τέτμηται κατὰ 
τὸ Θ σημεῖον, χαὶ τὰ μείζονα αὐτῶν τμήματα ἴσα 
ἐστὶ τῇ τοῦ πενταγώνου πλευρᾷ — 

Περιγεγράφϑω γὰρ περὶ τὸ 4814 πεντάγω- 
vov κύχλος ὃ .4BI'AE. Koi ἐπεὶ δύο εὐϑεῖαι αἱ 
EA AB δυσὶ ταῖς AB BI ἵσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας 


Fig. 8. 
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ἴσας περιέχουσι, βάσις ἄρα ἡ BE βάσει τῇ AT ἴση 
ἐστὶ, καὶ τὸ ABE τρίγωνον τῷ 411' τριγώνῳ ἴσον 
ἐστὶ, καὶ el λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι 
ἔσονται, ἑκατέρα ἐχατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ 
ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ BALI' γωνία τῇ 
ὑπὸ ABE: διπλῆ ἄρα ἡ ὑπὸ .A4OE τῆς ὑπὸ DAO 
γωνίας, ἐχτὸς γάρ ἔστι τοῦ 410 τριγώνου. Ἔστι 
δὲ χαὶ ἡ ὑπὸ EAI' τῆς ὑπὸ Β΄411' διπλῆ, ἐπειδήπερ 
καὶ περιφέρεια ἡ Ε41' περιφερείας τῆς I'B. ἐστὶ δὲ- 
πλῆ ἴση ἄρα 5 ὑπὸ OAE γωνία τῇ ὑπὸ AOE: 
ὥςτε xci ἡ OE εὐϑεῖα τῇ ΕΑ, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ AB 
ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΑ, εὐϑεῖα τῇ AE, 
ἔση ἐστὲ xci γωνία ἡ ὑπὸ .ADE τῇ ὑπὸ AED. ᾿ἀλλὰ 
ἡ ὑπὸ 418 τῇ ὑπὸ BAO ἐδείχϑη ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ 
BEA ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ D.4O ἐστὶν ἴση. Καὶ κοι- 
νὴ τῶν δύο τριγώνων τοῦ rs ΑΒΕ καὶ τοῦ ABO 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ BAL γωνία 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ 4198 ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ABE τρίγωνον τῷ ABO τριγώνῳ: ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ EB πρὸς τὴν ΒΑ͂, οὕτως ἡ AD πρὸς τὴν 
BO. Ἴση δὲ ἡ ΒΑ͂ τῇ ΕΘ' ὡς ἄρα ἡ BE πρὸς τὴν 
ΕΘ, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς τὴν ΘΒ. Msitev δὲ ἡ BE 
τῆς EO: μείζων ἄρα καὶ ἡ ΕΘ τῆς OB: ἡ BE ἄρα 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται χατὼ τὸ Θ, καὶ τὸ 
μεῖζον τμῆμα ἡ OE ἴσον ἐστὲ τῇ τοῦ πενταγώνου 
πλευρᾷ Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἡ .41' ἄκρον 
χαὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ Θ, καὶ τὸ μεῖζον 
αὐτῆς τμῆμα ἡ 10 ἴσον ἐστὲ τῇ τοῦ πενταγώνου 
πλευρᾷ" ὅπερ ἔδει δεῖξαν 


Πρότασες s. 
Ἐὰν ἡ τοῦ ἑξαγώνου πλευρὰ καὶ ἡ τοῦ 
δεχαγώνου τῶν εἰς τὸν αὐτὸν κύκλον ἐγγρα- 
φομένων συντεϑῶσιν' ἡ ὕλη εὐθεῖα ἄχρον 
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καὶ μέσον λόγον τέτμηται, καὶ τὸ μεῖζον 
αὐτῆς τμῆμά ἔστιν ἡ τοῦ ἑξαγώνου πλευρά. 

Ἔστω. χύχλος ὁ ABI, καὶ τῶν εἰς τὸν ΑΒΙ᾽ rig. 9. 
κύκλον ἐγγραφομένων σχημ.ἅτων, δεχαγώγου μὲν ἔστω 
πλευρὰ ἡ Β΄, ἑξαγώνου δὲ ἡ I'A, καὶ ἔστωσαν ἐπ᾽ 
εὐθείας" λέγω ὅτι ἡ ὅλη εὐθεῖα ἡ Β4 ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τέτμηται χατὰ τὸ D, καὶ τὸ μεῖζον αὐ- 
τῆς τμῆμα ἐστιν ἡ 1.4. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύχλου, καὶ ἔστω 
τὸ E σημεῖον, x«i ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΒ ΕΠ EA, 
xci διήχϑω ἡ ΒΕ ἐπὶ τὸ Α͂. Καὶ ἐπεὶ δεκαγώνου 
ἰσοπλεύρου πλευρά ἐστιν ἡ DI, πενταπλασίων ἄρα ἡ 
“4118 περιφέρεια τῆς Β΄1' περιφερείας" τετραπλασίων 
ἄρα ἡ 44Ἢ7Π' περιφέρεια τῆς ΓΒ. Ὡς δὲ ἡ AT' περι- 
φέρεια πρὸς τὴν I'D, οὕτως ἡ ὑπὸ AEI' γωνία πρὸς 
τὴν ὑπὸ ΕΠ" τετραπλασίων ἄρα igriv ἡ ὑπὸ ALI 
τῆς ὑπὸ I*EB. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΒΓ yo- 
γία τῇ ὑπὸ EID, ἡ ἄρα ὑπὸ AEI' γωνία διπλασία 
ἐστὲ τῆς ὑπὸ EI'D. Καὶ ἐπεὺ toy ἐστὶν ἡ ΕΤΓ εὖ- 
ϑεῖα τῇ 1,4, ἑκατέρα γὰρ αὐτῶν ἴση ἐστὶ τῇ τοῦ 
ἑξαγώνου πλευρᾷ, τοῦ εἰς τὸν ΑΒ7' κύκλον ἐγγρα- 
φομένου" ἴση coti χαὶ ἡ ὑπὸ ΓΕ4 γωνία τῇ ὑπὸ 

"E γωνίᾳ" διπλασία ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΓ γωνία τῆς 
ὑπὸ 41. ᾿Ἵλλὰ τῆς ὑπὸ EI'B διπλασία ἐδείχϑη 
ἡ ὑπὸ AED" τετραπλασία ἄρα ἡ ὑπὸ A ET' τῆς ὑπὸ 
Ε41΄. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ τῆς ὑπὸ ΒΗΓ τετραπλασία 
(3; ὑπὸ .AET"- ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ EAT τῇ ὑπὸ BEI. 
Κοινὴ δὲ τῶν δύο τριγώνων, τοῦ τε BEA καὶ τοῦ 
BED, ἡ ὑπὸ ΕΒ4 γωνία" xol λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 
BEA λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΕΓΒ ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα 
tort τὸ EBA τρίγωνον τῷ EBI' τριγώνῳ: ἀνάλογον 
ἄρω ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως ἡ ΕΒ πρὸς 
τὴν BI. Ἴση δὲ ἡ ΕΒ τῇ AI'* ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BA 
πρὸς τὴν 41, οὕτως ἡ 41'᾿ πρὸς τὴν I'B. Μείζων 
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δὲ ἡ DA τῆς Al" μείζων ἄρα xci» AU τῆς DD 
ἡ B4 ἄρα εὐϑεῖα ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται 
κατὰ τὸ 1, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστιν ἡ 41" 
ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. ᾿ 


Πρότασις v. 

᾿Εὰν εἰς κύκλον πεντάγωνον ἰσόπλευρον 
ἐγγραφῇ" ἡ τοῦ πενταγώνου πλευρὰ δύνα- 
ται τήν τε τοῦ ἑξαγώνου καὶ τὴν τοῦ δεχα- 
γώνου, τῶν εἰς τὸν αὐτὸν κύχλον ἐγγραφο- 
μένων. 

Ἔστω χύχλος ὁ ABI'AE, καὶ εἰς τὸν ABI'AE χύ- 
χλον πεντάγωνον ἰσόπλευρον ἐγγεγράφϑω τὸ 4181 4’ 
λέγω ὅτι ἡ τοῦ 4814} πενταγώνου πλευρὰ δύνα- 
ται τήν τὲ TOU ἑξα) νου xoi τὴν τοῦ δεκαγώνου πλευ- 
ρὰν, τῶν εἰς τὸν ABI'AE κύκλον ἐγγραφομένων. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ χέντρον τοῦ κύχλου τὸ Ζ, xci 
ἐπιζευχϑεῖσα ἡ AZ διήχϑω ἐπὶ τὸ H σημεῖον, καὺ 
ἐπεζεύχϑω ἡ ZD, xai ἀπὸ τοῦ Z ἐπὶ τὴν AD χά- 
ϑέτος ἤχϑω ἡ ΖΘ, xci διήχϑω ἐπὶ τὸ K, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσαν αἱ ΑΚ ΚΒ, xai πάλιν ἀπὸ τοῦ Ζ imi 
τὴν ΑΚ κάϑετος ἤχϑω ἡ Z4, xci διήχϑω ἐπὶ τὸ 
M, xai ἐπεζεύχϑω ἡ ΚΙ, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
ABIUH περιφέρεια τῇ ALEAH περιφερείᾳ, ὧν ἡ ABD 
τῇ AE ἐστὶν ἴση: λοιπὴ ἄρα ἡ IU περιφέρεια 
λοιπῇ τῇ 4H ἐστὶν ἴση. “Πενταγώνου δὲ ἡ 1.4 δὲ- 
χαγώνου ἄρα ἡ I'H. Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AZ τῇ 
ZB, καὶ κάϑετος ἡ ΖΘ' ἴση ἄρα xci ἡ ὑπὸ AZK 
γωνία τῇ ὑπὸ KZB: ὥςτε καὶ περιφέρεια ἢ AK τῇ 
KB ἐστὶν ἴση" διπλῆ ἄρα ἡ AB περιφέρεια τῆς ΒΚ 
περιφερείας" δεκαγώνου ἄρα πλευρά ἐστιν ἡ AK. εὐ- 
ϑεῖα. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xoi ἡ AK τῆς KM ἐστὶ 
διπλῆ. Καὶ ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ AB περιφέρεια τῆς 
BK περιφερείας, ἴση δὲ ἡ I4 περιφέρεια τῇ 418 
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περιφερείᾳ" διπλῆ ἄρα χαὶ ἡ 14 περιφέρεια τῆς 
BK περιφερείας. Ἔστι δὲ ἡ 1'4 περιφέρεια καὶ τῆς 
ΤῊ διπλῆ" ἴση ἄρα ἡ D'H περιφέρεια τῇ BK περι- 
φερείᾳ. ᾿4λλὰ ἡ ΒΚ τῆς KM ἐστὶ διπλῆ, ἐπεὶ καὶ 
ἡ KA: xoi ἡ ΓΗ ἄρα τῆς KM ἐστὶ διπλῆ. ᾿Αλλὰ 
μὴν καὶ ἡ ΓΒ περιφέρεια τῆς DK περιφερείας ἐστὶ 
διπλὴ, ἴση γὰρ ἡ I'D περιφέρεια τῇ ΒΑ περιφερείῳ' 
xoi ὅλη ἄρα ἡ ΗΒ περιφέρεια τῆς BM ἐστὶ διπλῆ" 
Ogre χαὺ γωνία ἡ ὑπὸ ΗΖΒ γωνίας τῆς ὑπὸ BZM 
ἐστὶ διπλῆ. “Ἔστι δὲ ἡ ὑπὸ HZB καὶ τῆς ὑπὸ ZAB 
διπλῆ, ἴση γὰρ ἡ ὑπὸ ΖΑΒ τῇ ὑπὸ ÁADBZ: καὶ ἡ 
ὑπὸ ΒΖΙΝ ἄρα τῇ ὑπὸ ZAD ἐστὶν ἴση. Κοινὴ δὲ 
τῶν δύο τριγώνων, τοῦ τε ADBZ καὶ τοῦ DZN, ἡ 
ὑπὸ ABZ γωνία" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AZ D λοιπῇ τῇ 
ὑπὸ ΒΙΝΖ ἐστὶν lom: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 
ABZ τρίγωνον τῷ BZN τριγώνῳ: ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ AB εὐθεῖα πρὸς τὴν ΒΖ, οὕτως ἡ ZB 
πρὸς τὴν BN: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ BN tcov ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ. Πάλιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AA τῇ 
AK, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΑΝ' βάσις ἄρα ἡ 
KN βάσει τῇ ΑΝ ἐστὶν ἴση" καὶ γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 
AKN γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 441N ἐστὶν ἴση. ᾿Αλλὰ ἡ ὑπὸ 
-LAN τῇ ὑπὸ KBN ἐστὶν ἴση: xoi ἡ ὑπὸ AKIN 
ἄρα τῇ ὑπὸ ΚΒΙΝ ἐστὶν ἴση. Καὶ χοινὴ τῶν δύο 
τριγώνων, τοῦ τε AKB xoi τοῦ AKN, ἡ ὑπὸ ΝΑ͂Κ' 
λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΚΒ λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΚΙΝΑ͂ ἐστὶν 
ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΒΑ͂ τρίγωνον τῷ ΚΝΑ͂ 
τριγώνῳ, ᾿Ανάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΑ͂ εὐϑεῖα 
πρὸς τὴν .AK, οὕτως ἡ ΚΑ͂ πρὸς τὴν AN* τὸ ἄρα 
ὑπὲ τῶν BA AN ἴσον icti τῷ ἀπὸ τῆς ΑΚ, ᾿Εδεί- 
χϑη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB ΒΝ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 
BZ: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AB BN μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν 
BA AN, ὕπερ ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς AD, ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΒΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AK. Καὶ ἔστιν ἡ 
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μὲν AD. πενταγώνου πλευρὰ, 5 δὲ BZ ἑξαγώνου, ἡ 
δὲ AK δεχα) vov. 
4I ἄρα τοῦ πενταγώνου πλευρὰ δύναταν . . . καὶ 


sd e " . « LA f 
v6 ἑξῆς ὡς ἐν τὴ προτάσει « « 4. ὑπὲρ δδει δεῖξαι. 


Πρότασις ια΄. 

"Eàv εἰς κύκλον ῥητὴν ἔχοντα τὴν διά- 
μέτρον πεντάγωνον ἰσόπλευρον ἐγγραφῇ, ἡ 
τοῦ πενταγώνου πλευρὰ ἄλογός ἐστιν ἡ κα- 
λουμένη ἐλάσσων, y à 

Ei γὰρ χύχλον τὸν 4814} ῥητὴν ἔχοντα τὴν 
διάμετρον πεντάγωνον ἰσόπλευρον ἐγγεγράφϑω τὸ 
ΑΒΓΔΕ: λέγω ὅτι ἡ τοῦ πενταγώνου πλευρὰ ἡ 
AB ἄλογός ἔστιν ἡ χαλουμένη ἐλάσσων. 

Εϊλήφϑω γὰρ τὸ χέντρον τοῦ χύχλου τὸ Z, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ .AZ Ζ8 καὶ διήχϑωσαν ἐπὶ τὰ IH 
Θ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AI, xc χείσϑω τῆς 
AZ τέταρτον μέρος ἡ ΖΚ. Ρητὴ δὲ ἡ AZ: ῥητὴ 
ἄρα καὶ ἡ ΖΚ. Ἔστι δὲ καὶ ἡ ΒΖ ῥητή: ὅλη ἄρα 
ἡ BK ῥητή ἐστι. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AUH περι- 
φέρεια τῇ Α4Ώ περιφερείᾳ, ὧν ἡ Α481' τῇ 484 
ἴση ἐστί" λοιπὴ ἄρα ἡ [Ἢ λοιπῇ τῇ HA ἐστὶν ἴση. 
Καὶ ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν “44, δυνάγονταν ὀρϑαὺὶ αἱ 
πρὲς TO 24 γωνίαι, καὶ διπλῆ ἡ AU τῆς I4. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ πρὸς τῷ ΠΗ ὀρϑαΐ εἰσι, xci δὲ- 
πλῆ ἡ AD τῆς DM. Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὲν ἡ ὑπὸ 
AAID γωνία τῇ ὑπὸ .A4MZ, κοινὴ δὲ τῶν “δύο τρι- 
γώνων, τοῦ τὲ .4A1' καὶ τοῦ AMZ, ἡ ὑπὸ AAT" 
λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓ 4 λοιπῇ τῇ ὑπὸ MEA ἐστὶν 
ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 414 τρίγωνον τῷ AMZ 
τριγώνῳ: ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ JÍl' πρὸς τὴν 
ΤΑ, οὕτως ἡ MZ πρὸς τὴν ΖΑ͂, καὶ τῶν ἡγουμέ- 
vov τὰ διπλάσια" ὡς ἄρα ἡ τῆς 1} διπλῆ πρὸς 
τὴν lA, οὕτως ἡ τῆς MZ διπλῆ πρὸς τὴν ZA. Ὡς 

δὲ 
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δὲ ἡ τῆς MZ διπλὴ πρὸς τὴν ZA, οὕτως ἡ MZ 
πρὸς τὴν ἡμίσειαν τῆς Z4: xoci ὡς ἄρα ἡ τῆς ΑΓ 
διπλὴ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΜΖ πρὸς τὴν ἡμί- 
δειων τῆς ΖΑ͂, καὶ τῶν ἑπομένων τὰ ἡμίσεια" ὡς 
ἄρα ἡ τῆς Α1' διπλῆ πρὸς τὴν ἡμίσειαν τῆς ΓΑ͂,. 
οὕτως ἡ ÍMZ πρὸς τὸ τέταρτον τῆς ΖΑ͂. Καὶ ἔστι 
τῆς μὲν ΑΠ' διπλῆ ἡ AIV τῆς δὲ AD ἡμίσεια ἡ 
I'M, τῆς δὲ ΖΑ τέταρτον μέρος ἢ ZK* ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ 41' πρὸς τὴν I'M, οὕτως ἡ MZ πρὸς τὴν ΖΚ. 
Συνϑέντι καὶ ὡς συναμφότερος ἡ 417: πρὸς τὴν 
I'M, οὕτως ἡ MK πρὸς τὴν ΚΖ' xal ὡς ἄρα τὸ 
ἀττὸ συναμφοτέρου τῆς ΔΓΜ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΜ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΜΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς KZ. Καὶ 
ἐπεὶ τῆς ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πενταγώνου ὑὕποτει- 
γούσης, οἷον τῆς 4, ἄκρον καὶ μέσον λόγον τετμη- 
μένης, τὸ μεῖζον τμῆμα ἴσον ἐστὶ τῇ τοῦ πενταγώ- 
vov πλευρᾷ, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ 4 τὸ δὲ μεῖζον τμῆμα 
προςλαβὸν τὴν ἡμίσειαν τῆς ὅλης πενταπλάσιον δύ- 
γαται τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς ὅλης, xci ἔστιν ὅλης 
τῆς 41 ἡμίσεια ἡ ΓΜ" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AD'M ὡς 
μιᾶς πενταπλάσιόν ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΤΙΜ. Ὥς δὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΔΓΜ ὡς μιᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΙ, 
οὕτως ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ τῆς MK πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
KZ: πενταπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς MK τοῦ ἀπὸ 
τῆς KZ. ΨῬητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς KZ, ῥητὴ γὰρ ἣ 
διάμετρος" ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς MK- 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ IMK, λόγον γὰρ ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς 
“πρὸς ἀριϑμὸν, τὸ ἀπὸ τῆς ÍMK πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
KZ. Καὶ ἐπεὶ τετραπλασία ἐστὶν ἡ ΒΖ τῆς ΖΚ, 
σπενταπλασία ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΚ τῆς KZ: εἴχοσι πεν- 
ταπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς DK τοῦ ἀπὸ τῆς KZ. 
ἹΠενταπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς MK τοῦ ἀπὸ τῆς ΚΖ’ 
πενταπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ τοῦ ἀπὸ τῆς KM* 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΑΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς KM Aóyov. 
II. [I] 
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οὐχ ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BK τῇ KM μή- 
κει, Καὶ ἔστν ῥητὴ ἑχατέρα αὐτῶν" αἱ BK KM 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. Lev δὲ 
ἀπὸ ῥητῆς ῥητὴ ἀφαιρεϑῇὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅλῃ, ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν ἡἣ καλουμένη 
ἀποτομή" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ MD, πραςαρμόζουσα 
δὲ αὐτῇ ἡ MK. .déyo δὴ ὅτι καὶ τετάρτη. Wu γὰρ 
μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ τοῦ ἀπὸ τῆς KM, ἐκεί- 
vo ἴσον ἕστω τὸ ἀπὸ τῆς Ν' ἡ ΒΚ ἄρα τῆς KM 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς IN. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός 
ἔστιν ἡ ΚΖ τῇ ZB, καὶ συνϑέντι σύμμετρός ἐστιν 
ἡ ΚΒ τῇ BZ. ᾿Δλλὰ ἡ ΒΖ τῇ BO σύμμετρός ἐστι 
μήκχεν" xed ἡ KD. ἄρα. τῇ BO σύμμετρός ἐστι. Ko 
ἐπεὶ πενταπλάσιόν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ τοῦ ἀπὸ 
τῆς KM, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς KM 
λόγον ἔχει, ὃν € (πέντε) πρὸς ᾧ (μονάδι) ἀναστρέψαντι 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BK πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς [NV λόγον ἔχει, 
ὃν & (aine) πρὸς Ó (ἐέσοαραῷ), οὐχ ὃν τετράγωνος πρὸς 
τετράγωνον" ἀσύμμετρος ἄρα μήκεν ἐστὶν ἡ BK τῇ 
JV: ἡ DK ἄῤα τῆς KM μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. End οὖν ὅλη ἡ BK τῆς προς- 
αρμοζούσης τῆς KM μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει, καὶ ὅλη ἡ BK σύμμετρός ἐστι 
τῇ ἐχχειμένῃ ῥητῇ τῇ BO: ἀποτομὴ ἄρα τετάρτη 
ἐστὶν ἡ MB. Τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς xci ἀποτομῆς τε- 
τάρτης περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν ἔστι, καὶ ἡ 
δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστι, χαλεῖταν δὲ ἐλάττων. 
Ζύναται δὲ τὸ ὑπὸ τῶν OB BM ἡ .AB, διὰ τὸ &u- 
ζευγνυμένης τῆς .4O ἰσογώνιον γίγνεσθαι τὸ ABO 
τρίγωνον τῷ .4BJd τριγώνῳ, καὶ εἶναι ὡς τὴν ΘΒ 
πρὸς τὴν DA, οὕτως τὴν 418 πρὸς τὴν BM. 

ἩΙ ἄρα 4B τοῦ πεντῳγώγου πλευρὰ ἄλογός ἐστιν 
ἡ x«Aovuiy ἐλάττων" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Iloóveoig gg. 


᾿Εὰν eig κύκλον τρίγωνον ἰσόπλευρον éy- 19, 
γραφῇ, ἡ τοῦ τριγώνου πλευρὰ δυνάμει τρι- 
πλασίων ἐστὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου TOU χύχλου, 

"Eoro κχκύχλος ὃ ABI, καὶ εἰς αὐτὸν τρίγωνον Fig. 15. 
ἰσόπλευρον ἐγγεγράφρϑω τὸ ABI" λέγω ὅτι ἡ τοῦ 
ABI' τριγώνου πλευρὰ ἡ 4148 δυνάμει τριπλασίων 
ἐστὶ τῆς ἐκ τοῦ χέντρου τοῦ .ADBI' χύχλου. 

Μιλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ 4, ucl 
ἐπεζευχϑεῖσα ἡ 44 διήχϑω ἐπὶ τὸ E, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ BE. Καὶ ἐπεὶ ἰσόπλευρόν ἐστι τὸ .ABI' τρίγωνον, ᾿ 
ἡ BELI' ἄρα πεῤιφέρεια τρίτον μέρος ἐστὲ τῆς τοῦ 
ADBI' χύχλου περιφερείας" 7) ἄρα BE περιφέρεια 
ἕχτον ἐστὲ μέρος τὴς τοῦ χύχλου περιφερείας" ἕξα- 
γώνου ἄρα πλευρά ἐστιν ἡ BE εὐθεῖα" ἴση ἄρα 
ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ χέντρου τῇ 4E. Καὶ ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν 
5 4E τῆς EA, τετραπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
AE τοῦ ἀπὸ τῆς 4E, τοῦτ᾽ ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς DE. 
Ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AE τοῖς ἀπὸ τῶν AB BE- τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν AB BE τετραπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
BE: διελόντι ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AB τριπλάσιόν ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆς BE. Ἴση δὲ ἡ BE τῇ AE: τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς 418 τριπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AE. 

JH ἄρα τοῦ τριγώνου πλευρὰ δυνάμει τριπλασίων 
ἐστὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ χύχλου" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις y. | 
Πυραμίδα συστήσασθαι ix τεσσάρων 13. 
τριγώνων ἰσοπλεύρων, καὶ σφαίρᾳ περιλα- 
βεῖν τῇ δοϑείσῃ, καὶ δεῖξαι ὅτι 7) τῆς σφαί- 
ρας διάμετρος δυνάμεν ἡμιολία ἐστὶ τῆς 
πλευρᾶς τῆς πυραμίδος. 
᾿Εχκείσϑω ἡ τῆς δοθείσης σφαίρας διάμετρος ἡ Fig. 13. 
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AD, χαὶ τετμήσϑω χατὰ τὸ I' σημεῖον, ὥςτε διπλα- 
σίαν εἰναι τὴν .AI! τῆς ΓΒ" χαὶ καταγεγράφϑω ἐπὶ 
τῆς AD ἡμιχύχλιον τὸ AB, xci ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 1" 
σημείου τῇ AB πρὸς ὀοϑὰς ἡ 1.4, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ: 
44: χιὶ ἐχκείσϑω χύχλος ὁ ΕΖΗ, ἴσην Go τὴν x 
τοῦ χέντρου τῇ 41, xai ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν EHZ 
κύχλον τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ ΕΖ17 καὶ sag ou 
τὸ κέντρον τοῦ χύχλου τὸ O σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχϑω- 
σαν αἱ ΕΘ ΘΖ OH* xci ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ O ση- 
üistov. τῷ τοῦ ΕΖΗ κύκλου ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
OK, χαὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τῆς OK τῇ 44 εὐϑείῳ 
ἴση ἡ ΘΚ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ KE KZ. ΚΗ. Καὶ 
ina ἡ OK ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ τοῦ ΕΖΗ κύκλου 
ἐπίπεδον" χαὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὖ- 
τῆς εὐθείας, xal οὔσας ἐν τῷ τοῦ EZH κύκλου ἐπι- 
πέδῳ, ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας. "Anrerat δὲ αὐτῆς 
ἑχάστη τῶν OE ΘΖ OH* ἡ OK ἄρα πρὸς ἑχάστην 
τῶν OE ΘΖ OH ὀρϑή ἐστι. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 1j 
μὲν AI'vij ΘΑ͂, ἡ δὲ I'4 τῇ OE, καὶ ὀρϑὰς γωνίας 
περιέχουσι" βάσις ἄρα ἡ 44 βάσει τῇ KE ἐστὶν 
toy. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν KZ KH τῇ 
44, ἐστὶν ἴση" αἱ τρεῖς ἄρα αἱ KE KZ KH ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσί. Καὶ ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ AT' τῆς ΓΒ, 
τριπλὴ ἄρα ἡ .48Β τῆς DI. Ὡς δὲ ἡ .18Β πρὸς τὴν 
BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 444 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AIL, 
ἐπειδήπερ ἐστὶν ὡς ἡ DA πρὸς τὴν 411, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς 44, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 411" ἀναστρέψαντι 
ἄρα ὡς ἡ .AB πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 44 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 41, ἹΤριπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
44 τοῦ ἀπὸ τῆς Al. Ἔστι. δὲ xoi τὸ απὸ τῆς ΖΕ 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΘ τριπλάσιον, καὶ ἔστιν ἴση ἡ AD 
“τῇ EO: ἴση ἄρα καὶ ἡ 44 τῇ EZ. ᾿Δλλὰ ἡ 44 
ἑκάστῃ τῶν KE KZ KH ἐδείχϑη ἴση" καὶ ἑκάστη 
doa τῶν EZ ZH HE ἑκάστῃ τῶν KE KZ KH ἐστὶν 
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401* ioónAevge ἄρα ἐστὲ τὰ τέσσαρα τρίγωνα τὰ 
ἜΖΗ KEZ KZH KHEÉ: πυραμὶς ἄρα συνέσταται 
ἐκ τεσσάρων τριγώνων ἰσοπλεύρων, ἧς βάσις μέν ἐστε 
τὸ ΕΖΗ τρίγωνον, χορυφὴ δὲ τὸ Καὶ σημεῖον. 

Δεῖ δὴ αὐτὴν καὶ σφαίρᾳ περιλαβεῖν τῇ δοϑεί- 
cj, καὶ δεῖξαι ὅτε ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμιει 
ἡμιολία ἐστὶ τῆς πλευρᾶς τῆς πυραμίδος. 

᾿Ιχβεβλήσϑω γὰρ ἐπ᾽ εὐϑείας τῆς KO εὐϑεῖα 
ἡ ΘΑ͂, καὶ κείσϑω τῇ BI' ἴση ἡ ΘΑ͂. Kei ἐπεὶ 
ἔστιν ὡς ἡ «41 πρὸς τὴν ['4, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 
1.8, ἴση δὲ ἡ uiv AI τῇ ΚΘ, ἡ δὲ [4 τῇ ΘΕ, ἡ 
δὲ I'B τῇ Ot: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΚΘ πρὸς τὴν OE, 
οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς τὴν ΘΑ͂: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΚΘ 
ΘΑ͂ ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΘ. Καὶ ἔστιν ὀρϑὲ 
ἑκατέρα τῶν ὑπὸ KOE ΕΘΑ͂ γωνιῶν" τὸ ἄρα. inb 
τῆς. ΚΑ γραφάμενον ἡμικύκλιον ἥξει καὶ διὰ τοῦ E, 
᾿Επειδήπερ ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν EA, 0901) γίγνεται 7) 
ὑπὸ JLEK γωνία, διὰ τὸ ἰσογώνιον γίγνεσϑαι τὸ 
KE AK τρίγωνον ἑκατέρῳ τῶν EAO ΕΘΚ τριγώνων. 
-Eàv δὴ μενούσης τῆς ΚΑ περιενεχϑὲν τὸ ἡμικέκλιον 
εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποχατασταϑῇ, ὅϑεν ἤρξατο φέ- 
ρεσϑαι, ἥξειν χαὶ διὰ τῶν Z Ζ σημείων, ἐπιζευγνυ- 
μένων τῶν Z4 AH, καὶ ὀρϑῶν ὁμοίως γιγνομένων 
τῶν πρὸς τοῖς Z JH γωνιῶν" xci ἔσταν ἡἣ πυραμὶς 
σφαίρᾳ περιειλημμένη τῇ δοϑείσῃ, ἡ γὰρ Κα τῆς 
'σφαίρας διάμετρος ἴση ἐστὶ τῇ τῆς δοϑείσης σφαίρας 
Seigadt Ob τῇ 4}, isieidipnso τῇ uiv .AI' ἴσῃ κεῖταψ 
ἡ ΚΘ, τῇ δὲ ΓΒ ἡ 0 4. 
| "yo δὴ ὅτι 7) τῆς σφαίρας διάμετρος eee 
ἐστὶ δυνάμει τῆς πλευρᾶς τῆς πυραμίδος, 

᾿Επεὶ γὰρ διπλῆ ἐστιν ἡ ΑΙ τῆς ΓΒ, τριπλὴ 
ἄρα ἡ .4B τῆς BI'* ἀναστρέψαντι ἄρα ἡμιολία ἐστὶν 
ἡ BA τῆς AI. Ὡς δὲ ἡ BA πρὸς τὴν 41, οὕτως 
͵ πὸ ἀπὸ τῆς BA πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς A4, ἐπειδήπερ 
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ἐπιζευγνυμένης τῆς BA ἐστὶν ὡς ἡ BA πρὸς τὴν AA, 
οὕτως ἡ 4.4 πρὸς τὴν AI, διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
448 AAT! τριγώνων, καὶ εἶναι ὡς τὴν πρώτην πρὸς 
τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς δευτέρας" ἡμιόλιον ἄρα xci τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ τοῦ 
ἀπὸ τῆς 44. Καὶ ἔστιν ἡ μὲν ΒΑ ἡ τῆς δοϑείσης 
σφαίρας διάμετρος, ἡ δὲ 44 ἴση τῇ πλευρᾷ τῆς mv- 
ραμίδος, 

Ἢ ἄρα τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμεν ἡμιολία 
ἐστὶ τῆς πλευρᾶς τῆς πυραμίδος" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις wv. 

'ÜxrásÜpov συστήσασθϑαι, xal σφαίρᾳ 
περιλαβεῖν, ἡ καὶ τὴν πυραμίδα" καὶ δεῖξαι 
ὅτι ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμει δὲυ- 
πλασία ἐστὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ ὀχταέδρου. 

᾿βχκείσϑω ἡ τῆς δοϑείσης σφαίρας διάμετρος ἡ 
AD, καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 1᾽, καὶ γεγράφϑω 
ἐπὶ τῆς 445 ἡμικύκλιον τὸ 448, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 
1 τῇ AB πρὸς ὀρϑὰς ἡ 14, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AB, 
xai ἐχχείσϑω τετράγωνον τὸ EZIIO ἴσην ἔχον ἑχά- 
στην τῶν πλευρῶν τῇ 4, xoi ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΘΖ 
EH, καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ Καὶ σημείου τῷ τοῦ EZHO 
τετραγώνου ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς εὐϑεῖα ἡ KA, καὺ 
διήχϑω ἐπὶ τὼ ἕτερα μέρη τοῦ ἐπιπέδου ὡς ἡ KM, 
καὶ ἀφῃρήσϑω ἀφ᾽ ἑχατέρας τῶν ΚΑ, KM μιᾷ τῶν 
KE KZ KH ΚΘ ἴση ἑκατέρα τῶν ΚΑ KM, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν ai 4E AZ 4H 30 ME MZ MH. 
MO. Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ KE τῇ KO, καὶ ἐστὶν 
ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ EKO γωνία: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς OE δι- 
πλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΚ. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ AK τῇ ΚΕ, καὶ ἔστιν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ἍΚΕ 
γωνία" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΑ διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ 
τῆς EK. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς OE διπλά- 
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civ τοῦ ἀπὸ τῆς .EK' τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΧΕ ἴδον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΘ' ἴση ἄρα ἐστὴν ἡ AE τῇ ΕΘ. 
“ιὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 40 vij OE ἐστὶν ἴση" ἰσό- 
πλευρὸν ἄρα ἐστὶ τὸ «1 ΕΘ τρίγωνον. “Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὕτυ καὶ ἕχαστον τῶν λοιπῶν τριγώνων, ὧν 
βάσεις μέν εἰσιν αἱ τοῦ ΕΖΗΘ τετραγώνου πλευραὶ, 
κορυφαὶ δὲ τὰ «1 M σημεῖα, ἐσόπλευρόν ἐστιν' ὀχτάε- 
Ópov ἄρα συνέσταται ὑπὸ ὀκτὼ τριγώνων ἰσοπλεύρων 
περιεχόμενον. 

Δεῖ δὴ αὐτὸ καὶ σφαίρᾳ περιλαβεῖν τῇ δοϑείσῃ, 
xci δεῖξαι ὅτε ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμιει δι- 
πλασίων iori τῆς τοῦ ὀχταέδρου πλευρᾶς, 

᾿Επεὶ γὰρ αἱ τρεῖς αἱ 44K ΚΗ͂ KE ἴσαι ἀλλη- 
λαις εἰσὶ, τὸ ἄρα ἐπὶ τῆς «ΑΠ γραφόμενον ἡμικύ- 
χλιον ἥξει χαὶ διὰ τοῦ E. Καὶ διὰ τὰ αὐτὼ, ἐὰν 
μενούσης τῆς 4L M nsgusvey Odv τὸ ἡμικύκλιον εἷς τὸ αὐτὸ 
σάλιν ἀποχατασταϑῇ, ὅϑεν ἤρξατο φέρεσθαι, ἥξει καὶ 
διὰ τῶν Z I Θ σημείων, καὶ ἔσται σφαίρᾳ περιει-- 
λημμένον τὸ ὀχτάεδρον. “Ἰέγω δὴ ὅτι καὶ τῇ δοϑεί- 
op. ᾿Επεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΚ τῇ KM, κοινὴ δὲ ἡ 
KE, καὶ γωνίας ὀρϑὰς περιέχουσι, βάσις ἄρα ἡ 4E 
βάσει τῇ EM ἐστὶν (oq. Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἔστιν ἡ 
ὑπὸ A EM γωνία, £v ἡμικυχλίῳ γάρ' τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς 44M διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AE. Πάλιν, 
enel ἴση ἐστὴν ἡ .AI' τῇ 118: διπλασία ἐστὶν ἡ AB 
τῆς DI'. Ὡς δὲ ἡ 48 πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς 418 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B4: διπλάσιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς .18 τοῦ ἀπὸ τῆς Β4. ᾿ΒΕδείχϑη δὲ xol 
τὸ ἀπὸ τῆς ΑΠ διπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς ΧΕ. Καὶ 
ἔστιν ἴσον τὸ ἀπὸ τῆς Β4 τῷ ἀπὸ τῆς AE ἴση γὰρ 
κεῖταν ἡ EO τῇ 4B. Ἴσον ἐστὶν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
AB τῷ ἀπὸ τῆς 117’ ἴση ἄρα ἡ .AB τῇ «Δ. Καὶ 
ἔστιν ἡ AB ἡ τῆς δοϑείσης σφαίρας διώμετρος" ἡ 4M 
ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ τῆς δοϑείσης σφαίρας διαμέτρῳ. 
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 Tlegustdumvon ἄρα τὸ ϑνεαιῦρον τῇ δοϑείσῃ 
σφαίρᾳ" καὶ συναποδέδειχταν ὕτι ἡ τῆς σφαίρας 
διάμετρος δυνάμεν διπλασίων ἐστὶ τῆς τοῦ ὀχταέ- 
δρου πλευρᾶς" ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


πρότασις «c. 


Κύβον συστήσασϑαι, καὶ σφαίρᾳ περ: 
λαβεῖν, RE x«i τὰ πρότερα" καὶ δεῖξαι ἢ ὕτι ἡ 
τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμεν τριπλα- 
σίων ἐστὶ τῆς τοῦ κύβου πλευρᾶς. 

᾿ἔχχείσϑω ἡ τῆς δοϑείσης σφαίρας διάμετρος ἡ 
AB, καὶ τετμήσϑω χατὰ τὸ lI, ὥςτε διπλῆν εἶναν 
τὴν AU τῆς DB, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AB ἡμυι- 
χύχλιον τὸ .44B, καὶ ἀπὸ τοῦ 1᾿ τῇ 4148 πρὸς ὁρ- 
ϑὰς ἤχϑω ἡ I4, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4D, καὶ ἐχχείσϑω 
τετράγωνον τὸ EZHO ἴσην ἔχον τὴν πλευρὰν τῇ 4, 
xai ἀπὸ τῶν E Z H O τῷ τοῦ ΕΖΗΘ τετραγώνου 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑωσαν αἱ ΕΚ ΖΑ͂ HM ON, 
xci ἀφῃρήσθω ἀφ᾽ ἑχάστης τῶν EK Z4 HM ON 
μιᾷ vov EZ ZH HO OE ἴση ἑκάστη τῶν EK ZA 
HM ON, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΚΑ .4M MN NK* 
χύθος ἄρα συνέσταται ὃ ΖΙΝ ὑπὸ εξ τετραγώνων 
ἴσων περιεχόμενος. dei δὴ αὐτὸν xci σφαίρᾳ meg 
λαβεῖν τῇ δοϑείσῃ, καὶ Ostia, ὅτε ἡ τῆς σφαίρας 
διάμετρος δυνάμει τριπλασίων ἐστὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ 
nifl 

᾿Επεζεύγϑωσαν γὰρ αἱ KH EH. Kei ἐπεὶ 0o- 
Ju ἐστιν ἡ ὑπὸ KEH γωνία, διὰ τὸ xci τὴν KE 
ὀρϑὴν εἶναι πρὸς τὸ .EH ἐπίπεδον δηλαδὴ xci πρὸς 


τὴν EH εὐϑεῖαν' τὸ ἄρα ἐπὶ τῆς ΚΗ γραφόμενον. 


ἡμιχύκλιον ἥξει xal διὰ τοῦ E σημείου, Πάλιν, ἐπεὺ 
ἡ ZH ὀρϑή ἔστιν πρὸς ἑχατέραν τῶν MZ ΖΕ, xai 
' 1 , r 3 , c 1 «r 
πρὸς τὸ ΖΚ ἄρα ἐπίπεδον OgÜY ἔστιν ἡ ZH: ὡςτε 
xai ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν ΖΚ, ἡ HZ ὀρϑὴ ἔσται xe 


15. 


Fig. 15. 
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πρὸς τὴν ZK* x«i διὰ τοῦτο πάλιν τὸ ἐπὶ τῆς HK 
γραφόμενον ἡμικύκλιον ἥξεν καὶ διὰ τοῦ Ζ. ἐν γάρ 
δὴ χαὺ διὰ τῶν λοιπῶν τοῦ κύβου σημείων ἥξει. 
᾿Εὰν δὴ, μενούσης τῆς KH, περιενεγϑὲν τὸ ἡμιχύ- 
κλιον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποχατασταϑῇ, ὅϑεν ἤρξατο 
φέρεσθαι" ἔσταν σφαίρῳ περιειλημμένος ἃ κύβος. 
““έγω δὴ ὅτι καὶ τῇ δοϑείσῃ. "Ene γὰρ ἴση ἐστὶν- 
5 ΠΖ τῇ ZE, xoi ἔστιν ὀρϑὴ ἡ. πρὸς τὸ Ζ γωνία" 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EH διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΕΖ. Ἴση δὲ ἡ EZ τῇ ΕΚ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EH 
διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς EK: ὥςτε τὰ ἀπὸ τῶν 
HE EK, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς HK, τριπλάσιόν ἔστι 
τοῦ ἀπὸ τῆς EK. Καὶ ἐπεὶ τριπλασίων ἐστὶν ἡ 418 
τῆς BI, ὡς δὲ ἡ AB πρὸς τὴν ΒΙ᾽Σ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς 4B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β4 τριπλάσιον ἄρα ἐστὺ 
τὸ ἀπὸ τῆς .4D τοῦ ἀπὸ τῆς BA. ᾿Βδείχϑη δὲ καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς HK τοῦ ἀπὸ τῆς KE τριπλάσιον. Καὶ κεῖ- 
vat ἴση ἡ KE τῇ DA: ἴση ἄρα καὶ ἡ KH τῇ AB. 
Καὶ ἔστιν ἡ .4B τῆς δοϑείσης σφαίρας διώμετρος" 
xci ἡ KH ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ τῆς δοϑείσης σφαίρας 
διαμέτρῳ. 

1 δοθείσῃ ἄρα σφαίρᾳ περιείληπται ὃ κύβος" 
καὶ συναποδέδειχται Ott ἣ τῦς σφαίρας διάμετρος 
δυνάμει τριπλασίων ἐστὲ τῆς τοῦ χύβου πλευρᾶς" 
ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


Πρότασις we. 

Eixocásóügov συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ 16. 
περιλαβεῖν, ἡ καὶ τὰ προειρημένα σχήματα" 
xci δεῖξαι ὅτι d τοῦ εἱκοσαέδρου πλευρὰ 
ἄλογός ἔστιν ἡ καλουμένη ἐλάττων, 

᾿Εχχείσϑω ἡ τῆς δοϑείσης σφαίρας διάμετρος ἡ Fig. 10. 
AD, καὶ τετιιήσϑω κατὰ τὸ 1΄, ὥςτε τετραπλῆν εἰ- 
vc, τὴν Α' τῆς ΓΒ, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 48 
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ἡμιχύχλιον τὸ 44D, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 1' σημείου 
τῇ 4B πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐθεῖα γραμμὴ ἡ I'4, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4D, καὶ ἐχχκείσϑῳ χύκλος ὁ EZHOK, 
οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἔστω τῇ 4D, καὶ ἐγγεγρά- 
φϑω εἰς τὸν EZHOK κύχλου πεντάγωνον ἰσόπλευ- 
gov ve xoi ἰσογώνιον τὸ EZHOK, καὶ τετμήσϑωσαν 
αἱ EZ ZH HO OK KE περιφέρειαι δίχα κατὰ τὰ 
4 M N 5 Ο σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EA AZ 
ZM MH HN NO 0Z ZK KO ΟΕ, καὶ ὁμοίως 
αἱ 4M MN NX ZO ΟΑ: ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ xo 
τὸ A4MINZO πεντάγωνον, καὶ δεχαγώνου ἡ EO εὐ- 
ϑεῖα. Kol ἀνεστάτωσαν ἀπὸ τῶν E Z H O K ση- 
μείων τῷ τοῦ χύχλου ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς γωνίας 
εὐθεῖαν αἱ EII ΖΡῊΣ O'T KY ἴσαι οὖσαι τῇ ἐκ 
τοῦ χέντρου τοῦ EZHOK κύκλου, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν 
oí ΠΡ̓ῬΣ T TY YH ΠΑ AP PM MX ΣΝ 
ANTT TZ ZY YO OIL Καὶ ἐπεὶ ἑκατέρα τῶν ΕΠ 
KY τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι, παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ LII τῇ KY. Ἔστι δὲ αὐτῇ καὶ ἴση, αἱ 
δὲ τὰς ἴσας ve xal παραλλήλους ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐπιξευγνύουσα: εὐϑεῖαι ἴσαι τε καὶ παράλληλοί εἰσιν' 
7j ΠΥ͂ ἄρα τῇ EK ἴση τε καὶ παράλληλός ἐστι. 
Jlsvrayovov δὲ ἰσοπλεύρου ἡ EK: πενταγώνου ἄρα 
ἰσοπλεύρου, καὶ ἡ ΠΥ, τοῦ εἰς τὸν ΕΖΗΘΚ κύκλον 
ἐγγραφομένου, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑχάστη τῶν 
ΠΡ PX XT TY πενταγώνου ἐστὶ ἰσοπλεύρου τοῦ 
εἰς τὸν ΕΖΗΘΚ κύχλον ἐγγραφομένου" ἰσόπλευρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΠΡΟΣ ΤῪ πεντάγωνον. Καὶ ἐπεὶ ita- 
γώνου μέν ἐστιν ἡ ILE, δεκαγώνου δὲ ἡ EO, καὶ 
ἔστιν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ILEO* πενταγώνου ἄρα ἐστὶν ἡ 
IIO: ἡ γὰρ τοῦ πενταγώνου πλευρὰ δύναταν τὴν τε 
τοῦ ἑξαγώνου xci τὴν τοῦ δεκαγώνου τῶν εἰς τὸν 
αὐτὸν κύχλον ἐγγραφομένων. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ OY πενταγώνου ἐστὶ πλευρὰ, ἔστι δὲ καὶ ἡ JIY 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ TPIXKAIAEKATON. XIII. 967 


πενταγώνου" ἰσόπλευρον ἄρα iori τὸ IIOY τρίγω- 
vov. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἕχαστον τῶν IIAP. PMX 
ΣΝΊ TZY τριγώνων ἰσόπλευρόν ἐστι. Καὶ ἐπεὶ 
σεενταγώνου ἐδείχϑη ἑκατέρα τῶν 714] IIO, ἔστι δὲ 
καὶ ἡ «0 πενταγώνου: ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ IL40 
τρίγωνον. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἕχαστον τῶν ADM 
MXN NTZ ZYO τριγώνων ἰσόπλευρόν ἐστιν. Εἰ- 
λήφϑω τὸ χέντρον τοῦ ΕΖΗΘΚ κύχλου τὸ Φ ση- 
μεῖον" καὶ ἀπὸ τοῦ Φ τῷ τοῦ κύχλου ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρϑὰς ἀνεστάτω ἡ (D, xoi ἐχβεθλήσϑω ἐπὶ τὰ 
ὅτερα μέρη ὡς ἡ QD, xoi ἀφῃρήσθω ἑξαγώνου μὲν 
ἡ ΦΧ, δεχαγώνου δὲ ἑχατέρα τῶν QU X καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσαν αἱ Πὼ ΠΧ YO Ed 4d AW ΨΜΗ. 
Καὶ ἐπεὶ ἑκατέρα τῶν ΦΧ ΠΕ τῷ τοῦ κύχλου ἐπι- 
πέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστι, παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΦΧ 
τῇ ΠΕ. Εἰσὶ δὲ xoi ἴσαν" χαὺ αἱ EO ΠΧ ἄρα 
ἔσαν τὲ χαὶ παράλληλοί εἰσιν. “Εξαγώνου δὲ ἡ Edxr 
ἑξαγώνου ἄρα xci 5 ΠΧ. Καὶ ἐπεὶ ἑξαγώνου μέν 
ἐστιν ἡ ΠΧ, δεκαγώνου δὲ ἡ ΧΙ, xai ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ ΠΧᾺ γωνία: πενταγώνου ἄρα ἐστὴν ἡ ΠΏ. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὙΦ πενταγώνου ἐστὶν, ἐπει-: 
δήπερ ξὰν ἐπιζεύξωμεν τὰς ΦΚ XY, ἴσαι xoi ἀπ- 
ἐναντίον ἔσονται, xoi ἔστιν ?j (DK ἐκ τοῦ χέντρου 
οὖσα ἑξαγώνου" ἑξαγώνου ἄρα καὶ ἡ ΧΥ. Zexayo- 
vov δὲ ἡ ΧΩ, xai ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΥΧΩ- πενταγώνου 
ἄρα ἡ Ὑ42. ᾿Εστὶ δὲ xoi ἡ IIY πενταγώνου" ἐσό- 
πλευρὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ΠΥ τρίγωνον, Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ x«i ἕκαστον τῶν λοιπῶν τριγώνων, ὧν βάσεις μέν 
εἰσιν αἱ ΠΡ̓ΡΣ XT TY Os, χορυφὴ δὲ τὸ 
$2 σημεῖον, ἐσόπλευρόν ἐστι. Πάλιν, ἐπεὶ ἑξαγώγου 
μὲν ἡ ΦΑ͂, δεκαγώνου δὲ yj QU, καὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ OD γωνία" πενταγώνου ἄρα ἐστὶν ἡ 44D. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν QM οὖσαν 
ἑξαγώνου, συνάγεται καὶ ἡ MU πενταγώνου. Ἔστι 
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δὲ xol ἡ JM πενταγώνου" ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
M τρίγωνον. Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται. Ore καὶ 
ἕχαστον τῶν λοιπῶν τριγώνων, ὧν βάσεις μέν εἶσιν 
αἱ MN IV Ξ0 0.4, κορυφὴ δὲ τὸ P σημεῖον, ἰσό- 
πλευρόν ἐστι συνέσταται ἄρα εἰχοσάεδρον ὑπὸ εἴς 
κοσι τριγώνων ἰσοπλεύρων περιεχόμενον, 

Δεῖ δὴ αὐτὸ xoi σφαίρᾳ περιλαβεῖν τῇ δοϑείσῃ, 
καὶ δεῖξαι ὅτε ἡ τοῦ εἰχοσαέδρου πλευρὰ ἄλογός ἐστιν 
ἡ καλουμένη ἐλάσσων. 

᾿Επεὶ γὰρ ἑξαγώνου μέν ἐστιν ἡ X, δεκαγώνου 
δὲ 5 ΧΩ" ἡ Ydpf ἄρα ἄχρον χαὶ μέσον λόγον τέ- 
τμηται κατὰ τὸ X, xci τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμα ἔστεν 
ἡ ΦΧ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 22d) πρὸς τὴν ΦΧ, οὕτως 
ἡ ΦΧ πρὸς τὴν ΧΩ, Ἴση δὲ ἡ μὲν ΦΧ τῇ QA, 
ἢ 08 Χ τῇ ΦΨ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ f2d) πρὸς τὴν 
Q4, οὕτως ἡ 40 πρὸς τὴν QU, Καὶ εἰσὶν ὀοϑαὶ 
αἱ ὑπὸ f244 AQ γωνίαι" ἐὰν ἄρα ἐπιζεύξωμεν 
τὴν 4i εὐθεῖαν, ὀρϑὴ ἔσται ἡ ὑπὸ WU 4 γωνία 
διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν Ud OQ τριγώνων" τὸ 
ἄρα ἐπὶ τῆς ΨΩ γραφόμενον ἡμικύχλιον ἥξει zc 
διὰ τοῦ Jd. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ £20 
πρὸς τὴν ΦΧ, οὕτως ἡ ΦΧ πρὸς τὴν ΧΩ, ἴση δὲ 
ἡ μὲν ΩΦ τῇ ΨΧ, ἡ δὲ ΦΧ τῇ XII* ἔστιν ἄρα 
ὡς 5 DX πρὸς τὴν XII, οὕτως ἡ ΠΧ πρὸς τὴν 
ΧΩ, Καὶ διὰ τοῦτο πάλιν ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν 
IIW, ὀοϑὴ ἔσται ἡ πρὸς τῷ γωνία" τὸ ἄρα ἐπὶ 
τῆς ΨΩ γραφόμενον ἡμικύχλιον ἥξεν χαὶ διὼ τοῦ 17. 
Καὶ ἐὰν μενούσης τῆς Uf2 περιενεχϑὲν τὸ ἡμιχύ- 
κλιον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποχατασταϑῆ, ὅϑεν ἤρξα- 
vo φέρεσϑαι" ἥξει καὶ διὰ τοῦ 24 καὶ τῶν λοιπῶν 
σημείων τοῦ εἰχοσαέδρου, xal ἔσταν σφαίρᾳ περιει- 
λημμένον τὸ εἰχοσάεδρον. iyw δὴ ὅτι xc τῇ δο- 
ϑείσῃ. ετμήσϑω γὰρ ἡ ΦΧ δίχα κατὰ τὸ α. Koi 
ἐπεὶ εὐθεῖα γραμμὴ ἡ ξ ὦ ἄχρον καὶ μέσον λόγον 
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τέτμηται χατὰ τὸ X, καὶ τὸ ἕλαττον αὐτῆς τμῆμά 
ἐστιν ἡ ὩΧ' ἡ ἄρα 1X προςλαβοῦσα τὴν ἡμίσειαν 
τοῦ μείζονος τμήματος τὴν Xa πενταπλάσιον δύνα- 
ταν τοῦ ἂπὸ τῆς ἡμισείας τοῦ μείζονος τμήματος" 
πενταπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ὅδα τοῦ ἀπὸ τῆς 
eX. Καὶ ἔστι τῆς μὲν αῷ διπλὴ ἡ (21D, τῆς δὲ 
eX διπλῆ ἡ ἈΦ' πενταπλάσιον ἄρα iori τὸ ἀπὸ 
τῆς £D τοῦ ἀπὸ τῆς ΦΧ, Καὶ ἐπεὶ τετραπλὴῆ 
ἐστιν ἡ 41 τῆς 18, πενταπλὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ..1Β τῆς 
BI. Ὡς δὲ ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς Α1 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 54" πενταπλάσιον ἄρα 
iori τὸ ἀπὸ τῆς 48 τοῦ ἀπὸ τῆς Β4. ᾿Εδείχϑη δὲ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΩΨ πενταπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς X, 
καὶ ἔστιν ἴση ἡ 48Β τῇ Q X, ἑκατέρα γὰρ αὐτῶν tor 
ἐστὲ τῇ ἔκ τοῦ κέντρου τοῦ JL ZHOK κύχλου" ἴση 
ἄρα καὶ ἡ ΑΒ τῇ US. Καὶ ἔστιν ἡ AD ἡ τῆς 
δοϑείσης σφαίρας διάμετρος" xal ἡ ΨΩ ἄρα ἴση 
ἐστὶ τῇ τῆς δοϑείσης σφαίρας διαμέτρῳ" τῇ ἄρα δο-. 
ϑείσῃ σφαίρᾳ περιείληπται τὸ εἰχοσάεδρον. 

«iyw δὴ ὅτι ἡ τοῦ εἰχοσαέδρου πλευρὰ ἄλογός 
ἐστιν ἡἣ χαλουμένη ἐλάσσων, "Ens γὰρ ῥητή ἐστιν 
ἣ τῆς σφαίρας διάμετρος, καὶ ἔστι δυνάμει πεντα- 
πλασίων τῆς ix τοῦ χέντρου τοῦ ΕΖΗΘΚ κύκλου" 
δητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ἐκ τοῦ χέντρου τοῦ ΕΖΗΘΚ 
χύχλου' ὥςτε καὶ ἡ διάμετρος αὐτοῦ ῥητή ἐστιν. 
"E&v δὲ εἰς κύχλον ῥητὴν ἔχοντα τὴν διάμετρον πεν-᾿ 
τάγωνον ἰσόπλευρον ἐγγραφῇ, ἡ τοῦ πενταγώνου 
πλευρὰ ἄλογός ἔστιν ἡ καλουμένη ἐλάσσων, Ἡ δὲ 
τοῦ ΕΖΗΘΚ πενταγώνου πλευρὰ ἡ τοῦ εἰχοσαέδρου 
ἐστίν: ἡ oc τοῦ εἰχοσαέδρου πλευρὰ ἄλογός ἐστιν 
ἡ καλουμένη ἐλάσσων" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


270 LYKAEIAOY 


Πόρισμα. 


'E2 δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἡ τῆς σφαίρας διά- 
μέτρος δυνάμει πενταπλασίων ἐστὶ τῆς ἐχ τοῦ κέν-- 
τρου τοῦ κύχλου, ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰχοσάεδρον ἀναγέγρα- 
πται, καὶ ὅτε ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος σύγχειται ἔκ 
τὲ τῆς τοῦ ἑξαγώνου χαὶ τῶν δύο τοῦ δεκχαγώγου 
τῶν εἰς τὸν αὐτὸν χύχλον ἐγγραφομένων. 


Πρότασις «ιζ. 


Δωδεχάεδρον συστήσασθϑαι, zai σφαίρᾳ 
περιλαβεῖν, ἡ καὶ τὰ προειρημένα σχήματα" 
καὶ δεῖξαι ὅτι ἣ τοῦ δωδεκαέδρου πλευρὰ 
ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἀποτομή. 

Κείσϑωσαν τοῦ προειρημένου χύβου δύο ἐπίπεδα 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλοις τὰ 4184 I'BEZ, καὶ τετμή- 
oUo ἑχάστη τῶν 4B Ι΄ 714 44 EZ EB ΖΙη' 
πλευρῶν δίχα κατὰ τὰ H O K Α M N σημεῖα" 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΗΚ O4 MO IZ, καὶ τε- 
τιήσϑω ἑχάστη τῶν INO OX OII εὐϑειῶν ἄχρον καὶ 
μέσον χατὰ τὰ P X "T σημεῖα, καὶ ἔστω αὐτῶν μείζονα 
τμήματα τὰ PO ΟΣ ὙΠ, καὶ ἀνεστάτωσαν ἀπὸ τῶν 
P X T σημείων τοῖς τοῦ χύβου ἐπιπέδοις πρὸς 0p- 
ϑὰς ἐπὶ τὰ ἐχτὸς μέρη τοῦ κύβου αἱ PY Σ᾽ Φ TX, 
καὶ κείσϑωσαν ἴσαι ταῖς PO 0X TII, xoi ἐπεζεύχ- 
ϑωσαν αἱ ὙΒ ΒΧ XI ΓΦ OY: λέγω ὅτι τὸ 
YBXI'Q πεντάγωνον ἰσύπλευρόν vs xci ἐν iw ἐπι- 
πέδῳ, καὶ ἔτι ἰσογώνιόν ἐστιν. ᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ 
αἱ PB XB QB, Koi ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΝῸ ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ P, καὶ τὸ μεῖζον αὖ- 
τῆς τμῆμά ἐστιν ἡ OP: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΟΝ ΝΡ 
τριπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς PO. Ἴση δὲ ἡ uiv ON 


17. 


Fig. 17. | 
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τῇ ΝΒ, ἡ δὲ OP τῇ PY: τὰ Zoo ἀπὸ τῶν BN NP 
τριπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς PY. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 
BN NP τὸ ἀπὸ τῆς ΒΡ ἐστὶν (oov: τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς BP τριπλάσιόν ἐστε τοῦ ἀπὸ τῆς PY- ὥςτε τὰ 
ἀπὸ τῶν ΒΡ PY τετραπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
PY. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν BP PY ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς BY: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς BY τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς ὙΡ' διπλὴ ἄρα ἐστὶν ἡ BY τῆς YP. Ἔστε 
δὲ zai ἡ ΦΥ τῆς YP διπλῆ, ἐπειδήπερ καὶ ἡ PAX 
τῆς PO, τοῦτ᾽ ἔστι τῆς PY ἐστὶ διπλῆ" ἴση ἄρα ἢ 
BY τῇ Yd. “Ὁμοίως 0» δειχγϑήσεται ὅτι καὶ ἑχά- 
ovi τῶν ΒΧ XI' I'd ἑχατέρῳ vov ΒῪ Yd ἴση 
ἐστίν" ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ BYdOI'X πεντάγωνον. 
iy δὴ ὅτι καὶ ἐν ἕνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. ᾿Πχϑω γὰρ 
ἀπὸ τοῦ Ü ἑχατέρῳ τῶν PY Xd» παράλληλος ἐπὸ 
τὰ ἐχτὸς τοῦ χύβου μέρη ἡ OU, xai ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ UO OX- λέγω ὅτι ἡ ΨΘΧ εὐθεῖά ἐστιν. "Ens 
γὰρ 1 ΘΙ ἄχρον xai μέσον λόγον τέτμηταν κατὰ τὸ 
T, x«i τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστιν ἡ 1111." ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ Oll πρὸς τὴν IIT, οὕτως ἡ IIT πρὸς 
τὴν TO. Ἴση δὲ ἡ uiv IIO τῇ ΘΟ, ἡ δὲ HIT ἕκα- 
τέρῳ TOV TX OD: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ OO πρὸς τὴν 
OB, οὕτως ἡ XT πρὸς τὴν TO. Καὶ ἔστι παράλ- 
ληλὸος ἡ μὲν OO τῇ ΤΧ, ἑκατέρα γὰρ αὐτῶν τῷ B4 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν, ἡ δὲ ΓΘ τῇ OW, ixoré- 
ρα γὰρ αὐτῶν τῷ ΒΖ ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν" 
ἐὰν δὲ δύο τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ μίαν γωνίαν, ὡς 
τὰ WOO OYX, τὰς δύο πλευράς τοῖς δυσὶ πλευραῖς 
ἀνάλογον ἔχοντα, ὧςτε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευ- 
ρὰς καὶ παραλλήλους εἶναι, αἱ λοιπαὶ εὐϑεῖαιν ἐπ᾽ 
εὐϑέίας ἔσονται" ἐπ᾽ εὐϑείας ἄρα ἐστὶν ἡ WO τῇ 
OX. “ᾶσα δὲ εὐϑεία ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ" ἐν ἕνδ᾽ 
ἄρα ἐπιπέδῳ ἐστὶ τὸ YD ΧΙ ᾧ πεντάγωνον. 
"Ar δὴ ὅτι καὶ ἰσογώνιόν ἔστιν͵ 
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'Enà γὰρ εὐϑεῖα γραμμὴ ἡ ΝῸ ἄκρον xci u£- 
σὸν Aóyor τέτμηται κατὰ τὸ P, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά 
ἐστὶν ἡ ΟἹ]. ἔστιν ἄρα ὡς συναμφότερος ἡ INO OP 
πρὸς τὴν ON, οὕτως ἡ ΝΟ πρὸς τὴν OP. Ἴση δὲ 
ἡ PO τῇ OX: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΣΙΝ πρὸς τὴν ΝΟ, 
οὕτως ἡ IVO πρὸς τὴν ΟΣ" ἡ IX ἄρα ἄκρον xci 
μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ O, xal τὸ μεῖζον 
τμῆμά ἐστιν ἡ ΝΟ" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΝΟ XO τρι- 
πλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΟΝ, Ἴση δὲ ἡ μὲν ΟΝ 
τῇ ΝΒ, ἡ δὲ ΟΣ τῇ Σ Φ' τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΝΣ 
XQ τετράγωνα τριπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΝΒ: 
ὥςτε χαὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΦΣ XN NB τετραπλάσιά 
ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΝΕ. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν ΣΝ NB 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς DX: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν DX 
ΣΦ, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς DB, (ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ 
QXB γωνία,) τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΝΒ’ 
διπλὴ ἄρα ἐστὶν ἡ OB τῆς ΒΝ. Ἔστι δὲ xoi ἡ 
ΒΙ᾽ τῆς ΒΝ διπλῆ: ἴση ἄρα doww ἡ ΦΒ τῇ BI. 
Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ BY ὙΦ δυσὶ ταῖς BX ΧΙ' ἴσαν 
εἰσὶ, xci βάσις ἡ ΦΒ βάσει τῇ BI' ἴση" γωνία ἄρα 
ἡ ὑπὸ ΒΥΦ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BXI' ἐστὶν ἴση. “Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι zc ἡ ὑπὸ YGI' γωνία ἴση ἐστὶ τῇ 
ὑπὸ BXI'" αἱ ἄρα ὑπὸ DXI' ΒΥΦ YQOf[' τρεῖς 
γωνίαν ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν, ᾿Εὰν δὲ πενταγώνου 
ἰσοπλεύρου αἱ τρεῖς γωνίαι ἴσαν ἀλλήλαις ὦσιν, ἰσο- 
γώνιον ἔσται τὸ πεντάγωνον" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΒΥΦΓΧ πεντάγωνον. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον" 
τὸ ἄρα ΒΥΦΓΧ πεντάγωνον ἰσόπλευρόν τέ ἐστι xo 
ἰσογώνιον, χαὶ ἔστιν ἐπὶ μιᾶς τοῦ κύβου πλευρᾶς τῆς 
BI. ᾿Εὰν ἄρα ἐφ᾽ ἑχάστης τῶν τοῦ χύβου δώδεκα 
πλευρῶν τὰ αὐτὰ κατασχευάσωμεν, συσταϑησεται TL 
σχῆμα στερεὸν ὑπὸ δώδεχα πενταγώνων ἰσοπλεύρων 
τε xol ἰσογωνίων περιεχόμεγον,. ὃ χαλεῖταν δωδε- 
κάεδρον. 

det 
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Δεῖ δὴ αὐτὸ καὶ σφαίρᾳ περιλαβεῖν τῇ δοϑείσῃ, 
x«i δεῖξαν ὅτι ἡ τοῦ δωδεχαέδρου πλευρὰ ἄλογός 
ἐστιν ἡ καλουμένη ἀποτομή. 

᾿Εχβεβλήσϑω γὰρ ἡ UO, καὶ ἔστω ἡ ΟΏ" συμ- 
βάλλει ἄρα 7) Of2 τῇ τοῦ κύβου διαμέτρῳ, καὶ δίχα 
τέμνουσιν ἀλλήλας. Τεμνέτωσαν κατὰ τὸ 22" τὸ £d 
ἄρα χέντρον ἐστὶ τῆς σφαίρας τῆς περιλαμβανούσης 
τὸν κύβον, καὶ ἡ Of? ἡμίσεια τῆς πλευρᾶς τοῦ κχύ- 
βου. ᾿Επεξεύχϑω δὴ ἡ YO. Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα γραμ- 
μὴ ἡ ΝΕ ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ 
Ὁ, xoi τὸ μεῖζον αὑτῆς τμῆμα ἐστιν ἡ ΝΟ- τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν IN ΣῸ τριπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΝΟ, 
don δὲ ἡ μὲν NX τῇ ΨΩ, ἐπειδήπερ καὶ ἡ uiv NO 
τῇ O2 ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ WO τῇ ΟΣ" ἀλλὰ μὴν καὶ 
ἡ ΟΣ τῇ ΨΥ, ἐπεὶ καὶ τῇ PO* τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
QU ΨΥ τριπλάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς INNO. Τοῖς δὰ 
ἀπὸ τῶν QU ΨΥ ἴσον ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ὙΩ" τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆς Ὑῶ τριπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΝΟ, 
Ἴστι δὲ καὶ ἡ ἐκ τοῦ χέντρου τῆς σφαίρας τῆς περι- 
λαμβανούσης τὸν κύβον δυνάμει τριπλασίων τῆς ἡμι- 
σείας Τῆς τοῦ κύβου πλευρᾶς, (προδέδεικται γὰρ κύ- 
βον συστήσασϑαι, καὶ σφαίρᾳ περιλαβεῖν, καὶ δεῖξαι 
OrL ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμει τριπλασίων 
ἐστὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ xüfov) Lv δὲ ὅλη τῆς ὅλης, 
καὶ ἡ ἡμίσεια τῆς ἡμισείας" καὶ ἔστιν ἡ INNO ἡμί- 
σεια τῆς τοῦ χύβου πλευρᾶς" ἢ ἄρα ὙΦ ἴση ἐστὶ 
τῇ ix τοῦ χέντρου τῆς σφαίρας τῆς περιλαμβανού- 
σης τὸν κύβον, Kei ἔστι τὸ 42 χέντρον τῆς σφαί- 
ρας τῆς περιλαμβανούσης τὸν κύβον' τὸ Y ἄρα ση- 
μεῖον πρὸς τῇ ἐπιφανείᾳ ἐστὴ τῆς σφαίρας. Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν λοιπῶν γωνιῶν 
τοῦ δωδεχαέδρου πρὸς τῇ ἐπιφανείῳ ἐστὶ τῆς σφαί- 
ρας" περιείληπται ἄρα τὸ δωδεκάεδρον τῇ δοϑείσῃ 
σφαΐρᾳ. 


II. [ 18 ] 
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“γὼ δὴ ὅτι ἡ τοῦ δωῤεχαεδῥου πλευρὰ φλογός 
ἐστιν ἡ χαλουμένῃ ἀποτομή. 

᾿Επεὶ γὰρ τῆς INO ἄχρον xoi μέσον τετμημένης, 
τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ ῬΟ' τῆς δὲ OZ ἄχρον καὶ 
μέσον λόγον τεμνομένης τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ 
ΟΣ, ὕλης ἄρα τῆς IN. ἄκρον καὶ μέσον λόγον τε- 
μνομένης τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ PX. (Οἷον ἐπεί 
ἐστιν ὡς ἡ NO πρὸς τὴν OP, οὕτως ἡ OP πρὸς 
τὴν ΡΝ, καὶ τὰ διπλάσια" τὰ γὰρ μέρη τοῖς ἰσάκις 
πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον: ὡς ἄρα ἡ INE 
πρὸς τὴν ῬΣ, οὕτως " ΡΣ πρὸς συναμφότε ρον τὴν 
NP X5. Mitev δὲ ἢ NZ τῆς PX: μείδων ἄρα 
xoi ἡ PX συναμφοτέρου τῆς ΝΡ XX ἡ NA ἄρα 
ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται, χαὶ τὸ μεῖζον αὖ- 
τῆς τμῆμά ἐστιν ἡ P2. Ἴση δὲ ἡ ΤΣ τῇ Yd» τῆς 
ἄρα IVA ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμνομένης τὸ μεῖ- 
Cov τμῆμά ἐστιν ἡ ὙΦ, Καὶ ἐπεὶ ῥητή ἐστιν ἡ τῆς 
σφαίρας διάμετρος, καὶ ἔστι δυνάμει τριπλασίων τῆς 
τοῦ κύβου πλευρᾶς" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΝᾺ πλευρὰ 
οὖσα τοῦ κύβου. ᾿Εὰν δὲ ῥητὴ γραμμὴ ἄκρον zc 
μέσον λόγον τμηϑῆῇ, ἑχάτερον τῶν τμημάτων ἄλογός 
ἐστιν ἡ χαλουμένη ἀποτομή. 

Ἢ ὙΦ ἄρα πλευρὰ οὖσα τοῦ δωδεχαέδρου ἄλο- 
γός ἔστιν ἡ καλουμένη ἀποτομή" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα. 


Ἔκ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι τῆς τοῦ χύβου πλευ- 
ρᾶς ἄχρον καὶ μέσον λόγον τεμνομένης τὸ μεῖζον 
τμῖμά ἐστιν ἡ τοῖ δωδεκαέδρου πλευρά. 


Πρότασις uj. 


Τὰς πλευρὰς τῶν πέντε σχημάτων ἔἐχ- 18. 
ϑέσθϑαι καὶ συγχρῖναι πρὸς ἀλλήλας. 


- 
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᾿Εχχείσϑω ἡἣ τῆς δοθείσης σφαίρας διάμετρος ἡ Fig, 18. 
AB, καὶ τετμήσϑω χατὰ μὲν τὸ 1' ὥςτε ἴσην εἶναί 
τὴν ΑΙ τῇ 1Β, κατὰ δὲ τὸ 4, ὥςτε διπλασίονα 
εἶναι τὴν 444 τῆς 48, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AB 
ἡμιχύκλιον τὸ 418, xoi ἀπὸ τῶν I' 4 τῇ 4B. πρὸς 
ὀρϑὰς ἤχϑωσαν αὖὺ ΓΕ AZ, xoi ἐπεζεύχϑωσαν oci 
AZ ZB 4 EB. Koi ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ 44 τῆς 
48, τριπλῆ ἄρα icri ἡ 418 τῆς Β4 ἀναστρέψαντι 
ἡμιολία ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΑ͂ τῆς .Ad. "Qo δὲ ἡ ΒΑ͂ 
πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς DA πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς «42 ἰσογώνιον γάρ ἐστε τὸ AZB τρίγωνον τῷ 
AZÁÀ τρὶγώνῳ" ἡμιόλιον. ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ 
τοῦ ἀπὸ τῆς .4Z. "Lori δὲ καὶ ἡ τῆς σφαίρας διά- 
μέτρος δυνάμει ἡμιολίᾳ τῆς πλευρᾶς τῆς πυραμίδος, 
xol ὅστιν ἣ ΑΔΒ ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος" 7j AZ 
ἄρα ἴση ἐστὺ τῇ πλευρᾷ τῆς πυραμίδος, 


Πάλιν, ἐπεὶ διπλασίων ἐστὶν ἡ 44 τῆς 48, τρίς 
πλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῆς Β4. Ὡς δὲ ἡ 48Β 
πρὸς τὴν DA, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 418 πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΖ' τριπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 48 τοῦ 
ἀπὸ τῆς DZ. Ἔστι δὲ xol ἡ τῆς σφαίρας διάμε- 
τρος δυνάμεν τριπλασίων τῆς τοῦ κύβου πλευρᾶς. 
Καὶ ἔστιν 3) AD ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος" 7 ΒΖ 
ἄρα τοῦ κύβου icti πλευρά. 


Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ AT τῇ ΓΒ, διπλὴ ἄρα ; 
ἐστὴν ἡ 48 τῆς DI. Ὡς δὲ ἡ AB πρὸς τὴν BI, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BE: διπλά- 
σιον ἄρα ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4,18 τοῦ ἀπὸ τῆς ΒΕ. 
στε δὲ χαὶ ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμει δὲυ- 
πλασίων τῆς τοῦ ὀχταέδρου πλευρᾶς, καὶ ἔστιν ἡ 
AD ἡ τῆς δοϑείσης σφαίρας διάμετρος" ἡ ΒΕ ἄρα 
τοῦ ὀκταέδρου ἐστὲ πλευρά. 
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"Hyoc δὴ ἀπὸ τοῦ .4 σημείου τῇ “418 tüOsíc 
πρὸς ὁρϑὰς ἡ AH, xci χείσϑω ἡ AH ἴση τῇ AB, 
xci ἐπεζεύχϑω ἡ HI', xci ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὴν AB 
χκάϑετος ἤχϑω ἡ OK. Καὶ ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ H.A 
τῆς Α1', (ἴση γὰρ ἡ HA τῇ AB,) ὡς δὲ ἡ HA 
πρὸς τὴν .AI' οὕτως ἡ OK πρὸς τὴν KI' διπλῆ 
ἄρα καὶ ἡ ΘΚ τῆς KI'" τετραπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς OK τοῦ ἀπὸ τῆς KÍI'" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
OK KL, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς Ol, πενταπλάσιόν 
ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς KI. Ἴση δὲ ἡ OI' τῇ IB: πεν- 
ταπλάσιον ἄρα ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς DBlI' τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΓΚ. Koi ἐπεὶ διπλῆ ἐστιν ἡ AB τῆς BI, ὧν ἡ 
A4 τῆς 48 ἐστὲ διπλῆ λοιπῆ ἄρα 9 BA λοιπῆς 
τῆς 41' ἐστὶ διπλῆ" τριπλὴ ἄρα ἡ Β1' τῆς 14 ἐν- 
γαπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BI' τοῦ ἀπὸ τῆς I. 
Πενταπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙΓ τοῦ ἀπὸ τῆς DUK: 
μεῖζον ἄρα ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΚ τοῦ ἀπὸ τῆς L4: 
μείζων ἄρα iorw ἡ ΓΚ τῆς DA. Κείσϑω τῇ LK 
(on ἡ 14, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 τὴ AB πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω 
ἣ AM, xoi ἐπεζεύχϑω ἡ MB. Καὶ ἐπεὶ πενταπλά- 
σιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς DI' τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΑ, καὶ 
ἔστι τῆς μὲν BI' διπλῆ ἡ AD, τῆς δὲ ΓΚ διπλῆ ἡ 
KA: πενταπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 448 τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΚΑ. Ἔστι δὲ καὶ ἡ τῆς σφαίρας διάμε- 
τρος δυνάμει πενταπλασίων τῆς ἐκ τοῦ χέντρου τοῦ 
κύχλου, ἀφ᾽ οὖ τὸ εἰχοσάεδρον ἀναγέγραπται. Καὶ 
ἔστιν ἡ ΑΒ ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος" ἡ ΚΑ ἄρα 
iz τοῦ χέντρου ἐστὶ τοῦ κύχλου ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰχοσάε- 
δρον ἀναγέγραπται: ἡ ΚΑ ἄρα ἑξαγώνου ἐστὶ πλευ- 
ρὰ τοῦ εἰρημένου κύκλου. Καὶ ἐπεὶ ἡ τῆς σφαίρας 
διάμετρος σύγκειται ἔκ τε τῆς τοῦ ἑξαγώνου καὶ δύο 
τῶν τοῦ δεχαγάνου τῶν εἰς τὸν εἰρημένον κύκλον 
ἐγγραφομένων, καὶ ἔστιν ἡ μὲν AB ἡ τῆς σφαίρας 
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διάμετρος, ἡ δὲ Κι ἑξαγώνου πλευρὰ, καὶ ἴση ἡ 
AK τῇ «18. ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΚ .18Β δεκαγώνου 
ἐστὲ πλευρὰ τοῦ ἐγγραφομένου εἰς τὸν κύκλον, ἀφ᾽ 
οὗ τὸ εἰχοσάεδρον ἀναγέγραπται. Καὶ ἐπεὶ δεκα- 
γώνου μὲν ἡ 4D, ἑξαγώνου δὲ ἡ MA, ἴση γάρ ἔστε 
τῇ ΚΑ͂, ἐπεὶ καὶ τῇ OK, ἴσον ydo ἀπέχουσιν ἀπὸ 
τοῦ χέντρου, καὶ ἔστιν ἑχατέρα τῶν OK KA διπλα- 
σίων τῆς KI' πενταγώνου ἄρα ἐστὶν ἡ MB. Ἡ δὲ 
τοῦ πενταγώνου ἐστὶν ἡ τοῦ εἰχοσαέδρρυ: εἰκοσαέδρου 
coc ἐστὶν ἣ MB. 

Καὶ ἐπεὶ 5$ ZB χύβου ior πλευρὰ, τετμήσϑω 
ἄχρον xci μέσον λόγον χατὰ τὸ IV, xci ἔστω μεῖ- 
ζον τμῆμα τὸ IVD: ἡ ΝᾺ ἄρα δωδεκαέδρου ἐστὶ 
πλευρά. | 

Καὶ ἐπεὶ ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος ἐδείχϑη τῆς 
μὲν 4,2 πλευρᾶς τῆς πυραμίδος δυνώμεν ἡμιολία, 
τῆς δὲ τοῦ ὀκταέδρου τῆς DE δυνάμει διπλασίων, 
τῆς δὲ τοῦ χύβου τῆς ZB δυνάμει τριπλασίων" οἵων 
ἄρα ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμει εξ, τοιούτων 
ἡ μὲν τῆς πυραμίδος τεσσάρων, ἡ δὲ τοῦ ὀχταέδρου 
τριῶν, ἡ δὲ τοῦ χύβου δύο: ἡ ἄρα τῆς πυραμίδος 
πλευρὰ τῆς μὲν τοῦ ὀκταέδρου πλευρᾶς δυνάμει 
ἐστὶν ἐπίτριτος, τῆς δὲ τοῦ κύβου δυνάμει διπλῆ: ἡ 
δὲ τοῦ ὀκταέδρου τῆς τοῦ χύβου δυνάμει ἡμιολία. 
AL μὲν οὖν εἰρημέναι τῶν τριῶν σχημάτων πλευραὶ, 
λέγω δὴ πυραμίδος χαὶ ὀχταέδρου καὶ κύβου, πρὸς 
ἀλλήλας εἰσὶν ἐν λόγοις ῥητοῖς" αἱ δὲ λοιπαὶ δύο, 
λέγω δὲ ἥτε τοῦ εἰχοσαέδρου Xo ἡ τοῦ δωδεκαέ- 
δρου, οὔτε πρὸς ἀλλήλας οὔτε πρὸς τὰς προειρημιέ- 
yag εἰσὶν ἔν λόγοις ῥητοῖς, ἄλογον γάρ εἰσίν, ἡ μὲν 
ἐλάττων, ἡ δὲ ἀποτομή. | 

Ὅτι δὲ μείζων ἐστὶν ἡ τοῦ εἰχοραέδρου πλευρὰ 
ἡ MB τῆς τοῦ δωδεκαέδρου τῆς ΝΒ, δείξομεν οὕτως. 
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᾿Επεὶ γὰρ ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ZAB τρίγωνον τῷ 
ZAB τριγώνῳ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν 
..82Ζ οὕτως ἡ ΖΒ πρὸς τὴν ΒΑ. Καὶ ἐπεὶ τρεῖς εὖ- 
ϑεῖαν ἀνάλογόν εἶσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΑ͂, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4D πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ" ἀνάπαλιν 
ἄρα ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν DA, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZB 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β4. Τριπλὴ δὲ ἡ 8 τῆς B4 
τριπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZD τοῦ ἀπὸ τῆς B4. 
Ἔστι δὲ xoi τὸ ἀπὸ τῆς «44 τοῦ ἀπὸ τῆς 48 τε- 
τραπλάσιον'" διπλὴ γὰρ ἡ .44 τῆς 48: μεῖζον ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς 44 τοῦ ἀπὸ τῆς ZDB' μείζων ἄρα xa 
ἡ 44 τῆς ΖΒ: πολλῷ ἄρα ἡ 44 τῆς ΖΒ μείζων 
ἐστί, Καὶ τῆς μὲν 44 ἄχρον καὶ μέσον λόγον τε- 
τμημένης τὸ μεῖζον τμῆμά ἔστιν ἡ KA4, ἐπειδήπερ 
73 μὲν ΑΚ ἑξαγώνου ἐστὶν, ἡ δὲ ΚΑ δεκαγώνου" 
τῆς δὲ ΖΒ ἄκρον xoi μέσον λόγον τετμημένης τὸ 
μεῖζον τμῆμά ἔστιν ἡ ΝΒ μείζων ἄρα ἡ K.4 τῆς 
NB. Ἴση δὲ ἡ ΚΑ τῇ MM: μείζων ἄρα ἡ .4M 
τῆς ΝΒ. Τῆς δὲ 4M μείζων ἐστὶν ἣ MB* πολλῷ 
ἄρα ἡ MB πλευρὰ οὖσα τοῦ εἰχοσαέδρου μείζων 
ἐστὶ τῆς ΝΒ πλευρᾶς οὔσης τοῦ δωδεχαέδρου" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Σ χόλειον. 


“έγω δὴ ὅτι παρὰ τὰ εἰρημένα πέντε 
σχήματα οὐ συσταϑήσεταν ἕτερον σγῆμα 
περιεχόμενον ὑπὸ ἰσοπλεύρων ve zal ἐσογω- 
γνίων ἴσων ἀλλήλοις. 

Ὑπὸ μὲν γὰρ δύο τριγώνων, ἀλλ᾽ οὐδὲ ἄλλων 
δύο ἐπιπέδων, στερεὰ γωνία οὐ συσταϑήσεται, Ὑπὸ 
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δὲ τριῶν τριγώνων ἡ τῆς πυραμίδος, ὑπὸ δὲ τεσσά- 
ρων ἡ τοῦ ὀχταέδρου, ὑπὸ δὲ πέντε ἡ τοῦ εἰκοσαέ- 
δρου" ὑπὸ δὲ FÉ τριγώνων ἰσοπλεύρων vs χαὶ ico- 
γωνίων πρὸς &vi σημείω συνισταμένων οὐκ ἔσταν 
στερεὰ γωνία, οὔσης γὰρ τῆς τοῦ ἰσοπλεύρου τριγώ- 
vov γωνίας διμοίρου ὀρϑηῆς, ἔσονταν αἱ ξξ τεσσάρ- 
σιν ὀρϑαῖς ἴσαι, ὕπερ ἀδύνατον, ἅπασα γὰρ στερεὰ 
γωνία ὑπὸ ἐλασσόνων jj τεσσάρων ὀρϑῶν περιέχεται. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ οὐδὲ ὑπὸ πλειόνων 5 εξ γωνιῶν 
ἐπιπέδων στερεὰ γωνία συνίσταται. Ὑπὸ δὲ τετρα- 
yovov τριῶν ἡ τοῦ κύβου γωνία περιέχεται" ὑπὸ δὲ 
τεσσάρων ἀδύνατον, ἔσονται γὰρ πάλιν τέσσαρες Óg- 
ϑαί. “Ὑπὸ δὲ πενταγώνων ἰσοπλεύρων xoi ἱσογω- 
viov, ὑπὸ. μὲν τριῶν ἢ τοῦ δωδεκαέδρου" ὑπὸ δὲ 
τεσσάρων ἀδύνατον, οὔσης γὰρ τῆς τοῦ πενταγώνου 
ἰσοπλεύρου γωνίας ὀρϑῆς xci πέμπτου, ἔσονται at 
τέσσαρες γωνίαι τεσσάρων ὀρϑῶν μείζους, ὅπερ GOV 
γατον. Οὐδὲ μὴν ὑπὸ πολυγώνων ἑτέρων σχημάτων 
περισχεϑήσεται στερεὰ γωνία, διὰ τὸ αὐτὸ ἄτοπον. 

Οὐχ ἄρα παρὰ τὼ εἰρημένα πέντε σγήματα ἕτε- 
ρον σχῆμα στερεὸν συσταϑήσεταν ὑπὸ ἰσοπλεύρων 
καὶ ἰσογωνίων περιεχόμενον" ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


uua. 


Ὅτι δὲ ἡ τοῦ ἰσοπλεύρουῃ re καὶ ἰσογω- 
γίου πενταγώνου γωνία ὀρϑή ἐστι καὶ πέμ- 
πτόν, οὕτως δειχτέον. 

"Eove γὰρ πεντάγωνον ἰσόπλευρόν τε καὶ ἰσο- 
.yowov τὸ ABI'AE, καὶ περιγεγράφϑω περὶ αὐτὸ 
κύχλος ὃ 4514, xoi εἰλήφρϑω αὐτοῦ τὸ κέντρον 
τὸ Z, καὶ ἐπεζεύγϑωσαν αἱ Z4 ZB ZI'Z4 ΖΕ' 
δίχα ἄρα τέμνουσι τὰς πρὸς τοῖς .4 D Τ' 4 E τοῦ 
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πενταγώνου γωνίας. Καὶ ἐπεὶ αἱ πρὸς τῷ Z πέντε 
γωνίαι τέσσαρσιν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσὶ, καὶ εἰσὶν ἴσαν" 
μία ἄρα αὐτῶν, ὡς ἡ ὑπὸ .4ZB, μιᾶς ὀρϑῆς ἐστὺ 
παρὰ πέμπτον" λοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ ZAB ABZ μιᾶς 
εἰσὶν ὀρϑῆς καὶ πέμπτου. Ἴση δὲ ἡ ὑπὸ Ζ48 τῇ 
ὑπὸ ZBI* καὶ ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ADBI' τοῦ πενταγώ- 
yov γωνία μιᾶς ἐστι ὀρϑῆς καὶ πέμπτου" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


Τέλος τοῦ τριφςκαιδεκάτου βιβλίου καὶ τῶν Εὐκλεί- 
δου στοιχείων». 


Appendix V. 


Demonstrationes alterae in editionibus 
Elementorum Euclidis hic illic 
adscriptae. 


(Sectio altera.) 


AAMMVMVVAMVAUMVVVVVMVVVVWMVVSE 


12. * 
Ad Lib. X. prop. 1 
Ἄλλως. 

᾿Εαχκείσϑω δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ AB D, ἔστω δὲ τὸ ἢ ἔλασ- 
σον, καὶ ἐπεν ἔλασοόν ἔοτι τὸ 1, πολλαπλαοιαζόμενον ἔσταν ποτὲ 
τοῦ ΑΒ μεγέϑους μεῖζον. I'eyovévo ὡς τὸ ZM, καὶ διηρήσθϑω εἰς 
τὸ ἴσα τῷ I, καὶ ἔοτω τὰ MO OH HZ, καὶ ἀπὸ τοῦ AB ἀφῃ- 
ρήσϑω μεῖζον 1] τὸ ἥμισυ τὸ ΒΕ, καὶ ἀπὸ τοῦ AE μεῖζον ἢ τὸ 
ToU τὸ ΕΖ... Kai τοῦτο ἀεὶ γιγνέσϑω ἕως ἂν αὖ iv τῷ AB διαι- 
ρθέοεις Coa, γένωνται ταῖς ἐν τῷ ZM διαιρέσεον. Τεγονέτωσαν ὥς 
αὖ BE Ed 4A, καὶ τῷ ZA ἕκαοτον τῶν KA4 .4IN. INX ἔστω ἴσον, 
χαὺ τοῦτο γιγνέσθω ἕως ὧν αἱ διαιρέσεις τοῦ 14,3 ἔσαν γένωνται 
τοῖς τοῦ ZM. 

Kai ἐπεὶ τὸ BE μεῖζον ἢ τὸ ὕὑμιού ἐστι τοῦ AB, τὸ BE μεῖ-- 
to» ἐστι τοῦ E4-: πολλῷ ἄρα μεῖζόν ἔστι τοῦ 214. ᾿Αλλὰ τὸ 4A 
ἴσον ἐοτὸ τῷ ΞΙΝ᾿ τὸ BE ἄρα μεῖζον iov τοῦ NE. Πάλιν, ἐπεὺ 
τὸ ΕΖ μεῖζον ἢ τὸ ἡμισὺ ἔστι τοῦ EA, μεῖζόν ἔστι «oU. 44. ᾿Αλλὰ 
τὸ 44 ἔστιν ἴοον τῷ ΪΝΑ͂' τὸ ΕΔ ἄρα μεῖζόν ἐστι τοῦ ἹΥΑ͂. ὅλον 
eoe τὸ ΒΖ μεῖζόν ἔστι τοῦ Z4. Ἴσον δὲ τὸ 44 τῷ ΑΚ. ὅλον 
ἄρα τὸ ΒΑ͂ μεῖζόν ἐστιν ὅλου τοῦ ΞΚ, :4A1Àà τοῦ ΒΑ͂ μεῖζόν ἔστι 
υὸ MZ' noÀià ἄρα τὸ IMZ μεῖζόν ἔστι τοῦ EK. Καὶ ἐπεὶ τὰ 
ΞΙΝ Na ΑΚ voe ἀλλήλοις ἐοτὶν, ἔοτι δὲ zai τὰ MO OH ΗΖ 
ἴσα ἀλλήλοις, καὶ ἔοτιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ἐν τῷ MZ và πλήϑει 
va» ἐν τῷ AK: ἔστιν dgu ὡς τὸ ΚΑ πρὸς τὸ ZH, οὕτως τὸ ΞΚ 
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πρὸς τὸ ZM. ΜἩΤᾶζον δὲ τὸ ZM τοῦ EK: μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ZH 
τοῦ ΑἸ, Καὶ ἔστι τὸ μὲν ZH ἴσον τῷ D, τὸ δὲ K 4 τῷ Az τὸ 
D ἄρα μεῖζόν ἐστι τοῦ 414 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


13. 
Ad Lib. X. prop. 6. 
ἅλλως. 

4o γὰρ μεγέϑη τὰ 4 B πρὸς ἄλληλα λόγον ἐχέτω ὃν ἀαριϑιμὸς 
ὁ I' πρὸς ἀριϑμὸν τὸν 21" λέγω ὅτι σύμμετρά ἔστι τὰ μεγέϑη. 

Ὅσαι γάρ εἶσιν iv τῷ Τ' μονάδες εἰς τοσαῦτα Voc διηρήσθϑω 
τὸ 4, καὶ ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ E: ἔστιν ἄρα ὡς ἣ μονὰς πρὸς 
τὸν I' ἀριϑμὸν, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 4. Ἔστι δὲ καὶ ὡς ὃ D 
πρὸς τὸν Zl, οὕτως τὸ .4 πρὸς τὸ Β' διίσου ἄρα oiv ὡς ἣ μονὰς 
πρὸς τὸν. 2, οὕτως 10 E πρὸς τὸ D. Ἰϊετρεῖ δὲ καὶ 5 μονὰς τὸν 
4: μετρεῖ ἄρα καὶ τὸ E τὸ D. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ E τὸ Α, ἐπεὶ 
καὶ ἣ μονὼς τὸν I'* v0 E ἄρα ἑκάτερον τῶν 44 B μετρεῖ" τὰ Α͂ B 
ἄρα σύμμετρά ἔστι, καὶ ἔστιν αὐτῶν κοινὸν μέτρον τὸ Ἐ' ὅπερ 


ἔδει δείξαυ, 
14. 


Ad Lib. X. prop. 9. 
ἄλλως. 


e 


᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρός ἔστιν ἡ ΑἹ τῇ B que λόγον ἔχει, ὃν 
ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. χέτω, ὃν ὃ Γ' πρὸς τὸν 4, καὶ ὃ D 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, ὃ δὲ 1' τὸν Ζ' πολλα- 
πλαοιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ὃ δὲ Ζ' tavvov πολλαπλασιάσας τὸν EH 
ποιείτω. "Enti οὖν 0 Γ' ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίη- 
χε, τὸν δὲ ΖΙ πολλαπλασιάσας τὸν Z πεποίηκεν" ἔοτιν ἄρα ὡς ὃ D 
πρὸς τὸν Zl τοῦτ᾽ ἔοτιν ὡς ἡ, A4 πρὸς τὴν D, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν 
Z. AE ὡς ἡ Α πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς .4 πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν A4 Β' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ vij; 44 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 24 D, οὕ- 
τως ὃ Ε πρὸς τὸν Z. Πάλιν, ἐπεὶ ὃ 4, ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν H πεποίηκεν, ὃ δὲ 4 τὸν 1' πολλαπλασιώοας τὸν Ζ πεποίηκεν" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ I' πρὸς τὸν 4, τοῦτ᾽ ἔστιν ὡς ἣ 4 πρὸς τὴν D, 
οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν H. 411. ὡς ἡ A πρὸς τὴν D, οὕτως τὸ ὑπὸ 


“ 


và» Α DB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ τῶν A B 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς DB, οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν H. :|4ÀX ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
Α πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν .4 B, οὕτως ἦν ὁ E πρὸς τὸν Z'. Óuoov ἄρα 
od τὸ ἀπὸ τῆς «Α΄ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D, οὕτως 6 E πρὸς τὸν H. 
Ἔστι δὲ ἑκάτερος τῶν E H τετράγωνος, ὃ μὲν γὰρ E ἀπὸ τοῦ I 
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low», ὃ δὲ HI ἀπὸ τοῦ 4] τὸ ἀπὸ τῆς Α ἄρα πρὸς và ἀπὸ τῆς B 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμιόν. 

ἀλλὰ δὴ ἐχέτω τὸ ἀπὸ τῆς .4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D λόγον, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ E πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν τὸν H^ λέγω 
δτι σὐμμετρός ἔστιν ἢ Α' τῇ DB μήκει. 

"Eovo γὰρ τοῦ μὲν E πλευρὰ ὁ D, τοῦ δὲ H ὁ 4, καὶ ὁ D 
τὸν 2) πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω" οἱ E Z ΠΗ ἄρα ἑξῆς εἶσιν 
ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4] λόγῳ. Καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 
«4 B μέσον ἀνάλογόν ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν .4 D, τῶν δὲ EH ὃ Ζ' 
ἔστιν ἄρα ὥς τὸ ἀπὸ τῆς Α' πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Α D οὕτως ὃ E 
πρὸς τὸν Z. Ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τῶν .4 D πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B οὕτως 
ὃ Z πρὸς τὸν H, ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A B, 
οὕτως ?| 44 πρὸς τὴν δ᾽ αἵ 4 B ἄρα σύμμετροί tiot, λόγον γὰρ 


ε 


ἔχουσιν ὃν ἀριϑμὸς ὃ E πρὸς ἀριϑιμὸν τὸν Ζ, τοῦτ᾽ ἔστιν 6v δ I 


ες M ε 


MUR 
πρὸς τὸν Z1 ὡς γὰρ ὃ 1' πρὸς vov 2, οὕτως o JE πρὸς vov Z* ὃ 
γὰρ 1" ἑαυτὸν μὲν πολλαπλαοιάσας τὸν E πεποίηκε, τὸν δὲ 71 πολ- 
» e 
λαπλαοιάσας τὸν Z πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς o 1' πρὸς vov Z1, οὕ-- 


vog ὃ E πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


15. 
Ad Lib. X. prop. 9. (porism.) 


Demonstratio corollarii. 


3 


Εἴπερ γὸρ τὰ ἀπὸ τῶν μήχεν συμμέτρων εὐθειῶν vevocyoro 
, , ον b] 2 1 
λόγον ἔχεν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, τὰ δὲ 
[4 / 
λόγον ἔχοντα ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμὸν σύμμετρά ἔστιν" ὥςτε ct 
, , 0. 3 , yes P ὧν 9 ν * 
ἐῆκεν σύμμετρον εὐϑεῖαν οὐ" μόνον εἴοὺ μῆχεν ούμμετρον ἀλλὰ καὶ 
δυνάμει, 
Πάλιν, ἐπεὶ ὅσα τετράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχεν ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑιιὸν μήκει ἐδείχϑη οὐμι-- 
μέτρα, xci δυνάμει ὄντα οὐμμίέτρα, τῷ τὰ τετράγωνα λόγον ἔχειν ὃν 
2 M ^ » , 
ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν" 00€ Cc τετράγωνα λόγον οὐκ ἔχεν Ov τε-- 
, 3 ΕῚ * * ^ 
τράγωνος ἀριϑιιὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, ἀλλ᾽ ἁπλῶς ὃν ἀριϑ.-- 
Ν N 2 ^ Du 3 - SER M , *, 
Hog πρὸς ἀριϑμὸν, oUupevoc μὲν ἔσταν αὐτὰ τὼ τετράγωνα Ovré- 
PET, δὲ χ ERATES ΤΙΝΙ CT. καὶ ᾿᾿ , yc * 
pb, οὐκέτι xoi μήκει" ὥςτε τὰ μὲν μήχει σύμμετρα πάντως καὶ 
δυνάμει, τὼ δὲ δυνάμεν οὐ πάντως καὶ μήκει, εἰ μὴ καὶ λόγον 
.᾽ € M 
ἔχοιεν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμὸν, 
7 ^ , 
Zéyo δὴ ὅτι καὶ αἱ μήκει ἀσύμμετρον oU πάντως καὶ Ourc- 
»y: ^ , , 
pio CREud δὴ γὰρ ab δυνάμει σύμμετροι δύνανται λόγον μὴ ἔχειν 
e 9 * ' - Σ 
ὃν «guOpeg πρὸς εἰριϑμὸν, καὶ διὰ τοῦτο δυνάμει οὖσαι οὐμμε- 


τρῶν μήκει εἰοὶν ἀσύμμετρον" dere οὐχ αἱ μήκει ἀσύμμετροι 
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πάντως καὶ δυνάμει, ἀλλὰ μήκεε δύναντων οὔσαιν ἀσύμμετροι δυνώ. 
ques εἶναι καὶ ἀσύμμετροι καὶ σύμμετροι. 


Ai δὲ δυνάμει ἀσύμμετροι, πάντως καὶ μήχει ἀσύμμετροι" εἰ 
γὰρ μήκει σύμμετροι, ἔσονται καὶ δυνάμει σύμμετροι. “Ὑπόκειντιι 
δὲ καὶ ἀσύμμετροι, ὅπερ ἄτοπον: αἱ ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροι πάν-- 
τως καὶ μήκει, 


10. 
Ad Lib. X. prop. 19. 


Σ,χόλιον (Πῆμμα) ἃ. 


᾿Επεὶ δέδεικταν ὅτε αἱ μήκει σύμμετρον πάντως καὶ δυνάμει 
εἰσὶ σύμμετροι, αὖ δὲ δυνάμει οὐ πάντως καὶ pnr, ἀλλὰ δὴ δύναν- 
ται μήκει σύμμετροι εἶναι καὶ ἀσύμμετροι" φανερόν ὅτι ἐὰν τῇ ἐχ- 
A , 7 
κειμένῃ ῥητῇ σύμμετρός τις ἡ μήκει, λέγεται ῥητὴ καὶ σύμμετρος 
ἡγῇ oU μόνον μήκεν ἀλλὰ καὺ δυνάμει, Pb αἱ μή ὑμμετροι 
αὐτῇ οὐ μόνον μῆκεν ὦ ὺ δυνάμει, Pk αἱ μήκει σύμμετρο 
πάντως x«i δυνάμει, ᾿Εὰν δὲ τῇ ἐκκειμένη δητῇ σύμμετρός τις ἢ 
δυνώμει, εἰ μὲν καὶ μήκει, λέγεταν καὶ οὕτως ῥητὴ καὶ ούμμετρος 
EN. i , à ^ , ν ^ on , ' [4 E 4 
αὐτῇ μήκει καὶ δυνάμει, LED δὲ τῇ ἐκχειμένῃ πάλιν ῥητῇ σύμμε- 
τρός τις οὖσα δυνάμει, μήχεν αὐτῇ ἢ ἀσύμμετρος, λέγεται καὶ οἵ- 
τως ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος, 


(Πρόκλου) σχόλεον, β΄. 


“Ρητὰς γὰρ καλεῖ τὰς τῇ ἐκκειμένῃ δητὴ ἤτοι μήκει καὶ δυνά-. 
μὲν συμμέτρους, ἢ δυνάμει μόνον. Eioi δὲ καὶ ἄλλαι εὐθεῖαι, ci 
μήχεν μὲν ἀσύμμετροί εἰσι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, δυνάμει δὲ μόνον 
σύμμετροι, καὶ διὰ τοῦτο πάλιν λέγονταν δηταὶ καὶ σύμμετροι πρὸς 
ἀλλήλας καθ᾿ ὃ ῥηταὶ, ἀλλὰ σύμμετροι πρὸς ἀλλήλας, ἤτοι μήκει 
δηλαδὴ καὶ δυνάμει ἢ δυνάμει μόνον, Καὶ εἰ μὲν μήκει, λέγονται 
καὶ αὐταὶ ῥηταὺ μήχει οὖμ μετρον, ἐπακουομένου ὅτι καὶ δυνάμει" εἰ 
δὲ δυνάμει μόνον πρὸς ἀλλήλας εἰσὶ σύμμετροι, λέγονται καὶ αὐταὶ 
οὕτως ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, “Ὅτι δὲ αἵ ῥηταὶ αὐμμετροί 
εἶσιν, ἐντεῦθεν δῆλον ἐπεὶ γὰρ ῥηταί εἶσιν αἱ τῇ ἐχκειμένῃ ῥητὴ 
σύμμετροι, τὰ δὲ τῷ αὐτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶ σύμμετρα: 
αἱ ἄρα ῥηταὶ σύμμετροί εἶσιν. | 
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17. 
. A. Ad Lib. X. prop. 21. 


Z3, t p α, 


Ἢ δυναμένη ἄλογον χωρίον, dAoyóc ἔστι, 

Ζυνάσθω γὰρ ἣ Α ἄλογον χωρίον, τοῦτ᾽ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 4 τε- 
τράγωνον ἔσον ἔστω ἀλόγῳ χωρίῳ, λέγω ὅτι ἣ «4 ἄλογός ἔστιν, 

El γὰρ ἔσταν ῥητὴ 4j 4, ῥητὸν ἔσταν καὶ τὸ dm αὐτῆς τετρά- 
γζωνον, οὕτως γάρ ἔστιν ἐν τοῖς ὅροις, Οὐκ ἔστι δέ' ἄλογος ἄρα 
ἐστὴν ἡ M: ὅπερ cv. δείξαι, 


Aii wo (Scholium ed. Bas. et Ox.) 

Man ἐστὶν ἄλογος 35 δυναμένη χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ῥητῶν 
δυνάμει μόνον συμμέτρων. 

“πὸ ῥητῶν γὰρ δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐθειῶν τῶν A B 
περιεχέοϑω χωρίον, ΖἸεικτέον ὅτι ἄλογόν ἔστυ τὸ τοιοῦτον χωρίον, 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν Α Β μέση ἀνάλογον ἣ I* τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
4 B Voov ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς D. ὥςτε 45 Τ' δύναται τὸ ὑπὸ τῶν .4 B. 
Ἔστιν ἄρα ὡς ἣ 4 πρὸς τὴν D, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 1' ὡς γὰρ ἣ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας. Τοῦτο γὰρ δέδεικταν ἐν τῷ πορίσματο 
τοῦ ιϑ' τοῦ ς οτοιχείον. σύμμετρος δὲ ἣ 4 τῇ B μήκει" ἀσύμ- 
μέτρον doc καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς I. ἹΡητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΙ ἄλογον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν .4 B " ἄλογος ἄρα ἐστὴν 9$ I'. 
Méow δὲ ἐχλήϑη, ὅτε ἄλογος οὖσα μέση (Ed. Bas. et Ox. μέσον) 
δύο ῥητῶν τῶν A B ἀνάλογόν ἔστιν. 


18. 
Ad Lib. X. prop. 22. 


A juu c. 
᾿Εὰν do» δύο εὐθεῖαι, ἔσται ὡς ἣ πρώτη πρὸς τὴν δευτέραν, oU- 
τως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν. 
“Ἑοτωσαν δύο εὐθεῖαι αὖ ΖΕ LIT λέγω ὅτι Pow ὡς 4 ΖΕ 
πρὸς τὴν EH οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ZE EH. 
ἀναγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς ΖΕ τετράγωνον τὸ 2Ζ, καὶ συμ- 
πεπληρώσθω τὸ ΗΖ. ᾿Επεὶ οὖν ἔστιν ὡς ἣ ΖΕ πρὸς τὴν EH, οὕ- 
τως τὸ Z4 πρὸς τὸ 4H, καὶ ἔστι τὸ μὲν Z4 τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ, τὸ 
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δὲ ZH τὸ ὑπὸ τῶν AE EH, vob ἴστι τὸ ὑπὸ τῶν ZE ἘΠῚ ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ ZE πρὸς τὴν LII οὕτως τὸ εἰπὸ τῆς ZE πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν ZE EH. Ὁμοίως δὲ x«l ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ILE LZ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ, voUv ἔστιν ὡς τὸ H4 πρὸς τὸ Zzl, οὕτως ἣ ILE πρὸς 
τὴν EZ' ὅπερ ἔδει δείξαι, 


19. 
Ád Lib. X. prop. 24, 


Demonstratio corollarit - ) 


᾿ - ἄμ, 

C λέγεσθαι μέσην καὶ σύμμετρον αὐτῇ μὴ μόνον μήχει ἀλλὰ καὶ 

à , fà c ' , , ^ , 
δυνάμει, ἐπειδήπερ καϑοόλόυ αἵ μήκεν ούμμετρον πώντως xxi δυνά- 
pe. ᾿Εὰν δὲ τῇ μέση σύμμετρός τις ἢ δυνάμει, εἰ μὲν καὶ μήκει, 
λέγονται καὶ οὕτως μέσαι καὶ σύμμετρον μήκει καὶ δυνώμει, Ll δὲ 

, " , 
δυνάμει μόνον, λέγονται μέσαν δυνάώμεν μόνον σύμμετροι, 

Scholium. 
- 4 

Εἰσὶ δὲ πάλιν καὶ ἄλλαν εὐθεῖαι, αἱ μήκεν μὲν ἀσύμμετροί εἶσι 
Τῇ μέση, δυνάμει δὲ μόνον οὐμμετροι, καὶ λέγονταν πάλιν μέσωι, 
διὰ τὸ σύμμετροι εἶναι δυνμεν τῇ μέσῃ καὶ σίμμετρον πρὸς ἀλλή-- 
λας, καϑὸ μέσαν ἄλλαν ούμμετρον πρὸς ἀλλήλας ἤτον μήκει δηλαδὴ 
καὶ δυνώμει, ἢ δυνιζμεεν μόνον, ΙΚαὶ εἰ μὲν μήκει, λέγονται καὶ cU- 
ταν μέσαν μήκεν σύμμετροι, ἑπομένου τοῦ ὅτι καὶ δυνάμει, Jii δὲ 
δυνάμεν μόνον εἰσὶ σύμμετροι, λέγονται καὶ οὕτως μέσαι . δυνώμεν 
μόνον σύμμετροι, 

Ὅτι δὲ αἱ μέσαι σύμμετροί εἶσιν, οὕτως δεικτέον, "Ens αἱ μέ- 
σαι μέσῃ τινὲ σὐμμετροί εἰσι, τὰ δὲ τῷ αὐτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλή: 


λοις ἐστὶ σύμμετρα" αὖ ἄρα μέσαν σύμμετροί εἶσι», 
20, 
Ad Lib. X. prop. 28. 


(In editione Bas. exstat hoc theorema (χη) 28. ad quod in margine 
adscripta haec leguntur: Hanc (proposiüonem) cxemplar alterum 
non babebat, nec videtur esse autoris.) 
Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων iv λόγῳ ὃποιῳοῦν, καὶ ἄλλου τινὸς, 
, ^ ^ ' - 
δεὸν mowoct ὡς τὸν ἀριϑμὸν πρὸς τὸν ἀριϑμὸν οὕτως τοῦτον πρὸς 


ἄλλον τινα, 
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"Eovoouv oí δοθέντες ἀριϑμοὶ οἵ 418 1/4 λόγον ἔχοντες πρὸς 
ἀλλήλους δποιονοῦν" ἄλλος δέ τις ὃ ΓῈ. let ποιῆσαι τὸ προκείμενον. 

Ξάναγεγράφϑω γὰρ ὑπὸ τῶν ZI I'E παραλληλόγραμμον ὅρϑο- 
γώνιον τὸ 2.8" καὺ τῷ JE ἴσον παρὰ τὴν 418 παραβεβλήσθω πα- 
ραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ ΒΖ. 

Ἴσον ἄρα low τὸ 4E παραλληλόγραμμον τῷ ΒΖ παραλληλο- 
γράμμῳ" ἔστι δὲ xai ἰσογώνιον αὐτῷ. Τῶν δὲ Voov καὶ ᾿οογωνίων 
παραλληλογράμμων ἀντιπεπόνθασιν αὖ πλευραὺ αἵ περὺ τὰς iae 
γωνίας * ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ AB πρὸς τὸν I'Z , οὕτως ὃ 
IE πρὸς τὸν “42 " ὅπερ icu δεῖξαι. 


91. 
Ad Lib. X. prop. 29. 
ipn (ed. Bas.) 


4o ἀριϑμῶν δοϑέντων καὶ εὐθείας δέον ποιῆσαν ὧς τὸν ἀριϑ.-ὄ 
μὸν πρὸς τὸν ὠρυϑμὸν, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς παν τετράγωνον πρὸς 
(r0) ἀπ᾿ ἄλλης τινός, 

"Eovocev οὗ δοθέντες δύο ἀριϑμοὶ ob ΑΔ B " εὐθεῖα δὲ ἢ D 
καὸ δέον ἔοτω ποιῆσαν τὸ προχείμενον . ΠΠεποιήδϑω γὰρ ὧς ὃ A 
πρὸς τὸν D, (οὕτως) ἣ 1" εὐθεῖα πρὸς ἄλλην τινὰ τὴν 4 καὶ εἰλήφ-- 
Quo τῶν 1' 24) μέοη ἀνάλογον 4 E JEnsb οὖν ἔστιν ὡς 


c 


ὃ 4 πρὸς τὸν 
B, (οὕτως) ?, P εὐθεῖα πρὸς τὴν 21, ἀλλ ὡς 1 I' πρὸς τὴν Zl, (ot- 
τως) τὸ ἀπὸ τῆς 1' πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς É. “Ὡς ἄρα ὃ .4 πρὸς τὸν 
B, (οὕτως) τὸ ἀπὸ τῆς 1' πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E τετράγωνον. 
22. 
Ad Lib, X. prop. 31. 
MENTA 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθείανι ἐν λόγῳ τινὶ, ἔσταν ὡς ἡ εὐθεῖα πρὸς 
τὴν εὐθεῖαν, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν δύο πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐλαχίστης. 

Ἔστωσαν δὴ δύο εὐθεῖαν αὖ ΑΒ ΒΙ' ἐν λόγῳ τινί" λέγω ὅτι 
ἐοτὴν ὡς 4j AB πρὸς τὴν BI' οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AB ΒΙΓ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς BI. ᾿ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς BI τετράγωνον τὸ Β4ΈΓ, 
«ci συμπεπληρώσθω τὸ A παραλληλόγραμμον, Φανερὸν δὴ ὅτι 
icu ὡς ἣ 411) πρὸς τὴν Β1' οὕτως τὸ «44 παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ BE παραλληλόγραμμον, Koi ἔστι τὸ μὲν 44 τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ 
ΒΓ, ἴση γὸρ ἡ ΒΙ τὴ DZl, τὸ δὲ ΒΕ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ" ὡς ἄρα 
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ἢ AB. πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AD. LT, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 


Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


^ 


23. 


Ad Lib. X. prop. 82. 
13 p ua 


᾿Εὰν ὦσι τρεῖς εὐθεῖαν ἐν λόγῳ τινὶ, ἔσταν ὡς ἡ πρώτη πρὸς 
φὴν τρίτην, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς πρώτης καὶ μέσης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς 
μέσης καὶ ἐλαχίστης. 

ἴστωσαν τρεῖς εὐθεῖαν bv λόγῳ τινὶ, αἱ AB ΒΓ Iw λέγω 
ὅτι ἐοτὲν ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν ΓΖ οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AB. BI' πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΒΙ' 1.4. 

JIy9o γὰρ ἀπὸ τοῦ ΑἹ σημείου τῇ ΑΒ πρὸς ὀρθὰς ἣ AE, 
«aL κείσϑω τῇ BI'Von ἣ AE, καὶ διὰ τοῦ E σημείου τῆ 44 εὖ- 
Oe παράλληλος ἤχϑω 7 EH, διὰ δὲ τῶν B T 4 σημείων τῇ 
AE παράλληλοι ἤχϑωσαν α ZB. OD ΗΔ. Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς ἣ 
«4B πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ 43,2 παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ BO 
παραλληλόγραμμον, oc δὲ ἣ BT πρὸς τὴν D, οὕτως τὸ ΒΘ πρὸς 
τὸ ΤΠ" διίσου ἄρα óc 3 J4D πρὸς τὴν ΤΖ4, οὕτως τὸ .4Z παραλ-- 
ληλόγραμμον πρὸς τὸ DH παραλληλόγραμμον, Καὶ ἔστι τὸ μὲν 
«42 τὸ ὑπὸ τῶν ,.3.8 DI, ἴση γὰρ ἡ AE vj DI,«0 δὲ TH τὸ 
ὑπὸ τῶν BI, Τά ἴση γὰρ 4$ ΒΓ τῇ I9. 


Ἐὰν ἄρα τρεῖς ὦσι, καὶ τὰ ἑξῆς. 


24. 
Ad Lib. X. prop. 33. 


“ῆμμα B. 

᾿Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἄνισα, ἔσται ὥς 9 εὐθεῖα πρὸς 
τὴν εὐθεῖαν», οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ τῆς μείζονος πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῆς ὅλης καὶ τῆς ἐλάττονος. 

Εὐθεῖα γάρ τις ἣ .418Β τετμήσθω εἰς ἄνισα κατὰ τὸ E* λέγω 
ὅτι ὡς ἢ 4E πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ 8 πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν 4B. ΒΕ. 

Ἰναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς .4“1}8 τετράγωνον τὸ «4 ΓάΩ͂Β, καὶ 
διὰ τοῦ E σημείου ὁποτέρᾳ τῶν «11 4.18 παράλληλος ἤχϑω 4 
EZ. Φανερὸν οὖν ὅτι ὡς ἣ ME πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως τὸ MZ παραλ-- 
ληλόγραμμον πρὸς τὸ ZB παραλληλόγραμμον, Καὶ ἔστι τὸ μὲν “42 
τὸ ὑπὸ τῶν BA AE, ἴση γὰρ "| M I'v5 4B, τὸ δὲ ΖΒ τὸ ὑπὸ 

τῶν 
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τῶν 4B. BE, ἴση γὰρ * 48 τῇ 4B. ὡς ἄρα ἡ AE πρὸς τὴν ED, 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν BA AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 8 ΒΕ' ὅπερ ἔδει 
oa. 

«Αἥμμα y. (in ed. Bas. propositioni 34. adjectum.) 

Ed» ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τμηϑῇ δὲ 5 ἐλαχίστη αὐτῶν εἰς 
lom τὸ ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν διπλάσιον ἔσταν τοῦ τῆς μείζονος καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς ἐλαχίστης. 

Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι ἄνισοι αἱ 4B BI, ὧν μείζων ἔστω 4 
AB, καὶ τετμήσθω ἣ IBI' δίχα κατὰ τὸ 21: λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 
AB ΒΤ διπλάσιόν. ἔστι tob ὑπὸ τῶν 4B BA, 

Ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ B σημείου τῇ BU πρὸς ὀρϑὰς ἡ BE, καὶ 
κείσϑω τῇ B.A Voy ἡ BE καὶ καταγεγράφϑω τὸ οχῆμα, ᾿Επεὶ οὖν 
ἔστιν ὡς ἣ 48 πρὸς τὴν ZI, οὕτως τὸ ΒΖ πρὸς τὸ ZH, συνϑέ.-- 
τι ἄρα ὡς ἡ BI' πρὸς τὴν ZI, οὕτως τὸ BH πρὸς τὸ ΔΉ: καὶ 
ἔστιν 1) BI' τῆς ZI" διπλασίων' διπλάσιων ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΒΗ τοῦ 
AH* καὶ ἔστι τὸ μὲν BH τὸ ὑπὸ τῶν AB BI, ἴση γὰρ ἡ 48 τῇ 
BE, τὸ δὲ ΔῊ τὸ ὑπὸ τῶν AB BA, ἴση γὰρ τῇ μὲν ΒΩ ἡ AT, 
τῇ δὲ ΑΒ 5] AZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


95. 
Ad Lib. X. prop. 38. 
Σχόλιον, (cod. Vat.) 


κάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο ὀνομάτων διὰ τὸ ix δύο ῥητῶν 
αὐτὴν σύγκεισϑαι, κύριον ὄνομα καλῶν τὸ ῥητὸν χαϑ' ὃ ῥητόν" 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


20. 
Ad Lib. X. prop. 39. 
Σχόλιον, 


᾿Εχάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο μέσων δευτέραν, διὰ τὸ τὸ μέσον πε- 
ριέχειν τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν, καὶ μὴ ῥητὸν, δευτερεύειν δὲ τὸ μέσον τοῦ 
[4 - . A NO SN ον - $347 , D] L 
ῥητοῦ. Ὅτι δὲ τὸ ὑπὸ δητῆς καὶ ἀλόγου περιεχόμενον ἄλογόν ἐστι, 


δῆλον. Εὶ γάρ ἔστι ῥητὸν καὶ παραβέβληται παρὰ ῥητὴν, εἴη ἄν καὶ 


E ἡ. [ 19 ] 
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À ἑτέρα αὐτοῦ πλευρὰ ῥητή, ᾿ἀλλὰ καὶ ἄλογος, ὅπερ éromov τὸ 
ἄρα ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀλόγου ἄλογόν ἔστιν, 


27. 
Ad Lib. X. prop. 40. 


Σχόλιον. ἡ 

ἸἘχάλεσε δὲ αὐτὴν μείζονα, διὰ τὸ τὰ ἀπὸ τῶν AB BI ῥητὰ 
μείζονι. εἶναι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 418 BI μέσου, καὶ δέον εἶναν ἀπὸ 
τῆς τῶν ῥητῶν οἰκειότητος τὴν ὀνομασίαν τάττεσθαι. Ὅτε δὲ καὶ 
μείζονώ ἐστε τὰ ἀπὸ τῶν 4B BI τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI" ob- 
«τως δεικτέον, 

Φανερὸν μὲν οὖν ὅτι ἄνισοί εἰσιν αἱ 48 BI. Εἰ γὰρ ἦσαν 
ἴσαν, ἴσα ἂν ἣν καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB BI' τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI 
καὶ ἦν ἂν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB BI' δητὸν, ὅπερ οὐχ ὑπόκενταν" ἄνι-- 
σον ἄρω elow αἵ AB. B P, “ὑποκείσθω μείζων ἣ AB, καὶ κείσθω τῇ 
BI ἴση ἡ B4: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AB B4 ἴσα ἐστὲ τῷ τε δὲς “ὑπὸ 
τῶν AB BA καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4Δ. "Ion δὲ ἡ 4B τῇ ΒΙΓ" τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν 418 ΒΓΙΓ ἴσα low τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν AB BI'xoi τῷ ἀπὸ 
τῆς 44" ὥςτε τὰ ἀπὸ τῶν 431,Β Β΄ μείζονά ἔστι τοῦ δὲς ὑπὸ τῶν 
AB B4 τῷ ἀπὸ τῆς 44" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. ς 


28. 
Ad. Lib. X. prop. 41. 
Σχόλιον. 

“ῬΡητὸν δὲ καὶ μέσον δυναμένην αὐτὴν ἐχάλεσε διὰ τὸ δύναοθαι 
δύο χωρία, τὸ μὲν ῥητὸν, τὸ δὲ μέσον" καὶ διὰ τὴν τοῦ ῥητοῦ πρού- 
παρξιν, πρῶτον τὸ ῥητὸν ἐκάλεσεν, 

20. 
Ad Lib. X. prop. 42. 


Σχόλιον. (Zyoww d ed. Ox.) 


Καλεῖ δὲ αὐτὴν δύο μέσα δυναμένην, διὰ τὸ δύνασθαι αὐτὴν 
͵ M 2 * ^ 
δίο μέσα χωρία, τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB. BI, καὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB BI. 


alterae. . :991 


(Σχόλιον B. ed. Ox.) 

"Qr δὲ αἱ εἰρημέναν ἄλογοι μοναχῶς διαιροῦνται εἰς τὰς εὐ-- 
θείας ἐξ ὧν σύγκεινται, ποιουσῶν τὰ προχείμενα εἴδη, δείξομεν 105 
προεχθέμενον λημμάτιον τοιοῦτον. 

Ap c. 

"Exxsio9o εὐθεῖα 4, 4B καὶ τειμήσϑω ἣ ὃλη εἰς ἄνισα xc? 
ἑκάτερα τῶν 1΄ 2 ὑποκείσϑω δὲ μείζων ἦ AT τῆς 428 λέγω ὅτι τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΙ ΓΒ μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 44i AD, 

Ζετμήσθω γὰρ ἡ 4B. δίχα κατὰ τὸ Τ᾿ καὶ ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἢ 
AD τῆς AB, κοινὴ ἀφηρήσθω 9, 4Γ΄.λοιπὴ ἄρα ἢ 4144] λοιπῆς τῆς 
I'B μείζων ἐστίνοἴση δὲ 4j AE τῇ ΕΒ ἐλάττων ἄνα ἢ 4Ὲ τῆς EI" 
τὰ 1' 4] ἄρα σημεῖα οὐκ ἴσον ἀπέχουσι τὴς διχοτομίας" καὶ ἐπεὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΩΤ ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ vig ΓΕ ἴσον ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς ΕΒ, 
ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 44 ΔΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΔΕ ἴσον ἐστὲ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΕΒ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α͂Γ ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς EU 
ἴσον igi τῷ ὑπὸ τῶν MA AB μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 4E, ὧν τὸ ἀπὸ 
τῆς AE ἔλαττόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς Ε1᾽ "καὶ λοιπὸν ἅρα τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ LB ἔλαττόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν A4 218. ὥςτε xoi τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν ΑΓ TB ἔλαττόν ἔστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν A4 ΔΒ καὶ λοι- 
πὸν ἄρα τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΙ ΓΒ μεῖζόν ἔστι τοῦ 


συγκειμένου ἔκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Δ AB. 


30. 
Ad Lib. X. prop. 48. 


post definiuones alteras. 
Zyolwov, 

"ES οὖν οὐσῶν τῶν οὕτως καταλαμβανομένων εὐθειῶν, τάττει 
πρώτας τῇ τάξει τρεῖς, ἐφ᾽ ὧν ἣ μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύνα-- 
ται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ" δευτέρας δὲ τῇ τάξει τὰς λοιπὰς 
τρεῖς, ig? ὧν δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου, διὰ τὸ προτερεῖν τὸ σύμ-- 
μέτρον τοῦ ἀσυμμέτρου" καὶ ἔτι πρώτην μὲν, ἐφ᾽ ἧς τὸ μεῖζον ὄνομα 
οὐμμετρόν ἔστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ" δευτέραν δὲ, ἐφ᾽ ἧς τὸ ἔλαττον" 
διὰ τὸ πάλιν προτερεῖν τὸ μεῖζον τοῦ ἐλάττονος τῷ ἐμπεριέχειν τὲ 
ἔλασσον " τρίτην δὲ, ἐφ᾽ ὧν μηδέτερον τῶν ὀνομάτων σύμμετρόν ἐστι 
τῇ ἐχχειμένῃ δητῆ" καὶ ini τῶν ἑξῆς τριῶν δμοίως, τὴν πρώτην τῆς 
εἰρημένης δευτέρας τάξεως τετάρτην καλῶν, καὶ τὴν δευτέραν  méu— 


πτὴν, καὶ τὴν τρίτην ἕκτην 
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31. 
Ad Lib, X. prop. 71. 


Σ χόλεον, (ed. Bas.) 

Ἕπτα εἰσιν ἰξάδες ἄχρι τῶν ἐνταῦϑα εἰρημένων, dw ἐν μὲν τῇ 
πρώτῃ ἐδείκνυε τὴν γένεσιν ἀυτῶν, ἐν δὲ τῇ δευτέρᾳ τὴν διαίρεσιν, ὅτι 
καϑ' ἕν μόνον σημεῖον διαιροῦνται, ἐν δὲ τῇ τρίτῃ τὴν ix δύο ὄνο- 
μάτων εὕρεσιν, πρώτης, δευτέρας, τρίτης, τετάρτης, πέμπτης, ἕκτης, ἀφ᾽ ἧς 
ἐν τῇ τετάρτῃ ἐξάδε τὴν διαφορὰν ἐπεδείχνυε τῶν ἀλόγων, πῇ δια-- 
φέρουσι" προςχρώμενος γὰρ τῇ i» δύο ὀνομάτων ἀποδείχνυσι τὴν 
διαφορὰν τῶν ἕξ ἀλόγων. Πέμπτην καὶ ἕχτην ἐξέϑετο, δεικνύων dv 
μὲν τῇ πέμπτῃ τὰς παραβολὰς τὰς ἀπὸ τῶν ἀλόγων ποίας ἀλόγους 
ποιοῦσι τὰ πλάτη τῶν παραβαλλομένων χωρίων" ἐν δὲ τῇ ἕχτῃ, πῶς 
αὐ σύμμετρον ταῖς ἀλόγοις ὁμοειδεῖς αὐταῖς εἰσί, Πάλιν ἐν τῇ ἕ- 
βδόμῃ σαφῶς διαφορὰν αὐτῶν ἡμῖν δείχνυσιν. 

ἀναφαίνεται δὲ καὶ ἐπὶ τῶν ἀλόγων τούτων ἣ ἀριϑμητικὴ ἀνα-- 
λογία "καὶ ἣ μέση λαμβανομένη ἀνάλογον τῶν τμημάτων οἱαςδήποτε 
ἀλόγου κατὰ τὴν ἀρεϑιμητικὴν ἀναλογίαν. καὶ αὐτὴ δμοειδής ἔστιν, 
ὧν ἔστι μέση ἀνάλογον" καὶ πρῶτον ὅτι 4 ἀριϑμητικὴ μεσότης ἐν 
τούτοις ἐστί, : 

Κείσθω γὰρ ἐκ δίο ὀνομάτων, εἰ τύχοι, 4j AB καὶ διῃρήσθω 
εἷς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ D, φανερὸν ὅτι 5 AT τῆς ΓΒ ἐστὶ μεί. 
ζων 4φηρήσϑω ἀπὸ τῆς Α͂Γ τῇ ΓΒ ἴση ἣ 44], καὶ δίχα τετμήσθω 
ἡ ΓΖ κατὰ τὸ E, φανερὸν ὅτι ἡ AE τῇ EB ἐστὶν ἴση. Κείσϑω 0z0- 
τέρᾳ αὐτῶν ἴση ἢ ΖΗ" φανερὸν δὴ ὅτι ᾧ διὰφέρει dj 1 τῆς ZH, 
«ούτῳ διαφέρει καὶ ἢ EB τῆς ΓΒ. Ἢ μὲν γὰρ Z4I' τῆς ΖΗ τῇ IE, 
τῷ αὐτῷ δὲ καὶ *, ΖΗ τῆς ΓΒ ὅπερ ἐστὶν ἀριϑμητικῆς ἀναλο- 
γίας. Δῆλον δὲ ὅτι ἢ ΖΗ σύμμετρός ἔστι τῇ JB * τῇ γὰρ ἡμισείᾳ 
αὐτῆς ἔστιν ἴση" ὥςτε ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. “Ὁμοίως δειχϑήσεται 


καὶ ἐπὲ τῶν ἄλλων. 


, 


32.5 ^ 
Ad Lib. X. prop. 73. 
Πόρισμα. 
'H ἐκ δίο ὅνομάτων καὶ αἱ μετ αὐτὴν ἄλογο. οὔτε τῇ μέση 


D :λλήλ loiv αἱ αὐταί τὸ μὲν νὰν ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν 
οὔτε «λλήλαις εἰσὺὴν €i t μὲν peo ἀπὸ μέσης naga ῥητὴν 
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παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ παρ᾽ ἣν πα- 
ράκειταν μήκει, Τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥητὴν πα-- 
ραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δίο ὀνομάτων πρώτην. Τὸ δὲ 
ἀπὸ τῆς ἐκ δίο μέσων πρώτης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλά- 
τος ποιεῖ τὴν ἐκ δίο ὀνομάτων δευτέραν. Τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο 
μέσων δευτέρας παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ix 
δύο ὀνομάτων τρίτην. Τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μείζονος παρὰ δητὴν παρα- 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν i4 δύο ὀνομάτων τετάρτην. Τὸ δὲ 
ἀπὸ τῆς ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ τὴν ix δύο ὀνομάτων πέμπτην. Τὸ δὲ ἀπὸ τῆς δύο 
μέσα δυναμένης παρὰ δητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἔκ 
δύο ὀνομάτων ἕχτην. Ἰὰ δὲ εἰρημένα πλάτη διαφέρει τοῦ τε πρώ- 
vov καὶ ἀλλήλων, τοῦ μὲν πρῶτου ὅτι ῥητὴ ἐστιν, ἀλλήλων δὲ ὅτε 
τῇ τάξει οὔκ εἰσίν αἱ αὐταὶ, ὥςτε καὶ αὐταὶ αἱ ἄλογοι διαφέρου-- 


σιν ἀλλήλων, 


In ceteris editionibus hic inserlum est illud scholium, quod 


supra ex editione Bas. ad prop. 71. attulimus 


^ 


33. 


Ad Lib. X. prop. 91. 


Σ χόλεον, 


Ἔστι δὲ καὶ συντομώτερον δεῖξαν τὴν εὕρεσιν τῶν εἰρημένων» 


£* 


$$ caovoudr, Kai δὴ ἔστω εὑρεῖν τὴν πρώτην. ᾿Εκκείσϑθω ἡ 5» δύο 


"oM 


ὀνομάτων πρώτη ἡ AI, ἧς μεῖζον ὄνομα 5 4B, καὶ vij ΒΓ ἴση 
κείσθω ἡ Βι41 αἱ 4B BI' dou, τοῦτ᾽ ἔστιν αἱ AD BA, ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετρον καὶ ἣ ΑΒ τῆς BI, voir ἔστε τῆς 
B4, μεῖξον δύναταν τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, Καὶ ἣ 4148 σύμμε.- 
τρός ἐστι τῇ ἐκπειμένη ῥητῇ μήκει; ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐοτὶν ἡ 4d. 
Ὁμοίως δὴ καὶ τὸς λοιπὰς ἀποτομὰς εὑρήσομεν, ἐκϑέμενοι τὸς ἴσα- 


Q^O1toUg ἔκ δύο ὀνομότων, 
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34. 
Ad Lib. X. prop. 106. 


Ἄλλως. 

"Eovo ἐλάσσων ἣ 4, καὶ τῇ 4 συμμέτρος ἔστω 5 D* λέγω ὅτε 
ἡ DB ἐλλάσσων ἐστίν, 

᾿Ἐκχκείσϑω γὰρ ἡ Il ῥητὴ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 44 ἴσον παρὰ τὴν 
I4 παραβεβλήσϑω τὸ ΤῊ πλάτος ποιοῦν τὴν D'Z ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὶ τετάρτη ἡ ΓΖ. Τῷ δὲ ἀπὸ τῆς D ἴσον παρὰ τὴν ZE παραβε-- 
βλήσθω τὸ ΖΗ πλάτος ποιοῦν τὴν ZO. ᾿Επεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν 
ἣ A τῇ Β' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς Avg ἀπὸ τῆς D. AG τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς AL ἴσον ἐστὲ τὸ I'E , τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B ἴσον ἐστὶ τὸ ZH 
σύμμετρον ἄρα ἐστὲ τὸ ΓΕ τῷ ΖΗ, 'Ὡς δὲ τὸ ΓΕ πρὸς τὸ ZH, 
οὕτως ἐσιὶν ἣ 12 πρὸς τὴν ΖΘ' σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἣ ΓΖ τῇ 
ZO μήκει. Ἡποτομὴ δέ ἔστι τετάρτη ἣ 1Ζ: ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ xci 
ἣ ΖΘ τετάρτη τὸ ZH ἄρα περιέχεταν ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς 
τετάρτης. ^Eàv δὲ χωρίον περιέχηταν ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς τε- 
τάρτης" ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἐλάσσων lovi, Δύναται δὲ τὸ ΖΗ͂ ἣ 


Hy ἐλάττων ἄρα 2oviv ἢ D. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 
ν 


99. 


Ad Lib. X. prop. 107. 
Ἄλλως. 

Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἣ 24 , σύμμετρος δὲ 
αὐτῇ $ Β' λέγω ὅτι ἣ DB μετὰ δητοῦ μέσον τό ὅλον ποιοῦσά ἔστιν. 

᾿Εχχκείσϑω ῥητὴ ἣ Dd, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 44 ἴσον παρὰ τὴν 
14 παραβεβλήσϑω τὸ ΤῈ πλάτος ποιοῦν τὴν I'Z ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὲ πέμπτη 5 ΓΖ, TQ δὲ ἀπὸ τῆς B ἴοον παρὰ τὴν ΖΕ παρα- 
βεβλήσϑω τὸ ZH πλάτος ποιοῦν τὴν ZO. ᾿Επεὶ οὖν σὐμμετρός 
ἐστιν 4 Αἰ τῇ B, σύμμετρόν ἔστι καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς D. 
᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4 ἴσον τὸ ΓΕ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς DB ἴσον τὸ 
ΖΙΣ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΕ τῷ ΖΗ͂' σύμμετρος ἄρα καὶ ἣ ΓΖ 
τῇ ΖΘ μήκει, ᾿Αποτομὴ δὲ πέμπτη ἐστὶν ἡ LZ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ 
πέμπτη καὶ 5 ΖΘ, ῥητὴ δὲ ἣ ΖΕ. ᾿Εὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ ἀποτομὴς πέμπτης, 7| τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστι. “]ύναται δὲ τὸ ZH ἡ B: 54 B ἄρα 


μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσι ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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36. 


Ad Lib. X. prop. 110. 
ἄλλως, 

'Eovo μέση 5 ΑΤ' λέγω ὅτι ἀπὸ τῆς ΑΓ' ἄπειροι ἄλογοι yi- 
νονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ πρότερόν ἔστιν ἣ αὐτή, 

Ἤχϑω τῇ AD πρὸς ὀρϑὰς ἢ AB, καὶ ἔστω ῥητὴ ὴ AB, καὶ 
ουμπεπληρώσθω τὸ BI* ἄλογον ἄρα ἐστὲ τὸ ΒΙ᾽, καὶ 5 δυναμένη 
αὐτὸ ἄλογός ἔστι. ΖΔυνάσθω αὐτὸ ἡ Γ4 ἄλογος ἄρα ἡ ΓΖά, καὶ 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον 5 αὐτή τὸ γὰρ ἀπ᾿ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ μέσην. Πάλιν, συμπε-- 
πληρώσθϑω τὸ Ed: ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ E, καὶ 5 δυναμένη αὐτὸ 
ἄλογός ἔστι. Ζυνάσθω αὐτὸ ἢ 21Ζ' ἄλογός ἄρα ἐστὶν ἡ AZ, καὶ 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἣ αὐτή; τὸ γὰρ ἀπ᾿ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν 1'4. 


“πὸ τῆς μέσης ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


57. 


Ad finem libri decimi. 
In editione Basileensi additur. 
Πρότασις Qus. 
JI τῇ ἐλάσοονι συμμέτρος ἐλάσσων ἐστίν, 
Ἔστω ἐλάσσων ἢ .4 καὶ τὴ “44 σύμμετρος ἔστω 5$ B' λέγω ὅειν 


ἣ B ἐλάσσων ἐστίν, etc, conferatur. 34, pag. 294. 


38. 


Ad fimem libri decimi. 
In ediüone Basileensi hoc theorema additur: 
Jlgóveotg QE. 
Ἵ τὴ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον παιούσῃ σύμμετρος μετὸ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 


᾿ e L4 A , * er - 
Ἔστω ἢ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα T; 4, etc. conf. 


39. pag. 294. 
39. 
Ad finem libri decimi, 


In omnibus editionibus haec ultima legitur totius libri propositio : 
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llgóxe«aiq Qu. (Bas) (9. (0 χ) 


Προχείσϑω ἧμιν δεῖξαι, ὅτι ἐπὶ τῶν τειραγώνων 
σχημάτων ἀσύμμετρὸς ἔστιν ἡ διάμετρος τῇ πλευρᾷ 
μήκει. 

Ἔστω τετράγωνον τὸ ABI, διώμετρος δὲ αὐτοῦ 7j ἍΤ λέγω 
ὅτι 5$ T ἀσύμμετρός ἔστι τῇ AB. μήκει. 

Ei γὰρ δυνατόν, ἔστω σύμμετρος" λέγω ὅτι συμβήσεται τὸν αὖ-- 
τὸν ἀριϑμὸν ἄρτιον εἶναν καὶ περιττόν" φανερὸν μὲν οὖν ὅτι τὸ͵ ἀπὸ 
τῆς ΑΙ διπλάσιόν ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς AD. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός 
ἔστιν ἡ [I τῇ AD, ἡ ΑΙ ἄρα πρὸς τὴν .4B λόγον ἔχεν 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. Ἐχέτω ὃν ὃ EZ πρὸς τὸν H, 
καὶ ἔστωσαν οἱ EZ, H ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς" οὐκ ἄρω μονὰς ἐστὶν ὃ EZ, Li γὰρ ἔσταν μονὰς ὃ EZ, 
ἔχει δὲ λόγον πρὸς τὸν 1l ὃν ἔχει ἡ “4 Γ᾽ πρὸς τὴν “38, καὶ μείζων 
9 «1 τῆς Dn μείζων ἄρα καὶ ἡ EZ μονὰς τοῦ H ἀριϑμοῦ, ὅπερ 
ἄτοπον" οὐκ ἄρα μονάς ἐστιν ὃ ΕΖ' ἀριϑιμιὸς ἄρα, Καὶ ἐπεί ἔστιν 
ὡς 7 I4 πρὸς τὴν .4B, οὕτως ὃ EZ πρὸς τὸν H, καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆς ΤΑ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4, οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρὸς τὸν 
ἀπὸ τοῦ H. Διπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ τοῦ ἀπὸ τῆς 48’ 
διπλασίων ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ EZ τοῦ ἀπὸ τοῦ ΤΠ ἄρτιός ἄρα 
ἐστὶν ὃ ἀπὸ τοῦ EZ ὧστε καὶ αὐτὸς ὃ EZ ὄρτιός ἔστιν. Τὶ γὰρ 
dv περισσὸς, καὶ ὃ ἀπ᾿ αὐτοῦ τετράγωνος περισσὸς ἂν ἦν, ἐπειδή- 
περ ἐὰν περισσοὶ ἄριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσι, τὸ δὲ πλῆϑος αὖ- 
τῶν περισσὸν ἢ, ὅλος περισσός ἔστιν" ὃ LZ ἄρα ἄρτιός ἐστι. Τε-- 
τμιμήσθω δίχα κατὰ v0 Θ, Kei ἐπεὶ οἱ EZ, H ἀριϑιμοὶ ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτον πρὸς ἀλλήλους 
εἰσί. Καὶ ἔστιν ὃ EZ ἄρτιος" περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὃ H. Εἰ γὰρ 
ἣν ἄρτιος, τοὺς EZ, Η δυὰς ἂν ἐμέτρει, (πᾶς γὰρ ἄρτιος ἔχει ué- 
ρος ἥμισυ,) πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον" οὖκ 
ἄρα ἄρτιός Pow ὃ ΗΜ’ περισσὸς ἄρα. Καὶ ἐπεὶ διπλάσιων ἐστὶν ὃ 


2 ^ ^ 


EZ τοῦ LO, τετραπλάσιος ἄρα ὃ ἀπὸ τοῦ EZ τοῦ ἀπὸ τοῦ EO: 


ε 5 ^ 


διπλάσιος δὲ ὃ ἀπὸ τοῦ ΕΖ τοῦ ἀπὸ τοῦ H* διπλάσιος ἄρα ὃ ἀπὸ 
e » ^ 


τοῦ II τοῦ ἀπὸ τοῦ ΕΘ' ἄρτιος ἄρα ἐσιὶν ὁ ἀπὸ τοῦ ΜΗ" ἄρτιος 


ἄρα διὰ τὰ εἰρημένα ὃ H, ᾿Αλλὰ καὶ περισσὸς, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνω- 


τον" οὐκ doc οὐμμετρός ἔστιν ἡ ΑΙ τῇ 24D μήκει" ἀσύμμετρος 


ἄρα. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 
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| ἄλλως. 


Δεικτέον δὴ καὶ ἑτέρως, ὅτε ἀσύμμετρός ἔστιν 7, τοῦ τετραγώ-- 
vov διάμετρος τῇ πλευρῷ, 

Ἔστω ἀντὶ μὲν τῆς διαμέτρου ἡ 24, ἀντὶ δὲ τῆς πλευρᾶς 5 B 
λέγω ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἣ Α τῇ Β μήκει. Ei γὰρ δυνατόν, ἔστω 
σύμμετρος" καὶ γογονέτω πάλιν ὡς ἥ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ὃ EZ 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν H, καὶ ἔοτωσαν ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς οἱ EZ, H* ot. EZ, H ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσί, “Δέγω πρῶτον ὅτι ὃ H οὐκ ἔστι μονάς. I γὰρ δυνατόν, ἔστω 


ς 


μονάς, Kolb ἐπεί ἔστιν ὡς 5 24 πρὸς τὴν D, οὕτως ὃ EZ πρὸς τὸν 
ΗΓ καὶ ὡς gt τὸ ἀπὸ τῆς “4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὃ ἀπὸ 
τοῦ £Z πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Π. 4Διπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς A τοῦ 
ἀπὸ τῆς Β' διπλάσιος ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ EZ τοῦ ἀπὸ τοῦ H. 
Καὶ ἔστι μονὰς ὃ H. δυὰς ἄρα ὃ ἀπὸ τοῦ EZ τετράγωνος, ὅπερ 
dowiv ἀδύνατον" o)x ἄρα μονάς ἔστιν ὃ H* ἀριϑιιὸς ἄρα. Καὶ 
ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς «4 πρὺς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ 
ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Η͂, καὶ ἀνάπαλιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς B πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς .4, οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ LI πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ. Πετρεῖ δὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς B τὸ ἀπὸ τῆς [4* μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ II τετρά- 
γωνος τὸν ἀπὸ τοῦ EZ: ὥστε καὶ d πλευρὰ αὐτοῦ ὃ Ἡ τὸν EZ 
μετρεῖ,  Mevosi δὲ καὶ ἑαυτὸν ὃ H* 0 H ἄρα τοῦς EZ, H μιετρεῖ, 
πρώτους ὄντας ἀλλήλοις, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον’ οὐκ ἄρα σύμμετρός 


ἔστιν 5 24 τῇ DB μήκει" ἀούμμενρος ἄρα. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


40. 
Ad finem libri decimi. 
Hoe ultimum scholium in omnibus editionibus adjunctum. est, 


Σ᾽ χόλέον. 


Εὑρημένων δὴ τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐθειῶν, ὡς τῶν 4, D, 
εὑρίσκεται καὶ ἄλλα πλεῖστα μεγέϑη ix δύο διαστάσεων, λέγω δὴ 
ἐπίπεδα ἀσύμμετρα ἀλλήλοις, ᾿Εὰν γὰρ τῶν 4, B εὐθϑείων μέσην 
ἐνάλογον λόβωμεν τὴν T, ἔσται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ ὠπὸ 


-— T ^ ^ » 4 ^ , ρ r 
“τῆς A εἴδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς l', τὸ ὅμοιον uci ὁμοίως ἀνα, αφὸ- 
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μένον, εἴτε τετράγωνα εἴη τὰ ἀναγεγραμμένα, εἴτε ἕτερα εὐθύγραμμα 
ὅμοια, εἴτε καὶ κύκλοι περὶ διωμέτρους τὰς M, Γ΄, ἐπείπερ οἱ κύκ. 
λοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα" εὕς- 
ρηνταν ἄρα καὶ ἐπίπεδα χωρία ἀσύμμετρα ἀλλήλοις, Ὅπερ ἴδει 
δεῖξαι. 

Δεδειγμένων δὲ καὶ τῶν ἐκ δύο διαστάσεων διαφόρων ἀσυμμέ- 
τρῶν χωρίων, δείξομεν τοῖς ἀπὸ τῆς τῶν στερεῶν ϑεωριᾶς, ὡς ἔστι 
καὶ στερεὰ σύμμετρά τὲ καὶ ἀσύμμετρα ἀλλήλοις, ᾿Εὰν γὰρ ἐπὶ τῶν 
ἀπὸ τῶν Αἴ, D τετραγώνων, ἢ τῶν ἔσων αὐτοῖς εὐθυγράμμων, ἄνα- 
στήσωμεν looi; στερεὰ, παραλληλεπίπεδα, ἢ πυραμίδας, ἢ σπρί- 
σματα, ἔσται τὰ ἀνασταϑέντα πρὸς ἄλληλα ὡς αἵ βάσεις. Καὶ εἰ 
μὲν σύμμετροί εἶσιν αἱ βάσεις, σύμμετρα ἔσταν καὶ τὰ στερεά" εἰ δὲ 
ἀσυμμέτροι, ἀσύμμετρα. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

"Αλλὰ μὴν καὶ δύο κύκλων ὄντων τῶν Α͂, B, ἐὰν ἀπ᾽ αὐτῶν 
ἐσοὐψεϊῖς κώνους, ἢ κυλίνδρους ἀναγράψωμεν, ἔσονταν πρὸς ἀλλή- 
λους ὡς αἵ βάσεις, τοῦτ᾽ ἔστιν ὡς οἱ 4, B κύκλοι, Καὶ εἰ μὲν σύμ- 
μετροί εἶσιν οἱ κύκλοι, σύμμετρον ἔσονταν καὶ οὔτε κῶνοι πρὸς «À- 
λήλους καὶ οἱ κυλινδρον" εἰ δὲ ἀσύμμετροί εἰσυν οἱ κύκλοι, ἀσύμμε- 
τρον ἔσονται καὶ οὗ κῶνον καὶ οἱ κύλινδροι. Καὶ φανερὸν ἡμῖν 
γέγωνεν ὅτι οὗ μόνον ἐπέ τὲ γραμμῶν καὶ ἐπιφανειῶν ἐστὶ σὐμμετρία 


& » , 5 ^ i1 ^ ^ ^ , 
καὶ ἀσὐμμετρία, ἀλλὰ καὶ ini τῶν στερεῶν σχημάτων, 


41. 
Ad libr. XI. prop. 23. 


Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι τρεῖς γωνίαι ἐπίπεδοι αἱ ὑπὸ ABT, AEZ, 
HOK, ὧν αἱ δύο τῆς λοιπῆς μείζονες ἔστωσαν πάντῃ; μεταλαμβανό- 
μεναι, περιεχέτωσαν δὲ αὐτὰς Voc. εὐθεῖαι αἱ AB. ΒΤ AE ΕΖ 
HO OK, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AT AZ ΗΚ’ λέγω ὅτι δυνατὸν 
ἐστιν ἐκ và» ἴοων ταῖς ΑΓ 4Z HK τρίγωνον συστήσασθαι, τοῖτ᾽ 
low. πάλιν ὅτι αἱ δύο τῆς λοιπῆς μείζονές εἰσι πάντῃ μεταλαμβα- |— 
νόμεέναι. Πὶ μὲν οὖν πάλιν αἱ πρὸς τοῖς B E Θ σημείοις γωνίαν 


͵ ς , 
ἔσκι εἰσὶν, ἔσαν ἔσονται καὶ αἱ AI 42 ΗΚ, καὶ ἔσονται ei δύο 
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τῆς λοιπῆς μείζονες. El δὲ ob, ἔοτωσαν ἄνισοι αἱ πρὸς τοῖς B. E 
O σημείοις γωνέαι, καὶ μείζων 1, πρὸς τῷ B ἑκατέρας τῶν πρὸς τοῖς 
E Θ' μείζων ἄρα ἔσταν καὶ ἣ AT εὐθεῖα ἑκατέρας τῶν AZ HK, 
Καὶ φανερὸν ὅτι ἢ «Αἴ''᾽ μεϑ' ἑκατέρας τῶν ZZ. HK τῆς λοιπῆς 
μείζων ἐστί, .déyo ὅτι καὶ αἵ 2Ζ ἮᾺΚ τῆς .41' μείζονές εἶσι. 
Συνεστάτω πρὸς τῇ .4B εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ B τῇ 
ὑπὸ HOK γωνίᾳ ἴση ἢ ὑπὸ “3844, καὶ κείσθω “μιῇ τῶν 48 BT 
4E EZ HO OK ἴση xy BA, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ A44, AI. 
Kai ἐπεὶ δύο oí AB, ΒΑ δυσὶ ταῖς HO OK ἴσαν eloiv ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι" βάσις ἄρα ἡ Α14 βάσει τῇ 
IK ἴση ἐστί, Καὶ ἐπεὶ αἱ πρὸς τοῖς E O σημείοις γωνίαν τῆς 
ὑπὸ ABI' μείζονές εἶσιν, ὧν ἣ ὑπὸ HOK τῇ ὑπὸ .4D.A ἐστὶν ἴση" 
λοιπὴ ἄρα ἣ πρὸς τῷ E γωνία τῆς ὑπὸ ABI' μείζων ἐστί. Χαὶ 
ἐπεὲ δύο αἱ .4B ΒΓ δυοὶ ταῖς AE EZ ἴἔδαι εἰσὶν ἑκατέρα ἕκα-- 
τέρᾳ, καὶ γωνία ἣ ὑπὸ 4ΕΖ γωνίας τῆς ὑπὸ AB Γ μείζων ἐστί" 
βάσις ἄρα ἢ AZ βάσεως τὴς I4 D μείζων ἐστίν. Ἴοη δὲ ἐδείχϑη 1 
HK τῇ 4: αἱ ἄρα AZ ΗΚ τῶν 4.1: AI μείζονές εἰσιν" Αλλὰ 
αὖ 44 AT τῆς AI μείζονές εἰσι" πολλῷ ἄρα ct 4Z HK τῆς 
AT μείζονές εἰσι. Τῶν AT AZ HK ἄρα εὐθειῶν αἱ δύο τῆς λοι- 
πῆς μείζονές εἶσι πάντῃ μεναλαμβανόμεναι" δυνατὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ 
τῶν ἴσων ταῖς AI 4Z HK τρίγωνον συστήσασθαι. Ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


49. 
Ad. -Libr..X1.« prop, 98, 


a à ut uo. 


"Ov δὲ τρόπον ᾧ μεῖζόν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς AB τοῦ ἀπὸ τῆς 4 
ἐκείνῳ ἔσον λαβεῖν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς ΞΡ, δείξομεν οὕτως, 

᾿Εχκείσϑωοαν αἱ ΑΒ AE εὐϑεΐαι, καὶ ἔστω μείζων ἡ “48, καὶ 
γεγράφϑω in! αὐτῆς ἡμικύκλιον τὸ ABI, καὶ εἰς τὸ ABI ἡμι- 
κύκλιον ἐνηρμόσθω τῇ AE μὴ μείζονι οὔοη τῆς AB διαμέτρου ἴοη 


εὐθεῖα ἡ AD, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ BI. 
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"Ent οὖν ἐν ἡμικυκλίῳ τῷ ΑΑΒ1' yovla ἐστὶν ἡ ὑπὸ ALB, 
ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 7 ὑπὸ ΑΓΒ' τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΑΒ ἴσον doi τοῖς 
ἀπὸ τῶν ΑἹ ΤΒ' dera τὸ ἀπὸ τῆς AB τοῦ ἀπὸ τῆς AT μεῖζόν 
low τῷ ἀπὸ τῆς DB. Ἴση δὲ ἡ ΑΥΤ τῇ AZ: ὥςτε τὸ ἀπὸ τῆς 
148 τοῦ ἀπὸ τῆς 45 μᾶζόν ἔστι τῷ ἀπὸ τῆς DB. 'Eáv οὖν τῇ 
ΒΓ ἴσην τὴν EP ἀπολάβωμεν, ἔσται τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ τοῦ ἀπὸ «nq 
ΞΑ͂ μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς EP. Ὅπερ προέκειτο ποιῆσαι, 


43. 


Ad. Libr. XIL 4. 


(Pro ii quae sequuntur inde a vocabulo Καὶ [ pag. 207. lin. 12] 
haecce leguntur in cod. Vat. et aliis quibusdam). 


Mag δὲ τὰ εἰρήμενα πρίσματα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ πρίσμα, 
οὗ βάσις μὲν τὸ ΚΒΙΞΑ͂ παραλληλόγραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἥ OM 
εὐθεῖα, πρὸς τὸ πρίσμα, οὗ βάσις μὲν τὸ ΠΕΦΡ παραλληλόγραμ- 
μον, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΣΊ εὐθεῖα, καὶ τὰ δύο ἄρα πρίσματα οὗ τε 
βάσις μὲν τὸ ICBZ A παραλληλόγραμμον, ἀπεναντίον δὲ 4 OM, καὶ 
oU βάσις μὲν τὸ AE T' τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ OMIN πρὸς τὰ 
πρίσματα οὗτε βάσις μὲν τὸ ΠΕΨΙΡ, ἀπενάντιον δὲ ἢ ΣΊ εὐϑεῖα, 
καὶ οὗ βάσις μὲν τὸ ΡΦΖ τρίγωνον, ἀπεναντίον δὲτὸ ETT "καὶ ὡς ἄρα ἣ 
AB Γ βάσις πρὸς τὴν AEZ βάσιν, οὕτως τὰ εἰρημένα δύο πρίσματα πρὸς 
τὰ εἰρημένα δύο πρίσματα. Καὶ ὁμοίως ἐὰν διαιρεϑῶσιν αἱ OMINH 
ZTTO πυραμίδες εἴς τε δύο πρίσματα καὶ δύο πυραμίδας, ἔσται καὶ ὡς 
5 OMN βάσις «τὸς τὴν ΣΤΥ βάσιν, οὕτως τὰ ἐν τῇὟ OMINH πυρα- 
μίδι δύο πρίσματα πρὸς τὰ ἐν τῇ ΣΤΥ͂Θ πυραμίδι δύο πρίσματα. 
᾿Αλλ᾽ ὡς OMEN βάοις πρὸς τὴν ΣΤΥ βάσιν, οὕτως ἡ ABT βάσις 
“πρὸς τὴν AEZ βάσιν, ἴσον γὰρ ἑκάτερον τῶν OMN. ΣΤΥ τριγώ- 
vov ἑκατέρῳ τῶν AZ I' ῬΦΖ' καὶ ὡς ἄρα 7] ABI βάσις προς τὴν 
AEZ βάσιν, οὕτως τὰ τέσσαρα πρίσματα πρὸς τὰ τέσσαρα πρίσματα. 
“Ὁμοίως δὲ κἂν τὰς ὑπολειπομένας πυραμίδας διέλωμεν εἴς ve δύο 
πυραμίδας καὶ εἰς δύο πρίσματα, ἔσται ὡς 5 ABT βάσις πρὸς 


τὴν 4ΕΖ βάοιν, οὕτως τὰ & τῇ “18 ΓΗ͂ πυραμίδι πρίσματα πάντα 


BR asap cita 
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πρὸς τὰ ἐν τῇ 4EZO πυρομέδε πρέσματα πώντα ἰσοπληϑῆ. Ὅπερ 
ἔδεε δεῖξαι, 


44. 
Ad Lib. XIL prop. 6. 


Pro ea, quam recepimus, demonstratione ᾿Επεζεύχϑωσαν εἰς, ( p. 211. 
lin. 19) usque ad πρὸς τὴν J44EM πύραμίδα (1.28.) hanc offe- 


runt editiones Oxonia et Basileensis. 


Διηρήσθϑω γὰρ ἡ μὲν ABIAE βάοις dg τὰ ABIT Α14 
“44Ὲ τρίγωνα" ἥ δὲ ZHOKA εἰς τὸ ΖΗΘ ZOK ZK.A τρίγωνα, 
καὶ νενοήσϑωσαν ἐφ᾽ ἑἕκάοτου τριγώνου πυραμίδες ἐσοὐψεῖς ταῖς ἐξ 
ἀρχὴς πυραμίέσι. Koi ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 
AIA τρίγωνον, οὕτως 9, 4B I'M πυραμὶς πρὸς τὴν ΑΔ DAM πυ- 
ραμέδα, καὶ συνθέντι ὡς τὸ 418 ΓΔ τραπέζιον πρὸς τὸ ATA τρί- 
ψωνον, οὕτως 4 ΑΒΙΔΙΜ πυραμὶς πρὸς τὴν Δ ΓΔΙΙ͂ πυραμίδα. 
“λλὰ καὶ ὡς τὸ αὶ ΓΔ τρίγωνον πρὸς 10 AE τρίγωνον, οὕτως * 
ADAM πυραμὶς πρὸς τὴν AAEM πυραμίδα. 


45. | . 
Ad Lib. XII. prop. 17. 


Ἄλλως. 


Δεικτέον δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον, ὅτι μείζων ἐσιὶν ἡ Ai 
τῆς AH. Ἤχϑω ἀπὸ τοῦ H τῇ AH πρὸς ὀρϑὰς ἡ H2, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἣ 4.2, Τέμνοντες δὴ τὴν EB περιφέρειαν δίχα, καὶ τὴν 
ἡμίσειαν αὐτῆς δίχα, καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες, καταλείψομέν τινα 
περιφέρειαν, 3| ἔστιν ἐλάσσων τῆς ὑποτεινομένης τοῦ BI'AE χύκλου 
περιφέρειας, ὑπὸ τῆς ἴσης τῇ H2. «Αελείφϑω, καὶ ἔστω 7? KB 
περιφέρεια" ἐλάσοων ἄρα καὶ 4 KD εὐθεῖα τῆς ΠΩ. Καὶ ἐπεὶ dv 


who ἐστὲ τὸ ΒΙΚΣΟ τετράπλευρον, καὶ εἴοιν ἴσαι αὖ OB BK 
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KZ, καὶ ἐλάσσων ἣ ΟΣ" ἀμβλεῖα doa ἐοτὶν ἣ ὑπὸ DWO γωνία, 
μείζων ἄρα 7 BO τῆς DW, ᾿Αλλὰ τῆς ΒΟ μείζων ἐστὶν ἣ ΠΏ" 
πολλῷ ἄρα 7 HL μείζων ἐστὲ τῆς ΒΨΨ' μεῖζον «Qe καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς Hf) τοῦ ἀπὸ τῆς D Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 5 4.2, τῇ AD, ἴσον 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4.2 τῷ ἀπὸ τῆς 4D. Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
4.2, ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν AH HL, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 431) ἴσα τὰ ἀπὸ 
τῶν DU ΨΑ͂' τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΠ 11 Voc ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 
ΒΨ, ΨΑ͂, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς DW ἔλασσόν ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς 4.2," Àoc- 
πὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς UL4 μεῖζόν ἐστι τοῦ ἰπὸ τῆς [H^ μείζων ἄρα 
ἡ AW τῆς HI. 


46. 


Ad Lib. XIII. prop. 5. 


Ἄλλως. 


᾿Εὼν εὐθεῖα γραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον λόγον τμηϑῇ, ἔσται ὡς 
συναμφότερος 7, ὅλη καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα πρὸς τὴν ὅλην, οὕτως jj 
ὅλη πρὸς τὸ μεῖζον τμῆμα. 

Εὐθεῖα γάρ τις ἣ 448 ἄκρον καὶ μέσον λόγον τετμήσθω κατὰ 
τὸ I' καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα τὸ 24 I" λέγω ὅτι ἐστὴν ὡς συναμφό- 
τερος 3; ΒΑ ΑΤ' πρὸς τὴν ΒΑ, οὕτως ἣ ΒΑ πρὸς τὴν AT. 

Κείσθω γὰρ τῇ 4I ἴση ἣ .4“Δ' λέγω ὅτι ἐστὶν ὧς ἣ AB πρὸς 
τὴν ΒΑ͂, οὕτως ἢ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 411. Ἐπεὶ γὰρ ἣ JB ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ D, καὶ μεῖζον τμῆμά ἔστι τὸ 4Γ' 
ἔστιν ἄρα ὡς ἣ B.4 πρὸς τὴν AT, οὕτως ἣ 4T πρὸς τὴν ΓΒ. Ἴση 
δὲ ἡ AT τῇ 4Δ' ἔστιν ἄρα ὡς ἣ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 4A, οὕτως ἢ AT 
πρὸς τὴν DB: ἀνάπαλιν ἄρα ἐστὶν ὡς 45 AA πρὸς τὴν 448, οὕτως 
ἥ BU πρὸς τὴν ΓΑ͂' συνθέντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἣ ΔΒ πρὸς τὴν BA, 
οὕτως ἣ ΒΑ πρὸς τὴν 4T. Ἴση δὲ ἐστὶν ἣ AA τῇ MI" ἔστιν ἄρα 
ὡς συναμφότερος ἣ ΒΑ ΑΤ πρὸς τὴν B.4, οὕτως ἡ Β.Α πρὸς τὴν 
AT. Καὶ ἐπεὶ δέδεικται ὧς 3; ΔΒ πρὸς τὴν BA, oUvog ἣ BA πρὸς 
τὴν AI" ἴση δὲ AT τῇ 4Δ' Fou» ἄρα ὡς ? ΔΒ πρὸς τὴν BA, 


οὕτως ἡ B4 πρὸς τὴν 4A. 'H AB ἄρα ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
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τέτμηται κατὰ τὸ 44, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν dj ἐξ ἀρχῆς εὐθεῖα 
5 AB. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4. 
Ad Lib. XIII. prop. 1 — 5. 


Quod sequitur scholium de analysi et synthesi, conjunctum quinto 
theoremati additum est in Cod. Vat. At in edd. Ox. et Bas. ad sin- 


gula theoremata singulae ejus partes adjectae sunt. 


Ανάλυσις x«i σύνϑεσις. 


Τί ἔστιν ἀνάλυσις καὶ τί ἐστι οὐύνϑεσις; 

ἀνάλυσις μὲν οὖν ἐστὲ λῆψις τοῦ ζητουμένου ὡς δμολογουμένου 
διὰ τῶν ἀκολούϑων ἐπέ τι ἀληϑὲς δμολογούμενον. 

Σύνθεσις δὲ λῆφις τοῦ δμολογουμένου διὰ τῶν ἀκολούϑων ἐπὲ 


τὴν τοῦ ζητουμένου κατάληξιν ἢ κατάληψιν, 


Τοῦ πρώτου ϑεωρήματος ἣ ἀνάλυσις ἀνεὺ κατα- 


γραφῆς. 


Εὐϑεϊα γάρ τις 5 418 ἄκρον καὶ μέσον λόγον τετμήσϑω κατὰ 
τὸ I, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα 97 AT, καὶ τῇ ἡμισείᾳ τῆς AB ἴση 
κείσϑω 1 414 λέγω ὅτι πενταπλάσιόν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς ΓΔ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΔΑ͂. | 

᾿Επεὶ γὰρ πενταπλάσιόν Port τὸ ἀπὸ τῆς ΓΔ τοῦ ἀπὸ τῆς A4, 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΓΔ ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν T4 4Δ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΤΑ 4Δ' τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν TA AA μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΑ 
AA πενταπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς AA* διελόντι ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
ΤΑ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΑ͂ AA τετραπλάσιόν ἐστε τοῦ ἀπὸ 
τῆς AA. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν δὶς ὑπό τῶν I'4 AAA ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν BA AT, διπλῆ γὰρ 5 ΒΑ τῆς AA, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς AT Voov 
ἐστὲ τὸ ὑπὸ vOv AB ΒΤ, yàg AD ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμη- 


ται" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Β΄ AT μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν AB BI τετρα- 
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πλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 44. Ἀλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ AD μετὰ 
τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ τὸ ἀπὸ τῆς AB ἐστι" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AB 
τηεραπλάσιόν dors τοῦ ἀπὸ τῆς A4, "Eon δὶ, διπλῆ γάρ ἐστιν ἣ 
ΒΑ τῆς 44. 


Σύνϑεσις. 


᾿Επεὶ οὖν τετραπλάσιόν ἔστε τὸ ὑπὸ τῆς D, τοῦ ἀπὸ τῆς AA, 
ἀλλὰ τὸ ἀπὸ τῆς 4D τὸ ὑπὸ τῶν DA AD ἐστὶ μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν 
AB BI" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BA AI' μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν 4B BD 
τετραπλασιὸν ἔστε τοῦ ἀπὸ τῆς 44, Αλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν BA 
AT ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 44 Α1', τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB ΒΓ 
loo» ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς J4I" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς Α΄ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΔΑ 41 τετραπλάσιον ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς A4: ὥστε τὰ ἀπὸ 
τῶν ΔΑ͂ 4I μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ΔΑ͂ ΑΓ' πενταπλάσιόν ἔστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς Δ. Τὰ δὲ ἀπὸ τῶν A.4 L4 I' μετὸ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν A.4 
AY τὸ ἀπὸ τὴς ΓΔ ἐστί" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΓΔ πενταπλάσιόν ἔστιν 


^ 


τοῦ ἀπὸ τῆς A4. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Toi δευτέρου ϑεορήματου v ἀνάλυσις ἄνευ κατα- 
γραφῆς. 


Εὐθεῖα γάρ τις ἣ ΓΔ τμήματος ἑαυτὴς τοῦ ΔΑ πενταπλάσιον 
δυνάσθω, τῆς δὲ ΔΙΑ͂ διπλῆ κείσϑω ἣ ΑΒ' λέγω ὅτι ἣ .4B. ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ l' σημεῖον, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά 
ἔστιν ἡ «4Τ1΄, ἥτις ἐστὲ τὸ λοιπὸν μέρος τῆς ἐξ ἀρχῆς εὐϑείας, 

"Ens γὰρ ἡ 438 ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται χατὰ τὸ I, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἔστιν ἡ 4 τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AB BI ἴσον 
ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς JI. "Eowi δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ AT τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν Δ. 4I ἴσον, διπλῆ γάρ ἔστιν ἡ ΒΑ͂ τῆς 4Δ' τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν AB BT μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν ΒΑ͂ 4D, ὅπερ ἐοτὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς .18 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AA AT ucc τοῦ ἀπὸ τῆς AT. 
Τετραπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4B τοῦ ἀπὸ τῆς ΔΑ͂' τετραπλάσιον 
ἄρα καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AA 4“ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΑΓ' τοῦ ἐπὸ 
τῆς .4“Δ᾽ ὥςτε καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΔΑ͂ ΑΔΓ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AA AT, ὕπερ ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΔ, πενταπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
AAA. Ἔστι δέ. 


Συ»ν- 
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Σύνϑεσις. 


Ἐπεὶ οὖν πενταπλάσιόν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ τοῦ ἀπὸ τῆς dA, 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς I4 τὰ ἀπὸ τῶν Z4 AT' ἐστὶ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΔΑ͂ AT" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν Z4 4 μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 214 
ΑΓ πενταπλάσοιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς. 4.44’ διελόντι ἄρα τὸ δὲς ὑπὸ 
τῶν 4.4 AT μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 4:.Γ τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
AZ: ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς .18Β τετραπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς A4: 
τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν 444 AT', ὅπερ ἐστὶ τὸ ἅπαξ ὑπὸ τῶν BA .AT 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AT ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς AD. ᾿4λλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς AB τὸ ὑπὸ τῶν AB ΒΓ ἐστὶ μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν BA AT" τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΑ͂ 47' μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν AB BI ioo ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν ΒΑ͂ AT μετὰ τοῦ ἐπὸ τῆς AT" καὶ κοινοῦ ἀφαιρεθέντος 


oU ἱπὸ τῶν BA 4T, λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 4B BI ἴσον ἐστὶ 


τ 


τῷ ἀπὸ τῆς “11: ἔστιν ἄρα ὡς 5 BA πρὸς τὴν A4 T, οὕτως ἣ AT 
πρὸς τὴν 18. Μείζων δὲ ἣ ΒΑ͂ τῆς AD" μείζων ἄρα καὶ ἡ 43} 
τῆς I'B: 5 4B ἄρα ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ F, 


καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἔστιν ἢ AT. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Τοίτου ϑεωρήματος ἣ ἀνάλυσες. 


| 

Εὐϑεῖα γὰρ γραμμὴ 9» AB ἄκρον καὶ μέσον λόγον τετμήσθω 
χατὰ τὸ Γ' σημεῖον, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα ἣ AI, καὶ τῆς AT 
ἡμίσεια ἣ ΤΩ λέγω ὅτι πενταπλάσιόν ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 84) τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΓΖ. 

᾿Επεὶ γὰρ πενταπλάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΔ τοῦ ἀπὸ τῆς 14, 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΔΒ τὸ ὑπὸ τῶν AB BI ἐστὶ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΓΔ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4B ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AU πενταπλάσιόν 
ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς AI' διελόντι ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν AB DBI' τετραπλά- 
σιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AÍ. Τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ,.Β BI' ἴσον ori τὸ 
ἀπὸ τῆς 41, 2 γὰρ 4B ἄκρον καὶ μέσον λόγον τένμηταν κατὰ τὸ 
Τ᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 4 Γ τειραπλάσιόν ἐστν τοῦ ἀπὸ τῆς PA. Ἔστι 
δὲ, διπλὴ γὰρ ἣ AT τῆς TA. 


Σύνϑε 0c. 


"Ens διπλὴ ἔστιν ἡ L4 P' τῆς ΓΔ, τετραπλάσιόν ἔσει τὸ ἀπὸ τῆς 


AT τοῦ ἀπὸ τῆς AT. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ τῆς AT ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
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τῶν 18 BI" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AD DU τετραπλάσιόν ἐστε τοῦ ἀπὸ 
τῆς AI" συνθέντι ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν AD BI μετὸ τοῦ ἀπὸ τῆς ΔΙ", 
ὅπερ ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΔΒ, πενταπλάσιόν ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς AI. 
Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Τοῦ τετάρτου ϑεωρήματος 3 ἀνάλυσις. 


Εὐθεία γὰρ γραμμὴ ἡ 4D. ἄκρον καὶ μέσον λόγον τετμήσθω 
κατὰ τὸ I, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα τὸ 44D" λέγω ἕτι τὰ ἀπὸ τῶν 
AB ΒΓ τριπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς «4 Γ. 

᾿Επεὶ γὰρ τὰ ἀπὸ τῶν 4,8 ΒΓ τριπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
AT, ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν 48 Β᾽ΓΙ͂τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48 DT ἐστὶ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τῆς AI" τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν AB ΠῚ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 
AT τριπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 4T διελόντι ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν 4B BI διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 4I" ὥςτε τὸ ἅπαξ ὑπὸ 
τῶν 48 BT ἴσον 2ovi τῷ ἀπὸ τῆς AT. "Eow δὲ, ἡ γὰρ AB ἄκρον 


καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ I. 


Σύνϑεσις. 

Ἐπεὶ οὖν 5 4B ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ [", 
καὶ ἔστι μεῖζον τμῆμα 7 ΑΤ', τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 48 ΒΙ' ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς 4I" τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν AB ΒΙ᾽ διπλάσιόν ἔστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΑΓ' συνθέντι ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48 BI' μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς 41 τριπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AI" ἀλλὰ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB BI μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 41Τ' τὰ ἀπὸ τῶν AB BI' ἐστὶ τετρί-- 
γωνα" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AB BI τετράγωνα τριπλάσιά ἔστι τοῦ ἀπὸ 
τῆς AI. 


3 ΄ 


Τοῦ πεμπτοῦ ϑεωρήματος ἣ ἀνάλυσις. 


Εὐϑεῖα γάρ τις d 48. ἄχρον xui μέσον λόγον τετμήσθω κατὰ 
τὸ D' καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα 4 44D, καὶ τῇ 41' Vou κείσϑω ἣ 
ΑΔ" λέγω ὅτι ἣ 48Β ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ A, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ BA. 

Ἐπεὶ γὰρ 5 ΔΒ ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ A, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῖμώ ἔστιν ἣ ΑΒ’ ἔστιν ἄρα ὡς ἢ ΔΒ πρὸς τὴν 
BA, οὕτως ἣ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AA. Ἴση δὲ ἣ 4A τῇ «411 ἔστιν ἄρα 
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ὡς $ AB πρὸς τὴν ΒΑ͂, οὕτως ἣ BA πρὸς τὴν A1" ἀνκοτρέψαντι 
ἄρα ὡς ἣ ΒΔ πρὸς τὴν AA, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν BT* διελόντι 
ἄρα ὡς ἢ ΒΑ πρὸς τὴν 4Δ, οὕτως ἢ ΑΤ' πρὸς τὴν TB. Ἵση δὲ 
$ ΑΔ τῇ 411" ἔστιν ἄρα ὡς v, BA πρὸς τὴν AT' οὕτως 5 AT 
πρὸς τὴν ΓΒ, Ἔστι δέ, ἣ γὰρ 448 ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμη;- 


ται κατὰ τὸ I. 


Σύνϑεσις, 


᾿Επεὶ οὖν ἢ .4B ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηταν κατὰ τὸ Γ᾽ 
ἔοτιν ἄρα ὡς ἢ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AT, οὕτως ἣ 4T πρὸς τὴν ΓΒ. Ἴση 
δὲ ἢ .,11' τῇ 44d: ἔστιν ἄρα ὡς 5 BA πρὸς τὴν A44, οὕτως ἢ AT 
πρὸς τὴν ΓΒ" συνϑέντι ἄρα ὡς ἣ B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἣ Β. 
πρὸς τὴν DI" ἀναστρέψαντέ τε ὡς 5 ΒΔ τρὸς τὴν ΒΑ͂, οὕτως ἣ 
BA πρὸς τὴν AI. Ἴση δὲ ἣ AD τῇ Α4 ἔστιν ἄρα ὥς ἣ 48 
πρὸς τὴν ΒΑ͂; οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν 4: ἣ ἄρα 418 ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ 4, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα ἔστιν ἣ AB. 


Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


48, 


Ad. Libr. XIII. prop. 13. 


A nj t 


Δεικτέον ὅτι ἐστὶν oc 5 AB πρὸς τὴν B l', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
4Δ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AT. 

᾿Εχχείσϑω γὰρ ἢ τοῦ ἡμικυκλίδυ καταγραφὴ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 
ΔΒ, x«b ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς AI' τετράγωνον τὸ EI', καὶ συμ-- 
πεπληρώσϑω τὸ ZB παραλληλόγραμμον, Ἐπεὶ οὖν διὰ τὸ ἐσογώ-- 
vio» εἶναν τὸ ΔΑ͂Β τρίγωνον τῷ ΔΑ͂Γ' τριγώνῳ, ἔστιν ὡς ἣ ΒΑ͂ πρὸς 
τὴν ΑΔ, οὕτως ἣ AA πρὸς τὴν AI" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΑ AT 
toov ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς 4Δ. Kali ἐπεὶ ἐστὲν og | AB πρὸς τὴν BI, 
οὕτως τὸ EB πρὸς τὸ ΒΖ, καὶ iow τὸ μὲν EB τὸ ὑπὲ τῶν ΒΑ 
«11, Voy γάρ ἔστιν 5 ΕΖ“ vij 41, τὸ δὲ ΒΖ τὸ ὑπὸ τῶν AT ΓΙ». 
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ὡς ἄρα ἡ 418 πρὸς τὴν BI', οὕτως và ὑπὸ τῶν Β΄ ΑΓ πρὸς τὲ 
ὑπὸ τῶν AT IB. Ka) ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν DA AT ἴσον τῷ 
ἀπὸ τῆς AA, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AT ΓΒ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AT, 5 
γὰρ ZD κάϑετος τῶν τὴς βάσεως τμημάτων τῶν AT ΓΒ μέση ἀνά- 
λογόν ἐστι, διὰ τὸ ὀρϑὴν εἶναι τὴν (nó MAB' ὡς ἄρα 7 48 
πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AA πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΔΙῚ Ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι, 


Appendix VI. 


Lectiónum Varietas. 


AMARAS 


A, 'lomi primi. 
V. sive Vat. significat Codicem Vaticanum a Peyrardo collatum. 
B, sive Bas. editionem Basileensem, Ὁ, sive Ox. Oxoniensem, P. 
sive Par. Parisiensem Peyrardi. 
praeterea ab, —— abest, abs, — absunt. 
Paginarum numerus in margine, linearum in contextu iudi- 


catur, 


Ὅρον Definitiones. 

&, 1. οὖὔϑέν haec vocis forma (Plutarch. Lyc. 6.) in om- p. 1. 
nibus exstat exemplaribus Elementorum, --- ἡ 8. lin. 2. ἐπ᾿ 
εὐθείας sic rescripsi pro vulgato ἐπ᾿ εὐθείαις et Proclo auctore, 
el secundum postulatum respiciens. Sunt, qui in sequentibus 
aul τῶν γραμμῶν abjici aut articulum 7; post κειμένων scribi 
jubeant. — — 9' 9, Verborum ordinem εχ  Proclo recepi. 
Ediüones Basileensis, Oxoniensis et Cod. Vindebonensis habeni: 
αὖ περιέχουσαν τὴν γωνίαν ygopquei. Parisiensis cum. Cod. Vati- 
cano c£ περὺ τὴν εἰρημένην γωνίαν γραμμαὶ, — ἐς 10. lin. 2. Sic 
scripsi cum ed. P. et Cod. V. et Proclo. Invertunt verborum ordi- 
nein ceterae edd. 099»; ἔστιν ἑκατέρα τῶν too» γωγνῶν, — Lin. 3. lu 
cod. Vindeb. ab. ἐστὺ et pro εὐθεῖα legiwur γραμμὴ, — ἐδ, 14. 


Male se habet in ceteris edd. commatis signum ore, v0. Proclus 


(2 


arüculum τὸ omisit. — ἐέ, 15. lin. 4. Peyrardus ex cod. V. sep- p. 
temque aliis scripsit αὖ προςπέκτουσαν πρὸς τὴν τοῦ κύκλου περι- 
φέρειαν, quod recte reprehenderunt Delambre ct Prony in epistola 
editioni P. praefixa. Ejecit haec Verba Camererus probante viro 
eruditissimo, Neydianae operae non indocto aestimatore. Verba 


* ^ . . . a "i 
πρὸς τὴν etc. desunt iu oimmnibus prioribus edd, et apud Procl, qui 
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etiam non habet ea verba, quae supra leguntur ἥ καλεῖται περιφέ. 
Qc (definitio iu definitione?) quare de his quoque dubitari po- 
test, num ab Euclide sint adjecta, praesertüm cum περιφέρεια in 
sequentibus (ex. gr. VII. 11, 12.) significet promiscue et totam 
circumferentiam et partem ejus, nonnunquam etam κύχλος pro 
περιφέρεια legatur. (cf. demonstrationem I, 1.) — εἐϑ', 19. Hanc de- 
finitionem ex Proclo recipiendam esse putavi pro illa, quam omnes 
libri tueri videntur: Τμῆμα κύκλου etc. quae iisdem verbis circum- 
scripta initio libri sexti iterum legitur, cui tamen, ut ne nihil intersit, 
Codex V. septemque alii, quos Peyrardus est secutus, haec addi- 
derunt: ἢ μείζονος ἢ ἐλάσσονος ἡμικυκλίου, — At Proclus nostram 
certe in suis manuscriptis reperit definitionem. Exhibitis enim ver- 
bis ipsis, explicandi causa haec addidit: Καὶ μὲν δὴ ὅτι τὸ αὐτὸ 
τοῦ ἡμικυκλίου κέντρον ἐστὶν ὅπερ καὶ τοῦ κύκλου, φανερόν, 4 γὰρ 
διάμετρος ἐφ᾽ ἑαυτῆς ἔχουσα τὸ κέντρον συμπληροῖ τὸ ἡμικύκλιον 
καὶ ἀπὸ τούτου πᾶσαν αἱ πρὸς τὴν περιφέρειαν ἔσαν προςπίπτουσιν 
ἀπὸ τοῦ κέντρου, Ἕν ἄρα τὸ κέντρον ἐστὲ τοῦ ἡμικυκλίου καὶ τοῦ 
κύκλου. Καὶ ἐπισημαντέον ὅτι μόνον τοῦτο τῶν σχημάτων ἐπὶ τὴν 
περίμετρον τὸ κέντρον ἔχει, λέγω δὲ τῶν ἐπιπέδων σχημάτων ὥςτε 
συνάγοις ἂν ὅτε τὸ κέντρον τρεῖς ἔχει τόπους (male. B. τρόπους), 
ἢ γὰρ ἐντὸς τοῦ σχήματος ὥςπερ ἐπὶ τοῦ κύκλου ἢ ii τῆς περι- 
μέτρου ὡς ini τοῦ ἡμικυκλίου ἢ ἐκτὸς ὡς ἐπὶ τῶν κωνικῶν γραμ- 
μῶν (et in minori segmento, adnotante Savilio). — Praemisit 
Euclides initio definitiones non omnes sed eas tantum, quibus ad 
ea, quae in prioribus duobus libris demonstrantur, uti voluit. Nulla 
plane mentio facta est in his libris de segmento circnli, sed semi- 
circulus centrumque ejus nota ut sint, problematis ulümi in 
secundo libro et solutio et argumentatio postulare mihi videntur. 
Quare Theonis haec esse videtur Euclidearum definitionum perinu- 
tatio, cujus Elementorum recensio Proclo non satis cognita fuisse 
videtur. Conf. Append. IV. pag. 304. 305. — x. 20. E99. 
σχημ. invertunt, Cod. V., ed. B. Vocem γραμμῶν omittit ed, B. — 
κδ΄, 94. lin. 2. B. et O. omittunt articulum τὰς, male, cum 
tria tantum sintlatera trianguli. Rectius omittitur in definitione 25, 
id quod facere non dubitavi vel contra lbrorum auctoritatem, — 
κε΄. Q0. ἀνέίσας. B. O. — x5. 27. "Ev τὲ (sic) B., in quo 


viuum typographi patet, quod male emendasse videtur Gregory 
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scribendo Ἔτι δὲ, repugnantibus codicibus et Proclo. — Lin. 2. 
μίαν ex Proclo recepi. —' x9. 29. Arüculus τὰς omittitur in edd. 
O. et B. (cf. def. 24.) — λέ, 35, ΠΙαράλλ. εὖϑι cio. sic scripsi 
secundum Proclum rectius, Ceterae editiones invertunt: ZZag. 


εἰσ. £09, — Lin. 2. ἐπ᾿ ἄπειρον. B. O. 


Postulata. αΑἀϊτήματα (πέντε addit. Cod. Vindeb.) 


ά, 1. «4ἰτήσϑω. Cod, Vind, pro w5jo9e. — f. 2. 


In, 2.- Vulgo ἐκβάλλειν, Nos Proclum secuti sumus.  Aoristi 
infinitivorum- vim in postulatis et problematis ignorant, qui 
lectionem vulgatam praeferunt, — y. 8. Vulgo γράφεσθαι. 
Nos eadem de causa Proclum secuti sumus. — δ΄, 4. Hoc postu- 
latum in. edd. B. et Ὁ. locum decimum inter communes notio- 
nes retinet, hisque verbis expressum est. Καὶ πᾶσαι αἵ ὀρϑαὶ 
γωνίαν ἔσαν ἀλλήλαις 0t. Eaedem editiones subsequens postulatum, 
inter locos communes receperunt (undecimo loco) Καὶ πᾶσαι αἵ 
ὀρϑαὶ γωνίαν Voas ἀλλήλαις εἰσί, Nihilo minus Gregorius in mar- 
gine adscripsit: ;,In quibusdam codicibus Axiomata X et ΧΙ, in- 
ter postulata numerantur Cum vero hoc in omnibus, quos Pey- 
rardus iuspexit, codicibus factum esse videamus, cumque ipse 
Proclus, quamquam invitus, codicem suum secutus, ut paulo post 
videbimus, eundem ei tribuerit locum, non dubium est, quin Pa- 
risiensem editionem secuti, quod etiam Camererum fecisse vide- 
mus, debitum illi axiomati vindicaverimus locum. — £& 5. εὐθεῖά τις. 
ed. P. ex Cod, V., qui tamen initio propositionis 28. hunc articu- 
lum non habet, — Lin. 4 ἀλλήλαις post συμπίπτειν cum Proclo 
omisi, praepositione Οὐῥύ — rem satis lucide indicante. Hoc enun- 
ciatum, quia postulatis adjungendum sit nemo dubitabit, qui du- 
plicem  postulandi vim cognoverit, scilicet, ut aliquid sine insti- 
tutione efficiatur, et ut aliquid perse intelligatur. Hanc apud an- 
tiquos fuisse αὐτημάντων naturam ex ipso Archimede docemur, qui 
"scribit: αἰτούμεθα τὰ ἔσω βάρη ἀπὸ τῶν ἴσων μηχῶν ἰσοῤῥοπεῖν. 
— Euclidem vero ab Archimede in hac re non dissensisse omnes 
fere indicant codices nostrum ordinem exhibentes; siu et ita dubi- 
tas, ipsius Procli dubitatio, quid Euclides scripserit, optime prodet, 
llle enim: Τοῦτο καὶ παντελῶς διαγράφειν χρῇ τῶν αἰτημάτων, 


, A] J - οι» 
θεώρημα γαρ ἔστι etc, — Hoc rectius de quarto postulato dici 


p. 3. 
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potuit, Facile enim demonstrari potuit angulum, angulo ipsi dein- 
ceps aequalem, cuilibet ali angulo ipsi deinceps aequali, esse 
aequalem, Euclides autem, cum videret, parallelarum theoriam 
absolvi non possc, nisi praemitteretur hypothesis, demonstratione 
quidem non probanda sed facile tamen ab omnibus concessa, quin- 
tumque quod habemus postulatum ad hoc maxime idoneum esse, 
intelligeret, facere non potuit, quin illud quartum injungeret, Quo 
omisso verba δύο ὄρϑων ἐλάσσονες intelligi non poterant. Quin- 
tum igitur qui postulare vult, quartum antea postulet necesse est, — 
Praeterea. Proclum hoc enunciatum postulatis adjungit alio loco . 
(ad I, 27.) — ς΄, 6. Ka δύο εὐθεῖαν χωρίον οὐ περιέχουσιν, | Sic 
scribunt, qui ταῖς κοιναῖς ἐννοίαις haec verba addunt: Inter quos 
est Grynaeus, Gregory, Proclus et mult Librorum manuscripto- 
rum auctores, (Cod. Vindeb.) 


Notiones communes (Kocvcei ἔννοναιν). 


γ΄. 8. Proclus et Scholiast, (ad XII. 7.) τὰ λοιπὰ oe ἔστιν. 

9'. 9, V. εἶναι pro ἐστιν. 
Propositiones ({(Προτάσεις)). 

Lin. 10. εὐθεῖα ab. B. O. — Lin. 12. πεπερασμένης ab. B. 
O. — Lin. 20. ᾿Επειδὴ sic Proclus, Ke? iz Peyr. ex Cod. V.: 
᾿Επεὶ B. Ἐπεὶ οὖν O. — Liu. 29. συνέσταται. Sic rescripsi omnmi- 
bus locis pro vulgato συνίσταται.  Perfectüi forma semper utitur 
Euclides in fine problematum et hujus verbi formam reperimus in 
Cod, V. prop. 22. et prop. 42. hujus libri et prop. 26. libri noni. 
Proclus in circumscriptione hujus éonélusiabis habet συνέστη. — 
Lin. 31. Alterum συμπέρασμα (τὸ x«90lov) ex Proclo depromsi. 
— Lin. 6. δοϑείσῃ ab. B. O. — Lin. 13. ó ab. O. — 2 μὲν, δια-- 
στήματι δὲ, B. O. Cod. Vind. — Lin. 16. Καὶ πάλιν Cod, V. 
Vind. ed. B. — Lin. 32. Kzí(o8» γὰρ, P. ex Cod. V. — Lin. 10. 
ταῖς ab. Cod. V, — Lin. 32. σημεῖον. ab. B. O. — Lin. 9. ἐστὶν 
ab, B. O. — Liu. 7. 417' πλευρᾷ τῇ .4B O. — Liu. 8. ATI' τῇ 
4B O. — Lin. 16. Καὶ τὸ ABI voíy. τῷ Z4IB τῷ ἐλάσσονυ τὸ — 
μεῖζον. B. Ὁ. — Lin. 30. αὖ ab. Cod. V. — Lin. 33. Verba ταῖς 
ἐξ ἀρχῆς £08. quae desuut iu Cod. V., post .4B scripta in ceteris 
ediüonibus hunc locum ut obtineant similium locorum ratio postu- 


lat, — Lin. 3. Peyrardus, ut omnes hujus theorematis casus ab- 
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solveret addidit καὶ αἱ ΒΓ ΒΩ ivfleBAjo9.ooov» ἐπ᾿ εὐθείας ἐπί τὰ E 
Z et figuris in hunc finem conscripüs congruenter litterarum signa 
in sequentibus permutavit. At Euclides non anxie omnes re- 
spexit casus, ut ex prop. 33. intelligimus. Praeterea ex Procli 
commentario perspicuum est, Euclidem varios theorematis casus 
neglexisse; quos ipse Proclus se addere indicat, — lin. 23. τὰς 
abest Cod. V. — Lin. 3. ἐφαρμόσουσν futurum restitui. Vulgo 
ἐφαρμόζουοι (sed conf. lin. 8.). — lin. 9. αὖ ab. Cod. V. — lin. 
20. δίχα, Procl (p. 23.) δέχα εἰς toc, — lin. 19. yov. t9. in- 
veriunt ceteri editores. Nos cum Proclo.. — lin. 23. Εἰλήφϑω 
γὰρ. P. ex Cod. V. — Lin. 6. δίχα εἰς Voc, Procl. 23, — lin. 8. 
εὐϑεῖαν πεέπερ, ab. B. O. — lin. 25. ἐπ αὐτὴ B. Legendum fortasse 
πρὸς αὐτῇ, — Lin. 8. ὄρϑη ioviv &x, v. Vo, y. B. O. — lin. 12. 
γραμμὴ ἧκτ. e09. B. O. — lin. 25. 26. εὐθεῖα et εὐθεῖαι Peyr. 
recepit ex Cod. V. — Lin. 2. ὀρϑή ἐστιν ἕκατ, etc. D. O. — lin. 
10. Retinenda videtur lectio editionum B. et O., quam Proclus 
(pag. 78.) tuetur, 126 cv (V. et inde edit, Paris, ZZóv.) Nam εὖ-- 
ϑεία ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταϑεῖσα semper angulos efficit, ideoque dici nou 
potest: si talis linea angulos efficit etc, sed dicendum est potius, 
Qualescunque angulos efficit, duobus illi rectis semper aequales 
sunt. — lin. 15. ἢ δύο B. O. — lin. 19. εὐθείᾳ ab. B. O. — 
lin. 25. γωνίαν αὖ abs. haec verba in Cod. V. et P. — Lin. 6. 
et 11. ἑξῆς. Hanc vocem ex Proclo recepi, qui eam ab Euclide addi- 
tam esse demonstrat, ἐπειδὴ καὶ πρὸς và αὐτῷ τῆς εὐθείας ση- 
μείῳ τὰς ἀγομένας εἴναν δυνατὸν ἦν, καὶ μὴ draw ἐφεξῆς" μυρίας 
γὰρ εὐθείας πρὸς írb σημείῳ λαβεῖν ἐνδέχεται, Mihi quidem Eucli- 
des definiüone quid sint γωνίαν ἐφεξῆς nulla praemissa tale quid 
hoc loco addere debuisse videtur.  Conjungas ἑξῆς κείμεναι, u. e. 
lineam lineae adnexam esse intelligatur. — lin, 25. οὐ δὲ B. — 
Lis. 19. Nullum extabat Porisma in altero codice Grynaei, at in 
altero addita fuisse haec ipse testatur. "Ex δὴ τούτου φανερὸν δει 
καὶ ἐὰν ὁσαιδηποτοῦν εὐθεῖαν véuvaow ἀλλήλας, τὰς πρὸς τῇ 
τομῇ γωνίας τέτρασιν ὀρϑαῖς ἴσας ποιήοουοι. — Hoc receptum vide- 
mus in ed. O., praetermissum in ed, P., quod Deyrardus haec 
verba in Cod. V. iater liueas exarata invenerat. Nos duo exhi- 
buimus Corollaria, quorum altrum Euclidis fuisse Proclus testa- 


"uir, alterum ex illo proficisci demonstrat, — Lin. 30. ἐχβληϑείσης 
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B. et O. in thesi sed non ita iu conclusione, — Lin. 5. ἐπ᾿ εὐ-- 
Ütí«g omissum est in O. B. — Lin. 33. καὶ ἐπ᾽ ἐναντίον. B, — 
Lin. 4. «(Ὁμοίως δὴ Cod. V. ed, P. — Lin. 13. γὰρ ab. B, Ο, — 
lin. 19. ἐπ᾿ ἐναντίον. B. — lin, 27. μενοῦν P. — Lia. 2. et 4, ἄν 
ἡ B. ἂν ἢ O, — lin. 21. ἀλλ᾽ ἡ n0... . μείζων ἐστέ haec omi- 
sit ed. P. cum Cod. V. — lin, 27. Voy δὲ ἢ 4B ταῖς D.4 AT. 
Pro his ed. P. ex Cod. V. scripsit: ἔση δὲ Δι τῇ 41, B. habet 
utrumque. Nos Oxoniensem secuti sumus. — Lin, 20, ἐλάττονες 
B. — lin. 28..2h& ταῦτα τοίνυν P. ex Cod. V. — Ad τὰ αὐτὰ 
ἄρα B, O. — lin. 34. δύο αἵ εὐθεῖαι B. O. — Lin. 3. ἐλάττονες 
B. — lin. 7. εὐθείαις ab. Cod. V. — lin, 8. δὲ scripsi pro δὴ 
Procli auctoritatem. secutus; verbum δὴ in argumentando porro 
significat. Hoc loco autem conditio aliqua (διορισμὸς) additur, ad 
quam particula δὲ optime pertünet, — lin. 8. B. Cod, V. P. ad- 
dunt: διὰ τὸ καὶ παντὸς τριγώνου τὰς Óvo πλευρὰς τῆς λοιπῆς μέι-- 
ζονας εἴναν παντῇ μεταλαμβανομένας. Proclus haec verba non ha- 
bet; sed in fine theorematis explicationum adscripta ab ipso haecce 
legimus: ix& καὺ τῶν τριῶν εὐθειῶν ὑπέϑετο τὰς δύο μείζους τῆς 
λοιπῆς παντῇ μεταλαμβανομένας καὶ οὔτε ἴσας οὔτε ἐλάττους τὰς 
δύο τῆς λοιπῆς. — lin. 17. κέντρῳ μὲν τῷ Ζ, καὶ διαστήματι τῷ 
ZA Cod. V. — lin. 18. χέντρῳ τῷ IH, xci διαστήματι τῷ HO 
idem, — lin. 19. x«i τεμνέτωσαν . . τὸ *. haec verba ex Proclo 
addenda existimavi; qui diligentissimus Elementorum commenta- 
tor singula fere verba Euclidis secutus ita scripsit: Καὲὶ πάλιν 
χένερῳ τῷ 11 διαστήματι δὲ và HO κύκλος γεγράφϑω 6 4 καὶ 
τεμνέτωσαν ἀλλήλους οὗ κύκλοι, Τοῦτο γὸρ ἔλαχεν (ἔλαβεν 3) 6 ovo 
χειωτής. Ιόϑεν οὖν τοῦτο; φησί vug* μή πότε γὰρ ἢ ἐφάπτονται 
μόνον ἀλλήλων ἢ οὐδέ ἐφάπτονται. Τῶν γὰρ τριῶν ἕν vw πάσχειν 
αὐτοὺς ἀναγχαῖον, ἢ τέμνειν ἀλλήλους, ἢ ἐφάπτεσθαι, ἢ διεστάναι 
ἀπ᾿ ἀλλήλων. «Πέγω δὴ οὖν ὅτι καὶ τέμνσυσιν ἐξ ἀνάγκης ἀλλή-- 
λους. ᾿Εφαπτέσϑθωσαν γὰρ πρότερον. Ἐπεὶ τοίνυν τὸ Ζ κέντρον 
ἐυτὸ τοῦ K κύκλου, ἴση ἔστιν ἣ ΔΖ τῇ ΖΝ καὶ ἐπεὶ vo H κέντρον 
ἐστὶ τοῦ 44 κύκλου, ἴση ἐστὶν ἣ OH τῇ HN. 4Δύο δὴ αἱ AZ HO 
ἴσαι μιᾷ τῇ ΖΗ. "Extwro δὲ μείζους αὐτῆς ὥσπερ καὶ 5 24 μετιὶ 
τῆς Τ' τῆς B μείζων, ἴσαι γὰρ ἐκέινεις. Πάλιν, εἰ δύνατον, διεστά-- 
τωσαν ἀλλήλων οἱ κύκλοι ὡς οἱ Καὶ (4, Ἐπεὶ οὖν τὸ Ζ τοῦ K uév- 


τρον, Voy ἡ 42 τῇ ANN* καὶ ἐπεὶ τὸ H τοῦ .Ἵ κέντρον, 5 OH ἴση 
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ij HM. Mstov ἄρα ὅλη ἢ ZH τῶν ΔΖ ΘΗ, ὑπερέχει γὰρ ἡ ΖΗ 
τῇ INIM τῶν AZ HO. Ἔειτο δὲ τὰς AZ OH μέιζους evo τῆς 
ZH, ὥςπερ καὶ vàg.A4 Τ' τῆς B, ἴση γὰρ 1, μὲν ΔΖ τῇ 4, 3] δὲ MI 
vj B, ἣ δὲ OH τῇ I. ΑΑνάγκη ἄρῳ τοῦς K 24 χύκλους τέμνειν 
ἀλλήλους" ὦστε ὃ στοιχειωτὴς ὀοϑῶς τέμνοντας ἔλαβεν ἀλλήλους 
τοὺς κύκλους, — lin. 22. συνέσταταν sic recte P. ex Cod. V. re- 
cepit. B. et. O, συνέστηκε, Conf. ad Pag. 4. lin. 29. — lin. 24. 
οὖν recepit P. ex Cod. V. B. et O. habeat, γὰρ, — Lin. 4. Scri- 
bendum est: συνέσταται, — lin. 7. εὐθυγρ. yov. scripsi pro yov. 
εὔϑυγρ. Proclum secutus, — lin. 22. «i δύο αἱ B. O. — lin. 28. 
Scribendum est: συνέοταται, — Lin. 8. τῆς omittunt. B. O. To- 
tum locum sic expressit Cod. V. ἢ δὲ πρὸς τῷ .4 γωνία τῆς m. t. 
4 γωνίας μείζων ἔστω. — lin. 10. ἐστιν ab. Cod. V. — ἢ ὑπὸ 
τῆς B.4I' B. — lin. 20. γωνία τῇ P. Cod, V. — lin. 25. καὶ ab. 
O. — Lin. 3. ταῖς ab. Cod, V. — lin. 5. βάσιν δὲ B. O. — ἔχη 


ab. Cod. V. — lin. 15. γωνία ab, P. V. — lin. 16. ἂν ἡ B. O.—- 


lin, 17. γωνία ἡ ὑπὸ DA4I, P, V, — lin. 17. ἐλάσσων ἐστὶν ἣ ὑπὸ 
8.1 τῆς ὑπὸ EZZ. — lin. 22. γωνία ab. P. V. — lin. 29. ταῖς 
ab. V. — lin. 31. ἔχῃ δὲ ex Proclo receptum. — Lin. 3. Vos» ex 
Proclo receptum est, qui etiam ἕξεν addidit, — lin. 4. Ἔστωσαν B. 
O. Saepius, si verbum antecedit Nominativum gen. neutr. Pluralis 
adhibetur in Elements, cujus rei, nisi scribarum negligentiam accusas, 
causam vix reperies, — lin. 15. ἔσταν pro ἔστιν, B. O. — liu. 22. 
P. V. ἐστὶν, — lin. 23. ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ B. O. — lin. 33. 
τῇ λοιπῇ γωνίᾳ τῇ P. V. — Lin. 4. pro τῇ λ. γωνίᾳ B. et O, tan- 
tummodo λοιπῇ habent, — lin. 5. ἔοται rescripsi pro vulgato ἐσ-- 
τὴν, — lin. 6. 4 ab, O. — lin. 7. "Eovo, εἰ δυνατὸν, μείζων 4 BI. 
B. O, — ἡ 81 τῆς EZ. P. V. — lin. 13. ἔσταν rescripsi pro ἐσ-- 
viv — lin. 14. ἔσονται ἑχανέρα ἑκατέρᾳ, — lim. 17. ὑπὸ BI'A 
γωνίᾳ B, O. — lin. 18. ἐστὸν toy. B. Ο. — deest in P. cum ce- 
teris inde ἃ verbo xai 5 ὑπὸ DO.4; scilicet quae in Cod. V. in 
margine tantuminodo erant desoripta. — lin. 25. voor, καὶ λοιπὴ. 
P. V. — lin. 26. ἔση ἐστὸν, B. O. — Lin. 9. I4 εὐθείᾳ B. Ο. — 
lin, 15. ἔση ἐστὲ τῇ... τῇ ὑπὸ ΕΖΗ. Sic P. recepit ex Cod. 
V. idem in margine ed. B, ex codice altero; sed B. et Ὁ. habent 
μείζων dovi τῆς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον γωνίας τῆς ὑπὸ EZH, ἀλλὰ 


καὶ low. — lin. 29. ποιῇ post ἔσας abjeci cum Proclo et Cod. V. — 


p. 
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. 24, 
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lin. 82. x«i ἐπὶ τὰ αὐτὸ μέρη haec recepi ex D, quae repetuntur 
euam in propos. 29. — Liu. 17. καὶ éni v. «, M, desunt in Cod. 
V. — lia. 28. τὲ ab. Cod. V. — lin, 24. καὶ imi τ, e, μ. ab. 
Cod. V. — Lin. 2. x«i i ,.,75 ὑπὸ A4HO haec verba excide- 
runt in Cod, V.; quamobrem omissa sunt in P. — lin. 5. καὶ 
ab, V. P. — lin. 6. xe? αἱ ἄρα B. O. — lin, 32. τὰς παραλλή-- 
Aovg B. Ὁ. P. — δύο εὐθείας Cod. V, — Lin. 5, Ai ἄρα... 

ἔδει δεῖξαι desunt in. Cod. V. — lin. 7, σημείου, ὃ μὴ Pow» ἐπ᾿ 
αὐτῆς, Cod. V. Haec Proclum certe non legisse ex ipsius verbis 
intelligimus, sic argumentantis; OU γὰρ ἐπειδὴ dove διὰ τοῦ δὸ- 
ϑέντος σημείου, καὶ in^ αὐτῆς αὐτὸ τῆς εὐθείας δώσομεν etc, — 
lin. 20. ἐμιπίπτουσα. V. P. — Lin. 2. ταῖς δυσὶ, B. Ο, P. — lin. 
15. ixvóg ab. V. — lin. 28. αὗται Procl. et Schol, — lin. 32. «c 
ab, B. O. — Lin. 2. γὰρ ab. V. — lin. 8. ἐστέν ab, V. — lin, 11. 
vocc ἔσονται V, O. P. — lin. 14. ἐμπεσοῦσα sic scripsi ex conjectura 
pro vulgato iuzíavovoc. Cf. prop. 31. — lin. 15. τὰς ὑπὸ ATBD 
I'B4 ab. V. — lin. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαν in fine addendum est. — 
lin. 26. χωρίον ab. B. O. — Lin. 3. δὴ ab. B. — lin. 6. τῇ μιᾷ 
14, B. O, — lin. 11. καὶ ἔτι Voy ἐστὲ ἡ ὑπὸ DB.4L, V. P, — γω- 
vic ab. B. O. P., pro γωνίᾳ P. habet γωνία, — lin. 14. ἐσεέν Vox. 
V. P. — lin. 18. δὲ, quod ab. in Cod. V., mutandum videtur in 
δὴ, — lin. 22, toy, zai βάσις ἢ ΑΙ τῇ BA ἴση, καὶ τὸ etc. V. — 
lin. 23. ἄρα post -4BI' ejecimus. — lin. 29, ὄντα ab. V. — liu. 
34. παραλληλόγραμμον ab. in O. B, P. V. — τῷ EBIZ παραλλη- 
λογράμμῳ τὰ dini d τῇ Br ἴση ἐστὶν j “Δ. — lin. 4. 8. 13. 
ἐστ, Vo. V. P. — lin, 11. oov ἔσται. — lin. 20. Articulum τῶν 
ante ἔσων abjeci cum Procl. et V. — lin. 28, «e? ab. V. P, — lin. 
31. τε ab. V. — Lin. 6. iov. Vo, V. P. — lin. 12. ὄντα ab. V, — 
lia. 19. E Z σημεῖα B. Ὁ. — lin. 20. καί εἰσιν ἔσα" ἐπέ τε γὰρ 
etc, V. O. — lin, 24. ἐστε τῆς etc, B. O. — Lin. 3. ἐπὲ τῶν iow» 
edd. omu. Nos Proclum secuti arüculum abjecimus. — lin, 11. 
χατὰ τὰ Η, O. Cod. V. — lin. 19. δίχα αὐτὸ τέμνει, B. O. — 
lin. 24. ἐπὶ τῆς αὐτῆς falso. B. O. — lin. 29. ixi τὰ αὐτὰ μέρη 
iu altero codice abfuisse adnotat B. — de quibus tamen Proclus 
haec scripsit :. εἰχόστως Ó στοιχειωτὴς προςέϑηκεν τὸ καὶ επὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη. etc. — καὶ iv ταῖς V. P. — liu. 21. τριγ. to. B. Ὁ. — 


lin, 32. μέρη τῆς BI. V. — lin. 93. λέγω καὶ óc V. — Liu. 6. 
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Ἴσον δὴ. V. quod recipiendum puto. — lin. 8. τοῖς DI AE ab, 
V. — lin. 9. τρίγωνον ab. B. O. — lin. 11. 2ovív ab. B. O. — 
lin, 16. ὄντα καὶ ἐν ταῖς etc. B. — lin. 19. Articulum τῶν ante 
too» cum V, et Procl rejeci — lin, 20. καὶ ἐν ταῖς. B. V. P. 
Nostra tuentur O. et Procl, — ze ἐπὲ τὰ αὐτὰ μέρη in altero Co- 
dice abfuisse, notatur B. — lin. 20. rgíy. zv. B. Ο, — lin, 21. x«i 
ἐπὲ v, €, pu. desunt. B. V. — lin. 22, καὶ ab, O. — lin. 27. Yoov 
δή ἔστι V. cf. 39. — lin. 30. τριγώνῳ et — lin. 31. τρίγωνον abs. 
Cod, V. — lin, 32, ἐστίν ab. B, Ο, — Lin. 4. παράλλ, ἔστ, B. O. 
— lin. 5. τῶν ante ὅσων abjeci, — lin. 6. xol ἐν ταῖς «tr, παρ. 
(abjectis verbis exi v. «. μ.) B. — lin. 9. βάσιν τὴν αὐτὴν ἔχῃ. 
Schol, — lin. 11. ἔσταν Schol. B. O. — lin. 15. ἔστω παραλλή- 
λοις B. O. — lin. 19. τρίγωνον ab. B. O. — lin. 32. ἐν γωνίᾳ... 
εὐϑυγρ. γωνίᾳ, sic scripsi, suadente Gregorio in margine ed, O, 
pro vulgato à» τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ (εὐϑ, yov. B. O.). 
Conf, theor. 44. — Lin. 3. γωνία εὐθύγραμμος V. — ἣ ab, O. 
incuria typothetae. — lin. 5. ἐν γωνίᾳ, ?j. &. &. a nobis inseruntur; 
pro hisce nihil habet Cod. V., unicum verbum ἔσῃ B. O. (Vide 
supra.) — lin. 16. τρίγωνον ab. B. O. — lin. 23. B. O. συνεςτάϑη. 
Cf. ad. 1. — lin. 24. ἥτις ἐστὲν V. P. — Lin. 4. ix τὸ EKO A 
πάρ. ἐστ. B. O. — lin. 5. αὐτοῦ ἐστιν ἡ V. P. — lin. 6. Zoo» ἄρα 
ἐστὶ V. O. — lin. 7. τριγώνῳ ab. B. O. — lin. 12. λοιπῷ ἄρα τῷ 
K4 παραπληρώματι ἴσον ἐστὲ τὸ AK παραπλήρωμα.: B. O. Nos 
V. et P. secuti emendavimus JZK in ZK et inverümus ἐστ. vg. — 
lin. 20. γωνίᾳ ij ἐστιν Vo» baec ex Proclo recipienda existimavi. — 
lin. 30. οὕςπερ ἐπ᾿ B. O. — lin. 34. ἐμπέπτωκεν ἡ OZ. B. O. — 
αἵ ὑπὸ AOZ ἄρα. V. P. — Lin. 2. εἰσ. io. V. P. — lin. 11. τὴν 
ab. B. O. — lin. 13. τὰ ab. B. O. — Iin. 14. Ἀλλὰ καὶ τὸ B. O. 
— lin. 15. xoi ἐπεὶ Voy etc. sic omn. edd. Nos conjunctionem 
ἐπεὺ abjieiendam duximus. — lin. 17. ἄρα ab. B. O. legitur post 
A4BM in V. et P. — lin. 22. ἔδει δεῖξαν B. — lin. 26. εὐϑυγρ. 
yov. B. O. — lin. 27. uiv ab. B. O. — lin. 30. ἐν ἔσῃ γωνία, B. 
O. — lin. 33. Ze. ἐστ. V. P. — Lin. 5. ἢ ἄρα ὑπὸ OKZ O. De- 
siderantur haec verba in B. — lin. 6. iov. to. — lin. 15. εὐδείας 
V. — lin. 20. ἐστὲ xui 5 ZH. V. — lin. 24. αἱ KM ZA ἄρα ita 
scribendum. —- lin. 29. ἐστ. /g. V. P. — lin. 314. συνέσταται cf. 


ad 1. — lin. 32. £o δοθείσῃ B. — Lin. 13. λλὰ ἡ AB. N. P. 


p. 38. 
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— lin. 16. 7féyo δὴ restituendum est cum B. O. -— Lin. 3. yo- 
víav ab. D. O. — lin. 11. εὐθείᾳ ab. B. O. — lin. 19. xci ἐσεὶ 
ἴση... αἵ ZB BA, pro his, quae ex V. in ed. P. recepta sunt, 
B. et O.: xai ἐπεὶ δύο αἱ AB BA. — lin. 22. et 23. ἔστέν ab. V. 
P. — lin. 24. xai τοῦ μὲν. V. — lin. 30. &oi παραλλήλοις V. P. 
— Lin. 5. τετράγωνον DE. O. — lin. 9. γωνίαν ab. B. — lin. 21. 
vj ΑΓ πρὸς ὀρϑὰς εὐθεία ἣ A4. — Lin. 8. DI' ἔστιν ἔση. — 
lin. 4. ἐστὶν Voy B. O., ἔση sine copula V. P. — Lin. 8. ἕν παρ-- 
αλληλογράμμων. B. O. — lim. 15. τοῖς τε ὑπὸ τῆς V. P. — lin. 
21. τῷ ὑπὸ τε B. O. — liu. 24. μὲν ab. B. O. — Lin. 5. τῶν ab. 
B. O. — lin. 7. 8. 9. Cod. V. habet τῷ ὑπὸ ante τὸ ὑπὸ, cui se- 
mel tantum (lin. 8.) consentit ed. B. — lin. 16. τῶν ab. B. O. — 
lin. 19. τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης . . . περιεχόμενον 0000700» ἴσον. V. — 
lin. 25. τῶν ab. V. — liu. 27. γὰρ ab. B. — lin. 31. Ἴσον δὴ τὸ 
B. O. — Lin. 8. ὡς ἔτυχε τμηϑῆ. B. O. — lin. 15. σημεῖον ab. 
V. P. — lin. 18. τῆς ab. O. — lin. 20. x«i ἤχϑω ἣ EA B. O. — 
lin. 26. 44A ὑπὸ τῶν O. — Lin, 13. ἢ ΤῊΖ addi vult Gregor. 
in O.: τέμνουσα τὴν B4 κατὰ τὸ II σημεῖον. — lin. 99. ἀλλὰ 4 
μὲν ΓΒ. V. P. — lin. 26. παὲὶ sig αὐτὰς ἐνέπεσεν ἣ ΓΒ. in Cod. 
V. ad marginem tantummodo correctoris manu adscripta sunt. — 
lin. 28. o. εἰσ. B. O. — lin. 33. τοῦτ᾽ ἔστιν τῆς A4 I. V. — Lin. 
2. ἐστί, Omn. edd. habent εἰσί. — lin. 4. τῶν ab. V. — lin. 10. 
τέσσαρα ab. B. O. — lin. 11. ἐστιν ἀπὸ τῆς. V. — lin. 18. φανε- 
ρόν ἐστιν, edd. omn. — Lin. 4. 7j ab. V. P. — πάλιν hoc loco 
deest, sed post ἤχϑω legitur B. O. — lin. 9. ic. ἐστ. B. O. — 
lin. 1f. τὸ 40 và AZ καὶ 4.4 ἴσον B. O. — lin. 12. 42À4 τὸ 
piv AO. B. O. P. Nos V. secuti sumus. — 270 τῷ O70... 00v 
ἐστίν. B. — lin. 13. ἔση ἣ γὰρ. V. — Post 48. B. et O. addunt: 
τὸ δὲ ΖΖ 44 ἐστὶν ὃ INAO γνώμων. — lin. 32. Post προςκειμένης 
omisi verba ὡς ἀπὸ μιᾶς ἀναγραφέντι, quae in ommib. edd. repe- 
riuntur, in Cod, V. recentiori manu inter lineas adscripta sunt. Non 
adsunt ea etiam in repetitione hujus theorematis in edd. B. et O. 
— Lin. 11. ἐστον ab. B. O. — lin. 12. ᾿Αλλὰ καὶ τὸ ΓΘ τῷ OZ. 
B. O. ἀλλὰ τὸ IO ἄρα τῷ OZ. NV. P. — lin. 13. ἐσὲ. io. V. P. 


— lin. 17. ἄρα ab. B. — lin. 18. ὀρϑογ. ab. V. — Lin. 9. zc - 


ἐπεὶ Voov. B. O. — lin. 11. iov. 7v. B. O. — lin. 24. có ve δὲ 


B. O. — lin. 32. πὸ τοῦ desiderantur O. — Lin. 7. x«i a me 


p. t. 
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adjectum est, — lin. 10. ἔση τῇ ΓΒ 7| B4. N. P. — lin. 15. ἄρα 
ab. Β.. Ὁ... --- Jin 16. μὲν. 2b. W. — din. 17. 3014. xGboro. DUK. V, 
ἐστὶ καὶ τὸ μὲν ΓΚ, P. — lin. 19. zoo» ov. Sic V.; invertunt edd. 
omn, ἐστ. 7o. — lin. 20. Ad baec verba in margine editionis B. 
scripta haecce reperio ,,Variat hic exemplar alterum, sed frustra." 
ἔστ. Vo, B. O. — lin. 24. ἐστὲν ab. V. — lin. 27. μὲν ab. V. — 
lin. 32. ἐστ. vevg. B. O. — lin. 35. τοῦ ΑΚ. ἔστι, B. O. — Lin. 2. 
3. 6. 8. pro 8 T' edd. omn. BA. — lin. 2. x«i ab. V. P. — lin. 6. 
10. γνώμωνν B. — lin. 9. τῆς ab. V. — lin. 12. Post 4/A in Cod. 
V. leguntur haecce: τὸ ἄρα τετράχις ὑπὸ τῶν AB 84 μετὰ τοῦ 
ἀπὸ (τῆς) .4I' ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ (τῆς) AA τετραγώνῳ. "Tow δὲ ἣ 
BA τῇ BI" τὸ ἄρα εἴς. Quae in ed. P. recepta sunt adjectis ar- 
ticulis, quos uncis inclusi. — lin. 14. ἀπὸ 241. V. — lin. 33. πα- 
ραλλι ἤχϑ-. abs. V. — Lin. 5. καὶ so. (o. desunt B. O. — lin. 12. 
ἐστὲν ab. V. — lin. 13. πλευρᾷ ab. V. — lin. 15. πάλιν ow B. O. 
— lin. 20. ἀπὸ 4 τῷ ἀπὸ ΓΕ. N. — lin. 22. 25. ἀπὸ .4T. V. 
— lin. 26. ἐστ. (o. V. — lin. 29. EZ τετράγωνον V. P. — lin. 30. 
τῆς EZ διπλάσιόν. V. P. — lin. 31. Pro verbis "ow δὲ ἣ HZ τῇ 
ΓΔ. V. et P. habent λλὰ τὸ ἀπὸ τῆς HZ ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπό τῆς 
I'A. — Lin. 3. ἔστιν ab. B. O. — lin. 20. προςκειμένης ὡς ἀπὸ 
pus ἀναγραφέντος (V. ἀναγραφέντι) B. O. P. — lin. 30. PE πα- 
λὲν παράλλ. V. P. — Lin. 6. 2ovw ab. V. — lin. 8. ὀρϑῆς ἐστιν 
B. O. — lin. 12. ἡμίσειά, ἐστι . . . . . ὑπὸ AHB desunt V. P. — 
lin. 20. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ ÉT τετράγωνον, V. — lin. 27. 
HZ τετράγωνον B. O. — lin. 28. ZE τετραγώνῳ B. O. — lin. 30. 
τετράγ. ab. V. — lin. 31. ἡ ab. P. — Lin. 6. ZA AH τετράγωνα 
B. O. — lin. 7. 41' L4 τετραγώνων. B. O. — lin. 28. ἔσον ποιεῖν 
V. P. ἔσον ἐστὶ B. — Lin. 2. verge yo»o ab. V. — lin. 7. ὀρϑογ. 
ab. V. — lin. 12. καὶ ἐστὲ τὸ μὲν ΖΘ τὸ ἀπὸ τῆς 40, τὸ δὲ ΘΖ 
τὸ ὑπὸ τῶν 48Β BO* τὸ ἄρα ὑπὸ etc. V. P. — lin. 15. τῆς ab. 
V. — lin. 19. ἴοον ποιεῖν, V. — lin. 25. γωνίαν ab. B. — lin. 28. 
ἐχκβληϑεῖσαν ab. V. — lin. 29. προολαμβ, hanc verbi forman huic 
loco aptissimam in nonnullis codicibus exstitisse hoc loco legitur 
in margine ed. B. Edd. omnes: ἀπολαμβανομένης. — "lin. 32. 
γωνίαν ab. V. — Lin. 10. περιὲχ. 099. abs. V. — lin. 12. τὸ Z 
male B. O. — lin. 13. ἐστι ab. V. P. — lin. 14. τετραγ. ab. D. 
O. — lin. 34. πῆς ab. V. —. Liu. 12. 13. ἔστε ab. V. — lin. 15. 


p. 56. 
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τῶν ab. V. B. --- lin. 10. τὸ ab. O. — lin. 26. γὸρ ab. B. Ὁ. — 
lin. 29. συνέσταται edd. omn, — lin. 33. μὲν ab. V. — Lin. 12. 
τῆς ab. V. — ΠῈ ἴσα B. O. — lin. 16. EZ τὸ ὑπὸ τῶν BE EA 
V. — ἡ ab. P. -- lin. 19. καὶ τὸ «ΑΙ V. P. — lin. 22. συνίσταται, 
edd. omn. — Lin. 4. εἰσ. vo. B. O. — lin. 8. τὸν κύκλον ἐπὶ μη- 
δέτερα μέρη. V. P. — lin. 11. ἀπὸ ab. B. O. — lin. 22. ἥ ἐστι, 
V. — Lin. 3. χέντρῳ αὐτοῦ τοῦ κύχλου σταϑὴ 5 γωνία, B. O. — 
lin. 12. Διήχϑω τις B. O. — lin. 16. κύκλον ab. V. — lin. 19. 
δύο δὲ O. — lin. 20. ἐστ, 1o. B. O. — ἐκ χέντρου γὰρ τοῦ H. B. 
O. P. Nos Cod. V. secuti ultima abjecimus. — lin. 21. tor. 79. 
B. O. — lin. 25. ἔσων ab. Cod. V. — lin. 27. 7| μείζων τῇ ἐλάτ-- 


vo» B. O. — lin. 32. Verba ὅπερ i0. ποιῆσ. in V. et B. post sub-- 
s 


sequens corollar. scripta sunt. — Lin. 4. τις εὐϑεῖα εὐθείαν B. 
O. — lin. 8. τὰ αὐτὰ σημεία, B. O. P. Nos cum Cod. V. — 
lin. 12. zvzovr. δύο B. O. — lin. 18. ἡ AZ taz? τὸ H, B. O. — 
lin. 30. ἐντὸς ἄρα πεσεῖται V. P. — lin. 32. τὰ αὐτὰ onu. O. — 
Lin. 5. 7. veu& O. — lin. 15. δύο δυσὶν ἴσαι, καὶ. V. — lin. 16. 
Vow, xai γωνία ἢ B. O. — lin. 19. 20. 0987 ἐστιν ἑκατέρα v. Vg. 
y. ἑκατέρα ὄρα τῶν ὑπὸ AZE BZE 099. ior. B. O. — lin. 2f. 
οὖσα ab. O. — lin. 22. αὐτὴν ab. V. — lin. 23. καὶ ab. V. — 
lin. 27. 4j ἐκ τοῦ xérrgov ἡ ΠΑ. B. O. — lin. 29. ἄρα ab. Cod. 
V. — Lin. 10. σημεῖον ab. V. B. O. — lin. 17. κέντρου ἡγμένην 
τὴν B. O. — lin. 18. 21. vec Ο. — lin. 18. zov ἄρα B. O. — 
lin. 23. ἣ ab. O. — lin. 24. ἐστιν ab. B. O. — Lin. 2. £i γὰρ 
μή, ἔστω B. — lin. 7. καὶ ἡ ET' B. O. — lin: 8. Zo. eor, B. O. — 
lin. 9. ἐστιν ab. V. B. O. — lin. 14. ἐφάπτονται. Ο. — ἀλλήλων 
ἐντὸς B. O. P. Nos cum V. — lin. 16. ἁπτέσθωσαν. O. — lin. 17. 
oix ἐστὶν B. O. — lin. 24. καὶ ab. V. — lin. 25. ἐστ. vo. V. P. — 
lin. 26. ἐστιν ab. O. — lin. 33. ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου προσπίπτωσιν 
εὐθείαν τινὲς πρὸς τὸν κύκλον, — Lin. 2. ἔσταν B. O. — lin. 6. 
εὐθείαι deest V. P. — lin. 7. ἐφ᾽ ἑκατέρᾳ male P. — lin. 19. α 
ἄρα EB EZ. B. O. — lin. 22. δὲ ab. V. — 4 ab. P. — lin. 26. 
jonw ab. B. O. — lin. 33. ἔσαν ab. B. — lin. 34. εὐθεῖαν ab. V. 
P. — lin. 35. ἐφ᾽ ἑκατέρᾳ P. — Lin. 10. ἐστὲν Vor, ἀλλὰ μὲν καὶ 
ἣ ZO τὴ ZH. V. P. — lin. 11. τῇ ZH ἴση ἔστιν B. O. — ἴα. ἐστ. 


B. O. — lin. 19. τῆς ἀπώτερον V. — ἴση post ἀπώτερον, quod 
ommes habebant editiones, abjiciendum putavi. — lin. 13. Oi» ἄνα 


- 
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eic, üsque ad fnem ex alterius demonstrationis fine huc recepi, 
quam in Apend. [, 2, reperies. — lii. 21. Ordinem rerum in 
hoc theoremate enunciatarum paulilum nutavimus ut πρότασις 
congrueret ἀποδείξεε; ei ipsum theorerma antecedenti similior red- 
deretur. Prinium eniin demonstratur, quae sit maxima linearum, 
postea, quae minima; denique ceterarum inter se comparatio sequi- 
tir. Ut vero lectores quae sunt de conjectura mea a codicuihn editio- 
numque lectionibus melius sejungaht, singulà hoc loco exhibebo, 
Cod. V. habet: ?Edv κύκλου... ὥς ἔτυχε" τῶν uiv πρὸς τὴν 
κοίλην περιφέρειαν προσπὶπτοὐύσῶν εὐθειῶν μεγίστη μὲν... δια- 
μέτρου" ἐῶν δὲ ἄλλων ἀεὶ d ἔγγιόν τῆς « «. : προςπιπτουσῶν 
εὐθειῶν ἐλαχίστη μέν ἔστι ἣ μεταξὺ τοῦ τε σημειοῦ καὶ τῆς διαμέ- 
ἐρου" τῶν δὲ ἄλλων ἀεὶ 4 ἔγγιον «. «. "Ἔστω κύκλος. «. « . - 
διήχϑωσαν s)Ocidl τινες αἱ 2144... . . . λέγω Ovi τῶν μὲν πρὸς τὴν 
AEZT κοίλην περιφέρειαν προςπιπτουσῶν εὐθειῶν μεγίστη μέν . .. 
καὶ τῆς διαμέτρου ἣ AH, μείζων δὲ 5 μὲν AE τῆς ΔΖ, ἡ 03... 
τῆς 4/0. Cum hoc congruit ed. B. nisi quod in thesi ipsa post 
verba μεγίστη μέν ἔστιν ἣ διὰ τοῦ κέντρου ómittat ea quaé sequun- 
tur: ἐλαχίστη δέ ἣ μεταξύ dob ds σημείου καὶ τῆς διαμέτρου προς- 
πίπτουσα, quae bis legantur diversis locis in illo codice. — Nihi- 
lominus in éxpositione plane eundem servat rerum ordinem ac co- 
dex V. — Ed. O.secuta est editionem B. sed ita ut etiam in exposi 
tione delerentur ea, quae s$equuntuf post 7; διὰ τοῦ κέντρου ἡ ΖΑ͂ 
verba: ἐλαχίοτξη δὲ ἣ 4H ἡ μεταξύ τοῦ σημείου xci τῆς διαμέτρου τῆς 
“11. Cum Oxoniehsi congruit P, exceptis 116, quae singulatim expo- 
nemus — lin. 19. διαϑῶσιν B. — liu. 26. τοῦ ab. P. — lin. 80. 
ἔσ. £09. V. — lin. 35. πρὸς τὸν κύκλον ab. V. P. — Lin. 14. M4. 
MH. MO. B. — lin. 17. 4i δέ V. P. — lin. 19. κοινὴ δὲ ἡ MA. 
O. — lin. 29. post ἐστίν omisimus ἐλαχίστη ἄρα ἐστέ, quae legun- 
tur in ceteris edd. — lin. 30. συνεστάϑησαν, α ΜΚ KA ἄρα 
τῶν MA 4A. NV. P. — lin. 32. εἰσιν. ἴση δὲ V. P. — Lin. 4. 
ἐυϑεῖαν ab. V. P. — lin. 5. συμπεσοῦνταν B. O. — lin. 12. ἴση 
ἐστὶ B. O. — lin. 13. δὴ ab. V. — τῇ 4B. B. — lin. 17. ΔΝ 
ἔστ. Vo. O. — lin. 18. ἀπώτερον ἔστ Vo. — lin. 19. ἀδύνατον £0ciz 0m 
edd. omn. — ἐυϑεῖαι ab. V. P. — ἔσαν. ab. B. O. — Post ὅπερ 
ἀδύνατον ἐδείχϑη in ceteris edd. altera argumentatio est adjecta, 


cujus hoc loco omissae et in Appendicem rejectae, finem tantum re- 


H. [24 j 


p. 73. 
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cipiendüm existimavimus. Οὐκ ἄρα eto. — lin. 27. 31. «00. To, O. — 
Lin. 2. ἐστ, lo... V. P. — lin. 4. βάσις δὲ B. — ἐστι ab, V. P. — p. 73 
lin. 7. τὴν 4B δίχα τέμνουσα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει B. O. — lin, 
10. ἐστυ ab. B. — lla. 11. 4B I'ab. V. — Διὰ «à αὐτὰ, . .. 
τοῦ 4B EF. κύκλου ab. O. — lin. 14. Adjecta est alia. demonstra- 
to, qiam in Appendice recepimus. — lin. 19. οὐ τέμνειν κύκλον, 
B. O. — lin. 23. τεμνέσϑωσαν B. P. — lin. 25. ini τὰ AE 
δίηχϑωσαν B. O. —lin. 28. δίχα τέμνουσα καὶ πρὸς B. O. — lin. 
34. ἀλλήλαις ab. V. — Lin. 4. 4ύο dQe .. .. ἀδύνατον ab. V. p. 76. 
— lin. 6. sequitur. ἄλλως quod vide in appendice — lin. 12. εὖ- 
Qua καὶ ἐχβ, V.B.P.—lin. 15. ἁπτέσϑωσαν O. — lin. 17. τὸ κέντρον. 
V. P. — lin. 18. τοῦ H ἐπὶ τὸ Z, O.— lin. 19. σημ. ab. V. P.— 
lin. 23. ΖΘ, (ἴση yàg ἡ Z4 vij ΖΘ' ἀπὸ zérvgov γὰρ ἄμφω) B. 
» et idem uncis sublatis O. — lin. 26. ἐστὸν ab. B. O. — lin. 29. 
κατὰ v. Α΄. α. ἐπὶ τῆς συναφῆς V. P. — ἐπ᾿ αὐτὴν ἄρα B. O. — 
Sequitur λλως quod vide in append. — Lin. 3. ἄπτωνταν B. O. p. 77. 
(Attamen in recapitulatione B. habet ἐφάπτ. — lin, 4. ἐπιζευγμένη 
P. — lin. 5. εὖϑ. ab. B. Ο. — lin. 8. κυκλου ab. V. — lin. 11. 
αἱ ZIAH. male edd. omn. cum in antecedenti theor. habeant 7. 
— lin. 20.. οὐκ ab. B. — lin. 21. ἐπ᾿ αὐτῆς B. — lin. 25. κατὰ ab. 
B. — lin. 26. ἢ «9^ ἕν O. —lin. 27. ἐφάπε, ab. V. P. — lin. 29. 
ἁπτέσϑθω B. O. — lin. 31. τὸ χέντρον, — Lin. 2. £09. ab. V. — p. 78. 
lin. 9. ἐστὲν ab. V. P. — lin. 17. ἄρα ab. B. O. — αὐτὰ ab. V. — 
lin. 29. αὖ 4B T4 ab. B. O. — Lin. 6. voy AB. O. — lin. 14 p. 79. 
λοιπῷ ab. V. — lin. 15. ἄρα καὶ 7.. V. — lin. 26. καὶ ab. V. P.— 
lin. 30. 7g. ἐστ. B. O. — lin. 81. AZ oov ἐστὶ và ἀπὸ τῆς ΓΗ 


lox. V. — Lin. 4. ἐστιν ab. V. — lin. 8. μὲν τῆς 44] διαμέτρου p. 80. 


V. cum tribus aliis edd. B. O. (omissalitt, E.) — lin. 12. E ab. 
O.— ἄρα ab. V. et in6, codd. aliis. — lin. 26. ἐστεν ab. V. — lin. 


28. ἄρα ab. B. O. — μὲν ab. O.— Lin. 8. yov, o£, V. P. — lin. p. 8f. | | 


16. Vo, ἐστ. habent V. P. post 4I'A. — lin. 18. 4.14 αἵ ἄρα 
ὑπὸ AAT. B. O. — lin. 20. ἄρα, ab. P. — lin. 23. ἑστὸς. ἀρὰ 
πιπτέτω ὡς etc. sic male jungunt edd. cetérae — 24. λέγω δὴ V. P. — 


lin. 28. deesse videtur τέμνουσα τὸν χύκλον κατὰ τὲ O, — σημείου 


x48. ἐπὶ τὴν ZA $ AH. B. — Lin. 4 γων. 0$. V. P. — lin. 13. p. 82. 


augsuz. £09. B. O. — lin 20. οὐδέ μέν, P. — lin. 22. Verba 


ὅπερ ἐδ, δεῖξ. post corollarii finem. V. B. — lin. 24. ἐκ δὴ τούτου 
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V. P. — Lin. 2. τὸ μὴν, P. — lin. 5. γὰρ xéwgo» B. O. — liu. 
6. post .4E deesse videtur τέμνουσα «τὸν κύκλον κατὰ τὸ “1. — 
lin. 14. τὴν ab. V. — lin. 17. τῇ ὑπὸ Ε4Ζ ἡ ὑπό B. O. — lin. 
22. BDA male P. — lin. 23. ἄρα δοθέντος P. — lin. 25. 
ἔδεν δεῖξαν B. — lin. 28. ἀφὴν P. — lin. 31. «zvéo9o B. O. — 
Lin. 9. x«i ab. B. O. 7 ab. P. — lin. 18. τῆς ab. B. — ἀφῆᾳ 
B. P. — γωνίας ab. V. P. — lin. 21. ἁπτέσθω. B. — lin. 22. 
πρὸς 099. τῇ AE. B. O. — lin. 27. οὖν ab. Cod. V. — Lin. 14. 
EB,, Voq xe γωνία ἣ .... ὑπὸ EDA. V. P. — lin. 21. 
yov. ἕν. B. O. — lin. 24. vj; ὑπὸ HAI. Ὁ. P. — lin. 25. τῆς 
ὑπὸ HAB, O. P. — lin. 32. αὐτῷ ab. O. — Lin. 19. "Ἐπεὶ οὖν 
παντὸς etc. V. P. — lin. 20. ἄρ. τριγ. ab. O. — lin. 26. post 
ABT inseruit B.: ταῖς Óvol óuoU τῇ πρὸς τὸ 24 καὶ D', uci 
χωρὶς vij μίᾳ τῇ πρὸς τὸ ZJ. — lin. 29. ἄρα hb; B. O. — τίν, 
συσταϑήσονταν B. O. — lin. 18. ἀλλήλοις cow B. — lin. 26. 
᾿Εφαρμοσάσης δὲ τῆς 48 εὐθεας ἐπὶ iiv 1.4]. B. Ο. — lin. 80. 
Quae uncis inclusa sunt aut ipsa aut iis similia excidisse videntur. 
V. et P. hunc locum ita expresserunt: μὴ àeouócev, ἤτον ἐντὸς 
αὐτοῦ m. ἢ. iv. ἤ παραλλ. ὡς τὸ I'OHA καὶ κύκλος κύκλον véu- 
vs; κατὰ πλείονα 0. ἤ δύο τὰ ΓΗ͂ A. — B. O. habent pro his: 
ἐφαρμόσεν, ἀλλὰ παραλλάξει ὡς τὸ lOHA:* κύκλος δέ eic. .«. 
Sunt qni locum ita explere tentaverint: ἐφαρμόσεν ἀλλὰ παραλλάξει 
ὡς và τμήματα I'Z4 I'OA. i τῆς αὐτῆς ἄρα εὐθείας τῆς IA 
δὺο τμήματα κύκλων ὅμοια καὶ ἄνισα συσταϑήσεται inb τὰ αὐτὰ 
μέρη. Οὐ συνίσταται δὲ. Οὐκ ἄρα ἐφαρμοζομένης etc. cf. Jen. 
Lit. Z. XXII. 1826. p. 278. — Lin. 2. τὸν ΓΖΔ χύκλον B. O. — 
lin. 13. τοῦ -4BI' τμήματος hoc recepi ex Cod. V. et B. — lin. 
14. abjeci cum B. τὸ z4Bl. post iow. — lin. 17. ἄρ. yov. B. O. 
— lin. 21. διήχϑω ini τὸ E ἣ 48. B. O. — lin. 24. εὐϑεῖα 
εὐθείᾳ V. P. — lin. 27. ἐστ, Vo. V. P. — lin. 28. Ke βάσις coc, 
O. — lin. 84. προςαναγεγραμμένος κύκλος. V. P. — Lin. 4. 
αὐτοῦ ἐχτὸς O. αὐτοῖ, ἐκτὸς B. — lin. δ. δέ ab. P. — x&v 1j 
ὑπὸ .4BA. y. Vou τῇ B. O. — lin. 11. συστηοόμεθα — τῷ 4 
σημείῳ B. O. — lin. 12. γωνίαν ἴσην B. — lin. 14. ὡς vo E. deest 
. B. O. — lin. 24. γάρ ab. B. O. — lin. 25. «voi πρὸς μὲν τοῖς 
xEVrQ. ἔσαν γων. ἔοτωσαν, πρὸς δὲ, V, P. — lin. 32. εἰσι ab. V. — 


lin. 323. "iór. ab. V. — lin. 34. ἔστ Yo. V. P. — Lin.,5. ioiiv ab. 


p. 97 


p. 88 


: p. 89. 
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V, — loi» B. O. — lin, 6. «uxuate ab. V, — lin. 7. ἴσος" Aoi- 
πὸν ἄρα ΒΚΤ τμῆμα λοιπῷ EAZ laor: ἣ ἄρα BI περιφέρεια ἔστ, 
etc. P. ἴσος, λοιπὸν ἄρα... περιφέρεια τῇ 15.412 περιφερείᾳ ἔστ. 
ic. O. Nos. ed, DB. secuti sumus, Fotus hic locus desideratur in 
V. — lin. 16. «ai ?xi ἔσων. B, Ο, — lin. 20. γωνία ab. O. B. — 
lin. 21. ΕΖ12 ἐστὶν ἴση V. P. — lin. 22. E μὲν oy» ἡ ὑπὸ DIL T Vor 
ἐστὶ vj ὑπὸ EOZ: φανερόν, Ou καὶ ἣ ὑπὸ DAT τῇ ὑπὸ EAZ 
Vow ἐστίν. Ἐὶ δὲ οὐ" μία αὐτῶν μείζων ἐστὶν B. O. nonnullique co- 
dices, — lin, 33. τῆς δὴ P. — Lin. 10. αὖ 48 AE τὰς μὲν 
ABI'ZZE. P. — lin. 11. τὰς δὲ .4HB (Haec literarum varietas 
per totum theorema offenditur) — lin. 14. ἔλαττον, ab. V. — 
περιφέρεια ἴση B. O, — lin. 22. περιφέρεια BHEI' τῇ etc. — lin. 
23. περιφερείᾳ ab. V. — lin. 24. καὶ ab. B. O. — lin, 29. ὕπο 
ab. V. — Lin. 3. εὐθεῖα aliena manu adscriptum V, — lin, 4, 
κύκλων, καὶ ἔστω V. P. — lin. 10. Zo. yov. B. O. — lin. 15. 
17. τέμνειν B. O. — lin. 24. καὶ βάσις 5 B. Ο, — lin. 81. κατὰ 
τ. A. σημ. absunt B. O. — Lin. 5. τμήματι ab. B. Ὁ, — lin. 9. 
$€ví(v ab. V. P. — lin. 13. ἢ ὑπὸ BAI' absunt O. B. — lin. 16. 
: 4j ὑπὸ .AA T ab, O. B, — lin, 20. 2BE τῇ ὑπὸ BAE., P. — lin. 21. 
ΤῈ τὴ EA. P. — καὶ ab. V. — lin. 23. Fortasse legendum 7 
ξατὸς — lin. 34. γωνίω ab. V. P. — Lin. 3. AA Υ μείζων ἐστὶν 
ὀρϑῆς καὶ ἐστὶν ἐν τῷ ἐλάττονι, B. O. — lin. 6. δὴ ab. V. P. — 
lin. 7. τὲ ab. B. O, — lin. 12, γωνία ab. V. — lin. 16. τῆς .A I4 
P. — lin. 17. περιεχομένη ab. B. O. — lin. 19. sequitur " 4/220 
quod vide in append. — lin. 21. μία γωνία τριγώνου V. — lin. 
22. ταῖς recepi ex Cod, V. — ἢ γωνία recepi ex V., qui hoc coroll, 
in margine quidem sed eadem manu scriptum continet, — lin. 23. 
ἐκείνης ἔχτὸς τῆς — V. P. Legendum fortasse τὴν ἐχτὸς καὶ ἐκείνης 
ἐφεξῆς, — lin. 27. ἀφῆς B. P. — zi τὸν, B. O. — lin. 33. ἐπὲ 
τὸν B. O. — Lin. 5. 6. γωνία ab. B, O. — lin. 6. συνεσταμένη 
B. O. — lin. 7. oviiov, yov. abs. B. O. — liu. 12. ἢ ab. P. — 
σημεῖον ab. P. — ἀπὸ δὲ τῆς «gg V. P. — 14. ἄρα ab. B. O. 
— 15. Ἢ BA ἄρα... . κύκλου abs, B. O. — εἰσὲν P, — Eoi... 

ἴσαι abs. B. O. — Lin. 9. ' γωνία. B. Ο, — lin. 10. “11 δὲ πρὸς 
V. P. — γωνία ex V. recepi — lin. 11. καὶ ὡς. V. -- τῆς ab. 
P. — lin. 12. 14. καὶ ἃ V. — lin. 21. γωνία ab. B. O. — 28. 
ἐπεὶ οὖν V, P. — τοῦ J4BE κύκλον — lin, 29, ixi τὸ B. Ο. — 
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Varietas. ἀ. 325 


lin. 34. τῷ ab. V. — τοῦ κυχλοῦ ab. B, O. — liu. 34. τῇ ἐν τῷ 
ἐναλλὰξ τμήματι γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Δ48. AMO ἢ ὑπὸ AA τῇ πρὸς 
τῷ I ἐστὶν low. καὶ ἣ πρὸς τὸ I' ἄρα γωνία Vom ἐστὶ τῇ ὑπὸ, 
ΕΒ. — Lin. 6. ἔστ. πάλ, V. P. — lin. 7. ὀρϑῇ ab. O. yov ab. 
B, — lin. 8. γωνία edd. omn, — lin. 15. O. habet ὕση post τμήματι, 
item B. — lin. 16. αὐτὴ edd, omn. — 17. «o? ab. B. O. — ἐστ. ἴα. B. O' 
— lin. 27. Καὶ ἣ ... và F ab. B. O.— lin. 29.7] B. Ο. — lin. 32. 
? Eoyéo9 V. P. — ó ab. B. O. — lin. 34. Ἔστιν ἣ AA V. — 
lin. 35. ὑπαφῆς B. — Liu. 7. ἄρα δοθείσης V, P. — lin. 17. τῇ 
0o9. yov. εὖϑι des, B. O. — 4 γωνία B. O. — lin. 18. κύκλου ab. 
V. — lin. 22. γωνία ab. P. — γωνίᾳ ab. B. O. — Lin. 6. vàv 
ab. V. — lin. 14. 2M, ἔστωσαν δὴ V. P. — liu. 15. κύκλου ab. B. 
O. — lin. 21. ver& B. O. — lin. 26. Προςχείσϑω κοινὸν V, P. — 
Lin, 2. ^.2cve καὶ 2b V. — lin. 18. περιεχ. 099 ab. V. — lin. 26. 
ἄρα ab. B. O. — lin. 31. τῶν J4A T. V. — lin, 34. "Ioov δὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς ZA τοῖς. B. O. — lin. 35. 009. γὰρ... ZBA abs. V. — 
Lin 12. τεμεῖ B. P. — lin. 14. σημεῖον ab. B. O. — lin. 18. toc 
ἐστὶ B. Ο, — lin. 14. voi; δέ B, Ο. — ἐστέ ab. in edd. omn. — 
lin. 20. γωνία ab. B. O. — Lin. 3. τῆς ab. B. O. — lin. 12. τῶν 
AAT V. — lin. 14. κύκλου ab. P. — lin. 15. τὸ Z κέντρον B. O. — 
καὶ ἔστω τὸ Z abs, B. O. — lin. 20. * Hi» δὲ xci τὸ V. B. — lin. 
21. ἐστὶ ab. B. O. — lin. 29. xoi τοῦ κύκλου, V. P. — τοῦ κύκλου 
4$ AB ...xvzÀov abs. D. O, — lin. 30. Uncos adjeci glossema 
suspieans, δὴ và αὐτὰ B. Ο, -— «d αὐτὰ ab. P. — Liu. 12 
Σχῆμα δὲ B. Ο. P. sed δὲ ab. in V. — lin. 16. πλευρὰ τῆς τοῦ 
xvxÀ, zwtQug. τοῦ περιγραφ. ἐφαπτ, B. O. — lin. 19. εἰς σχῆμα 
δμοίως. V. P, — Lin. 7. Fortasse legendum gj μείζων οὖσα — 
lin. 13. Ei δὲ μείζων ἐστὸν. .. τῆς Δ, κεέσϑω τῇ V. P. — lin. 14. 
μὲν ab. V. — lin. 18, τῇ 4 ἡ ΓΕΎ. P. — ἡ 4 τῇ ΓῈ B. — lin, 19. 

A ἄρω τῇ ΓΑ͂. Ο. B, — lia. 21. μὴ μειξ. ovo. τῆς v, κι Ow, 
abs. V. P. — lin. 80. πρὸς μὲν τῇ — lin. 82, ἢ ὑπὸ. . γωνίᾳ 
loj abs. B. — OAI'* πρὸς δὲ O. — 33. γωνία ab. V, P. — Lin. 3. 
καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ 44 image διῆκτον εὐθεῖα, V. P. — εἰς τὸν 
κύχλον ab. B. O. — lin, 4. εὐθεῖα ab. B. O. — lin. 8, Διὰ τὰ 


αὐτὰ... ἐστὶν ὕση. ab. |B. — lin. 10. ἐσογώνιον ἄρα... .4BT 


κύκλον abs, V. — lin. 21. ἐφ᾽ ἕκατ v. μ. ἣ EZ ἐπὶ τὰ B. O. — 
κατὰ τὰ H O,. V. P. — lin. 30. σημεῖα ab. B. O, — lin. 30. 


p. 9 
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ἀπὸ δὲ τοῦ, . . . σημεῖα abs. V. P. — ad ἐπιζευγϑύμεναι V. P. — 
ἐπεζευγμέναν pro vulgato ἐπιζευγνύμεναν ex oonjectura scripsi, — 
Lin. 2. Quae uncis inclusa sunt, scholiastae adnotationi simillima 
sunt. — lin. 2. vevQéaA, ab. V. — pro ὧν αἵ etc, V. habet x«i 
εἶσιν ὄρϑαν at ὑπὸ MARK. BM γωνίαι, — lin. 11. λοιπῇ ab. V. — 
lin. 23. αὖ BI' I4 ab. Ο. — lin. 26. δίχα γὰρ, -. ABI abs. P. 
V. — ABI, τῇ 4181 καὶ P'BA — lin. 28, ταῖς ab. B. O. — 
lin. 30. τὴν ab. Ο; — lin 34. “21 τρεῖς, & .. ἀλλήλαις εἰσὶν. 
B. O. — Lin. 2. κένερῳ μέν τῷ 71, διαστήματι 6 τῶν E Ζ H, 
B. — lin. 9. ἐδείχϑη B. O. — ὃ ab. V. — τῷ ex conj. adjeci. — 
lin. 10. τῶν E. Z. H. B. — lin. 12. ?xi τὸ B, O. 'EyyeyQ. ὡς 
ZEH abs. D. O. NB. — Euclides in hoe theoremate maximam trian- 
guli lineam basin habuisse videtur angulumque eum tantum re- 
spexisse qui huic lineae oppositus sit. — lin. 21. εὖὐϑ' ab. B. O. — 
lin, 25. Quae uncis inclusa adjecimus, ea necessaria videntur ad 
explendam loci sententiam. ἴπ O. adnotatiunculam reperimus: 
»Legimus τοῦ J4BI' τριγώνου.“ — lin. 26. Σύυμπ. mgóv. ἔντ. κατά 
DB. O. — lin. 29. ἐστ. vc. V. P. — lin. 31. ἐστιν ab. D. O. — 
Lin. 2. Καὶ περιγρ. B. O. — 10. quae uncis inclusa addidimus, 
ad subtilitatem demonstrationis pertinere videntur, — lin. 16. 
igrw ab. O. — πάλιν ab. V. — lin. 19. xoi yeyg. . . .. ABI abs. 
V. — lin. 21. Verba ὅπ, 70. δ. post finem Corollarii. V. — lin. 29. τοῦ 
adjeci, in ceteris Cod. V. secutus. O. habet ὅτε δὲ imi τῆς ΒΤ ἐν 


ἡμικυκλίῳ τυγχάνουσα ὄρϑη ἔοταν" ὅταν δὲ Pxvóg* τῆς BI εὐϑεί- 


ας τὸ κέντρον πίπτῃ ἣ ὑπο ΒΑΓ ete, idem B, Àd signum * nota- 


tur in O. : ,,Legimus τοῦ 4B wvgwovov" Praeterea adnotatio 
exstat; Hie locus in omnibus, quos vidimus, codicibus graecis, tam 
Mss. quam impresso (sc. ed. B.) male se habet. Nos in versione 
pauculis immutatis restituimus; quod ei antea fecerunt Campanus 
et Clavius — Vertitur autem: , Quare si datuin triangulum sit 
ixysouiufb; AZ EZ intra triangulum convenient: sin in eo sit an- 
gulus rectus £21, in ipsa BI, et si sit major recto, extra 4.81.“ 
— lin. 30. τοῦ ab. B. Ο, — lin. 31. 7| διδομένη γωνία B. O. — 
lin. 32. πεσοῦνται V. — Lin. 5 τὸν ab. O, — lin. 7. δύο ab, B. 
O. — lin. 17. γωνία ab. O. — lin, 21. omisimus δοϑέντα ante 
AB TA cum V. — lin. 22, ἄρα 0o9. V. P. — lin. 27. ὃ (prius) 
ab. B. P. — ó (alterum) ab. B. O. — δεῖ δὲ. O. — d£... 
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xixlo» abs, B. — Lin. 4. καὶ ab. Ὁ, — lin. 8. ior. παράλλ, V. P. — p. 110. 


"ore s. 


xc 


P. 


lin 


παράλληλος ab. B. O. — lin. 11; ἄρα ab. P. — lin. 14. 


Ll ab. B. O. — or. Vo. post OK abjeci — καὶ ἑκατέρα , . . ἔστιν 
ἔση ab. V. — lin. 18. δὴ ab. B. O. — lin. 22. τετράπλ ab. V. — 
Lim. 5. εἰσὺ ab. V. — lin. 8. tc, εἰς d. V. — lin. 12. εἰσ, d. V. — 
lin, 13. τῶν B. E. Z. O. Bas. ( K excidit propter sequens KixAo») 
— lin. 19. ἐδείχϑη ab. B. O. — lin. 20. uà» ab, Ὁ. — lin. 24, 
Eig ἄρα τὸ δοθὲν V. P. — lin. 31. ᾿Επεζευθεῖσαι P. Ὁ, male. — 
Lin. 2. BT ἐστὶ 1o. O. — lin. 3. γωνία ἄρα Vo. ἐστ. ἡ ὑπὸ AAT p. 112. 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BAT. V. P. ἢ ἄρα yov. ἡ ὑπὸ AAT" γωνίᾳ etc. B. 
O. — lin. 15. ΕΓ EA abs. B. — lin. 28. καὶ κέντρῳ τῷ « καὶ 
. διαστήματε τῷ 4B. — Lin. 8. τῶν ab. V. — lin. 10. κύκλον 


— Καὶ ἐπεὶ ἐφάπτεται μὲν V. P. — Lin. 8. τῶν ab. V. 
. 10. κύκλου. ab. P. — Καὶ ἐπεὶ ἐφάπτεται uiv 5 BA V. P. 
,. 17. xoi ἣ ὑπὸ BAÁA ἄρα ἴση B. O. — lin. 23. 4128 ἢ BA. 
. 25. γωνίᾳ ab. B. O. — lin. 27. εἰς 0x2. V. P. — καὶ ab. 
lin. 28. ἄρα διπλὴ iow τῆς B. O. — lin. 32. συνίσταται P. 


ab. 


V. 


mesas 


Lin. 5. Ἔστω... ἐγγράψαν ab. V. — lin. 9. τῶν ab. V, — lin. 13. 


Scribendum videtur éx«régq . 


.. ἑκατέραν. — lin. 16. δέχα ὑπὸ 


ἑκατέρας τῶν V. P. — lin. 80. 32. 35. iov ἔσ. V. P. — lin. 35. γω- 
vía ἄρα B. O. — Lin. 7. ve καὶ iooy, abs. B. — lin. 25. ἐστὸν ab. 
B. O. — lin. 80, ἐστιν ab. B. O. et ἴσον post ZK scriptum est 
O. — lin. 31. τὰ ἄρα, B. O. — lin. 34. λοιπῷ ab. V. — ἐστ. 


B. 


to. 


P. — ἡ BK τὴ ΓΚ. Β. Ο. — Lin. 4. ἐστιν ab. V. — lin. 


5. 


γωνίᾳ ab. V. — lin. 6. Abjeci ior. to. post ZKT' cum V. — ἔστιν 
post ἄρα adjiciendum existimavi, — lin, 8, ὑπὸ ab. P. — lin. 42. 
διπλῇ ab. V. — lin. 14. ἔστι 0? ... Voy; ab. B. O. — lin. 15. ἐστὲ 
V. — lin. 16. ἕκατ. ab. V. — lin. 24. Καὶ ἐστὲν ἢ BK τῇ KI 
Voy. V. P. — lin. 26. 5j ab. in edd. omn. -— Lin. 6. Περὶ τὸν... 


ab. 


περιγέγραπταιν 


ε 
τῳ 


* ἑχατέρας. B. O. — lin. 21, ἐστὲ post ἔθη abjeci cum V. 


abs. B. P. — lin. 12. δ᾽ ἐστιν ab. V. P. — lin. 16. 


lin. 22. τῇ βάσει P. — lin. 23. ἐστ. Vo. V. P. — lin. 24. voc εἰσὶν. 
B. O. — lin. 26, διπλῆ post JI7/Z lineae subsequentis habent B. 
O. — lin. 28. ὑπὸ ab. edd. omn. — Lin. 4. 09975; ab. V. — lin. 6. p. 118. 
ταὺς ab. V. — lin. 8. τὴν ab. P. — 15. 23. H. O. K. 4. M. 
B. — lin. 24. κύκλος ab. B. O. — lin. 34. ὅπερ ἐστίν B. O. — 
Lin. 6. αὖ ab, B. O. — lin. & τὸ πρὸς τούτον P. τῷ πρὸς « B. — p. 119. 


n 11T. 
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p. 114. 


p. 115. 


p. 116. 


p. 117. 
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lin, 19, διαστήματι δὲ O, — lin. 91, περιγραφόμενος P. sed non 
V. nec B. nec Ὁ, — Sequuntur hoe verbum in B et O. haecce 
verba: περὸ τὸ 4114} πεντάγωνον ὅ ἔστιν ἰσόπλευρον καὶ ligoyd- 
ψιον — lin. 23. τὸ δοϑὲν ἄρα. — Lin. 5. ἐστυ post ἐσογώνιον. B. — 
lin. 7. ΠΔ τῇ HE. P. — lin. 10. ἐστ. to. B. O. — lin. 23, Voc 
€iol ταῖς ὑπὸ EHA ΔΗ ΓΗΒ O.P. Nos secuti sumus ed. P. 
Si illa ceterarum edd, retinenda essent, particulam ὥςτε abjicien- 
dam putarem. — lin. 26. Verba e£ $$ ἄρα, ἀλλήλαις εἰσὶν 
exciderunt. B. — lin. 28. αὖ ἤσαν £90. V, P. — lin. 29. Notas «i 
4B BI Γ4 4E adjiciendas putavi — $$ ab. B. — lin. 34. περι- 
φέρεια item περιφερείᾳ abs. V. P. — Lin. 3. περιφερείας ab. B. O. 
— lin. 4, δὲ B. O. — lin. 7. ἐστι ab. B. O. — lin. 13. δὴ ab, P. 
— lin. 15. totam hanc lineam ed. O. sola sic habet: ὋὉμοίως δὲ 
τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου ἐὰν διὰ τῶν κατὰ κύκλον (κύκλου) διαιρε- 
σέων. — lin. 10, ἀγάγομεν B. — lin. 21. τε καὶ περιγρ. abs. B. O., 
qui pro his habent ὅπερ ἔδεν ποιῆσαν» — lin. 29. ᾿Εγηρμόσϑω scripsi 
ex conject, — V. P. habent ἐγγεγράφϑω et B. O. habent γεγράφϑω. 
— Lin. 3. κύκλου iow, B. — lin. 6. ἐστι B. O. — lin. 7. εὐθείας 
ab. V. — lin. 11. ὅπερ. có. z. haec verba in fine coroll. habet. V. 
— lin. 16. Legas ἔτυ τὲ, — lin. 18. πεντεκαιδεκάγωνον, Ó ἐστιν 
ἰσόπλευρόν τὲ καὶ ἰσογώνιον. O. P. INos secuti sumus V. Totum Co- 
rollarium ab. ed. B. — Memoratu digna quamvis huic loco minus 


accommodata Procli adnotatio est (p. 72 ed. B.) Τὸ τελευταῖον iv 


[5j 


p. 120. 


p. 121. 


p. 122. 


^ L4 3 ^" , ^ , b 
τῷ τετάρτῳ χαϑ' δ᾽ τοῦ πεντεκαυδεχαγώνου πλευρὰν ἐγγράφειν τῷ - 


κύκλῳ" τίνος ἕνεκά φησί τις αὐτὸν προβάλλειν ἢ τῆς πρὸς ἀστρονο-- 
μίαν τούτου τοῦ προβλήματος ἀναφορᾶς; ᾿Εγγράψαντες γὰρ εἰς τὸν 
διὰ τῶν πόλων κύκλον τὸ πεντεχαιδεκάγωνον ἔχουσν τὴν ἀπόστασιν 
τῶν πόλων τοῦ τε ἐσημερινοῦ καὺ τοῦ ζωδιάκρυ" πεντεκαιδεχαγωνι-- 
κὴν γὰρ ἀλλήλων πλευρὰν ἀφεστήκασιν. — Attamen constat ab Era- 
tosthene et Hipparcho angulum aequatoris et Zodiaci inyentum esse: 
239 51' 19,5", qui nostris temporibus est 23? 28' 19". Illam igitur, 


quam Proclus hoc loco exhibet hujus anguli mensuram multis saecu- 


lis ante Euclidem veram fuisse patet, — uitio libri V. Scholium. 


exstat in ed. B. quod e cod. Monac. emendatum huc recipiendum 
existimayl, —- Σχολίον sg τὸ e ἀδήλου — Zxomóc τῆς € βίβλου 
περὶ ἀναλογιῶν διαλαβεῖν. Κοινὸν γὰρ τοῦτο τὸ βιβλέον γεωμετρίας 
τε xai ἀριϑμητικῆς καὶ μουσικῆς καὶ πάσης ἅπλως μαϑηματικῆς 


Ρ. 125. 
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ἐπιστήμης. Τὰ γὰρ ἐν αὐτῷ ἀποδεικνύμενα οὐ μόνον γεωμετρικοῖς 

ἅρμοζεν Qu: ἥμασιν, ἀλλὰ χαὶ nou τοὺς ὑπὸ μαϑηματικὴν τεταγμέ.- 
- voLG ὡς προείρηται ἐπιστημαῖς. ὃ μὲν οὖν σχοπὸς οὗτος, τὸ δὲ βι- 
βλίον Εὐδόξου τινὸς εὕρεσιν εἶναι λέγουσν τοῦ Πλάτωνος διδασκάλου. 
"Email οὖν σκοπὸς περὺ ἀναλογιῶν, 4| δὲ ἀναλοχίω λόγων τινῶν σχέ- 
σις" ἀναγκαῖον γνῶναν πρότερον, τίνες oi τοσοῦτοι λόγου. δεῖ γὰρ 
và ἁπλὰ πρότερον γνῶναν vg» συνθέτων. ᾿Πὰν τοίνυν τινὰ συγκρί- 
νηταν πρὸς ἄλληλα, φερέ εἰπεῖν δύο μεγέϑη, αὐτὰ μὲν ὅροι καλοῦν- 


ς 


ται, ἣ δὲ ἀπὸ τοῦ ἑτέρου ἐπὶ τὸ ἕτερον μετάστασις διάστημα, ἣ δὲ 
τοῦ ἑτέρου πρὸς τὸ ἕτερον σύγκρισις σχέοις, ἣν ἐκάλεσαν οἱ παλαιοὺ 
, € , L] , , 
λόγον, τὴν δὲ τούτου τοῦ λόγου πρὸς ἄλλον λόγον x&9^ δμοιότητα 
σύγκρισιν ἤτον σχέσιν ἀναλογίαν προςηγόρευσαν, ἵνα μὴ ὡς τέδε 
: , H , 
τὸ μέγεθος ουγκρίνηται ἀλλ᾽ ὡς ὅδε ὃ λόγος πρὸς τόνδε τὸν λογον. 
Αὑτὴ δὲ ἣ σύγκρισις λόγου λέγεταν λόγος, οἷον ἐὰν ὧσν δύο εὐθεῖαν 
ὧν ἣ ἑτέρα πρὸς τὴν λοιπὴν διπλασίονα λόγον ἔχει, τὸ ἀπὸ τῆς τὸν 
διπλασίονα λόγον ἐχούσης τετράγωνον τετραπλασέονα λόγον ἕξει πρὸς 
^ 59 3 ^ ^ , P c 2 - ^ M 3 ^ 
τὸ ἀπὸ τῆς λοιπῆς τετράγωνον ἤπερ ἢ εὐθεῖα πρὸς τὴν εὐθείαν. Τὰ 
γὰρ μήκει διπλάσια δυνάμει τετραπλάσια. Ὃ τοίνυν λόγος τῶν 
, , * b € , - 3 » 
τετραγώνων τετραπλάσιος ὧν διπλασίου ὄντος τοῦ λογου τῶν εὐθειῶν 
διπλάοιός ἔστι. ΙΚαλεῖταν δὲ οὗτος ὃ λόγου λόγος. "AAA! εἴη ἀν 
οὗτος ὑπὸ τὸ ποσόν. Διττὸς γὰρ ὃ λόγος δ' μὲν ἐν ἀξίᾳ ὃ δὲ ἐν 
ποσῷ. Καὶ τοῦ μὲν ἐν ἀξίᾳ οὐδέν ἐστιν εἶδος πρὸς τὴν παροῦσαν 
ς 


χρείμν" τοῦ δὲ κατὰ τὸ ποσὸν εἴδη ἔστι πέντε" ὃ μὲν γάρ ἔστι πολ- 


Cte 


λαπλάσιος ὡς voy τρία Ó ἕξ, ὃ δὲ ἐπιμόριος ἧς τοῦ τρία ὃ véa- 
σαρω, ὃ δὲ ἐπιμερὴς ὡς ὃ πέντε τοῦ τρία. Καὶ οὗτον μὲν ἁπλοῖ, 
τούτων δὲ ἔτι ἁπλούστερος ὃ πολλαπλάσιος, Ἥτερον δὲ ἐκ τούτων 
συνθέσεως χίνονταν δύο ὅ ve πολλαπλασιεπιμόριος, ὡς τοῦ τρία ὃ 
ἕπτα καὶ ὃ πολλαπλασιεπιμερὴς ὡς τοῦ τρία ὃ ὄχτω. “Ὑπόλογοι 
δέ εἰσιν οἱ ἐλάσσονες τῶν μειζόνων, ὑποπολλαπλάσιονι, ὕπεπι-- 
μόριον, καὺ ἑξῆς ὁμοίως. "Iovíov δὲ ὡς τὸ βιβλίον διχῆ διήρηταν 
καὶ περιέχεν τὰ μὲν πρῶτα τὴν τῶν ἁπλουστέρων διδασκαλίαν τοῦτ᾽ 
fov, τὴν τῶν πολλαπλασίων" τὰ δὲ δεύτερα καϑολικώτερα mei πάν- 
τῶν λόγων. lé γὰρ ἐπὶ παντός, ὡς εἴρηται, πράγματος τὴν τῶν 
ἁπλῶν ἡγείσθαν διδασκαλίαν, Τὸν δὲ τῆς τοῦ βιβλίου διαιρέσεως 
τρόπον καὶ ἥ τῶν ὅρων γεγένηται διαίρεσις, οὗ μὲν γὰρ στρότερου 
περὺ ἐπιμερῶν, καὶ πολλαπλάσιων, οὗ δὲ ἑξῆς καϑολικῴώτερου περὶ πάν- 
των τῶν λόγων. 
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Ordo definitionum paullo immutatus est in.edd. Nostris si uteris 
numeris in B. O. hunc reperies ordinem: 1. 2. 3. 4. 5. 7.6. 8. 9. 10, in V. 
P. huncce 1.2.3.8.4.5.7.6.9.10. — Lin. 9. πρὸς ἀλλ᾽ ab. V. — lin. 16. 
£c. ab. O. — lin. 17. Verba ὑπερέχῃ — ἐλλείπῃ loca inter se im- 
mutarunt D. Ὁ. — lin. 22, τό τε P. (typogr. menda) — lin. 25. pey. Aóy. 
B. O. — lin. 27. δέ ἐστι B. O. — λόγων ὁμοιότης. B. O. — Lin. 2. 
ὅροις ἐλαχίστη V. P. — lin. 6. 7j ab. B. — lin. 7. τὸ ab. V. — 
lin. 8, ἑξῆς ὁμοίως ὡς ἂν V. P. — lia. 10, εἶναν ab. V. P. — In 
his deff. ἀνάλογ. id significat, quod in libro ipso ἑξῆς ἀνάλογον. — 
lin. 20. δὲ ab. V. — lin. 27. 1v. αὖτ. O. — lin. 31. Ea quae un- 
cis inclusi sic iucipiunt in edd. cet. 77 ἄλλως" λῆψις etc. — lin. 32 
— 35. ab. haec definitio. V. — Lin. 3. 7o. αὖτ. O. — lin. 4. γί- 
vere, male edd. omn. — lin. 6. μεγέϑεσιν ab. V. — lin. 8. 7yov- 
μενον πρὸς ἄλλο τι. — lin. 10. μεγέϑων ab. O. — lin. 11. 16. ἕχα- 
oro» ἑκάστου ἰσάκις πολλαπλάσιον edd. cet. — lin. 20. ὅσα ἄρα με- 
γέϑη £oviv £v τῷ 4B ἴσα... B. O. — lin. 27. ἐστ. 7o. B. O. — 
26. ἔσον ἄρα τὸ 4 và E καὶ và 4H ΓΘ etc. V. — lin. 27. καὶ 
τὰ HB OA τοῖς E Z. O. Praeferenda videtur lectio Διὰ T 


p. 124. 


p 125. 


αὐτὰ δὴ toe ἔστι καὶ và HB ΘΔ τοῖς E Z. — Lin. 19. μεγέϑη ab. p. 126. 


V. — lin. 25. Kei ante συντεϑὲν abjeci. — Lin. 9. óv& δσαπλάσιον 
τὸ EZ. V. —. lin. 13. τοσαῦτα δὴ x«i B. O. — lin. 14. μὲν ab. 


p. 127. 


B. O. — lin. 15. ἔσταν δὲ B. O. — Lin. 10. ?2ovw post τὸ H. p. 128. 


B. O. — lin. 13. ἄλλα ἃ iv. ab. B. Ὁ. — lin. 24. τοῦ M τὸ K. 
B. — lin. 25. Post ἔλαττον haecce addit V. Καὶ ἐπεὶ ( εἰ) ὕπερέ- 
χει τὸ K τοῦ M, x«i τὸ [4 τοῦ IN, καὶ εἰ ἴσον, Voov, καὶ εὖ ἔλαε- 
τον, ἔλαττον. — lin. 31. Adest πόρισμα in edd. hocce. Ἐπεὶ οὖν 
ἐδείχϑη, ὅτι εἰ ὑπερέχει τὸ Καὶ τοῦ M, ὑπερέχει καὶ τὸ 24 τοῦ Ν' 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" καὶ eb ἔλαττον, ἔλαττον" δηλονότι καὶ εἶ ὑπερέχει 
τὸ M τοῦ X, ὑπερέχει καὶ τὸ IN τοῦ «4" καὶ εἰ Voov, ἴσον" καὶ εἰ 
ἔλασσον, ἔλασσον" καὶ διὰ τοῦτο ἔσται καὶ ὡς τὸ H πρὸς τὸ E, 
οὕτως τὸ O πρὸς τὸ Z. Ἔκ δὴ τούτου φανερὸν ὅτι ἐὰν τέσσαρα 
μεγέϑη ἀνάλογον 5, καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται. Ad ultima verba 
ἐκ δὴ τούτου etc. corollarium incipere docemur in margine O. — 
Notandum est, verba ὅπερ ἐδ. δεῖξαν non addita esse in fine corol- 


“. . . * ^ * ey5,. e 
larii sed in fine argumenti. Praeterea in B. λῆμμα insciibitür. — ὅτι 


post ἐδείχϑη ab. V. — Lin. 12. καὶ τὸ EB ..... τοῦ ΓΖ abs. p. 129. 


B. Ὁ. — lin 24. ἰσάκις ἔσται V. P. — Lin. 4. τῶν αὐτῶν τῶν 


p. 130. 
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scribendum cum edd. cet. — lin. 8. toov và Z. V. — lin. 9. xci 

ab. V. — lin. 19. τῷ Z τὸ KI. V. P. — lin. 20. ior. lo. O. — 

εἰ ab. B. ὅτι O. — lin. 29. δέ τι ὃ V, P. — lin. 33. μὲν ab. B. - 

O. — Lin. 4: τοῦ 1΄ πολλαπλ. ab. V. — lin. 9. πολλαπλάσιον p. 131. 
ἐστιν" fav V. P. — lin. 11. «Δέγω δὴ καὶ B. — yo δὴ ὅτι καὶ 

O. P. Nostrum habet V. — lin. 13. δμοίως δὴ P. V. — lin. 15. 
ὑπερέχεν τὸ Z V. — lin. 22. Hoc coroll. recepi hoc loco ex V. — 

Altera enim demonstrationis pars satis probare mihi videtur, Eucli- 

dem ipsum post theor. 4. hoc coroll. non addidisse. — lin. 31. τοῦ 

Τ ab. V.P. — Lin. 6. ἕως οὗ... γένηται τοῦ 4] abs. V. P. — p. 132 
po» ἔσται. O. — lin. 7. καὶ ἔσταν O. — μεῖζον ὄν P, — Linea 

καὶ ἔστω... μεῖζον τοῦ Δ excidit. B. — lin. 11. ἕως ἂν τὸ B. O. 

— lin. 19. τὸ HO τοῦ 4D B. τὸ K τῷ HO. P. — lin. 27. M&- 

tov δὲ ZH, — lin. 29. ἐπειδήπερ... τῶν 41M μεῖζόν ἔστιν abs. 

O. — lin. 30. τῶν 1141. B. — Lin. 8. τὸ δὲ IN τοῦ ZO. V. P. — p. 133. 
lin. 13. μεῖξζ, ἔστ. v. ΕΒ. B. O. — lin. 22. «oU 7M μὴ ἔλασσον 

εἶναι. — lin. 26. ὡσαύτως O. — Lin. 2, χᾷκεῖνα B. O. — lin. 6. p. 134. 
ἂν ἕτερον B. — lin. 7. τὸ Α΄ πρὸς τὸ B. — lin. 15. τὸ τὸν ut, 

B. O. P. sed deest articulus vóv iu repetitione. B. O. deest hic 
quoque in V. — lin. 16. ἔχον ἐκεῖνο μεῖζον B. O. P. Abjed ἐκεῖνο 

cum in repetitione B. O. non legatur — lin. 23. ἂν ab. B. — 

lin. 26. τὸ 1' τὸν ἐλάσσονα B. O. P. sed ab. artic. V. — λόγον 

εἶχεν B. — lin. 28. ὅτυ ab. V. — Lin. 10. λόγον edd. cet. except. p. 135. 
V. in repetitione. B. O: habent λόγῳ. — lin. 16. μὲν ab. V. — 

lin. 20. μὲν ab. O. — lin. 21, ἐσώκις πολλαπλάσια ἃ ἔτυχε. B. O, — 

lin. 23. toov ἐστὶ, toov. V. — lin. 24. ἐλλείπει, ἐλλείπει V. — lin. 26. 

μὲν ab. O. — Lin. 26. toov, ἔσον" καὶ εἰ ἔλασσον, ἔλασσον. V. — p. 136. 
lin. 28. ἂν ἡ V. P. — lin. 30. πολλαπλάσιον. V. — Lin. 7. 9. 14. p. 137. 
ἢ pro ἤπερ V. — μὲν ab. B. O. — lin. 16. πέμπτον ab. V. — 

ἔχτον ab. V. — lin. 17. τὸ Γ' πρὸς... πρὸς τὸ Z. abs. V. — 

lin. 20, ὑπερέχει τοῦ τοῦ A. z. B. O. — Lin. 20. .4 τοῦ Γ᾽ μιεῖζόν p. 138. 
ἐστι. B. O. — lin. 21. μέγεθος ab. V. — lin. 29, xoi ab. B. O. — 

Lin. 8, μεγέϑη ab. V. — lin. 28. ἀνάλογον ab. V. — ἔστιν P. V, — p. 139. 
Lin. 2. À5np9. xcv. abs. V. — lin. 14. 15. κἀν pro καὶ & B. O. — p. 140. 
lin. 34. ἐστι. ab. B. O. — Lin. 2. τὸ .4M τοῦ ΓΖ καὶ τὸ HK voi p. 141. 
48. — lin. 17. ἄλλα ἃ ἔτυχεν V. — lin. 23, ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ 


LAC Z » . . 
O. P, — ὑπερεχέτω ἄρα καὶ τὸ B. quod meam adjuvat conjectu- 
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ram, — lin. 29. ἐστε δὲ τὰ μὲν B. O. --ο Lin. 20. τὸ ab O. — 
Lia. 2, ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ ΤΟ. O. — lin. 3. ἄρα tori» 
ab. P. — lin. 6. ἄρα ab. P. — ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν, O. — lin. 14. Hoc 
corollarium maxime vexari videmus in edd. — D. habet haecce: Ki 
ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς τὸ MB πρὸς τὸ 11, οὕτως τὸ ED πρὸς τὸ Z4 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ 418 πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ TZ πρὸς τὸ Z4* 
συγκείμενα ἄρᾳ μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν. ἐδείχϑη δὲ ὡς τὸ AD πρὸς 
τὸ 4E δυτως τὸ L'A πρὸς τὸ I'Z. * εἰ γὰρ ὡς ἡγούμενον τὸ 
AD. πρὸς τὴν ὑπεροχὴν αὐτοῦ, ἣν ὑπερέχει τοῦ ἑπομένου τοῦ EB. * 
καὶ ἔοτιν ἀναστρέψαντι. Ἔκ δὴ τούτου φανερόν etc, — Eadem ha- 
bent V. O. omissis tamen, iis quae intra asteriscorum signa legun- 
tür. — In P. litterarum signa mutata sunt, Legimus enim. Kos 
à ὡς τὸ 4B .... οὕτως τὸ 4E πρὸς τὸ IZ: καὶ ἐναλλάξ 
ὡς... πρὸς τὸ 48, οὕτως ... πρὸς τὸ IZ. συγκείμενα ἄρα... 
ὡς τὸ 4} πρὸς τὸ EB .. . πρὸς τὸ ΖΔ. καὶ ἐστιν ἀναστρέψαντι. 
Hanc vero mutationem nihil ad locam emendandum facere viri docti 
jam docuerunt, — Addit B. Scholium quoddam sine titulo, quod 
etiam in cod. Mon. reperitur, hocce. Τεγόνασν δὲ οὗ λόγον xci 
ἐπὶ τῶν ἰσάκις πολλαπλαοίων καὶ ἐπὶ τῶν ἀναλογιῶν. ᾿Ἐπειδήπερ 
ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσώκις ἢ πολλαπλάσιον, καὶ τρίτον τετάρτου, 
ἔσται καὶ ὡς τὸ πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον, οὕτως τὸ τρίτον πρὸς τὸ 
τέταρτον, οὐκ ἔτι δὲ καὶ ἀντιστρέφει, ᾿Εὰν γὰρ 5 ὡς τὸ πρῶτον 
πρὸς δεύτερον, οὕτως τρίτον πρὸς τέταρτον" οὔ πάντως ἔσται καὶ τὸ 
| μὲν πρῶτον τοῦ δευτέρου ἐσάκις πολλαπλάσιον τὸ δὲ τρίτον τοῦ τε-- 
τάρτου, καϑάπερ ἐπὶ τῶν ἡμιολιῶν dj ἐπυτρέτων λόγων (— ον, 
— or B.) ἢ τῶν τοιούτων" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. — liu. 19. σύν δύο 
λαμβανόμεναν καὶ ἐν τῷ etc, B. P. — καὶ ab. O. et in repetitione 
B. — lin. 22. καὶ ἐὰν pro xiv V. B. — lin. 26, zai i» τῷ B. P, — 
lin. 31. ἄλλο δὲ ὃ ἔτυχε B. Ο. — Lin. 2. οὕτως ab. Y. — ὡς δὲ 
Τ' πρὸς B. V. — lin. 6. τὸ τὸν μειΐ, etc. P. — ἔχον ἐκεῖνο p. s. 
B. O. Nos secuti V, — lin. 14. σύν δυο λαμβ, καὶ iv, B. O. P. — 
lin. 19. μεγέϑη ἀνάλογον V. — lin. 21. καὶ ἐν τῷ B. ο. P. — 
lin, 34. μεῖζόν ἔστιν ἄρα V. P. — Lin. 2. ὅτι χᾷν ὕσον, Voov* δη- 
λονότι κἂν ἴσον ἢ τὸ .4 τῷ {Γ, ἴσον ἔσταν καὶ τὸ 4 τῷ Z etc. B. 
O. — lin. 8, σύνδυο λαμβ. καὶ P. — καὶ ab. O. — lin. 16. óc τὸ 
Α΄... τὸ Z ab. V. — lin. 28, σύνδ. λαμβ. x. edd. omn. — τὰ 
OA4N ab. B. — lin. 33. Post τὸ Ζ add. V. ζαὶ ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὶν ὡς τὸ Jd πρὸς τὸ Δ, οὕτως τὸ I' πρὸς τὸ Z. — Lin. 11. πρὸς 


p. 142. 
p. 143. 


p. 144. 


p. 145. 


P. 146. 


. 
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τὸ B... οὕτως τὸ Δ, haec linea excidit B. — lin. 21. οὕτως ab. 
B, — lin. 24. ἄρα additum est a me. Praeterea totus hic locus xc? 
ἐναλλὰξ... usque ad πρὸς vo JM. (lin. 35.) deest O. in qua pro 
ists legimus haecce. Καὶ εἴληπται τῶν μὲν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 
O K τῶν δὲ T E ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Δ DM 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Ὁ πρὸς τὸ «4, οὕτως τὸ .K πρὸς τὸ IM. Maec 
adsunt etiam in B, sed post finem eorum adduntur omnia ea, quae 
sequuntur inde a linea 24. xü£ ἐναλλὰξ usque ad finem τὸ M. — 
lin. 30. 35, οὕτως ab. B. — lin. 34. ἀνάπαλιν pro ἐναλλὰξ, B. — 
Lin. 2. δὴ P. — lin. 3. 2oviv ἀνάλογον B. — lin. 16. ἔχεν V. — 
lin. 22. Πρῶτον μὲν γὰρ V. P. — lin. 26. τὸ πρῶτον O. — Lin. 2. 
eg «oc τὸ O. — lin. 11. δύο τῶν O. — τὰ δύο τῶν V, — lin. 15. 
piv ab. B. O. — lin. 19. oi» ab. V. — lin. 20. τῷ ui? Ε τὸ «41, 
τῷ δὲ Z τὸ 1'O B. O. — lin. 29, ἐστ ἅνισ. B. O. — lin. 31. μὲν 
ab. B. — Lin. 9. λόγων ab. O. — ὅρον ab. P. V. — λόγοι B. — 
lin. 11. ἢ ab. V. — lin. 15. Definitio quinta; cujus in toto libro 
nusquam fit usus, in V. ad marginem adscripta est, quare omissa 
est in P. et a nobis uncis inclusa. Attamen, qui scholium, quod 
legimus initio libri in B. recte perpenderit, antiquissimis temporibus 
hanc deflnitionerh elementis jam (nesció an a Theone) adjectam fuisse 
intelliget. 

i Σχύλιον εἰς τὸς ἀδήλου: 


Jlóyog ἐκ λόγων συγκεῖσθαι λέγεται, δταν πηλικότητες τινῶν 


Ρ. 147. 
p. 148. 


λόγων, πολλαπλαοιαζόμεναν ποιῶσι λόγον. ᾿Εχεῖνος ὃ λόγος Ovy-- 


κείσϑαν ἔκ τῶν λόγων ἐκείνων λέγεται, ὧν αἱ πηλικότητες ποιῶοιν 
αὐτὸν. πηλικότητας δὲ λέγει, ἄφ᾽ ὧν ὀνομάζονταν, cc ἀπὸ τῶν 
δύο, ὃ διπλάσιος. ἔστω λόγος τοῦ OxvO πρὸς τὸν ὃ διπλασίων, 
χαὶ αὖ τοῦ ὃ σρὸς τὸν B διπλασίων καὶ αὐτὸς" ὃ τετραπλάσιος οὖν 
λόγος τοῦ ἡ πρὸς τὸν B συγκεῖσθαν λέγεται ἐκ τῶν δύο λόγων, τοῦ 
τὲ ἢ πρὸς τὸν ὃ καὶ τοῦ ὃ πρὸς τὸν B ὅτι αἵ πηλικότητες αὐτῶν 
ποιοῦσιν αὑτὸν οὕτως. "᾿Επεὶ ὡς εἴρηται πηλικότητες οἱ ἀριϑμοὶ λέγονται, 
ἀφ᾽ ὧν αἱ σχέσεις ὀνομάζονται, οἷον ἐπὸ τῶν δίο καὶ τρία καὶ τέσσαρα, 
ὃ διπλάσιος, καὶ τριπλάσιος καὶ τετραπλάσιος λόγος. ὀνομάζεται δὲ 
καὶ τὸ ἥμισυ ἀπὸ τοῦ ἑνὸς, ἔστι δὲ ὃ δίο τοῦ τέσσαρα ἥμισυς. 
λαμβάνω τὸ ἥμισυ τὴς μονάδος, ἀφ᾽ ἧς ὃ δύο τῶν τεσσάρων ἣμί- 
wt ci 


, » b NES , 
σὺς λέγεται ὧν λεπτῶν πρώτων À, λαμβάνω καὶ Ἕτερον ἥμισυ μι0-- 


ναδος, ἀφ᾽ ἧς πάλιν ὃ ὃ ἥμισυς λέγεται τοῦ ἡ, καὶ πολλαπλαοιάζω 


334 Lectionum 


— à ἢ — 
τὰ À πρῶτα λεπτὰ ἐπὶ τὰ À πρῶτα καὶ αὐτὰ λεπτὰ καὶ yivovecs 
δευτέρα λεπτὰ, ἐννακόσια, ταῦτα ἀναβιβάζω ἤτον μοιράζω, γίνονταν 
δέκα καὶ πέντε πρῶτα λεπτὰ, ἅτινα δεκαπέντε πρῶτα λεπτὰ, τέταρ- 
vov εἰσὶ μονάδος, τετράκις γὰρ τὲ $, ἀλλὰ δὴ ἔστω ὃ μέσος τοῦ 
Β καὶ ἡ, ὃ μ, καὶ ἐπεὶ τὰ δύο τοῦ μι, εἰκοστόν ἔστιν, λαμβάνω τὸ 

^ -» , » - - ^ , ER. X , 
εἰκοστὸν τῆς μονάδος ὄν λεπτῶν τριῶν. ἐπεὶ πάλιν ὃ qo πενταπλάσιος 
ἐστὶ τοῦ ἡ, πεμπτὸν μέρος τοῦ j« ὃ ἡ λέγεται, πολλαπλασιάζω τὸν 
τρία, τὸ εἰκοστὸν τοῦ ξ, παρὰ τὸν ε, ἀφ᾽ οὗ πέμπτον μέρος ὃ ἡ 
τοῦ ju λέγεται, καὶ γίνονται && λεπτὰ ἅπερ ἐστὶ τέταρτον μονάδος, 
καὶ δυτως πάλιν ὃ B τοῦ ἡ, τέταρτός; ἔστι. "Ἔστω πάλιν μεταξὺ 
τῶν ὃ καὶ ij, δ ἡ. imi ὃ ὃ ἥμισυς ἐστὶ τοῦ ἡ, ὃ δὲ ἡ ὑφημιό-- 
Avg τοῦ ιβ λαμβάνω và λεπτὰ À τὸ ἥμισυ τῆς μονάδος, καὶ 
- ^ ἐφ ^ ^ c , ^ Ϊ , X ^ $m ^ 
ποιῶ τὰ ju λεπτὰ τὸν ὕφημιολιον τῆς μονάδος, καὶ ποιῶ τὰ ἃ παρὰ 
τῷ μι, καὶ γίνονταν χιλιαδιακόσια δευτέρα λεπτὰ" ἀναβιβάζω ταῦτα, 
γίνονται πρῶτα λεπτὰ κ. τὰ κα τρίτον εἰσὶ μονάδος, καὶ ὃ ὃ οὖν τρίτον 

— — —— — —— 
ἔστι τοῦ (f. ἔστω μεταξὺ τοῦ B καὶ τοῦ ιβ ὃ ὃ, καὶ ἐπεὶ ὃ δύο τοῦ ὃ ἥμισυ 
ἐστὶν, ὃ δὲ ὁ τοῦ ιβ ὑποτριπλάσιος, λαμβάνω và & λεπτὰ τὸ τῆς μονάδος 

el N NN ARAS 3 M hi τς * - c , 
ἥμισυ καὶ τὰ x τὸ τρίτον ἀυτῆς, ἀπὸ γὰρ τοῦ τρία ὃ τριπλάσιας 
παρωνόμασται. Καὶ ποιῶ τὰ λ ini và x, γίνονταν ἑξακόσια Ócv- 
τέρα λεπτὰ" ταῦτα ἀναβιβάζω, καὶ γένονται δέκα πρῶτα" τὰ δέκα, 


^ c 


A ἘΞ : δ μὰ 
ἕχτον μονάδος. καὶ ὃ β ἕχτον τοῦ wj. πάλιν ἔστω μεταξὺ τοῦ ὃ 


» ν᾽ ἐξ 


ἘΦ : CS eel 
καὶ c, 0 x. καὶ ἐπεὶ ὃ ὁ ὑποπενταπλάσιός ἔστι τοῦ x, ὃ δὲ « τε- 
τραπλάσιος τοῦ ε, λαμβάνω τὸ τῆς μονάδος πέμπτον τὰ ιβ καὶ, 


τὸν ὃ ἀφ᾽ οὗ ὃ s τετραπλάσιον λέγεταν τοῦ x, καὶ ποιῶ τὸ τέ- 


- 


rear - , - 
ταρτον περὶ τὸ δωδέκατον, γίνονται. μη, ὑποεπιτέταρτος τῆς μονά- 


c 


|a ^ , , , . 
δος. Καὶ ὃ ὁ τοῦ ε ὑὕὑποεπιτέταρτος ἔστιν. ovo πάλιν μεταξὺ 
ΠΝ E Ws : "EN. TM es , 
τοῦ β καὶ ὃ O0 y. καὶ ἐπεὶ ὃ ὃ τοῦ y ἐπιτρυτὸς ἐστιν, ἐπεὶ ἔχευ 
' - ) ' ' * ’ a 
αὐτὸν καὶ τὸ τρίτον αὐτοῦ, ὅ ἐστι μονὰς, λαμβάνω τὴν μονάδα, ἥτις 
-» , » - 4 JS 
ἐστὲ λεπτὰ &. ἀφ᾽ ἧς, μονάδος τρίτον οὔσης τοῦ τρία, ὁ ὃ ἐπί- 
“ἦ 1 , ^ χε ^ M ͵ ct 
τριτος αὐτοῦ λέγεται. λαμβάνω καὶ vov À, τὸ τῆς μονάδος ἥμισυ, 
- εν à ῳ Y , jo 
διὰ τὸν τρία ἡμιόλιον εἶναν τοῦ fl. ὀνομαζεταν δὲ τὸ ἡμιόλιον ἀπὸ 
»ν € σε ἃ, πῶ n ru ' ^ T » ἜΑ n 
τοῦ ἡμίσεως. Καὶ ποιῶ τὸν ἃ παρὰ τὴν μονάδα, ἤτον ξ λεπτά, 
s 1 2 ' " À ^ - » 2 Qik n 
καὶ γίνονται χίλια ὀκτακόσια δευτέρα λεπτά. ταῦτα ctvopipaoo καὶ 
pu - ) N - e L3 δι sat 2 e DES ᾿αῦ , 
γένεταν À πρῶτα λεπτὰ" ταῦτα ἥμισυ μονάδος. καὶ ὃ βὶ τοῦ ὃ, ἡμι: 


^ 


σῦς ἐστιν. 
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-óyog ἔκ δύο λόγων ἢ καὶ πλειόνων συγκεῖσθαι λέγεται, ὅταν 
αἱ τῶν λόγων πηλικότητες, πολυπλαοιαοϑεῖσαι, ποιῶσι τινὰ πηλικό-- 
τήταὰ λόγου. ᾿Εχέτω γὰρ τὸ eg πρὸς τὸ γὸ λόγον δεδόμενον, οἷον, 


διπλάσιον ἢ τριπλάσιον ἤ τινα ἄλλον, καὶ τὸ γὺὃ πρὸς τὸ εξ καὶ 


— 
^ 


αὐτὸ δεδόμενον, λέγω ὅτι ὃ τοῦ αβ πρὸς τὸ εἶ λόγος οὐγκευταν 
ἐκ τοῦ αβ πρὸς τὸ γδ, καὶ τοῦ γὸ πρὸς τὸ tb, ἤτοι ὅτι ἐὰν ἣ τοῦ 
αβ πρὸς τὸ y9 λόγου πηλικότης πολλαπλασιασϑῆ ἐπὶ τὴν τοῦ 
γὸ πρὸς τὸ “εἴ λόγου πηλικότητα, ποιεῖ τὴν τοῦ αβ πρὸς εἶ. ἕξω 
γὰρ πρότερον τὸ μὲν «B τοῦ γὸὃ μεῖζον, καὶ τὸ γὸ τοῦ εἴ. καὶ 
ἔστω τὸ μὲν αβ τοῦ γὸ διπλάσιον, τὸ δὲ yÓ τοῦ εξ τριπλάσιον, 
ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν γὸ τοῦ εἷ τριπλάοιόν ἐστι, τοῦ δὲ γὸ διπλάσιον τὸ 
αβ, τὸ ἄρα αβ τοῦ εξ ἐοτὲ ἑξαπλάσιον, ἐπειδὴ ἐὰν τὸ τριπλά- 
σιόν τινος διπλασιάσωμεν, γίνεται αὐτοῦ ἑξαπλάσιον, τοῦτο γὰρ 
ἔστι κυρίως σύνϑεοις, Ἢ Ovvog ἐπεὶ vo αβ τοῦ y ἐστὶ διπλάσιον, 
διῃρήσθω τὸ «B εἰς τὰ τῷ γὸ ἴσα, καὶ ἔστω ταῦτα τὰ c» ηβ᾽ 
καὶ ἐπεὶ τὸ yO τοῦ dL ἐστὶ τριπλάσιον, ἴσον δὲ τὸ αἡ τῷ γὸ, 
καὶ τὸ «5 ἄρα τοῦ εἴ ἐοτὲ τριπλάσιον, ὅλον ἄρα τὸ «B τοῦ εἶ 
ἐστὲ ἑξαπλάσιον, ὃ ἄρα τοῦ αβ πρὸς τὸ εἶ λόγος συνῆπταν διὰ 
τοῦ γὸ μέσου ὅρου συγκείμενος ἔκ τὲ τοῦ αβ σρος γὃ καὶ τοῦ 
γὸ πρὸς εἴ λόγου. δμοίως δὲ κἂν ἔλαττον ἢ τὸ γὃ ἑκατέρων 
τῶν p eb, συναχϑήσεται. ἔστω γὰρ πάλιν τὸ μὲν «B τοῦ "P TQu- 
πλάσιον, τὸ δὲ γὸ ἥμισυ τοῦ εἴ. καὶ ἐπεὶ τὸ 70 ἥμισύ ἐστι τοῦ 
££, τοῦ δὲ γὸ τριπλάσιον τὸ αβ' τὸ αβ ἄρα ἡμιόλιόν ἔστι τοῦ 
εἴ, ἐὰν γὰρ τὸ ἥμισύ τινος τριπλασιάσωμεν, ἥξει αὐτὸ ἅπαξ καὶ 
ἡμισάκις, καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν αβ τοῦ γὸ ἐστὶ τριπλάσιον, τὸ δὲ γὸ τοῦ 
εἷς Pow ἥμισυ, δίων ἐστὲ τὸ αβ ἴσων τῷ γὸ τριῶν, τοιούτων ἔστι 
τὸ εξ δύο, dove ἡμιόλιον ἐστὶ τὸ «f τοῦ εἴ. ὃ ἄρα τοῦ αβ πρὸς 
τὸ εἴ λόγος συνῆπται διὰ τοῦ yÓ μέσου ὅρου συγκείμενος ἔχ vs τοῦ 
αβ πρὸς γὸ, καὶ τοῦ yó πρὸς εἶ λόγου. ᾿λλὰ δὴ πάλιν ἔστω τὸ 
70 ἑκατέρου τῶν c] εξ μεῖζον. καὶ ἔστω τὸ μὲν eg τοῦ yÓ ἥμισυ 
μέρος, τὸ δὲ γὸ τοῦ εἴ ἐπέτριτον. ἐπεὶ οὖν διων ἐστὲ τὸ αβ δύο, 
τοίούτων ἐστὶ τὸ γὸ τεοσώρων, διων δὲ τὸ 70 τεσσάρων, τοιούτων 
τὸ εἴ τριῶν, καὶ διων ἄρα τὸ eg δύο, τοιούτων c τριῶν" 


* M , € κα δτουτο M TN , 
οσυνήπταν ἄρα πάλιν ὃ τοῦ eB πρὸς e λόγος διὰ τοῦ γὃ ἀεσοῦυ 
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ὅρου, ὃ τῶν δύο πρὸς τὰ τρία, ὁμοίως δὴ καὶ ἐπὶ πλειόνων, καὶ 
ἐπὶ τῶν λοιπῶν πτώσεων. καὶ δῆλον ὅτι ἐὰν ἀπὸ τοῦ συγκειμένου 
λόγου εἴς ὅποιοςοῦν τῶν συντεθέντων ἀφαιρέϑῃ, tvóg τῶν ἁπλῶν 
ἀφανισϑέντος, οὗ λοιποὶ τῶν συντεϑέντων καταλειφϑήσονται, -τα 
lin. 17. Legimus in O. in margine vw« cum 'Theone (cf. Theon 
ad Almagest. ed. B. p. 62.); in libb. vulgatis τινάς, — lin. 33. τὸ 
ΑΓ sic V. sed cet, Edd. habent τὴν ἀπὸ τοῦ .4 ἐπὶ τὴν B4 κά- 
ϑέτον ἀγομένην, — Lin. 6. δσαιδηποτοῦν ab. V. — Lin. 5. ὡς 7] p.150.15 
μὲν, — lin. 6. ATA τρίγωνον V. P, — lin. 7. vow. ab. B. O. — 
lin. 10. πρὸς τὸ Z I. B. O. — lin. 16. εὐϑ. παράλληλος B. O. — 
lin. 16. λοιπὰς et lin. 18, δύο adjiciendum puto. — lin. 20. zAcv- 
ρὰν παράλληλος O. — lin. 25. Ἴσον ἄρα B. O. — lin. 26. vc a me 
adjectum est. — lin. 29. τρίγων. ab. V. — lin. 34. δὴ καὶ ὡς V. — 
Ὡς δὲ τὸ IAE πρὸς τὸ AAE τρίγωνον, διὸ τὰ αὐτὰ οὕτως ΓΕ 
πρὸς τὴν EA B. — Lin. 6. κατὰ τὰ 4 σημεῖα abs. B. — Lin. 13. p. 152. 
14. 15. 16. 17. τρίγωνον post J44E add. V. P. — lin. 13. 7j ab. 
P. — lin. 20, καὶ iai V. B. P. — lin. 27. véuve B. — lin. 28, 
«μήματα ab. B. — τῆς ab. O. — ἡ ab. B. O. — lin. 33. véuve 
edd. omn. — Lin. 8, ἐμπέπτωκεν B. — lin. 9; ἢ ab. B. — lin. 14. p. | 453. 
ἄρα γωνία abs. B. O. — lin. 20. ὡς ἄρα ἣ V. P. — ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ B. — lin. 28, ἐστίν ab. B. O. — lin. 30. ἦχται παράλληλος B. 
O. — lin. 34. 8424 oy, ἣ δὲ xai ἣ ὑπὸ “ΤῈ τῇ ἐναλλὰξ «τῇ ὑπὸ 
1.44 ἐστὶν ἴση. V. P. — Lin. 3, γωνία ab. B. O. — lin. 5. τέμ-. p. 154. 
vc, B. O. — lin. 11. 17. πλευραὶ post ὑποτείνουσαν abjeci cum V. 
— lin. 12. Ἔστωσαν B. O. — lin. 13. μὲν ab. B. Ὁ. — lin. 21. 
24. περὶ ΑΒΓ O. — lin. 25. ἄρα ab. V. — lin. 30. τῶν πλευρῶν 
ab. V. — Lin. 5. ἐναλλὰξ ἄρα B. O. P. nos secuti V. — lin. 6. p. 155. 
᾿Επεὶ οὖν B. O. — lin. 7. ὡς ἢ uà» AB V. — lin. 9. xci ab. B. O. 
— ἔστι B. O. P. — lin. 31. 7 πρὸς τὸ Δ λοιπῇ πρὸς vo ll ἔστ, 
io. V. P. — lin. 34. τριγώνῳ ab. V. P. — Lin. 3. γωνίας πλευραὶ p. 156. 
ὕποτ. B. — lin. 4. οὕτως ab. V. — lin. 6. καὶ oc V. P. — lin. 13. 
ZH ἐστὶν Voy edd. omn. except. V. — lin. 20. ἐστ. io. abs. V. — 
lin. 21. zc? ἣ uiv ὑπὸ V. P. — lin. 23. A iori» io, B. O. — 
Lin. 9. γωνίᾳ B. — γωνία O. — ab. V. P. — lin. 11. B γωνία V. p. 157. 
— lin. 19. ovi» Toy. D. O. — lin. 22. ἑκατέρα ἕκ. abs. V. P. — 
lin. 24. ἡ δὲ πρὸς τῷ H τῇ πρὸς và E. B. O. — Lin. 4. τὰς am p. 158. 


λας B. O. P. nos secuti V. — lin. 12. τὸς πλευρὰς &va2. τὰς ὑπὸ ABT 
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AEZ B. Q. — lin. 16. ἔστε P. B. O. — lia. 26. 4BH γωνία B. 
O. P. Nos cum V, — lin. 30. ὑπόκειταν οὕτως V, P. — lin. 31 
καὶ ὥς... πρὸς τὴν DH abs. V. — lin. 33. ἐστιν ab. B. O. — 
lin. 34. 4 ὑπὸ τῶν BHI' γωνίω τῆς ὑπὸ DBI'H B. O. — Lin. 2, 
τὸ I'B. O. — καὶ ab, V. P, — lin. 14. ἐστὲν vooy, B. O. — 


lin. 20. Τριγώνου δὲ B. Ὁ. — Lin. 5. «a? ἀλλήλ. B. Ὁ, P. — 


lin. 7. γωνία ab. V. — lin. 16. τῇ πρὸς τῷ I'abs. V. — lin. 19. 
αὐτῶν ab. V. O. P. — lin. 19, ἄρα post 434 B. — lin. 22. ἐστι 
ab. V. — lin. 23. τὸ “4141 τρῖγ. op. ἐστ. và 48 τριγ. B. 0. — 
lin. 25. ὅμοιόν ἐστι post τριγώνῳ O. — lin. 35. γωνίαν V. B. — 
Lin. 4. ἣ Β. πρὸς τὴν A D, ὑποτείνουσαι τὰς ὀρθὰς" ὅμοιον ἄρα 
etc, V. et B. in margine. (Quae ob brevitatem placerent δὶ ita 
mutari possent: ὑποτείνουσι γὰρ τὰς etc.) — lin. 14. 8ovi» ab. V. 
pro his: ὅπερ iÓe& δεῖξαι, quae in D post finem corollarii. — lin. 22. 
καὶ ab. V. — lin. 26. παράλληλος $49w τῇ ΒΙ ἡ AZ. B. Ο. — 
lin. 24, δεῖξαν pro ποιῆσαι B. non solum hoc loco, sed etiam in fine 
propositionum 10. 11. 12. — Lin. 4. εὐθείᾳ ab. V. P. — lins 6. 
δεῖ δὴ etc. . . τεμεῖν abs. V, — Ὁ. habet τευμημένη 2; AI" δεῖ δὴ 
VE... . τεμεῖν. "Eovo τετμημένη ἢ ΑΓ κατὰ và AE. idem B 
omisso verbo verjumuévy, — lin. 8, Kei κείσθωσαν edd. omn. — 
lin. 32. δύο e09., ab. V. P. — lin. 33. ἀνάλογον εὑρεῖν. V. — To- 
tum hunc locum, in quo verborum ordinem mutandum existimavi, 
sic habent, edd. cet. Ἔστωσαν αἱ o9. oí 4B 41΄ καὶ κείσϑωσαν 
γωνίαν περιέχουσαν τυχοῦσαν" δεῖ δὴ τῶν... προςευρεῖν. ᾿Εχβλή- 
σϑωσαν γὰρ αἵ AB 41 ini τὰ etc. — Lin. 12, ἀνάλογον αὐταῖς 
B. O. P. --- προςεύρεται P, in hoc et sequentibb. 12, 13. — lin. 17. 
εὐθειῶν ab. V. P. — lin. 20. τυχοῦσαν ab. V. — liu. 24. τῶν πλ. 


p. 159. 


p. 160. 


p. 161. 


p. 102, 


p. 163. 


ab. V. — lin. 25. ἢ B. O. P. — Lin. 19. Τῶν loe» vs wai μιὰν p. 164. 


qud ἔσην ἐχόντων γωνίαν παραλληλογράμμων. B. O. — lin. 21. καὶ 
ὧν παραλληλογράμμων μέαν μιᾷ Van» ἐχόντων γωνέαν ἀντιπὲπ, B. O. 
— lin. 25. τὲ x«i iooy, ab. O. — lin. 26. In hisce similiter ut 
supra mutavi ordinem. Edd. enim πρὸς τῷ Β γωνίας, καὶ χκείσϑω- 
σαν ἐπ᾿ εὐθείας ab 4B. BE, ἐπ᾿ εὐθείας dou εἰσὶ καὶ αἵ Ζ8 BH 
λέγω ὅτι etc. . . . πρὸς τὴν ΒΖ. Συμπεπληρώσθω γὰρ τὸ etc. — 
Lin. 4. ὡς ve B. — lin. 6. Τῶν ἄρα .4B ΒΓ, -- lin. 9. ἄντιπε. 
πόνϑασιν «í ... γωνίας καὶ des. Vat. — lin. 17. παρολληλόγρ. 
post ΖΕ ab. B. O. — lin. 27. τριγώνων ab. O. — lin. 33. αὐ zÀw- 
LI. [ 22 | 


2 

[e N 
4» 

Qu 
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ραὲ περὺ τὰς V. — Lin. 6. τὸ a mo insertum. — lin. 8. τρίγωνον 
ab. D. O. — lin. 10. τὸ E AA τρίγωνον B. O. — lin. 12. τριγώ-- 
vov ἄρα. B. O. — lin. 33. κἂν V, P. — καὶ εἰ B. O. — Lin. 5. 
αὖ τέσσαρες... αὖ V. P. — τέσσαρες... αἱ ABD ΓΔ ΕΖ ἀνάλο- 
yo» B. O. — lin. 10. γὼρ ab. V. — lin. 17. παραλληλογρ. ἄρα B. 
O. — lin. 18. αἵ ab. V. — lin. 24. ἡ E τῇ 1'O V. — O. addit πε- 
ριἐχόμενον ὀρϑογώνιον post [4] E, — lin. 27. τῶν ab. P. — lin. 28, 
τῶν ab. B. O. — lin. 33. γάρ ἐστιν 4. V. P. — τῇ Z ἣ 4H B. 
O. — lin. 35. x«i ἔστιν V. P. — Lin. 13. κἀν V. P. — ἧ καὶ εἰ B. 
O. Nos et in hoc et in antecedenti Scholiast. Mon. secuti sumus 
hoc theorema singulis verbis repetentem. — lin. 20. τῆς μέσης τῆς 
B B. Ο. — lin. 29. τῷ ἀπὸ τῆς D ἐστ. io. B. Ο. — Lin. 4. τῷ 
ὑπὸ τῶν ΒΔ B. O. — lin. 23. ἢ ὑπὸ HAB Voy. B. O. — lin. 24. 
ἔση ab. B. Ο, — λοιπῇ ab. V. — Lin. 3. ἥτε Z1' V. — lin. 4, ἡ 
ab. P. — liu. 13. γωνίας αὐτῷ πλευρὰς B. O, P. — αὐτῶν V. Nos 
abjecimus αὖτ. — lin. 17. τῷ ab. in edd. — τῷ I'E ab. B. — lin. 24. τὸ 
B B. O. — Lin. 4. τριγώνων ἄρα B. O. — lin. 12. λόγον ἔχη V. 
— lin. 16. τριγών. ab. B. O. — lin. 19. voí7. post ΔΕΖ ab. B. O. 
— lin. 24. ὅτι κἂν B. O. — lin. 26. τῆς πρώτης εἶδος — lin. 27. 
"Exsímso edd. omn. Omnia quae uncis inclusi, Euclidis esse non 
videntur. — lin. 30. V. addit ad Coroll ὅπερ ἔδ, δεῖξ, — hn. 32. 
εἰς τὰ Op. D. sed ceteris locis habet ve. — Liu. 2, τὸ ab. O. — 
lin. 11. γὰρ ab. B. — lin. 14. 15. 24. 25. 27. 28. τὴν ab. V. P. — 
lin. 22. λοιπῇ ab. V. — lin. 30. £o ab. B. O. — lin. 31. ἔτι 
v0 ... τριγώνῳ abs. B. O. — Lin. 7. 3j ab. B. O. — lin. 12. τὴν 
ab. P. — lin. 14. γωνία ab. B. Ὁ. — lin. 16. "Eo δὲ V. — lin. 18. 
ἐστ. 1o. B. O. — lin. 22. et seqq. τὴν ab. ubique P. post praepos. 


p. 16í 


p. 16 


p 168 


p. 16€ 


p. 1€ 


p. 171 


p. 173 


πρὸς. — lin. 25. ὡς μὲν 4 N. P. — lin. 26. tO ab, P. — lin. 27. . 


τὸ ab. D. P. — lin. 28. ἄρα ab. D. O. — Lin. 2. τὸ ab. V. — lin. 7. τρίγ. 
ab. post 1146 B. O. — lin. 10. vo£7 ab. post E14 B. O. — lin. 12. 18. 
τριγ. ab, post ZLLA O. B. — lin. 12. τὸ ab. B. — lin.25. εἰς τὰ B. Ο. — 
lin. 28. δὴ edd. cet. nos secuti V. — lin. 31. xa? ab. B. O. — 1in.52. pro 
εἰσὲ mallem ἐστὶ, ---- lin. 33. In fine addit V. ὅπερ. i0. δεῖξ, — Lin. 6. 
καὶ ab. B. — δὴ V. — lin. 8, πλευρὰν ab. D. O. — lin. 14. Ad- 
jecta est demonstratio altera, quam vide in Append. — lin. 19. 
ἐστ. ὅμ. O. — lin. 25. ὥςτε καὶ... ἀνάλογον ἔχεν ab. V. P. — 


lin. 29, Haec conclusio desideratur in codd. et edd. Adsunt tamen 


p. 174. 


P. 175. 
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notissima illa verba ὅπ. ἔδ, δι — Lin. 5. abre« O. P. (B. «icc. ) 
— lin. 16. 7j μὲν :4B B. Ο. — lin. 17. ἡ ab. P. — lin. 20. οὕτως 
καὶ τὸ B. O. — lin. 21. καὶ ab. O. — x«i óc... τὸ INO abs, B. — 
lin. 25. za? ab. B. O. — lin. 27. V. P. ita initio demonstrationis: 
Ei yàg μή ἔστιν ὡς 4 4B πρὸς τὴν ΓΔ, οὕτως EZ πρὸς vi» HO* 
love ὡς ἣ 4B etc, — Lin. 4, καὶ 0g ... τὸ INO ads. B. O. -- 
lin. 5. INO xoi ΣΡ B. O. — lin. 8, ἐστὸν ab. V. P. — lin. 15. 
καὶ ὅμοια ἢ B. O. Dubitari potest, num Euclidis sit hoc corol- 
lar. — lin. 28. τῆς in τῇ mutandum est. — Lin. 6. τοῦ τε, 
τὴν ΓΕ ab. V. — lin. 18. 19. τὴν ab. V. — lin. 32. παραλληλόγρ. 
post Z'Z ab. B. O. — Lin. 11, αὐτῷ O. — lin. 13. τῷ vs abs. P. 
O. — lin. 18. τῶν πλευρ. ab. V. — lin. 19. ἄρα post ἀνάλογον 
ejeci cum V. — lin. 22. 7; ab. O. — lin. 23. συνθέντι ἄρα B. O. 
— lin. 24. πρὸς 4H ἐναλλάξ etc. V. — lin. 26. τῶν A4BTA EIH 
doc. — lin. 30. Verba ὑπὸ ΑΔΓ... τῇ abs, V. — lin. 34. abjeci 
ἄρα post ὅλον cum cod. V, — Lin. 3. éooy. ἐστ. ante τῷ ἘΠῚ habent 
B. C. — lin. 7, ὡς TB πρὸς O. — lin. 15. καὶ post δὴ abjeci 
cum V. — lin. 18. παραλληλογρ. ab. V. — lin. 29. à δὲ δεῖ ἴσον 
V. P. — lin. 51. γὰρ post αραβεβλ. abjiciendum putavi. — Lin. 5. 
vt ab. B. O. — lin. 8. ἐστὺν ab. V. — lin. 12. voíy. ab. B. Ο, — 
lin. 25. τῷ Z ab. B. Ο, — συνίσταται Vulgo. — lin. 32. παραλλη- 
λογρ. γὰρ V. P. — lin. 88. ἀφαίρησθω B. O. — Lin. 4. αὐτῶν ἡ 
διάμετρος 2j 4OI, καὶ ἤχϑω etc. B. O. et multi codd, — lin. 8. 
αὐτὴν ab. B. O. — lin. 9. ὅμοιον... τῷ ΚΗ ab. V. — lin. 12. 
xci ὡς 7 V. P. — lin. 14. 4E οὕτως... τὴν ΑΚ B. Ο. — ἄρα 
ab, V. — lin. 17. οὐκ ἄρα ἐστὲ B. O. — lin. 27. xai ab. B. — 
lin. 32. τὴν αὐτὴν 4B V. P. — lin. 34. τῷ ZB. — Lin. 2. τῆς 
AB ἀναγραφέντν V, — lin. 5. παραλληλογρ. ab. V, — lin. 6. et 
seq. B habet ZB pro L'E et ΖΕ pro KO. — lin. 15. κοινὸν δὲ 
τὸ V. — lin. 18, Zo. àov. , . ἔστ. Vo. V. P. — lin. 20. καὶ ab. V. 
P. — lin. 22. B addit conclusionem: πάντων &o& etc. Reliqua dee 
monstratio inscribitur ἄλλως, O. adnotat: ,,Hic est hujus theorema- 
»tis casus secundus et non altera propositionis demonstratio: et ideo 
»conclusionem universalem in codd. tam Mss. quam impressis casui 
. sprimo subnexam ad secundi finem apposuimus.^ — Lin. 2. Κοινὸν 
ἔστω τὸ D, O, — lin. 10. ὄντε ab. V. P. — lin. 10. Vulgo δεῖ δὴ. — 


lin. 13. τῶν ἐλλειμάτων B. V. P. — τοῦ τε ἐλλείματος τοῦ ἀπὸ 


, 


p. 176. 


p. 175 


WA p. 175. 


p. 179. 


p. 180. 


p. 181. 


p 182. 


p. 183. 


p. 184. 
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Q. — lin. 14. καὶ ᾧ δεῖ B. — lin. 15, ἐλλείπειν παραλληλογράμμου 
Ο, — lin. 18. ἀπὸ τῆς .1}} ἀναγραφομένου ὁμοίου V, -τα lin. 19. 
τῆς 4B ab. O. P. B. — ὁμοίων ὄντων τῶν ἐλλειμάτων O, P. — 
lin 27. in O, P. B. sequuntur verba τὸ δὴ 77// 5row ἔσον ἐστὲ τῷ 
Jo$ μεῖζον αὐτοῦ διὰ τὸν δριομὸν, quae cum Scholion esse vide- 
antur, ejeci cum V. — lin, 32. τῷ 118 B. — lin. 34. τῷ EZ... 
τὸ EZ Ο. — Lin. 2, τὸ EZ Ο. — lin. 4, ἐστὶν ab. V. — lin. 5. 
abjeci οὖν post Zoro cum V. — lin. 9. τῇ ΚΑ μὲν V, — μὲν τῇ 
KA B. — τῷ KM τὸ HII. V. P, — O. habet ZO pro ΜΠ et LZ 
. pro ZB, — lin. 20. τὸ PX O. — lin. 25. ἐστ. 1o. V. P. — Lin. 6. 
ὑπερβαλεῖν O. P. — B. quasi utrisque saüis factura παραβαλλεῖν, — 
lin. 12. 13. 4 pro 82 O. — lin. 14. ὅμ, ἄρα. .. τῷ EA abs. 
V. — lin. 26. οὖν ab. V. — lin. 29. o. ἔστ. B. O. — Lin. 4. τὸ 
ΕΑ... τῷ ΟΠ O. (τὸ... τὸ B.) — Τετράγωνον δὲ B. O. P. — 
δεῖξαι pro ποιῆσαι B. — Sequitur demonstratio altera, quam vide 
in append. — Lin. 3. 7. τε ab. B. O. — lin. 11. ἄρα ab. V. — lin. 
16. ἡ ab. B. O. — lin. 30. Seq. demonstratio altera, quam vide 
in append. — Lin. 12. «ei αἱ ἐναλλὰξ P, — καὶ ἐναλλὰξ O. — 
lin. 16. τὰ ab. O. — lin. 26. 4422? e£ ὑπὸ... ἔσαι εἰσί. abs. V, — 
Lin. 7. 8. Quae uncis inclusa sunt, ia V. inter lineas exarata sunt 
manu aliena et secunda pars demonstrationis, quae ad sectores atti- 
net nec non corollarium in margine manu aliena exarata sunt vo- 
cabulis contractis. cf. append. IV. pag. 306. — lin. 15. Quae unci 
continent abs. V. — lin. 16. ὁσαιδηποτοῦν κατὰ τὸ ἑξῆς B. O. — 
lin. 18. δσαιδ, to. B. O. — lin. 23. 24. τῆς scripsi pro vulg. τῇ. — 
lin. 26. .EZ ἄρα V. B. P. — καὶ εἰ O. — lin. 31. γωνίας ab. V. 
— Lin. 6. γωνίας ab. B. O. — lin. 7. ἢ ab. B. O. — lin. 10. ài- 
πλασία V. — lin. 13. τὴν EOZ V. — lin. 25. ἐστὲ ab. B. O. — 
lin. 28. ὅλον AB T zixÀ. B. O. — lin. 29, εἰς τὸν αὐτὸν zi. B. 
O. — lin. 30. γωνίᾳ ab. V. P. — Lin. 4. ἑκατέρῳ τῷ HKI' etc. 
DB. O. — lin. 6. Διὰ τὰ. ἀλλήλοις εἰσὴν ab. V. — lin. 12. 2 
ἄρα V. B. P. — zoi εὖ O. — lin. 19. περιφερείᾳ ab. O, — lin. 15. 
ὑπερέχει . . . . ἐλλείπει, ἐλλείπει abs. V. — Lin. 4. x«9^ 6 ἕκαστον 
O. — x«&^ ἣν ὃ ἕκαστον B. V. P. Nos aut 0 in ὃ mutandum aut 
plane abjiciendum putamus, — lin. 15. ἢ μονάδι V. — lin. 19. πε- 
ρισσός ἔστιν ὃ B. O. V. P. — lin. 21. def. 10. ab, iu edd. B. O. et 
in nonnullis aliis codd. adest in V. — lin. 29, ἔστιν ἄρ, B. O. — 
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Lin. 2. δὲ 40. B. O. — lin. 9. ὅσα, toc εἰοίν B. O. — τοσάκες p. 194. 
O. — lin. 16. στερεύς ἐστι V. — lin. 20. ó ab. V. — lin. 22. oov 
ἀριϑμῶν B, — Οὐ abjecit zoo», — lin. 25. Edd. add. ὦσιν post 
.pépij, quod abjiciendum mihi videbatur. — Lin. 4. δὲ ab. B. O. — p. 195. 
lin. 5. ἐὼν initio propositionis positum est in B. O. — lia. 6. 11. 
τὸν πρὸς ἑαυτοῦ edd. omn. —  AxpO7j fortasse iu A«s997 mutanu- 
dum esse videtur et hoc loco et in sequentibus. — lin. 9. ἄνί- 
σῶν ab. V. — lin. 13. μετρῇ B. O. — lin. 23, 25. μετρήσει o 
E B. O. — lin. 26. τὸν ZO μετρεῖ V. — Lin. 3. xai ἔστω, . . ὃ p. 196. 
Τά ab. V. — lin. 17. ?A4ooore& ab. B. O, P. — lin. 18. Post 
μετρείτω additur in E 0 δὲ AE ξαυτοῦ ἐλάσσονα οὐ μιετρεϊ τὸν 
ΓΖ. — lin. 32. τὸν ZZ μετρεῖ V. P. — Lin. 7. Verba ὅπερ. ἔδ, δ, p. 197. 
in V, post ἜΣ ἫΝ scripta sunt. — lin. 20, xowóv gy. μέτρ. 
D. O. — lin. 21. τις ab. B. O. P. — lin. 23. &Q« μετρήσει V. P. 

— lin. 24. τῶν 418 ἄρα B. O. — lin. 28. tic et ὧν abs. V. P. — 
δα. 8. 2)ὸ A quod omnes habent edd. iu τὸν À mutandum est. — p. 198. 
lin. 10. δὴ ab. V. — lin. 15. ἄρα ab. B. O. — lin. 19. μέερον 

μετρεῖ OQ. — μέτρον ab. B. — lin. 24, Adest conclusio: 79v ἄρα 
ἀριϑμῶν δοθέντων εὕρηται τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον" ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. B. Idem O., quae tamen post δοϑέντων addit: μὴ πρώ-- 
τῶν πρὸς ἀλλήλους; cum hac congruunt P. V. sed habent δεῖξαι 
pro ποιῆσων. — lin. 25. Totum corollarium ab. V. — lin. 29, τό-- 
πον B. — Lin. 5. B Τὶ πρότερον B. O. — lin. 6. πρότερον ab. B. p. 109 ΄ 
O. — V. P. habent "Eor. ngór. oí Α΄ BI πρῶτ. ete. — lin. 10. 

δὴ πρῶτ. no. ἀλλ. ot 4 ΒΓ B. O. — lin. 12. οὖν ὃ BI' τὸν ἃ 
μευρεῖ B. O. — liu. 16. ἔσος δὴ etc. V. P. — oog δὲ ὃ A ἑκατέρῳ 
τῶν BE EZ B. O. — lin. 26. ἀριϑμοῦ ab. V. — lin. 32. ὅσοι ἄρα 
ἀριϑμοί εἰσιν ἐν τῷ Β1' ἴσοι τῷ 4 B. O. — Lin. 2, ἀριϑμοὶ ab. p. 200. 
B. O. — lin. 7. τὸ 4: ὁ BH ἄρα καὶ EO etc. B. O. — lin. 8. 
toé ab. P. — lin. 8. Kei διὰ ταῦτα ὃ HII và .4 ἴσος ἐστὶ καὶ ὃ 

OZ và Zl: καὶ οἵ ΠῚ OZ ἄρα τοῖς 4l ἴσοι eot» B. O. — Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ HT τῷ ΑἹ ἴσος ἑοτέν᾽ ὃ δὲ OZ τῷ «1 καὶ οἱ HO 

ΘΖ ἄρα τοῖς 444 ἴσοι εἰσίν N. P. — lin, 12. τῷ 44 B. O. — lin. 
18. j hic omissum et post μέρη scriptum in O. — in B. O. P. 
utroque loco legitur 7 — lin. 28. ἐστὲ ab. V. — Lin. 3. αὐτὸ τὸν». 201 
- μέρος. B. O. — lin. 5. post τοῦ I' habet V. καὶ ὃ OE τοῦ Ζ' ὃ 


«Qc μέρος ἱστὲ τὸ HB τοῦ T' xai συναμφότερος etc. — lin. 17. o 
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λοιπὸς B. O. P. — lin. 18. ó ὅλος B. O, P, — lin. 25. ἐστε καὶ 
ὃ 41 B. O, P. — lin. 26. ὃ 4B ἄρα... μέρος &oviv abs. V. — 
lin. 29, ἐστ, 7o. V. P. — liu, 30. ἐστὶ ab. V. — lin. 31. τοῦ Z4 
B. O. — Lin. 2. ὃ ἄρα... τοῦ 171 abs. V. — lin. 5, ὃ ὅλος B. O. P. p. 202. 
— lin. 30. Κεέσθω ἴσος và EA ὃ KIN B. O. — lin. 32. ἐστὲ ab. 
B. O. — Lin. 5. Ἴσος δὴ edd. omn. — lin. 12. τὸ αὐτὸ μέρος ἢ p. 203. 
V. P. — lin. 18. Post BI O. et P. inserunt: ἐλάσσων δὲ ἔστω 0 
.A τοῦ 7. — lin. 20. τὰ αὐτὰ ab. B. O. P. — lin. 22, xoi ab. V. 
— Ἴσος δὴ V. P. — lin. 12.16. τὸ αὐτὸ ab. B. O. — lin. 14. p. 204. 
Post μέρη addit O. Ἔστω δὲ ὃ 418 τοῦ AE ἐλάσσων. — lin. 15. 
ὅτε ab. P. — lin. 24. τῷ T' B. O. — lin. 27. μέρη τὰ αὐτὰ B. — 
lin. 28. τῷ OE. — lin. 34. ὃ HB τοῦ ΘΕ... μέρος ἐστὲ καὶ 
abs. B. O. — Lin. 3. μέρος 01? B. O. — lin. 4. ἄρα ab. B. O. — p. 205. 
lin. 19. ἅπερ 7B B. O. P. — lin. 20. óc EB P. — lin. 33. «à 
αὐτὰ abs. B. O. P. — Lin. 17. τὰ αὐτὰ ab. B. O. — lin. 22. καὶ p. 206. 
post λαμβανόμενον in edd. ommib. — lin. 25. γὰρ post "Eoroocv 
ejeci cum V. — lin. 27. καὶ ab. V. et in edd. ceteris ut supra post 
λαμβ. positum. — Lin. 12. fortasse scribendum τὸν vév«gvov. — p. 207. 
lin. 16. ó ab. O. — lin. 22. Ἔσται δὲ P. — lin. 27. ἔσταν ἄρα V. 
P. — lin. 33. ἀριϑμιιὸς ab. V. B. O. — Lin. 4. ἄρα ὃ Α τὸν 4 p. 208. - 
μετρεῖ V. — lin. 16. ἀριϑμὸν ab. B. O. — lin. 31. λόγον ἔχουσι 
πολλαπλασιασϑεῖουν B. O. — ἕξουσν λόγον πολλαπλ. V. P. — Lin. 33. p. 209. 
γινόμενος B. O. — Lin. 3. 4. γινόμεν. B. O. — lin. 4, καὶ δευτέρου p. 210. 
B. O. — lin. 8. οὕτως ab. B. — lin. 17. Ὡς δὲ ὃ D B. O. — 
Lin. 10. ἴσος ἐστί B. — lin. 11. ἀπὸ τῶν O. — lin. 19. 20. ἐστὲ p. 211. 
ab. B. — lin. 25. ἀπὸ τῶν B, — lin. 82, ἔχοντας αὐτοῖς B. O. — 
Lin. 14. ἐπεὶ oí ΓΗ͂ ΓΔ ὕσον ἀλλ. εἶδ. B. O. — lin. 15. OZ à2- p. 212. 
λήλοις (aov B. O. — lin. 16. τὸ ab. B. — lin. 23. καὶ post λαμβ. 
in edd. omn. — Totam hanc propositionem 22. in cod. V. aliena 
manu, vicesimam eadem manu, utramque vocabulis contractis ad mar- 
ginem adscriptam esse notavit Peyrardus. — 27. αὐτὸ τὸ μέρος O..— 
Lin. 5. καὶ ut supra post λαμβ, in. edd. omnib. — lin. 6. οὗ ΔΕΖ p. 213. 
post πλῆϑος scriptum V. P. — lin. 17. ?óvw initio lineae ab. B. O. 
— lin. 26. &low οὗ.... αὐτοῖς desunt B. O. — lin. 28. ἐλάσσονες 
ἁριϑμοὶ ἐν τῷ NV. P. — ἐλάχιστοι égvO uoi ἐν τῷ B. O., unde utrumque 
scribendum esse conjicimus. — Lin. 11. ἐλάσσον. ἀρ. ἐν edd. omn. — p. 214. 


Lin. 25. ἔστωσ. πρῶτ. B. O. — lin. 28. τις τοὺς ΓΖά ἀριϑμός. — p. 215. 
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Lin. 2, “Οσάκις δὲ B. O. — lin. 15. τὲ ab. B. Ὁ. — lin. 29. Καὶ p. 216. 
ab. V. — lin. 30. ὃ .4 τῷ Δ x«i ὁ Δ và B καὶ oi «ΖΔ ἄρα B. — 

Lin. 15. πρῶτός ?orw πρὸς τὸν I' B. O. — lin. 27, ποιῇ τινας V. p. 217. 
P. — lin. 28. κἀν oí edd. omn. — lin. 30. xqx&vov edd. omn. 

— Lin. 2. ἄριϑμ. δύο V. P. — lin. 5, ἑαυτὸν μὲν V. P. — lin. 10. p. 218. 

᾿Επεὶ ἄρα oí B. O. — lin. 93. τὸς τοὺς 14 44D ἀρυιϑιμός. ---- Lin. 7. p. 219. 

Zhà và αὐτὰ... . ἀλλήλους εἰοὺν abs. B. O. — lin. 10. πρὸς ἀλλή-- 

λους πρῶτοι B. O. — lin. 13. Εὐ γὰρ μή εἶσι πρῶτοι ng. ἀλλ. ob 4B 

ΒΓ B. O. — Εἰ y. u. εἰσυ πρῶτ. οὗ AD BI' πρὸς ἀλλ. N. P. — 

lin. 14. τὶς τοῦς AB BI' ἀρ. V. P. — lin. 29. post 6. 1' add. B. 

O. ὃ Τ' (ἄρα O.) οὔκ iow μονάς, quae glossema esse videntur. 

— Lin. 6. δὲ ab. B. — lin. 27. ὃ 71 ab. V. — Lin. 6. 10 et 25. p.220.221. 

Pro δῆλον etc. V. P. habent γεγονὸς ὧν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. — lin. 8. 

B. male: «ei ἐπεὶ ὃ B τὸν 1 μετρεῖ xoi ὃ Γ' ἄρα etc. — lin. 12. 

γινομένης edd. omn. — liu. 14. o? 2599. edd. omu. — lin. 17. 

zov. ἄρ. abs. B. O. — Adest conclusio “πὰς ἄρα ουνϑ. etc. in 

edd. omn. — Sequitur praeterea deimonsuwatio altera, quam vide 

in Append. I. — Lin. 5. oí 2E T' yàg ἤτοι edd. omn. — lin. 11. p. 222. 

iy ab. V. — lin. 14. ἄρα ab. B. — lin. 16. αὐτοῖς τοῖς ABI' B. O. — 

lin. 21. τινὲς ab. V. — liu. 22, ἐλάχειοτον addendum censui ex cau- 

sis supra exhibitis. — lin. 26. Post μονάδας legimus iu B. Τὸ 

M ἄρα τὰ ABI' μετρεῖ. — Lin. 5. ἐλάχιστον vide supra. — lin. p. 223. 

13. γὰρ addunt post EP edd. omn. — Lin. 2. μετροῦον B. O. — p. 224. 

lin. 3. Quae uncis inclusa sunt in Cod. V. aliena manu iuter lineas 

scripta leguntur. — lin. 22. Post E addunt V. P. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 

πρὸς τὸν D, οὕτως ὃ O πρὸς τὸν H. — Lin. 9. EL γὰρ οὐ μευ. p. 225 

edd. omn. — lin. 12. τὸν Z/Z μετροῦσι NV. P. — lin. 21. μετρή-- 

covaw V. P. — lin. 25. οἱ ΑΒΓ ἄρας... μετρήοουσν ab. V. — 

oí ἄρα .4B T B. O. — lin. 30. τὸν E ab. V. — lin. 33. μετροῦσι 

B. O. — Lin. 3. 7. 9. μετρήσουσι V. P. — lin. 5. ó ante ὑπὸ ab. p. 226. 

edd. omn. — lin. 8. τὸν E ab. V. P. — liu. 9, δὴ ab. B. O. — 

lin. 11. o? ab. B. — lin. 16. ὥςτε ab. V. P. — lin. 17. ὃ ἐλάχιστος 

ἄρα ὑπὸ V. P. — lin. 17, μετρήσ. v. Z B. O. — lin. 21. μετροῦσι 

B. O. — lin. 26. μετρεῦταν edd. omu. — lin. 34. x«i ab. B. — 

Liu. 13. ἀριϑμὸς ab. V. P. — lin. 17. ἄρα μέρος O. — lin. 27. p« 22. 
và δοθέντα μέρη" ἔοτωσων δὲ và ABI B. — «d μέρη và .181" OQ, — 

τὰ δοθέντα μέρη τὰ ABI P. Nos Cod. V. secuü .suinus. — 
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lin. 29. ἀριϑιμιοὶ ab. V. — lin, 80, ὁ ab, V, — lin. 82. "/a& 
οὖν, . , , utvQtiros abs. V. P. — ἄρα ab, B. O. — Lin. 3. ὁ H p. 228. 
ἐλάχιστος... μέρη ab, V. P, — ἔστω vi; V. P. — τις ab. B. O. 
— lin. 5. ἔστω ab. V. P. — lin. 6. xo? ab. in edd. omn. — Lin. p. 229. 
15. τῶν ABI'1 ab, V. — lin. 16. τῶν EZHO ab. V. — lin. 17. 
οὕτως ab. V. B. — lin. 18. oí. δὲ ἐλάχ. abs. B. Ὁ. — lin. 20, 6 
τε ον. τοῦτ᾽ ἔστιν abs. B. O. — Lin. 4. ὅσους ἐπιτάξῃ τις DB. p. 230. 
O. — lin. 18. ἀριϑμὸς δὴ... πεποίηκεν abs. V, — lin. 20. οὕτως: 
ab. V. — lin. 23. ἑκάτερον τὸν V. — lin. 34. 412^ ὡς ὃ 4 B. O. 
— Lin. 3. οὕτως ab. V. — lin. 6. ᾿Εδείχϑη δὴ x«i óc B. O. — p. 231. 
lin. 8. v: ab. V. — lin. 12. οὗ δὲ ἐλάχο. .. . αὐτοῖς abs. V, — 16. 
17. τὸν TE V, — lin. 26, ὅτι ἂν τρεῖς V. — Lin. 6. égrOpto? μὲν. p, 232. 
B. O. — lin. 8. «iz B. O. — ἂν ab. V. — B. O. habent ἕως οὗ. — 
. lin. 11. B. O. addunt post AMINA. Οἱ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ 45 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ᾿Επεὶ γὰρ oí EZ πρῶτοί εἰσιν" ἑκάτε- 
ρος δὲ αὐτῶν ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν HL πεποίηκεν, — 
lin. 15. τὸν ἕτερον τῶν B. O. — lin. 16. D. O. post πεποίηκεν, omis- 
sis quae sequuntur oí HK ... εἰσὶν, sic habent: Oi I4K ἄρα πρῶ- 
τον καὶ ob ΔΕ, — lin. 23. Καὶ εἰσὶν oí V. — lin. 24. slow, Voog 
0»... τῷ A abs. V. — lin. 29. 34. ἑξῆς ἀνάλογον V. P. — Lin. p. 233. 
6. xai ab. B. O. — lin. 15. 19. ἑξῆς ἀνάλογον V. — lin. 20. xe 
ἐν τῷ τοῦ V. — lin. 20. ἔσονταί vwtg .... λόγοις abs V, σα 
Jin. 26. οὗ δὲ ἐλάχ. ab. V. — lin. 32. ἄρα τῶν ὑπὸ BI B. O. — 
Lin. 3. ἐν ab. V. — lin. 5, εὐλήφϑω ὑπὸ V. — lin. 10, Kei ab. p. 234. 
V. — lin. 18. 23. ἑξῆς ἀνάλογον V. — τε ab. B. O. — lin. 19, £z 
ab. B. O. — lin. 20. «“έγω δὴ ὅτι καὶ ἐλάχιστοι ἐν τοῖς 4d... Z 
λόγοις" Ei γὰρ μή, ἔσονταί τινὲς etc. V. P. — lin. 27. τὲ ab. B. 
O. — Lin. 7. 9. ἑξῆς ἀνάλογον V, — lin. 15. μὲν ab. V. — lin. 21. p. 235. 
ὃ H NV. — lin. 22. 6 4 V. — lin. 23. Καὶ ὃ 4 ... ποιείτω abs. 
B. Ὁ. — lin. 25. Oi ἄρα etc. . . . ἐκ τῶν πλευρῶν abs. V. P, Ad 
haec verba in margine ed. B. haec legimus: » O6 ἄρα O etc. non 
j,habet exemplar alterum et videtur nihil huc pertinere.^ — In ed. 
Ὁ. vero haecce: ,Quae uncis inclusa dedimus (scil. Ot... τὸν K) 
j;in quibusdam exemplaribus desiderantur et commode quidem 
,abesse possunt; deinde eadem exemplaria pro ὃ 71 γὰρ τὸν habent 
xui ὃ Δ τὸν εἰς." — Sequentia autem Kai ἐπεὶ etc. sic leguntur ἐπ 


B. et O.: “έγω οὖν ὅτι ἔστιν ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ó H 
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πρὸς τὸν Κ' 16 4 γὰρ τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν «1 πεποίηκεν. 
ἔστιν ἄρα etc. — Lin, 9, οὕτως ab. V. — lin. 15. μετρεῖ edd. omn. p. 236. 
— lin. 22, Post μετρήσει habent. B. O. «“έγω γὰρ Ovw οὗ μετρεῖ ὃ 
A τὸν I. Ὅσοι γάρ εἶσιν οἱ .ABI' etc, — lin. 92. μετρεῖ ἀριϑιμὸν 
B. O. — lin. 34. οὐδὲ ὃ Z ἄρα τὸν O μετρεῖ abs. V. — Lin. 7. p. 237. 
μετρεῖ edd, omn. — lin. 12, οὐ μετρεῖ V. — lin. 13. Ὅπερ... 
μέτρων abs. V. P. — lin. 14. μετρεῖν mutavi in μετρῶν. — In 
seqq. habent edd, omn,: Π]ετρεῖ δὲ 0 44 τὸν Z4. — lin. 21. αὐτοῖς 
ab. V. — lin. 32. oí ab. V, — Lin. 11. τοῦτ᾽ ἔστιν, , , ἑπόμενον p. 238. 
abs. B. O. — lin. 13. ὃ H post μετρεῖ B. O. — ὁσώκις δὲ B. Ο. 
— 19. καὶ a me receptum ex V. — lin. 21. ἀνάλογ. εἰσ. ἕξ, B. O. 
— lin. 32. μονάδος ἑξῆς μεταξὺ B. Θ, — Lin. 3. μεταξὺ ab. Ο, — p. 239. 
lin. 7. τῆς E μονάδ. B. Ο. — lin. 80. πρὸς τὸν O B. Ο. — lin. 32. 
i» αὐτῷ μονάδ. edd, omn, — lin. 34. ὃ E τὸν V. — Lin. 5. 'O δὲ p. 540, 
M τῶ ΑἹ vo. ἐστ. B. O. — lin. 13. ἐμπεπτώκασιν edd. omn. — 
lin. 16. ἀριϑιιῶν ἑχατέρον καὶ V, — lin, 18. ἑξῆς μεταξὺ B. Ο, — 
lin. 24. «s ab. B. O. — Lin. 3. ἀριϑμὸς ex V. receptum. — lin. 5, p. 241. 
μονὰς ab. V. — lin. 15. πεποιήχεν ab. B. O. — Lin. 2, καὶ ὡς... p. 242. 
πρὸς τὸν ;1 abs. B. O. — lin. 11. 16. 34. ἀναλογὸς B. — lin. 20. 
ἀριϑμὸς ab. V, — lin. 26. Pro verbis: “Πάλιν ib..... ἔστιν 
ἄρα ὡς legitur in V. Zi τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς. — lin, 29. zai τὸν 
αὐτὸν τὸν Z4 B. Ο. — lin. 31. 4λλ óc .. . πρὸς τὸν E abs. V. 
P. — lin. 34. ὃ E ab. V. — Lin. 8. πλευρὰν ab. V. — lin. 24. p, 243. 
ὃ 1' ἄρα B. O. — lin. 25. ὃ I' ἄρα . . . πεποίηκε abs. B, O. — 
Lin. 5. ἐπεὶ ab. V. — lin. 12. Καὶ ὡς ἄρα ὃ ({ πρὸς etc. V. — p. 244. 
lia. 14. ὡς ἄρα... τὸν K abs, in edd, omn. — lin. 16. ἀρυϑιιοὺ 
ab. B. — lin. 22. ἄρα ab. V, — lin. 27. τινὰς edd. omn. — lin. 
30. «isi O, V. P. nobiscum B, — lin. 82, ózowo)» Ο, V. P. nos 
secuti B. — ἑξῆς ab. B, O. — Lin. 12. «v«A. εἶσ. B. O. — lin. 14. p. 245. 
ἀνάλογ. ab. B. O. — lin. 18. τῶν ab. V. — lin. 20. καὶ διύσου ἄρα 
V. P. — lin. 24. 25. ἀρυϑμ. ab, in edd, omn. — lin. 30. ἔστωσαν 
οἱ I'A V, — Lin. 3. μετρεῖ ἄρα... τὸν Zl ab, V. — lin. 4. 4226 p. 246. 
δὴ μετρείτω ὃ D τὸν Δ B. O. P. Nos secutüi V. — lin. 7. ἑξῆς 
ab. B. O. — lin. 9. μετρεῖ δὲ. τὸν E ab, V, — lin. 20. μετρή- 
σεν B. Ο. — lin. 22, Singula enunciata verbis ὃ δὲ etc, καὶ ἔτι etc, 
incipientia inter se commutantur B. Ο, — lin. 25. φανερὸν δὲ B, 


O. — lin, 35. ᾿Επεὶ γὰρ B. O. — Lin. 8. 25. Kd» ἡ mà. edd, p. 247. 


- 


346 Lectionum 


omn, — lin. 9, ὁ δὲ B, Ο, — lin. 11. ἀριθμοὶ ab. B. O, — lin, 12. 
ἔστωσαν ab. B. O. — lin. 13. λέγω δὲ V, — lin. 13. 32. μετρεῖ V. 
— ]in. 17. δὲ πάλιν D. P. V. — Lin. 7. 106. áráloyog B. — lin, 
11. ὅμοιοι ἐπίπ. ἀρ. V. — lin. 17. 7j 640A. x. ab. V. P. — lin. 18. 
τὴν ὃμόλ. nÀ. ab. V, P. — lin. 19. "ovv? ἔστιν ἤπερ T, ὁμόλ, mÀ. 
πρὸς τὴν δμόλ, nÀ. addit V. — lin. 20. Joi ἐπεί ἔστιν edd. omn. 
— lin. 22, οὕτως ab. V. B. — lin. 27. μὲν ab. B. O. — lin. 30. 
οὕτως ab. V. — lin. 32. μὲν ab. V. — Lin. 10. ἀνάλογοι B, — lin. 13. 
ὅτε I'V. — lin. 24. ὃ μὲν I B. O,. — liu. 30. τὸν μὲν A B. O. 
— lin. 34. ἄρα V. -—— Lin. 8. post ἐδείχϑη addunt B. O. ἐστὸν 
ἄρα ὡς ὃ Καὶ πρὸς τὸν M, (οὕτως O.) ὃ 1 πρὸς τὸν 1, — lin. 8. 
sow ab. V. — lin. 11. Πάλιν ib... ἐναλλὰξ ἄρα ἔστιν abs. V. 
et pro hisce legimus Z/à τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ 4] etc, — lin, 14. 
εἰσ. ἄναλ. P. — lin. 15. λόγῳ post O habent B. O. — lin. 23, τὸν 
ἐκ τῶν ZH ab. V. P. — lin. 29. xe og ab. B. O. — flin. 35. τὸν 


H, καὶ ὃ Ε πρὸς τὸν O καὶ ὡς ἄρα ὃ I' πρὸς τὸν Z X. — Lin. 3. p. 
ὅτε ab. V. — lin. 24. ἄρα ab. B. — lin. 31. οὗ ab. B. — Lin. 2. p. 


γὰρ ab. V. — lin. 3. ἔστεν ἄρα... πρὸς τὸν P'ab. V. — lin. 4. 
οὕτως ab. B. — post τὸν I' haecce sequunter in B. O. P. ὡς δὴ 
(δὲ B.) ὃ .4 πρὸς τὸν I', (οὕτως O.) ὃ r πρὸς τὸν B., quae cum 
V. omisimus, — lin. 7. μὲν ab. edd. omn. — lin. 8. τὸν δὲ E πολ- 
AemÀ . . πεποίηκεν ab. V. — lin. 11. τοῖς 41' τοῦτ᾽ ἔστιν ab. edd. 
omn. — lin. 14. “Οσάκις δὲ V. P. — lin. 15. xo; ab. V. — lin. 19. 
Ἐπεὶ ydo ὃ Z τὸν uiv A πολλαπλασιάσας τὸν A4 πεποίηκε, τὸν δὲ 
KE πολλαπλασιάοας τὸν Τ' πεποίηκεν" ἰσάκις ἄρα ὃ Δ τὸν Α μέτρει 
καὶ ὃ E τὸν I. Ἔστιν cou ὃ Δ πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Α πρὸς 
τὸν I, τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ FP πρὸς τὸν D. Πάλιν ἐπεὶ ὃ Ε ἑκάτερον τῶν 
ZH πολλαπλασιάσας τοὺς Γ' δὶ πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα εἰς. V, P. — 
lin. 24, Καὶ ἐναλλὰξ, πρὸς τὸν H. ab. D. O. — lin. 26. αὐτῶν 
πλευραὶ B. O. — lin. 31. οὗ ab. V. — Lin. 2. γὰρ ab. V. — τρεῖς 
ἐλάχιστοι O. — lin. 3. οὗ τρεῖς V. — lin. 7. εἰσιν ἀριϑμοὶ B. Ο. 
P. — lin. 8, τοῦ πρὸ abs, B. O. — lin. 9. ἀνάλ. εἰσ: B. O. — 
lin. 12. κα ἔστιν ἴσον. . ... τῶν AI B. O. — lin. 28. “Οσάκις 
δὲ ὃ H τὸν B B. O. — lin. 30. ««i ab. B. O. — lin. 33. 34. μὲν 
ab. edd. omn. — lin. 34, Verba τὸν δὲ... πεποίηκε uncis inclusit 


editor O. et adscripsit in margine: ,,llla uncis inclusa desunt in ma- 


»uuscr. Dodl, et cormmode abesse possunt. ^ — Lin.2. δὴ in δὲ mu- p. 


p. 


P. 


P. 


Ρ. 


248, 


254, 
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tavi cum B. — αὐτῶν pro αὐτοῦ habet Ο, — lin, 4. δὴ ab. V. — 
lin. 6. οὕτως ab. B. — lin. 7. οὕτως ab. V. B. — Lin. 14. οὕτως pP. 255.. 
ab. V. B. — lin. 25. λέγω δὴ ὅτι B. O. — Lin. 27. ἀριϑμοὺ ab. p. 256. 
B. O. — Lin. 7. ἐπίπεδοι ab. B. O. — lin. 11. ᾿Επεὶ οὖν ὃ .4 V. p. 257. 
P. — lin. 12. μὲν ab. B, O. — lin. 17. μεταξὺ dg. B. O. — lin. 26. 
οὗ ab. edd. omn. — ἀριϑμοὶ ab. B. O. — Lin. 2. Zio γὰρ ἀριϑμ, p. 258. 
oí 4 B πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους τετράγωνον τὸν Γ ποιείτωσαν, 
λέγω Ow εἴς. B. Ο. — lin. 9. οὕτως post B omisi cum V. B. — 
lin. 15. ἐμπέπτεν edd. omn. —— lin. 16. .4B ἄρα B. O. — lin. 30. 
οὕτως post I' omisi cum V. B. — Lin. 2. οὕτως ante ὃ Zl omisi cum p. 259. 
V, B. — lin. 3. item ante ὃ 1, — lin. 11. item ante ó 4, — lin. 
12. ἀρ. ἐμπεπτ. V. P. — lin. 18. ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν B. O. — 
lin. 14. Post ἀριϑμοὶ addunt editiones: ᾿ὰν δὲ δύο ἀριθμῶν δύο 
μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν" ὃ δὲ πρῶτος κύβος 5* καὶ ὃ τέταρτος 
(δεύτερος P. V.) κύβος ἔσται. — lin. 23. 'O Α γὰρ B. Ο. -- lin. 
28. οὗ 4B ab. B. O. — Lin. 6. ἀριϑμὸς ab. B. O. — lin. 13. p. 260. 
οὕτως ante ὃ Z/ omisi cum V. B. — lin. 29, Post verbum πεποίηκε 
haecce leguntur in V. P. ὃ «4 ἄρα τὸν D μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας. Πετρεῖ δὲ καὶ ἣ μονὰς τὸν Α͂ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονά- 
δας" ἔστιν ἄρα ὡς ἣ μονὰς πρὸς τὸν 24, οὕτως ὃ Α' πρὸς τὸν B. 
Kui ἐπεὶ ὃ d τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν" ὃ DB ἄρα 
τὸν Τ' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α' μονάδας, Πετρεῖ δὲ καὶ ἣ μονὰς 
τὸν Α' κατὰ τὰς sv αὐτῷ μονάδας" Pow ἄρα ὡς ἣ μονὰς πρὸς τὸν 
A4, οὕτως ὃ DB πρὸς τὸν I. ᾿4λλ᾽ ὡς ἣ μονὰς πρὸς τὸν A, οὕτως 
ὃ 4 πρὸς τὸν DB* καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν B etc, — lin. 31. οὕ- 
voc ante ὃ B omisi cum B. V. — οὗ ab. B. O. — ΒΙ᾽ ab. V. — 
lin. 34, οὕτως ab. V. — Liv. 14. ᾿Επεὶ oiv ,.. μονάδας abs. B. p. 261. 
O. — lin. 19. ze; addidi. Cetera quae sequantur 0 B . . . πεποίη-- 
xtv abs. V. P. — lin. 25. ἔστιν B. O. — lin. 26. 27. 29, πώντες 
ab. V. — lin. 35. ἅπαντες B. O. — Lin. 5. ἀρυϑμ. ab. B. O. — p, 262. 
lin. 12. πάντες ab. B. Ο, — lin. 18. αὐτῷ scripsi pro τῷ «4. — x«i 
ὁ B ἄρα... μονάδας ab. B. — lin. 21. μὲν ab. V. — lin. 24. 
ἐστί ab. B. O. — lin. 24. Quae litteris minoribus excusa sunt, ut 
adjicerem res ipsa monuit. Reperies in edd. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ τετρά-- 
γωνος" ὃ ἄρα ἕβδομος ἀπὸ τῆς μονάδος ὃ Z κύβος τε eic. — lin. 
80, πάντες ab. B. — ἅπαντες O. — τέ ab. V. P. — lin. 84. ἑξῆς 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀριϑμοὶ VN. — lin. 35. μετὰ τῆς μονάδος B. — 
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Lin. 5. δοοιδηποτοῦν V. P, — lin. 13, ἄρα ab. V. — lin. 15. ὁ Δ 
ve V, — lin, 18. 4AÀà δὲ O, — καὶ ab. O. — lin, 22, λέγω δὴ 
B. O. — lin. 30. καὶ ὃ D ἄρα κύβος tow V. — Lin. 12. 'Eovooav 
γὰρ V. P. — ὁσοιδηποτοῦν V. P. — lin, 15. πλὴν τοῦ τρίτου B. 
Ο. — lin. 16, x«i τῶν ἕνα διαλειπ. ab, V. — lin. 21. οὕτως ante 
ὃ A4 omisi cum V, P. — lin. 25. ὑπόχειτο V. P, — lin. 27. TéTQU- 
γωνός ἔστι B. O. — lin. 29. “έγω δὴ B. O. P. — lin. 34, οὕτως 
omisi ante ὃ B cum V. B. — lin. 35. Post κύβον addunt D, Ο, οἱ 
BT ἄρα ὅμοιοι στερεοὶ. — Lin, 3. οὕτως ante ὃ 4 omisi cum V, 
B, — lin. 6. x«i ante ὃ 24 omisi cum V. P, — lin. 20, ὃ ἐλάχι-- 
οτος ὃ B V. P. — τὸν μείζονα ab, in edd, Sed B. et O. adduut 
μείζονα post E, — lin. 26. ἐν τῷ A μονάδ. B. O. — lin. 30. ὅπ. 
ἐδ, δι absunt hoc quidem loco in V. sed additur Porisma, quod 
inter lineas codicis 2345. scriptum quidem, nullo autem alio in codice 
reperitur. Πόρισμα. Καὶ φανερὸν ὅτι ἣν ἔχεν τάξιν ὃ μετρῶν ἀπὸ 
μονάδος, τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ὃ καϑ' ὃν μετρεῖ ἀπὸ τοῦ μετρουμέ- 
"OU κατὰ τὸν πρὸ αὐτοῦ ὡς τὸν A. "On:g ἔδει δείξαν, — lin, 33. 
ἑξῆς ab. B. O. — Lin. 2. μετρῆται edd. — lin. 4. ὁσοιδηποτοῦν 
B. O. — ὁποσοιδηποτοῦν V, P. — lin. 9. xci ab. V, — — lin. 10. 
μετρείτω ὃ E τὸν ΑΔ ab. V, — lin. 11. ἀρυιϑιευὸν ab. V. — lin. 20. 
29. οὕτως ab. V. — Lin. 2. post πεποίηκεν: Ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ἐκ 
τῶν OE ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ .4 edd. cet. Nos cod. V. secuti, — 
lin. 4. οὕτως ante ὃ 77 omisi cum B. V. — lin. 7. μείζων τὸν. - 
τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ omiserunt V.P. — lin. 9. add. V. ὡς ἡγούμενος ἣγού- 
μενον, Praeterea hic notatur in ed. O. ad verba 24224 etc. ,In qui- 
»busdam codd. quae sequuntur rectius absunt, scribiturque oix ἄρα 
,OU μετρεῖ ὃ E τὸν A, μετρεῖ ἄρα" ὅπερ 50. δι΄ — lin. 12. πρώτου 
post ὑπὸ omisi cum V. — οὗ Ε΄... μετροῦνται ab. V, — lin. 14. 
ὑπὸ ἑτέρου B. O. P. — lin. 16. καὶ ab. V. — lin. 19. μετρεῦται 
edd. omn. — lin. 24. ἄλλου ab. V. — liu. 25. 30, παρὲξ edd. 
omn. — lin. 27. ἀπὸ μονάδι... ἑξῆς ab. V. — B. O. habent 
"Eovoo«v ὅποσοιοῦν ἀριϑμ. ὑπὸ μονάδ. ἀναλ. (sine ἑξῆς quod nos- 
met adjecimus). — Lin. 3. Πᾶς V. P. — lin. 4. ὃ E ἄρα... 
μετρεῖται B. O. — lin. 6, πρώτου ab. V. P. — lin. 15. μετρεῖ τὸν 
A B. — lin. 20. oix ἐστι ὁ Z B. O. — lin. 21. Ei γάρ ἐστι πρ. 
B. O. — lin. 24, ἅπας... 0 Z €g« abs. B. Ὁ. — lin. 25. ὑπὸ 
πρώτου ἄρα B. O. — Lin. $1. οὕτως ab. V. B. — lin. 17. ὑπὸ 


px 26: 


p. 264 


p. 265 


p. 266. 


p. 267. 


p. 269. 
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τῶν O H V. P. — liu. 19, οὕτως ante ὃ 44 omisi cum B. O. -- 
lin, 23. 27, 31. παρὲξ. edd. omm. — lin. 26. πρώτου ab, B, O. 
Tredecim priores propositiones hujus libri excidisse in cod. 2344, 
notavit Peyrardus. — Lin. 4, τῶν ab. B. O. — lin. 6. γενόμεν, δὲ p. 270. 
B. — lin. 11. ἐστὲν post ὅπερ abjeci cum. V. — lin. 14, παρὲξ edd, 

omn, — lin, 22. τῶν .AB Γ ab. B. O. — lin. 27. φανερὸν δὲ B. O. 

— Lin, 2. πρῶτ, Zo. wg, v. EZ B. O. — lin. 3. "Ed 08... .. p. 271. 
πρῶτός ἐστιν omiserünt B. O. et habent x«? ó ἐκ τῶν etc. — lin, 6. 

ὥςτε καὶ... ᾿Εὰν γὰρ aeque omissa sunt in B. Ὁ, atque loco 

eorum seriptum legimus "Ed» δὲ δύο etc, — lin. 10. Inserunt B. 

O. multique alii codd. post iov haecce: ὥςτε ὃ ἐκ τῶν ZA AE 

καὶ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἔστιν. L4AÀ' ὃ ἐκ etc, — lin. 19. 

ὥςτε καὶ ὃ ἀπὸ edd, omn, — lin. 20. 22, 23, τὸν ὑπὸ τῶν P. B. 

O. Nos secuü V. qui tamen lin. 25. 27, 28, habet ὕπὸ. — 

Lin. 5. οὕτως ab. B. V. — liu. 7. ἀριϑμ, ab. B. O, — lin. 8. 28. p. 272. 
ἔχοννας αὐτοῖς B. O. — lin. 10. post B, add. edd. omu. ὥς ?jyov- | 
μένος ἡγούμενον, — lin. 12. ἄτοπόν ἔστιν B. O. — ἐστὸν pro Fore, — | 
B. O. — lin. 13. ἐστιν οὕτως B. O. — lin. 26. 31. 33. οὕτως ante 

ὃ B omisi cum B. V. — lin. 27. ἀριϑμ. ab. B. Ο. — lin. 28, — 

Liu. 3. B. O addunt ὃ 44 post καὶ, ed. P. ante x«i. — lin. 13. p. 212. 
ἔστω emendavi pro vulgato ἔσται, — lin. 16. Kei εἰ πρῶτον P. 
— lin. 25. ἀπὸ scripsi pro vulg. £x, — lin 26. οὕτως ante ὃ B 
abjeci cum B. V. — lin. 27. ἀνάλογον ab. B. O. — Lin. 9. 12. p. 


πότε δυνατὸν P. — lin. 16. Post ἢ οὐ pergit B.: ἀνάλογον μὲν ἑξῆς 


t2 
- 
e 


M 


εἶσι, οὗ ἄκροι δὲ αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους doi ἢ ἀνάλογον μὲν 
ἑξῆς, οὐ πρῶτον δὲ οὗ ἄκρου αὐτῶν πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, ἢ οὔτε νά- 
λογον ἑξῆς οὔτε οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰοί. Ad 
quae verba haecce iu margine notantur: » Quia Zambertus, graecum 
»sine dubio exemplar secutus, exacta divisione membrorum hic uti- 
»tür et singula membra demonstrationibus exsequitur, voluimus eam 
»lecüonem inserere; est enim pernecessaria, licet neutrum. nostrum 
»exemplar tale quidquam haberet. — Pro hisce Cod. V, quem sequi- 


€t. 2 


tur P. haec praebet "HJ οὐκ εἰσὶν ἑξῆς ἀνάλογον καὶ οἱ ἄκροι αὐτῶν 
πρῶτον πρὸς ἀλλήλους sloiv ἢ ἑξῆς εἶσιν ἀνάλογον καὶ οἱ ἄκροι αὐὖ- 
. τῶν οὐκ εἰσὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" ἢ οὔτε ξξῆς εἶσιν ἀνάλογον 
οὔτε οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσιν" ἢ καὶ ἑξῆς εἶσιν 


a - L [207 ^ M ^ 3 , ur a 
ἀνάλογον καὶ οἱ ἄχροι αὐτῶν πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. Nimi- 
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rum ex hoc orta est versio Zambertü, quam imitatus est graece 
Grynaeus in ed. B, — O. ed, habet hanc in margine notam, ,,Cor- 
»ruptissima est haec propositio, Nos ex auctoritate codicum ma- 
»nuscriptorum jta corrigendam censemus, ut, quae uncis sunt in- 
»clusa (ea scilicet quae supra ex ed, B. exhibuimus et infra exhibe- 
»bimus), pro deletis habeantur. In universum datis tribus nuineris 
»quartus proportionalis inveniri potest, quando primus metitur eum, 
»qui fit, cum secundus multiplicat tertium, Alioquin ἀδύνατον; et 
»quartus est numerus, per quem primus metitur numerum . ita crea- 
»tum. Ideoque propositionis divisio in quatuor casus non est ne- 
»cessaria; certe Euclidis concinnitati minime respondet, immo casus 
»secundus paralogismus merus est. Cum quod falsum probat, tum 
»quod ἀλογίστως. Patet enim, tribus numeris 4, 8, 9 posse quar- 
»tum proportionalem inveniri, nempe 18; licet non sunt deinceps 
»proportüionales et eorum extremi sunt inter se primi,^ — Lin. 21. 
Sic pergit ed. B. εἰ δὲ οὐκ ἀνάλογον μὲν ἑξῆς εἶσι, ἄκροι δὲ οὗ 
πρῶτοι, λέγω ὅτι τέταρτον ἀνάλογον προςευρεῖν; ἔστιν ἀδύνατον" 
Ei γὰρ μή, προφςευρήσϑω καὶ ἔστω Δ, fl; οὖν 44 πρὸς τὸν B, 1" 
πρὸς τὸν Δ, ὡς δὲ B πρὸς τὸν D', Δ πρὸς E, ἐξ ἴσου γοῦν ὡς ὃ 
A πρὸς τὸν 1' οὕτως ὃ Τ' πρὸς τὸν E* ᾿λλὰ μὴν οἱ AT πρῶτοι 
εἰσί, πρῶτοι δὲ ἐλάχιοτοι, οἱ ἐλάχιστοι δὲ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν 
λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ὅ τε ἥγούμενος τὸν ἡγούμενον, καὶ ὃ ἑπόμενος 
τὸν ἑπόμενον, μετρεῖ ἄρα ὃ Α΄ τὸν I', ὃ ἡγούμενος τὸν ἡγούμε-- 
vov, μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτὸν, ὃ 44 ἄρα τοῦς .411' μετρεῖ πρώτους πρὸς 
ἀλλήλους ὄντας ὅπερ ἀδύνατον. Τοῖς ABI' ἄρα τέταρτον ἀνάλογον 
προςευρεῖν ἀδύνατον. Πάλιν oí ABI ἀνάλογον ἑξῆς ἔστωσαν μὲν 
οἱ δὲ ΑΓ ἄκροι oU πρωτοι λέγω ὅτυ τέταρτον ἀνάλογον προςευρεῖν 
δυνατόν ἐστιν" 6 B γὰρ τὸν ID πολλαπλασίασας ctc. quae retinui- 
mus lin. 21. p. 274. usque ad finem theorematis p. 275. cui addi- 
tur in ed. B. λλὰ μὴν oiv! ἀνάλογον ἑξῆς oí 43,81)" οὔτε πρῶτου 
οἱ ΑΤΓ ἄκροι ἔστωσαν, καὶ ὃ Β τὸν D πολλαπλασιάσας τὸν Z4 ποι-- 
ivo. “Ὅμοιως δείξομεν ἐὰν ὃ Α τὸν ΖΙ μετρῇ ὅτι τέταρτον ἀνάλο-- 
γον εὑρεῖν δυνατόν ἔστιν, ἐὼν δὲ μὴ μετρῇ ὅτι ἀδύνατον" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. — Pro hisce omnibus sic habet V. JM»j ἔστωσαν δὴ οἵ 
ABD ἕξῆς ἀνάλογον, τῶν ἄκρων πάλιν ὄντων πρώτων πρὸς ἀλλή-- 
λους" (ΝΒ) λέγω ὅτι καὶ οὕτως ἀδυνατόν ἔστιν αὐτοῖς τέταρτον 


Ὁ , , £ 
ἀνάλογον προςευρεϊν. Εἰ γὰρ δυνατὸν, προςευρήσϑω ὁ 4, ὥςτε 
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εἶναι ὡς τὸν Α' πρὸς τὸν D, οὕτως τὸν 1' πρὸς τὸν Z1, καὶ ytyo- 
vévo ὡς ὃ Β πρὸς τὸν T', ó 4 πρὸς τὸν E. (Hic claudicat argu- 
mentatio. llle enim quartus numerus proportionalis, quem nescio 
quis Elementorum corruptor hoc loco postulat, E scilicet, reperiri 
non potest quoties reperitur numerus z/. Quare haec demonstratio 
id unicum probat, reperto numero 27, numerum L, non posse re- 
periri.) Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς uiv ὃ .4 πρὸς τὸν D, ὃ I' πρὸς τὸν 
Δ, ὡς δὲ ὃ B πρὸς τὸν D', ὃ A πρὸς τὸν E' διίσου ἄρω, ὡς ὃ 
«4 πρὸς τὸν 1, ὃ 1' πρὸς τὸν Ε. οἱ δὲ .AI' πρῶτοι" οἱ δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐλάχιστον, oí δὲ ἐλάχιστον μετροῦσν τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον-- 
τας, Ó τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" 
μετρεῖ ἄρα ὃ 24 τὸν l', ὡς ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον" μετρεῖ δὲ καὺ 
ἑαυτὸν" ὃ .4 ἄρα τοὺς ΑΤ' μετρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, 
ὅπερ ἐοστὴν ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα τοῖς ABI' δυνατόν ἔστι τέταρτον 
ἀνάλογον προςευρεῖν. ᾿“λλὰ δὴ πάλιν ἔστωσαν οἱ ABI £e ἀνάλο- 
γον, οὗ δὲ A1' μὴ ἔστωσαν πρῶτον πρὸς ἀλλήλους" λέγω ὅτι δυνα- 
τὸν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προςευρεῖν. ὃ γὰρ B τὸν T 
πολλαπλασιάσας etc, quae retinuimus lin. 21. p. 274. usque ad finem 
p. 275. Annexa autem sunt haecce: λλὰ δὴ oí ABI wes ἕξῆς 
ἔστωσαν ἀνάλογον, μήτε οὗ ἄχροι πρῶτον πρὸς ἀλλήλους. Καὶ ὃ 
DB τὸν I' πολλαπλαοιάσας τὸν Zl ποιείτω. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 
ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ ὃ 4 τὸν Δ, δυνατόν ἔστιν αὐτοῖς ἀνάλογον προς- 
ευρεῦν, tb δὲ οὐ μεέρεί, ἀδύνατον" ὅπερ ἐδεῖ δεῖξαι. In singulis 
haecce notanda sunt. p. 274, lin. 22, ὃ 4. ἄρα Ὗ. — lin. 27. oi- 
vog ante ὃ J' omisi cum V. B. — lin. 28. τῶν 4B T' B. O. — 
προςευρ. ἀνάλ. B. O. — Praeterea alia quaedam reperitur demon- 
stratio, qua ista emendetur, quam falsam cognovimus, in Cod. V. 
illo loco inserta, quem signo (NB) supra distinximus. .4éyo ὅτι 
καὶ οὕτως δυνατόν. .Eà γὰρ ὃ .4 τὸν ὑπὸ BI μετρεῖ, προβήσεται 
ἡ δείξις δμοίως τοῖς ἑξῆς. Εὶ δὲ οὐ μετρεῖ ὃ 24 τὸν ὑπὸ ΒΤ, ἀδύ- 
ψατον αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προςευρεῖν: Οἷον ἔστω ὃ μὲν Α 
τριῶν τίνων, ὃ δὲ B ἕξ" ὃ δὲ T ἕπτα" καὶ δηλονοτὲ δυνατόν. Εἰ 
δὲ ὃ 4 εἴη πέντε, οὐκ Pr. δυνατὸν καὶ ἁπλῶς" ὅτε μὲν ὃ D πολ-- 
λαπλάσιός ἐστι τοῦ .4, δυνατόν ἔστι τέταρτον ἀνάλογον εὑρεῖν, El 
δὲ μή, ἀδύνατον. (sciliceL cum primus et tertius numerus sunt inter 
Se primi, de quo casu hic agitur) — Lin. 7. «gu9g. προςευρ, B. 
Ο. — lin. 17. καὶ ab. D. O. — lin. 24. El γὰρ δυνατόν" ἴστω, oi 
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δὲ etc. B. O. — lin. 29. 'O αὐτὸς καὶ ὑπόκειται πρῶτος B. O. — 
Lin. 14. 28. ὃ ab. edd, omn. — lio. 21. ὥρα ante τῶν À. abjeci p. 270. 
cum V. — lin. 29. ἀριϑμ. περισσ. ὃπ. B. O. — Lin. 6. x«i ab. p. 277. 
P. — lin. 7. ἄρτιος ἄφηρ, B. O. — lin. 10. ὥςτε xal, .. ἥμισυ 
ab. B. — lin. 15. 17. 24. καὶ ὃ λοιπὸς B. O. — Lin. 5. ἀριϑμοῦ p, 278. 
ab. P, — lin. 8, γὰρ ab. V. — lin. 10. "ovi δὲ xai μονὰς ἣ A.A abs. 
V. — Lin. 4. πλῆϑος περιοσόν, ὃ δὲ συγκείμενος ἐκ περισσῶν ἀρυϑ- p. 279. 
μῶν, ὧν τὸ πλῆϑος περισοὸν, περισοός ἐστιν" ὥςτε etc. B. Ο. — 
lin, 15. ὁ ἄρα .B B. P. — lin. 18, ἐστιν ab. O. P. — lin. 20. Ia 
fine hujus theorematis ad marginem ed. D. scriptum reperimus: 
»,Addit hic quaedam Zambertus, quae non videntur Euclidis* — 
lin. 23. διπλάσιον B. O, — lin. 26. διπλάσιος B. Ο, — 27. καὶ ah. 
P. — Lin. 6, 8. 12. διάδος B. O. V. (semel) — lin. 11. oiv ab. p. 280. 
V. — τῶν ΒΓΔ ἀρτιάκις ab, V. — lin. 13. δὴ ab. V. P. — lin. 14. 
ἡ E ab. V. — lin. 19. ó ab. V. — B. O. habent OTi καὺ. — lin. 
20. Abjeci «4 ante BI, — lin, 29. Post ἄρτιος addunt B. O. [ὃ 
ἥμισυς αὐτοῦ ἀρτιός ἐστι καὶ} μετρηϑήσεται etc. Sed adscriptum 
est in O. ,Illa uncis inclusa non agnoscunt Codd. Mss. et rectius 
»quidem. abesse possunt, ^ — Lin. 3. ἄρτιος ab. V. — lin. 3. 17. 18. p. 281. | 
διάδος B. O: — lin. 13. ἐστὲ περισσ. B. O. — lin, 14. τέμωμεν B. i 
O. — lia. 15. ποιοῦμεν V, P. — ἀριϑμὸν ab. B, — lin. 17. Post 
εἰ γὰρ οὐ B. Ο, et V. (in repetitione errore quodam theoremati 
36. adnexa.) ita pergunt καταντήσομεν εἴς wo, περισοόν (ἄριϑμον B.), 
ὃς μετρήσεν τὸν Α' κατὰ ἄρτιον ἀριϑμιιὸν, καταντήσομεν etc, — lin. 
19. ὃ .4 καὶ B. O. — lin. 25, ἴσος B. O. — lin. 28, ἅπαντας B. 
O. — lin. 29. ὁποσοιδηποτοῦν V. P. — lin. 30. ἀπ᾿ ἐλαχέστου B, — 
Lin. 3. Zoog ἐστὲ V, P. — lin. 17. τὸν 4 ΒΓ A4 B. O. — lin. 27. p. 282. 
ὁποσοιδηποτοῦν P. V. — lin, 35. Post Verba τὸν 7M errore scriben- 
tis Verba in Cod, V. irrepserunt quae ad demonstrationem theo- 
rem. 94, pertinent. Legimns enim; “Περιττὸν ἐχέτω. iéyo ὅτι ὃ 
«4 ἀρτιάκις toi» ἄρτιος καὶ etc. quae sequuntur p. 281. lin. 9. 
usque ad finem illius theorematis. — Lin. 12. πρὸ αὐτῷ B. — πρὸ p. 283. | 
ἑαυτῷ O, P. — lin. 19. ««z ab. B. O. — lin. 27. οὕτως ante δ O 
omisi cum V. B. — lin. 28, item ante ὃ E. — lin. 35. ἀριϑμὸν 
ab. V. — in sequentibus conjunctio μὴ cum Indicativo pendere vide- 
tur ab antecedente ἅπαντα. — Lin.-4. αὐτοῖς ab. V. — lin. 6. 13. p. 284 
17. οὕτως ante ὃ O, ὃ E, ὃ .4. omisi cum B. V. — Lin. 7. Καὶ p. 285. 
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4A. est inscriptio να Cod. V. — ἕξ. δ. in B. O. —— lin, 47. ἔντὸς 

καὶ abs, V. B. — lin. 18. πρὸς τὸ 4 O. — lin. 21. καὶ ab. B. O. 

— lin. 23. ἐστι ab. V. — oov ἐστὺὴ B. O. — lin. 26. ἔση ἐστὶ γὰρ 

V. P. — lin. 27. ἄρα ab. V. — Lin. 11. 7; ὑπὸ HEZ γωνία B. O. p. 286. 
— lin. 13. ἐστιν ab. B. O. — lin. 18. Legendum est ᾿Επεζεύχϑω ἣ 

JN. Kei ἐπεὶ etc. — »«i ab. V. — lin. 21. ἐστ. vo. B. Ο, — 

ἄρα ab. V. — lin. 22. ἐστὲν ab. V. B. — lin. 23. ἢ δύο εὐθεῖαν B. 

O, — lin. 34. ἡ δὲ ZH B. O. — lin. 36. 0 μή ἐστι non est mu- 
tandum in 9 οὐκ. ἐστι. οἴ, supra ad p. 283 l 35. — τὸ A post 

κύκλου scriptum B. O. — Lin. 12. 7o. εὐϑ. B. O. — ἐστ, xévv. B. p. 287. 
O. — lin. 14. ἀλληλῶν Y. — lin. 19. προςεχβεβλήσθω B. Ο, — 

lin. 25. μικροῦ καὶ κέντρον B. — lin. 29. ἯΙ ab. B. Ο. — Lin. 14. p. 288, 
τρίγωνον post ZH.4 ab. B. O. — lin. 24. post 440 K additur in B. 

O. xai ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντα. τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα, καὶ τὰ λοιπὰ ὡς ἐν 

vj; προτέρᾳ δείξει. ὅπερ. ἐ. ὃ. — lin. 27. εὐθείαν ab. V. P. — 

lin. 32. ἢ 4B. ἄρα B. — lin. 37. λόγῳ soi B. O. — lin. 38. εἶδος 

ἄρα B. O. — Lin. 5. εἶδος post B.4 ab. B, O. — lin. 6. Zhi τὰ p. 289. 
αὐτὰ δὴ καὶ ὡς D. P. — lin. 12. τοῖς post εἴδεσν ab. V. — Haec 

altera demonstratio in infima pagina Cod. V. exarata est vocabulis 
éontractis, P. — lin. 16. Haec demonstratio altera ab. V, reperitur 

in B. O. 
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sive Partis II. hujus editionis. 


Lin. 9, ὑπ᾽ αὐτῶν edd. omn. Nos Scholiasten Mon. secuti su- 
mus. — lin. 15. σύμμετροί τὲ καὶ abs. V. P. — αὖ μὲν μήκει καὶ 
δυνάμει, αἱ δὲ δυνάμεν μόνον O. B. — lin. 20. post ἀσύμμετροι ἃ 
Scholiaste adjecta reperimus: κατ᾿ ἀμφότερα τοῦτ᾽ ἔστι μήκει xal 
δυνάμει. ---- lin. 25, καλείσϑωσαν Schol. — Lin. 3. αὗται quod ha- 
bent edd. omn. in «iva? mutandum esse existimavi. — lin. 8. ἀπὸ 
ab. edd. omn. — lin. 9. && ab. B. in qua legimus ἄν, O. habet 
ἀεὶ ἂν. — lin. 10. ληφϑήσεται O. — ὅ ἐστιν O. — lin, 15. «i 
ἀπὸ... ἡ τὸ ἥμισυ ab. P. — lin. 16. ληφϑήσετανι B. O. — lin. 17. 
6 ἔστιν B. O. — lin. 18. γὰρ ab. V. P. — lin. 19, μεγέϑους ab. 
V. P. — lin. 29. τοῦ 41 ἔλασσον abs. B. — lin. 30. τοῦ ἡἥμέσεος 
B. O. — lin. 31. B. O, habent μεῖζον τοῦ ἡμίσεος τὸ B6, V. P. 
habet μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ BO. Quae lectionum varietas cum 
paulo infra iterum deprehendatur, cogitanti mihi, Euclidem nun- 
quam fere conjunctionem 7) post comparaátivi formam scribere so- 
litum videri, ea se obtulit emendatio totius theorematis, ut ubique 
ante ἢ τὸ ἥμισυ adderem vocem ἡμέσους, quam deleant licet lin. 7. 
9. 15. 16. 22. 23. qui ceterarum editionum lectionem restituere sibi 
cupiunt. Res enim ipsa maxime favet huic emendationi, cum, sive 
majus aliquid dimidii sive dimidium ipsum abstuleris, idem semper 
effücies, scilicet ut quantitas oriatur data quantitate alia quam mi- 
nima minor. — Lin. 2. ἡμίσους ab. P. — ἢ τὸ ἥἤμισ) ab. B. O., 
in quibus legimus μεῖζον τοῦ ἡμίσους. — lin. 8. In ceteris edd. 


additur Ὃμοίως δὲ δειχϑήσεται κἂν ἡμίση (ἡμίσεα B. O.) ἢ τὰ 


p. 1. 


Ὑρ“““ρ“ΦΦπ“ππτ»νοο:,υι)ἷτ δον ὑπ 
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p. 3. | 
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ἀφαιρούμενα, — Hoc in ed. B. post τὸ Ἄλλως scriptum est. Du- 
bito, num Euclidis sint haec verba. — lin. 8. Adest demonstratio 
altera, quam vide in Appendice V. — lin. 15. ἐκκειμένων ab. B. 
μεγεθῶν ὄντων. V. P. — lin. 16. ὄντος ab. V. P. — lin. 21. 6 E 
B. O. — lin. 32. ἐστίν ab. B. O. — Lin. 2, ἐκκειμένων ab. B. — 
lin. 9. ovg. μεγ. B. O. — lin. 12. weye9, ab. B. O. — vov ab. 
Y, — lin. 13. 0 AP vó T4 ab. V. P. — lin. 14. B. Οἱ habent 
τὸ AB ἄρα κοινὸν μέτρον ἐστὲ τῶν AB. I'Zl* καὶ φανερὸν ὅτι μέτρον 
μέγιστον. — lin. 17. καὶ post ΓΖ add, V. P. — lin. 18, && pro 
ἄρα V. P. — ἀεὶ ab. V. — lin. 23. τὸ AZ δὲ V. P. — lin. 29, 
Verba τὸ J4Z ἄρα... μετρεῖ, contracta aliena manu in margine 
Cod. V. — lin. 32. Πετρείτω καὶ ab. V. P. — ἔστω ab. O. — 
Lin. 2. καὶ ab. O. — lin. 4. ἄρα ab. V. — lin. 7. μεγέϑη ab. V. 
— lin. 11. 10. δεῖξαν B. — lin. 21. δύο ab. O. — lin. 23. μετρεῖ 
ab. V. P. — lin. 24. μετρεῖ δὲ xai... BI μετρεῖ, Haec infima 
pagina et contracta in Cod. V. — lin. 25. τὸ δὲ 244 «à» ABT 
V. — lin. 27. B. O. habent: τὰ 4B οὐ μετρήσει. Ei γὰρ δυνα- 
τὸν" μετρείτω τὰ 4381 μεῖζον τοῦ Zl μεγέϑους τὸ E. Καὶ P 
τὰ ABI μετρεῖ, καὶ τὰ LB μετρήσει, καὶ τὸ τῶν 4B μέγιστον 
κοινὸν μέτρον μετρήσει τὸ Z4, τὸ μεῖζον τὸ ἔλασσον" ὅπερ ἀδύνατον, 
Idem codd. ceteri excepto V. — lin. 31, τὸ ab. P. — lin. 34. οὖν 
ab. B. O. — Lin. 4. 4B μετρεῖ B. O. — lin. 4. Τὸ E... μετρεῖ 
ab. B. O. — lin. 5. μέτρ. ἐστ. B. O. — lin. 9. «à ἄρα 4B V. P. 
— lin. 14. V. habet: Ἔστι δὲ τὸ E, τὸ Z ἄρα τὸ E μετρήσει. — 


p. 4. 


lin. 15. μετρεῖ D, O. P. — liu. 17. μεγέθη ab. V. — lin. 18. Ad- — 


dunt edd. ceterae "Ea» (V. ἀν) μὴ uevor τὸ 4 τὸ Γ, ἐὰν δὲ μετρῇ 
αὐτὸ τὸ Zl. — lin. 19, do9. ovi, B. O. — lin. 25. μετρήσ. μέτρ. 
B. O. — lin. 27. V. addit ὅπερ ἐδ, δ. — Lin. 7. ἀριϑμὸν ab. B. 
O. — lin. 16. οὕτως ab. V. — lin. 23. ἔσται V. P. — lin. 25. 
πρὸς ἀλλ, τὰ 48 B. O. — lin. 33. τοσαῦτά εἰσι O. — lin. 34. 
ταὐτὸ μέρος B. O. — ὃ I' V. — Lin. 3. Mevoét 03... 4 ἀοιϑς-. 
μὸν. Haec abesse dicit Gregor. in utroque codice manuscripto; sed 
non desunt in V. D. et in ceteris, quos inspexit Peyr. codicibus. 
— lin. 4. ὃ I' V. — lin. 8. τοσαῦτά sov B. O. — μεγέϑη ab. V. 
P. — lin. 10. ἀριϑμὸν ab. V. P. — lin. 13. οὕτως ἐστὶ τὸ A V. 


— lin. 14. τὸ 4 ab. V. — lin. 17. μὴν ab. V. — P. habet μετρεῖ. : 


— lin. 20. Adest altera demonstratio, quam vide in app. — lin. 24. 


p. 8. 


356 Lectionum 


ὡς ὃ 4 ἀριϑμὸς V. P. — lin. 25. ἡ εὐθεῖα πρὸς V. P. — liu. 26. 
27. 33. B, quod habent omnes in 11 mutavi. — lin. 34. V. add. 
ὕπερ 30. δ. — Lin. 17. ἔσται B. P. — lin. 20. ἔσται B. O. — lin. 
21. O. habet: ZZ? γὰρ σύμμετρόν ove τὸ 4 τῷ DB, λόγον ἔχει, ór- 
πὲρ TQ. ἄρ, — D. habet: L4 γὰρ σύμμετρά Pow, τὸ ΑΔ và D, λό- 
yov ἔχει, ὅνπερ. etc. — V. P. habent: L4 γὰρ ἔσται οὐμμέτρον τὸ 
4 πρὸς τὸ B, λόγον ἕξει ete, Ex quibus quomodo nostra orta sit 
lectio facile videbis. — Lin. 4. 7. 12. ὃν τετράγωνος V. P. — lin. 10. 
γὰρ ab. B. O. — lin. 17, 18. 22. 4924, ab. V, P. — lin. 22. τοῦ 
δὲ D σρ. v. Zl λόγου V, P. — lin. 26. ἀριϑμ. ab. B. O. — lin. 28, 
x«i ab. B. O. — lin. 29. τοῦ T ἀριϑμοῦ B. O. — lin. 30. vevg«- 
γωνος ἀριϑμὸς B. O. — τοῦ Δ ἀριϑμοῦ B. O. — lin. 31. Alia hic 
incipit demonstratio in B. Ὁ, et additur in O.: ὅπερ. ἔδ. ὃ. — 
lin. 32. 33. τετράγωνον ab. V, — Lin. 3. 5. B τετράγωνον B. O. — 
lin. 4, Δ τετράγωνον B. O. — lin. 5. ἐστι ab. B. O. — lin. 6. vog 


» v ' 2 E" . z - , 
I'«giQpoU τετραγώνου ἀριϑμοῦ B. O. — lin. 7. A ἀριϑμοῦ τετρά. 


p. 9. 


p. 10. 


p. 11. 


zuvov ἀριϑμιὸν B. O. — lin. 8. Γ΄ ἀριϑμοῦ B. O. — lin. 8. 10. 


4 ἀριϑμὸν B. O. — lin. 9. I' ἀριϑμὸς B. O. — lin. 12. Altera 
demonstratio hic inseritur D. O. — lin. 13. 144244 δὲ O. — lin. 15. 
18. 24. B τετράγωνον B. O. — lin. 19. 28. jc ab. V. — lin. 2f. 
B τετράγωνον O. P. — lin. 23. Πάλιν δὲ B. O. — lin. 27. ἔσται V. 
P. — lin. 33. Adest demonstratio altera, quam vide in app. — 
Lin. 3. φανερὸν ἔστω B. O. — ἔσταν V. P. — lin. 5. ovugpevoo 
ab. V. — καὶ &£.... καὶ μήκει abs. V. — lin. 7. Adest demon- 
stratio quaedam porismatis, quam vide in app. — lin. 22, Nostrum 
propositionum ordinem Codd. omn. Schol. Mon. et ed. B. habent, 
O. et P. alterum numero uncis incluso indicatum. — Lin. 3. τοῦ 
-4 V. — lin. 4. τοῦ ^ V. — lin. 15. B. O. habent: Τὴ ἄρα zgo- 
τεϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ δητῇ, ἀφ᾽ ἧς ἔφαμεν và μέτρα λαμβώνσθαι οἵ-- 
ovéb τ «( δυνάμεν μὲν σύμμετρος ἣ Δ τοῦτ᾽ ἔστι δητὴ δυνάώμεν uó- 
γον σύμμετρος, ἄλογος δὲ (^E. λόγους γὰρ καϑόλου καλεῖ τὰς 
καὶ μήκει καὶ δυνάμει ἀσυμμέτρους, Eadem reperiuntur in quibus- 
dam alüs codd. Nostra tamen habent V. Codices Gregorii non- 
nullique ali. — lin. 27. 34. ἐστιν B. O. — Lin. 6. B. O. addunt 
post ἀριϑμιὸν haecce; Li γὰρ ἔχει λόγον, ὃν CQ. ug. ἀρ. τὸ Τ' πρὸς 
TO Δ,. καὶ τὸ «' πρὸς τὸ D λόγον ἕξει, ὃν ἄρ. mo. ἀρ. καὶ ἔσταν 


οὐμμέειρον τὸ 44 τῷ D, ὅπερ ἄτοπον" ὑπόκειται γὰο ἀσύμμετρον" 
EU $ Uu) ᾽ οτέρ ^ d 4 "C / Ὁ |y 0 


p. 12. 


p. 13. 3 


A4 
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τὸ Τ' ἄρα πρὸς τὸ Δ λόγον οὐκ ἔχεε ὃν dg. πῷ. ἀρ. Sic etiam 
nonnulli codd. Nostra tuentur et V. et multi alii codd. — lin. 17. 
τὸ 1' τῷ B. V. — lin. 22. 6 A O. P. τὸ 7 B. — lin. 23. τὸ Καὶ 
O. P. — lin. 30. Ὁ D V. — lin. 31. ὃ 44 B. — Lin. 16. Gry- p. 15. 
naeus notat in margine B.: In altero exemplari lemma est, itaque 
variat numerus deinceps. Re vera in ed. B. uno minores sunt 
numeri propositionum. — Peyrardus.^ Haec propositio, quae pror- 
sus eadem est, quae subsequens, exarata est vocabulis contractis et 
aliena manu in summa pagina codicis V., in margine vero codicis 
unius et in textu ceterorum. — lin. 22. ἑτέρῳ svi D. O. — lin. 25. 
τὸ 1' τῷ B. V. — lin. 26. ἐστε ab. B. O. — Lin. 10. or. Q9. p. 16. 
B. O. — liu. 11. τῇ 1" O. B. — lin. 12. δύναται τῇ 218 in ceteris 
edd, — lin. 15. ào9. £689. B. Ο. — lin. 16. εὑρεῖν τὰς τὴν δυναμέ.-. 
vn» αὐτὰς edd. cet. — lin. 17. Ὑχκείσϑ. — B. O. — lin. 19. ἢ τὰς 
44.1 etc. edd. cet. — lin. 23. 25. 26. 28. μήκει post ἑαυτῇ add. B. 
O. — lin. 31. ἡ .4 μὲν B. — lin. 33. τῆς E V. — Lin. 5. x«i ab. p. 17. 
B. O. — lin. 8. 14. 19. ἐστὲ ab. B. O. — lia. 30. σύμμ. ἐστ. B. 
O. — Liu. 2, καὶ τὸ abs. P. — lin. 5. σύμμετρον vij 448 N..— p. 18. 
lin. 20. Συγκείσθωσαν B. O. — lin. 24. αὐτὰ ab. V. — καὶ ἔστω 
εἶ δυν, τὸ A B. O. P. Nobiscum V, — lin, 28. ózoxavro B. O. — 
lin. 29. ἀδύνατον ἐστι B. O. — lin. 34. ἔστω δὴ πρῶτ, V. — πρῶ- 
vov edd. cet. omn. — Lin. 2. Ei γὰρ ἔσται V. P. — lin. 7. 'Taé- p. 19. 
κέιντο B. O. — lin. 9. Ὅτι εἰ etc. Greg. notat in O.: Ita restitui- 
mus ex codd. m.; antea in editis (B.) erat 0v» τὸ AT καὶ λοιπῷ 
τῷ 81 ἀσύμμετρὸν ἐστι. — lin. 10. λοιπῷ ab. O. P. — τὰ ab. O. 
P. — Omnia haec verba ὁμοίως δὴ... ἔσται abs. in Cod. V. et 
in nonnullis aliis codd. — lin. 20. 447 παραλλ. B. O. — lin. 25. 
«τοῦτ᾽ iov... AT' I'B ab. B. O. — lin. 32. παραλληλόγρ. ab. V. 
Ξ. Lin. 2. 10. μήκη B. O. — lin. 4. 6. 18. μήκει ab. V. — lin. 5. p. 20. 
δυνήσεται O. — lin. 6. τετάρτῳ μέρει B. Ὁ, — lin. 7. 14. παραλ--: 
ληλογρ. ab. V. — lin. 23, τῶν ab. V. — lin. 25. x«i τὰ serQan, 
haec verba signis notata sunt in B. tanquam dubia sive suspecta. 
— lin. 26, 28. 30. 32. τετράκις pro τετράπλασ, T, — lin. 31. 3 ab. 
O. — Lin. 3. δύναταν τῇ Z4l edd. cet. — lin. 8. ἄρα ταῖς ΒΖ TA p. 21. 
tor, σύμμ. μήκ. B. O. — lin. 11. 13. 34, μήκει ab. V, — lin. 19. 
— vic Α μεῖζον B. O. — lin. 20, ἑαυτῆς O. — lin. 23. τῇ AT' avg. 
à B. O.— ἴση yep... τῇ ZI'ab. P. — lin. 24 ὧςτε ab. B. 
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O. cetera ita legantur καὶ 7 Π1 ἄρα συμμ. ἐ. p, τῇ 4 D δηλονότν 
ἄρα etc. — lin. 84, μήκη, B. — Lin. 4, δυνήσεται, — lin. 8, μήκεν p. 22. 
ab. V. — μήχη B. — lin. 17. và προτέρῳ B. O. — lin. 18. οὖν 
ab. P. — x«i ab. B, O, — lin. 20. μήκει, ab. B. O. — lin. 20. 35. 
ἑαυτῆς V. — lin. 34, Post Z4 B. add. Ζεικτέον οὖν. — Lin. 4. p. 23. 
Kai ab. P. — lin. 8. Adduntur duo Scholia, quae vide in app. — 
lin. 10. additur vulgo χατά τινὰ τῶν προειρημένων (εἰρημένων P.) 
τρόπον (τρόπων O.) quae verba ut glossema rejicienda putavi. — 
lin. 20. ovppevg. . . . v5 BI abs, V. — lin. 21. καὶ ab. V. — 
lin. 22. ἔστε ab. B. O. — lin. 26. 29, χωρίον a me ex Schol. Mon. 
receptum est. — lin. 29. Post ῥητὴν in cet. edd. legimus χατά τινά 
πάλιν và» εἰρημένων (προειρημένων P.) τρόπων, — Lin. 5. ἔστι ab. p. 24. 
P. — lin. 9. Additum est Lemma et Scholium, quae vide in App. 
— lin, 14. ἔσταν P. — lin. 17. λέγω ὅτι dL... τὸ AT' ab. B. — 
lin. 18. Addunt edd. omn. καλεέσϑω δὲ μέση, quod hoc loco ejeci 
sed in recapitulatione retinendum existimavi, — lin. 27. τετράγωνον 
δυναμένη B. — lin. 28, Quae sequuntur uncis inclusa a me adjecta 
non leguntur in edd. Post ἐστι sequitur καλεέσϑω δὲ μέση additur 
que Scholiastae cujusdam explicatio in. Cod. V. διὰ τὸ τὴν oov 
ἀναγράφουσαν τετράγωνον τῷ ΑΓ χωρίῳ, ἣν καλεῖ μέσην, μέσην 
ἀνάλογον εἶναν τῶν 4B BI' — in B. O. mulüsque aliis codd. 
διὰ τὸ (priorem hunc arüculum omitit O.) τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς τετρά- 
γωνον ἔσον εἶναι τῷ ὑπὸ τῶν 4B DI' καὶ μέσην ἀνάλογον γενέσϑαν 
τῶν AD BI" ὅπερ ἔδει diim, — Schol. Mon. ad theorema ipsum 
addit: διὰ τὸ μέσην ἀνάλογον αὐτὴν γίνεσϑαν τῶν περιεχουσῶν τὸ 
ἄλογον χωρίον εὐθειῶν" καὶ γάρ ἔστι τὸ ἀπ᾽ αὐτῆς τετράγωνον τῷ 
ὑπ᾽ αὐτῶν περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ toov. Sequitur Lemma quod 
vide in app. — Lin. 2. παρεμβαλλόμενον O. — lin. 3. χωρίον ad- p. 25. 
didi ex Schol. — lin. 8. ὀρϑογώνιον ab. B. O. — lin. 27, ἐστὲ ab. 
V. — lin. 28. ἐστι ab. B. O. — lin. 29. Post δυνάμεν B. add. ὡς 
ἄρα δέδεικται, — lin. 31. 7o« γάρ tou B. O. — lin. 32. περιξχο-- 
μένῳ ab. V. — Lin. 5. Ad σύμμετρος add. Scholiast. ἢ μήκεν καὶ p. 26. 
δύναμει dj δυνάμεν μόνον οὖσα σύμμετρος. — lin. 16. ἐστὲ ab. V. B. 
— lin. 22, Ἣ δὲ τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυν. μι συμμ. δυναμένη μέση ἐστὶν 
P. — lin. 25. Καλείσϑω δὲ 5 δυναμένη μέση B. — καλεῖταν δὲ ἢ 
δυναμένη μέση O. — Adest demonstratio quaedam corollarii et 
Scholium, quae vide in app. — Lin. 2. εὐθειῶν κατά vwa τῶν εἰρη- p. 27. 
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μένων τρόπων P. — lin. 10. iov» 20) 7] 4B B. O. — lin. 16. ci- 

ϑειῶν ab. B. O. — lin. 19. 099. περιεχ. B. O. — lin. 20. ἐστιν ἢ 

μέσον B. O. — lin. 32. dove ab. P. — Lin. 2. ᾿Επεὶ οὖν σύμμ. B. p. 28. 
O. — lin. 4. Ἔστιν ἄρα καὶ ὡς B. O. — lin. 12. ὡς τὸ "3 B. O. 

— lin. 13. πρὸς τὸ 42] B. O. — lin, 19. τὸ ab. B, — lin. 20. τῇ 

ab. B. — lin. 21. O M, τοῦτ᾽ ἔστε τῇ abs. P. — lin. 24. ἐστὶν 

ἢ μέσον B. O. — Lin. 2. !g. ἔστ. B. O. — post haec add. edd. p. 29, 
“ῬΡητὸν δέ ἐστε τὸ 1B, δητὸν ἄρα ἐστὲ καὶ τὸ KO, quae hic omisi, 

eum paulo infra repetantur, — lin. 6. παράκεινται B. O. — lin. 19. 

αὐτοῦ ab. B. O. — lin. 24, ἐστο ab. V. — lin. 27. Mésov ἄρα μέ- 

σου οὐχ ὕπ. etc. V. P. — Lin. 5. 12. 43, 24. 30. 34. οὕτως ab. V. p. 30. 
— lin. 6. εἰσε ab. iu edd. cet. — lin. 9. δὴ ab. V. — lin. 12. .41X 

4 .4 B. — lin. 16. ἐστο ab. B. O. — lin. 18. ῥητὸν περιεχ. ab. P. 

— Quae minoribus litteris addita sunt, in edd. desiderantur. — 

lin, 22. τρεῖς ab. V. — lin. 30. x«i «i 4 E V. — lin. 31. δυνάμ. 

elo. συμμ. V. — lin. 33, xel ab. P. — Lin. 2. 3. 4. οὕτως ab. V. — p. 31. 
lin. 9. αὖ 4 E adjeci. — lin. 14. δὴ B. O. — lin. 19. ὑπὸ τῶν 

B. O. — lin. 27. ὅπ. ?0. ποιῆσ. ab. V. — lin. 31. τὴν ὑπὸ B. O. 

— lin. 32. ἐπίπεδ. ὦσυν B. O. — Lin. 2. 9, ó ab. V. — lin. 9. τῷ p. 32. 
A B. V. — lin. 10. τῆς I7 V. — lin. 11. 4495g7o9«. ὁμοίως V. 

— lin. 12, vero. ab. V. — lin. 13. 15. 17. 22. τοῦ post ἀπὸ in τῆς 
mutatur in V. — lin, 15. ἐστι P. — lin. 17. ἐλάσσων τοῦ ἀπὸ τοῦ 

BE P. — lin. 18. μήτε ὃ. ἐλάσσων αὐτῶν abs. P. — lin. 20. Quae 

uncis inclusa sunt, desiderantur in edd. omn. — lin. 22, xoi διπλα-- 

otov ὃ HA τῆς ΖΕ μονάδος B. O. — lin. 23. διπλάσιος V. — 

lin. 24, ὃ δὲ ΖΗ. P. — ἐστὲ διπλ. v, 4E O. — lin, 27. 28. 29. 

30. 34. τοῦ post ἀπὸ ab. V. — lin. 31. ὑπὸ τῶν 4B BT O. — 

lin. 33. 4; 4B ἴοη τῇ HB V. — Lin. 3, 4. 7. 8. 9. 10. 11. 13, 10. p. 33. 
τοῦ post ἀπὸ ab. V. — lin. 4. 5. διπλάσιος B. O. — lin. 4. κείσϑω 

ab. B. V. — lin. 5. Καὶ ab. V. — lin. 10. ὥςτε xci ,. , ἀπὸ τοῦ 

I'E abs. V. — B. habet pro hisce: συναχϑήσεταν ἄρα ἴσος ὃ ἐκ τῶν 

B 81’ μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ ΓΕ τῷ ἐκ τῶν OD ΒΓ pec τοῦ ἀπὸ ᾿ 

τοῦ IZ, — lin. 14. τῷ ab. V. — lin. 15, αὐτῷ ab. V. — lin. 15. οὐδὲ 
μείζονν αὐτοῦ abs. V. — lin. 17. τρόπους τοὺς εἰρημένους ἀριϑμοὺς 
ἐπιδεικνύειν ἀρκείσϑωσαν Tiv οἱ εἰρημένοι V, — Haec ultima verba, 
majoribus uncis inclusa, permovent me ut omnia minoribus uncis 


;mcusa, non Euclidis Lemmata sed commentatoris cujusdami addi- 


" 
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tamenta esse credam. Sio enim Proclus nonnunquam majori rerum 
explicationi finem imponere solet. — lin. 28, τὴν I' edd. omn. — 
lin. 34. τετράγωνον ab. B. O. — lin. 33. οὖν ab. V. —. Lin. 12, 
ἔστιν ab. V. — lin. 21. và ἀπὸ τῆς DZ ab. V. — Sed B. O. ha- 
bent τῇ ΒΖ συμμέτρῳ. — lin. 25. μείζονα V. — lin. 26. συμμέτρῳ 
B. — ὅπ. δ. δεῖξαν B. O. — lin. 27. Hoc theorema in ed. B. nu- 
mero caret et inter 30. et 31, locum habet. — lin. 32. ἀρυϑιμοὶ ab. 
B. O. — Lin. 5. ὡς ab. V. — lin. 8. oiv adjeci. — lin. 19. ὅπ; 
Q0. π. ab. B. — Sequitur Lemma quod vide in app. — lin. 25. 
γὰρ post ᾿Εκκείσϑωσαν abjeci cum. V. — lin. 32, ἐστι ab. B. O. — 
Lin. ὃ. óc ἄρα... ὑπὸ τῶν l'A abs. B. — lin. 6. zai dg... πρὸς 
τὴν Δ abs. B. — lin. 10. οὕτως ab. V. — lin. 11. 12. 16. ἀπὸ 
&ovup, V. — lin. 11. δύναταν V. P. — lin. 16. ἑαυτῷ B. O. — 
ὅπ. i0. zx. ab. B. — lin. 19. ὁμοίως δὲ B. O. — τῷ ἀπὸ Y. P. — 
lin. 20. ὅταν 4; .4 μεῖζον δύναταν τοῦ B. O. — lin. 22. Adest 
Lemma, quod vide in app. — lin. 27. αἱ 4318. àv. μὸν oup, 
B. O. — lin. 30. 2Méco» δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 4D. Sic habet exemplar 
latinum B. — desiderantur in Cod. mss. O. — abs. V. P. — 
Lin. 3. ἐστὲ ab. V. — lin. 5. 24447 ὡς τὸ B. — lin. 8. μόνον, ab. 
V. — lin. 11. οὕτως ab. V. — lin. 15. và ὑπὸ τῶν Β1' τὸ B. O. 
— lin. 16. cí γὰρ wu μόνον σύμμετρον ab. B. O. — lin. 20. 
τὴν μείζονα ab. O. — lin. 22. ὅπ. ἔδ. δ. ab. V. B, — lin. 24. 
Ὁμοίως δὲ B. O. — x«i τῷ V. P. — ἢ ἀπὸ τῆς I' Β. A τοῦ 
ἀπὸ τῆς I' O. — lin. 26. ὅπ. £0. 0. add. B. — lin. 33. τὸ δὲ ὑπὸ 
B. O. — ow ab. O. — ὑπὸ 8.43. AT' V. — Lin. 2. ὅτι ab. P. — 
— và» ab. V. — iov ab. B. O. — lin. 24, Ἢ recepi ex V. ab. in 
ceteris. — lin. 28. τῶν ab. V. — lin. 30. ὅπ. i0. 0. add. O. P. — 
Adsunt Lemmata, quae vide in app. — Lin. 8. x«i ab. B. — lin. 
12. τῇ BI'B. 0. — lin. 13. μέρευ addidi, — τῆς ἐλάσσονος, τῆς 
BI B. O. — lin. 17. Καὶ ἐπεί ἐστιν Ο. P. — lin. 25. 432 ZB 
ἄρα. — lin. 29. B T' σύμμετρόν ἔστι τῷ P. — ὥςτε καὶ σύμμετρον 
adjeci. — Lin. 5. ὅπ. i0. δεῖξαι B. Adest Lemma, quod vide in 
app. — lin. 19, τῆς Z ab. B. O. — lin. 21. οὖν ab, B. Ο, — lin. 
20. «b 2441 . . . εἰσὶν ἀούμμετρον abs. P. In O. adnotatur: Illud 
«6... — μέτρον ab. codd. Mspt. — et in DB. legimus: Non 
habet exemplar alterum. — lin. 29. διπλασίων ἐστὶν B. O. — lin. 
30, ἀπὸ τῶν B. O. — ὥςτε vat σύμμετρον abs. P. — Ln. 31, 45 


p. 94. 


p. 35. 


p. 96. 


pP. 37. 


p. 39. 


p. 40. 
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B Γ' ὑπόκειται yàg οὕτως B. O. — Lin. 4. τὸ δ᾽ dz αὕτων B. — lin. 5. p. 41. 


ὅπ, 20. π. ab. B. — lin. 10. ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾿ 
αὐτῶν τετραγώνων edd. omnes. — lin. 14. τῇ BI' O. — ἀπὸ σύμμ. 
B. — lin. 16. ὁμοίως τοῖς iz. zig. B. O. — lin. 20. ἀπὸ τῶν ab. 
O. — lin. 21. ἐστιν ἴσον B. Ο, — lin. 22. ἤση ἄρα ἣ AZ τῇ BE 
B. O. — lin. 26. τὸ ὑπὸ B. — μέσον δὲ B. — ἄρα ab. O. — 
Lin. 2. τῶν ὑπὸ τῶν O. — lin. 3. τῷ ἀπὸ τῶν B. Ὁ. — lin. 4. αὖ 
AA AB abs. B. O. — lin. 6. vevgáyayov ab. V. — lin. 7. τῷ 
συγχειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων edd. omn. — lin. 8. ὅπ. 
ἔδ, 0. ab. B. — lin. 9. Adest in DB. inscriptio ἀρχὴ τῶν κατὰ ovv- 
ϑεσιν ἑξάδων, — lin. 10, ῥηταὶ εὐθεῖαν Schol. Mon. — lin. 11. κα- 
λεῦταν V. — lin. 14. ὅλη ab. B. O. — lin. 22. pro oí γὰρ... ἀπὸ 
τῶν 4B 151 Β. et O. habent: τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν 43,18 ΒΤ τοῖς 
ἀπὸ τῶν 48 BI' ἀσύμμετρόν ἐστι. — lin. 28, ἐστυ ab. B. Ο. — 
Lin. 8. ἄρα ab. O. — lin. 9. xai ab. B. O. — συνϑέντι ἄρα B. O. — 
lin. 12. ὩΡητὸν 02 .. τῶν 4B DI' abs, B. Ὁ. — Adest Scholion, 
quod vide in Ápp. — lin. 24. γὰρ ab. B. O. — lin. 28. δὴ τοῖς 


P. 42. 


p. 43. 


&, T. AB 51' παρὰ v. AE P. — lin. 31. ἐστι ab. B. O. — Lin. 3. p. 44. 


παράκεινταν B, O, — lin. 4. Kai ἐπεὲ ὥσ, B. O. — lin. 7. τῷ 
ἀπὸ τῆς .48 τὸ D, O, — lin. 16. ἐστὲ ἀσύμμ. μήκ. V. — ᾿Εδείχ-- 
θησ. δὲ δηταὶ ab. V. — lin. 21. ὥςτε καὶ B. O. — αὐτὸ ab. V. — 
lin. 23. Adest Scholium, quod vide in app. — lin. 20, καλείσϑω 
καὶ μείζων διὰ τὸ τὰ ἀπ' αὐτῶν τετράγωνα μείζονα εἶναν τῷ vm. 
αὐτῶν. Schol. Mon. — ἄρα ab. V. — Lin. 7. Pg» δὲ... τῶν 
-AB BI'abs. — V. P. — lin. 10. B. habet: Addit exemplar alte- 
rum. κάλεσε δὲ αὐτὴν μείζονα διὰ τὸ τὰ ἀπὸ τῶν 418 DI ῥητὰ 
μείζονα εἴναν τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 418 ΒΙ᾽ μέσου. Haec leguntur eüam 
in O. — lin. 15. εὐθεῖα ab. Schol. — lin. 16. χαλεῖταν δὲ V. — 
lin. 29. συνϑέντυ ab. V. — lin. 32. ἀσύμμετρον và συγκειμένῳ ἐπ 
τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων edd. omn. — Lin. 5. ποιοῦσαν τὰ προ- 
κείμενα, ᾿Εκκείσϑω etc. V. — ἀσύμμετρον τῷ etc. ut supra B. O. — 
lin. 14. καί ἐστιν ἴοον P. — lin. 18. Καὶ ἐπεὶ ἀοὐμμετρόν ἐστι τὸ 
B. O. — lin. 20. ἄρα ab. V. O. — lin. 26. Adsunt Scholia, quae 
vide in app. — lin. 29. x«9^ ἑκατέρα ᾿ς. ὑποκείοϑω δὲ abs, V, — 
Kai ὑποκείοϑω P. — lin. 30. τὸ ἀπὸ và» B. — lin. 34, καὶ λοιπὴ 
V. P. — ἐστὴν ab. B. O. — Lin. 4. μὴν ab. P. — lin. 5. ἔστι ab. 


P. — lin. 12. Quae litteris minoribus expressa punt, ad rem ex- 


p. 46. 


pP. 47. 
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plendam necessaria mihi videbantur. — lin. 13. ix τῶν ab. B. — 

lin. 15. B. O. add, εἴπερ συναμφότερα ἴσα iow τῷ ἀπὸ τῆς 418 

sed notatur in margine O.: llla exQ.. desunt in codd, man. — 

lin. 26. ἡ 44D τῇ 4B. — lin. 29, τὸ αὐτὸ τμῆμα κατὰ τὸ 1' ug, 

B. O, — In manuscript. "Eorce ἡ 418 κατὰ τὸ αὐτὸ τμῆμα τὸ 1" 
διαιρ. διαιρεϑεῖσα κατὰ τὸ ΖΊ, notatur in O. — lin, 83, τοῦ διχοτό-- 

. gov V. — lin. 34. τοῦ ἀπὸ τῶν B. Ο. — Lin. 9, ὅπερ «v. ab. B. p. 48. 
O. — μέσον δὲ μέσ. B. O. — lin. 12. εἰς «à ὀνόμ. ab. B. Ὁ. P. 

— lin. 13. ὅπ. 10. δι ab. B. — lin. 16. 85. διαιρεῖται εἰς τὰ àvó- 

ματα B. O. — lin. 17. "ovo δὴ B. O. — lin. 21. διηρήσϑω καὺ 

κατὰ edd. omn. — lin. 31. διαιρεῦταυ εἰς τὰ ὁν. edd. omn. — ὅπ. 

ἔδ, δ. ab. B. — Lin. 5. κατὰ τῆς διχοτομίας, ὅτι οὐκ. V. — lin. 8. p. 49. 
x«i κατὼ V. — lin. 11. ΑΙ ΓΒ μείζονα τῶν ἀπὸ τῶν 44 AB 

B. O. — lin. 13, Καὶ ab. V. — lin. 14. 7j ab. in edd. sed B ha- 

bet 6. — lin. 15. παραλλ. 099. ab. B. O. — lin. 21. ἴσον τῷ δὲς... 

B. O. — lin. 22. καὶ ab. V. — Lin. 3. ἐστὶ ab. B. Ο. — lin. 8. p. 50. 
ἄρα ab. V. — lin. 12. τὸ ab. B, — lin. 13. ὅτευ «d ἀπὸ V. — 

lin. 16. τῶν ante 47/ addidi, — lin. 20. Omnia, quae minoribus 
litteris expressa sunt, addenda censeo. — liu, 22. "Oz. i0. à. ab. 

B. — lin. 25. εἰς «à ὀνόματα add. B. O. — lin. 31. καὶ κατὰ τὸ 

P. — Lin. 5. ἀπὸ τῶν ab. B. — lin. 7. 28. ῥητοῦ ὑπερέχουσιν B. p. 51. 
O. — lin. 7. ἄτοπον B. — lin. 9. ἄρα ab. P. — lin. 13. 34. εἰς 

«ἃ ὀνόματα add. B. O. — lin. 17. 22. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ V. P, — 

lin. 20. x«i κατὰ edd. omn. — lin. 31. «9^ ἕν ἄρα σημεῖον διαέρ, 

sic edd, omn. μόνον ex conj mea. — Oz. 3à. δ. ab. B. — Liu. 6. p. 52. 
αὐτῶν τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ὑπ᾽ αὐτῶν edd. omn. — lin. 30. ἢ 

ἄρα ἐκ τῶν δύο V, P. — lin. 34. ὅπ. i0, δι ab. B. — Lin. 4. τῆς p. 53. 
ἐχχειμένης ῥητῆς B. — lin. 15. Vocabulum ἐλάσσονος contractum 

est et inter lineas exaratum in Cod. V. — lin. 21. Adest Scholium, 

quod vide in app. — liu. 24. piv ab. O. — lin. 29. x«i ab. B. O. 

— Lin. 27. ὅπ. 10. ποιῆσ. ab. B. — P. O. habent ὅπ, 29. δεῦξαυ. — p. 54. 
Lia. 10. ἄρα ab. V. — lin. 29. τῇ àixx. ῥητῇ σύμμ. ἐστ. V. — lin. p. 55. 
31. ὅσ. 10. δ. ab. B. — Lin. 6. ἀριϑμ. τέτο. B. 0. — lin. 15. P. 56. 
“Ῥητὴ δέ ἐστι B. O. — lin. 20. J*yovéro δὲ P. — lin. 23. πρὸς 

τὸ ἀπὸ τῆς edd. omn, — Lin. 2. πρὸς τὸ ἀπὸ HO B, — in. 4. οὐδὲ p. 57. 
τὸ... τετράγωνον ἀριϑμὸν abs. B. Ο, — lin. 6. ἐστιν ab. B. O. 

— lin. 11. ἐστὴν ab. V. — lin, 16. ori» ab. B. O. — lin. 21. ὅπ. 
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I0, ποιῆσ. ab. B. — P. O. habent ὅπ, 00. O55, — lin. 26. πρὸς 
ἑχάτερον αὐτῶν V. P. — μήτε μὴν πρὸς τὸν ΑΓ abs. B. O. — 
lin, 33. xai ab. B, O. — Lin. 2. οὐδὲ τὸ... τετράγωνον ἀριϑμὸν p. 58. 


vgáyavov ἀριϑμὸν abs. B. O. — lin. 22, ὅπ. id, zowjo. ab. B, — 

lin. 29, τις «09. ῥητ, B. O. — lin, 32. τῆς ZE: ὃ δὲ I.4 πρὸς 

τὸν etc, V. — Lin. 2. ἄρα ab. B. O. — lin. 4, ἄρα ab. O. — p. 59. 
lin. 19. τῇ ΖΗ B. O. — lin. 23. ὅπ. £0, m. ab. B. — lin. 30. μήδε 

πρὸς B. O. — lin. 35. σύμμετρος ἄρα ἐστὲ ἣ JE τῇ ZH. δυνάμει B. 

O. — Lin. 26. οὐδὲ τὸ... τετράγωνον ἀριϑιιὸν ab. B. — lin. 32. p. 60, 
τῆς ante ZH et 33. ante ZO ab. V. — Lin. 2. τῆς ante Καὶ et lin. 5. p. 61. 
ante ZH ab. V. — lin. 13. ὅπ. 20. π. ab. B. — lin. 22. τῇ BH 

μήκει B. O. — lin. 23. ἡ δὲ... τῶν ΑΚ OI' abs. B. O. — lin. 81. 

χαὶ ὡς ἄρα... πρὸς τὸ BI' ab. B. — lin. 35. iow ab. V. — 

Lin. 3. vox γὰρ ἑκατέρα N. — lin. 7. πρὸς τὴν [B P. — lin. 11. p. 62. 
περιέχεται edd. omn. — lin. 16. τὸ 4T' V. — lin. 20. γάρ ἐστι ἐκ 

ὃ. 0. B. O. — lin. 26. Τετμήσθω δὲ B. O. — lin. 28. 29. τῶν ἀπὸ τῆς 

B. O. .— lin. 29. τοῦ ἀπὸ τῆς V. P. — lin. 31. διελεῖ B. O. — : 
lin. 33. ἐῶν ab. V. — lin. 34. διὰ τῶν H etc. B. O. — Lin. 8. 9. p. 63. 
φὴν ab. V. — lin. 10. οὕτως ab. V. — τὸ ab. V. — lin. 11. τῷ 

uà» .. . τὸ ΣΝ O. — lin. 15. ἔσον ἄρα ἐστὲ τὸ ΕΖ τῷ MP ὥςτε 

καὶ τῷ 425 ἴσον ἐστίν' etc. V. — lin. 24, 34. μήκεν ab. V. — lin. 26. 

35. ἐστὲ ab. B. Ο, — lin. 28. HX, καί ἐστι σύμμ. B. O. — Lin. 4, p. 64. 
οὕτως ab. V. B. — τὴν ab. V, — lin. 5. Ἴση δι O. P. — lin. 22, 

τὸ μὲν μεῖζ. B. O. — lin. 26. σύμμετρός jov B. O. — lin. 35, 

(or) ab. V. — Lin. 3. d»&A. ἐστι τῷ B. O. — lin. 6. "Ext? yàg p. 65. 
O. — lin. 8. μιήκεν ab. V. — ἐπεὺ ab. V. — lin. 11, τῶν ΑΗ HE, 

AA d AE σύμμετρός ἔστι τῇ ΑΒ μήκει" καὶ ab AH ILE ἄρα 
σύμμετροί εἰσι τῇ “418 αἱ ΑΒ ΠΕ ἄρα etc. V. — lin. 17. ἔστιν 

ab. V. — lin. 18. τῇ 44K V. — lin. 20. ὥςτε δυνάμει iot σύμ- 
μέτρον αἱ MIN INA ab. V. — lin. 23. σύμμετρος ab. B. O. — lin. 

25. pro ὥςτε edd. omn. habent τοῦτ᾽ ἐστιν. — lin. 31. ἐστὲ ab. B. 

O. — lin. 32. καὶ ab. V. — lin. 34. μόνον adjeci. — | Lin. 4. Ἣ p. 66. 
ΜΞ ἄρα B. O. — lin. 13. διῃρημένη B. — E, τὸ μεῖζον ἔστω V, 

— lin. 16. Κατασχευάσφω B. O. — lin. 19. δύναται τὸ ἀπὸ συμμ. 

B. — lin. 20. 33. ἐστε ab. V. — lin. 22. καὶ ὅτε αἱ B. O — 

lin. 23. μέσαι εἰσὶ... ἡ MA abs. B. O. — lin, 23, μέσων clo? B. 
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0. — liu. 27, ἀσύμμετρα B. — ἀσύμμετρον O. — lin. 30. ἐστε 
ab. B. O. — lin. 33. ὅπ, 10. δι ab. B. — Lin. 8. διῃρημένη B. — p. 67. 
lin. 18. 28. ἔστιν ab. B: O. — lin. 22. Ζιεικτέον δὲ O. — lin. 23, 

γὰρ ab. V. P. — lin. 25. δυνάμεν ab. O. — D. habet δυνάμεν μόνον, — 

lin. 29. ἐστιν ab. V. — liu. 31. τῆς EZ V. — lin. 32. μέσον «Qc 

καὶ τὸ ὑπὸ τῶν MN INX B. — lin. 35. συγκείμ, ab. V. — Lin. 2. p. 68. 
καὶ ἔστιν ἀσύμμετρος ἣ MIN τῇ ΝΕ. — lin. 16. διῃρημένη B. — 

lin. 20. Κατασχευάσϑω B. Ο. — lin. 22. Δειχτέον δὲ edd. omn, — 

lin. 24. ἄρα ab. B. O. — lin. 28. σύμμετρός ἔστιν ἣ EA B. — 

lin. 29. μεήκευ ab. V, — lin. 31. ἄρα ab. B. V. — Lin. 8, ἹῬητὴ δὲ p. 69. 
ἡ EK B. O. — lin. 4, ὑπὸ ΠΙ͂ΝΞ V, — lin. 17. διηρημένη B. — 

lia. 20. Ke«v«ox. B. O. — γὰρ ab. V, — lin. 21. ἢ ab. V. — lin. 

26. ἀπὸ τῶν ab. O. — lin. 28. ἄρα ab. O. B. — xài ab. V. — 

lin. 9. ἔστιν ab. V. — Lin. 3. Kei £o: ... αἱ MN IZ, quod p. 70. 
bis adest iu O., ab. iu V. — lin. 10, περιεχομένων B. — lin. 12. 

ὑπὸ τῆς κατὰ τὸ T'B. — lin. 18. 21. τῆς ab. V. — lin. 20. ἔστο 

ab. B. O. — lin. 23. τῶν ab. V. — Lin. 6. ἑκατέρα τῶν MA HZ p. 71. 
ab. V. — lin. 11. ῥητά εἰσι B. O. — lin. 13. ῥητὸν ἄρα... ἀπὸ 

τῶν ΑΓ 18 abs. V. P. — lin. 20. xo? ab. edd. omn. — δητὴ &pc 
ἐστὶν. ἢ MH B. O. — lin. 27. γὰρ ab. V. — lin. 31. οὕτως ab. V. 

B. — lin. 35. jure ab, V. — Lin. 3. τῇ MII B. Cg. μέρει p. 72, 
ab. V. B. — lin. 6. μήκεν ab. V. — lin. 11. ἡ M .... ovu- 
μέτρου favrij abs. B. O. — lin. 22. εἰς vd μέσα. — liu. 23. καὶ 
παραβεβλ. παρὰ v. 4E B. O. — lin. 27. Κατασκ. B. O. — lin. 32. 

καὶ παρὰ ῥητὴν παράκειται B. O. — τὴν ab. V. — lin. 84, ?ou 

ab. D. O. — Lin. 2. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 12. ἔστι καὶ τὸ edd. p. 73. 
omn, — lin. 17. ὅπ. i0, 9. ab. B. — lin. 29. Kc«v«ox, B. O, — 

γὰρ ab. V. — lin. 30. δευτέρα ἐστὲ B. O. — Lin. 2. παρὰ τὴν AE p, 74. 
ρητὴν V. P. — lin. 3. 13. καὶ ab. B. O. — lin. 15. δὴ ab. V. — 

lin. 16. τοῖς προτέροις V. P. — lin. 17. ἐστὶν ab. B. O. — lin. 23. 

ὅπ. 00, δι ab. B, — lin. 29. vig ἔστω ab. V. — lin. 34. yé9 ab.  —— 
V. — Lin, 5. ἄρα ἐστὶ τὸ V. — lin. 6. 20? ab. V. — lin. 8. παρὰ p. 75. 
ρητήν ἔστι τὴν MA N. — lin. 11. ἄρα ab. V. — lin. 14. Ὅμ. δὴ 
δείξομεν τοῖς προτ. V. P. — lin. 18. ἐστι ab. B. O. — lin. 19. 

ὥςτε καὶ ἡ K4 τῇ KM do. t. B. O. — lin. 21. παραβλ. παρὰ τ. 

i. D. O. — lin. 23. μήκεν ab. V. — lin. 30. ὅπ, ἔδ, δ. ab. D, — 

Lin. 8. γὰρ ab. V. — lin. 17. ἔστιν ab. V. — Yin. 18. μήχει ab. p. 76. 
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V. — lin. 24, τῇ KM ab, B. — ue τῇ KM O. — lin. 26. ῥηταὶ 
ab. V. — lin. 28. ὅπ, i0, δι ab. B. — Lin. 10. συγκείμενον post 
vezQu. y. P. — lin. 11. τῷ ix τῶν ὑπ᾽ αὐτῶν V, P. — lin. 17. 
ἔστι ab. V. — lin. 21. “Ομοίως δὴ V. P. — τοῖς πρ. vovr. ab. V. 
P. — lin. 29, ὅπ. i0. 0, ab. B. — Lin. 11. 12. τὴν ab. V. — lin. 11. 
οὕτως ab. B, V. — lin. 18. ἤτον ab. O. B. — lin. 20. δυνήσεται 
B. O. — lin. 24, ἐστι B. O. — lin. 27. διά τὸ B. — lin. 29. ἔσταν 
V. P. — lin. 33, δύναται V. P. — Lin, 2. σύμμετρός ἐστιν" αὐτῇ 
edd. omn. — lin. 3. x«i ἔσταν edd. omm. — lin. 5. σύμμ. ἔσταυ 
V. P. — xai ἔσταν edd. omn. — lin. 7. ὅπ. i0. 0. ab. B, — lin. 
10. καὶ αὐτὴ ab. B. O. — lin. 14. ἡ 48 διηρημένη B. O. — lin. 17. 
19. 22, 28. 29. τὴν ab. V. — lin. 17. 23. 28. οὕτως ab. B. V, — 
lin. 20. σύμμετρος ἄρα καὶ ἣ μὲν ΑΒ vj I'Z, 4 δὲ EB τὴ Z4-: 
καί clou μέσαν α ΑΒ EDB* μέσαν ἄρα etc. O. B, — lin. 24. 25. 
εἶσ. σύμμ. B. Ο, — lin. 914. ἄρα ab. V. — Lin. 2. τὸ ὑπὸ ΓΖ B. 
— lin. 9. ῥητόν ἐστι edd. omn. — Post ἔσταν add. Cod. V. εἴτε 
μέφον, μέσον" καὶ ἔστιν ἑκατέρα δευτέρα καὶ διὰ τοῦτο ἔσταν ἡ I'À 
τῇ 4D τῇ τάξει ἢ αὐτὴ" ὅπ. ἔδ. Ó. — lin. 3. ἑκατέρα ab. edd. omn, 
— lin, 6. ἔσταν ab. edd. omn. — lin. 16. γεγονέτω γὰρ V. P. — 
lin. 17. ἢ 4B πρὸς ED, οὕτως ἡ IZ πρὸς Z4 καὶ ὡς V. — 
lin. 23. 24. 25. τὴν ab. V. — lin. 24. ἐστιν ab. B. O. — lin. 30. 
91. πρὸς τὸ ἀπὸ B. — Lin. 8. εἰσ, ἀσύμμ. B. O. — lin. 9. ἅμα 
ῥητὸν V. P. — τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὖτ. B, — liu. 12. 32. ὅπ, i0. ὃ. 
ab. B. — lin. 23. x«r«ox, B. O. — lin. 28. τῶν τῶν ab. V. B. — 
piv ab. B. Ο, — Liu. 6. δεικτέον δὴ edd. omn, — lin. 11, τετρα-- 
γώνων ab. V. — lin. 13. ἀπὸ τῶν ab. B. — lin. 18. ZA, ὥςτε καὶ 
τὸ ὑπὸ V. — liu. 23. "II ἄρα I'A V. P. — lin. 24. ὅπ. ἐδ. δ. ab. 
B. — lin. 27. ἢ ἐκ δύο B. et in margine notatur: ,,Habet alterum 
,exemplar ἤτε καὶ ἢ conjuncüve; sed perinde est. 4 — Lin. 5. Zoo» 
κατὰ τὴν EZ, παραβ. etc. V. — edd. cet. habent παρὰ τὴν EZ 
τοῦτ᾽ ἔστι τὴν ΘΗ, — lin. 7. τὸ EH B. O. — lin. 8, ῥητὴν ab. 
V. — lin. 9. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 5 EO B. O. — καὶ ἀσύμμι. B. — 
lin. 10. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 11. τὸ ΘΙ B, O. — lin. 12. ῥητὴν 


c re! 


τὴν EZ τοῦτ᾽ ἔστιν τὴν OH edd. omn. — παρὰ ρητὴν τὴν EZne- 


ράχ, V. — lin, 27. 35. καὶ ἔστω μείζων. B. O. — lin, 34, ἀπὸ 


P. 77. 


p. 78. 


E79. 


p. 80. 


p. 81. 


p. 82. 


p. 83. 


σύμμ. B. — lin. 35. τῇ EK ἐκκειμένῃ B. — Liu. 11. μήκει adjeci. p. 84. 


— lin. 13. ἑαυτῇ μήκει edd, omn, — x«i ἔστω O. — lin. 19. χω- 
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olor ab. V, — lin, 21. ἔστω B. Ο, — lin. 30. ὅπ, ἔδ, δ. ab. B. — 
lin. 34. ἤτοι ἐκ δίο V. — In margine ed, B. legimus: ,, Vel ἥτε 
»*«L 7| ut supra." — Lin. 6, Ἔστω εἰ τύχοι V, — lin. 22, μήκεν ad-. p. 85. 
didi. — lin. 23. μήκεν post ἑαυτῇ abjeci. — lin. 34. δυναμένη 7 
δύο V. P. — Lin. 2. ὥςτε καὶ ἡ etc. V. P. — lin. 3. ἡ δύο μέσα p. 86. 
V. P. — lin. 4. Ὁμοίως δὴ... μέσα ᾿δυναμένη abs. V. — lin, 6. 
δύο ἢ μέσα O. — ἣ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη B. — lin, 9. Adest 
Lemma, quod vide in app. — Quae sequuntur in ed. Ο, inscripta 
sunt ρχὴ τῶν x«9^ ἀφαίρεσιν ἑξάδων et in B. Ζευτέρα τάξις ἕτέ- 
ρων λόγων τῶν κατὰ ἀφαίρεσιν — orm etc. — lin. 13. τῆς ab. B. 
— lin. 14, τῇ 4B ab. edd. 'omn. — lin. 15. ἐστιν ἡ καλουμένη 
ἀποτομὴ edd. omn. — lin. 17. τὴν ab. B. — liu. 22. τὰ ἄρα 
&n0 ... τῶν 48 BT abs. V. pro hisce quae sequuntur xa ἐπει-- 
δήπερ τὰ... ἀπὸ τῆς JI a nobis uncis inclusa ante verba xai 
λοιπῷ etc. scripta reperiuntur, — lin. 32. περιέχουσα scripsi ex 
Schol. Mon. pro vulgato περιέχῃ. — Lin. 3., 047 τῇ abs. edd. omn. p, 87. 
— lin. 4, ῥητὸν ποιοῦσα edd. omn, — lin. 5. καλείσϑω (καλεῦταν 
V.) δὲ ete. addunt edd. ceterae. — lin. 10. τῶν ab. V. — lin. 12. 
“Ῥητὸν 03 ,.. . τῆς IMI' abs. B, — lin. 14. ἐστιν ab. B. O. — Κα- 
λείσϑω δὴ V. — lin. 19. περιεχούσῃ B. O. P. Nobiscum V. — 
lin. 23. μετὰ δὲ ὅλης V. — lin. 24. καλείσϑω δὲ etc. add. edd. 
omn. — lin. 25. x«i τῷ μὲν ἀπὸ B. — Lin. 7. xoi τῇ BI'V. P. p. 88. 
— lin. 11. ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὲ và ἀπὸ τῶν AB ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν 48 ΒΓ B. O. — lin. 14. ἐστι ab. B. Ο. — lin. 17. μήκεν ab. 
V. — lin. 20. ὀρϑογώνιον ab. V. — lin. 21. ἄρα αὐτὸ Β O. P. sed 
nobiscum V. — lin. 21. AAoyov ἄρα ἐστὲ τὸ ΖΕ. haec adjicienda 
mihi videbantur. — lin. 23. μέση ἀποτομὴ B. O. — lin. 27. τὸ 
μὲν ἀπ᾽ «iv. edd. omn. — lin. 31. ποιοῦσα và προκείμενα" λέγω 
ὅτυ etc. V. — lin. 33. ἅμα ante ῥητὸν abjeci cum insit vis hujus 
verbi voci συγκείμενον. — lin. 34. καλείοϑω δὲ etc. add. Ο, P. ἥ 
καλουμένη etc, V. B. Ob hanc hujus additamenti diversam in va- 
ris codd. formam abjiciendum illud putavi, cum ex repetitione 
verborum theorematis nimis anxia ortum esse videatur. — Lin. 6. p. 89. 
λοιπῷ và ἀπὸ τῆς AT ἀσύμμ. iov. v. ἀπὸ τῶν .4B BI' τῷ ἀπὸ 
τὴς 41. — edd. cet. ut nos, omisso tamen vocabulo λοιπῷ, — 
lin. 7. ἄλογον ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ. Καλείσθω V. — lin. 19. zo 


οὔσα τὰ προκείμενα " λέγω NW, — lin. 21. Καλείσϑω (καλεῖταν) 


Varietas, D. 367 


δὲ etc. edd, omn. — lin. 25. 4B. BI' vevoéyova τῷ δὲς etc. B. 0. 
— καὶ ab. V. — lin. 29. ἡ .41' ἣ προειρημένη cetera abs. V. — 
Lin, 2. τὸ μὲν ovyz. B. Ὁ. P. (sed nobis cum V.) — lin. 3. τό τε p. 90. 
δὶς ὕπ᾽ αὐτῶν μέσον exciderunt B. — τὸ δὲ etc, Ο, P. (sed nobis 
cum V.) — lin. 4, zz δὲ B. — καὶ ἔτι O.P. — τετραγώνων Ο, 
P. — lin. 9, ποιοῦσα τὰ προκείμενα λέγω V. P. — τὸ δὲ B. O. — 
lin, 11. τὸ δὲ B. O. — £r. δὲ O. — lin. 13. καλείσϑω δὲ (3 x«- 
λουμένη V. P.) etc. add. edd. omn. — lin. 15. ῥητὴν post παρὰ 
omisi cum V. — lin. 17. πλάτος ποιοῦν τὴν 4Z ab. V. — lin. 20. 
τετραγώνων ab. P. — lin. 21. ἐστὲ ab. V. — lin. 29, ἐστὲ ab. V. — 
lin. 30. οὕτως ἐστὲ 54 V. P. — οὕτως ἐστὲ καὶ ἣ B. O. — lin. 31. 
τὴν ab. V. — lin. 35. ὀρϑογώνιον ab. V. — Lin. 2, τὸ ΖΕ ἄρα p. 91. 
ἄλογόν ἐστι a me inserta sunt ut ad rem necessaria. — lin. 7. μό- 
vov ab. V. — lin. 12. προςαρμόσει B. O. P. — lin. 14. προςαρμο-- 
ζέτω ἡ ΒΖ, καὶ αἵ V. edd, cet. omittunt καὶ. — lin. 21. x«i ab. 
V. — lin. 22. Τὸ δὲ ἀπὸ B. O. — lin. 23. ῥητὴ γὰρ edd. omn. — 
ῥητὴ γὰρ ἑκατέρα B. — lin. 29. προςαρμόσεν B. O. — lin. 30. ὅπ, 
80. δι ab. B. — lin. 32. 77 μέσῃ edd, omn. — μόνον μία B. O. 
— Lin. 4. μέση edd. omn, — lin. 5, αἱ «ou ΑΤ ΓΒ B.O. — p. 92. 
lin. 15. πάλιν ab, V. P. — lin. 24. μέσῃ edd, omn. — lin. 25. ὅπ, 
ἔδ. δι ab. B. — lin. 27. Τὴ μέσῃ edd. cet.; sed nobiscum con- 
gruenter V. — lin. 29. οὖσα ab. V. — lin. 31. μέση edd, cet.; sed 
nobiscum V. — Lin. 2, προςαρμόσει B. Ο. — lin. 4. zoc«ouo- p. 93. 
ζέτω ἡ B4, καὶ αἱ etc. V. P. sed B. O, omittunt καὶ, — lin, 5. 
44 4B ἄρα B. Ο. — lin, 7. μὲν ab. B. O. — lin. 26. εἰσὸν σύμμι. 
B. O. — lin. 28, οὕτως ἄρα καὶ τὸ B. — οὕτως καὶ τὸ O. — 
οὕτως ἐστὶ τὸ V. P. — lin. 30. ἐστὲ καὶ τὸ B. O. — Lin. 9. τῇ p. 94. 
EO inserenda putavi. — lin. 12. μεσῇ edd. omn. excepto cod. V. 
— lin. 13. ὅπ. 70. δ. ab. B. — lin. 24. προςαρμόσει edd, omn. — 
lin. 26. ««; ab. B. O. — lin. 28. ποιοῦσα τὰ προειρημένα" καὶ ἐπεὲ 
V. P. — lin. 33. τετραγώνων ab. B. O. — lin, 34. ἐστιν ab. B. — 
Lin. 3. 29. ἐστιν ab. B. O. — lin. 5. 32, ὅπ. i0, δ. ab. B. — lin. p. 95. 
14. ἡ 48, καὶ τῇ AB προςαρμοζέτω 7) ΒΙΓΎ, --α lin. 15, ποιοῦ-- 
. σαν τὰ προχείμενα " Ἐπεὶ οὖν, ᾧ ὑπερέχει etc. (lin. Q3.) V. — 

. lin. 18. 80. προςαρμόσειν B. O. P. — lin. 25. Post AI' ΓΒ addunt 
edd. cet, ἀκολούϑως τῶν (roig V.) πρὸ αὐτοῦ. — lin. 30. V. per- 


ἫΝ , 2 , ἂν "* dg L! ^ ω t - M 
git δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα vc 
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mpozilutya* μία ἄρα μόνον προ:αρμόσει, — B. O. δυνάμει ἀσύμ-- 
μέτρος ποίουσω τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων 
“μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητὸν" vijj ἄρα εἴς. ut nos; sed, in B. 
omissum est ὅπ, ἔδ, 0. — Lin. 4. μέω μόνη V. — τῷ συγκειμένῳ p. 96. 
O. P. — τῷ ὑπ αὐτῶν abs. O. P. — τῷ δὺς 0x^ αὖτ. habet B. — 
lin. 11. αὐτῇ ab. B. — lin. 12. ποιοῦσαν τὰ προειρημένα N. P. — 
lin. 15. τῷ δὲς ὑπὸ B. O. — lin. 16. εὐθεῖα ab. V. — προφαρμό- 
σεν edd. omn. — δυνάμεν, . . τῆς ὅλης abs, V. P. — lin. 20. ποι-- 
οὔσα τὰ μὲν edd. cet. sed V. nobiscum. — lin. 27. Voov παρὰ 
τὴν EZ παραβεβλήσθω τὸ OH V. — lin. 29. ui» post τοῦς abjeci 
cum V. — Lin. 4. ἔστιν ab. B. O. — lin. 5. τὸ ΘΙ B. O. — p. 97. 
liu. 9. cg«^post ἀσύμμ. abjeci cum V, — lin. 47. ἀσύμμετρος B. 
O. — lin. 21. καὶ τὸ . . . Μέσον abs. B. O. — lin, 22. καὶ ἔτι τὰ 
dz? V. P. — lin. 23. τῷ δὶς z^ edd. omn. — ὅπ. 20, δ. ab. B, 
— lin. 27. ἢ ab. V. — Lin. 5. ἀπὸ συμμέτρου B. — μήκει V. — p. 98. 
lin. 15. ὃ ante ZZ adjeci cum V. — lin. 19. ZI' τετράγωνον V. 
— in. 30. δὴ adjectum est a me, — Lin, 10. (ze τῇ .4 WV. — p 99 
lin. 13. ὅπ. ἐδ. εὑρεῖν V, — ὅπ, ἔδ. δεῖξαι B. — lin. 17. x«i ab. 
B. O. — lin. 21, HB τετράγωνον V. — lin. 22. idem V. P. — 
lin. 23. ἐστὲ ab, B. Ὁ. — lin. 24. ἀπὸ ab. Ο. — lin. 27. ἄῤα ἃ 
me insertum. — lin. 28. ἄρα ab. V. — Lin. 7. μεῖζον τὸ P. — p. 100. | 
lin. 10. τῇ ἐκκειμ, ὃ. σύμμι. τῇ “4. dj ete. V. — lin. 12. 5| δευτέρα 
ab. B. — ὅπ. 20. π᾿ ab. B. — lin. 16. "Exxeto9, ῥητὴ ἢ .4 καὶ ab. 
B. — lin. 24, HO τετράγωνον edd. omn, — lin. 24, ᾿Επεὶ oiv... 
vic ZH τετράγωνον. Haec a me recepta ex cod. V. — Quae 
sequuntur lin. 26. σύμ s. S ZH τετραγώνῳ recepta ex eodem 
etiam in P. — lin. 31. 35. τετράγωνον ab. B. O. — lin. 95. πρὸς 
ΤᾺ B.— Lin 6. oix ἄρα B. O. — lin. 15. πρὸς TA V. — p. 101. 
lin. 23. μήκει τῇ .4 B. O. — lin. 28. τετράγ. ab. B. Ο. — 
lin, 34, K ἣ ἄρα... τῷ ἀπὸ abs. V. P. — Lin. 5. ὅπ. 70. a. p. 102. | 
abs. B. — lin. 12. ἑκάτερον τὸν edd, omn. — lin. 26. Aéyo δὴ .. Ι 
φετάρτη ab. V. — edd. cet. habent δὲ. — lin. 27. Ὧν οὖν μεῖζον 
«ó ἀπὸ B. Ο. — Jin, 80. xoi ἀναστρέψ. V. P. — lin. 31. τὸν ab. 
V. — Lin. 6. μήκει ab. V. — ἔστιν ὅλη. V. — lin. 7. μήκει τῇ A p. 103... 
B. O. — Β1' ἄρα B. O. — lin. 9. BI'ab. B. O. et in V. ante 
τετάρτη scriptum est. — ὅπ, ἔδ, 7. ab. B. — lin. 13. μνήκεν ab. B. 


Ο. — lin. 14, ἐστιν ab, V. — lin. 18. τὸν ab. V. — lin. 20. σύμ-- 


n ——— e" 
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μέτρον doa , . . τὸ ἀπὸ τῆς DH abs. V. — lin. 21. ἄρα xai... 
τῆς 18 abs. V. — lin. 25. οὐδὲ τὸ ἀπὸ V. — Liu. 9, μεῖζον. ab. 
V. — lin. 10. ἀπὸ συμμέτρου B. — lin. 15. ὅπερ ἔδ, π. abs. B. — 
lin. 20. ?v& δὲ. .. τετράγωνον ἀριϑμὸν abs. B. O. — Lin. 3. ἐστὶ 
a me additum, — lin, 12. 4; ἄρα Z O B. O. — lin. 24, x«i οὐδε- 
τέρα τῶν B. O. — lin. 25. τῇ .4 δητῇ μήκεν sic edd. omn. — Lin. 
5. μήκεν τῇ 24 edd. omn. — lin. 7. ὅπ. ἔδ, z. abs. B. — lin. 14. 
πρώτης ab. Ὁ. — lin. 22, παραλληλόγραμμον ab. V. — lin. 23. 
διαιρεῖ, — Lin. 15. zeouyóu. ὄρϑ. ab. O, — Verba ZH περιεχό-- 
μενον . . . ὡς 9] “12 exciderunt in ed. B. — lin 16. τετραγώνῳ ab. 
O. — lin. 18. τὴν ab. V. — lin. 19, ἐστὲ ab. B. Ο, — lin. 22, 
μὲν ab. B. O. — lin. 25. 7o. ἐστ. B. O. — lin. 27. καὶ λοιπὸν D, 
O. — lin. 31. x«? ab. B, O. — lin. 33. ἔσον τοῖς O. P. — lin. 34. 
ἑκατέρων τῶν B. O. P. Nostra tuetur V. — Lin. 5. zci post £o: 
abjeci cum V. — lin, 13. ὅπερ ἔδει δεῖξαι abs. B. — lin. 24. ἡ δὲ 
-4H ὅλη B. O. — lin. 27. μήκει ab. V. — lin. 30. διαιρεῦ V. — 
lin. 31. xo τὸ ἀπὸ τῆς B. O. — lin. 34. Kai διὰ τῶν, τῇ ZH 
pues abs. V, — Lin. 10. ῥητὴ ἄρα ἐστὲ... τῇ AAT μήχει abs, V, 
— lin. 15. ὑπὸ τῶν ΟΠ V, — lin. 18. καὶ "σύμμετρα ἀλλήλοις 
abs. V. — lin. 20. ἄρα ab. V. — lin. 21. μέσαν εἰσέ" “έγω ὅτι καὶ 
δυνάμεν μόνον συμμέλερου B. V. — lin. 22. ᾿Επεὶ γὰρ V, P. — lin. 
26. 31. ἐστὲ ab. V. — Lin. 2. pro τοῦτ᾽ ἔστι V. habet τὸ δὲ ΤΣ 
ἐστὶ ---- τῆς ΖΝ ἄρα V. — lin, 38. τὸ ἀπὸ τῆς AD χωρίον V. — 
lin. 4. δὴ ab. V, — μέση V. — lin. 5. τῷ MN τοῦτ᾽ ἔστι abs, V. 
— lin. 6. ἐστὲ ab. V, — lin. 9. Koi ὡς ἄρα τὸ J4Z B. Ο. — lin. 
: 15. ὅπ. :0. 0. abs. B. — Lin. 6. vj ΑΓ wet eve xol oí AZ 
ZII* ἑκάτερον ἄρα etc. V. — lin. 11, μήκει ab. B. O. — lin. 19. 
ἀσύμμετρον... τῷ EK abs. V. — lin. 29. ἐστὲ ab. B. O. — 
lin. 35. voor τῷ Z4O B. O. — ἐστι τῷ 46 V. — Lin. 6. μέση B. 
O. — lin. 20. x«i ab. V. P. — lin. 23. χωρίον ab. B. O. — lin. 25. 
ὅπ, ἐδ. δ. abs. B. — lin. 30. τῆς ab. O. — Lin. 4. δυναμένη V. — 
lin. 10. ὅσον ab. B. — lin. 12. ἐστὴν μήκει V. — lin. 21. ἀφῃρήσθω 
περὺ τὴν αὐτὴν γωνίαν viv ἀπὸ τῶν 40M τὴν IX. — lin. 26. 
τὴν ab. V. — lin. 29. 30r. post οὕτως abjeci cum V. — lin. 33. 
ἀλλὰ τῷ uiv... τὸ B. O. — Lin. 12. Zoo» τοῖς 40 OIN τετρα)ώνοις 
B. — lin. 16. ΟΝ τετραγώνῳ V. P. — lin. 22. ὅπ. i0. δέξ, abs. D. 


* 9» Ἀ *Y ^ , " A 
— lià. 36. "Ens οὖν. ,, ἑαυτῇ quie a me addita sunt, — τς τῶν 


1. [ 94 1 


p. 104. 
p. 105. 


p. 106. 


p. 107. 


p. 108. 


p. 109. 


p. 110. 


p. 111. 


p. 114. 
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abs. B. — Lin. 9. Kei 47990«v,.. EO ZI IIK abs. V. — Jin. 13. p. 115. 
x«i a me additum. — Jin. 15. τὸ ZVZ ante περὸ rectius habet V, — - 
— Jin. 20, χωρίον ab. O. — lin. 27. καὶ αὐτὸ ῥητόν ἐστι V, — lin. 232. 

4 ab. B. Ο. — lin. 34. μέσον ab. B. O. — lin. 36. ὅπ. i9. 0, abs. 

B. — Lin. 12. οὐδετέρα (O. οὐδέτερον) τῶν 4111 112] B, O. — lin. 17. p. 116. 
παραβάλλωμεν, e— lin. 20. σημεῖον ab. V. — lin. 47. Πάλιν ἐπεὶ... καὶ 

τὸ ΖΚ abs. V. — lin. 20, σημεῖον ab.:V. — lin. 94. ὃν τῷ 24 M abs. V. — 

Lin. 5. «“έγω ὅτι ἡ «ΑΝ. ἣ μετὰ etc. sic legendum est cum edd. p. 117. 
omn. ἡ ante μετα ab. V. — lin, 10. ἄρα ab. V. — lin. 16. τὸ μὲν 

ov/x, B. — lin. 22. 44D ab. V. — lin. 23. ὅπ. i0, δ. abs. B. -—- 

lin. 34. πλατὸς ποιοῦν τὴν ΤΚ a me addita suut; item lin. 35. 

zÀ. m. v. IM. — Lin. 4. τῶν ab, V. — lin. 7. τῶν ab. B. — lin. p. 119. 
9. x«i a me additum. — lin. 13. ?ev ab. V. — lin. 15. 34. 

ἐστὴν ab. B. O. — lin. 17. «à δὲ δὶς. μέσα V. — lin. 18. ἄρα 

ab. B. — lin. 19. Καὶ iow τοῖς... vo0» τὸ etc, B. O. — lin. 21. 

22. «111 pro I4 habet B. — lin..26. δὴ ab. B. ΘΟ. - lin. 30. τὸ 

JÁIN scriptum est ante τῷ δὲ ἀπὸ ctc. et post 414 HB. additum 

toov B. O. — lin. 35. Verba ὡς ἄρα ἡ PK etc; .. πρὸς τὴν AM 

abs. in V. et in Mnsepto Gregori. Uncis haec verba inclusit Gry- 

naeus. — Lin. 6. 20:4 ab. V. — lin. 11. τῷ ὑπὸ B. O. — lin. 17. p. 119» | 
oz. ἐδ. δὶ abs. B. — lin. 22. ἀποτομὴ μέση B..— lin. 92. μέσοις 

ob0t abs. V. — Lin, 5. ἐστὲ ἃ me additum. — x«i ab, V. P. — p. 120. 
lia. 6. ῥητὴ ἄρα... ἣ ZM abs. B. — ov ab. V. — lin. 7. καὸ j 
ἀσύμμετρος O. P. — lin. 12. ἐστὸν ab. V. — lin. 22. τῷ δὲ .. τὸ 

V. — lin- 30. oet £x&b ... vij ΜΠ abs, V. — lin. 34. τῷ δὲ τε- 

τάρτῳ B. O. — Lin. 2. τῷ ὑπὸ B. V. — lin. 3. τῆς ab. D. — p. 121. 
lin. 5. μήκεν ab. B. Ο. — lin. 8. ὅπ. 20. 0. abs. B. — lia. 13. μέση 
ἀποτομὴ edd. omn, — Lin. 7, σύμμετρόν ἐστι abs. V. — lin. 8. p. 122. 
τῷ δὶς B. — d&oUup, ἄρα... ὑπὸ τῶν .4H ΜΡ abs. V. — lin. 

19. ἐστὲ καὶ abs. B. O. — ἐστι ab. V, P. — lin. 26. πρὸς Κὶ4 B. 

— lin. 29, x«à ὡς ἄρα B. O. — lin. 30. τὴν ab. B. — Lin. 4, μή- p 123; 
«tL συμμ, ἔστ. B. O. — lin. 7. ὅπ. 30. δι abs. B. — lin. 14. παρὰ 
ῥητὴν τὴν V. P. — lin. 22. Linea τῷ 0B... τὴν KM excidit in 
PB. o— lin. 23. παρὰ τὴν JKO παραβεβλ. abs. V. P. Legimus in 
margine Ὁ. , Rectius in Cdd. msc, desiderantur. — liu. 32, οὖν ] 
καὶ 5 V. P. — lin. 35. τῶν ab. V. — Lin. 6. μὲν ab. V. — lin. 9. p. 194. 
10. ἐστι ab. V, — lin, 12. ἐστὲν ab. B. Ὁ. — Liu. 9. ὑπὸ 21400. O. —. p. 125. 
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lin. 10. ὅπ. 19.0. ab. B. — lin. 33, ἀπὸ τοῦ IN ὁποτέρᾳ B. O. — . 

Lin. 3. 9. 19. ἐστὲ ab; V. — lin. 24. διαιρεῖ αὐτὴν B. O. — lin. 29. p. 126. 
Max τῆς ἄρα B. — Om. 10. δ. abs. B. — Lin. 9. μέσον καὶ ἀσύμμε- p. 127. 
pov τὸ ἀπὸ vOv Ἢ ἫΒ V. — lin. 14. 18. 27. ἐστὶ ab. V. — 

lin. 25. ἀπὸ τῶν abs. V. — lin. 28, τὸ ab. V. — Lin. 5. τὸ ἀπὸ p. 128. 
τῆς D'O V. — lin. 7. 8; ἐστὶ ab. B. O. — lin. 10. ἀπὸ τῶν abs. V. 

— ]in. 13. ἴσον ἐστὶ τὸ IN[4 V. P. — καὶ τῶν ἄρας... τὸ ΝΑ͂ abs. 

V. — lin. 14: ἔστιν coe ... πρὸς τὸ ΚΑ abs. B. O. — lin. 20. 

Haó τῆς ἄρα D. — lin. 21. ὅπ. 10. 0. abs. B. — lin. 25. ovy. ἔστ. 

p. B. O. — liu. 32. ἐστί ab. V. — Lin. 2. Καὶ aí 4E EB N.P. p. 129. 
— lin. 4. σύμμετροι. ᾿Επεὶ οὖν ἔστιν ὡς etc. (lin. 7.) V. — lin. 6. 

τῇ 44D ab. B. — lin. 8. ἐστιν ab. B. O. — lin. 9; δὲ ab. V. — - 
lin..15. καὶ ἣ IZ abs. D. — lin. 17. τῷ ab. B. — lin. 24. ὅπ. t9. 

0. abs. B. — lin. 26. μέσῃ... μέση B. — lin. 28. 31. μέση B. — 

lin. 34. σύμμετρος ἄρα, ,. τῇ TZ abs. B. O. — Lin. 3. xoi αὖ p. 130 
DZ...pmóvov σύμμετρον abs. B. O. — lin. 4. μέση B. — lin. 6. 
Δεικτέον δὴ ὅτι B. O. — lin. 8. ἀλλ᾽ óc uiv... τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ 

ZZ abs. V. P. — lin. 13. ἐναλλὰξ ἄρα ... τῶν ΓΖ Z4 abs. V. 

P. — lin. 16. 32. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 18. ῥητόν ἐστι B. O. — 

lin. 20. “ἔσταν ab. V., cett. edd. ἐσεὶ: — lin. 21. ἸΠέση B. — 

lin. 22. ὅπ. i0. 0. abs. B. — lin. 25. Ἔστω γὰρ, — lin. 27. τοῖς 
πρότερον ab. V. cett. edd. habent τῷ προτέρῳ, — lin, 33. xa? ἐναλ- 

λὰξ ab, V. P. — Lin. 6. τῶν ab. Ὁ. — ἀπὸ τῶν abs. B. — ῥητὸν p. 131. 
ἄρα... τετραγώνων abs. B. — lin. 10. xoi ἐναλλὰξ ab. V. P. — 

lin. 11. τετραγώνῳ ab. B. O. — lin. 12. ἐστι ab. V. — lin. 18. ὅπ. 

4*0. δ. abs. D. Sequitur demonstratio altera, quam vide iu appen- 

| dice. — lin. 21. καὶ αὐτὴ post σύμμετρος abjeci cum cod, V. — 

lin, 24, ἔστω a me adjectum. — λέγω ὅτι καὶ V. P. — lin. 32. 

ἔστι ab. B. O. — μὲν ab. V. P. -— Lin. 6. ὅπ. ἐδ. δ. abs. B. — p. 139, 
lin. 12. ἔστω ab. B. O. — ὅτι xoi V. — lin. 18. Ejeci τετραγώ-- 

70v» post αὐτῶν, — lin. 24. τὲ ab. V. — lin. 26. Abjeci τετραγώ- 

»0Y post αὐτῶν cum cod. V. — lin. 29. ὅπ. £0. 0. abs. B. — Liu. 3. p. 133. 
χωδίον ab. V. — lin. 10, μὲν ab. B. O. — lin. 12. ῥητὴ ἄρα &oviv 

ἡ ΖΘ B. O. — ῥητὴ μὲν ἄρα V. — lin. 18. ἀπὸ συμμέτρου ἢ οὔ. 

-- lin. 20. ἀπὸ ἀσυμμέτρου P. — lin. 23. περιεχόμενον ab. B. O. 

— lin. 28. ἄρα ab. V. — lin. 30. Ἢ &oc . .. ἔδει δεῖξαν abs. V. 

— lin. 32, ὅπ, i0. δ. abs. B. — Lin. 4. 8. 33. ἤτον μέση B. — p. 134. 
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lin. 15. ταὐνῇ V. — lin. 21. ἀποτομὴ δευτέρα ἐστὶ V, — lin. 22. 
péon D. — lin. 23. 20v, πρών. V. P. — lin. 24. μεῖζον τῆς ΖΚ 
(V. τῇ ZK) B. O. — lin. 25. ἑαντῇ ab. V. — lin. 27. ἄρα ab. 
V. — lin. 28. ὅπ. 10. 0. abs. D. — Lin. 5. μέση B. — μετὰ τοῦ 
V. — lin. 7. Cod. V. habet. "Ems y. gp. & ix v. ΒΓ ΒΔ καὶ 
ἀούμμενρόν ἐστι τὸ DI'wvo D ἔσται dx .... καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον 
ὑπόκειταν τὸ DI! εἰς. — B. ᾿Επεὶ y. μέσ. ἔστ. ix. τῶν BT DA, d 
ἀούμμετρόν ἐστι τὸ DI' τῷ Bl τοῦτ᾽ ἔστι τὸ HO, ἀσύμμετρός ἐστι 
etc. idem. O. misi quod post τὸ //O addat τῷ ΖΚ, — cum O. 
consentit P. — Addit tamen O. haecce in margine. lta in codd. 
»Mscpt.: ᾿Επεὶ γὰρ μέσ. ἐστ, fx. τῶν Β1' 84) καὶ ἀσύμμετρυν τὸ DI' 
»τὸὼΠ 2], ἔοταν etc.^ ut supra in V. Nos eum, quam edidimus ver- 
borum ordinem re ipsa desiderari existimavimus, — lin. 13. προς- 
αρμόζουσα Óà ,.. ἀσυμμέτρου abs. V. P. — lin. 16. Zi μὲν δὴ 
V. P. — lin. 19. ἄρα. ab. V.; in ceteris ἐστιν ἄρα τρίτη legimus. 
— lin. 22. ἀποτομὴ μέση B. — μέοης O. — ὥςτε ἡ τὸ... δευτέρα 
abs. B. O. — lin. 26. uet ab, V. in quo etiam οὐϑέτερα. — lin. 
27. iw. ῥητ. τῇ abs. V. P. — lin. 28. iov. dg. ἕκτ. B. Ὁ. P. ἄρα 


ab. V. — lin. 29. £oviv μετὰ μέσου etc. V. — lin. 30. ὥςτε ἢ τὸ 


p. 135. 


40 τοῦς, rete: —, lin. 32,, dn. 23; δι. abs. Be —/ Lin, 40; ap E ν. 1308] 


^ B.0. — στὸ ἀπὸ P..— lim. 12. ἐπεὶ ab. B. O. — lin.,13. ?or. 
πρώτ. B. O. — lin. 18. μήκει ab. V. qui habet ze, quod ab. B. 
O. — lin. 19. λοιπῇ ἄρα τῇ ZI... ἢ 42 D. O. P. Nos secuti 
V. — lin. 20. . . 23. "End oi»... vij ZII μήκει abs. V, — lin. 23. 
vic ZE DB. — lin. 25. μιήκεν καί εἶσι ὑηταὶ abs. V. — lin. 9. zou 
ab..V..— lin. 27. iaviv ab.; B... .— lin: 29, ὅπ: £0. Os abs. Br ..- 
lin. 30. Verbum Πόρισμα ab. B. — Lin. 12. τότε pro τοῦ τε O. 
— lin. 13. ὅτε pro ?z& τῇ D. O. — liu. 18. αὖ uiv abs. V. αὖ ab. 
B. — lin. 19. ἑκάστη ab. D. P viia x«0^ αὑτήν D. O. — lin. 20. 
αὐταὶ O. P. — lin. 22, κατὰ τὴν V. — lin. 32. 33. Méonv B. O. 
— Lin. 6. xai ἔτι τῷ αὐτῷ B. — καὶ iw i» τῷ αὐτῷ O. P. — 
lin. 8. ἔχεν D. O. — lin. 9. δὲ ὀνομάτων DB. O. — lin. 13. ἕξει V. 
P. — lin. 19. ἴση τῇ 41 B. O. — lin. 21. &ovi»v ab. B. O. — lin. 
25. πρὸς ΚΕ ἕν ἡγούμενον πρὸς ἕν etc. V. — lin. 27. 28. τὴν ab. 
V. — lin. 30. ἔστιν ab. B. O. — Lin. 2. 3. ἔστε ab. B. O. — lin. 7. 
8. τὴν ab. V. — lin. 10. 11. καὶ OUMHM. . « . μήκει abs. V, — lin. 
11. ἐστὶ ab. D. O. — lin. 13. coi post ῥηταὸ DB. O. — lin. 17. 


p. 1382] 


p. 139. | 
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ἑαυτῇ ab. V. — δύναταν B, — lin. 20. 21. 27. οὐθετέρα V. — 
lin. 23. x«i ἡ ZK/ .. . . ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ abs. V. — lin. 28. τὰ 
ab. V. — lin. 30. ἔχεν ταξ, B. O. — lia. 31. ὅπ. i10, 0. abs. B. — 
Lin. 2, ἐστι τοῖς abs. B. O. (adest in Schol. Mon. V. P-) — lin. 4. 
iun ἔχεν edd. ceterae. Nos secuti Schol. Mon. — lin. 9. ὅτι xoi 
ix, V. P. — lin. 12. ow ἡ B. O. — lin. 15. ἔστω x«i τὸ V. — 
lin. 17. παράκειται B. O. — lin. 19. τῶν ab. B. — ἐστ. vo. B. O. 
— lin. 21. Ad Verba τὴν JI adnotatum est in P. Arüculum τὴν 
ubique abesse in reliqua demonstratione in V. — lin. 29. ὡς ab. 
V. — lin. 31. zoi ab. V. — lin. 35. 34, obvoc ab. V. B. — lin. 
35. οὕτως ab. V. — Lin. 2. οὕτως ab. V. — lin. 4. KZ πρὸς τὴν 
ZO, καὶ ZO πρὸς vi» ΖΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΙΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν EZ ΖΘ. Σύμμετρον δέ ἔστι τὸ ἀπὸ KZ τῷ ὑπὸ EZ ZO, αἕ 
γὰρ... σύμμετρος &gc καὶ ἣ ΚΖ τῇ ΖΕ μήκει" ὥςτε dj EO καὶ 
aj ZE αὐμμετρός" ἔστι" μήκει * DB. quae asterisco indicat lectionum 
varietatem adesse. — lin. 7. ἔοτυ ab. B. O. — lin. 8. à3ow ab. V. 
— lin. 10. D. habet asteriscum post μιἤκει. — ἘΝ 12. ἄρα ab. V. 
— lin. 14. ZO τῇ ΓΑ V. B. — 4ὲ DI' 714 δὲ. — lin. 16. δύο 
ἄρα ὄνομ. ἐστ. B. O. P. — δύο ὀνομάτων ἐστὲν «oc N. — lin. 20. 
26. δυναταέεΆ B. Ὁ. — lin. 23. x«i ab. V. — lin. 32; do ab. V. — 
lin. 34. Verba ὅπ. ἐδ. 0. abs. D. — Lin. 5. 20. τέ ab. B. O. — 
lin. 12. τοῖς ἀπὸ τῆς ἀποτ. O. — lin, 13. ἔστω ἣ ὑπὸ τῶν V, P. — 
lin. 22. πρὸς M. V. — lin. 23. οὕτως ZB B. — lin. 25. 27. τὴν 
ab. V. — lin. 26. 34. ἐστὶ ab. B. Οἱ — lin. 29, τῶν ab. V. — 
lin. 31. 72... 10... V. — lin. 33. xal ab, V. — Lin. 3. ὅπ. 2). 
δι abs. D. in V. vero post coroll. scripta sunt haec verba, — lin. 9, 
Vulgo sic: x«l οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἢ αὐτὴ. Sed ab. 
οὐδεμία iu V. et Schol. Mon. habet αὖ αὐταί. ex utroque mostra 
profecta est lectio. — lin, 12. 25. καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότε-- 
gov ἔστιν ἣ αὐτή. Sic vulgo, sed οὐδεμία et ἔστιν abs. V. — lin. 
16. τῶν ab. B. O. — lin. 21. ἔστιν ab. V. — lin. 27. Adest de- 
monstratüio altera, ad quam notatur in ed. O. —  ,,Demonstratio 
haec, quae pro alia habetur tam in codd, man, quam in editis, 
»parum differt a praecedente; illam tamen cum Commandino reti- 
j,uuimus. Duas licet proposiüones, quae sequuntur in graecis cx- 
»emplaribus plane ejiciendas censuimus utpote easdem cum prop. 


5106. 107.* — Omnia nos, quae in hoc libro sequgntur, Euclidis non 


p. 140. 


p. 141. 


p. 142. 


p. 149, 


- 
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cs8e censemus, quare in app. ea rejicienda curavimus, quam vide; 
et ea confer, quae in adnotationibus infra notabimus, — Lin. 10. iv 
τῷ αὐτῷ vxox B. O. — lin. 18. σημείου καὶ ἀπὸ τοῦ. ἐν τῷ ἐπι-- 
πέδῳ πέρατος B. O. — lin. 19, ἀποζευχϑῇ O. --- ὀξεῖα ab. V. — 
Lin. 5. Ἴσα δὲ edd, omn. — lin. 6. τὰ περὸ ὁμοίων O. — lin. 9. 
ἐπιπέδων yov. D. O. — lin. 10. Definitio undecima in omnib. edi- 
tionibus hisce expromitur verbis «Στερεὰ y. & ἡ ὑπὸ πλ, ἢ δύο 
γραμμῶν ἁπτομένων ἀλληλῶν καὶ μὴ ἐν τῇ αὐτῇ ἐπιφαμείᾳ οὐσῶν 
(ἡ V.) πρὸς πάσαις ταῖς γραμμαῖς κλέσις, Ἄλλως Σύ. y. ἔστι ete. 
(ea scilicet quae in textum a nobis recepta sunt.) Euclidis certe 
haec prior definitio esse non potest, qui pro ἐπιφανείᾳ verbo. ἔπιυ- 
πέδῳ usus fuisset neque γραμμῶν cum. εὐθειῶν confudisset, — lin. 
29. μιᾶς ab. B. — lin. 32, μὲν ab. B. — lin, 34. ὃ ab, D. O. — 
Lin. 2. εὐϑεία ab. B. O. — lin. 6. Κύλινδρος δὲ ὅταν B. O. — 
lin, 7. Verba τῶν περὲ vi» ὀρϑὴν (γωνίαν V.) abjeci post πλευρᾶς. 
— lin. 19, στερεὸν ab. B. — ὑπὸ ab. O. — lin. 20. Peyr. adno- 
tavit hanc vicesimam sextam definitionem deesse in. omnibus 
mnspts. et in fine positam esse vicesimam octavam, — lin. 31. ἐν 
τῷ μετεώρῳ D. O. — lin. 94. idem sine τῷ. — In ora codicum 
mss, additur post ἐπιπέδῳ: Πᾶσαν yàg δυνατόν εὐθεῖαν ἐπ᾿ εὐθείας 
ἐχβαλεῖν, quae quoque in margine edd. B. legimus. — Lin. 3. δύο 
ἄρα V, — lin. 4. δοθεισῶν ab, V. — lin. 5. Εὐθεῖα γὰρ etc. pro 
hisce legitur in V.: ᾿Ἐπειδήπερ ἐὰν κέντρῳ τῷ D καὶ διαστήματι 
τῷ “418 κύκλον γραψῶμεν: αἱ διάμετροι ἀνίσους ἀπολήψονται τοῦ 
κύκλου περιφερείας. ldem invenit Peyr. in duobus aliis codd. — 
lin. 21. ἐν ab. B. — lin. 22. ἐπιπέδῳ ab. V. — lin. 25. B. et O. 
habent εἴη pro ἐστὸν, V. habet ἢ, — lin. 33. τὸ EID scripsi pro 
πᾶν quod legitur in edd. omn. — Lin. 2. ᾿Βὰν etc. "Tota haec con- 
clusio a me addita est. — lin. 7. τεμνέτωσαν D. O. — Ὁμοίως δὲ 
V. — Lin. 4. τριγώνῳ ab. B. O. — lin. 5. ἐστίν ab. V. — lin. 7, 
τοῖς ρὲ V. — lin. 14. ἔσε. ἴσ, P. —.lin,.20/^£z& ab. B. OQ. — 


lm. 24. 20:79. 1o. B. O, — lin. 35, ποιῇ emendayi pro zou, — 


p. 146. ! 


p. 147. | 


p. 149. 


| 


Lin. 3. τὸ ὑπὸ τῶν 4D 14, — lin. 14, ἀφῆς B. — lin. 17. 33. p. 150. | 


ip μετεώρῳ D. O. — lim. 19, τομὴν δὴ B. O. — lin. 29. ἡ DZ 
αὐτῆς, — lin. 83, ἐστὲν ab. B. O. — Lin. 6. ἐν τῷ αὐτῷ ἐπ. B. — 


lin. 14, ἐν τῷ αὐτῷ ὑποχειμ. P. — lin, 18. πρὸς ab. D, — ἄρα ab. 


p. 138 
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| 


V. — lin. 30, ἔστ. ἐστ. B, O. — Lin. 2. ἀφῆς B. — lin. 5. «εὖ- p. 192. 
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ϑεῖαι ab, B. O. — lin. 10. 31. óz. ἔδ. δ. abs. B. — lin. 21. 96. 
d μετεώρῳ B. Ὁ. — lin. 22, τὸ διὰ τῆς HZ B. O. — lin. 28, in? 
τὸ Z abs: B. O. — Lin. 12. ἄρα ante 4D scriptum est. B. O. — lin. 
18, ὀρϑή ἐστιν 3; AB B. O. — lin. 20. εὐθείας B. O. — lin. 27. 
ἐστὴν ab. V. — Lin. 15. 'Zd» etc. haec conclusio a me addita est. 
Verba ὅπ, ἔδ, δ, adsunt B. O. — lin. 21. παράλληλος τῇ EZ D. O. 
— lin. 31. ἄρα ab. B. — Liu. 4. δ «Qc etc. a me suut addita, 
Verba tamen ὅπ. ἐδ. δ. adsunt in edd, O, P. — lin. 11. εὐθεΐαι 
ἁπτόμ. ἀλληλ. α 418 BE, — lia. 18, xci 44... καὶ παράλ- 
᾿ληλοξ recepi ex cod, Mon. — lin. 22. x«i μὴ, , ἐπιπέδῳ ab, B. 
O. — lin. 28. τῇ γωνίᾳ vj B. O. — Lin. 4. 9. συγκείμενον Ο. 
quamvis vertatur subjectum. — lin. 22. ἄρα ab. B. O. — ]lin. 29. 
εὐθείαις ἁπτομέναις ἀλληλῶν ἐπὲ τομῆς D. O. — lin. 35. ὥρα δο-- 
ϑέντ, V. P. — Lin. 12. γεν, τέ σημεῖον μετεώρου τὸ B B. — Nc. 
τὸ σημεῖον μετέωρον τὸ D. O. — lin. 21. δοϑέντος σημ. B. O, — ἢ 
4 ab. O. B, — ὅπ, i0. δεῖξαι O. — lin. 24. Τῷ δοθέντι ἐπι-- 
πέδῳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῷ σημείου. δύο etc. B. O. sed additur in 
Inargine utriusque ea codicum lectio, quam in V. repertam cum 
D, recipiendam existimavimus, — lin. 27. δυνατόν, τῷ δοθέντι ἐπι--: 
πέδῳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῷ σημείου τοῦ 24 δύο εὐθεῖαι αἱ AD IT 
πρὸς etc. D. Ο. — Lin. 8, ἐν τῷ ἕνὲ B. O. P. Nos secuti V. — 
lin. 10. ἀπὸ τοῦ... ἐπιπέδῳ abs. V. — B. O. ut supra, τῷ δο- 
Oérvw elc. — lin. 15. παράλληλα ἔοταν V. P. — lin. 24. ἐχβεβλη-- 
ϑέντι B. O. ἐκβλητέντι P. V. (typographorum ut videtur negligen- 
tia) — lin. 27. δὲ B. O. — lin. 28. voe. εἰσ. B. O. — lin. 33. ὅπ. 
ἐδ, 0. abs. D. — Lin. 4, ἀλληλῶν παράλληλοι O. — lin. 4. 8. "tol 
δύο B. — lin. 11. συμπεσοῦνται. — lin. 18. τῷ διὰ ab. V. — 
lin. 21. ἐστὲν ab. B. — lin. 35. Ze vá αὐτὰ etc. usque ad lin. 35. 
πρὸς ὀρϑὰς, Haec uncis inclusa sunt in O. atque in margine ad- 
scripuum est. jllla uncis inclusa omitü debent, integra quidem 
»nDOn exstant in codd. manuscriptis. — Lin. 3. iow ab. V. — 
lin. 8. ὅπ. ἐδ, δὶ abs. B. — lin. 17. συμπεσοῦνται ante αὖ locum 
habet in B. O. —-lin. 18. ᾿Παβεβλήσθω B. O. — lin. 19. πρότερον 
in V. P. post κατὰ τὸ X scriptum est. — lin. 22. &wz, ἔστ. B. OQ. 
, — lin. 28. ουμπεσ, ἐπ. v. ZO p. B. O. — lin. 31. τὰ ab, B. 0. --- 
Quae uncis inclusa addidi ad rem pertinere geometriae quisquis 


peritus est non- negabit, quamvis Euclidem ea scripsisse non con- 


p. 153. 


p. 156. 


p. 157. 


p. 159 
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contenderim, — Lin. 16. τοῦ ab. V, — lin, 20, 23. ἔστιν ab. V. — p. 161. 
lin. 20. 20. 23. 23. 24, 25. 25. 26, τὴν ab. V. — Lin. 3. ἔσταν B. p. 162. 
O. — lin. 14. ἐστὺν ab. B. O. — lin. 20, τῇ JE... ἐπιπέδων abs. 

D. O, — lin. 21. τῷ ΤῈ O. — lin. 23. ἐπίπεδον ab. V. — Lin. 4. p. 163. 
δὲ ab. V. — lin. 13. Quae minusculis litteris expressa sunt deside- 

rari hoc loco nemo non videt. — lin. 14. x9. 009. ἀνασταϑ', B. 

OQ. — lin. 17. ὅπ. a. δ. abs. B. — lin. 30. πάντ. μεταλ. abs. V. P. p. 164. 
— lin. 33. ἐν ab. B. — δὴ αἵ ab. B. — αὖ ab. O. P. — V. brevius 

habet 4 24H* δύο δυοὶν ἴσαν, καὺ γωνίᾳ etc. — lin. 20. ἢ ab. V. 

— lin. 34. καὶ ἔτι αἱ ὑπὸ B. O. — Lin. 5. αὖ ἄρα $$, V. P. — p. 165. 
lin. 13. μείζ, εἰσ. D, O. — lin. 14. γωνίαν ab. V, — lin. 17. ὅπ, 

i0. δ. abs, B. — lin. 26. μείζονές etov V. P. — Lin, 2. παντ, μεταλς p. 100. 
ab. V. P. — lin. 6. ταῖς ab. O. — lin. 14. ἔστιν abs. V. — lin. 18. 

δύο ταῖς V. — lin. 19. τῆς πρὸς τὸ E, — lin. 21. τῆς ΚΑ edd. 

omn. in graecis. — lin. 24. Ouoíog δὴ... μείζονές εἶσιν abs. D. 

— Ὅμ. δὲ O. — lin. 29. Sequitur Ζλλως, quod vide in append. 

— Lin. 17 — 19. ἔσταν δὴ. . . πρότερον ἐντὸς abs. V. — lin. 24. p. 167. 
post £o B. O. P. addunt ἢ 443 ἄρα τῇ 1 ἐστιν ἴση. — 

δίο ταῖς V. — lin. 31. zig vo. V, P. — lin. 32. 1o, cio. B. O. — 

lin. 32. e£ ἄρα ὑπὸ, — lin. 85. ἐστ. Vo, B. O. — Lin. 2. δὴ ὅτι p. 168. 
V. P. — lin. 6. λοιπῇ ab. V. — lin. 7. hane lineam res postulare 
videtur. — lin. 10. 11. πρὸς OJZ V. — ἄρα ab. V. — lin. 14. 

εὖϑ-. ab. V, — lin. 24. ἐλάοσ. εἶσ. B. O. — ἐστὴν ab. B. O. — 

lin, 29. ἔστω 1o. B. O. — Lin. 2. Vo. ἐστ, B. O. — lin. 7. τὸ ab. p. 169. 
DB. — lin. 16. yov(& ab. V. — lin. 19. ταῖς Üxó melius repetito 
 erüculo B. -— lin. 20. συνίσταται Vulgo. — lin. 22. ὅπ. i9. zt. abs. 

B. O. Sed P. ex V. habet ὅπ, £0. δεύξαιν, — lin. 23. τὸ ab. V, — 

lin. 30. Zori» ἴση" καὶ V. P. — lin. 31. iovw ab. B. O, — ἐστὲ 

ab. B. O. — lin. 32, δὴ B. P. V. — lin. 35. Vocabula δυναμένην 
εὐθείαν adjicere non dubitavi, cum res quam maxime postulet. — 

Lin. 6. IZ ab. V. — lin. 8. 13. 16. δύο pro δύοι V. — lin. 10. p. 170. 
doi» ante ἴση abjeci cum V. — lin. 13. ὑπὸ ab. V. — lin. 14. 

“ἀλλὰ καὶ αἱ B. O. — lin. 19. ἐστὶν. ab. B. O. — lin. 22. τὸ ΞΡ 

B. O. — lin. 22, aov δυναμένην αὐτὴν, Sic emendavi ex. vulgato 

ἴοην αὐτὴν, — liu. 24. Post xgofJajue V. habet ὅπ. 10, δι — lin. 32. | 
οὕτως ab. B. V. — Lin. 3. 14. 18. 23. óvo pro δύσι V. — lin. 8. p. 171. | 


χαὶ ab..B. O. — γωνίας pro γωνίω B. — lin. 9. τὴν 43 εὐθεῖαν 
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V. P. — lin. 17. ἐστ, 1o, B. Ο, — lin. 22, τὴς emendandum est 
pro τῇ. — lin. 25. τοὺς scripsi pro τῇ in D. et τοῖς in O. P. — 
Adest Lemma, quod vide in append. — lin. 29. 32. Quamvis 
Euclidem non ita scripsisse putarem, adjiciendum tamen existimavi 
voculam $$ litteris minusculis expressam, ut quam figuram intelligi 
voluerit Euclides primo conspectu lectores videant. — Lin. 6. 2ovw ]p* 172. 
ab. B. O. — lin. 11. ἐστὲ hoc loco in conclusione necessarium 
mihi videbatur, quamobrem adjeci. — lin. 16. περὸ δύο D. σρὸς 
δύο O. — lin. 17. O. habet παράλληλοί ante εἶσιν, — lin. 18. 
περιέχουσιν B. Ὁ. — lin. 21. ?oviv ante ἔση habent V. P. — lin. 22, 
ἐστ. Ug, V. P. — lin. 28. B. habet ἐπεὸ ante ἐστὲ additis tamen 
asteriscis dubitationem nimirum indicantibus. — lin. 35. οὕτω B. 
O. — Lin. 3. TE B. O. pro ZH. — lin. 8, B. O. habent τῇ μὲν p. 173. 
EO ἴσαν δοαιδηποτοῦν αἱ OM MIN, τῇ δὲ JE ἴσαν αἱ . AK ΚΑ 
καὶ συμπεπληρώσθωσαν etc. — lin. 17. εἶσιν pro ἐστιν B. O. P. — 
lin. 19. 23. item V. — lin. 23, ἐστιν ante ἄρα ab. B. O. — lin. 29. 
ἐστὲ ab. B. O. — lin. 35. ἥτε .4Z βάσις... OT στερεοῦ excide- 
rant in altero codice ed. B., quamobrem editoris errore non sunt 
impressa, qui addit: ,4/Z 4E babet alterum exemplar sed idem 
est.^ — Lin. 5. στερεοῦ ab. B. O. — eov pro “ἴση V. — lin. 7. p. 174. 
οὕτω B. O. — lin. 8. Abest repetitio theorematis in edd. omn. — 
lin. 14. εὐθεῖα ab. O. P. — lin. 15. αὐτῇ δοϑὲν V. — lin. 16. τῶν 
ab. V. — lin. 20. γὰρ post εἰλήφϑω abjciendum existimavi. — 
lin, 22. τῷ ab. V. — lin. 30. περιεχομένη ab. B. O. — Lin. 5. ἐστιν p. 175. 
ab. D. Ο. — lin. 7. 15. 24. pro δίσυ V. habet δύο. — lin. 18. ἴση 
&ovi» B, O. — lin. 29, zio. vo. V, B, — lin. 33. τῇ .4D abs. D. O. 
— lin, 34. item τῷ «4. — item τῇ πρὸς τῷ 71, — lin. 95. B. habet 
lov οτερεὰν γωνίαν συστήσαϑαι, O. acque male Vox» . . . ovréovo- 
ται, — Oz. i0, z. abs. B. — Lin. 12. abjeci γὰρ ante πρὸς, — lin. p. 170. 
16. τὴν δὲ pro καὶ fw τὴν V. P. — lin. 19. καὶ δι᾽ ἴσου ἄρα V. 
P. — lin. 26. ἐστι ab. B. O. — lin. 32. τὰ δὲ τρία... καὶ ὅμοια 
abs. D. O. — lin. 35. ἄρα 0o9. B. O. — Lin. 2. τὸ 44 ab. O. p. 177. 
— lin. 11. διαγωνίας B. O. — lin. 23. τὲ ab. B. O. — lin. 24. 
τένμηταν O. P. Nos secuti B. — Lin, 2. ὄντα ab. V. — lin. 10. p. 178. 
μὲν ab. B. O. — lin. 32. "Eovoo«v ἐπὶ B. — γὰρ ab. V. — καὶ 
ab. B. Ὁ. — lin. 30. Emendandum est ἐφεστῶσαν, quamvis ὑὕφεστ. 


ia edd. omu. reperiatur, — liu, 84, ὧν ἐφεστῶσαι V, — ὧν αἱ 
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voto, B. O. — Lin. 4. xoi ἔτι αὖ IIE ZM - συμπιπτέτωσαν p. 179. 
ἀλλήλαις χατὰ và O P II E οημεῖία;: καὶ ἐπεζεύχϑωσον AZ 440. etc, 
— lin, 8. τὸ ab. O, P. — lin. 12. Quae litteris minoribus addidi 
rerum nexus postulabat. — lin. 12. 20. pro ὧν O, B, habent x« 
αὐτῶν. — ]in. 15, iov. ab. B, O, — lin. 17. μὲν ab. V. — lin. 18. 
πάλιν ab, B. Ὁ. — liu. 19. καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ vy. minoribus excu. 
denda erant litteris cf. ad lin. 12. — lin. 21. τῶν ante £I ab. V. 
— lin. 24. iai ἔσων βάσεων B. O. — lin. 34, καὶ ab, V, — Lin. 2. p. 180. 
post βάσεσιν in B, et O. habemus ἡ δὲ ὑπὸ 4.18 τῇ ὑπὸ I'P4A 
ὄνισος, ad quae in margine B. notatum videmus, Ponit enim 
»exemplum in non prorsus similibus solidis, quod interpres latinus 
»hic omisit,^ (et quidem recte, cum Euclidis esse non videatur sed 
Scholiastae cujusdam.) — lin. 3. εὐθέα ἢ PT B. — lin. 6. Post 
PT habent B. O. xoi πρὸς τῷ 2 σημείῳ τῇ PT παράλληλος ἄνε-- 
στάτω 3| XT, quae superflua sunt, cum paulo infra addatur συμπε-- 
πληρώσϑω ἣ τε PX βάσις. Recte igitur haec verba abjiciuntür in 
V, P. — lin. 17. τὲ ab, B, O. — lin. 18. τὰ δὲ τρία... ἀπεναν-- 
τίον abs. D. O. — lin. 23. καὶ ἐκβεβλήσϑω κατὰ voc, V. — lin. 28. 
μὲν ab. B. O. — lin. 30. Pro ὧν B. O. habent x«i αὐτῶν, — lin. 
33. 34. iov. (o, V. P. — Lin. 5. ἄρα ab. B. — lin, 6. δὴ P. — p. 191. 
lin. 15. 18, στερεὸν post PI ab. V, — lin. 16. βάσις ab. D. O. — 
lin. 20. ἐστι ab. B. O. — lin. 22. Additur ὅπερ ἔδ, 0. V. P. — 
lin. 25. éovc ab. V. — lin. 26. γὰρ ab. B. O. — lin. 27.. ἐπίπεδον 
ab. D. Ὁ, — lin. 35, ἐστ, vo. V. P. — Lin. 12. "Eovoo«v B, O. — p. 182. 
liu. 15. ὅτι pro ὡς ex V. recepit P. — lin. 17. Quod litteris mi- 
noribus adjeci verbum mecessarium hoc loco videbatur, — lin. 19. 
δὲ ab. B. O. — lin. 24. O. P. habent τέμνηται, D. τέτμνηταν ex quo 
nosua profecta est lectio, — Lin. 10. ἐπ᾽ εὐθείαις O, — lin. 15. p. 185. 
Kui ab. B. — lin. 22. παραλληλογράμμῳ ab. V, — lin. 25. 26. voc 
εἰοὺν V. — lin. 26. và δὲ... καὶ ónow abs. B. O, — Lin, 19, ἢ p. 184. 
pro ἥπερ B. O. — xa ante τὸ 4D abjeci cum cod. V. — lin. 21. 
25. uiv ab. V. — lin. 30. Repetitio abest D. O. — lin. 34, ἑξῆς 
abesse non potest, quamvis desideretur in edd. omu. — Lin. 4. p. 185. 
ἐπείπερ V. — lin. 24. V. addit post ἔση haecce; τὰ γὰρ ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψος στερεὰ παραλληλεπίπεδα πρὸς ἄλληλά ἔστιν ὡς αἵ βάσεις. 
haec recepta sunt in P. — lin. 27. 84. ἐστι ab. ἢ, O. — Liu. 3. p. 156. 


ἴσα ἔσονται V. —. ὑπόκεινται edd. omn, — lin. 7. pro ἄλλο δέ τι 
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V. habet ξξυϑεν δὲ, — lin. 8. λόγον" ὡς ἄρα τὸ 4D B. O. — lin. 
21. καὶ ab, B. — lin. 25. γὰρ ab. V. — lin. 32. Yoov ἄρα καὶ τὸ 
ete, B. O. — lin. 34, vox; x«i ἔστω B. O. — lin. 35. ἐστὲ ab. B. 
Ο. — τὸ recepi ex B. — Lin. 2, τοῦ τοῦ emendavi secundum V., 
qui habet τούτου. — lin. 5. οὖν ab. V. — lin. 9. βάσις ab. V. — 
lin. 13. τὸ I'd» ἐστί V. — lin. 14. πρὸς τὸ ΓΦ, οὕτως B. O. — 
lin. 16. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 17. Edd. addunt ὅπερ i0. ὃ, — lin. 
21. βάσεων ab. V. — ἐπίπεδος B. ἐπίπεδον O. — lin. 23. σημεῖα 
ab. V. — lin. 29. γὰρ ab. V. — lin. 33. ἐστὴν ab. B. O. — Lin. 11. 
οτερεοῦς ab. B. O. — lin, 15. στερεῶν ἄρα DB. O. — lin. 35. αἱ 
ἐφεστηχυΐαν ex emendatione scripsi pro τὰ ὕψη, haec enim semper 
πρὸς ὀρϑὰς esse oportet. — Lin. 3. ἐστὲ ab. DB. O. — lin. 9, ὧν 
αἱ ἐφεστηκνῖαν emendavi pro vulgato z«i, — lin. 11. recapitulatio 
ab. in edd. omn. — lin. 22. Verba ὑπὸ τῶν χαϑέτων post σημείων 
ejeci cum cod. V, — zi τοῖς ἐπιπέδ, D. — lin. 27. περιέχουσαι 
γωνίας B. O. — liu. 30. εἰλήφϑωσαν B. O. — Lin. 2. τὰ ab. B. 
O. — lin. 10. Kei ab. V. — lin. 12. 16. 18. 25. 35. tow; ab. D. 
O. — lin. 20. τὰς ab. V. — lin. 26. ἐστιν ἔση οὕτως V, οὕτως ab. 
in O. P. Attamen hoc verbum Scholiastae esse videtur ejusdem, 
qui totam, quam uncis inclusimus demonstrationem hoc loco non 
necessariam addidit. — lin. 29. τὸ ἀπὸ τῶν AX V. — τοῖς ἀπὸ 
vhs 4Κ O. — lin. 81. τῆς ab. V. — Lin. 2. 20. àovw ab. D. O. 
— lin. 4. 705 ante τῇ positum B. O. — azóxeve DB. O. — lin. 7. 
δύο ταῖς V. — lin. 13. ἐστ. vc. B. O. — lin. 14. I'BK γωνία B. 
O. — lin. 15. ἐστ. vo, V. — lin. 16. ταῖς ab. V. — lin, 20. ἕξουσιν 
emendavi. Vulg. ἕξει, — lin. 30. τῆς ab. V. — Lin. 2. Recapitulatio 
abest O. B. V. — lin. 6. εὐθύγραμμον ab. V. P. — lin, 10. Additur 
oz. 00, 0. V. — lin. 22. περιεχομένη ὑπὸ τῶν ΔΗ etc, V. — lin. 
25. κείσθω ab. V. — lin. 28. στερεὰ γωνία ἣ abs. D. O, — lin. 32. 
ἑκατέρα τῶν 44 EL NX. P. — Lin. 3, 14. ἔστε ante τὸ ab. B. O. 
— lin. 7. ἐφέστασιν B. V. — lin. 17. post στερεὸν V. habet παραλ- 
ληλεπίπεδον, sed D. habet στερεὸν καὶ τὰ ἕξης, ut fiuis demon- 
straüionis et recapitulatuo theorematis desint, — lin. 23. 32. ovegec 
ab. B. O. — Lin. 2. ὅμοιον post 41' positum est. D. O. — lin. 7. 
καὶ ὡς ἄρα V. P. — lin. 19. Recapitulauo ab. D. — Lin. 2. χάϑε- 
vos ἔστω V. — lin. 6. ἐστιν ab. DB. O. — δὴ ab. V. — lin. 9. 


δυσὶν ab. V. — ὅπερ ἄτοπον D. O. — lin. 12. Abest reca- 


p. 187. 


p. 190. 


p. 191. 


p. 19? 


p. 195. 


p. 194. 
p 199 
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pitulatio B. O. — lin. 15. 19. 20, 26, κύβου pro στέρ. παραλλ. V. 

— lin. 24. ἐκβεβλήσθωσαν B. O. — lin. 25, τῶν ἐπιπέδων τομὴ B. 

O. — lin. 27. ὅτι αὖ TX ,.. τοῦτ᾽ fou» abs, V. P. — lin. 28. 

von ἐστὶν post TY ponunt B.56. E πὰ. 2; βάσει τῇ TE B. O. — p. 196. 
τὸ δὲ Z[ZT B. O. — lin. 3. ἐστὸν 7o, V, P. — lin. 4. Voc ab. B. 

O. — lin. 5. γωνίᾳ ab. B. O. — lin. 8. vé adjiciendum putavi, — 

lin. 12. ἐστὲν ab. B. Ο, — εἴληπται scripsi cum B. — edd. cet. habent 
εἰλήφϑω. In cod. V. abs. verba καὺ εἴληπται... .. παράλληλός j 

ἔστιν ἡ AE τῇ DIL — lin. 13. Illa, quam secuti sumus lectionem 

cd. D. εἴληπτν. coegit, ut emendaremus: ἐπιζευγνύουσιν αὐτὰ pro 
vulgato ἐπεζεύχϑωσαν. — Yin. 16. 74 μὲν ὑπὸ V. P. — lin. 17. Ἦ 

δὲ ὑπὸ ATT N. P. — ἔση ab. V. — lin. 22. ἄρα ab. V. — lin. 23. 
πλευραῖς ab. B. O. — liu. 25. 'Ed» ἄρα κύβου καὶ τὰ ἕξης V. — 
Lin. 7. Καὶ ab. V. — Lin. 15. ἐστι ab. V, — lin. 19. γωνίᾳ ab. V.p.197.198, 1 
— lin. 24. 26. ἐστὸν io, V. P. — Lin. 2. ἄρα ἐονὶ V, P. — lin. 7. p. 199. | 
vii; ab. B. O. — lin. 11. τετράγωνον ab, B. O. — lin. 15. ὅπ. 20. δ. 

abs. B. — lin. 20. ὡς ὃ AB DA xvxà. πρ. v. EZ IIO κύκλ. οὔτ. τὸ 

ἀπὸ τῆς 154 τετρ. mg. v. ἀπὸ τῆς ZO V. — lin. 23, μή ἔστιν ὃ 

ADI κύκλι etc. ut supra V. — lin. 26. τετράγωνον ab. V. — lin, 

30. τὸ δὲ ἐγγ. B. — lin. 33. εὐθείας ab. B. O. — διαγάγωμεν B. 

O. — lin, 34. ὑπο τὸν x)xÀ. O. — Lin. A. 17. ἡμίσεως in ἡμίσους p. 200. 


mutandum esse videtur. — lin. 12. τὰ ἀπὸ τῶν O. P. — lin. 13. | 
εὐθειῶν παραλλήλων B. O. — lin. 15. καϑ' αὐτὸ (sic) B. — lin. | 
21. vue ἀποτμήματα τοῦ κύκλ. habet V. — ceterae edd, vw τρμή:-- | 
pvc x)xÀ. ex priori mea orta est. emendatio τινά πότε μιμήματα, | 
quae errore typothetae in vu'& σμήματαά z0ve mutata est. — lin. 24. | 
τοῦ Σ᾽ ὅτι DB. O. Euclidis haec esse non videntur, qui nusquam ᾿ 
libri numernm exhibet. — lin. 26. καὺ τοῦ xov«À ., ἢ τὸ ἥμισυ 

abs. V. — Lin. 11. ὃ ab. in edd, omn. — lin. 10. ἐστὸν (bis) ab. p. 201, - 
D. O. — lin. 17. 18. τῆς ab. V. — lin. 24. 3oriv ab. V. — lin. 27. 

κύκλος ab. V. B. — lin. 29. τετράγωνον ab. V. P. — lin. 31. ἐδείχϑ. 

ἀδύν. D. O. — Mou ab. B. O. — Lin. 2. τετράγωνον ab. V. — p. 202, 
lin. 9. ὁ ab. O. — lin. 16. ἄρα ab. V. — lin. 18. τὸ Σ' τοῦ etc. 

D. O. — lin. 20. ἐστὸν ab. B. O. — lin. 22. ὅπ. i0. δι abs. B. O. 

— lin. 25. 32. Verborum ordinem hoc loco mutandum existimavi. 

Vulgo enim legimus: δύο πυραμέδας ἴσας ve καὶ ὅμοιας ἀλλήλαις, 


τριγώνους βάσεις ἔχουσας καὶ ὁμοίας (B. ὁμοίως) «ἢ ὅλῃ καὶ 
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εἷς etc. — lin. 32, V. habet. ες δύο πυραμίδας ἴσας τε xai ὁμοίας. 


ἀλλήλας καὶ τῇ ὅλῃ τριγώνους ἕξουσας βάσεις, Ex qua lectione mea 
prodiit emendatio. — Lin. 3. ἔστιν ab. B. — lin. 6. K«i ab. V. — 
lin. 10. 22. 30. 32. ἐστι ab. B. O. — lin. 12. Ἔστι δὴ O. — lin. 
18. vé ab. V. — lin. 22. περιέξουσιν V. P, — lin. 26. ἔστιν ab. V. 
— lin. 29. Zoo» xai δμοιόν ἔστιν B. O. — Lin. 2. 9. 11. ἐστὶ ab. 
B. O. — lin. 5. 40.4 τριγώνῳ B. O. — lin. 8. οὖσαι ab. B. V. — 
περιέξουσιν V, P. — lin. 16. 30:79. oy. B. O. — lin. 18. ὥςτε 
πυραμὺς . .. κορυφὴ δὲ τὸ O σημεϊον exciderunt V. — lin. 25. 
ἐὰν δίο πρίομ. ἰσούψ. ὦσι B. O. — lin. 28. ἔσα sioiv B, O. — lin. 
28. 2owi post ἄρα ab. D. O. — Lin. 2. οὗ βάσεις O. — lin. 4. ὧν 
βάσις O. — lin. 5. x«i ab. B. O. — lin. 7. 27. μὲν adjeci. — lin. 10. 
12. 18. 21. 23. uiv ab. V. — lin. 30. πυραμέδας ἔσας ἀλλήλαις καὶ 
εἰς δύο etc. — Lin, 7. καὶ τῶν ys»... deb γίνηται abs. V. — lin. 9. 
ἔστιν D, — liu. 18. καὶ τῶν γεν. «cb γιγνέσθω abs, V. — lin. 23. 
πάντα ab. V. — lin. 25. ἐστιν ab. edd. omn. — lin. 27. τρίγωνον 
ὅμοιόν ἐστι τῷ ῬΦΖ τριγ, B. O. — lin. 29. τῇ pro τῆς (bis) D. 
O. — lin. 33. εὐθύγρ. ab. V. — Lin. 3. τρέγωνον post ZLEZ ab. 
B. V. et additum est post ῬΦΖ; in O. P. semper additur, — lin. 7. 
ἔστι ab, V. — lin, 20. παραλληλογρ. additum est a me. — lin. 29. 
τὸ post δὲ item. — Lin. 7. (oov γὰρ... P«Z abs. D. O. — lin. 9. 
vC ab. in edd. omn. — lin. 13. δὲ mutavi in δὴ. — lin. 16. ὅπ. 
70, δὶ abs, B. — Finis hujus theoremats inde a linca 13. p. 207. 
mutatus legitur in Cod. V. uuoque ex aliis a Peyrardo collatis, Pro 
Kai 3x εἴς. habemus: Ὥς δὲ τὰ εἰρημένα πρίοματα πρὸς ἄλληλα, 
οὕτως τὸ πρίσμα οὗ βάσις μὲν τὸ KDEA παραλληλόγρ. ἀπεναντίον 
δὲ ἡ OM εὐθεῖα, πρὸς τὸ πρ., οὗ f. u. τὸ ΠΕῈΦΡ παραλληλόγρ., 
ἄπεναντ, δὲ 5| ΣΤ εὖὐϑ. καὶ τὰ δύο ἄρα πρίσματα, οὗ «vs βασ. μὲν 
τὸ KBE4 παραλληλόγρ., ἀπ. 0, ἡ OM, καὶ οὗ B. μ. τ. ART" voty. 
ἀπ. δὲ τὸ OM πρὸς τὰ πρίσματα οὗτε D. u. τὸ ΠΕΡΦ, ἀπ, ὃ. 
ἢ XT sS0., καὶ οὗ f. μ. τὸ POZ vo. ἀπ. δὲ τὸ ΣΤΥ, καὶ ὡς ἄρα 
7j ABIT βάσις πρὸς τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτως τὰ εἰρημένα δύο πρίσ-- 
ματα πρὸς τὰ εἰρημένα δύο πρ. Καὶ ὁμοίως, ἐὰν διαιρεϑῶσιν et 
OMNH, STTH πυραμίδες εἴς ve δύο moloueve καὶ δύο πυραμί- 
. δας, ἔσταν καὶ ὡς ἢ OMIN βάσις etc. quae habemus p. 208. lin. 2. 
usque ad lin. 9.... Z/EZ βάσιν, οὕτως «d τέσσαρα πρίσματα πρὸς 


^ » 
v& τέσσαρα πρίοματα. “Ὁμοίως δὲ κἂν τὰς ὑπολειπομένας πυραμί-- 


p. 


P. 


203. 


204. 


. 209. 


. 206. 


. 207. 


. 208. 
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δὰς διέλωμεν εἴς τὲ δύο πυραμίδας καὶ slg δύο πρίσματα, ἔσται ὡς 

ἣ ABT βάσις πρὸς τὴν ZEZ βάσιν, οὕτως τὰ ἐν τῇ 4DIII πυρα- 

μίδυ πρίσματα πάντα πρὸς τὰ ἐν τῇ ZLEZ πυραμίδι πρίομιατα πάντα 
ἰσοπληϑῇ. "Om. ἔδ, δ. — lin. 17. Verbum λῆμμα ab: B. — lin. 19. 

μὲν addendum censui. — lin. 21. toíy. ab. V. — lin. 22, οὕτω B. 

.— lin. 23. γενοήσϑω B. — lin. 24. τρίγωνα ἐπίπεδα B, O. — lin. 

25. τυγχάνουοι B. — Lin. 3. αὖ ab. V. — lin. 5. 9. ἐστι ab. V. —. p. 209. 
lin. 8. ἐσοῦψη x«i πρὸς V. — lin. 9. Vulgo καὶ τὰ ἡμίοη ἄρα 

ἐστὶν (ἔσται B. O.) ὡς ἢ εἴς. Sed eum, quem constitui verbo- 

rum ordinem rei aptiorem habeo. — lin. 19. βάσιν ab. B. O. — 

lin. 29. μείζονά τε B. — lin, 30. 7ιψόμενον edd, cet, — lin. 31. δὲ- 
ηρήσϑωσαν πυραμίδ. op, B. O. — lin. 33. ἐλάσσους B. O. — Lin. 2. p. 210. 
«Ἱελήφϑωσαν edd. cet, — ἕνεχεν V. — lin. 8. 421 ὡς B. O. — 

lin. 19. 29. 201i» ab. B. Οἱ — Lin. 2. éoviv ab. B; O. — lin, 8. i p. 211. 
ἄρα etc. abs. B. — lin. 14. πυραμέδες πολυγώνους ἔχουσαν βάσεις τὰς - 
4814} ZHOKA, κορυφὰς δὲ và etc. B. Ο. — lin. 14. B. O. et 
codices ceteri excepto: V. et uno alio habent: Ζιηρήσϑω γὰρ 4; 

μὲν ABIAE βάσις εἰς và ABD ATA AAE τρίγωνα, 7, δὲ ZHOR A 

εἰς τὰ ΖΗΘ ZOK ZK.4 τρίγωνα, καὶ νενοήσϑωσαν ip^ ἑκάστου 
τριγώνου πυραμίδες ἱσοὐψεϊς ταῖς ἐξ ἀρχῆς πυραμέσι, Καὶ ἐπεί 

ἔστιν ὡς τὸ J4DI' τρίγωνον πρὸς τὸ “4 ΓΖά τρίγωνον οὕτως εἴς. --- 

lin, 23. — 24. ὡς τὸ JB TA τραπέζιον πρὸς τὸ 4 ΓΖ τρίγωνον B. 

O. — lin. 26. óc τὸ “14 τρίγωνον πρὸς τὸ AAE τρίγωνον B. O. 

— lin. 83. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς etc. B. O. — Lin. 8. τριγώνους p. 212. 
scripsi cum V. pro vulgato τρίγωνα, — lin. 4, καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 

ὕψος, — lin. 6. ἔστιν ἃ me insertum est. — μὲν item. V, habet: 

AA ὡς ἣ 448 βάσις πρὸς τὴν ABIAE βάσιν, οὕτως ἣν ἢ 4A4EM 
πυραμὶς πρὸς τὴν 48 IAEM πυραμίδα καὶ διΐσου ἄρα etc, — lin. 

13. μὲν P 16. πάλιν ab. V. — ἄρα ab. B. — lin. 19. 7Iv- 
ραμίδες ἄρα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ etc. habent O. P, Tota recapitu- 

latio abest in Β,, in qua tamen legimus ὅπ. i0. δι — lin, 28. ἔχουσ, 

βάσ,. N. P. — lin. 29, Kc? ab. V. — lin. 31. ἐστιν ἡ 84 N. P. — 

ἐστυ ab. B. Ὁ. — Lin. 3. 4, ἐστε ab. DB. Ὁ. — lin. 10. δέ ἐστιν», 213. 
αὐτοῦ V. P. — lin. 23. βάσ. ἔχ. B. O. — ὅπ. ἐδ. δι hoc loco a 

me additum et his verbis Καὶ ἐπεὶ Corollarium inchoatum est, 

quod quidem in ceteris edd. incipit ἃ verbis ^E» δὴ τούτου etc, — 


lin. 27. 29. μιέν ἔστι abs, V. — ἐστι ab, B, P. O. — lin. 29. περιέ- 
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gorvté cdd. cet. — lin. 31. 32. μὲν a me additum est. — lin. 35. 
Verba.ó, i9. 9, abs. V. B. — Lin. 3. τὴν βάσιν τὴν αὐτὴν B. O. 
— ]in. 4, τὸ ab. B. V. — lin, 5. ἡ βάσις τοῦ πρίσματος καὶ TO 
αὐτὸ (τὸ αὐτὸ καὶ V.) ἀπεναντίον edd, cet, — lin. 7. καὶ τὰ ἀπ- 
svayrtioy τὰς ἀπεναντίον B,» — τὰς ἀπεναντίον O, P. — V, habet: 
x«i διαιρεῖται εἰς πρίσματα volyove ἔχοντα τὰς βάσεις καὶ τὰ ἀπ- 
ἐγὐαντίον καὺ ὡς ἡ ὅλη βάσις πρὸς ἕχαστον ὅπερ ἔδ. δ, — lin. 20. 24. 


ἐστὶν. Ὁ, B. O. — lin. 21: γωνίῳ «Ὁ, B. Ὁ. — HBI' γω- 


vie Ὁ. P. — ἴῃ. 80. παραλληλόγρ. ab. V. — lin. 32. 33. voc τέ 


ἐστι καὶ Op, B. O. — Lin. 3. περιέχονται B. O. — lin. 4. ἐστὲ ab. 
B. O. — lin. 15. ἄρα ab. B. O. — lin. 17. ὅπ. ἔδ. 0, abs. B. — 
lin, 92. εἰς * εἰς τὰς αὐτὰς * τὰς £v αὐταῖς sic B. varietatem lectio- 
num indicat. — lin. 24. xc? εἰς ἴσα DB. O. — lin. 27. βασ, iz. B. 
O. — lin. 28, οὕτω B. O. — lin. 32. πυραμέδα ab. D. O. — Lin. 4. 
ἤπερ πλευρὸ πρὸς πλευρὰν, — lin. 12. ἔχουσ. βάσ. B. O. — lin. 29, 
βάσιν ab. V, — Lin. 6. ἄρα post O. Y, — lin. 20. παραλληλόγρ. 
post 7.1 ab. B. O. — lin. 22. μὲν ab. V. — lin. 26. βάσις ab. Ὁ. 
— lin. 28. παραλλ. vw. ab. B. O. — lin. 30. àoww ab. B. O. — 
lin. 33. στερεοῦ ab. V. — lin. 94. ἡ &oe AABI'H . . . πυραμίδι Vos 
ἐστὲ B. O. — Lin, 11. ἔοταν B. O. — lin. 24. hic ἀνιστώμενα in 
edd. cet. sed non supra. — πρίοματα in edd. O. B. post. παραλλη- 
λεπίύπ. legitur. vi in P. habemus ἀνιστάμενα στερεὰ παραλλὴηλεπί- 
πέδα πρίσματα ἐσοῦψῆ. — lin. 95. τὰ δὲ ὑπὸ. .. ὡς αἱ βάοεις" 
abs. b. O. — lin. 28. ézi τοῦ edd. omn. — lin. 28. ἄρα κύκλου 
B. O. — lin. 24. κύχλου ἰσοῦψές B. — Lin. 9. 25. ἐφ᾽ ἑχάστου 
edd. omn. — lin. 16. ix αὐτῶν item. — lin. 20. ἀποτμήματα item. 
— lin. 27. τινὰ ἀποτμήματω item. — Lin. 2. ἐστι ante τῆς ab. B. 
O. — lin. 8. ἐστον ab. B. O. — οὐκ ἄρα ἔσταν B. O. — lin. 9. 
τριπλάσιος V, P. — lin. 10. τριπλάσιός ἐστι B. O: — ἐστιν ἢ τρι-- 
πλάσιος V. Ῥ. --- lin. 21. neob τὸν κύλενδρον πὲεριγράψωμεν vevQ. 
B. O. — lin. 23. τετραγώνου ab. B. Ο. — lin. 35. μὲν addidi. — 
Lin. 2, 40'aàb. V, — 1i». 19. 299^" favro V. P. — lin. 15. ἐφ᾽ 
ἑχάστου edd. omn. — lin. 17. «wc τιήματα B. O. P. — τινα ὕπο- 
τμήματα V. — lin, 25. μέρος ἔἐοτι B. O. — lin. 31. ἐστιν ab. D. 
O. — Lin. 8. cow post uiv abjeci cum. V. — lin. 11. xóvov ab. 
B. O. — lin. 12. ?ovo B. O. — lin. 13. 4) πρὸς B. O.. — lin. 28. 


μὲν addidi. — Praeterea verba 7j ἄρα πυραμὶς, τοῦ κώνου abs. 


Ρ . 


p. 


P . 


214. 


;/219, 
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V. — Lin. 5, μέρος ab. V. — lin. 6. xo 9? ἑαυτὸ V, P, — lin. 9. p. 223. 
ἀεὶ τουτὸ, — lin. 10. ἀποτμήματα edd. omn. — lin, 11. ἔστιν 
ἐλασσ, — lin. 13. μὲν addidi, — lin. 17. . . .X πολύγωνον B. — 
Lin, 10. ἔστιν ab, D. O. — lin. 18. 27. κύκλον ab. D. — lin. 20. p. 224. 
κώνου ab. B, — lin, 23. ἐδείχϑι, ἀδύν. D. O. — lin. 29. οὕτως ab. 
V. — lin. 35. ὅπ. i0. δ. abs, B. — Lin.3. πρὸς ἀλλήλ. abs. B. — p. 225. 
lin. 8. κώνων ἢ κυλίνδρ. DB. O. — lin. 9. 11. ἐστιν ab. B. O. — 
lin, 14. μὴ ἔχη V. — lin. 17. ἢ (ab. O.) τριπλασ. λόγ. ἢ πρ. μεῖ- 
Co» B. O. — lin, 18. πρὸς ἔλαττ, πρόν. D. O. — lin. 22, πυραμὲς 
ἰσούψης τῷ xov. D. Ο, — lin. 33. μέρος ab. B. O. — Lin. 5. vwe p. 226. 
ἀποτμημ. edd. omu, — liu. 14. ἀνεστάτω ἀπ᾿ αὐτοῦ πυραμίς B. 
O. — lin. 28. xe? yov . . . ἔσαν abs, B.; item V., in quo dide 
sequentia 0QO. 7. ἑκάτ, nou leguntur, — lin, 30. ἐστὲ ab. B. O. — 
Lin. 4. 10. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 11. Καὶ ἐπειδὴ διὰ B. O. — p. 227. 
Lin. 8. ἐπὶ τὸ Καὶ εὐθείας V. P. — lin. 4, ἀνιστάντες ἐπὶ τῶν τρι7. p. 228. 
p. O. — lin. 5. τὴν αὐτὴν κορυφ. V. — lin. 10. Καὶ ὡς ἕν V. — 
lin. 12. 7j ab. edd, omn, — lin. 14. μὲν item, — lin, 16. τὸ ab. B. 
O. — lin. 18. πολύγ. ab. V. — lin. 19. 26. 32. σημεῖον ab. V. — 
lin. 19. 23. μὲν item. — lin. 22. xc; ab. B. O. — lin. 25. ἐστιν 
ab. B. O. — lin. 28. zoàsy. ab. V. — lin, 31. ἔστιν ab. V. — 
Lin. 6. iow» ab. D. O. — lin. 7. μέν ἔστιν abs, V. — lin. 8. σημεῖον p. 229, 
ab. V. — lin. 9. ἐστιν ab. V. — lin. 22. ὃ ab. edd. omn. — «vog 
ἄρα B. O. — lin. 31. οὕτως ab. B. V. — lin. 34. Post αὔτῳ ad- 
ditur in B, O. P. ἐδείχϑη γὰρ πᾶς κῶνος κυλίνδρου τρίτον μέρος 
τοῦ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχόντος αὐτῷ καὶ ὕψος ἴσον. Hoc Scholiastae 
cujusdam certe additamentum, quod abest in V. abjiciendum existi- 
mavi. — Lin. 3, ὅπ. 20. 0. abs. B. — lin. 7. οὕτως ab. B. — lin. p. 230. 
11. τῷ ὄξονν V, P. — τὸ HO ἐπίπεδον abs, D. O. — lin. 12. ἔστιν 
ab. D. O. — lin. 16. μιὲν ab. V. — lin. 18. Post ΖΞ £M D. O. 
habent: ze? διήχϑωσαν διὰ τῶν AINXM σημείων ἐπίπεδα παράλληλα 
τοῖς 4B ΤΓ4 καὶ νενοήσϑωσαν iv τοῖς διὰ τῶν J4NZM ἐπιπέδους 
περὺ κέντρα τὰ AINZM κύκλον οὗ OII ΤΣ TY ΦΧ ἴσοι τοῖς ABI 
καὶ νενοήσϑωσαν κύλινδρον οὗ ΠΡ̓ῬΙ AT "TX, Koi ἐπεὶ ete, — 
lin. 23. — 24, «ui oí IIP etc. V. — lin. 27. &AMjAow ab. B. 
O. — xoi oí ΑΝ N. P. — lin. 28. ὅσον καὶ ἀλλήλ, B. O. — lin. 
29. oov τὸ πλῆϑος τῷ πλήϑει" ὅδσαπλ. etc, V. — lin. 91. ἔστιν a 


me additum, — Lin. 3. ὕἴσος 29i D, O. — lin, 5. ὃ 4 ἄξ, τοῦ p. 251. 
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KM ἀξ, — καὶ ὃ ΠΗ͂ κχυλ. τοῦ HX xv. B. O. — lin. 7. ὄντων 
phy. B. O. — lin. 11. κύλινδρος ab. B. O. — lin. 21. κύκλων ad- 
didi. — lin. 22. ἐστιν ab. B. O. — lin. 27, ἐννοήσθω V. — lin. 31. 
εἰλλήλοις ab. V. -— Lin. 7. τριπλάσιον (τριπλάσιον B. O.) γὰρ... 


τῶν κώνων abs. V. P. — lin. 9. τὸν ab. O. P. — lin. 10. τῶν Δ}. 


B. O. — lin. 21. τοῦτ᾽ ἔστιν ὡς B. O. — xot ἐστιν ὡς V. P. — 
lin. 25, Ἔστιν ἄρα καὶ B. — lin. 29, ἀντιπεπόνϑασιν B. O. — ἀν- 
τιπεπονϑέν N. P. — lin. 32. τὸ MIN μεῖζον B. O. — καὶ ab. B. — 
lin. 33. post 74M B. habet x«i χκείσϑω τὸ AK ὕψει ἴσον τὸ IIM. 
— Lin. 3. παραλλήλῳ τοῖς τῶν ΕΖΗΘ PO κύκλων ἐπιπέδοις V. P. 
— lin. 7. ἄλλος δὲ — κύλινδρος ab. V. — lin. 10. κύλινδρον ab. 
B. O. — lin. 11. βάσιν ab. V. — lin. 13. κύλινδρον addidi. — 
lin. 16, x«? ab. B. O. — lin. 32. ὕψος ab. B. O. — lin. 35. ὕψος 
ab. V. — Lin. 4. κύλινδρον ab. V. — lin. 6. Τῶν ἔσων etc. tota 
recapitulatio ab. edd. omn. quae tamen ultima verba Oz. ἔδ. ὃ, re- 
servarunt. — lin. 15. τὲ ab. B. τὲ καὶ ἀρτιοπλ. ab. O. — lin. 19. 
εὐθεῖα ab. B. O. — lin. 23. addidi ποτε. — lin. 27. ἐστιν ab. O. 
— lin. 31. 'Eà»v δὲ B. O. — lin. 33. τὲ ab. V. — Lin. 3. ὅπ. 19. 
δεῖξαι B. — lin. 6. στερεὸν πολύεδρον. — lin. 8. κατὰ τὴν περιφέ- 
θειαν, — lin. 16. ἐγένετο B. O. — καὶ ab. B. O. — lin. 923, zi- 
ϑειῶν ab. V. — lin. 29. τὲ ab. V. — lin. 32. ἐπιζευχϑεῖσα recte 
B. Ὁ. sed male O. P. ἐπεζευχϑεῖσα. — Lin. 6. ἔστωσαν B. O. — 
lin. 9. 099. ἐστ. B. O. — lin. 12. BEZ ab. O. P. — 8.524 ab. B. 
— lin. 14. ΚΑ ab. B. — lin. 23. κύκλων adjeci. — lin. 35. x«i ab. 
B. O. — Lin. 10. ἑκατέρα B. O. — lin. 11. xoi ab. B. O. — lin. 
21. καὶ ini.. ἡμισφαιρίου abs. V, — liu. 22. συγγεγρ. V. — lin. 23. 
piv ab. B. O. — lin. 26. δὴ item — lin. 27. ἐφάπτεται B. O. — 
lin. 35. ὀρϑή ἐστιν ἡ AJ, ἡ 4 ὥρα B. O. P. sed nostra tuetur 
V. dr 2. ἑχατέρας O. — lin. 3. ἔσον ἄρα χαὺ τὸ B. O. — 
lin. 4. ἀπὸ τῆς ab. Ο. — lin. 23. Koi ab. V. — 7909 mutavi in 
54v«. cum linea O4» jam adsit. — ἀπὸ τοῦ KO V. — lin. 27. 


δὴ ab. V. — lin. 29. τῶν item. — lin. 31. Καὶ ἔτι ἐστὶ B, — 


P. 


232. 


p. 233. 


P. 


P. 


Koi ἔτι Ο. P. — Nostrum tuetur V. — lin. 32. τῶν ab. B. O. — 


Lia. 14. ue V. — lin. 16. Adest demonstratio altera, quam p. 


vide in app. — lin. 26. σφαίρας ab. O. — lin. 30. ἄρα πυραμ. 


B. O. — Lin. 3. 6. τὸ ab. V. — δὴ ab. V. cet. edd. habent δὴ. p. 


— lin. 9. ἑτέρας ab. V. — lin. 11, καὶ ab B. O. — lin. 12. σφαίρᾳ 
IE [95] 


234. 


291. 


. 238. 


230. ' 


240, 
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item. — lin. 14. ἔχεν B. O. — lin. 16. O. P, addunt ὅπ. ἔδ. 9. — 
lin. 20. ᾿Εννοήσϑωσαν. — lin. 24, ἡ J4BI'... πρὸς τὴν EZ ab. 
B. O. — lin, 27. τριπλ. Aóy. ἢ, πρ. μείζ, B. V. — lin. 29. ἐννοήσϑω 
ἡ AEZ τῇ εἰς. V. — Lin. 6. καὸ ab. B. O. — lin. 7. λόγον ἔχει 
V. — lin. 11. ἄρα ab. V. — lin. 17. ὅπερ ἀδύνατον ab. B. V. — 
lin. 31. Verba ὡς ἔμπροσθεν ἐδείχϑη in V. P. post τῆς 4ΕΖ 


(lin. 33.) seripta sunt. — lin. 33. vw« ab. B. O. — Lin. 2. vwe. 


ab. B. O. — lin. 7. 4i ἄρα etc. haec recapitulatio abest in edd. 
omn, quae tamen habent ὅπ. 30. δ, — Lin. 7. ἡμισείας τετραγώ-- 
vov V, — lin. 10. τὸ AT' edd, ceterae. — τῆς 4DI' V. — lin. 11. 
τῇ AB ἡμίσεια DB. O. — τῆς 48 ἡμίσεια N. P. ex quo conjectura 
mea τῇ τῆς 4B ἥμισείᾳ ἴση. — lin. 14. “ναγεγράφϑωσαν B. O. — 
τετράγῳνον B. — τετραγώνων O. — lin. 22. τῇ 440 B. O. — lin. 
24. τοῦ TO ab. O. — Lin. 2. διπλ. τοῦ I'O B. O. — lin. 4. ὅλον 
ab. V. — lin. 8. ἄρα ab. V. — lin. 13. γράμμη ab. B. O. — 
lin. 16. ἡμισείας τετραγώνου B. O. — lin. 24, τοῦ 431 B. O. — 
lin. 27. ἀπὸ ἕκατ. B. O. — lin. 28. τὸ ἐν τῷ AZ σχῆμα V. — 
lin. 29, διήχϑω 4 BE V. — lin. 30. τὸ ἀπὸ... πενταπλάσιόν ἐστε 
ab. B. — lin, 81, τῆς ΑΓ τοῦτ᾽ ἔστι 33:42:05. mi ne 86. ἄρα 
ἐσεὶ V. lin. 34, τῆς «δὲς :abest. ὙὐπτΊδου σὰ dig. coti Bs d 
O. — lin. 20. Titulus λῆμμα ab. B. — lin. 23. τῆς 1:4 διπλῆ. 
B. O. — lin. 25. πενταπλάσια ἄρα τὰ ἀπὸ τῶν etc. V. P. quam 
^veram lectionem nescio quo errore in textu cum falsa illa, quam 
habent B. O. permutavi. — lin. 29. διπλασία τῆς I.4 B. O. — 
lin. 31. μεῖζον ab. V. — Lin. 10. τὸ 4 ΓΎ. SAT UT 14. διπλοῦν 
ab. B. O. — lin. 15. ἄρα ab. B. O. — ἐστὲ ab. V. P. — lin. 18. 
μὲν ab. V. — lin. 19. τὸ 08... . τὸ ΡΣ ab. V. — lin. 26. ᾿Αλλὰ 
TO ... ἐστὶν ἴσον ab. V. — lin. 29. ἄρα ab. V. — lin. 30. vevga- 
γώνου" 6 EOII ἄρα... ἐστὶ τὸ Z1 abs. B. O. — lin. 33. τὸ ἄρα 
AN 2... HZ τετραγώνου ab. v. P. — Lin. 12. τὸ. Z4T' edd. omn. 
— Jin, 28. x«i τὰ ΓΚ OH τετράγωνα τριπλάσιά iov τοῦ OK 
τετράγωνου καὶ iow ὃ Z4 MIN γνώμων καὶ và etc. V. — Lin. 7. 
αὐτῇ ἴση V. P. — lin. 8. ὅλη ἢ B. Ο. — lin. 12. σημιεῖον ab. B. 
O. — lin. 13. χείσϑω. ab. V. — lin. 18. οὖν item. — lin. 20. τῆς 
item. — lin. 21. τῶν itém. — lin. 22, τὸ μὲν. τῷ...» τὸ δὲ . - τῷ 
B, O. — lin. 25. ἔσον ἐστ. ὅλ. τῷ AE B. O. — Liu. 10, ἐπὲ τὸ Z 
ahs. V. — n. 11. τῇ BA ἡμίσεια ἢ 471 edd. omn. cf. ad p. 243. 


4 


P. 


P. 


P: 


P. 


Ρ. - 


241. 


. 244. 


t2 
L- 
Q 


246. 


Varietas. B. 387 


lin. 11. — lin. 18. ῥητὸν γάρ ἐστιν ἡ B. O. — ἐστιν ab. V. — lin. 23 
ἔστιν addidi. — lin. 24. ἄρα ab. B. — lin. 27. và ἀπὸ τῆς 4r 
ὅσον ἐστὺν V. — Lin. 12. αἱ δύο αἱ V. — lin. 25. γωνία ab. V. — 
lin. 26. καὺ ab. B. O. — lin. 28. γωνέαυς itcm. — lin. 31. iov ab. 
B, O. — Lin. 9. ἔση ἄρα ἐστὶν * vxo J4BI- "Eow V. — lin. 11. 
χαὶ πλευρὰ V, — lin. 12. καὶ ὅλη V. — lin. 17. ἐστι ab. B. O. — 
liu. 18. ὅπ. ἔδ. δ. ab. B. — lin. 30. σημεῖον ab. B. O. — lin. 31. 
Voc siio? B. O. — Lin. 6. ἐστὸν ab. B. O. — lin. 8. γωνίας. ἐκτὸς... 
ABO τριγώνου ab. V. — lin. 9, ἐπειδὴ B. O. — lin. 16. ἄρα γω- 
viu abs. V. — lin 19. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 33. τῶν ab. B. — 
τὸν ab. O. — xüzÀo» ab. O. — Lin. 8, κατὰ τὸ Γ' αν. V. — lin. 
10. x«i ἔστω item. — lin. 17. ἐστὲν a me additum. — liu. 22. ἐγ- 
γραφομένου ab. V. — lin. 23. x«i γωνία ἣ ὑπὸ I'EZ γωνίᾳ «ἢ etc. 
B. O. — lin. 24. γωνίαν ab. B. O. — lin. 31. λοιπὴ ab. V. — 


lin. 82, ἐστὶ ab. B. O. — Lin. 2. ἄρα ab. V. — lin. 3. εὐθεῖα ab. p. 


B. O. — lin. 4. τμῆμα αὐτῆς B. O. — κατὰ τὸ T'ab. V. — lin. 
12. καὶ εἰς τὸν αὐτὸν πεντ. etc. D. O. — lin. 13. πεντάγ. ἔγγεγρ. 
ἐοόπλ. B. O. — lia. 17. τὸ Z σημεῖον V. P. — lin. 26. JIerieyo- 
vov γὰρ B. O. — Lin. 7. μὴν καὶ ab. O. — μὲν καὶ V. P. — D. 
totum comma -AÀàÀ« .. διπλῆ omisit. — lin. 8. περιφερείᾳ ab. V. 
BOUE M diui edis ἀπ᾿ καὶ Meno 0. moi abi V. 
— lin. 21. ἄρα καὶ 7 V. — lin. 26. τὲ ab. V. — 4 πρὸς τὸ 4 
V. — lin. 30. A4 eb 6ci« B. O. — Lin. 9. ἀνάλογος B. P. — lin. 
13. 4 .4B ab. V. P. — lin. 15. τὸ Z αημιεῖον edd. omn. — lin. 22. 
ἐσεί ab. B. O. — lin. 23. ἀνάγονται B. — lin. 25 δὴ ab. O. — 
lin. 26. ἄρα 5; 4D V. P. — lin, 30. ἐστὲ ab, B. O. — lin. 84, 
AÀÀA. og B. O. — Lin. 13. 14. τῆς ab. V. — lin. 16. τεμνομένης 
V. — lin. 18. τῶ Ζ1᾽ B. O. — lin. 27. ἐστὲ ab. B. O. — lin. 28. 
Pro λόγον γὰρ... τῆς KZ V. habet δυνάμεν μόνον. — lin. 35. 
c0 AM V. — Lin. 9. àoiiv ab. B. O. P. — lia. 7. 4j καλουμένη 
ἀποτομὴ a ine adjecta sunt. — lin. S. £ovtv in edd. cet. abest. — 
lin. 9. Ὧν δὴ μεῖζον P. ex V. — lin. 11. Zoo» ἐστὶ B. — lin. 12. 
δίναιαν τῇ IN O. P. Nos secuü sumus ed, B. — lia. 15. ,ujx« 
ab. B. V. — 1m;:25. ἀοσίμμι. B. — lin. 31. zéveo9:« V. — liu. 32. 
τριγώνῳ ab. B. O. — lin. 34. 20v ab. V. — Liu. 8. τριγώνου μίᾳ 
πλευρὰ δυνάμει eic.-edd. omn. — lin. 13. ἡ ab. B. O. — liu. 15. 


μέρ, tor. B. Ὁ. — ἐξάγωνος. B. — liu. 16. πλευρὰ ab. V. — 


P. 


P: 


P. 


P. 


2920. 


251. 


.. 232, 


. 299. 


257. 


. 298. 
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' lin. 18, ἐστὲ recepi ex V. qui non habet ἄρα. — lin. 23. τῆς ab. 
V. — lin. 28, ἐκ τεσσάρων «Qu. ἰσοπλ. ab. B. O. — Lin. 3. yt- p. 260. 
γράφϑω B. O. — lin. 11. τοῦ ab. O. — lin, 12. ἀφαιρέσϑω V. — 
lin. 26, post Z/I' B, O. P. habent ὡς ἕξης δειχϑήσεται. Argumen- 
tatio ipsa addita est in B. et V. iz& γάρ ἐστιν ὡς etc. quae mutavi 
in ἐπειδήπερ ἐστὶν etc. — Haec Verba usque ad lin. 30. πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς. Z1I' desunt in O, P. — lin. 28. 30. τῆς ab. V, — lin. 29. 
ἄρα a me adjectum. — lin. 29. τὴν ab, V. — Lin. 3. avvíoveve p. 261. 
in edd. omn. cf pag. — lin. 4. τριγώνων ἴσων καὶ toonà, B. O. — 
lin. 7. ἡμιολία ἐστὶ δυνάμει V. — liu. 9. τῇ KO rectius B. — 
lin. 18. γίνεται B. — lin. 29. γίνεσθαι Ὑ. — lin. 24, ὁμοίων P. 
vit. typogr. — γινομένων edd, cet. omn, — lin. 25. ἐστιν V. — 
lin. 33. ἡμωλία ἄρα V. — lin. 10. δυνάμει ab. B. V. — lin. 11. 
tori» ab. V. — lin. 19. γίνεσθαι XN, — lin. 24. ópotov γινομένων 
P. δμοίως γινομένων B. — lin. 25. ἐστιν V. — lin. 39, ἡμιολέα ἄρα 
V. — Lin. 4, Praeferendum videtur τὸ εἶναν ; nisi putas, articulo p. 262. 
τὴν ante ὁμοιότητα supervacaneum reddi illud τὸ, — lin. 10. δυνά- 
μὲν ab. V. B. — lin. 14. ἧ καὶ và πρότερω V. — lin. 34. τῆς ab. 
V. — Lin. 3. ἐστὸν ab. O..B. — lin. 8. κορυφὴ V. — lin. 9. av- p. 263. 
φέσταταν scripsi cum V. editt. cet. habent συνίσταται. — lin. 18. 
mA a me additum est. — lin. 22. γωνίας ἔσας B. O. — lin. 25. 
32. ἐστι ab. B. O. — Lin. 5. ὅπ. ἐδ. π. ab. B. — lin. 7. συνεστή- p. 264: 
σασϑαι V. — lin, 8, 5j καὶ τὴν πυραμίδα V. — lin. 11. τριπλῆ B. 
O. — liu. 16. ἑκάστην πλευρὰν B. O. — lin. 19, ἀφηρήσθωσαν ἀπὸ 
ἑχάστης B. O. — lin. 22, συνίσταται edd. omn. — lin. 25. τριπλα- 
οἷα B. O. — lin. 31. διὰ τῶν EH σημείων, — lin. 84, κἄν B. O. j 
— Lin. 4. δὴ ab. V. P. — B. et O. habent δὲ. — lin, 6. πάλιν p. 265. 
ab. V. — lin. 16. ἐστὲ a me additum. — lin. 19, 7 D τῇ KE 
B. Ο. — lin. 23. δοθείσῃ ab. V. — lin. 26, δεῖξαν B. — Liu. 9. p. 266. 
«b ES ... καὶ δμοίως exciderunt V. — lin. 10. «i ab. D. — 
lin. 11. αἱ additum a me. — pro 4414... O44 B. habet EZ ΖΗ 
ἐν νιν KE. — lin. 12. δεκώγωνος B. — lin. 21. ἐπιζευγνύουσαν ini 
v, G, M, εὖθ. V. P. — lin. 23. τέ ἐστι zai mz. B. O. — lin. 26. 


περιγραφομένου 1nale in. edd, omn. — lin. 27, πενταγώνου δὲ ioon. 


B. — lin. 29. ἄρα καὶ τὸ B. O. — Lin. 2, πεντάγωνος B. O. — p. 267. 
lin, 4. τριγώνων ab. V. — liu. 9. τοῦ κύκλου τοῦ EZHOXK. — lin. 


28. ἐστι ab. B. Ὁ. — Lin. 2. ἐστὶ ab. B, O. — τὸ ab. V. P. — p. 268 
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lin. 3. δὴ ab. B. O. — lin. 6. συνέσταται edd. omn. — lin. 11, 
᾿Επειδὴ B. O. — lin. 11. ἐστιν recepi ex V., qui non habet μεέν. ---- 
lin. 20. τὸ ἄρα... διὰ τοῦ 24 ab. V. — lin. 31. τοῦ 7/ pro τοῦ 


41 edd. omn. — Lin. 9, τετραπλασίων B. O. P. Nos secuti sumus P. 


Cod. V. — lin. 10. πενταπλασίων ἄρα ἣ 4B τῆς BI' ἐστὶν B. O. 
--- πενταπλασίων ἄρα ἐστὶν etc. P. Nos secuti sumus cod. V. — 
lin. 15. ἣ 4B vo; B. O. — lin. 16. τοῦ χύχλου τοῦ EZHOK. B. 


O. — lin. 32. ὅπ. i0. δ. ab. B. V. — Liu. 6. τοῦ ante ἔξαγ. ab. p. 


B. O. — lin. 8. ὅπ. id. δ. add. V. — lin. 17. οημεῖα ab. V. — 
lin. 19. τετμήσθωσαν αἵ INO OZ ΘΙ εὐθεῖαι B. Ο. — lin. 20. 


λόγον addunt edd. omn. post μέσον. — lin. 24. ἐκκείσθωσαν V. P. 


— lin. 30. αὐτῆς ab. V. — Lin. 9. ἐστὲν ab. B. O. — lin. 13. ἐστ. p. 


io. B. O. — lin. 17. μέρη τοῦ κύβου B. O. — lin. 29. πλευραῖς 


ab. V. — lin. 31. «oi ab. V. — Lin. 5. τὴν OZ B. O. male. — p. 


lin. 18. 19. ioriv ab. B. O. — lin. 18. τῇ LN B. O. — lin. 27. ἐστὶ 
bis. B. O. — lin. 29. vé ab. B. O. — lin. 34. τὲ ab. V. — lin. 34. 


ὃ καλεῖται δωδεκάεδρον abs. B. O. — Lin. 7. Addunt edd, Z/é- p. 


δειχται ἕν τῷ παρατελεύτῳ ϑεωρήματι τοῦ (c βιβλίου, quod glos- 


sema est. — lin. 8. ἡμέσεια πλευρὰ τοῦ κύβου B. O. — lin. 18. 


269. 


ἔστι ab. B. O. — lin. 25. τῆς τοῦ κύβου πλευρᾶς B. O. — Lin. 5, p. 274. 


τὴς 02... ΟΣ. Haec desunt in B. O. — lin. 9. ἐστὸν ab. B. 
O. -- οὕτως ab B. — lin. 10. τοῖς ὡςαύτως B: O. — lin. 14, τῶν 
ΝΡ Z5 O. — lin. 21. Peyrardus notat, haec se legisse in infima 
pagina codicis Vat, et post verba τοῦ κύβου in textu aliorum duo- 
rum codicum: ῥητὴ γὰρ 7 ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον λόγον vevjmodo 
κατὰ τὸ l. καὶ ἔστω μεῖζον τὸ 4I" προςχείσϑω δὲ ἣ 44 ἡμίσεια 
τῆς AB: δητὴ ἄρα καὶ ἣ 44. Καὶ ἐπεὶ πενταπλάσιον τὸ ἀπὸ τῆς 
14 τοῦ ἀπὸ τῆς 4.3: αἱ ΓΔ 44 ἄρα ῥηταί eov. δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἡ A41, "Py δὲ ἣ 4B, τὸ δὲ ἀπὸ ἀπο- 
τομῆς παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομήν" ἀποτομὴ 
ἄρα ἐστιν d BI'* ἑκάτερος ἄρα τῶν AI'J'D ἀποτομή ἔστι, προς- 
αρμόζουοω δὲ τῆς uiv 41΄ ἡ 24/1 τῆς δὲ ΓΒ ἣ D. Haec ἃ scho- 
laste quodam explicandi causa adscripta esse primo visu nemo 


non judicabit. .— lin. 23. 25. ἢ καλουμένη ab. V. — lin. 25. ὅπ. 


ἐδ. δ. ab. V. B. — lin. 29, V, add. ὅπ. i9. ὃ. — Lin. 3. μὲν ab. p. 27 


V. — lin. 8. AE EB ab. P. — lin. 17. τῆς ab. O. B. — lin. 19. 
τριπλὴ B. O. — lin. 29. ἐστὶ ab, B. O. — τὸ ἀπὸ τῆς A/D B. — 
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Lin. 3. τῇ 4B ἴση B. O. — lin, 19. tori» ab. B. O. — lin. 28. p. 276. 
«ἢ ΚΑ oe... ἀναγέγραπται ab, B. O. — lin. 32, τῆς σφαίρας 1 
διάμ, B. O. — lin. 33. τοῦ ab. B. O. — Lin. 18. τριπλασίων B. p. 277. 
O. — lin. 31. ἄλογοι γάρ εἶσιν ab. B. — Lin. 22. ἐστιν B. O. p. 278. 
Adest demonstratio altera, quam vide in app. — ibidem vide 


Lemma quoddam in edd, hic additum. — lin. 32. συνίσταται V. — 


τεσσάρσιν scripsi cum V. pro vulg. vérg«ow. — Lin. 27. οὕτω B. p. 279. 
O. — Liu. 6. 8. πέμπτης B. O. — Lin. 8. Peyrardus notavit haecce: p.280281. | 
»Hoc ἄλλως in margine Cod. V. est exaratum; deest autem in co- 
»dicibus 2466 et 2342, et in ommibis aliis est in textu. — lini 
ἔστω δὲ τὸ 1'᾿ ἔλασσον abs, V. — lin. 12. καὶ ἔστω ab. V. B. — 
lin. 14. γινέσϑω V. — ὧν a me additum est. — lin. 17, γινέσϑω 
V. — ἂν ab. V. — lin. 20. τῷ 444 .. τὸ £N B. O. — lin. 23. 
τῷ 44... τὸ INA B. Ο. — lin. 24, EA. ᾿λλὰ καὶ τῷ 214 ἴσον 
ἐστὶ τὸ ΑΚ Ο. quae lectio a Gregorio inventa esse videtur, cum 
in ed, B., quam secutus est, linea hoc loco typographi errore ex- 
ciderit. — Lin. 12. 13. 14. οὕτως ab. V. B. — lin. 14, xo alterum p. 282. 
abs. B. O. — lin. 15. Mevgá δὲ καὶ τὸ E τὸ ΑΙ’ ἐπεὶ abs. V. — 
lin. 18, ὅπ. Z0, 0. ab. B. O. — lin. 20. Peyrardus notat: ,,In edi- 
,üonibus B. et O. variae partes hujus ἄλλως insertae sunt in varias 
»partes propositionis 9; in codd, autem V. et 2466 hoc ἄλλως 
,exaratum est in margine; in codicibus omnibus sic ordo se ha- 
»bet, 1, prop. 9. corollarium ; 2, lemma prop. 10; 3, ἄλλως prop. 
»9; 4, prop. 11; 5, prop. 10.“ — lin. 21. μήκεν ab. V, — liu. 23. 
ποιείτω, τὸν δὲ 4 O. — lin. 27. οὕτως ab, V. — lin. 91. πεποίη- 
zt», τὸν δὲ Γ O. — Lin. 3. Ὁ. add. ὅπερ ἔδ. δεῦξαν, — lin. 6. p. 283. 
μήκεν ab. V. — lin. 10. ἀνάλογον. so. V, — lin. 11. 12. Quamvis 
in ed. O. adnotatur Verba i25 ... τὸν 44 desiderari iu. codd, mss. 
ea in iis, quos Peyrardus inspexit non desiderantur, excepto 2466. 
— lin. 16. óc 7àg . . vov Z. Ad haec quoque Gregory eandem 
adnotationem adscripsit; sed auctore Peyrardo unicus Cod. 2466 
haec verba non habet. — οὕτως ab. V. — lin. 19. ὅπ. i0. δ. ab. 
V. — lin. 23, γὰρ ab. V. — lin. 26. sio ab. V. — lin. 27. ἐπεὶ οὖν 
V. P. — lin. 32. ἁπλῶς ὃν ἕτερός τις ἀριϑμὸς πρὸς ἕτερόν τινὰ 
ἀριϑμὸν, σύμμετρά ἔστι τὰ τετράγωνα, τοῦτ᾽ ἔστιν αἱ εὐθεῖαν ἀφ᾽ 
ὧν ἀνεγράφησαν δυνάμει Ο. — lin, 84. αἵ μὲν μήκει σύμμετροι 


πάντως καὶ δυνάμει, αἱ δὲ Ο, — lin. 97. ὅτι αἵ O. — δυνάμει ab. 


, 
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V. — lin. 38. ᾿Ἐπειδήπερ O. — lin. 39. τετράγωνος ἀριϑμ. 7. 
vevg. ἄρ, V. — lin. 40. τῷ μήκει V. P. — Lin. 2. καὶ δύνανται p. 284. 
μήκεν Ὁ, — lin. 5. γάρ sov σύμμετρ, O. — lin. 11. ᾿Επεὶ δὴ O, — 
lin. 12, εἰσ. συμμ. ab. V.; qui habet σύμμι. post δύναμει, — lin. 12. 
δηλαδὴ pro δὴ O. — lin. 15. αὖ γὰρ μήκεν O. — lin. 19. αὐτῇ ab. 
Qupd, 21. Ht. àlterim Scholium adest in omn. codd. Pey- 
rardi. — lin. 22. yàg ab. O. — lin. 30. οὕτως ab. O. — lin. 33. 
O. add. óz. 20. à, — Lin. 8. iow) O. — lin. 9. iovi» ab. O. — p. 285. 
lin. 10. ἣ 24 ἐστὶν O. — lin. 11. Hoc Scholium reperitur auctore 
Peyrardo in eod. 2342, et nihil aliud est nisi propositio 22. aliter 
demonstrata. — lin. 29. 2ovw V. P. — Lin. 6. ὅπ. 20. δι ab. O. p. 286. 
— lin. 10. za? ab. V. — lin. 13. μήκει καὶ δυνάμ, συμμ. O. — 
lina. 15. Hoc Scholium reperitur in codd. Vat. 2466. 2345. 2342. 
2531. — lin. 22. μέσαι ab. O. — lin. 24. οὕτω O. — Lin. 14. p. 287. 
Quae uncis inclusa sunt in hoc lemmate, nou reperiuntur in ed. 
B. — lin. 27. Hoc lemma reperitur in: cod. 2345. O.: ,, Lemma 
»hoc non agnoscunt pleraque exemplaria. B.: ,,Non habet exem- 
»plar alterum.** — Lin. 6. Hoc lemma reperitur in codd. 1038. p. 288. 
2345. 2531. ;, Lemma hoc non agnoscunt codd. Mss.4 O. — ,,non 
»habet alterum exemplar. B. — lin. 26. Hoc lemma reperitur in 
codd. 2345. 2342. 2531. ,,λῆμμια sig τὸ A7 mom habet exemplar 
»alierum^ B.; pro hoc Lemmate in cod. V. hocce reperitur. Ἐὰν 
ὦσι ἀῶ εὐθεῖαν, ἔσταν ὡς 5 μία πρὸς τὴν ἑτέραν οὕτως τὸ ὑπὸ 


LI 
' , 


συναμφότερας καὶ μέας αὐτῶν πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφότερας καὶ τῆς 
ἑτέρας. 
Ἔοτωσαν δύο εὐθεῖαν αἱ 4D. BI" λέγω ὅτε ἐστὲν ὧς 4$ AB 
πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν A4 T, 4B πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 41 ΓΒ. 
Ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ B πρὸς ὀρϑὰς τῇ AI ἣ B4 καὶ ουμ-- 
πεπληρώοϑω τὸ AE παραλληλόγραμμον, ᾿ 
"Eutb γάρ ἐστιν ὡς ἣ AB πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ “4424 πρὸς 
τὸ ZI" καὶ ἔστι τὸ μὲν 444 τὸ ὑπὸ τῶν DA AB, τοῦτ᾽ ἔοτι τὸ 
ὑπὸ τῶν 14 3.8, Voy γὰρ ὑπόκειται 9) B vi P: «0 δὲ, 4T Ὸ 
ὑπὸ τῶν Β4 IB τοῦτ᾽ iow τὸ ὑπὸ iv “Γ᾽ I'D' καὶ ὡς ἄρα ἣ 
AB πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΓΑ͂ AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
AID IB, ὅπερ ἔδει δεῖξαι, — Lin. 4. Hoc lemma reperitur in codd. p. 289. 
2342. 2531. ,Lemmata duo (jj. 7.) sequentia desiderantur in nostris 


»Ccodd. mss, nec ab Euclide esse arbitramur* O. — lin. 21. Hoc Scho- 


- 7). 
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lium reperitur in codd. V., 2344. 2346. 2547, 2343. — lin. 27. Hoc 
scholium , addit exemplar alterum** B.; deest in codd, 2406. 2345. 
2531. — lin. 28. alterum τὸ ab. O. — lin. 31. ἔοται V. — Lin. 3. 
V. add, ὅπ. 70. δι — lin. 6. Hoc scholium deest in codd, 2466. 
2345. 2531. — lin. 8. μέσων V, — lin. 9. ze ab. O. — lin. 17. 20. 
τῆς ab. O. — liu. 19. μείζ. εἶναι V. — lin. 23. Hoc scholium deest 


in codd. 2466. 2345. 2531. — lin. 24, χαλεύταν αὐτὴ Y. —-lia. 26. 


«ὁ ῥητὸν 40.ὉΥ. — V. add. ὅπ. i. 0. — lin. 29, Hoc schol. deest in cod. 
2466. — lin. 31. τά τε συγκείμενωῳ V, — lin. 32. τοῦ δὶς V. — V. 
add. ὅπ. ἐδ, 0. — Lin. 2. Hoc schol. deest in cod. 2466 ; lemuma autein 
ipsum non desideratur, — liu. 8. ἑκάτερα, , ὑποχείοϑω δὲ abs. V. 
— ed. P. habet xui ὕποκ. — lin. 11. καὶ λοιπὴ V. P. — lin. 12. 
ἄρα ἐστὶν V. P. — lin. 15. μὴν ab. V. P. — ἐστὶ ab. V. P. — 
lin. 22. V. P, add. ὅπ. 20, δ, — Ο. add. εἴπερ συναμφότερα Voc 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τὴς 4D. — lin. 26. Deest hoc scholium in Cod. 2531. 
— lin. 30. δύναται ab. V. — lin. 34. ἐστ. οὐύμμ, P. O. nos. cum 
V. — Lin. 4. Hoc scholium abest in omnibus codicibus, quos 
Peyrardus inspexit — lin. 33. Hoc corollarium adest in omnibus. 
— Lin. 13. Ἐπεὶ οὖν «à εἰρ. O. — lin. 15. δῆλον ὡς pro ὥςτε O. 
— lin. 23. ἢ ab. V. — lin. 29. £ovir ἢ 4T πρώτη. — Lin. 4. Peyr. 
adnotavit: ,, Hoc ἄλλως reperitur in codd, Vat, 2344. 2531. 2547. 
» 2945 post propositionem 116 et habet in. capite: Ἢ 17 ἐλαοοόνι... 
»(cf. 37 hujus appendicis), in ceteris reperitur post propositionem 
»,106.* — lin. 5. ἔοτω ab. V. — lin. 7. Κείοϑω ῥητὴ ἡ DF N. — 
lin. 9, τετάρτη ab. O. — 770 δὲ V. — lin. 11. 12. (bis) 14 (bis) 
ἔστιν ab. O. — lin. 16. ῥητῆς εἧς ΖΗ, καὶ cx. τεῦ, «ἧς ZO V. — 
lin. 17. "Ev δὲ zootov ... τετάρτης ab. O. — liu. 19. ἄρα ab. V. 
— ]in. 22. Peyr. adnotavit: ,, Hoc ἄλλως reperitur in codd, V , 2544. 
,9531. 2547. 2345 post ἄλλως praecedens et habet in capite // jj 
περ: δὲς . (cf. 28. huj. append.), in ceteris codd. reperitur post 
»prop. 107.4 — lin. 23. "oro ἡ V. — lin. 36. ἡ μετὰ V. — 
Lin. 4, ,, Hoc ἄλλως adest in omnibus codd.* P. — lin. 5. 7f;ro»- 
ται V. — lin. 6. οὐδεμιία τῶν πρωτέρων 3, αὐτὴ V. — liu. 12. ἐστι 
ab. Ὁ, — lin. 13. 2oriv ab. O. — lin. 16. τῆς. ab. V. — Lin. 2 
Hanc propositionem Euclidis nou sapere acumen, quis non videat? 
Verba Jipozéto9 o) ἡμῖν Óctius plane abhorrent ab euunciandorum 


iheorematum raüone. lis ipsa autein jun nono hujus libi theo- 


p. 290. 


p. 291. 


p.292. 


p.293. 
p. 294. 
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remate probeta est, nec longa hoc loco demonstratione eget, Cum 
enim diagonalis quadratum, ut facile intelligitur, duplum sit qua- 
drati"ipsius, haec quadrata rationem habent numerorum non qua- 
dratorüum ,; quamobrem latera eorum (i. e. linea diagonalis et latus 
quadrati) inter se incommensurabilia sunt secundum nonam, uü 
diximus, propositionem. "Theonuis aut alius cujusquam additamen- 
tum in hoc theoremate facile cognoscas. Praeterea Peyrardus nos 
docet, hanc propositionem in codicibus numero non signari. — 
lin. 10. ἐστε ab. V. — lin. 12. τὸν ab. V. — lin. 15. x«i ἔχει àÀo- 
γον B. O. — lin. 16. μόνας ab. V. — lin. 17, ἔστιν ab, B. O. — lin. 22. 
ἔστιν (prius) ab. O. — lin. 25. 29. ἄν ab. V, — lin. 26. equ. 
ab. V. — lin. 27. αὐτοῖς ab. V. — lin. 28. ἔστυν (prius) ab. V. — 
lin. 31. διπλάσιος ὃ V. — lin. 32. τετραπλ. £otiv ὃ B. O. — τοῦ ante 
EZ ab. V. — lin. 33. διπλάσιος δὲ ,, τοῦ H ab. B. O. — lin. 36. 
«ovt. ἄρα ab. V. — Lin. 3. Zazréov , . , vj πλευρᾷ. Maec abs. 
V. P. — lin. 5, Ἔστω γὰρ B. O. — lin. 7, σύμμετρος" καὶ yeyovéro 
ab. V. — liu. 9. οὗ EZ H in fine exciderunt B. O. — lin. 12. ὡς ἄρα 
δ. ἡ πρὸς τὸν. . . οὕτως ὃ ἀπὸ τῆς EZ V. — lin. 14, διπλάσιον 
V. — lin. 15. 17. τοῦ ab. V. — lin. 28. ,, Hoc scholium, quod in 
omnibus adest codicibus, Euclidis esse non potest, (jutpote ex 
»Sequentibus perdet. P. — lin. 31. εὐθείων ab. O. — lin. 33. 
ἐπίπεδον pro εἶδος liabet V. — Lin. 3. 5. 13. καὶ ab. O. — lin. 8. 
χωρ. ἀσυμμ. B. O. — τοῖς ab. Ο, — lin. 17. ὡς ab. V. — lin. 18. 
κῶνοι ἀλλήλοις, — lin. 21. γέγονε διὸ V. — ai γραμμῶν ἔστι συμιι. 
O. — lin. 24. Legas: prop. 22. — 33. ἔσαν post HK habet O. 
— Lin. 4. ἐστὲ O. — lin. 6 μείζονές ce£ou V. — lin. 12. ἐστ. 
Ο. — lin. 17. ἐστι ab. V. — lin. 20. μιεέζονές εἶοι τῆς AI1' O. — 
lin. 21. ἐστιν ab. O. — lin. 34. vij AZ εὐθεία toy ἢ AT O. — 
Lin. 3. oov ἐστὶ τῷ ve ἀπὸ τῆς AÍ' xoi τῷ ἀπὸ τῆς I' B. O. — 
lin. 4. τῆς Α4 Τ' ὑπερέχει V. — lin. 6. μεῖζόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 445 
V. — lin. 5. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς etc. O. — lin. 7. μεῖζον τοῦ ἀπὸ 
τῆς A41 N. — lin. 8. προύκειταν O. — lin. 12. , Haec sunt in 
» codd. V., 2346. 2342. sed in cod. 2342, glossema marginale congruit 
»cum vulgato. P, — Lin. 8. Codd. V. et 2946 cum iis consen- 
üre quae in textum recepit P. ( p. 211.) docemur ab editore P. — 
lin. 21. ἐστιν ab. O., — Lin. 3. 4. ἐστε ab. O. — lin. 5. 10. (bis) 
tro dub WW. -- Tu 6. ἄρα ab. V. — lin. 14. ,,Hoc ALITER adest 


P. 
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201. 


208. 


300. 
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»in Codd. V., 1038. 2344. 2342. 2346. 2547. deest autem in ed. 
»O., in codd. 2466. 2345. 2531. 2343. In codd. 1038 et 2244. 
»deest quintum theorema, cujus ALITER locum tenet. P. — 
Lin. 8. ,,In. codd. 2346. 2547. 2343. analyses et syntheses quinque 
»priorum theorematum conjunctim subsequuntur quintum theorema; 
»e€t in codd. V., 2344 (per errorem) sextum theorema; in cete- 
»ris vero codd. et in edd. B. O. analyses et syntheses separatim, 
»subsequuntur theoremata, ad quae spectant. — lin. 10. TY οὖν. 
ούνθεσις; abs. O. — lin. 11. μὲν οὖν ab. O. — lin. 13. Συνϑεσίς 
ἐστι λῆψις O. — lin. 14. ἐπέ vv ἀληϑὲς ὁμολογούμενον V, — lin. 
15. τοῦ εἰρημένου O. — T; ab. V. P. — ἀναγραφῆς O. — lin. 24. 
26. τῆς ab. V. — Lin. 4. ἐστι ab. O. — τῆς ab. V. — lin. 6. ZXvr- 
ϑέεσις τοῦ αὐτοῦ O. — lin. 8. τῆς ab. V. — lin. 9. τῶν ab. V. — 
lin. 18, Τοῦ εἰρημένου Ο. — ἄνεν xeveyo. ab. Ο, — lin. 24. γὰρ 
ab. V. — lin. 29, δὲς. ab. O. — lin. 31, 32. 33. τῆς ab. V. — lin. 
34. O. add. διὰ τὴν ὑπόϑεσιν. — Lin. 7. τῆς ab. V. — lin. 11. 
ἐστὲ τὸ ὑπὸ τῶν 48 BI' O. — lin. 21. τὸ 41 O. — lin. 27. τὸ 
ἄρα N. — Lin. 3. 13. 21. τὸ ἄρα V. — lin. 3. ἀπὸ τῆς ab. V. — 
lin. 14. ἅπαξ ab. V. — lin. 22, τριπλαοίονά ἐστι O, — lin. 23. 
χφέτράγωνα ab. V. — Lin. 9. οὖν ab. V. — lin. 12. ἄρα ab. V. — 
lin. 13. vc al V, — lin. 30. iovw ab. V. 
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